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SERENISS-  MAGNI  PRINCIPIS  ETRVIII/E 

PHILOSOPHI,  AC  MATHEMATICI. 

ET  IN  PISANA  ACADEMIA  PHILOSOPHIAE  INTEXERETIS 

ARS  ANALYTICA  M ATM  EMAT  VM 

IN  TRES  PARTES  DISTRIBVTA, 


Prima,  Veterum  Analyftarum , 

Secunda , Recentiorum  Do&rinam  locupletatam  complebitur; 
atque  adeo  de  Refolutione,  & Com politione 
Mathematica  ediderit. 

T ertia , Demum  in  maiorem  Artis  illu ftrationem  Theoremata, 

' ac  Problemata  refoluta  exhibet. 


Ex  Ty  pographia  Iofeph  i Cocch  i ni  ad  infigne  Stellf,  M DC  LX  V . 
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SERENISSIMO 

COSMO  MAGNO 

ETRVRI£  PRINCIPI 


CAROLVS  RENALDINIVS  F.  P. 


I ES  non  euullit  ex  animo,  Serenifsimo 
Princeps , me  iam  dudum  literis , tecum 
fuppJjciter  egifle,  quod  id  edet  humani- 
tatis tuat  , vt  mihi  clementer  ignolceres , 
ii  qua:  a me  tibi  confecrata  minus  digna, 
tam  excello  , tam  gloriofb  nomine  con- 
fpiceres,  cum  alteri  a te  vix  accommodata 
viderentur.  Quandoquidem  praftantifsimum  Tractationis 
argumentum  inter  Sacratiora  Mathefeos  arcana  , fuauio- 
res  Mularum  delicias , poftremum  locum  haud  (ibi  vendi- 
cabat.  At  fub  excelli  tui  Nominis  fulgore  Commentari  js  ea- 
dem de  re  longe  quidem  vberioribus  in  lucem  nunc  pro- 
deuntibus, mihi  iterum  eft  idem  agendum,  non  fine  fidu- 
cia tamen  id  fucceflurum  ex  voto . Siquidem  vt  olim  prp- 
fentiens  in  pofterumte  Minerus  Templum  inuifurum , fg- 
penumero  augurabar  j Maioribus  enim  non  ablimiiis  pro- 
cliuem  animum  ad  literas  na£tus,  non  minus  quam  ad  ar- 
ma trananda  videbaris.  Ita  bono  id  omine  me  fecifletunc 
demum  intelligo,  cum  amamum  literarum  otium  a te  fum- 
mos  Imperatores  ,atq;  adeoProauos  mirum  in  modum  imi- 
tante foueri , ac  innutriri  luculenter  confpicio^fiquidem  omne 
literatorum  genus , munificentilsima  quadam  opitulatione 
fuftentas.  Quamobrem  haud  raro  mihi  venit  in  mentem_» 
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plufquam  Heroica , non  ementita  Indoles  tibi  Diuinitus 
elargita . Eo  autem  lubentius  iterum  ad  te  fupplex  acce- 
do, quo  mihi  compertum,  ac  exploratum  eft,  animo  nun- 
quam a ftudijs  bonarum  Artium  abdufto , quinimo  ad  ea 
quotidie  magis  incitato  plurimum  in  ijfdem  te  profeciflo; 
Quamobiem  hxc  in  delicijs  habeas,  ac  in  oculis  feras  ne- 
cefle  eft  . Non  inepte  proinde  vaticinans  aliquando  fu- 
turum dicebam  , vt  ftudia  literarum  coleres  , Philofopho- 
rum  Licaea  frequentares , incomparabili  gloria  . Singulari 
tamen , vt  prudentia  polles , ita  quidem  animum  , ad  ea , 
quae  funt  Principis  ftudia  adiecifti , fedulo  nimirum  ope- 
ram nauando  Mathematicis  Dilciplinis,  ea  non  negleoa, 

3uae  praeftantifiima  Naturae  myfteria  performatur  , atquo 
emum  elegantifsimis  moribus  animum  conformandum^ 
aflumens , eum  fic  exornatum  , ac  perpolitum  reddidifti , 
vt  in  his  egregie  Socratem  imitatus,  eundem  omnium  con- 
fenfione , communiq;  calculo  fuperafle  iudiceris . Qjm_» 
autem  benigno  fidere  contigerit , vt  ijs  laboribus  a te  ftre- 
nue  fufoeptis  adeflem  , quibus  nimirum  veritatum  Thc- 
faurus  aperitur  : eodem  itidem  fortunato  datum  eft  , vt 
nihil  tam  operofum,  tam  arduum,  tam  difficultatibus  im- 
plicatum foret,  in  quod  mentis  pene  Diuinae  aciem  non_» 
figeres , & ingenij  fumma  perfpicacitate  me  vix  innuente 
non  affequereris . Quapropter  haud  ego  fallor,  & me  fide 
dignum  exiftimo,  nulli  magis,  quam  tibi  fi  dixero  a prp- 
ftantifsimarum  Artium  cultoribus  confecrandos  labores . 
Sub  aufpicijs  enim  immortalis , ac  auguftifsimi  Nominis 
tui  , prodeuntes  in  lucem,  tantum  aufforitatis,  atque  de- 
coris confequuntur,  quantum  cuiq;  licet  in  optatis  habere. 
Erat  igitur  cur  ha:  Mathematicae  lucubrationes  tibi  forent 
inferiptf  ; praefortim  autem , quia  vt  benignis  auribus  ali- 
quando haec  excepifti , ita  fperandum,  vt  nunc  eadem  clc- 
mentifiimis  oculis  vfurpes.  Sufoipe  igitur  , vt  foles  , hilari 
animo , ferena  fronte , quae  nunc  a me  oblata  tibi  munera, 
vides 5 vt  inde  animo  ereflo  longe  quidem  alacrius,  in  ea, 
qua:  grandiora  fuperfunt,  gratia  confequendae  veritatis  in- 
cumbam_> . Vale . Florentiae  Anno  a Virginis  partu 
MDCLXV. 


TOTI  VS 


TOTIVS  OPERIS 


P R M F A T I O- 


T plaufibilc  multum,  & rationi  magnopere  confcn- 
taneum  mihi  femper  eft  vifum  conlilium , etfi  qui- 
bufdam  e veteribus  Philofophantium  improbatum , 
eorum  fcilicet,  quibus  haud  a:q;  numeris  abfoluipa- 
rencis  Natura:  opera  videbantur.  Quo  facile  Ani-  « «»/«»* 
mum  induxi,  vt  credere,  fcit£  admodum  pronuncia-  ‘ , r ' 
tum  aliquando  fuilfe,  Artes,  acDifciplinas  e bono-  D'- 
rum,  ac  honorabilium  numero,  non  teque  tamen  elle 
pcrfcdas,pro  vtres  ipfc,in  quibus  humana: intelli-  l“"‘ ' 
gentbefefe  exercet  honeftillimus  labor,  plus,  minufire  perfectionis  fuerint 
exeuntes  primum  in  lucem  fiipremi  quidem  Artificis  beneficientia  fumma , 
confecune ; quod  tanti  Numinis  maieftatem  vtique  decebat , vt  Vniuerfi  con- 
cinnitas , elegantia , ac  pulcritudo , qua:  ex  rebus  genere  diuerfis , multitudi- 
ne infinitis,  pradhntia  lingularibus efflorefcit , vndequaq;  perfpeda redde- 
retur, ac  proinde  vis  cius  ineffabilis  miru  quide  in  modii  eluceret.  Quamobre 
ficuiufcumq;  Artis  honeftas,  dignitas, atq; praftantia, ex  Argumenti  nobi- 
litate  defumenda  iudicetur;  non  multum  laudis  profedfo  Mathematica:  fibi  n.y  ■ 
hinc  poterunt  afeifeere,  cum  a plerifque  difciplinarum,  rei  confiderata:,ac  i 

introfpe&c  nobilitate  fumma,  dignitate  maxima , prxftantia  fmgulari , lon-  t'"'"™  /**• 
ge  , lateque  fuperentur  . Qjjo  exploratum  cuique  fit,  mentis  perfpicien- 
tiam,  non  inde  folum,  verum  etiam  ex  eleganti , firmoq;  demonftrandi  gene- 
re , laudem  vberrimam  adipilci . 

Nemini  propterea  fit  operofum  fuipicere,  quas  diximus  difciplinas , vtpo- 
te  prae  ceteris  gradum  fupremum  dignitatis  confecutas,  vt  facile  dixeris, nulla 
effe,qux firmitate,  certitudineque  differendi,  cum  ijs  poflit,  de  nobilitate 
contendere . 

Qtibd  fi  humanus  Animus  eft  ex  Diuina  mente  excerptus , ei  veritatem  in  Cegir*ti* , ** 
primis  confentaneam,tanquam  illud,  quo  nutritur,  ac  reficitur  pabulum,  fa- 
tearisnecelfe eft ;& (i cogitare ipfius creditur  vita;  quas  nam  iucundior  vita, 
fi  cogitatio  omnis  habuerit  cum  veritate  commercium  i Qjramobrem  ex  ho- 
neftilfimis  difciplinis,  nulla  futura  magis  eft  illi  accomodata , quam , qua:  prs 
alijs  veritatem  ipfam  affequitur , qu.eq;  in  perferutandis  eiufdem  latebris  cf- 
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teras  omnino  vincit,  ac  fuperat.  In  Mathematicas  difciplinas  proinde  firma, 
certaque  ratione  comparatas, xquum  eft, omnes  ingenij  neruos  intendere . 

Sacratiora  tamen  Naturse,  cum  & ingenij  alacntatem,  & temporis  diu- 
turnitatem ,&  laborum  tolerantiam  expofeant,  neminem  admiratio  fubeat, 
quod  apud  Grecix  fapientes  Ars  fuerit  fummis  honoribus  exculta , qux  in  his 
difciplinis  viam  ad  veritatem  confequendam  prxfcribit . Hanc  autem  a«- 
Awnur, dixere, cuius prrfdiodeftituti,  nil  fperandum  putarunt. 

Quo  nihil  antiquius  ijs  fuiffe  accepimus , quam  Arte  inftituerc  de 
atque  ratione  difputantem,  vt  facile  Problematibus  refoluendis  oc- 

currerent ; Erat  enim,  telle  Pappo, Locus  «aAwjwwc,  hoc  eft  refolutus, propria 
quxdam  materia,  poft  communium  Elementorum  conftitutionem,  ijs  parata; 
qui  in  Geometricis  fibi  comparare  volunt  vim , ac  facultatem,  inueniendi 
problemata , qua’  ipfis  proponuntur ; atque  huius  tantummodo  vtilitatis  gra- 
tia inuenta  eft.  Veteres  tamen  nimis  anguftos  fines  Analyticf  prxfcripferunr. 
Quapropter  interdiflum  erat, hos  tranfiliendo,per  vaftiifimum  Mathematicie 
contemplationis  Oceanum  vagari.  Hjc  tame  Herculeas  columnas  quodam., 
modo  prxtergrcffa,  velut  fui  iuris , vbique  veritatem  inquirit , ac  prids  humi- 
srfliora  profecuta  ; nunc  duabus  alis,  vtriufq;  nimirum,  &Numerofx,  & 
Specioixfuffulta  ad  fublimiora , eueda  generofx  Aquilx  inftar  in  Sole  veri- 
tatis audax  mentis  obtutum  figere  non  pauefeit. 

Cum  enim  nihil  a principio  complexionem  omnium  numeroru  obtineat; 
propterea  longo  temporis  tra&u  plurimum  incrementi  fufeepit , vt  nunc  ve- 
luti  plena  maieftatis  affurgens , nihil  fit  tam  arduum,  quod  perficiendum  non 
a (fumat. 

Multis  autem  ab  hinc  Annis  hanc  verfare  diligenter  ftuduimus, operamque 
dedimus , vt  eo  tandem  ipfam  perduceremus , quo  videbatur  opus , vt  quan- 
tum ingenij  tenuitas  pateretur,abfoluta  demum  prodiret  in  lucem . 

At  quanti  facienda  fit,  vel  ex  eo  facili  quifq;  iudicium  feret,  quod  vtait 
ille, Mathematica  quidem  multi  fciunt,Mathefin  vero  pauci;  Quandoquidem 
non  idem  eft  aliquas  propofitiones  cognofcere , & ex  ijs  alias  fatis  obuias  eli- 
cere , cafu  potius , quam  artificiofa  differendi  ratione , non  idem  eft  inquam, 
ac  ipfius  Artis  naturam  introfpicere,  & eius  inftru&um , ac  eruditum  effe  prx- 
ccptis , quibus  Theoremata , ac  Problemata  innumera  excogitandi,  demon- 
ftrandique  facilitas  comparetur . Ab  vniuerfalibus  igitur  huius  Artis  pr?ce- 
ptis  inftruiftus,  nihil  eft  tim  difficile , nihil  tim  operofum,  nihil  tlm  3rduum  , 
quod  fuperare  fua  non  poffit  induftria . 

Si  vero  noftre  funt  partes, maioribus  gratias  immortales  agere , quod  Artis 
adeo  Diuinx  prima  rudimenta  tradiderint ; cuiq;  facili;  perfuafum  erit,  pluri- 
mam apud  illos  gratiam  effe  nos  inituros,  quod  in  eius  cultu  non  parum  labo- 
ris pertulerimus , vt  in  pofterum  Mathematicj  difciplinx  huius  Artis  opitula- 
tione ditiores,  ac  locupletiores  futurx  fint . Prjfertim  vero , quod  vigilijs  no 
pepercimus,  vt  A primis  Elementis  exordientes,  ad  prjclariffima,  perucnire- 
mus , ne  defiderandum  quicquam  (iipereffet . 

Tametfi  vero  alij  etiam  hanc  protiinciam  fufeeperint , vt  ex  argumenti 
nouitate  nullus  fere  fit  nobis  locus  ad  confeqnendam  gloriam.  Tamen. 
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publicani  materiem  fle  tractare  conari  fumus , vt  quodammodoprituti  utris 
fa£ta Videatur . Ynde  rerum  .equus  xilimaror  aduerret , nos  ne  dum  oneris 
inultum, laboris, moleftixque  plurimum  in  aliorum  praeceptionibus  colligen- 
dis fultinuifle , fed  etiam  in  ljs  illuftrandis , & in  plurimis  alijs  proprio  marte 
parandis , haud  mediocriter  infudafie . Siquidem  Numerofam  ipsa  a qualu- 
musexorfi,  quantum  in  nobis  fuit, demon  Itrationibus  firmiffimis  munire  co- 
nantescb  perduximus,  quo  veteres  haud  potuiffe  nemo  ibit  inficias.  Quod 
etiam  in  Spcciofa  tentauimus,  vt  qua?  a primis  cunabulis  infans , & quafi  bal- 
butiens, nunc  adulta , magna , qux  prius  alioqui  non  poterat,  expedite , faci-, 
leque  perficiat. 

Vt  vero  plane  conflet  quanta  fit  eius  vis,  quanta  eius  vtilitas,  non  alienum 
ab  inilitufo  duximus,  Theoremata,  ac  Problemata  refoluta  in  medium  affer- 
re , vr  pradf  antilfima  Mathcfcos  pars  noflris  conatibus , quafi  vt  ita  dixerim^ 
abfoluerctur.  Quamobrcm  nonnihil  fpei  nobis  blanditur  Mathematicarum 
difciplinarum  plures  futuros  effe  cultores ; nifi  ardua  difficultas  plerofque  te- 
moretur,  impedimentoque  fit , quominus  in  hanc  Mathefeos  partem  libenter 
incumbant,  atque  prarclaris  luiiufmodi  ftudijs  operam  nauent.  In  eo  pro- 
pterea  nobis  eft  infudandum , vt  hanc  Artem  innumeris  difficultatibus  impli- 
catam clare,  perfpicueque  tradidiffe  videamur , 

Fniucrfi  Operis  Agumcntum  . 

Prior  eius  pars  Denominatos  numeros  contemplatur,  ac  proinde,  quam 
Veteres  Magnam  Artem  dixerunt,  cumulate  declarat . 

Pars  altera  vero  eandem  Artem,  prout  (pcciebus  , Logifticen  inftituic 
fuam , abunde , copioseq;  tradit . 

Prarfertim  autem  deAnalyfeos,  atq;  Synthcfeos  ratione  difputat . Vn- 
' de  Methodum  excogitandi  ,dcmonftrandiq;  Therrcmata  Problemataq;  do- 
cet, ac  explicat. 

Tertia  deniq;  Theoremata  > ac  Problemata  in  Artis  illuflrationcm  rcfolu- 
(a  exhibet. 
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M ‘N  IV  M cmufmnq-,  ordinis  difciplmttrum  ,ft  qua  praelo- 
ns , egregjff,  laudibus  efferenda  Sapientum  omnium  confilia 
judicetur  ,fi  qua  efl , cuius  nomen  honejlif simum,  cammen- 
datifsimumq-,  nobis  par  fit  ad  Sydera  'vfq-,  tollere , ea  profecto 
Mathefis  cjt , qua  ceteris  fi  nonrciconfidcrata  dignitate f al- 
tem demonjirationum  firmitate , perfpicuitateq-,  mirum  in-> 
modum  antecellit . Fnam  tamen  fi  excipias  , < jua  id  contem- 
plandum affumit , cuius  praflantiam , atque  exccllcMia»!~> , 
nullis  finibus  contineri , luce  e fi  meridiana fplenduUus . Et  certe , neque  lubentius,  quam 
huic praftatitifsima , neque  liberius , quam  huic  'vtilifsima  laudantis  operam  impendi 
decet . Huius  tamen  innumeris  laudibus  hic  filentio  inuolutis  cumfitpientifsimo  Socrate 
fat  erit  <x mm  illud  adnotaffe.  Illos, qui  pracipuo  quodd  notura  munere fiunt  ad  Mathefin 
accomodatt  ad  omne  difciplmagenus  acutiores  apparere,  qui  njtro  hebetiori  fiunt  ingemo , 
hac 'vna  eruditos  nihil  etiam  amplius  'utilitatis  affequentes  fie  ipfis  mgentofiores  effici 
f olere ; qua  namque  dicebat  ipfe , difficiliorem , addifcenti,  cogitantiq-,  laborem,  curamq-, 
ingerat,  tum  facile  •ullam  ex  rationalibus,  honejlif q-,  difaplmis  prater  hanc  wuenies 
quod  autem  difficile , ac  arduum , illud  idem  pr velarii  afferebat  eloquentifsimus  T ullius. 
Mathef  -os  autem  illa  pars  iUuflris , i*uris  dignitate  prajlons,  celebris , atq ; fummopere 
commendanda , nomine  Algebr a nuncupata , qua  fi  rem  mfpiaas , quam  fu  a contempla- 
tione perf equitur , fecretiora  natura  myfieriaperferutatur ; (gff  quafi folerti  labore , tUius 
dum  arcana  rimatur : eadem  fumma  felicitate , non  atra  mortalium  admirationem-’ , 
prater  omnem  fpem  confieqmtur . 

Hac  illa , qua  de  natura  celebriora  myfieria  auare  occultante,  quafi ' victoriam  repor- 
tans, atq ; triumphans : iure , ac  merito  pote  fi  gloriari . Hoc  plane  mirandum,  quod  illa 
reluctante , qua  m ner  itatis  thefauris  clauduntur : quaq-,  ibi  dclitefcentia,  nulli  confequi 
licet ; (g£" fi  catcraS  Mathefeos  partes  diligenter  percurras , mu  huic  obuiam  occurrunt . 
In  hoc  fortafie  deficiens  ifia  nidebitur ; quod  etiam  fi  numeros  tam  excclfa  contemplatio- 
ne perfeqUatur , rwn  omnibus  fit  numeiis  abfoluta ; quod  amplifsimarum , ac  innumera- 
rum fuarum  laudum  praconia  minime  naleat,  ad  numerorum  calculum  redigere . Sed 
caue,  ne  te  iniquum  iudicem prabeas ; hoc  enim  nefcio  quid  redolet  fublimitatis , ac  cius 
pr.cjlantiam  arguit . Hac  autem  non  quadam  probabilitate  conijciins , fed  ccrtifsmiis, 
euidetmfsimifq ; demonfiratiombus  fuffulta,fua  promit  oracula-,  non  minus,  qudm-> 
qu.euis  alia , qua  certitudine , ac  perfpicuitate , c at  eris  omnibus  creditur  anteire.  Verum 

enim 


enim  -jcro  ,fi  praf/amijsiniam  hanc , quod  fiubiimia  myfieria  recludat , occultifisimas 
caufas  perfcnitetur ; atq-,  adeo  maxima  tractet , certitudine  fumma , (j fr  mnejfabtli  qua- 
dampcrfpicuitatcfcflctur : imntus  etiam  fatearis,  (efl  aquo  animo  feras  oportet,  -vt  ad 
eius  laudem  immortalem  hoc  etiam  decoris , quafi  coronis  accedat ; nimirum  eam  fic 
inter  ceteras  eminere ; 

Quantum  lenta  folent  inter  viburna  cuprefli. 

Contende , fi  potes , amabo , <vt  aliam  inuenias , qux  ex  Mathefcos  thefauro  deprompta 
inys,  que  inter  mortales  'vfiu  evenire  folent , non  fiolum  maiori  pompa  triumphi , in  de- 
bellanda mortalium  ignoratia-,  fed  rvtilitate  maiori  commendabilior  'vtdeatur ; Quid 
igitur  mirum  ,fi  Grocia  doEia  fidentiarum  mater , (fig  altrix  fie  hanc peperifie  glorictur  f 
Quid  mirum  fi  Palladi  hoc  tantummodo  beneficio  fie  deumEtam  profiteatur  i Nullunt-> 
pr.cclarius  nimirum  ei  acceptum  referens,  quam  hoc  fplcndidifsimum  animi  decus. 
Multoq ; minus  pentiores  Arabes  nobis  admirationem  ingerent , quod  hanc  quam  maxi- 
me cclebrarint ; quandoquidem  hac  cuna  Problematibus  innumeris  facientes  fiatis : citra 
ptilucrcm  AEnigmata  propofita ficlicttcr  enodantes  ,proprtj  nominis  laudes  ad  fiydera _» 
fiujiuleruiit . Quo  cum  ingenij fertilitate  fie fiuperari  d Grocis  minime  paterentur-,  aduer- 
tentes  magnum  ,atq-, 'veracem  effiefiolertia  tefiem  huius  eximia  contemplationis  mutn- 
tum , quafi  Miner uo portentum , non  Sjs  acceptum  ,fied fibi  referendum  effie  maluerunt . 
Hac  plane  illufiria  funt,  titulifip,  prxclar if simis  decora : qua  etiam  d fiagacifisimis  naris 
admirationem  extorqueant . Longe  tamen  fiubhmiora , qua  recenti  orum  perfpicacitatc-i 
nona  huius  nominis  Artis  comparata  lure,  meritbq-,  debentur,  Nihil  in  illius  laudibus 
tam  excelfium,  quod  in  hac  longe  fublimtus  non  fit ; nihil  in  illa  tam  illufirefiplendcfiat, 
quod  in  hac  praetorius  non  eniteat . Humanus  animus  hac  nma  fic  exornatus  n/idetur , 
•vt  c ater arum  dfieiplinarum  ornamenta  in  eo,  quafi  delitefcant  huius  obruta  radtjs.  'Ne- 
mini catum  fyderibus  exornatum,  (fjg ficulptum  intueri  licet , dum  ingenti  fplendore  Solis 
amdcquaq ; perfunditur.  Si  quis  Dedalao  ingenio  Mathefeos  immenfum  aquor  corficen- 
der  e auderet , 'vehiq-,  plcnif simis  -velis , quafi  archipirata  profiteretur ; hac  defiitutus , 
'Vtpotc  lumine  'viduatus,  mea  fententia  defiperet ; mihiq-, r videretur  ille , de  quo  Lyricus 
ad  homims  audaciam  dctejlandam  eleganti  fis  ime  cecintt . 

Illi  robur,  &zs  triplex 

Circa  pedus  erat , qui  fragilem  truci 
Commiflit  pelago  ratem 

Primus,  nec  timuit  praecipitem  Affricum. 

Is  adeo  magnos  difficultatum fcopulos  offenderet-,  <vt 
Vix  durare  carinae 
Pollent  imperiofius 
£quor . 

Vtq-,  tibi  longe  magis  confiet  huius  Artis  proflantia,  hominem  illum  animo , fi  placet, 
aduerte miniis  e xcelf d numerorum  contemplatione  contentum,  reqwfitum,  'Vt  -vel  ad 
humanam  necefsitatem  in  ijs , qua  inter  mortales  'vfiu  'venire folent : 'vel  ad  folius  've- 
ntatis indagationem  Problema,  <vel  T heorema  explicet , parum  etfi  difficultatibus  muo- 
lutum : illum  enimperfpicies , 'vndiq-,  -vexatum  anguflifs , huc  illuc  curfitantcm,  'Vt 
njmus , 'vsl  alterius , melioris  nota  monumenta ' verjans , quod  in  optatis  habet  affiequa- 
tur . At  -vero  ,njt  [umrnafpe  animatus  ' varia , diuerfiaq-,  'volumina  adit , & confidit : 
fic  exanimatus  eadem  abijett , quod  fie  incafifumlaborajfiecognoficat-,  confpicies  iIIuol-i 
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m cjte  rogitantem , maerore  contabej cadet» , tedtoq^  afjeitum  ftc , rvt  nihil fupra . Non 
fetus  ac  iter  aggreffus , cum  occidente  Sole  ,'vel nullus  ejl  color  rebus , ad  iUuerforium 
perneture  non  licuit : denius , tenebris  horrendis  deterritus  progredi  nequit , w fetus  quid 
agat  ,f pe  tantum  futura  lucis  ad  optatum  lacum fe  p ementurum fijiit . ha  quidem  ille , 
t uiujdam  demonjlrationts  aggrefjtts  iter ; lumine r veritatis , quod  ex  elementis  Math(-  * 
feos  tenue  quidem  affulget , omnino  dcjhtutus , tenebris  inuolutus gradum  fijtet , quo  fc-> 
mei  tat  ignorans  non  mfi  huius  Difaplme,tanquam  notu  radiantis  prefidio  lucis  itcrpro- 
f equulum  s . Ferax  adeo  campus  Mathefis  ejl , quo  certe  non  feracior  alter : at  m late- 
bris meritas  conftittita  non  obuia  occurrit . Hac  autem  mcnatnx  ejl ; qu.c  fagaa  quedti, 
mt  ita  dicam , odoratu  cunila  indagat , rimatur , perquirit , affequitur . Feritas  adeo 
iacct  occulta , mt  Sapiens  ille  m projnndifstmo  puteo , fibi  eam  ejjc  pcrfuaferit ; inde  mi- 
nime exire,  nifi  midclicel  Saturni , hoc  ejl  diuturni  temporis  mi  extrahatur . Sed  hoc 
imito  Mathefeos  ijla  par  s meritatemabj conditam , quam  citifsime  extrahit . Cetere 
quoque  Aiathofeas  partes  dignifsime  funt  , mt  fnmmis  laudibus  efferantur . Geo- 
metria quidem  fuis  gloriari  potejl . Hec  illa , qua  proditum  effe  oportebat  adeunteo—»  . 
Platonis  acadetniam . Hec  illa,  que  admirandis  operibus  mortales  delectat,  eorundem 
confulit  mtilitati , ampla  nimirum  terrarum  fpatia  , T unium  , atque  Montiwn-J 
ccljitiidines,  profunditates  abyfsi,  Maria,  T c0as , Celos , mnuterfum Orbem fedulo 
dimetitur.  "Nec  Ajlronomia  dej  i i tuitur  preconijsftus  , mtpote  illa,  que  duabus  alis 
Geometria  , (eff  Arithmetica  fuffulta  Caelum  confccneht , illius , Syderumq;  perennem, 
conuerfionem , ortum , occafum , fua  contemplatione perfequens  immanem  illorum  cu- 
piditatem explet , qut  animi  fubhmioris  impulfuin  illafulgentifstina  lumina  rapiuntur , 
Mujice  quoque  iucundifsima , (tff  mtthjsimatraciat:  ffiiid  Melodia  fuaums  t kluui 
humano  generi  mtilius  t Dorius  quandoquidem  concentus  prudentie  largitor  ejl , & 
cajhtatis  effector . Phrygius  pugnat  excitat , 'vetumque  furoris  inflammat . AEoluis 
animi  tempeflates  tranquillat , Jommmque  placatis  affert ■ . Lydius  intellectum-» 
obtujis  acuit,  ffy  terreno  dcfidetiograuatis  ceUftium  appetentiam  inducit  animorum  jor- 
mator,  eximius , Magna  hoc  profecto  funt , dc  quibus  Modulairix  difctplma fuam  tra-- 
Ctationcm  injiituit . Sfiid  -vero  non  opexofum,  tion  mirandum  Mechanice  preftat:  H.ec 
etiam  inuita  Natura  ingentia  pondera furfum  euolare  facit . Hec  machinamenta  mo- 
litur , quibus  mortalibus , prodigiofa  quidem  DcdaUis  operibus , Ardnmedcis  dtte- 
Jlantibxs  patrare  licet . Cetera  omnes  laudibus funt  quidem  cumulatifsim <e . Sed  nulla 
maioribus,  quam  Arithmetica , quam  precipua  cius  pars , que  confutuit  Algebra  nuncu- 
par, , quam  denique  hec  notia  excogitata . F niuerfe  Arithmetice  gloriam , gfi  ■■ utilita- 
tem pr.etcrmitto ; cum  eam  neminem  latere  mihi  perfuafum  habeam . F na  tamen  juffi- 
ceret  Romanos  ohm  fagacifsimos , atque  feuorif  simos  in  liberis  educandis , m nulla  aha 
difciphna  paffos  effe  pueros , quam  m hac  fe  iugiter  exercere . Neque  hic  profequar  laudii 
amphfsimarum preconia  fupertus  adumbrata  '-veteri , que  debentur  Algebre . Notiae 
tantum  fibi glorie  mcndicauit  ,rvt  Adathefeos  <vniuerje  ditifsinmm  thefaurum,  nulla 
expeditius , 'vel felicius , quam  hec , quafi  clauis  in  Celejh  quadam  officina  elaborata -> 
grana  communis  mortalium  rvtilitatis , etiam  relutlante  'Natura  pqfsit  aperire . Cele- 
bris igitur  wrc  credita  Mathefeos  pars , que  plura  feliciter  occultata  detegit , quam  ohe 
fuf  -ipiant  detegenda ; plura  explicat , (ff  abfolutifsimc  tractat , quam  alie  delibent ; ffy 
quidem  genere  maxima,  occultatione  caufarum  difficillima , ctmfecutwnum  implicatione 
iabonsffsima , multiplicitate  combmatiommimphcatifsima  , atque  demum  temporis 

diuturni- 
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diuturnitate  lougijsima . Mac  aualyfi  quandoquidem  w fi  inita  fua , eu  progreditur  ad 
'veritatem  indagandam,  quu  alteri  minime  licet  perneture . Per  analyfieos  uejhgia  huic 
demonjlrare  conceditur , quod  ahj  s omnino  denegatur  : adeo  nimirum,  ut ' veritas  nullos 
fines  agnofeens , ah  hac  una  finibus  coerceri  patiatur ; ejuo  non  immerito  dicerem  Palla- 
dem e catu  literatornm , nullum  maius  habere  uechgal,  tjudm  illud,  quod  huius  difer 
plinx  cultor  labore  exigit  fiio:  ac  proinde  non  mirandum,  fi  uertteem  extollens  pronuru 
ciauerit , 

Nullum  non  Problema  foluere . 

V iramq-,  nos  autem  explicandum : nouis  inuentis  ,firmiff,  demon firatiombus  muni- 
endamfuf cepimus ; nam  etiam  quicunq-,  funt  habiti  mortalium  Sapicntifsimi , multas 
fciffe  dicuntur , non  omnia , nef,  comtemplationibus  fuis  maiores  no  fibri  ueritdtis  omnia 
uefiigia  detexerunt . V tritas  enim  omnibus  patet,  nondum  eft  occupata:  multum  etiam 
ex  illa  futuris  relictum  efl ; ut  Moralis  afferebat , eofij ; docendo flerilis  non  euafit,  ut 
nobis  nihil  fui  pofsit  impertiri , 

Ad  hanc  autem  difciplmam , ejuod  attinet,  fi  quid  ftbi  uelit  nomen  eius  inquiras , [ci- 
to illud  Arabicum  efie  refiaurationem fgnificans  ,ftc  appellata , quod  refiauratione  paf- 
fim  utatur : non  d nomine  G ebra  dppclatione  defumpta , quafi  ab  auclore  fua ; quem  po- 
tius credendum  opinor  Diophantum  Alexandrinum  imtio  librorum  ad  Dionyfium  fibt 
huius  difciplin.e gloriam  inuentioms  deferentem  , atque  tejlantem  ad fuam  ufq-,tempe- 
jlatem  in  tenebris  latitaffc , inquit  enim . Qiiod  negotium , vt  videtur  fortaffe  dif- 
ficilius ( quippe  ignotum  adhuc ) cum  animi  incipientium  ad  bonam  de  ro 
dextre  conficiendam , fpem  concipiendam  nequaquam  fint  procliues . Va- 
ria efl  quoq-,  nomina fortita-,  quandoquidem  Almucabula  nuncupari  confueuit , quod 
oppofitione  inter  duo  extrema  utatur  nomine  illo  fgnificata . Ars  etiam  dicitur  ma- 
gna, quod  exteris  Arithmetica  partibus  dignitate  longe  antecellat ; Regula  utro  ‘Radi- 
cis, uelcenfus,  [eu  quadrati folet  nuncupari,  quod  in  enodandis  Aenigmatibus , Ra- 
dicibus , (efr  Quadratis  utatur . Hos  autem  Itali  Regula  della  Cofa  , confueuimus 
appellare-,  cum  Radicem  quafi tam  Cofa,  nuncupemus. 

Noux  autem  huius  muentorem  Francifcum  Vietam  extitifj e ambiget  nemo ; Dio. 
phantaa proinde , ut  nuncupabitur  illa  , fc  etiam  hac  Vietaa  dicetur  Illa,  quod  nu- 
merorum characteres  adhibeat  Numerofa  folet  appellari ; hac  autem  quod  Alphabeti 
formas : fpeciefq-, frequentet  fpcciofa  nuncupabitur . 

Atuero  defumentes  initium  d 'Numerofa,  tanquam  d uetufltori , Speciofa  etiam 
fundamento , noflram  traiiationem  aggrediemur . Nominibus  autem  explicatis , fi 
quis quxreret , quid  ipfa  fit,  fiet uoti  compos,  ni  fallor , hac  intcllcila  definitione s. 
Algebra  fcientia  eft , quse  ex  datis  magnitudinibus  squalitatis  beneficio  ma- 
gnitudinem ignotam adinueniens,  explicans,  atq;deraonftrans  Problema- 
ta non  foluta  foluitj  male  foluta  reijcit;  atq;  Theorematum  veritatem  in- 
quirit. Qua  quidem  definitio  fatis  undetur , ni  fallor , huius  facultatis  naturam  ex- 
plicare, quemadmodum  facile  confiabtt  ijs , qui  m hoc  puluere  fuerint,  etfi  mediocriter 
uerfati . 

At  ucro  m utraq-,  Algebra  laboribus  exantlatis , (gfi  utriufq-,  artis  explicatione  ab- 
Joluta,  ad incundif simum,  utihfsimumque  tractatum  de  Methodo,  tam  nonas, 
quam  antiqua  Rcfolttcionts , (efi  Compo fit  unus  Mathematica  faciemus gradum : nts 
quo  unicuiqua  maximam  utriufque  Algebra  utilitatem  licebit  intueri,  animaduer- 
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ttnti  magna facilitate , nullo  rugatio  e*  Proli  emat  a refclui  : Aenigrr  avius  fieri fatis, 
qua  Matbefcos  profeporibus  plurimum  ncgotij  fatejjunt . Huic  autem  contemplationi 
•veteris  Algebra  rufum  ad  Geometrice  Problemata  refoluendanen  inutiliter  atmcEle- 
mus:  nitide  cimfabit  meterem  L ogifUtcn , non  tam  anguftisf,  nilus  coerceri-,  quemad- 
modum nonnullis  'videbatur  ; eos  enim  longe  ampliores  m Aenigmatibus  enodandis 
oj.  cudemus,  quorundam  Problematum  exemplo,  qua  quidem  huius  Artis,  tam  nic- 
teris , quam  noua  prapdio  defututa  p/rrfus  nudebantur . His  autem  ea , qua  conflru. 
itione  operaria  non  egent,  fubijaemus,  pofiremim  locum  arti,  methodoque  de- 
prehendendi, @r  impofsibihratem , (gr  momtatem  Problemati  m relin- 
quentes ( quod  etiam  m fiumerefa  tetigimus  ) qua  quidem  contem- 
platione huius  celebris , peneque  Diurna  Mathcfeos 
partis  extrema perfequemur , 
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algebra  vetvs- 

AN AL YTICES 

PARS  PRIMA. 

De  Numeris  Denominatis , fiue  Poteftaribus. 

C A P V T P A.I  M V M .. 


fSl  fcr«  omnes,  qui  difeiptinam  hanc  tra&andam  fufcepenmr , tri- 
pini  numerorum  genus  contemplentur;  nihilominus  fi  rem  ipfam- 
mtrofpicere diligenter  placet,  compciiemus  vnicum  effe  in  hac  Ar-  ™ 
te  tra&andum , vtpote  illi  peculiare,  & proprium  j quandoquidem-. 
duo  reliqua,  nimirum  irrationalium  , fiue  furdorum  fimpiicium,  & 
compofitorum,  potius  ad  vulgarem  Arirhmeticam  pertinent,  quos 
ibi  nos  late  profecuti  fumus  . Ad  hanc  igitur  partem  illud  proprii  genus  numero- 
rum attinet,  qui  in  qrwuis  Geometrica  progreffione  ab  vnirate  fumunt  initium  i qui 
quidem  varia  funt  nomina  fortiti;  propterea  quod  quibusdam  placuit  eos  Quanti- 
tates, Species,  Dignitatcfque  nuncupare.  Maluerunt  alii  numeros  eofdemCofltcosi 
itemque  Figuratos,  atque  Denominatos  appellare.  Francifcus  autem  Vieta  Mathe- 
maticus pra-ftantiffimus  Diophantum  Alexandrinum  imitatus , Poteftatcs  cos  nun- 
cupauit.  Cum  aurem  noftri  conlili;  fit  nedum  Vietaram,  fed  etiam  DiophantrcauL. 

Algebra m pertractare,  propterea  hofce  numeros  contemplabimur,  primo  quidem- 
eorum  nomina  , & charaitcrcs  explicantes  , ad  eorundem  Algorithmos  deinceps 
progrciluri . 

In  propofita  igitur  quacunque  Geometrica  progreffione  initium  deducente  ab 
Vnitate,  Primus  terminus,  hoc  eft  vnitas,  fimplicem,  ac  abfolutum  repriefentat  nu- 
merum . Cxterum  Pragrcjfio  Geometrica  ejl  feries  plurium  mmerarum  ft  in  eadem  pro-  rnptjp^uu 
partum fupertntium . Vt  efte.  g.  haec  numerorum  feries  1,3,4,8,16,31,  &c«  jmV. 

Vel  hic  1,3,4,27,81, 243,  Scc,  Prima  progreditur  per  proportionem  duplam, 
adeo  vt  quilibet  numerus  duplo  maior  fit  co numero,  qui  eum  proximi  antecedit. 
Secundavero  per  proportionem  triplam. 

Vtraque  autem  harum  progreffionum  ah  t , incipit , poteft  , autem  inftitui  pro- 
grdfio  Geometrica  initium  non  defumendo  ab  1 , fed  i quouis  numero ; vt  fi  effet 
nic  numerorum  feries  3,6,  11 , 14,  &c.vcl  5,  10,  20,  &c. 

Sed  e6  redeat  vnde  huc  flexit  oratio.  In  qualibet  Geometrica  progreffione  ftt- 
mcnrc  initium  ab  Vnitate,  Primus,  terminus,  hoc  eft  vnitas  numerum  abfolutum, 
ac  fimplicem  reprifentat . Secundus  autein  terminus  vniraccm  fequens  Radix  om- 
nium fequentium  terminorum  dicitur.-  hic  enim  eft  Radix  tertij  tcrinim  1 cum  cxcius 
multiplicatione  ip  fe  ipfum  procreetur  tertius  ; & ex  multiplicatione  ciufdem  fecundi 
ia  tertium  procreetur  quartus  ; & cx  multiplicatione  ciufdem  fecundi  in  quamrnu 
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producatur  quintus,  8c  fie  deinceps.  Hxc  cft  enim  numerorum  continue  ab  vnita- 
te  proportionalium  natura . Si  enim  fuerint  quotcunq;  numeri  ab  vnitate  continui 
proportionales  i conftat  ex  dcmonftratis  ad  to.  Propofitionem  Odlaui  Iib.  Elemen- 
torum; fecundum  ab  Vnitate  in  fe multiplicatum  producere  tertium  , & ex  eodem- 
in  hunc  tertium  fieri  quartum,  ex  eodem  autem  in  hunc  quartum  produci  quintum, 
& ita  deinceps.  Demonftratur  enim  ibi,  ex  eo  quia  C,D,E,A,iunt  continui  pro- 
portionales ab  vnitate  > D,  ternum  numerum  ab  vnitate  fieri  ex  C,  fecundo  in  fe  i 
& E»  ex  C,  in  D;  & A,  ex  eodem  C,  in  E.  Cum  enim  fit,  vt  vnitas  ad  C,itaC, 
ad  D,  & D , ad  E,  & E,  ad  A,  atque  metietur  vnitas  ipfumC,  & C,  ipfum  D,& 
D,  ipfum  E,  & E,  ipfum  A:  At  verd  vnitas  metitur  ipfum  C,  per  C,  ergo  C, ip- 
fum P , & D , ipfum  E , & E > ipfum  A , per  C , metietur . Proinde  C , feipfum  multipli- 
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cans  fecit  D,  multiplicans  autem  D,  fecit  E,  Se  multiplicans  E,  fecit  A , ob  id  erit  fecun- 
dus ab  vnitate  ex  numeris  continue  proportionalibus  radix  omnium  fcquentium , &c. 

Hi  porro  numeri  cuiufcunq;  progrerfionis  Geometrica:  ab  vnitate  incipientis, De- 
nominati, Codici, & Dignitates  Algebricz nuncupantur.  Charaftercs  autem, deno- 
mina horum  terminorum  non  eadem  funt  apud  omnes  ; proinde  iuxta  duplicem- 
viam  > Diophantzam  vnam  , ac  Victxam  alteram  in  medium  afferemus. 

Nomina,  & Chara&eres  iuxta  quofdam  Analyftas. 

N.  Numerus  fimplex , & abfolutus 

t.  It.  Radix , Lusus , Italice vera Cofa, Latine Res, cr  Ap dtfiie  fecundum Diephuntum-,  Ab 
aliquibus  utri  Tunsum  appellatur , dr felet  hoc  palle  defigetur  i , nimirum  co.  a. 

J.  .ifiadr.  Zenfus,  Cenfus,  Potentiu.  Hunc  uutem  Poteflutem  aliqui fic  defignont  ce.  4. 

3.  C.  Culus  aliqui  eum  itu  defignant  cu,  8. 

4.  JZfifSuadrato-quadratus , Biquudrutus  ,Cenficenfus,Zenfi^enfus , Potentia  potentiu, 

<fi  hoc  pullo  depingitur  ce,  ce,  1 6. 

J.  SS.  Primus  r elutus.  Solidus  perimus  , Sxrdefotidus , Surf olidus.  Super folidut , & u qui- 
lufdum  fie  defgnatur  Rei.  P.  33. 

6.  ‘%C-  JZuodrute-cubus  ,Cenfi-cubus , Zenfi-cubus , Potentiu  culi,  Cubi-Tpnfus , Jfttabra  - 

tt-cubus , Cubi-quudrutus  i & hunc  Pote/lutem  fc  aliqui  defgnurunt  ce,  cu.  Sjta- 
molrem  , vt  fignificarent  quututr  quudrutocubos  , hoc  modo  feribere  folchunt  4 ce  , 
cu,  ud figni/icandos  ollo  quudrutocubos , itu  fcripferunt  8.  ce,  cu,  &c.  64. 

7.  BSS.  Secundus  relatus.  Solidus  fecundus,  Bfurdefotidus , Bifurdefolidus  , Surfolidus , 

Super folidus  fecundus , Relatus fecundus , & felet  etiam  hoc  pallo  depingi  Rei.  1,  128. 

8.  JUnadrato-quadratt-quadratus , T rtquadratus , Cenfi-cenfi- cenfus , Zenfi-zxn- 
fi-genfus , Quadratus  quadrati  quadrati ; Cr  a nonnullis  itu  defgnatur  ce,  ce,  ce,  15  6. 

9.  CC.  Cubl-cubus,  Cubus-cubi,  Siculus,  (irti plertfq-,  hic  adhibetur  charalier,  cu , cu.  512. 

10.  f*SS.  Suad.  primi  relati  , Quadrati  folidus,  Cenfus  primi  relati,  Zen far  de  folidus , 

Potentia  primi  relati , Sfuadr.  Surde) oltdt , Surdefohdus  quadrati . Aliqui  eum  fie 
defignant  Ce.  Rei,  P.  1024. 

1 1 . CSS.  T ertius  relatus  , Solidus  tertius , C fur  de  folidus  , Zen fur  de folidus  . Super foltdus 

tertius , dr  nonnulli  hoc  vtuntur  charactere  Rei.  3.  2048. 

12.  J&C.  Suadrato-quadruto  cubus  , Cenf-cenfi  cubus , Zenfixxnfi-cuhus , Cubus  de  po- 

tentia potentia.  4096. 

1 3.  DSS.  Quartus  relatus  , Solidus  quartus , Vfurdefolidus , & a quumplurimis  ita  defi- 

gnatur  Rei.  4.  8192, 

Cxterum 
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Citervim  diucrfitatcm  charaderum  , & nominum  operi  pretium  duximus  adno- 
tare  , ne  difccndi  ftudiofum  in  varijs  libris  perlegendis  vexet  » aut  remorerur  am- 
biguitas. Verdmenimuerd  priter  hic  , oportet  aduerterc  charadercm  N , fignifi- 
care  numerum  abfolutum , & fimplicem ; adeo  vt  numerus  cui  appoiitus  fuerit , pro 
abfoluto,  & fimplici  habeatur:  itaut  j N.  nil  aliud  fignificent , quim  quinq;  vnita- 
tes  fimplices.&abfolutas.  At  verd  quia  hic  charader  plerumq;  negligitur,  & omit- 
titur, nec  folet  numeris  apponi,  quando  pro  abfolutis  habendi  (une,-  ob  id  ftuc  ali- 
quis numerus  hoc  fignum  gerat,  fiue  non , accipi  debet  pro  numero  abfoluto. 

Secundum charaderem, dicebamus  effeti,  atq;  fignificare  Radicem,  vel  Rem, adeo  s*uuj*,,u. 
vtnumcrus,  cui  fit  appoiitus,  a Radicibus  denominetur.  Itaq:  <sii,fignificantlex  radi- 
ces,  vel  res : ita  fit,  vt  fi  progreflio  Geometrica  habeat  e.  g.  2.  in  fecundo  loco:  <Sifc 
fint  duodecim  vnitates:  cum  vnius  radicis  pretium  fit  2. fi  vero  habeat  3. in  fecudo  loco: 

6 li.fint  decem,  & odo  vnitates , cum  vnius  radicis  pretium  (it  3 . & ita  de  reliquis. 

Dicebamus  tertium  charaderem  effe  Q>&  lignificare  Quadratum ; hunc  eundem  Ttrtiui  (ha- 
charafterem  Cenfum  .i  plerifq,-  notauimus  appellari . Itaut  6 Q,  fint  fex  Quadrati , rAj  ' 'fi  ‘JU 
vel  Zenfi.  quo  fit,  vt  fi  tenius  numerus  progreflionis  Geometrica:  fit  4.  fit  inquam, 
vt  6 Qj  fint  viginti  quatuor  vnitates:  fi  verd  9,  fit  tertius  numerus  ab  vnitate  6 Q, 
valebunt  quinquaginta  quatuor  vnitates. 

Quartus  charaCter  C,  cum  denotet  cubum , 6 C,  fignificabunt  fex  cubos;  adeo 
vt  fi  cubus  fuerit  8,  neceffario  6 C , fint  48.  vnitates  ; fi  cubus  fuerit  27 , & 6 C , 
fint  162.  vnitates. 

Nomina  , & Characteres  iuxta  Diophantum , 

Sc  Vietam . 


>.  N. 

Latus,  fint  Radix. 

3. 

Quadratus. 

4- 

3.  C. 

Cubus. 

8. 

4- 

Quadralo-quadra/us . 

1 6. 

5.  ££■ 

Quadrato-cubus . 

3*- 

6.  CC. 

Cuba- cubus. 

64. 

7.  QQc. 

Quadrato- quadrato- cubus . 

128. 

8.  Qcc. 

Quadrato- cubo- cubus . 

»5  6. 

9.  ccc. 

Cubo  cubo-cubus . 

5 1 2- 

IO.  QQgC. 

Quadrato-quadrato-cubo-cubus . 

1024. 

It.  Qccc. 

Quadrato  cubo  cubo-cubus. 

2048. 

12.  cccc. 

Cubo  cubo- cubo-cubus . 

40  96. 

13.  QQCCC. 

Quadrato-quadratocubo-cubo-cubus . 

8191. 

Liquet  ex  hadenus  didis  a Diophanto,  Vietaq,-  diffentire  nonnullos;  etenim  qua  - Neo  amati 
drato-cubus  apud  Diophantum,  & Vietam  inter  Poteftates  quintum  fortitur  locum,  "7**“"” 
apud  reliquos  autem  fextum.  Infupcr  apud  Diophantum,  atq:  Vietam  cubo-cubus 
eft  fexta  Poteftas;  at  apud  alios  nona , & fic  de  reliquis  , vt  aduertentibus  cernere  dipuutm. 
licet.  Nos  autem  ad  denotandam  Radicem  loco,  N,  vtemur  R,in  citeris  non  dif- 
fentimus,  & charadere  N,  vtemur  ad  fignificandum  numerum  abfolutum.  fit". 

Supcrcft  , vr  hic  methodum  aperiamus,  qua  poflimus  inquirere  charadercs  datis 
locis  potcftatum, & contra ;idquc  iuxta  duplicem  viam:  & qua  arte  Poteftates  ipfas 
in  infinitum  propagare  valeamus  . Interim  primo  videamus , quid  nam  fibi  velint 
denominationes  illi , & qua  ratione  ducant  originem  a termino  cniufcunque  progref- 
fionis  Geometrici  ab  Vnitate  initium  defumente.  Animaduertendum  autem  eft  Po- 
teftatum  loca  denotari  per  numeros  difpofitos  fecundum  naturalem  feriem  , initio 
defumpto  ab  vnitate , qui  quidem  numeri  .i  plcriiquc  dicuntur  exponentes , & ab  alijs 
indicantes  ; cur  autem  fic  dicantur , mox  videbimus . 

Initium  fit, vtdidum  eft  ab  Vnitate, loquendo  de  Potcftatum  exponentibus  ; alio- 

A 2 quin  ' 
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quin  naturalis  progreflio  ducit  originem  ab  o , exponente  numeri  abfoluti , ii  tamen  ex- 
ponens proprie  dici  potefl.  . 

Exfuperioridefcriptioheanobis  polita  pcrfpicuum  relinquitur  fignihcatum  diuer- 
farum  appellationum  > & origo  earnudem  a terminis  Geometrica:  progreflionis . 

Medio  loco  pofuimus  charaflere  s , quibus  Potcftates  defignantur : ad  lamam  le- 
gentis pofuimus  progreflionem  naturalem , numerorum  incipientium  a o , quorum  cit 
munus  exponere  Potcftatum  charaaeres  medio  loco  pofitos,  terminorque  Geometri- 
ci progreflionis  ad  dexteram  legentis . 

Pluribus  autem  de  caulis  dici  poffunt  Exponentes ; Prima  eft  , quia  per  termi- 
num o , refpondentem  numero  abfoluro  denotatur  ipfe  numerus  fimplex  ; & abfolu- 
tus  ex  vnitatibus  compoiitus  , proinde  nullo  exponente  inlignitur  • nili  hanc  figu- 
ram o»  exponentem  dicere  velimus;  hunc  numerum  abfolurum  aliqui  > Sc  nos  cum- 
ipfis  hoc  defignauimus  charaaere  N;  etfi  talem  cfle  intelligendum  velimus  cum  ali- 
quis numerus  fine  vlla  nota  ponitur ; Vt,  a ,4,  6, 20,  &c.  Significamus  autem  per 
notam  o , numernm  illum  nullam  habere  denominationem  > ex  numeris  denomi- 

natis,  , 

Secunda  caufa.cur  commemorati  numeri  exponentes  dicantur,  ea  elt , quia  per 
fecundum  terminum  eiufdem  naturalis  progreflionis  refpondentem  charaaeri  N , fe- 
cundum Diophantum  , & Vietam  , & fecundum  nos R,& numero  2 , ex  alio  late- 
re in  Geometrica  progreflioneconftituto,  denotatur  R , hoc  eft  radicem  cfle  primam 
denominationem  in  numeris  Denominatis , vocarique  Radicem ; itaut  numerus  fecun- 
dus in  Geometrica  progreflione  , primam  lortiatur  denominationem;  & fic  de  reli- 
quis difeurrendum  eft  . Tertius  deinde  terminus  1,  oftendit  tertium  numerum  Geo- 
metrici progreflionis  cfle  fecundam  denominationem , & appellari  Quadratum , & ita 
de  citeris  intelligendum  eft . 

Tertia  ratio  eft,  quia  quilibet  duo  numeri  exponentes  appellati,  fiinuicem  mul- 
tiplicentur, producunt  exponentem  illius  charafteris,  qui  componitur  ex  illis  cha- 
raficribus  afliimptorum  exponentium  , fi  loquamur  fecundum  communem  viam  ; at 
iuxta  Diophantum,  fi  exponentes  fimul  addantur  fit  exponens  poteftatis,  qui  con- 
flat ex  charadteribus  afliimptorum  exponentium,  vt  infra  dicemus.  Exemplum  in- 
via communi . Si  fumatur  numerus  a,  exponens  Quadrati,  & 3 , exponens  Cubi, 
ducanturque  adinuiccm , producitur  numerus  6 , exponens  poteftatis , charaflcrifquc 
QC;  fcilicet.  Quadrato  cubi;  qu*  quidem  poteftas,  conflat  ex  Q^&  C , poteflati- 
bus  afliimptorum  exponentium  2 , & 3 , fed  iuxta  Diophantum  addantur  ad  inuicem  3, 
Sc  3 , fiet  numerus  6 , exponens  poteftatis  CC ; & fic  dc  reliquis . 

Quarta  ratio  , quia  fecundum  communem  viam,  fi  diuidatur,  quicunque  numerus 
maior  per  minorem  quemcumquc, quotiens,  integer  fi  fuerit,  defignat  exponentem- 
charafteris,  qui  relinquitur;  fadla  fubtraftione  charafteris  numeri  exponentis  diui- 
dentis  ex  charaflere  numeri  exponentis  diuifi.  Vt  fitf,  exponens  huius  charafteris 
QC,  diuidatur  per  2,  exponentem  charafteris  Q,  fit  quotiens  3 , exponens  chara- 
ftcrisC.qui  quidem  relinquitur,  fi  ex  hoc  charaflere QC , exponentis  6 , tollatur 
charafter  Q,  exponentis  2 . Priterea  fi  numerus  1 2 , exponens  charafteris  CiQC, di- 
uidatur per  4,  exponentem  charafteris  QQ,  fic  quotiens  3,  exponens  charafteris  C, 
qui  relinquitur,  fi  cx  QQ , tollatur  QQ^  At  iuxta  Diophantum.fi  componens  nu- 
merus exponens, fubtrahatur a fuocompolito exponente,  relinquitur  exponens  cha- 
rafteris , qui  remanet , fi  fubtrahatur  charafter  fubcrafticxponencis  a charaflere  expo- 
nentis, a quo  fit  fubtradtio. 

Quinta  ratio  eft , quia  defignant  idem  exponentes  progreflionis  naturalis  nume- 
rorum ,•  defignant  inquam  quot  proportiones  Geometrici  progreflionis  intercedant 
inter  quemlibet  numerum  eiufdem  Geometrici  progreflionis , & vilitatem  : expo- 
nens enim  numerus [femper  eft  vno  minor  , qu.im  numerus  terminorum  progreflio- 
pis  Geometrici,-  tot  funt  enim  proportiones  ipfi , quot  ipfi  termini  vno  dempto  , 
vt  1 , fupra  R , & fupra  2 , fignificac  inter  2 , fiue  Radicem  , progreflionis  Geome- 
trici, atq;  vniratem , vnicam  contineri  proportionem  2 , ad  t . At  vero  2 , fupra  Q^ 
& 4,  denotant  inter  4,  fiue  Q,  hoc  eft  quadratum  , atq;  vnitatem  , duas  compre- 
hendi proportiones  4 , ad  2 , & 2 , ad  1 . Priterea  3 , fupra  C , & 8 , fignificant 

inter 
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inter  8 , fiue  C , & vnitatem  tres  cadere  proportiones  , nempe  8 , ad  4 , & 4 , ad  2 
2>adi. 


Sexta  ratio  eft,  quia  terminns  naturalis  progreffionis  denotat  genefin  cx  ipfa  ra-  s«m  nu 
dice  termini  libi  reipondentis  in  Geometrica  progreffionc  , docet  nimirum  , quot 
repetitiones  Radicis  requirantur  ad  illius  termini  procreationem ; vt  figura  a,  re- 
Ipondens  numero  4,  Sc  Q,  declarat  Quadratum , fiue  fecundam  denominationem., 
produci  ex  multiplicatione  Radicis  bis  polita:  .•  etenim  fi  radix  1 , bis  ponatur  hoc 
modo  a,  a,  & fiat  multiplicatio  a.  in  a,  procreabitur  Quadratus  4:  ita  per  nume- 
rum 3 , refpondentem  numero  8,&C,  fignificamus  Cubum  . fiue  tertiam  denomi- 
nationem > produci  ex  Radice  ter  polita,  fic  multielicata;  etenim  fi  Radix  a,  ter  po- 
natur hoc  modo  a , a , a,  & fiat  multiplicatio  j , in  a , & numeri  4 > producti  fiat 
pariter  multiplicatio  in  a , emerget  Cubus  8 . Prxterea  pernumerum  5 .rcfponden- 
tem  in  via  communi  SS.  fic  32 , denotatur  oportere  quinquies  repetere  a,  Radicem 
progreffionis  in  proportione  dupla  ,vt  a,  a.  a. a. a.  radia  namque  multiplicatione , 
emergunt  32  : fic  eodem  modo  fecundum  Oiophantum  , quoad charadt erem  QC, 
cui  relpondet  numerus  5 . 

Septima  ratio  eft,  quia  Arithmeticorum  terminorum  additio  Geometricorum  ter-  srfrim* 
minorum  prxeipue  multiplicationi  rcfpondct ; itaut  numerus  emergensjex  additio- 
ne terminorum  Arithmcticx  progreffionis  , rcfpondeat  produdlo  numero  e mutua- 
multiplicatione  terminorum  Geometrici  progreffionis,  qui  a numeris  illis  expone- 
bantur ; fic  diuifioni  refpondet  fubtradlio  . Vt  fifimul  addantur  2,  & 3 «numeri 
progreffionis  Arithmetici  faciunt  7 . Ita  fe  habent  Qj  & SS , quorum  exponentes  funt 
illi  numeri  a , & 5 , nimirum 4,  & 32  etenim  Qj  eft  4,&  SS,  eft  32  ,fi  inter  fo 
multiplicentur  , fiunt  128,  videlicet  BSS  , fecundum  viam  communem;  huius  au- 
tem  exponenseft  7 : ita  fecundum  Diophantum,  fia,  & j,  (i-  32  /'/"««-> 

mul  addantur  fiunt  7 ; ita  Q,  & QC,  quorum  exponentes  funt  4 '""“iZ, 

a , & 5 , nimirum  4 , fic  3 a , li  inter  fe  multiplicentur , fiunt  1 a 8,  — ■ — muni  , fiu+m 

fcilicetQQC,  cuius  exponens  eft  7.  • 128 

Non  diffimili  modo  , ficut  3 , & 9 , fimul  faciunt  1 a , ita  C , & CC , nempe  8 , & 

512,  quorum  exponentes  funt  3 ; & 9 . inter  fe  multiplicati  producunt  4096,  nimi- 
rum QQC , cuius  exponens  eft,  numerus  ta, fecundum  viam  communem, fic  etiam 
fuo  modo  iuxta  Diophantum.  Ita  quoque  de  fubtraCiione dicendum,  vtenim  fub- 
trahendo  3,47,  remanet  2;  fic  diuidendo  BSS,  nimirum  128  , cuius  exponens  eft 
7,  per  SS  , nimirum  per  32,  cuius  exponens  eft  3 , emergit  numerus  4 , videlicet 
q,  cuius  exponens  eft  a : eodem  paCio  ficut  fubtrahendo  3,  ex  12,  remanet  9, 
ira  diuidendo  QQC,  nimirum  4096,  cuius  exponenseft  12 , perC  , nempe  per  8, 
cuius  exponens  eft  3 , emergit  CC,  fcilicet  3 1 a , cuius  exponens  eft  9 ; idque  fecun- 
dum communem  viam:  non  diffimili  modo  res  euenict  fecundum  Diophantum.  Ve- 
rum hafilcnusde  his  , qux  videnda  relinquimus  apud  alios:  obiter  enim  hxcadao- 
randa  duximus,  ne  mutila  fit  traClatio . 


Reucrtamurad  id  , quod  erat  nobis  agendum  ; nimirum  dato  poteftatis  loco,  fe- 
eundum  vrramque  viam  > reperire  characterem , Sc  contra . 

CharaCtcrcs  , quibus  ipfx poteftates  contignantur,  velfimpliccs  funt, fiue  folita-  JiZ,  ,w! 
rij ; vel  compofiti,  nempe  conftantes  ex  pluribus.  Simplicesquidemfunt  tres,  fci-  •*»- 
licet  Quadratus,  Cubus,  & Surde  folidus,-  reliqui  autem  compofiti  dicuntur,  quod 
ex  fimplicibus  componantur.  Hoc  vero  trifariam  accidere  poteft  , vel  enim  expo-  c)»r4k„, 
nens  eft  numerus  compofituspar,  vclcompofitusimpar.veiomnino  incompofitus , vtifimtfi*- 
fiuc  primus.  Quid  autem fint  numeri ifti: docet  Euclides. 

Efto  numerus  compofitus  par  poteftatis  exponens,  cuius  charaCter  quxritur  1 o:  uc.fol"». 
bic  numerus  diuidatur  per  2 , fit  quotiens  j ; hic  autem  cum  fit  numerus  primus  non-.  £»?/«««■ 
eft  rurfus  diffidendus:  reperiamur  characteres  debiti  numeris  a,  fic  3,  tanquam  ex-  ** 

ponentibus ; & repericmus  charaCtcrem  QSS , deberi  numero  t o itaque  Surdefolidus 
quadrati , eft  potcftas  quxlita.  Rurfus  quxraturcharaCler  expolientis  12 ; diuidatur 
numerus  hic  per  a,  iit  quotiens  6 ; qui ruriuscum fit  compofituspar,  diuidatur  per 
2 , fic  fit  quotiens  3 ; ergo  2,2, 3,  funt  partes,  quibus  defignantur  characteres  com- 
ponentes characterem  quxiitum.  Inuentiscrgq characteribus, qni  numeris  2,2,3, 

debentur. 


(it 

i.fittutr.d  «-> 


agidu, 
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futrit  numt- 
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1 4 C.  RENALD.  ALGEBRdE  VETERIS . 

debentur,  nempe  QQC,  fiet  quxfitus  charadfer  QQC;  atq;  adeo  poteftas  qujfita 
erit  Quadrato-quadrato-cubus.  Catterum  huiufmodi  diuifio  inftituenda  eft  per  nu- 
merum minimum  primum,-  & fi  quotiens  fuerit  quoq;  numerus  compofitus,  diuida- 
tur  per  numerum  primum  , nimirum  qui  eum  metitur & hac  methodo  procedatur, 
donec  occurrat  quotiens  nullam  partem  aliquotam  habens  i atq;  adeo  primus:  qui- 
quidem  diuifores , & fi  aliquando  contingat , vt  idem  fatpius  repetatur  , vna  cum_ 
quotiente  vltimo  ordinarim  difponantur  , itaut  maiores  pofteriorem  locum  obti- 
neant . 

Secundo  hoc  idem  aflequemur,  indagando  numeros, qui  fi  inuiccm  multiplicen- 
tur, producant  numerum  exponentem  oblatum  ;&  inuentis  numeris  affignandocha- 
radteres  debitos.  Vt  fi  fuerit  exponens  io ; numeri , qui  cum  producunt , funt  2 , 
& j,  quibus  debentur  Q,  & SS,  proinde  character  debitus  numero  10, erit  QSS, 
atq;  poteftas  erit  Quadratus  primi  relati.  Quod  fi  chara&er  vnius  ex  numeris, 
per  quos  fit  multiplicatio  , ignoretur  ; charadfer , atq;  poteftas  eadem  arte  repe- 
riatur. 

Si  vero  poteftatis  exponens  fuerit  numerus  impar  compofitus,  vt  9,  diuidattir  in 
partes,  numerofq;  primos, quibus  reperiantur  charadicres . Itaq;  diuidaturper  j,8c 
fit  quotiens  3 : hi  vero , cum  fint  numeri  primi , non  expofeunt  vltcriorem  partitio- 
nem ; debentur  autem  his  , characteres  C , & C ,-  proinde  quarfitus  charadfer  erit 
CC  , & poteftas  Cubo-cubus.  Eodem  modo  fi  numerus  exponens  eflet  numerus 
1 5 : diuidatur  enim  per  3, defiet  quotiens  5;  hifcc  vero  numetis  debentur  C , & SS , 
quamobremquatfitus  charadfer  erit  CSS,  & cius  poteftas  Cubus  primi  relati , vel 
Cubifurdcfolidus , nimirum  decima  quinta  poteftas. 

At  fi  numerus  exponens  oblatus  fuerit  numerus  primus , vt  1 , 3 , 3 , 7 , 1 1 , 13, 
17,  19,  33,  31 , &c.  eorum  charadferes,  ac  poteftates  fic  inueftigantur;  habita  ta- 
men hac  animaduerfione , nempi  a numeris  primis  fignificari  relatos, initio  fumpto 
A quinario  numero.  Cum  itaq;  exponentis  numeri  $ , charadfer  fic  SS  , St  poteftas 
Primo  relatus;  ob  id  fecundi  numeri  primi,  nimirum  7,  charadtcr  erit  1 SS,  & po- 
teftas Secundus  relatus  : fed  ad  confufionem  tollendam  vtimur  literis  Alphabeti 
numerorum  loco,  initio  fadto  a litera  B ; itaq;  a SS , denotatur  B S S . 

Huius  autem  methodi  fundamentum  eft . Quoniam  in  quacunque  Geometrica, 
progreflione  , tertius  terminus  ab  vnirate  eft  quadratus  , vt  dcmonftrat  Euclides 
lib.  9.  Propof.  8.  quamobrem  illius  charadfer  eft  Q , cuius  exponens  eft  2 , nume- 
rus minimus  primus:  & quoniam  ( vt  idem  oftendit ) quartus  ab  vnitate  eft  Cubus, 
ob  id  eius  charadfer  eft  C, cuius  exponens  eft  3, numerus  autem  ab  vnitate  fextus, 
neq;  Quadratus,  neq;  Cubus  eft  , nifi  exiftente  Quadrato  , vel  Cubo  fecundo,  ab 
vnitate  termino  : proinde  fextus  hoc  defignarur  charadterc  SS  j diciturq;  poteftas 
hic  , Primo-relatus  . Et  quoniam  in  reliquis  numeris  primis  idem  contingit : pro- 
pterea  relati  dicuntur,  nempe  Secundus  relatus,  Tertius  relatus,  &c.  prout  magis, 
vel  miniis  recedunt  ab  ipfo  Primo  relato. 

Ad  inuefiigandum  poteftatis  locum , fiuc  numerum  exponentem  hic  ars  adhi- 
benda eft  . Primo  ad  indagandum  locum  Poteftatis  , cuius  exponens  eft  numerus 
compofitus  ; lingulis  characteribus  rcfpondentcs  exponentes  applicentur , & inter 
fe  multiplicentur : numerus  enim  ipfa  multiplicatione  procreatus  locum  indicabit 
poteftatis. 

Sit  in  quiftionc  locus  poteftatis  illius, cuius  charadfer  eft  QC.-  exponentes  funt 
2 , & 3 , numero  2 , refpondet  charaiSer  Q^  & numero  3 , charadfer  C 1 fi  2 .du- 
cantur in  3 , vel  c contra  , producitur  numerus  6 , exponens  oblati  charadleris 
QC. 

Quod  fi  charadfer  propofitus  exponatur  a numero  incompofito  ; accipiatur  ex 
progreflione  primorum  numerorum  , numerus  primus  debitus  propoiito  charadteri 
incompofito  . Hoc  autem  fic  aflequemur : fadto  initio  a quinario  , numerentur  ex 
ordine  numeri  primi  ,-  fic  enim  facile  reperictur  ille  , qui  propofito  charadteri  re- 
fpondet. Efto  , exemplum.  Sit  propofitus  charadfer  CSS,  nempd  Tertius  rclatus.- 
cius  exponens  erit  numerus  primus  1 1 > cum  hic  fit  tertius  a quinario  inter  nume- 
ros primos,  in  eorum  progreflione.  Hadtcnus  de  via  communi. 
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In  via  Diophanti , atq;  Victa:  ita  procedendum  eft  . Potcftatis  exponens  in  bi- 
narios, ternarioiq;  numeros  reloluatur,&  his  competentes  charablcrcs  a dignentur, 
fic  enim  profilict  quxfitus  charadfcr. 

Quaeratur  character  exponentis  1 0 , hic  numerus  refoluatur  in  a > 1 , 3 > 3 > repe- 
riantur  charaCleres  hifce  numeris  refpondentcs  , nempe  Q,  Qj_C>  C,  & emerget 
chara&er  QQCC,  refpondens  exponenti  io. 

Katio , lundamentumq;  huius  reguli  eft . Quoniam  poteftates  omnes  iuxta  Dio- 
phantum,  Vietiq;  confilium  , denominantur  a Quadrato  , vel  Cubo  , fimplo  > vel 
multiplo,  vel  mixto:  a fimplo, vt  eft  Cubus,  a multiplo, vt  eft  Cubocubus;  a mi- 
fto,  vt  eft  Quadrato-cubus:  quo  fit,  vt  quatuis  poteftas  compofita,pro  partibus  lui 
exponentis,  habeat  numeros  : , vel  3:  aut  2,  & 3. 

Si  vero  dato  charaCtcre,  quatratur  poteftatis  exponens,  atq;  locus:  lingulis  cha- 
racteribus , alfignentur  numeri  competentes ; etenim  lumma  coalefccns  ex  illis  ex- 
ponentem, & locum  indicabit.  Quaeratur  exponens,  & locus  , cuius  charaCtcr  eft 
QQCC:  Quoniam  exponentes  Tunt  2,  2,  3,  3 , quorum  eft  fumma  10;  proin- 
de dicemus  exponentem  characteris  QQCC , efle  10  , & locum  eius  elVc  deci- 
mum- . 
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Fundamentum  eft , quia  fecundum  Diophantum,  & Vietam  exponens,  & locus 
potcftatis  habetur  ex  additione  exponentium . '** 

Exponens  autem  farpefipius  plures  habet  refolutiones:  in  huiufmodi  cafu,  ea  eft 
vfurpanda  diuifio  > quae  pauciores  partes  complectitur.  Vt  numerus  10,  Primo  re- 
foluitur  in  2 , 2 , 2 , 2,  2,  Secundo  in  2 > 2,  3,  3:  Secunda  refolutio  praefertur  prv- 
m;r  , etfi  legitime  faCtae ; quandoquidem  panes  polfidet  pauciores.  Sic  etiam  nu- 
merus  12,  Primo  refolui  poreft  in2,  2,  2,  2,  2,  2,  Secundo  in  3,  3,  3,  3,  Ter-  „,kX<. 
tio  in  4,  4,  4,  Quarto  in  6,  6:  Harc  poftrema  nimirum,  qua:  duas  continet  partes 
6,6 , caetcris  prxtcrri  debet. 

Cum  autem  mifta  eft  poteftas  , proferantur  deprefliores  ijs , qua:  funt  elatiores. 

Vt  quadrati  praeferamur  cubis  , &c.  Itaq;  poteftas  decima,  quantumuis  hocvtroqs 
modo  defignari  poffit , nempe  QQCC,  & CCQQ^nihiiominus  prior  defignatio 
adhibenda  eft. 

Per  quam  autem  viam  incedere  debeat  Analyfta  , adhuc  res  eft  in  controuerfia, 
quam  explicandam  fufccpit  Gloriofus  Exercit.  2 , Decadis  2 : in  cuius  gratiam  ad-  ‘D 
uertit  duplici  methodo  propagari  polfe  poteftates  ; communi,  & lingulari  ad  racn- 
tem  Diophanti,  W’ 

Primo  modo  fit  per  multiplicationem  potcftatis  in  latus  , quo  pado  alia  pofte-  irimmw 
rior  emergit . Vt  latus  in  latus  producit  quadratum  , quem  Jluiatu,  hoc  eft  Pote- 1*™“’*"' 
ftatem  Diophantus  appellat  ;&  fi  quadratus  in  idem  latus,  ducatur  producit  Cubum, 

Cubus  in  idem  latus  facit  quadrato-quadratum  , & fic  deinceps. 

Secundo  modo  tanquam  via  lingulari  propagantur  poteftates  , fi  multiplicentur 
poteftates,  & gignatur  poteftas.  Vtfiquadratus  ducatur  in  quadratum,  fit  quadra- 
to  quadratus.  Si  vero  quadratus  ducatur  in  Cubum  fit  Quadrato-cubus,  iuxta  Dio-  , 

phantum;  fecundum  alios  fit  primus  relatus.  Cubus  autem  in  Cubum, facit  Cubo- 
cubum  , ad  mentem  Diophanti : fecundum  aliorum  confilium  , facit  quadrato-cu- 
bum,-  & ita  deinceps. 

Primus  propagandi  modus  innititur  ijs , qua:  dcmonftrat 1 Euclides ; oftendit  enim,  “ , 

fi  ab  vnitate  quotcunq;  numeri  deinceps  proportionales  extiterint,  tertium  ab  vni- 
tate  Quadratum  efle  , quartum  autem  Cubum  , feptimum  vero  Cubum  , & Qua- 
dtatum.  Cum  itaq;  dignitates.  Algcbrici  nil  aliud  fint , quam  numeri  Geometrice 
proportionales  in  progrdfionc  contiuua  ; ab  vnitate,  incipiente  ob  id  fatis  videtur 
idonea  prima  propagationis  via. 

Sit  Geometrica  progreffio  in  proportione  dupla  1,  2,4,8,  t6>  32,  6 4,  128, 

256,  &c.  Liquet  numerum  64,  fimul  quadratum,  & cubum  efle:  etenim  cius  latus 
quadratum  eft  8,  cubicum  vero  eft  4:  quapropter  numerus  64,  potius  videtur  ap- 
pcllandus  Quadrato  cubus,  quam  Cubo  cubus;  Cumq,-  32  ,neip  fit  quadratus, neq; 
cubus,  non  videtur  dici  pofle  quadrato  cubus.  hmml 

Diophanti  opinioni  fauet  multiplicationis  actus ; etenim  fi  dC,  ducantur  in  4Q,  Zmkj 
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producuntur  14 , QC , fiquidcm  exponentes  fune  2 , & 3 ■ quorum  lumma  cft  j . 
Quapropter  QC , quintum  forcitur  locum  ititer  poteftates  i & ita  dc  exteris  ien* 
tiendum  cft. 

Difcrimcn  a diuerfitate  eorum, a quibus  defumuntur  denorainitiones,  certi  pro- 
ficifcitur  . Etenim  fecundum  communem  viam  poteftates  denominantur  ab  ipfa_. 
multiplicatione  quadrarica  , cubica  , &c.  Vt  fi  cubus  multiplicetur  quadrarice  , fit 
quadrato-cubus,  fi  vero  cubici,  fit  cubo-cubus;  vt  fi  8,  multiplicetur  quadratice , 
fit  numerus  64,  nimirum  quadrato.cubus . 

Iuxta  confihuin  Diophanti , denominatio  potcftatum  defumitur  ab  ipfis  potcfta- 
tibus , quae  multiplicantur.  Quapropter  fi  ducatur  numerus  cubus  8»  in  fe , fit  nu- 
merus 64 ; cum  itaq;  <54  > producatur  cx  multiplicatione  numeri  cubi  in  numerum 
cubum  i ob  id  non  miuria  numerus  64,  dicetur  cubo-cubus . Cumq,-  numerus  32. 
producatur  cx  duAu  numeri  4,  quadrati  in 8»  numerum  cubum  i dicendus  videtur 
quadrato-cubus . 

Gloriofus  in  memorato  loco  eligendam  putat  viam  Diophanti , atq;  Vietse  tum 
quia  clcganciar  cft  , tum  quia  fic  agere  cogit  multiplicationis  actus : fiquidcm  po- 
teftas  gignitur  per  multiplicationem  aliarum  potcftatum  ; poteftas  verd  genita.. . 
denominatur  a lumina  exponentium  earum  potcftatum  > qux  inter  fe  multipli- 
cantur. 

Arguit  prxtcrca , quia  omne  compofitum  denominari  debet  a partibus  compo- 
nentibus i ergo  poteftas  genita  denominari  debet  a potcftatibus  ex  quibus  compo- 
nitur; proinde  quadratus  duCius  in  cubum,-  efficit  quadrato-cubum . 

Nobis  autem  rationes  ailatx  conuinccre  non  videntur  ; tum  quia  non  apparet 
hxc  maior  elegantia;  tftm  quia  falfum  eft  ad  id  cogi  nos  ab  a&u  multiplicationis, 
quinimo  is  oppofito  perfuadet,- Gratis  vero  di<3a  putamus  qux  Gloriofus  fubiungit 
dicens,  non  ab  ijs, qux  multiplicantur,  fed  ab  afiu  multiplicationis  petendam  effe 
ipfam  denominationem . Siquidem  poteftas  quadrati  denominationem  accipit  ab 
aQu  multiplicationis , non  ab  ijs,  qux  multiplicantur . Poteftas  Cubi  fuam  deno- 
minationem certe  mutuatur  ab  a&u  multiplicationis  , non  autem  ab  ijs , qux  mul- 
pl  icantur. 

Quamobrem  etiam  rcliqux  poteftates  denominationem  ab  aiftu  multiplicationis 
accipient . 

Secundi  hoc  idem  fuadetur  , examinando  , quid  fibi  velint  hi  loquendi  modi, 
Quadrato-quadratus , Quadrato-cubus , 8cc.  Proferto  comperiemus  nihil  aliud  figniii- 
care,  quam  radicem,  fic , vel  fic  fuiffc  multiplicatam . Exempli  gratia  numerus  1 6, 
dicetur  quadrato-quadratus,  quia  procreatur  cx  duplici  multiplicatione  quadratica 
radicis  2 . Non  ob  id  Diophanti , Vietxq;  fententiam  reijcimus  ;folum  hxc  innuifle 
volumus,  vt  perfpicuum  fiat , rationes  illas  non  conuinccre, 

Vberioris  do&rins  gratia  nunnuila  afferemus  , qux  nimirum  Analyfta  mutuatur 
ab  Elementis,  quxq;  vtriq;  Algebrxinferuiunt:  Numerofx  quidem  peculiaria  fiunt, 
fi  ad  numeros  contrahantur;  eadem  vero,  fi  generaliter  fumantur, in  Algebra  Spe- 
ciofa  poterunt  adhiberi, 
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Qua:  Analyfta  mutuatur  ab  Elementis  Mathe- 
feos,harc  funt. 


1 fetum  fuis  partibus  aquari . 

2 JZua  eidem  aquantur,  tuter  fe  ejfe  Aqualia . 

3 Si  aqualia,  Aqualibus  Addamur ; tota  ejfe  Aqualia. 

4 Si  aqualia , aqualibus  auferantur ; teta  ejfe  aqualia . 

5 Si  aqualia  fer  aqualia  multiplicentur ; facta  ejfe  aqualia 

6 Si  aqualia  fer  aqualia  dimetantur i orta  eJSe  aqualia . 

7 Si  qua  funt  frofertienalia  dire  (te,  ejfe  frefortionalia  inuerst,  (jr  alterne'. 

8 Si  proportionalia,  fimilia,  f refer  lienalibus  fi 'milibus  addantur  ;teta  efi  frofertienalia. 

9 St  frofertienalia  fimilia  , proportionalibus  timilibus  auferantur  ; rcftdtta  ejfe  frofer- 

tienalia . 

10  Si  frefortionalia,  fer  frofertienalia  multif licentur ; facta  ejfe  frofertienalia .' 

1 1 St  frofertienalia , fer  frofertienalia  diuioantur;  orta  ejfe  frefortionalia . 

12  A communi  multiplicatione , vel  diuifione , fu  communi  multiplicatore  , vel  diuifore , 

aqualitatem  nen  immutari , vel  rationem . 

1 3 Fati  a fub  fingnlis  fgmentis , aquari  fati  e fub  tote 

14  Facta  continue  fub  magnitudinibus , vel  ex  i/s  continui  orta  ejfe  aqualia  ; quocunque^t 

magnitudinum  ordine  , dulito  , vel  applicatio  fiat . 

15  Si  fuerint  tres , quatuerue  magnitudines ; quod  autem  fit  fub  extremis  terminis , aqua- 

le fit  ei,  quod  fit  i medie  in  fe,  vel fub  medifs;  funt  proportionales,  & 'e  conuerfo. 

1 6 Si  fuerint  tres,  quatuerue  magnitudines ; & fit , vt  prima  ad  fecundam  , ita  fecunda 

iUa,  vel  tertia , quapiam  ad  aliam:  erit  quod fit  fub  extremis  terminis,  aquate  ei, 
quod  fit  fub  medtjs . 


De  prioribus  his  propofitionibus  vfq;  ad  fextam  inclufiuc,  non  cft  cur  verba  fa-  Seftimt  ex- 
ciamus;  cum  per  fe  pateant.  //*«;»,« a. 

Ad  feptimam  quod  attinet,  patet:  quandoquidem  fi  eft  , vt  u,  ad  8,  ita  6,  ad  "TSjwtV 
4;  erit  a inuerse,  vt  8.  ad  12,  ita  4,  ad  6:  deinde  quia  eft;  vt  12 , ad  8.  ita  6,  ad  prope/,  quinti. 
4;  erit  b etiam  alterne,  vt  12 , ad  6,  ita  8 , ad  4.  b ’6-  nvtf- 

Ad  oftauim  quod  attinet.  Si  eft,  vt  12,  ad  8,  ita  6, ad  4,-  fi  his  fimilia  propor- 
tionalia  addantur  1 j,  10,  18,  12  ; vt  fiant  27,  18,  24,  1 6:  erit , vt  27  , ad  1 8 , taufr , d*  At- 
itz  24,  ad  16;  Debent  autem  effe  proportionalia  fimilia  . Si  enim  , vt  eft  12 , ad  mmfrma. 

8,  ita  fit  6,  ad  4,  quae  proportio  eft  fefquialtera  ; fit  vero  vt  10,  ad  a, ita  15, ad  “* 
3,  qux  proportio  cft  quintupla  ; fa&a  vero  additione,  proueniant  22,  10,  21.7: 
non  erunt  hi  numeri  proportionales;  non  eft  enim,  vt  22 , ad  io,  ita  21  , ad  7. 

Sunto  proportionales  A,B,C,D;  & ipfis  addantur  fimiles  proportionales  E, F,  nmtfnuur. 
G,  H,  proueniant  autem  I,  K,  L,  M:  Dico  I,  K,  L,  M>  proportionales  efle;itaut 
quemadmodum  eft  I,  ad  K,  ita  fit  L,  ad  M. 

Quoniam  cft  , vt  A , ad  B,  ita  E,  ad  F;  erit  a permutando , vt  A,  ad  E,  ita  B;  a 1«. 
ad  F , Se  erit  b componendo  , vt  A plus 
E,  ad  E , ita  B plus  F > ad  F ,•  & rurfus 
permutando  , erit c A plus  E , ad  B 
plus  F , vt  E , ad  F , feu  vt  G , ad  H : 
at  vt  G , ad  H,  ita  concludeturC,  plus 
G , ad  D plus  H ,•  ergo  , vt  A plus  E , 
ad  B plus  F , ita  erit  C plus  G , ad  D 

£lus  H;  hoc  cft , vt  I,  ad  K , ita  L , ad 
1.  Si  itaq;  proportionalia , &c . 

Ad  nonam  quod  attinet:  patet  ex  diffisi  j»«m  pam 

Quantum  autem  ad  decimam , facili  negotio  declarabitur , & demonftrabitur. 
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Sint  proportionales  12,8.6,4;  item 
1 j,  io.  24,  16:  Vel  12.  8,  6,  4;  item 
10,  5,  14,  7,  Si  fiat  multiplicatio  , vt 
vides  ; fient  termini  procludi  180 , 80, 

144,  64, in  primo  exemplo :&  120,40, 

84 , 28  , in  lccundo  , proportionales. 

Ratio  , quia  dum  proportionalia  , per 
proportionalia  multiplicantor  , compo- 
nuntur eidem  proportiones.  Proportio- 
nes autem , qui  cx  cifdem  proportio- 
nibus componuntur , inter  fe  funt  exdem. 

Proportionum  autem  compofitionem  fieri  multiplicatione  terminorum  antece- 
dentium , & confequentium  ad  inuiccm  , perfpicuum  cft  cx  ijs , qui  demonftrauit 
Euclides,  tum 'ac!  23,  iexti,  cum  ad  5 , odaui  libri  Elementorum. 

Declaratur  magis;  nam  cum  fint  12,  & 8,  item  10, & 5,  ( vtar  pofteriori  exem- 
plo) fi  multiplicemus  12,  per  10,  & 8,  per  5,  componetur  proportio  produ&o- 
rum,  fcilicet  1 20,  & 40 , ex  proportione  12  , ad  8,  & 10,  ad  j . Sic  etiam  cuim. 
fint  6,  & 4,  item  14,  & 7 ; multiplicemus  autem  14,  per  6 > item  7,  per  4 i pro- 
portio produdorum  84,  & 28,  compofita  erit  ex  proportione  6,  ad  4,  & 14,  ad 
7 s hoc  cft  ex  12, ad  8,  & 10,  ad  5.  Quamobrem  ex  eifdem  proportionibus  com- 
ponitur ratio  1 20,  ad  40,  cx  quibus  componitur  proportio  84,  ad  28 . Itaq;  120, 
401  84;  28;  proportionales  erunt.  Redte  igitur  di&um  fuit:  Si  proportionalia  per 
proportionalia  multiplicentur;  orta  e(Te  proportionalia.  Eadem  intelligenda  de  prio- 
ri exemplo,  Si  de  omnibus  alijs,  quz  excogitari  potiunt. 

Porro  hic  eft  proportionum  multiplicatio,  qui  fit  in  proportionum  compofitio- 
ne,  de  qua  Euclides  defin.  10.  lib.  j.  & defin.  5.  lib.  6.  Non  enim  eft  proportio- 
num additio,  quemadmodum  perperam  nonnulli  crediderunt. 

Ad  id  autem  oftendendum . Sunto  dui  proportiones  A,  ad  B , & C , ad  D,  fi- 
ue  xquales  , fiuc  inxquales  . Ducatur 

antecedens  A , in  antecedentem  C,&  A B C D E F 

fiat  Eiducaturq;  confequcns  B,  in  con-  12  8 ij  10  180  80 

fcqucntem  D , & fiat  F . Dico  propor- 
tionem E , ad  F , compofitam  e(Te  ex  pro-  G 

portione  A , ad  B,  & C,  ad  D.  ExB,  120 

in  C,  fiat  G.  Quoniam  ex  A . B,  in  C, 

fiunt  E , G ; erit  a vt  A , ad  B , ita  E , ad  G.  Et  quoniam  rurfus  ex  B . in  C , D , 
fiunt  G,  F;  erit  bvt  C,  ad  D,  ita  G,  ad  F.  At  verd  proportio  E,  ad  F,  componi- 
tur ex  E,  ad  G»  & G,  ad  F:  & vt  A,  ad  B,  ita  E,  ad  G ; & vt  C,  ad  D > ita  G , 
ad  F . Ergo  proportio  E,  ad  F,  componitur  ex  proportione  A, ad  B,&  C,  ad  D. 
Quod  erat  oftendendum . Cxtcrfim  compofitio  proportionum  , quam  in  memora- 
tis locis  intendit  Euclides  , refpondct  multiplicationi  denominatorum  inter  fe;  at 
vero  hic  proportionum  multiplicatio  , non  differt  a multiplicatione  denominato- 
rum inter  le : redte  igitur  concludebatur. 

Quantum  ad  vndccimam ; patet  ex  eo  quia  , dum  proportionalia  per  proportio- 
nalia diuiduntur.ex  eifdem  proportionibus , alix  exdem  proportiones  auferuntur : 
vt  enim  opere  multiplicationis  proportiones  fimul  componuntur , ita  quoq;  diuilio- 
ne , vna  proportio  cx  alia  aufertur ; quandoquidem  diuifio  tefoluit  , quod  fupereffi- 
cit  multiplicatio . 

Sint  proportionales  180,  80,  108,  48.  Diuidantur  per  proportionales  11,  8,  6, 
4 ; Orientur  15,  10,  18,  12 , pariter  proportionales. 

Dcmonftrabitur  autem , fi  lupponamus  hanc  fubtra&ioncm  fieri  per  diuifionem , 
& effc  contrariam  compofitioni . Sit  fubtrahenda  proportio  C , ad  D , ex  propor- 
tione A , ad  B ; Hoc  potius  cft  diuidere  proportionem  A, ad  B,  per  proportionem 
C,  ad  D,-  quam  proportionem  C,  ad  D,  cx  proportione  A,  ad  B , lubtraherc  , vt 
videbimus. 
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Ex  A , in  D , fiat  E : & cx  B , in  C , fiat  F . Dico  proportionem  E , ad  F , qua: 
producitur  ex  diuiiione  proportionis  A , ad  B , per  proportionem  C , ad  D , eflej 
eam.  quae  relinquitur  fublata  proportione  C,  ad  D,  ex  proportione  A , ad  B;  fcu 
quod  idem  eft , pMportionem  A,  ad  B,  compofitam  e(Te  ex  proportione  C,  ad  D, 
& E:ad  F.  Fiat  G,  ex  A,  in  fi.  Quoniam  cx  A , B , in  C , fiunt  G , F ; erit  avt 
A,  ad  B,  ita  G,  ad  F . Et  rurfus  quoniam  ex  A,  in  C,  D,  fiunt  G,  E,-  erit  b vtC, 
ad  D,  ira  G ad  'B.,  At  vero  Cum  proportio  G-,  ad  F,  fit  compofita  ex  proportioni- 
bus G,  ad  E,  & E »ad  F ; erit  proportio  A,.ad  B , qua:  eadem  eft  cum  proportio- 
ne G,  ad.  F , compofita  ex  eildcm  proportionibus  G , ad  E , hoc  eft  C , ad  D , & 
£ , ad  F quemobrem  fubtraCta  proportione  C ,tad  D , cx  proportione  A , ad  B ; 
remanebit  proportio  E,  ad  F . quod  erat  oftendendum. 

Si  verd  A , diuidatur  ,per  C ; proueniat  H : Si  B , diuidatur  per  D i proucniat  I : 
Si  vero  L.  diuidatur  per  N;  proueniat  P : Si  M,  diuidatur  per  O;  proucniat  Q_i& 
D , multiplicans  A,  faciat  E ; vt  G,  multiplicando  B , faciat  F ; item  O , multipli- 
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cando  L,  faciat  R:  St  N,  multiplicando  M, faciat  S.  Proinde  C,  multiplicando  H, 
producit  A > fiquidem  A,  dum  per  C,  diuidebatur,  proueniebat  H.  Item  D,  mul- 
tiplicans I , producit  B ; & N , multiplicans  P , producit  L ; vt  O , multiplicans  Qj_ 
producit  M.  At  vero  D,  multiplicans  A,  fecerat  E;  & C,  multiplicans  B , fecerat 
F > item  O,  multiplicans  L , ieccrat  R ; & N,  multiplicans  M,  fecerat  S : erit,  vt  E, 
ad  F . ita  H , ad  I i & vt  R , ad  S , ita  P , ad  Q^  Quandoquidem  C , multiplicans 
H,  producit  A,  & D,  multiplicans  I , producit  B;  nem  N , multiplicando  P , pro- 
ducit E>  & O,  multiplicando  Q_,  producit  M.  At  vero  C , multiplicando  B , pro- 
ducit F i & D , multiplicando  A , producit  E item  O , multiplicando  L , producit 
K ; & N . multiplicando  M , prodicit  S : Quoties  igitur  vnitas  metitur  C , toties  H , 
metitur  A;  & quoties  vnitas  metitur  D,  toties  I,  metitur  B i & quoties  vnitas  me- 
titur N,  toties  P,  metitur  L,  &c.  At  vero  quoties  vnitas  metitur  C,  toties  B, me- 
titur F ; & quoties  vnitas  metitur  D , toties  A , metietur  E ; & quoties  vnitas  me- 
titur N , toties  M , metietur  S , 3cc.  Vt  igitur  vnitas  ad  C , ita  H , ad  A ; & vt  vni- 
tas ad  D , ita  I,  ad  B;  & vt  vnitas  ad  N , ita  P , ad  L , &c.  Sed  , vt  vnitas,  ad  C, 
ita  B,  ad  Fi  ergo  vt  H,  ad  A,  ita  B,  ad  F.  Et  vt  vnitas,  ad  D , ita  A , ad  E : er- 

g * §°* 
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go,  vt  I.  ad  B,ita  A,  ad  E, quapropter  erit  a fecundum  rationem  perturbatam,  vt 
b 'f.  f mvi . H , ad  E , ita  I , ad  F ; ac  proinde  permutando , erit  quidem  H , ad  I,  vt  E , ad  F , 
Eodem  difcurfu  concludemus  ede,  vt  R , ad  S,  ita  P , ad 
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Sed  E,  F',  R , S , funt  proportionales : quandoquidem  C,  D,  N.  O,  proportio» 
nates  ex  hypothcfi  , multiplicantes  terminos  proportionales  A , B,  L,  M,  nimirum 
D>  multiplicans  A;  & C,  multiplicans  Bi  item  O,  multiplicans  Li  & N , multipli» 
cans  M , fecerunt  terminos  E,  F,  R,  S : ob  id  erunt  etiam  proportionales  illi  qua» 
tuor  termini  H,I  ,P,  Q.quod  erat  odendendum.  Redi  igitur  didum  fuit.  Si  pro» 
portionalia,  per  proportionalia  diuidantur,-  orta  ede  proportionalia. 

S C H O L I O N. 


BnUrmim  A Sfumpfimus fugerint  proportiones,  que  ex  eifdem  proportionibus  componuntur  , inter 
•«,  qutfin*-  fi  qutq,  eefdem  ejfe  : cum  ofienderemus  , fi proportunelio  per  preperwmelie  mul- 

ttpliccntuT  , feHe  efft  proportionelie,  Nec  tmmento  ; fi  quidem  feci  fi  demonfirert  potefi  \ 
junuM,  ^ communiter  id  ei  entiquts  Geometris  receptum  efi  ; vt  videre  licet  pefiim  epud  Apol- 
lonium , Pappum , & elits . 

. J^ueded  hunc  tlium  urguendi  medum  et  linet,  de  quo  pofiremo  loco  verte  fecimus ; Si  ni- 

mirum propertionelie  per  proportionulie  diuideutur  , drc.  epud  net  iis  fimos  Geometres  ip- 
fum  reperire  licet. 

DuUttim»  Quantum  ad  decimam  fecundam  propofitionem  : ea  certe  condat , neq,-  indiget 
qiimiine,.  explicatione : fi  namq;  duo  fint  squalitatis  eftrcma,  qux  per  communem  diuiforem 
diuidantur , squalitas  non  euanelcit.  Vt  mn.~|  ioo.  per  communem  diuiforem 
indituta  diuifionc , vt  per  5;  fiet  adhuc  xquatia  inter  20,  ex  vna  parte , & 10,  cx 
altera . Neqi  curandum,  quid  allata  xquatio  fit  inutilis  ad  artificium  Algebricum, 
vt  fuo  loco  condabit , eam  enim  attulimus  exempli  loco, ad  hanc  veritatem  oden- 
dendam,  ad  quod  illa  plani  fiifficit.  Idem  condat  in  xquatione  vtili,  Vt  fi  10  R, 
xquentur  100,  adhuc  1 R,  xquabuntur  20. 
ie„ tmuure-  Proportio  quoque  non  immutatur,  vt  fi  fint  proportionales. 


Iu,  fffffrfio  . 


60, 


20, 


150 


SO. 


Fafla  applicatione  ad  j , omnibus  fcilicet  terminis  diuifis  per  5 ; adhuc  erunt 
proportionales . 

• *>  4,  30,  to, 


Eandem  nimirum  triplam  proportionem  retinentes  termini  ex  applicatione  , vel 
diuifionc  prouenientes . 


scmuoN, 
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SCHOLtON. 

HAEc  omnia  patent  ex  Elementis  i pUcnit  nihilominus  explicationem  aliquam  in  gra- 
tiam T pronum  afferre  . Caterhm  his , qua  attulimus  , pracipue  vtitur  Algtbra-, , 
etiam  fi  ea  onutihus  Methefeos  partibus  inferuiant:  ob  id  non  mutile  duximus , ea  hic  ad- 
notare,  eb  vel  maximi,  quod  fi  qua  defit  Mora  videntur , curammus , vt  qua  potuimus  fu- 
tilitate i clariora  hoc  in  loco  exhiberentur  > vt  his  nimirum  sa&is  fundamentis  , Ars  ipfa 
melius  percipiatur.  Inde  tamen  non  fit , quin  Elementorum  , quorum  cognitio  apud  Eucli- 
dem , (fi  alios  habetur , ad  hanc  difciplinam , atq\  Mathefcos  partem  necefiana  fit  i Nemo  enim 
AEnigmata  folatus , eorum  demonfirattones f alit  iter  contexet ; quinimo , neqi  hanc  Artem  per  ■ 
felfe  affequetur  illius  cognitionis  expers.  Sunt  enim  elementa  prima , quorum  notitiam-, 
frahabere  oportet , ad  omnem  Mathefcos  partem  capejfendam • 

Non  abs  re  iudicauimus  has  iniraferiptas  definitiones  in  memoriam  reuocarc, 

DEFINITIONES. 

/~\  Vadratum  , quod  etiam  Potentia  nuncupatur  , efi  iUa  Pttefias  , qua  producitur  ex 
multiplicatione  lateris  in  fe  ; feu  qua  producitur  ex  radice  bis  pofita  , & muht- 
plicata . 

Cubus  efi  illa  patefias  , qua  producitur  ex  duclu  quadrati  in  latus  ; feu  qua  emergit  ex 
radice  ter  pofita , & multiplicata . 

Quadrato- quadratum  efi  illa  > qua  emergit  ex  multiplicatione  quadrati  in  fe  i feu  qua 
fit  radiet  quater  pofita,  dr  multiplicata , 

Et  non  difimili  modo  poterunt  reliqua  Potefiatcs  definiri  , tam  iuxta  mentem  eorum-, , 
qui  diffentiunt  i Diophauto , in  igfis  appellationibus  , quam  ad  mentem  eiujdem  Dtopbanti. 
Et  hinc  patet , quid fint  Radices,  Quadrata,  Cubica,  &c. 

Additio  numeri  ad  numerum , efi  accepti t illius  numeri  , qui  praeite  eoalefcit  tamquam 
tx  partibus,  ex  numeris  illis  qui  addi  dicuntur. 

Subtr olfio  efi  fumptio  excefius  numeri  vnius  fupra  numerum  alterum . 

Multiplicatio  numeri  in  numerum,  efi  inuentio  numeri,  qui  ad  alterutrum  multiplican- 
tium eandem  proportionem  habet , quam  alter  multiplicantium  ad  vnttattm. 

Seu  multiplicatio  numeri  per  numerum  , efi  acceptio  numen  illius , qui  ad  multiplica- 
tum , eam  habet  rationem,  quam  multiplicans  ad  vnitatem. 

Sumptus  hic  numerus  Produlfum  dicitur . 

Diuifio  numeri  per  numerum  . efi  inuentio  numeri  , qui  ad  vnitatem  habet  eandem  pro- 
portionem , quam  numerus  diuifus  , ad  dtuidentem , 

Seu  diuifio  numert  per  numerum  , efi  acceptio  numeri , ad  quem  diuifus  tam  habet  ra- 
tionem , quam  diuidcns  ad  vnitatem , 

Acceptus  hic  numerus  Prout  mens  , fiue  Quotiens  appellatur  • 

Ad  denotandam  autem  Additionem,  Defcdum,&  Squalitatem,  his  vtimur  cha- 
raderibus,  nempe  t eft  fignum  additorum,  & >-,  eft  fignum  defedorum . Vt  verd 
denotemus  aliquid  alicui  squale  cfle;  breuitati  confidentes  talem  notam  frequenta- 
bimus S.  Cattorum  figna  t & ■—  afficiunt  numeros  fubfequentes,  vt  fi  effet  4 QJ; 
* R figno  t afficitur  numerus  a R , non  autem  40,-  Quando  vero  nullum  fignum-, 
prscedit  numerum , intelligitur  numerus  ille  affedus  lino  t . Vtfignificemus  radi- 
cem, qus  eft  Pote  fias,  hoc  vtimur  charadere  R,  fed  pro  figno  radicali  pratponen- 
do  numeris,  hoc  vremur  charadcrc  a ad  diftindionem  radicis , quae  eft  Poreftas. 
Ad  denotandam  radicem  quadratam ; ita  feribimus  R Q;ad  radicem  cubicam  figni- 
ficandam,  hoc  vtimur  charjderc  Bt  C,  & fic  de  reliquis.  Signum  autem  hoc  a 0» 
fignificat  radicem  vniucrfalcm,  fiue  ligatam ; itaq;  a Q (),  denotabit  radicem  qua- 
dratam vniuefalem,  & fic  de  reliquis.  Quomodo  autem  id  intelligi  debeat  fuo  lo- 
co explicabimus  . Sat  eft  hic  ipfum  charadercro  indicafie  , Cum  autem  abfolute 
hunc  adhibemus  charaderem  R , intelligi  volumus  radicem  quadratam  , & fi  feri- 
batur  fine  addito  charadcrc  Qi.  quod  maxime  eft  obferuandum , & memoriae  man- 
dandum . 
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2 2 C.  RENALD.  ALGEBRJE  VETERIS . 

De  numeratione  numerorum  Denominatorum,  feu  Potefta- 
tum,  tam  fimplicium,  quam  compofitarum  per 
numeros , tam  abfolutos , quam  irratio- 
nales , feu  furdos . 

C A P V T n. 

CHaradferes , vnitati , vel  numeris  apponuntur , & Poteftates  iplis  chara&e- 
ribus  denotatx  ab  illis  numerantur . Vt  iK>  ilt>  » Qa.2Q_;  i C,2 C,&c. 
Significamus  autem  per  numerum  charadlcri  pratpofitum  . multitudinem^ 
illius  Poteltatis  > qux  ab  illo  charaflerc  fignificatur , atq;  adeo  hac  nota  i R • de- 
notamus i R,  vnam  Radicem, -hac  vcr6  a R > duas  radices,  hac  alia  3 R , tres  radi- 
ces, &c.  Praeterea  hac  nota  1 Q^fignificamus  vnum  quadratum,  hac  alia  a Q.  de- 
notamus duo  quadrata,  & ita  de  reliquis,  &c. 

Quemadmodum  autem  fradlio  quxlibct  abfoluta  , ab  aliquo  numero  fumit  de- 
nominationem , velut  triens  , a ternario  > a quaternario  quadrans  , & fic  de  reli- 
quis,- Ita  quxlibet  Algebrica  fradlio  a fpecie  , poteftatcq,  cuius  nota  ei  affixa^ 
cft  , denominationem  mutuatur;  Vt  r R dicetur  lem illis  vnius  radicis-;  Q__,  dicetur 
triens  vnius  quadrati  &c.  Sed  de  his  iterum  „cum  de  fractionibus  horum  numero- 
rum loquemur . Cxterum  huc  fpedtat , quod  legimus  apud  Diophanrum . Defini- 
tione 3. 

Denominati  autem  fimplices  dicuntur , cum  in  ipfisnon  exprimitur  fignum  t vel  — . 
Cum  autem  hifcc  coniunguntur  fignis  f>  vel  — ; vt  fi  ita  fe  haberent  10  Q t 4 R • 
Vel  6Cf3Qj  item  7Q  — 2 R,  ve!  11 C — jQHiuiufmodi  numeri  Compofiti di- 
cuntur ; proprie  tamen  libi  nomen  illud  vcndicarunt  ij , qui  ligno  t conneduntur  ; 
exteri  namq;  per  fignum  — Diminuti  nuncupantur.  Illi  vero  , quibus  vtrumq,-  in- 
terponitur lignum  , vt8Q^JJ  10C  11  4Q£ioR,  Mixti  dicuntur.  Omnes  tamen- 
generali  quadam  nomenclatura  Compofiti  dici  poliunt.  Quo  verdpado  expriman- 
tur, videamus.  Cum  feribimus  5Qt3  R,  nil  aliud  denotamus,  quam  quinque  qua- 
drata plus  tribus  radicibus.  Item  6 Q_J 7 R , fic  efferuntur, fex  quadrata  plus  feptem 
radicibus  . Prxtcrea  <SQ_j-«  toR,  fic  pronunciantur  , fex  quadrata,  minus  decem- 
radicibus  . Quod  fi  fuerit  trinomium  > vt  ajQJ-tfR  -1  10C,  pronunciabitur  hoc 
modo  , vigintiquinq;  quadrata,  plus  fex  radicibus,  minus  decem  cubis;  & ita  de  re- 
liquis intelligcndum  cft . Quod  fi  non  omnes  fint  numeri  denominati  , fcd  interci- 
piantur numeri  abfoluti , vt  1 j C 1 5 QJ  d R 1 2 non  dillimili  modo  efferuntur;  vide- 
licet quindecim  cubi,  plus  quinque  quadratis , plus  fex  radicibus , plus  duabus  vnita- 
tibus. 

Huc  vfq;  de  Poteftatum  numeratione  per  numeros  abfolutos , fequitur  per  irra- 
tionales, feu  furdos.  Quando  foli  ponuntur,  vt  RiQjR,  ftQjoR,  R’C  7 5 Q^Jt 
Q__i8C,  &c.  fic  exprimuntur  : Radix  quadrata  feptem  radicum  : Radix  quadrata_ 
decem  quadratorum  : Radix  cubica  quindecim  quadratorum  : Radix  quadrata  de- 
cem , & odio  cuborum.  Cum  autem  fignis  coniunguntur,  eodem  pacto  difcur- 
rendum  cft  , quo  fupra  oportere  dicebamus.  Vt  2 Q t R Q 3 R •—  2 , fic  pronun- 
ciabuntur.-  duo  quadrata  plus  radice  quadrata  trium  radicum' minus  duabus  vilita- 
tibus . 

-Quod  fi  radix  fuerit  ligata,  fiue  vniucrfalis,  caq;  fimplex.vt  lif  1 5 QJi  vel  Ttf  17 
C)  , fignificatur  extrahendam  effe  radicem  quadratam  , vel  cubicam  , vel  aliam— 
quamcumq;  iuxta  characteris  naturam,  nonfolum  ex  numero,  verum  etiam  ex  po- 
tcftate  , & ita  pronunciatur : Radix  quadrata  ligata  , fiue  vniucrlalis  , quindecim* 
quadratorum  : Radix  quadrata  ligata  , feu  vniucrfalis  decem  , & femptem  cubo- 
rum. 

Si 
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Si  radix  fuerit  ligata  , fiue  vniuerfalis  compofira  » vt  Ii  Q£dfliQjR)  fic  pro- 
nunciabitur:  Radix  quadrata  vniuerfalis  fex  vnitatum,  plus  radice  quadrata  quinq;  /<»  *'•»"/» 
radicum : & ita  de  fingulisiQuid  libi  velint, patet  ex  didis, &fuo  loco  de  numeris  ln  “"Wf"- 
furdis. 


SCHOLION. 


VT  facilius  intelligantur  , que  fu  ferius  A nobis  dide  funt , flecuit  hic  Sckolion  appo- 

nere . C«zw  fertbimus  IJi  7 VC » vel  Rt  7 ^_>  fignificere  intendimus  R , valerem  , du-  paurtafiqe. 
dum  effe  in  Tp-j , e!r  1 «SJ_>  pretium  duci  uni  efie  in  7 , dre.  V t fi  fit  Vel  6 R , idnvj  - 

er//  «4  i : fi  fit  Ii  1 6 <r«  /<**»  ac  4 

-#r  vero  f/iw  intra  perenthefim  clauduntur  , fignificamus  extrahendam  ejfe  Ii  tam  cjc 
numere  , c.v  dignitate  ; Itaq;  dum  dicimus  Tp(  7 R)  fignificamus  extrahendam  efic_, 
radicem,  tam  ex  numero,  quam  ex  dignitate.  Sic  dum  fertbimus  Ii  ( 10JZJ  &fy(  1 6 
C ) eodem  modo  intelligi  debent,  efie. 

Explicabimus  tamen  facile  , quid  fignificare  intendimus  , fi  in  abfolutes  numeres  , om-  EaflkuUJu- 
nia  hac  refolaamus  hac  lege , Sit  li  2 3 > & Ptr  > x pretium  int illigamus  6 , fiue  faJkimm . 

ponamus  , R pretium  ejfe  6 , erit  1 > valor  36  ; Jtaq ; 2 3 valebunt  900  ; huius 

autem  numeri  Ii  £fcft  30,  cum  itaq;  nos  fer  ibimus  Ii  f 2 3 dtj)  intelligimus  extrahen- 
dam effe  radicem  quadratam  tam  ex  numero  2 j , quam  ex  Jf,  ac  proinde  cum  Ii  - f nu- 
men 2 j , fit  y , & ipfius  Sjradix  fit  R , erit  latus  quadratum  J R , cuius  valor  ejl  30. 
nempe  91  numeri  900,  vti perfptcuum  eft. 

J^uando  itaq-,  fit  inclufie  intra  parenthefim  , fignificamus  extrahendam  ejfe  radicems , •* 

tam  ex  numero  , quam  ex  dignitate  ; adeo  vt  pretium  illius  fit  radix  numeri , qui  fit  ex 
dignitatis  valore  multiplicato  in  numerum  ipfum  ; Vt  hac  I£  2 3 Qft)  fi  1 R,  va- 
lor cfi  6 , certe  valebit  30 , cum  autem  non  includitur  intra  parenthefim  ,/ignificatur  va- 
lor dignitatis  multiplicatus  per  numerum  silum  irrationalem  ; vt  fi  e fiet  i)t  Sjj  JZJfgtttfi' 
catur  3 6,  pretium  vinus  fif  multiplicatum  efie  per  {t?  J%jp . 

Cum  autem  dignitas  habet  radicem,  numerus  vero  non  habet  ,fitq~,  radix  extrahenda  ; H- 

eportet  eruere  radicem  ex  dignitate  , numero  vero  proponendum  efi  fignum  radie  ale.  Vt 
Ji  e fiet  2 o 4J_r  huius  profedb  erit  radix  quadrata  hac  , nempe  Jg.  Jfv  o R , ex  digni  ta- 
te  , quandoquidem  radix  extrahi  potefi;  non  autem  ex  numero,  cui  prapofitum  eft  fignum  »»»  Mn. 
radie  ale  . At  vero  per  17  4J_2  o R fignificare  intendimus  pretium  1 R , ejfe  multiplica- 
tum per  17  numeri  20  , etenim  numerus  ille  confurgens  per  multiplicationem  , efi 
illius  numeri  , fcilicet  sp  .£J_2  o R , 


pretium.  Caterum  ipfius  tydfiv  o R , 720  20  ^ 

quadratum  eft  2 0 J^>  <fi  huius  pre-  li  £Jj  20  Ji  «^_2  o R 

tium  eft  7 2 o;  fi  nimirum  valor  1 R, 

efi  6,  quo  fit , vt  lateris  illius  valor, nimirum  ipfius  Ii  o JI  >qui  eft  latus  ipfius  2 o 
Jf.fit  inquam,  vt  fit  Ji  Qj  2 o . 

Ad  hoc  autem  magis  declarandum  vtamur  numero  habente  radicem , perinde  ac  fi  radi- 
cem non  haberet  . Sit  igitur  2 5 J2j. 

huius  numeri  91  Jf,  erit  Ii  JJ2  3 R,  900  23  JSj, 

quod  fi  vnius  radicis  pretium  fit  6 , T)t  £>^9  00  91  Sj1  5 ^ 

ipfius  2 3 Jif,  pretium  erit  900' . Et  30  3 JI 

ipfius  fit  2 5 R , erit  Jji  9 o o , hoc 

eft  ^o,  hic  enim  numerus  refpondet  5 R,qua  aqui pollent  ipfi  Ii  2 3 R , quemadmodum  30, 
aquipo/lent  ly  900.  Hac  autem  omnia  ex  appofito  paradigmate  pojfunt  innotefeere . 

Idem  etiam  declarari  poterit  olfis,  ac  alfis  exemplis-,  vt  fi foret  g 6 S.  cuius  latus  qua- 
dratum quarerctur,  item  2 7 C , cuius  latus  cubicum  inueniendum  proponeretur , efi  fic  dt_, 


Qu*  Jnfniht 
dtda  iit  ma- 
gis dtrfnr  an- 
ner . 


reliquis  • 

illud  autem  rede  dicebatur,  cum  proponitur  numerus  charadere  ajfeclus  , intra  claufu-  xsmtttraik. 
Um  pofitus  , efi  intelligitur  fignificare  extrahendam  efie  radicem  produdi  numeri  ex  mul- 
tiplicatione pretfi  dignitatis  tn  numerum , cui  charader  affixus  eft  , rede  inquam  diceba- 
tur extrahendam  ejfe  radicem  , tam  ex  numero  , quam  ex  dignitate  , ita  vt  dignitas  nu- 


mero intelhgatur  affixa . 
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Quandoquidem  fi  duo  Jint  numeri , fumentur  que  if forum  Uterum  , td  quod  prtuenit  ex 
multiplicatione  laterum  , ejl  radix  eius  quod  prouenit  ex  multiplicatione  propo/i torum  nu- 
merorum . 

Sint  duo  numeri  A , B , quorum  Utera  C,  D,  pro- 
duc lum  ex  his  ejlo  F , ex  iliis  vero  E , cuius  latus  ft  G , 

Dico  F aqualem  efe  G . 

Quandoquidem  C multiplicans  D,  facit  F,  erit  vt 
C , ad  D , ita  quadratum  C , ad  F;  Sunt  enim  C , ra- 
dix quadrata  F ,&  D proportionales,  atque  adeo  qua- 
dratum C ad  F , hoc  efl  A ad  F , erit  vt  C , ad  D S 
Quoniam  autem  A,  Duifus  in  B,  facit  E , erit  A ad 
B , in  duplicata  ratione  eius, quam  habet  A,  ad  latus 
ipfius  E,  nempe  ad  G;  ftd  A , ad  B , habet  etiam  du- 
plicatam rationem  eius , quam  habet  C ad  D,  cum  quadrata  fmt  in  duplicatu  ratione  late- 
rum , ergo  vt  C,  ad  D,  ita  A ad  G;  fed  vt  C ad  D , ita  erat  A ad  F , ergo  A , ad  G,  ejl 
vt  ad  F , quare  G,  cr  F,  erunt  aquales . Quod  demon/lrare  oportebat . 

Idem  autem  intelligtndum  de  lateribus  cubicis , dr  alus  laterum  generibus. 

Aliter  idem  ojiendetur  > dr  generaliter  infiitactur  dcmonfirattoifiuc  fer  molit  de  quadra- 
tis , fu  e de  cubis,  ac  reliquis  drc. 

Sint  enim  duo  numeri  C , D , quorum  quadrati  , 
frtt  1 , A' , cubi  vero  fini  A,  B,  &c.  At  vero  C , mul- 
tiplicando D , producat  G,  dr  1 multiplicando  K,  pro- 
ducat H , deinde  A , multiplicando  (B,  producat  E . 

Quoniam  igitur  C,l , A ,funti\ , in  continua  ratione , 
fecundum  Geometricam  progreffionem  incipientem  ab 
vnitate ; quemadmodum  D,  K,  B,  ergo  ex  qs , qua  fio- 
penus  demon/lrauimus , eorum  multiplicatione , prodo- 
(li  numeri  G,  H,  E,  erunt  in  ratione  continua  fecun- 
dum Geometricam  progrejfionem  incipientem  ab  vnita- 
te i multiplicatis  enim  proportionalibus  per  proportiona- 
lia , componi  eajdem  inter  fe  rationes  ofiendimus . Qua- 
mobrem  primus  ab  vnitate,  vtG,  erit  b radix  cetero- 
rum , e fi  autem  G,  numerus f altus  ex  C,inD,  ergo  nume- 
rus fictus  ex  C in  D,erit  latus  quadratum  numen  H,  4 3 

facti  ex  I in  K,  dr  latus  cubicum  numeri  E,  falli  ex 
A in  B.  Quod  erat  opera  pretium  ofiendere  . 

Recolendum  autem  cfi  in  memoriam  id,  quod  fnperim  innuimus  , nimirum  hac  figna  t 
dr  — referri  ad  numeros,  qui  ea  fequuntur,  nunquam  autem  ad  procedentes . Frater  eos 
illud  etiam  pra  oculis  habendum;  numerum  fcilicet,  quem  neutrum  horum  fignorum  pro- 
cedit , intclhgendum  habere  fignum  additorum,  /eu  additionis. 

Ceterum  , qua  k alienus,  diximus  intelligcnde  fmt,  de  omni  radicis  genere,  quemadmo- 
dum /uperiits  etiam  innuimus:  quod  hic  rurfus  animaducrtijfe  volumus.  De  his  tamen  in 
fequentibus  dumo  fermo  redibit . 
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De  Algorithmo  Denominatorum  numerorum  , 
fine  Poteftatum . 

CAPVT  m. 

ALgorithmus,  gr?ce  «Ayjp&mc,  nihil  cft  aliud  , quam  numerorum  tra&atio  , 
complectens  illasvulgatas  operationes,  nimirum  Additionem , Subtra&io- 
nem  , Multiplicationem'»  & Diuifioncm.  Didum  autem  puto  a nomino 
quod  apud  Graecos  inter  cattera  moleftiam  , & laborem  fignifTcat  , a verbo 
dXy\u ; hoc  cft  laboro , & a nomine  dpAfUf , quod  numerum  importat vnde  «'AjopiSywV, 
idem  lonat,  quod  labor  circa  numeros.  De  his  autem  a nobis  in  prefentia  cft  habendus 
fermo  ; & primo  tractandum  de  huiufmodi  operationibus , quoad  numeros  deno» 
minatos,  qui  numerantur  per  numeros  abfolutos,  initio  fa&o  ab  additione. 

i 

Numerorum  Denominatorum  Additio. 

OPERATIO  PRIMA . 

AVT  numeri  denominati  addendi  funt  fimplices, & folitari; , vt  5 R , 8 R , i y 
R , 2 o Q^  i i C &c.  vel  compofiti,  vt  2 o QJ  2 R , & 7 C f 3 Q&c. 
Diminuti  , vt  1 5 C^r-  6 R > & 4 C — 2 QJcc.  at  vero  Mifti . vt  1 8 C t 1 o Q. 
-<R,&ioC-7  QJ  4 R . Si  fimplices , vel  funt  ciufdem  appellationis,  vt  R, 
vel  Q^vcl  C,  &c.  Si  fuerint  denominationis  ciufdcm,  eodem  patio  fieri  debet  ad- 
ditio , quo  fit  in  numeris  vulgaribus , retento'  eodem  charadere  ; itaq,-  fi  fit  iniun- 
dum  ad  2 o R,  addere  1 o R,  fiet  fumma  30R.fi  vero  1 j Qj debeant  addi  ad 
5 Q,  fiet  aggregatum  2 o Q_^&  fic  de  fingulis. 

Demonftratio  eadem  eft  cum  illa  numerorum  vulgarium ,-  cum  enim  additio  nu- 
meri ad  numerum , nihil  aliud  fit , quam  acceptio,  &c.  Certe  non  alio  modo  fieri 
debet , neq,-  illa  fumma  potcfl  exhiberi  , quam  fimul  vniendo  partes  , ex  quibus 
conftat omnis  enim  numerus  ex  illis  partibus  coalefcit » in  quas  refoluitur  ( que- 
madmodum omnis  alia  quantitas  J & qua:  fimul  fumptx  reftituunt  totum . 

Quod  fi  numeri  denominati , fuerint  appellationis  diucrfi’ , adduntur  beneficio 
figni  additorum ; nimirum  i . Itaqi  fi  fit  opus  ad  1 o Q.,  addere  2 o R , emerget 
aggregatum  1 o QJ  2 o R ; Item  ex  1 2 C,  ad  2 o QJ>Jit  fumma  2 o Q QJ  1 2 
C &c.  & femper  lumma  eft  numerus  compofitus: 

Demonftratio  cft,  quia  additio  fincera  line  figno,  fit  inter  homogenea  ; proinde 
cum  h.-cc  heterogenea  fint, nequeunt  inuicem  addi,  hoc  eft  addi  vnum  ad  alterum, 
nifi  per  fignum  t • Idem  autem  intclligendum  cft,  fi  fit  opus  addere  numerum  nu- 
dum ab  omni  charadterc,  ad  numerum  chara&ere  affcCtuin,  & c contra,  vt  ex  1 2, 
ad  2 o Q,  fit  fumma  2 o QJ  1 2,  & ita  de  fingulis. 

Vcriim  fi  debet  fieri  additio  inter  numeros  compofitos  , diminutos  , & miftos  >. 
fiue  fimplicis  ad  compofitum  , diminutum,  & miftum  , fi ue compofiti  ad  compoii- 
tum,  diminutum  , & miftum  ; additio  fieri  debet  inter  illos  , qui  lunt  ciufdem  ap- 
pellationis quod  fi  non  cifent  ciufdcm  appellationis , abfoluctur  additio  codcnc- 
figno  t- 

Si  fit  opus  addere  ad  8 R f y > numerum  4 , fiet  fumma  8 R t 9-  Vel  ad  8 R t s> 
addere  debeamus  4 R;fit  fumma  1 2 R t S>h  vero  ad  numeros  compofitos  debea- 
mus addere  numeros  compofitos, per  quosintelligo  tam  compofitos  proprie. quam 
diminutos , & miftos  , vt  ad  2 o C f 5 Q,  fit  opus  addere  1 o C t 7 Aducr- 
tenduin  eft,  numipfi  numeri  addendi  appellationis  ciufdem,  afficiantur  fignistvcl 
— . Etenim  fi  eadem  figna  ipfis  prxfigentur  , abfoluctur  additio,  addendo  fimiliiu. 
fimihbus,  vt  ex  1 o C t 7 Q,  ad  2 o C t 5 Q.>  fumma  3 o_C  t 1 2 Qj cujus dc- 
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monftratio  infra  patebit . Itera  ex  i o Q t 4 R , & 8 QJ  2 R , fit  fumma  1 8 QJ 
6 R.  Quod  fi  non  fint  affeci  numeri  eimdcm  charadleris,  fignis  cifdem  : fcd  vnus 
figno  f , alter  vero  — : in  huiufmodi  cafu  , habendus  cft  prae  oculis  , horum  figno- 
ruin  Algorithraus , tam  ad  additionem . quam  ad  exteras  operationes  rite  inftituen- 
das.  Cxterum  cfim  in  compofitis  non  intercedit , nifi  fignum  t » omnes  neceffo 
eft  eodem  figno  afficiantur  ,ficuti  de  diminutis,  quantum  ad  fignum  — ,fecus  autem 
de  miftis . 


Algorithmus  fignorum 

Hf  C igitur  Algorithmum  horum  fignorum  aggrediemur  > vepote  neceffariunu 
adAlgebricas  operationes  inftitucndas,&  ab  additione  iplorum  exordiemur 
Tum  quia  , fimplicior  operatio  cum  fit,  omnibus  alijs  prxmittenda  eft.  Cum  quia 
numerorum  denominatorum  h?c  circa  additionem  verfatur  traSatio.quxfine  addi- 
tione fignorum  t»  & — nequit  abfolui. 

\ 

Signorum  & — Additio . 


t additur,  fit  f.  Hk  efl , plus  ad  pUs  additur  , (fi  fit  plus. 

— »d  — additur,  (fi  fit  Hk  ejl,  mitius  ad  minus  additur,  (fi  fit  minui. 

f ad  — fubtrabitur , & notatur  maius.  Hte  tjl , plus  ad  minus  fubtrahitur  , (fi  nitatur 
maius  • 

— ad  f /attrahitur , & nitatur  maius.  Hic  tfi,  minus  ad  plus  fui  trahitur , & nitatur 
maius. 

De  fubtradlionc  agemus  in  fequentibus,  videlicet , tara  fignorum  t > & — quam 
Poteftatum . 

Si  itaq:  inftituenda  cft  additio  inter  numeros  compotitos , quibus  interponuntur 
diuerfa  figna  f,  & — , atq,-  numeri  eiufdem  eppclIationis,diucrfis  fignis  afficiuntur; 
habenda  eft  ratio  additionis  fignorum  prxdi&orum . 


Exempla  Additionis  fignorum  & — . 


i8Q*8R  3oC-jjQ_. 

ijQ^-iR  ^CipioQ^ 

?3Q*fr«R  44C-3JO. 

r jCijf  1 iQ—  r oR 
14C—  4R 

19C—  4Q^-  <5R 

JiQC^roQCi^ 
aoQCtJri  JQC13* 

3iQC>E2jCiQJt 


raQtJtfiR  i<C — jQ__ 

I4Q;— 8 R 2 8C*jtioO_- 

2 6 Oz“ 2 R 44Ci£-  5 Q_ 

3 oCi§fr  1 jQ^f*  1 °R 

4 o C — 7 0 

7oC^  8Q,*i* 1 °R 

oC — 4Q*p'2R 
5C*p-8Q^-4R 

jC^4Q^2R 


14CC44  tSQC  + SC+tdQ^-*  jR — 18 
10CC+11QC — jC^f^sQc-  9R — 1 f- 

3 4CC*|*i  8QC*f*  S Qr~  24R—  3 j 

Itaq;  commutatur  operatio  additionis  in  fubtraiftionem  > fubtrabitur  enim  minor 

ex 
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cx  maiore»  Se  reliquo  numero  tribuitur  fignum  maioris  numeri,  a quo  fa&a  cftfub- 
tr. titio  . Dcmonftratio  fignorum  t » & — facilis  eft  , & quidem,  qua:  fequuntur 
o (lendi  poffunt  de  quantitate  gcncratim  accepta ; quia  tamen  hic  alTumitur  confi- 
derandus  numerus , propterea  iuuat  ea  quidem  proponere  > quatenus  ad  numeros 
contraila ; ln  Speciofa , poflmodum , eadem  contemplabimur,  generali  quadam  con- 
fiJerationc,pr,-cfcindendoab  hac,  vel  illa  quantitatis  fpecie:  eius  enim  eft  loci,  hu- 
iufinodi  contemplatio,  quoad  ligna  t , & t>  non  eft  ferecurverba  faciamus. 

Pcrfpicuum  eft  autem  rc&c  additionem  inftitui,  addendo  partes,  partibus. 

Nam  idem  ejl  partes  addere  partibus  , & aggregata  fimnl  diligere  , idem  e(l  inquam  , 
ac  totum  addere  toti . 

Sic  etiam  fi  t addatur  ad  t fieri  f . Etenim. 

St  du»  fint  numeri  diuifi. 

c.um  multitudo  parttum  vnius , aquatis  fuerit  multitudini  partium  alterius ; quod  fit  ex 
additione  fingularum  partium  ad  fingulas  , aquale  eft  ei,  quod  emergit  ex  additione  vniut, 
cx  propofitts  numeri  t , ad  alium . 

.Quod  fi  multitudo  partium  vniut , fuerit  inaquatis  multitudini  partium  alterius. 

.Quod  fit  ex  additione  fingularum  partium  ad  fingulas  multitudine  aquales,  plus  eo,  quod 
fuperefi , aquale  eft  aggregato  ex  vtroque . 

Si  denique  fuerit  indinifns  vnut , <Sr  diuifus  alter . 

Id, quod  fit  ex  indiuifo,  & toto  diuifo  , aquale  eft  ei, quod  fit  ex  additione  indiuifi,ad 
vnam  ex  partibus, plus  reliqua,  vel  reliquis  partibus. 

Si  fint  c.  g.  duo  numeri , quorum  vnus  75  , 
diuifus  in  duas  partes  60  , & 1 j , alter  i<S , di- 
uifus in  duas  partes  10,  & 6 , 6 6,  addatur  ad 
15, fiunt  a 1 > fi  10,  ad  60  , fiunt  70  , horum* 
fumma  eft  91  , quanta  fit  cx  75  , & 16 , fimul 
iunfiis . 

Si  vero  duo  fint  numeri , puta  , a 6,  & 1 4 , 
quorum  ille  fit  intres  partes  diuifus,  nempe  1 2, 

8 ,&  <S, hic  in  10,  & 4,  numerus  faftusex  addi- 
tione 14 ad  ad.arqualiseft  illi , qui  fit, fi  1 o ad 
datur  ad  1 1 ; & 4,  ad  8,  vt  proueniant  a 2 , 8c 
1 2 , & his  addantur  6 , hi  enim,,  fi  in  vnam  fumma 
colligantur, prouenit  40.  Hoc  idem  continge- 
ret,fi  1 o adderentur  ad  8 , &4,  ad  6,  & aggre- 
gata colligerentur, lumnueque  adderentur ; 1 2, 
vel  etiam  fi  4 , ad  i 2 , & 1 o , ad  6 , &c. 

Quod  fi  vnus  diuifus  fuerit , puta  75,  in  60, 

& 1 j , alter  indiuifus , nimirum  6 , additis  6 , 
ad  alterutram  partium  , puta  vel  ad  60 , vel  ad 
1 5 , fit  fumma  60  t st , vel  66  t <5  > nempe 
81 ; Idem  autem  numerus  habetur  fi  ad  qq,  ad- 
dantur 6 . 

Ita  etiam  de  additione  — ad  — : & nimirum 
recte  inftitutam  efle , addendo  minores  minori- 
bus , & maiores  maioribus . 

Si  fint  duo  numeri  , a quibus  duo  ftbdueh  fint,  ipfi fubduchfs  in  vnam  fummameoRi- 
gantur , aggregatum  vero  fubtrahatur  ex  aggregato  maiorum  , remanet  differentiarum. _j 

fumma  • 

Sic  etiam  fi  ad  — addatur  — , fieri  — , 

Si  fint  duo  numeri  , a quibus  duo  ais/  fiubducli  fint.  Quod fit  ex  additione  dijjeren- 
t i arum  aquale  eft  ei  , quod  prouenit  ex  additione  masornm  minus  aggregato  mino- 
rum, 

Vel  id  quod  fit  ex  additione  differentia  inter  vnum  ex  maioribus, & defelhm  alterius, 
ad  differentiam  inter  alterum  e maioribus  , & de  felium  prioris , aggregato  differentiarum 
e fi  aquale. 

C 2 Sint 


Hit  it  ni- 
ti im  te  gtnrrn- 
rim  Attepi* 

0 flendi  pefiStf 
&in  Sptciefm 

pdflnlitur. 

DrmSflrMtin 
Proptfitio  . 


Additit  f 
frefofitie . 


1 5 

i o*$*  6 
70*|*2  I 

a 1 
9 1 


75 

I 6 


Iximplmm . 


91 

60+  2 5 
6 

6 o 1 1 hoc  eft  8 1 ; 

6 o*i*  1 J 
6 

66»J*  1 j hoc  eft  numerus  idem 
81. 


JUhii  „ 
md — . 

Frtpefti»  , 
Freptfitij  . 
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Sint  c.  g.  70  — 1 5,  & 40  — 1 2 , refiduum 
illud  valet  5 5 , iftud  28,  quorum  fumma  83,  70—  1 5 

fi  vero  addantur  1 2,  ad  1 5,  fient  27.fi  vero  40—  1 2 

40,  ad  7 o,  fient  1 1 o , horum  autem  differen- 

tia  cft  8 3 » vt  pcrfpicuum  eft  , quanta  eft  futn-  1 10  — 27 

ma  ex  5 5 , & a 8 . 27 

Vt  fi  5 8’differentia  inter  7 o , & 1 2 , adda-  

tur  ad  2 5 differentiam  inter  40,  & 1 5;  fit  8 3 83 

aggregatum  differentiarum  . quarum  vna  eft 

differentia  inter  70,  & 1 5,  altera  vero  eft  dit-  5 5 

ferentia  inter  40,  & 12  &c,  2 8 

Quod  vero  fi  fint  t > & — . fieri  debeat  fub-  1 

tractio  , &c.  & hoc  modo  re&e  inftitutam  effe  8 3 

operationem  , fubtrahendo  eos  , qui  afficiun- 
tur lignis  diuerfis  , &c.  patet  ex  eo  quia. 

Propofitio  illa  facile  dcmonftraripoteft,  quat  fic  fc  habet,  nimirum. 

Si  duo  Jint  maturi  inuquules,  quorum  differenta  tddi  dtbeut  numero  vtcumque  diuifo ; 
perinde  ejl  minorem  ex  duobus  differentibus  ut  ulter utrt  funium  numeri  dtutjt  fubtruhe- 
re,  & muiorem  ulter  i furti  coniungcrc,  aggregato  vero  reliquum  numerum  uddere  ; uc  ejl 
differentium  illorum  numerorum  uddere  ad  numerum  Ulum  diuifum . 

Sint  <Sof40,&32  — 15,  fa&a  additione  con- 
furgit  92125,  idem  eft  enim  addere  3 2 , ad  6 o , do  + 40 

& lumirii  92,  addere  2 5,interuallum,  feu  differen-  32—15 

tiam  inter  40,  & 1 5.  ac  eft  numero  roo  , compofi-  •— — * 

to  ex  do,  & 40,  addere  1 7, differentiam  inter  32,  92  + 25 

& 1 5 ; vtroq,-  modo  confurgent  117 , pro  fumma-  2 5 

quatfita.f  

Fieri  autem  fignum  t>  vel  prout  affedus  eft  nume-  1 « 7 

rus  maior,  a quo  fit  fubtraiftio , ex  eo  liquet:  quid . 

St  numerus  ultquis  fuerit  -utcumque  diuifus  , ei  uutem  uddttus  fit  duorum  numerorum 
differ entiu ; Stunmu  quidem  uquulis  erit  aggregato  ex  ulterutru  purte  numeri  dtuifi  , & 
motore  ex  duobus  numeris  differentibus  ,vna  cum  eUffcrentiu  inter  ulteram  fortem  numeri 
dtuifi,  dr  numerum  minorem  ex  duobus  differentibus  . 

Hate  autem  illuftrari  poffunt  exempfis.  Sint  duo  numeri,  compofitus  vnus  7 o t 
20,  diminutus  alter,  fcilicet  40  — 1 2 : fi  ex  a o , fubtrahantur  1 2 , remanent  8 : fi 
ad  7 o , addantur  4 o , fiunt  1 1 o : horum  fumma 
eft  1 1 8 , quanta  rcfultat  ex  additione  numeri  28,  70  + 20 

quo  differt  4 o , d numero  1 2 , ad  9 o , numerun»  40  — 12 

conflatum  cx  7 o , St  20.  Vel  fi  ad  20,  addantur  1 *■ 

40  , fiunt  do  : fi  ex  70  , fubtrahantur  1 2 , rema-  70+40+20—12 

nent  5 8 i quibus  additis  ad  do  , fiunt  1 1 8.-  dum  hoc  eft  118. 

enim  addimus  4o,ad7ot2o,  plus  addimus  , 

quam  oporteat ; fiquidem  tantum  addere  debemus  2 8 , valorem  illius  refidui  40 

— ia,  minuendus  eft  igitur  numerus  70  t 1 o , 

numero  1 2 , quod  fit  fubducendo  1 2 , ab  eius  par-  70+20 

te  2 o ; nam  fadla  fubtra&ione  , is , qui  fupereft  , 40—12 

puta  8 , fi  addatur  ad  7 o , fiunt  7 8 , quibus  fi  ad-  

dantur  40  , fiunt  1 1 8 ; vt  videre  licet  in  primo  40+20  + 70—  1 2 

paradigmate.  Sic,&  in  fecundo,  dum  fubtrahitur  hoc  eft  118. 

1 2 , ex  70,  &c.  minuitur  enim  7 o 1 1 o > numero 
1 2,  fubtrahendo  1 2,  de 70,  &c. 

Quod  attinet  ad  Potcftates  > etiam  pcrfpicuum  cft  , rciftc  fuiffe  operationem  in- 
ftitutam . Siquidem  addere  numerum  Potcftatum  ad  numerum  Potcfiatum  ciufdcm 
appellationis,  nihil  eft  aliud  , quam  addere  produfium  vnius  numeri  in  alterum-  , 
ad  produftum  alterius  numeri  in  eundem , per  quem  prior  ille  fuit  multiplicatus . 

St  numerus  in  numerum  ducatur  , ulter  vero  numerus  per  eundem  puriter  multiplice- 


70+20 
40 — 12 

70  + 40  + 20—  12 
hoc  eft  1 18. 

valorem  illius  refidui  40 

70+2  o 
40—12 

40+2  0 + 70—  1 2 
hoc  eft  1 1 8 . 
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tur,  productorum  aggregatum  , aquale  efi  aggregato,  quod  prone  ni  t ex  additione  ip forum  nu- 
merorum , ducto  in  numerum  illum,  per  quem  communis  multiplicatio  falta  fuit . 

Vt  fi  fint  numeri  i 5 , & 2 o » qui  du-  inmfUMu. 

cantur  in  j . fi  1 5 , ducantur  in  5 , fiunt  20  33  ij  20  100  J,TM" 

7 3>  fi  in  2 o , fiunt  1 00 , horum  fumma.  13  5 3 j tm  m. 

eft  1 7 j > modo  fi  ad  1 5 , addantur  2 o , *—  

fiunt  3 3 , qui  fi  ducantur  in  3 , fiunt  quo-  35  175  75  100  17J 

que  1 7 j . 

Demonftratio  eft ; quia . r, 

Numerus  planus  fatlus  fub  aliquo  numero  diuifo,  & altero  indiuifo , aqualis  ejl  nume- 
ris, qui  fiunt  ex  multiplicatione  eiufdem  indiuifi,  & qualibet  parte  diuifi. 

Sit  numerus  3 3 , diuifus  in  partes  1 5 , tatmputt- 

& 2 o > alter  autem  indiuifus  3 . numerus  A43  Dio  EjB  C4  tiaran,. 

planus,  qui  continetur  fub  3 5,  & 3, nem- 
pe 1 7 j,  aequalis  eft  numero  73,  fiufto  ex  F240 
parte  1 j,  & indiuifo  5,  vna  cum  numero 

1 00,  faflo  ex  2 o,  in  5.  G180  H40  I20  K 

Sint  duo  numeri  A B , & C,  ille  quidem  Demigrati, . 

diuifus  in  partes  AD, DE,  EB,hic  autem  indiuifus;  & C multiplicans  AB, produ- 
cat F , multiplicans  autem  A D , producat  G H , multiplicans  D E , producat  H I , mul- 
tiplicans E B , producat  I K , ; Dico  F , squalem  elfc  numeris  G H , H I , I K > Siqui- 
dem C,  multiplicans  AB  > produxit  F , ob  id  A B > metietur  F,  per  C , nimirum., 

AB , pars  erit  ipfius  F,  denominata  a C , neq;  diflimili  argumento  AD  , pars  ent 
ipfius  GH  , denominata  d C , fic  DE  , ipfius  HI , & EB  ipfius  IK  , proinde  qus 
pars  eft  A B , ipfius  F , eadem  erit  AD  , ipfius  GH  , & ita  de  cstcris  . Sed  qui 
pars  eft  AD,  ipfius  GH,  eadem  eft  totus  AB  , totius  GK  ; per  ea  , qus  ad  prop. 

5.  lib.  7.  oftenduntur;  proinde  qu*  pars  eft  AB , ipfius  F , eadem  erit  A B , ipfius 
G K , ergo  F , & G K , squales  erunt . 

Examen  autem  additionis  , num  videlicet  quis  eam  rite , citraq;  errorem  exer- 
cuerit  duplici  paifto  fieri  poteft.  Primo  per  fubrra&ioncm , ad  eum  modum  lane  , 
quo  fit  in  numeris  vulgaribus.  Secundo  refoluendo  numeros  addendos  Poteftatum, 
iuxta  aliquam  radicis  ftatutam  sftimationem  , in  numeros  abfolutos  , & hos  fimul  & ,•/’!*- 

addendo  , vel  vnum  ab  altero  fubtrahendo  , prout  a figno  |,  vel  — afficitur;  mox 
rcfolucndo  numeros  Poteftatum  colledls  fumms.  Signum  autem  rite  aliquem  ope-  * 

ratum  fuifle  erit , fi  numeri  colle&s  fumms  refoluti , fuerint  squales  numeris  ad- 


jlJJitotiis 

exxme  duplex 
tft,fcilittep«r 

f abnuet  tone  , 
CJ*  perrt/olu- 


dendis  refolutis  fimul  fumptis.V.g.  videndum  fit, 

num  ex  additione  8 Qt  4 R > ad  1 oQj-  2 R,pro-  8Q^|»  4R 

ueniat  fumma  1 8 Q_f 1 R-'  refoluantur  numeri  ad-  1 o 2 R 

dendi  in  numeros  abfolutos  , iuxta  aliquam  ra- 

dicis  sftimationem,  v.  g.  3.  erit  enim  8QJ4R  1 8 Q_*f>  2R 
idem,  quod  72 f 1 a > & fi  refoluantur  1 oQ^j  72  4.12 

1 R , erit  9 o — 6 , quorum  fumma  eft  1 tf  2 f d , 90  — 6 

hoc  eft  1 6 8 ; huic  autem  debet  effe  squalis  nu-  

merus  t 8 QJ  2 R , in  numeros  abfolutos  reda-  1 6 2 «J»  6 
dius:  & ita  eft ; fiquidem  fadla  refolutione,  erit 

fumma  t 6 2ftf,  vt  patet.  Quoad  numeros  autem  furdos,&  irrationales,  nihil  am-  „ ... 

piius  aduertendum  occurrit,  prster  ea,  qus  traduntur  deLogiftica  numerorum  fur- 
dorum  vulgarium.  Itaq;  fi  numeri  irrationales , per  quos  numerantur  potcftatcs  , 
fuerint  squales , addantur , vt  illi  ; nempe  fadla  multiplicatione  per  2 , redactum, 
ad  radicis  naturam,  v.g.  adnQioR,  debeat  addi  JfcQ_i  oR.fiet  fumma  $tQ^o 
R.  Sic' fi  fuerint  radices  cubici , &c.  Vt  fi  ad  ptC  3 oQ_,  addi  debcatptC  3 oQ^ 
fiet  fumma  tgC  2 4 oQ:  numerus  enim  2,  redigi  debet  ad  naturam  illius  radicis,  de 
qua  loquimur.  Quod  fi  numeri  fint  insqualcs  commenfurabilcs;  agatur,  vt  de  ip- 
lis  fuo  loco  didlum  eft  ; videlicet  ducatur  vnus  in  alterum , & produdli  numeri  ex-  •caac ■ 
trahatur  radix  quadrata,  qus  duplicetur  ; hoc  autem  duplum  addatur  fumms  qua- 
dratorum , fi  loquamur  de  radicibus  quadratis  . Huius  radix  quadrata  erit  fumma 

Potc- 
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Potcflatum,  &c.  Exemplum.  Ad  RtQ_2oR,  addatur  RQ^R',  fiet  fumma  Rt Qj. 7 
R;  & fi  ad  furdumdenominatum, addere  deberemus  numerum  noti  furdum  deno- 
minatum; vt  ad  RtQj  Q . addere  oporteat  3 Q_,  fiet  additio  per  fignum  t . & pro- 
uenict  RiQjQt  3 Q_>  & ita  de  reliquis.  Item  ex  JkQ8R,  ad  RtQJ R > fiet  fumma 
R1Q5  oR»  cum  r> Q.8 , & RtQ8,  fint  commenfurabilcs . 

Cum  autem  radices  non  fuerint  commenfurabilcs  , abfoluctur  item  additio  , be- 
neficio figni  t . vt  ad  pt  Q.7  R , fic  opus  addere  Ri  5 R , fiet  fumma  pt  7 R t Ri  5 R • Rem 
ex  9:  Cr  jR>  adptCfiR,  fiet  fumma  ptC  1 yRfptCfiR.  Item  ex  pt  3 SRadp:  1 a 
Qjiet  fummaR!3<SRtR!«  aQfiuc  51 1 aQfR^eR. 

Verum  radices  commemorat®  poterunt  cifc  bifariam  incommenfurabilcs . Primo 
quoad  numerum;  quando  nimirum  ( loquendo  de  radicibus  quadratis)  numeri  non 
funt  in  proportione,  vt  numerus  quadratus , ad  numerum  quadratum  ; & fi  loqua- 
mur de  radicibus  cubicis  , non  fuerint  in  ratione  tanquam  numerus  cubus , ad  nu- 
merum cubum,  &c. 

Secundo  , quando  dignitates  fuerint  diuerf®  ; vt  fi  quidam  numerus  furdus  affi- 
ciatur cubo , alter  vero  Q&c.  in  huiufmodi  cafu  abfoluitur  additio  beneficio  figni 
f vt  ex  pt  jQi.ad  pt2oR,  fit  fumma  pt  5 QJlfc  2 oR,  & cx  his  colligitur  methodus 
additionis  numerorum  compotitorum  irrationalium  denominatorum . 

At  vero  hinc  facili  conflabit  additio  numerorum  fimplicium  , qui  intra  paren- 
thefin  clauduntur ; & radices  vniuerfales  fimplices  dicuntur  ; obferuatis  enim  ijs  , 

3u®  diximus , facili  negotio  operationem  expediemus . Vt  fi  ad  pt  fi  2 C;  addere 
ebeamus  6R  , fiet  fumma  iSRtlkf  t iC)  Item  ex  Ri  ( 7QC)  ad  pt  (1  2C)  fit  pt 
(7QCf  i2C)&fiadR<f  1 jC)  addere  oportent  Ri  ( 5 R)  fit  fumma  R ( 1 j Ct  5 
R ) Infuper  ex  Bt  ( 1 3 C)  ad  Ri  f 1 7C)  fit  fumma  9;  ( 1 3 Cf  1 7C  ) & fic  de  reli- 
quis incommenfurabilibus  fimplicibus  vniuerfalibus  radicibus.  Vt  cx  Iit  C ( 1 8 Qj 
ad  Rt  C (1  5R)  fit  9t  C f 1 8Qf  1 jR)  & ex  Rt  C ( 1 8QC)  ad  Ri  C (1  5R)  fit  Ri 
C ( 1 8QCf  isRJ&cxUtCf  2 oQ)  adRtCfijRjfitRtCfa  oQ£i  5 R)&cx 
Ri  C ( 1 8 QA2  ad  R;  C f 7 QQ)  fit  Ri  C ( t 8 QQ.t  7 QCJJ.  vt  inferius,  magis  cxplic. 

Si  vero  fuerint  commenfurabilcs,  obferuentur  praecepta  , qua:  traduntur  de  huiu- 
fmodi numeris  furdis  in  generali ; fi  fuerint  inquam  commenfurabilcs , tam  quoad 
numerum , quam  quoad  Potcflates . Ad  fi  ( 1 2 R)  addenda  fit  R:  ( 3 R ) fiet  fumma 
Rt  C27R)  Item  ad  Ri  ^3  2 R)  addere  oporteat  R;  f 2 R ) fiet  fumma  Ri  ( j oR)  Infu- 
per ex  Ri  f8Q)  ad  Ri  (1  8QJ  fiet  fumma  Ri  ( 5 oQ)  & ita  de  c arteris  radicibus  , 
nempe  Cubicis  , Quadrato-quadraticis , &c.  obferuatis  praeceptis  confentaneis  ca- 
rum naturis . 

Huius  autem  efl  fenfus  , vt  pretium  radicis , ducatur  in  1 2 , produ&i  autem  fu- 
matur latus  iuxta  pr^fixi  chara&cris  naturam  . Itemq,-  idem  pretium  ducatur  in  3 ; 
produdli  vero  fumatur  latus;  ita  vt , dum  fit  Rt  ( 2 7 R)  fenfus  fit , in  pretium  radi- 
cis , du&um  effc  2 7,  produdli  vero  fumprum  effc  latus. 

Non  enim  redditur  fenfus  , produ&um  cx  multiplicatione  pretij  radicis  , in  12, 
additum  effe  produdlo  cx  multiplicatione  eiufdem  pretij  radicis  in  3 ; aggregati  ve- 
ro effc  acceptum  latus,  fignificatum  per  Rtfa7R.Rcs  enim  non  fic  lc  habet . Qua  nr- 
do  enim  dicimus  * ( : 2R)  lignicare  intendimus  latus  quadratum  produdli  cx  r 2 , 
in  pretium  radicis  . Et  quando  dicimus  pt  ( 3 R)  fignificare  volumus  latus  quadra- 
tum produdli  ex  3 in  pretium  radicis.  Cum  igitur  addere  volumus  pt  ( 1 2 R)ad  pr 
( 3 R) fignificare  intendimus,  latera  pratditfla  inter  fc  addenda  effe,  vnde  fit  p;(  2 7 
R ) fumma  quxfita  prcdidlorum  laterum. 

Dcmonftratio  autem  ea  efl  cum  dignitas  efl  R;  Quoniam. 

Si  numerus  quifpium  elues  numos  multiplicer , pr  educi  orum  tutem  lutere Jlmul  t ddtntur . 
Hoc  ugqregutum  equule  erit  numero  > qui  lutus  ejl  numeri  produllt , ex  multipltcetionc 
predslti  numeri  mulliplicuntis , in  numerum  qui  fit  , fi  multipliceti  ium  dicti  inter 
fc  ducuntur  , produci tq;  lutus  duplum  tddutur  tp forum  multiplicatorum  uggr egeto . 

Si  fint  duo  numeri  1 2.  & 3;  Sumptufquc  fit  tertius  quifpiam  numerus  exempli 
gratia  3;  hic  dudtus  in  1 2.  facit  3 6 i dudtus  autem  in  3 , facit  9.  horum  latera  funt 
6,  & 3 , quorum  aggregatum  efl  9. 

Ducatur  modo  1 2 , in  3 , ( funt  autem  1 2 , & 3.  duo  numeri  propofiti , qui  dudti 

fucrunr 
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fuerunfper  tertium  numerum  3 > ducantur  inquam,  & fit  36,  cuius  latus  eft  6.  hu- 
ius duplum  eft  t 2 , quod  additum  t 5.  aggregato  ex  1 2 , & 3 , fit  2 7 , qui  du- 
ctus in  multiplicantem  3,  facit  8 i,  cuius  latus  eft  9. 

Prxtcrea  fint  duo  numeri  2 5 , & 9 , quos  multiplicet  4,  produCti  erunt  100,  & 

3 6 i quorum  latera  lunt  10 , Sc  6;  & horum  aggregatum  eft  16.  tuaxUra- 

Ducatur  1 3 in  9,&prouenit  2 2 3, cuius  latus  eft  1 3; cuius  duplum  eft  30, quod  «r. 
additum  ad  3 4 , aggregatum  ex  2 5,  & 9 , facit  6 4 , quo  duCto  in  pnedidum  nu- 
merum multiplicantem  4,  fit  2 3 6,  cuius  latus  eft  1 6 vt  fupra . 

Infupcr  duo  fint  numeri  2 3,  & 9 , qui  duCti  in  2 , faciunt  50,  & 18;  quorum.. 
latera  lunt  Ri  5 o , & 9 18.  aggregatum  ex  his , eft  91  sot9r  t 8 . hoc  eft  9 n8.«  ./.«  a,. 

Modo  multiplicetur  2 3 ; per  9 ; & fit  2 2 3 , cuius  latus  eft  1 $ ; huius  duplum^''"""'- 
eft  3 o , quo  addito  ad  3 4 aggregatum  ex  2 3 , St  9.  fit  6 4,  qui  du&us  in  eundem 
multiplicantem  2 , facit  128;  cuius  latus  eft  91  1 1 8 vt  fupra  &c. 

Proximum  eft,  vt  demonftrationem  afferamus. 

Si  fint  numeri  A,  B,  quos  multiplicet  C i produCl  i autem  fint  D ><fr  E , quorum  la-  Dnmujrutit. 
ter*  fint  F,  & C ; horum  nutem  aggregatum  fit  Hi  Si  ducatur  A,  in  B , numeri  autem-* 
produci  i latus  duplicetur  : duplum  ipfum  addatur  aggregato  ex  A , & B i fumma  ducatur 
tn  C , produCliqi  fumatur  latus . Vico  hoc  aquale  efie  H, 


B 9 

»5 

1 5 

64 

A 2 3 

C 4 

9 

iJ 

4 

E3  6 

123 

3° 

2S.5 

D 1 00 

• * 

2 J 

F 10 

H 1 6 

G 6 

1 5 

9 

64 

1 6 

Vt  autem  hate  demonftremus  , primum  ea  iuuabit  maXtmnn  poftmodum  Geome* 
trice  tra&are.  Dcniq;  demonftrationem  vniuerfalcm  Arithmeticam  afferre. 

Sint  numeri  a,  & b , quos  multiplicet,  c,  produCti  autem  erunt  ac>  be,  quorum 
latera  funt  9 a c , 91  b c aggregatura  ex  his  eft  Jit  a c 1 9*  b c . 

At  vero  fi,  a,  ducatur  in,  b , fiet , a b , cuius  latus  eft  9t  ab.  Duplum  autem, 
ipfius  Hi  a b,  eft  >91  ab  cui  additis,  a , & b,  fiet  a^abfafb  , quo  dudo  in  c , 
fieta.Jfcabc’  facfbc,  feuquod  idem  eft  act  2?tabc‘tbc  , cuiuslatus  eft  9iacf 
9ibc;idque  deprehenditur  ex  multiplicatione  9!  act9ibc  in  fc;fi  igitura  , ducatur 
in  c , & b , in  c , produdorum  autem  fumentur  latera  , haec  verd  in  vnam  fummam 
colligantur.  Dico  hoc  aequale  effc  ei , quodprouenit  fi  ducatur,  a,  in , b , & produdi 
latus  duplum  addatur  ipfis,  a , & b aggregatum  vero  ducatur  in,  c,  produdiq;  fumatur 
latus . &c.  Facite  tamen  hxc  Geometrice  dcraonftrari  poterunt,  prxmiffis  qu?  feqiitur . tranm-um 

\ 9M  nulla  ad 

Geometricam 

L E 7>1  M uA  /•  Jemonflratie- 

titm . 

Sl  fuerint  quantitates , A,  B,  C , & D , E , Fi  Itaut  A , B,C  , fint  continui  proportionales . mfifii. , 
Item  At  D,  Er  pariter  contutui  proportionales , & inter  C , £ , media  fit  proportionalis  F.  Di- 
to ejfc,vt  B,  ad  D > ita  C,  ad  F. 


QVandoquidcm  eft,  vt  A,  sd  B , ita  B , ad  C , erit 
a vt  C . ad  B , ita  B , ad  A , atq  j adeo  b vt  C , 
' ad  A , ita  quadratum  B , ad  quadratum  A ; 


ad  A, ita  quadratum  B, ad  quadratum  a;  b u 

Et  quoniam  eft  vt  A , ad  D , ita  D.  aa  E . Proinde 

erit  c quadratum  A , ad  quadratum  D , rt  A , ad  E ; C - ■ • — • E — — * — 

Vt  igitur  C,  ad  A,  ita  quadratum  B,  ad  quadratum 

A , & vt  A,  ad  E , ita  quadratum  A , ad  quadratura  F — — 

D;  Proinde  ex  arquali  d vt,C  ad  E , ita  quadratum- 

B . ad  quadratum  D.  Quamobrem  e , vt  B,  ad  I),  itaC,  ad  F > qui  media  propnrtionalis  eft 
inter  C , St  E.  Quod  erat  operi  pretium  dcmonftrare. 


VenMrarit . 

a eerel.  4. 

JWIIfi  . 

b coni.  »0. 
Jexti . 

C-  en ai.  te. 
fex». 

d.  »t  < f tutati. 

e.  eern.  »©• 
fexti. 


LIMMA 
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L E 7d  7>i  Jl  11. 


atU  veri  fit  D F.  Dico  cfle  vt  D F.adF  E,  ita  C f,iA  F B. 


tangens  i 


‘flo  < 


I ums/lrtt».  TTOC  patet  ex  eo  > quod  premi/imus  Lemmate.  Siqui- 
a «rJ.  I.  ^ dcm  funt  «s  proportionales,  A Fi  F E;  F B;  Iceni 
fixri  d-  ,j.  A f,F  DiF  Cjat  rerd  inter  C F,  Sc  F B , media  eft  a 
•m/Jm.  proportionalis  F G.  Proinde  eritbvtF  B,  adi-  G 
b.x l,mmm  F f > ad  F D , fcu  conucrtendo.d  vt  F G , ad  F 8 
«irofaw,.  ,ri  F D,  ad  F E. 
d t*,i.  4.  Quod  erat  nobis  propofirum  demonftrare . 

»«;»«.  Cum  autem  inftituitur  additio  ; Multiplicatis  numeris 

, inter  fc,&  produfti  accepto  latere, huicautein  duplicato 
TTcZ^i.  addatut  numerorum  &c.  Sic  fc  habebit  Geo-. 

.J.Zffl  mctrlca  dcmonftratio. 

dum. 


theorema. 


Prfftfi/ie , 


QV st aTMC  fa'*/Uer7 ’ f^CtrUC  W » modum. 

Sint  A C ,CF  , dignitate  affecti  numeri  ,& F2S , dignitatis  pretium 
nempe  pretium  radicis  Ducatur  A F , in  F 8,  & proueniat  quadratum  F e\ 
Ducatur  C F , m F 8 , & proucmat  F G , quadratum ; /W  W,*,  /'  E 
t Gh  aggregatum  fttEG,  mox  ruero  ducatur  AF,  mCF,  nempe  numerus  m 
numerum ,(&  prouemat  D F y quadratum,  cuius  latus  DF , duplicetur  m L:  prltra 
^rur  atU,  itant  Ll,  aquahs  fit  aggregato  ex  A F , C F •,  pri, rabatur  m K,  at 
JK^fit  aqualis  F 8 ; defer, batur  fem, cuculus  D H K j excitetur  perpendicularis 

Ojlendendum  eft  J H,  aqualem  effe  ipft  G E. 


DcmtmflrAtie 
Cucmttrita . 


Quandoquidem  L I , «qualis  eft  A 
F,  plus  C F , promde  reflangulura  fub 
L I,  & I K , feu  F B , «quale  erit  re- 
«ftangulo  A F B , plus  reiftangulo  C 
F B , hoc  eft  quadratis  F E , & F G , 
Quoniamautem.cxfecundo,  quod  pre- 
nu  limus  Lemmate,  vt  D F , ad  F E, 
ira  eft  G F , ad  F B , propterea  rciftan- 
gulum  D F B , «quale  erit  reiftangulo 
E F G.atq.  adeo  duplum  rciftangulum 
Fub  D F , F B , «quale  erit  duplo  re- 
dtangulo  E F G : eft  autem  D L , ex 
conftruftione,  dupla  ipfiusD  F,  & ob 
id  rciftangulum  fub  D L , & F B , du- 
plum erit  rccftanguli  fub  D F , & F B, 
ScdrciftaBF,  «qualis eft IK,  quocirca 
rciftangulum  fub  DL,&  I K , duplum_ 
eft  redtanguli  fub  D F,  & F B 


atque  adeo  duplum  erit  rcftanguli  E F G.  Scu 

quod 
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quod  idem  eft,  reftangulum  fub  D L,  & I K,  squale  erit  duplo  rcflangulo E F Gi 
At  ver6  re&angulum  lub  L I,  & I K,  squale  demonftrauimus  quadratis  E F.  FG, 

Iiroindc  reftangulum  fub  D L , & I K.vna  cum  reiftanjulo  fub  L I,&IK,xqua- 
e erit  quadratis  E F , F G , plus  duplo  rc&angulo  E F G;  At  vero  redangulum-. 
fub  DL,&  I K.plus  reiSangulo  fub  L I,  & 1 K, squale  eifreClangulo  DIK.fcu* 
quadrato  I H;  & quadrata  E F , F G , plus  duplo  reClangulo  E F G » iqualia  funt 
‘quadrato  E G;  Propterca  quadratum  E G,  squale  erit  quadrato  I H atque  adeo  e4! 'fabu 
reifta  E G,  xqualis  erit  rc&e  1 H.  Quod  erat  nobis  propofitum  dcinonftrare. 

Primum  autem  generale  prxccptuiir  additionis  , radicibus  vniucrfalibus  quadra- 
tis applicatum  oftendemus,  deinceps,  ad  cubicas  translatum  allaturi ; quod  quidem 
tamen  ad  generalem  formam  reductum,  poftmodum  afferemus. 

LEMMA 


SINT  duo  numeri  A,S , qui  multiplicati  per  C , producant  E (ifr  G , latera  au- 
tem ipforum  A,  @r  2 ,fmt  L,  M,  quorum  aggregatum)ft  D ; ipforum  E, 
G , latera  (int  F , H \ quorum  aggregatum  fit  l ; cusus  quadratum  X . At  qua- 
dratum ipftus  D ,ft  T. 

Oftendendum  efl , ita  ejfe  C ad <~vnum ; nst  A'  adT . 

Quandoquidem  C,  multiplicans  A,& 

B , fecit  E , G,  erit  ’,  vt  A,  ad  B,  ita  E, 
ad  G,  atq;  adeo,  vt k L,  ad  M,ita  F,ad 
H , led , & componendo  ' , vt  L , pl  us  M, 
nempe  D,  ad  M , ita  F,  plus  H , nimirum 
I,  ad  H,  & permutando  ',  vt  D ad  Lita 
M>  ad  H,  feu  L,  ad  F.fed  A,  ad  E, du- 
plicatam habet  *,  rationem  eius,  qui  eft  L,  ad  F,  ergo  A 
catam  rationem  eius,  quz  eft  D , ad  I,  fed  A . ad  E , eft 
vnum  ad  C , habebit k , duplicatam  rationem  , eius  quam 
ad  X,  habet  duplicatam  rationem  cius , quam  habet  D, 
dratum  ipftus  D , & X,  quadratum  ipftus  I;  ergo  T,  ad  X 
quam  habet  vnum  ad  C,  atq;  adeo,  conuertendo,  vt  C, 

Quod  oportebat  oftendere. 

SINT  duo  numeri  A , 55 , quihut  diuifs  per  K , fiant  quotientes  E , G ; pro - 

pofitorum  autem  numerorum  A,  B,  latera  fnt  L,  M,  quorum  aggrega- 
tumftt  D:  at  ipforum  E G,  latera  fnt  F , (efr  H , quorum  aggregatum  Jit  1 ; 
cuiut  quadratum  X , & quadratum  ipfus  D ,ft  T . 


A 1 6 

B 36 

L 4 

D 10 

M 6 

E 144 

C 9 

G 314 

F ia 

I 30 
X 900 
T 100 

H »8 

, ad  E , habebit*,  dupli- 
* , vt  vnum  ad  C , ergo 
habet  D > ad  I.  Sed  T , 
ad  I , eft  enim  T , qua- 
, habebie 1 , rationem.  , 
ad  vnum , ita  X , ad  T , 


a ly.ftftiml. 

b ex  tltmtntii 
& deducitur 
0X  ] I.  ex  t Atti, 

Cfchtl.xis  Jt* 
ftimi  . 

d i}. /.ftimi, 

CII.  tSmi, 
f Itmtn*  14. 
frptimi. 
g tx  definit, 
mtdtifi, 
h l mm*  14, 
fe ftimi . 
i 1 i,«/M 

k lemma  14, 

/t ftimi, 


1 ' 1 

Oftendendum  eft  ita  ejfe 

J • 1 ir  J*  ? J . 


Quandoquidem  K,diuidens  A, B>  fa- 
cit quotientes  E,  G.ergo  erit ',  vt  A , ad  B, 
jta  E,  ad  G,  quare  ctiamk,  vt  L,  ad  M, 
ita  F,  adH,  & componendo', vt  I.»plus 
M>  nempe  D,  ad  M , ita  F,  plus  H , ni- 
mirum I , ad  H , & permutando J,  vt  D, 
ad  I,  ita  M , ad  H,  feu  L,  ad  F , fed  A, 

ad  E , duplicatam  habet*,  rationem,  cius,  qui  eft  L.  ad  F,  ergo  etiam  A , ad  E, 
duplicatam  habebit',  rationem  , cius,  qui  eft  D , ad  I.  Sed  A , ad  E,  eft1,  vt  K, 
ad  vnum,  ergo  K,  ad  vnum  duplicatam  habebit ",  rationem,  cius  , qua:  eft  D , ad 

D I. 


A 1 6 

B }6 

L 4 

D 

IO 

M 6 

E 4 

K 

4 

G 9 

F a 

I 

X 

T 

f 

100 

H 3 

a tx  el  manti  t 
& deducitur 
J|.  /tfti- 

mi . 

b tx  tltm  ntit 
O»  ducitur  tx 
1 1 .illimi. 

C ftfol.ix./t- 
ftimi 

d I j. /ftimi. 
cii.  •**#>, 

t Lrmm*  14. 

/ef;. mi. 
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I.  Sed  T,  ad  X.  habet' , etiam  duplicatam  rationem  , cius , quae  c(l  D , ad  I ; eft 
itmuiuflut-  enim  T,  quadratum  ipfius  D.  & X,  quadratum  ipfius  I;  ergo  T , ad  X » Muouenu 
habebit  ‘,  quam  habet  K,  ad  vjiqm.  Quod  oportebat  ofteadere, 


Jtftimi . 

i 1 1 . t t/un . 
k Immm  i 4. 
Jtftimi . 


LEMMA  U \ 


sftBMuJfri  ^1  / duo  numeri  per  aliquem  numerum  fuerint  multiplicati  , (ef  produftorum  leu 
VfZ,  " (J  ter  a colligantur  in  "trium , butus  'verit  quadratum , diuidatur  per  communem 
multiplicantem ; tjuotiens  autem  f eruetur , 

aJ/t-  ftfdem  autem  numeris  per  quendam  numeium  diuifis , ejuotientium  latera  collr 
f*  gantur  in  a <num , & huius  quadratum  multiplicetur  per  communem  diuiforem ; 
productum  aquale  erit  quotienti , fupra  iam  feruato. 


Sint  duo  numeri  A , & B , qui  multi- 
plicati» per  C,  producant  E,  & G, quo- 
rum latera  fintF,&  H , horum  aptem* 
aggregatum  iit  I i cuius  quadratum  X » 
quodiuiiopcrC,  proueniatT. 

lifdcm  A,  & B,  diuifis  per  K , proue- 
niant  L,  M;  quorum  latera  iint  N » & O, 
& horum  aggregatum  fit  P , cuius  qua- 
dratumQ.,  dudfumin  K,  producat  V. 
Offendendum  eft  V , squalem  e (Te  T , 
Quandoquidem  C>  multiplicans  A , Se 
B,  produxit  E»  & G> quorum  latfra  funt 
F,&  H . & horum  aggregatum  eft  I , cu- 
jus quadratum  X , proinde  per  primam^ 
partem  Lemmatis  antecedentis,  erit , X » 
ad  quadratum  aggregati  ex  lateribus  ip-i 
forum  A,  $c  B , vt  C , ad  vnum,  Sed  vc 
lixitfaitu-  C»  advnumita*X»  ad  T,  eo  quod  diut- 
ia dmiftuu.  fo  X , per  C » prouenitT , ergo  T , erit 
quadratum  aggregati , cx  lateribus  lpfo- 
trum  A»  Qc  B.  , 


Paradigma  Primum , 


A 16 

C ? 

B 3« 

E H4 

G324 

f »» 

I 30 

H iS 

X 9 00 
T 100 


Paradigma  Secundum . 


A 

Ifi 

K 4 

B 

3« 

L 

4 

M 

9 

N 

1 4 

P J 

O 

3 

Q 

X 4 


Quoniam  autem  diuifis  A , & B , per 
K.  proueniunt  I.,  & M,  quorum  latera* 
funt  N,  G,  & horum  aggregatum  eft  P > 
cuius  quadratum  eft  Qj  erit  T . quadra- 
tum aggregati  ex  lateribus  ipforum  A»& 
B»  ad  Q^,  vt  K , ad  vnum  per  (ccundam 
partem  Lemmatis  antecedentis . Sed  vt 


V 100 
C 9 


X900 
Y }o 


b-*AT  Jtfi»itio- 
Utmullflic*- 
fienit . 

V muerfmlitit 
dtmorjrttter 
jlritUmeriei  , 
JufUL. 
fteit  fropofitii 
offendendum, 
& tptted  Cer- 
ine trite  de  r» 
dieiltu  huittt 
medi  cptiadrn- 
fii  rd  tum  me- 
di' dnnoftru- 
tumfuit. 


K»  ad  vnum  ita  cftbV  » ad  Q_,  fiquidem  V,  fadlum  eft  cx  multiplicatione  Q»  per 
X.  ergo  V»  xquabitur  T.  Quod  erat  opera-  pretium  oftendere. 

Vniuerfqlius  igitur,  fiue  nimirum  radices  fuerint  ligata*, quadrat® , fiub , cubic? , &c. 
inftituctur  demonftratio  operationis , qua  ipf®  inter  fe  adduntur,  eo , qui  fcquitur 
modo.  Operationis  autem  eft  prxeeptum,  vt  Repcriatur  communis  diuifor, qui  ni- 
mirum diuidat  numeros  affe^os  addendos , quotienr ium  autem  latera  iuxta  naturam 
radicis.de  qua  eft  fermo,fimul  addantur, fumma  vero  multiplicetur  in  fe,  iuxta  na- 
turam prxdidt®  radicis , produdium  autem  ducatur  in  communem  diu-lorem*  , 
& produdium  aftumens  dignitatis  charadlcrem  claudatur  parenthcfi  , eique  prre- 
fixum  fit  fignum  radicate  , iuxta  radicis  naturam  &c,  quod  enim  proucnit , erit 
fumma  quxfita,  facilitatis  gratia , de  radicibus  quadrata  folum  afferemus  exem* 
pium» 

Sint 
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Sint  duo  numeri  A , & B , qui  multi- 
plicati per  C , producant  E , & G . ho- 
rum latera  fiut  F , & H . quorum  fumma 
fit  I . 

Ijdcm  vero  A,&  B,diuidantur  perK, 
quotientes  autem  fiut  L,M,  quorum  late- 
ra N>0.  horum  fumma  fit  P , cuius  qua- 
dratum Q^duClum  in  K, producat  V,  qui 
duftus  int . producat  X,  cuius  latus  Y. 
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Pandigmn  Primum. 


Proprii  mr 
quod  eft  rfli* 
deudum  , 


Oftendendum  eft  Y , aequalem  efle  I . _ 

Quadratum  ex  I,cftoX,quo  diuifoper 
C,  proucniat  T. 
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paradigm*  Secundum . 


Dani  fi ratio , 
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Quoniam  igitur  A , & B , multiplicati 
per  C,  producunt  E , & G > &c.  ex  eo,  quod 
prxmifimus  Lemmate, erit  T, quidem  equa- 
lis  V , fcu  quod  idem  eft  dumdiuifo  X , 
per  C , emergit  T , tantum  proucnict  > 
quantum  K , multiplicando  Q_ producit  V . 

Quamobrcm  fi,  quod  fit  ex  Qrin  K , multi- 
plicetur per  C,  proucniet  X;  atque  adeo 
latus  ipfius  X > nempe  I , squale  erit  Y , 
lateri  cius,  quodprouenit  ex  duftu  Qrin 
K,  & produiti  multiplicati  per  C, 

Vbi  aduerte  per  C , intelligi  dignita- 
tis pretium;  at  verdper  A,  de  B,  nume- 
ros , qui  dignitate  afficiuntur . 

Priterca  ex  f 45  C)  ad  — Jfcf  5C) 
fit  fumma  tfg  (1  o C)  etenim  t ad  — fub- 
trahitur,  remanetq;  fignum  numeri  maio- 
ris . Item  ex  >£  C f 8 r Q)  ad  14  C f 2 4 
QJ  fit  fumma  9?  C f 3 7 5 Q ) etenim  communis  diuifor  eft  3 > qui  in  8 1 , conti- 
netur viginti  fepties  , & in  2 4,  continetur  odlies;  at  ver6  Vt  C,  numeri  2 7,  eft  3, 

& numeri  8 , eft  2 , horum  fumma  eft  5 , huius  cubus  125,  qui  duflus  in  3 , com- 
munem diuiforemfhatc omnia iubent  fieri  prateepta  numerorum  irrationalium) facit 
375.  Pratterea  extR  C f 2 o R),  ad — 9;  C ( 2 o R )fit  fumma  o.  Item  ex  t C 
(500  R)  ad  — 14  C(  2 ; 6 R ) fit  fumma  f R C f4  R)  etenim  t & — in  Additione  txmpi;,  r,- 
fubducuntur,  remanetq;  fignum  maioris  numeri.  Communis  autem  diuifor  eft  4, 
qui  numerum  joo,  metitur  per  1 2 5,  & numerum  2 5 6,  per  6 4 , modo  * C,  nu- 
meri  t 2 5,  eft  5,  & numeri  6 4,  eft  4,  quo  ablato  ex  5,  remanet  1 , cuius  cubus 
eft  1 , qui  duilus  in  4,  communem diuiforem,  producit  4,  &c.  fit  ergo  fumma  f 14 
Cf4R). 

Torro  fi  fuerint  illi  numeri  furdi,  qui  radices  vniuerfales  compofitx  dicuntur, 
obferuentur  earum  leges  citra  chara dtcres  potcftatum  traditx,  & ijdcm  tribuantur 
charadteres  fummis  colledis. 

Primo  videndum  eft , num  fint  fimiles  natura , & numero ; deinde  procedendum, 
vt  diximus,  de  numeris  furdis  fuo  loco,  &c.  nempe  addantur  iuxta  radicis  naturam, 
vt  fuo  loco  docuimus  . 

Non  fcmel  enim  monuimus , cum  de  huiufmodi  Radicibus  vniuerfalibus  , fermo-  “ 
nem  haberemus  ; non  fccus  in  earum  Algorithmo  procedendum  elfe  ; ac  fieri  fo- 
let  in  numeris  , quos  furdos  appellant . Quamobrcm  oportet  diligenter  aduer-  *«, , 
tere  illorum  numerorum  prateepta , quibus  ohfcruatis,  facillimum  erit  in  his  vniucr-  /»'/'»>(«*• 
falibus  radicibus  operationem,  quscunque  illa  fit,  perficere. 


Quando  furt 
iliis  numeri 
fnrdiy  qm  ra- 
dicet V :iurr 
falts  ettnfcju 


tura  , C‘  *'► 
wn». 


D 2 


Secundo 
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Secundo  obferuandum  nura  fint  commenfurabiles,  an  non»  fi  non  extiterint  com- 
1Z  r"mZ  menfurabiles,  addantur  figno  t»  fi  fuerint  comtnenfurabilcs,  obferuentur  prxeepta 
fntUu.  additionis  Radicum  Quadratarum » Cubicarum » &c.  ExtmpU.  Ex  IJ>  (7  Qf  y Rj  ad 

5t  (jQj-aRjfit  fumma  Jif7QiyR,JtlK  3Qt2  Rj  ita  fi  ad  ifc  f y Qt  3 R;  addatur 
9;  ?3QJjR)  fiet  fumma  5 s C5QI3R)  t ( 3 Q,t  y R J funt  enim  incommenfura- 
biles . 

At  vero  fi  commenfurabiles fuerint,  obferuaentur  pryccpta  Additionis,  Radicum 
Quadratarum , Cubicarum » &c.  Ita  cx  9?  ( 2 Qj  2Rjad9?(32  Qf  8 R j fiet  fumma 
firM "•  9!  ( 5oQt  1 8R)  cum  fint  commenfurabiles.  Comunis  enim  diuilor  eft  2»  quidi- 

uklcns  3 2 i reddit  quotientem  1 6,  diuidens  vero  2 , reddit  1 ; illius  latus  quadra- 
tum eft  4,  illius  autem  eft  1 , quorurafumma  eft,  5,  cuius  quadratum  eft  2 5 , quo 
duftoin  2.comunemdiuiforem,fit  yoi  igitur  proueniet  50  Q.  Infuper  communis 
diuifor  eft  2 ; per  quem  diuifo  8,  fit  4,  diuifo  autem  2 . fit  1 . illius  latus  quadra- 
tum eft  2 i illius  autem  eft  1 . quorum  fumma  eft,  3,  cuius  quadratum  9.  duilum 
in  2 . comunem  diuiforem»  fatit,  1 S.prouenit  igitur  1 8 R Infuper  ex  additione^t 
f 1 2 Qj  8 R,)  ad  9;  (3  Qj  2 Rj  fiet  fumma  Jb  ( 2 7QJ  i 8R)  etenim  fi  1 2 per  3 
diuidatur,  fit  quotiens  4,  numerus  quadratus,  fi  3 , per  3 diuidatur,  fit  quotiens  1, 
tjcfli,  txtU-  Radix  autem  quadrata  numeri  4,  eft  2 , & 1 > eft  1 , harum  radicum  fumma  eft  3 » 
«•«r , qui  cuius  quadratum  eft  9,  quod  fi  in  3 , communem  diuiforem  ducatur,  producitur27i 
fufmuidau  huic  autem  numero  fi  addatur  chara&er  Q,  fiet  fumma  27Q.  Deinde  ipforum  8, 
& 2,  communis  diuifor  eft  2 , qui  diuidens  8,  facit  quotientem  4, diuidens  a,  facit 
1 > at  9t  Q>  numeri  4, eft  2 » & 1 , eft  1 » qux  inuiccm  collcftx  faciunt  3 , huius 
quadratum  eft  9,  quod  fi  ducatur  in  2,  communem  diuiforem  producitur  18,  cui 
appolito  eodem  chara&erc , fit  fumma  i8R,hx  fumma?  additae  inuiccm  per  fignum 
t,  & inclufx  intra  parenthcfin,  prxpofito  tamen  figno  eodem  radicali,  faciunt  fum- 
mam  quxfitam,  hoc  modo  ( 27QJ; t8 R ). 

-w.v» , ^xc  autem  operatio  enucleatur  numeris  abfolutis  hoc  modo.  Ad  ve- 
ruifUmZl,  ritatem  oftendendam ; fupponamus  1 R,  pretium  cfle  2 , quadratum  erit  48 
iUujbm r.  4,  Itaq;  1 2 Q^  pretium  erit  48,  &8  R,  erit  16, horum  fumma,  vt  vides  16 

eft  64,  ciimq,  includantur  intra  parcnthefim  prxpofito  figno  radicali  qua-  — 

drati ; extrahatur  li  Q,  cftq;  8 Item  3 Q , erunt  1 2 , atq;  adeo  2 R , erunt  4.  64 

horum  fumma  eft  1 6,  cuius  J&  Q_eft  4,  qux  addita  ad  8,  vnitates  fupe-  8 

lius  feruatas  facit  12.  Modo  explicemus fummam  illam  ii  C 27QI 18 R) 
cum  i R pretium  fit  2,  certe  2 7Q,  valebunt  1 08»  & 1 8R,  valebunt  3 6,  horum 
fumma  eft  144,  cuius  JJt  Qeft  1 2 , vt  oportebat. 

Hic  autem  aduertendum,  quod  in  fcholio  ad  calcem  illius  Algorithmj  cumula- 
tius traflabimus  ; aduertendum  inquam  per  has  radices  ligatas,  denotari  latus  eius, 
quod  producitur  per  multiplicationem  pretij  dignitatis,  in  numerum,  additum  elfe 
lateri  eius,  quod  producitur  ex  multiplicatione  dignitatis  in  numerum,  non  autem 
latus  totius  aggregati, 

Vndc  fi  volumus  addere  K (2  Qj  2 R;  ad  9t  ( 3 2 Qt8R)  fenfus  eft,  vt  latus 
cius,  quod  producitur  ex  multiplicatione  pretij  quadrati  in  2 , additum  fit  lateri 
eius  quod  producitur, ex  multiplicatione  radicis  in  2,  & hoc  aggregatum  additum., 
fit  alteri  aggregato,  quod  habetur,  fi  accipiatur  latus  cius,quod  producitur,  ex  multipli- 
catione pretij  quadrati  in  3 2,  & addatur  lateri  eius  ,'  quod  producitur,  ex  multi- 
plicatione pretij  R,in  8,  hoc  enim  aggregatum,  reprylcntatur  per  fummam  illam- 
9t  (y °Qj  1 8 R), cuius  eft  fenfus,  vt  latus  cius, quod  producitur, ex  multiplicatio- 
ne pretij  quadrati  in  yo,  additum  fit  lateri  eius,  quod  producitur,  ex  multiplicatio- 
ne pretij  radicis  in  1 8 . 

Non  dtlfimilitcr,  cum  ad!?(3Qt2Rj  addere  volumus  9?  (1  2 Qj8R)  fenfus 
enim  eft,  vt  latus  cius, quod  proucnit.ex  multiplicalionc  pretij  Qjn  12.  additum 
fit  latericius,  quod  proucnit.ex  multiplicatione  pretij  R in  8.  Alterius  autem  ra- 
dicis vniuerfalis  fenfus  eft,  vt  latus  cius,  quod  proucnit.ex  multiplicatione  pretij  Q 
in  3 , additum  fit  lateri  eius,  quod  proucnit , ex  multiplicatione  pretij  radicis  in  2 ; 
& horum  fumendum  fit  aggregatum , quod  cftlji  (2  7Qti  8R;,  Cuius  eft  fenfus, 
vt  latus, eius, quod  proucnit.ex  multiplicatione  pretij  Qjn  27,  additum  fit  lateri 

eius , 
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eius,  quod  prouenit  ex  multiplicatione  pretij  R in  i 8. 

Ratio  autem,  ac  demonftratio  ea  eft;  Quoniam. 

Si  fint  numeri  A,  B.E.F  & A ducatur  in  C,&  proueniat  L&B,  ducatur  in  D,  & 
prouemat K ; mfumper  E , ducatur  mC,5t  proueniat  L , & F,  ducatur  in  D,  & proue- 
mat  M.  Produaorum  I,  & K,  latera  fint  N,  & O,  quorum  fumma  fit  R,  produfto- 

autm»  r!&S !fi’t  T Crl  fin'  P’&  Q’  <1U°rUm  aSSreSarutr>  fit  S.  Aggregatum- 

Dico  idem  proucnire,  fi  A,  ducatur  in  E,  produdtique  fumatur  latus,  eiufaue 

veUrd“fi?  a<!datr  aSSreSat0  cx  A,  & E,  aggregatum  autem  ducatur  in  C,  prodii 
vero  fumatur  latus,  quod  feruetur.  Deinde.  ” 

Ducatur  B in  F,  & produdti  fumatur  latus,  huius  duplum  addatur  agere^ato  ex 

fum SSSaMr  mD>6i  Pr°dufli  fumatur  latus>  -Ui- 

Hoc  , etiam  cernitur  in  fuperioribus 
numeris.  Si  enim  6,  ducatur  in  8, 
producitur  48,  fi  5, ducatur  in  3,  pro- 
ducitur 1 j,  quorum  latera  iunt  R 48, 

& R 1 5. 

Prfterea  fi  1 2 ducatur  in  8,  pro- 
ducitur 9 6,  fi  vero  4,  ducatur  in  3. 
producitur  r 2,  quorum  latera  funt  $• 

9 6,  8c  51  12.  Aggregatum  ex  his 
omnibus  eft^Sts-iyfli^st 
^12.  Tantum  autem  fiet,  operando 
hunc  in  modum . Ducatur  6.  in  12. 
nimirum  A, in  E,  & producitur  7 2 . 
cuius  latus  eft  9.  72,  huius  duplum- 
eft  9;  2 8 8,  quod  addendum  eft  1 8, 
aggregato  ex  A,  & E,  proueniet  91 
1 8 8 f 1 8 j hoc  autem  ducendum  eft 
in  8,  nempe  in  C,  & proueniet  9t 
18432  f 1 4 4’  huius  autem  binomii 
latus  eft  9t  95  f R 48.  Prjterea- 
ducatur ,5  in  4 , nempe  B , in  F>  & pro- 
ducitur  20.  cuius  latus  eft  20,  huius 

duplum  eft  jt  80,  quod  additum  9, 
aggregato  ex  5,  & 4,  prouenit  ®t  80 
1 9>  hoc  autem  ducendum  eft  in  3, 
nempe  in  D,  & prouenit  is  7 2 o 1 27. 

Huius  autem  binomij  latus,  eft  14  15 
♦ 1 1 • Manifeftum  eft  autem  ex  r 

5 R 48,  & ex  & 1 y.&R , 2. fieri 
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quatrinomium  illiud  ft  48  t Bt  1 y t & 95  f 5 1 2 &c. 

ofrNlm«a™S‘?9^r,5°^,addatUr9k(7»QJ:«  JoR;fietfumma  $1(958  um*. 
Q).  Namq,  communis diuifor  erit  numerus  8 , qui  numerum  7 2 , metitur  per  o 

meft  rS  P"  V’ & 51  3>&  nnmeri  aj,  eft  8,  horuK- 

fteit  SdSO  fed  f ',2  * dudium  in  8 - communem  diuiforem  aTZct 

ico  R fiet  o ldw“  t • & - fit  fubtraaio,-  Si  ad  - . 5 o R , addantur  f 

*L°  et  ° ’ ac  proinde  fumma  erit  $i  ( 9 6 8 Q) . Item  fi  ad  R f 2 1 6C 1 5 ? R 1 

qui  C ’ affiehjnri  ^ & 4^  1 1 7 5 R)  • Communis  diuifor  numerorum , 

S‘„J!  a®ciuntur  eft  5,  qui  2 1 6,  metitur  per  36,  & 24,  per4,  & 54,  per  o. 

",  quadrat*  funt  6,  3,2,  quorum  fumma  1 1 , cuius  quadratum  eft 

rum*  aurem  “ *'  comn,uncm  diuiforem  ; producitur?  = «C.  Numcro- 

28  ner  ^ a?  R.  afficiuntur , communis  diuifor  eft  7 , qui  6j  1 metitur  per  9,  & 
eil  ,0  t,  \ 7J ’ pCf  2 y‘  Horum  radices  quadrat*  funri,2,  y, quarum  fumma 

n a mtrl  ,U  r m 7 co'™’uncm  diuiforem fkcic  7ooRi  Atq;  adeo  fiet  fum- 
«na  intra parcnthcfim  jt  f72fiCf  7o0R).  ' 1 Poterunt 
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Poterunt  autem  explicati  hate  omnia  ; quemadmodum  alia  fuperioia  cxemplaJ 
nos  cnudcauimus.  Vt  fi  lupponamus  1 1<  valorcm  effe  jr  a,  certe  1 Q^valcbita, 
tuq;  ('  5 1 2 QJ  valebit  31 , vt  K'(  7 2 valebit  1 2 , horum  fumma  eft  4 4;  at  vero  fi 
5t  ( 9 6 8 (ij  explicetur  fecundum  eandem  xftimationem  , valebit  quoq,-  44;  Si  fup- 
ponamus  1 R,  valorem  effe  & 3 , quadratum  erit  3 , quo  duSo  in  5 1 2 , fit  1 5 3 6, 
item  ducto  in  7 2,  fit  2 1 6 ; creo  £ ( 5 1 2 Q2  valebit  pe  1 5 3 6 , & 1*  ( 7 2 Q)  va- 
lebit 91  2 1 6 , fi  ver6  in  vnam  lummam  colligantur , fit  R 2 9 04  , at  vero  (1968, 
multiplicetur  per  3 , pretium  quadrati  > fiet  2904»  atque  ‘M  (968 Q,;  valebit 
2904. 

Aducrte  autem  ad  paginam  37.  per  numeros  A,  B,  E,  F,  denotari  numeros  di- 

fnitatum,  & per  C.  H , dignitatum  pretia ; ita  vt  H . fignificet  pretium  radicis  , & 
pretium  quadrati,  quod  inotefcet,fi  hx  radices  vmucrlales  Bt  ( cpQ^b  3 R ) & ljt 
f3  6 Q^f»  1 2 RJ refoluantur in  numeros  abfolutos;  Si  enimin  numeros  abfolutos  re- 
foluatur  Jfe  ( 4 Qjf»  3 R ) erit  idem  , ac  ifc  ("3  6 ■(*  9 ) , atque  adeo  eius  valor  erit 
9,  aggregatum  ex  , 6 , & 3 , lateribus  ipforum  3 6,  & 9 i propterva  fi  rcfoluatur  IJ[ 
( 3 6 Qjf*  1 2 R)  in  numeros  abfolutos;  perinde  erit, ac  It  f 3 2 4*  36)  cuius  pre- 
tium eft  24,  aggregatum,  ex  1 8,  & 6,  lateribus  ipforum  3 24,  & 3 6;  Summa  au- 
tem ex  9,  & 2 4 r Ii  3 3.  tanta  eft  igitur  fumma  pretij  illarum  radicum  vniuerlalium 
9‘(4Q^*3Rd&9i(j6Q.'fn 

Hoc  idem  a Aequemur  ducendo  ; 36  , in  4 , hoc  eft  numeros  quadratorum  inter 
fc,  vt  proucniat  144 , cuius  latus  eft  1 2 ; cuius  duplum  tft  24 , quo  adJno  ad  40, 
a ggregatum  ex  3 6 , Sc  4 , numeris  quadratorum , fit  64  , quo  duCto  in  9 , pretium 
quadrati,  fit  3 76;  cuius  latus  quadratum  eft  24,'dcmdc  ducantur  3 , & 12, numeri 
radienm  inter  fe  , vt  fiat  36,  cuius  latus  eft  6, huius  autem  duplum  eft  12  ;quo  ad- 
dito ad  13.  fummam  ex  1 2,  & 3 , numeris  radicum  , prouenit  27,  quo  duCto  in  3, 
pretium  radicis,  fit  81.  cuius  larus  quadratum  eft  9 ; quo  addito  ad  24 , iupra  ha- 
bitum fit  33.  vt  patet , &c.  Dtmonftratio  facilis  eft;  de  qua  infra. 
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Hvfr  ifitur  it  notarum  aiditiom  4»  , & — traSamtl , pratuUmttt. 

/dem  tft  partti  addere  parttbuj  , & aspegala Jimut  cothgerr , idem  e/t  inquam  , ac  tetum  adiere 
toti . f'nde  colligendum  duximus  rite  additionem  mflttut , addendo  pertes  partibus  . ’ t. 

Si  fuerint  plure  s numeri  , in  quotUbet  partas  dtuifi , numerus  fathes  ex  aggregatione  integrorum , aqua- 
lis eft  numero  faflo  ex  additione  aggregatorum  ex  partibus  . Quod  fi  fu.  nt  vnus  mdmfus , & diuifus  al* 
ter ; ille  qus  fit  ex  tndtutfo , & toto  dinfo , aquahs  tft  xlU  > qui  Jit  ex  additione  mdsutfi  , ad  alterutram^ 
partium , plus  altera  parte . £r  dtftmthks . 

St  duo  ftnt  numen  diutft . 

Cum  multitudo  partium  vnius  * aqualis  fuerit  multitudini  partium  alterius  , numerus  aut  ft  ex  addi- 
tione ftngularum  parttum , ad  fwgulas  > f qualis  eft  et , qut  emergit  ex  additione  vmus  i pr*pofitis  numeris 
ad  a/ium. 

Quod  fi  multitudo  partium  vnius , fuerit  inaqua/is  multitudini  partium  alterius. 

A»  me  rus  jaftus  ex  additione  ftngularum  partium  ad  ftngulas  multitudine  aquales  , plus  eo  , quod  fupt 
reft , aquale  eft  aggregato  ex  vtreque . 

Si  Denique  fuerit  udeuifus  vnus , & dtutfus  alter . 

/Vumerus  fafhts  ex  mdiuifto  * & toto  diuifo  t aiualis  eft  ei  , qm  fit  ex  additione  tndiuift  , ad  vnatn> 
ex  partibus  plus  reliqua , vel  rehquts  parttbas . Pude  deduximus  additione  *$*  ad  4*  f‘ert  4**  Deinde  . 

Aggregatum  differentiarum  addendarum , aquale  eft  differentia  fumma  ex  minoribus  a fumma  ex  ma- 
ioribus . Seu  qued  idem  eft . 

St  ftnt  duo  numeri y d qutbus  duo  fubdufh  fint , ipfi  fibduflt  , fi  in  vnam  fummam  colligantur  , aggre- 
gatum vero  fubtrabatur  ex  aggregato  matorum  , remanet  differentiarum  fumma  . Vnde  de  auximus  nte 
mfhtutam  effe  additionem  — ad  — , rumores  minoribus , CT  maiores  maioribus  addendo . 

Praterra  differenti*  numerorum  fi  tmucem  addantur  , fumma  aqua  In  eft  aggrtgato  maiorum  , minus 
Aggregate  minorum . Seu  qued  idem  eft . 

St  (net  duo  numeri  ,4  quibus  duo  alu  fubdu&i  ftnt  3 numerus  fafbes  ex  additione  differentiarum  aqua- 
lis eft  ei , qut  prouenit , ex  additione  maiorum , minus  aggrtgato  minorum . 

P el  numerus  latius  ex  additione  vmus  ex  maioribus , minus  defetlu  alterius  , ad  maicrem , minui  de- 
ftffu  pr toris  , aggregato  differentiarum  eft  aquahs . Seu  quod  tdtm  eft . 

Au  merus  faehs  ex  additione  differentia , inter  vnum  ex  maioribus  ■>  & deftfhtm  alterius  , ad  diffe- 
rentiam inter  ath  rum  * maioribus  , & defethm  prioris  , aggrtgato  differentiarum  tft  ( qualis . Pbi  nu- 
mme defetlus  , quantirattm  fubtraRam  tntelhgo . 
y ndi  deduximus  bx  aadittonc  — ad  — ftert  — . Infuptr . 

St  ftnt  duo  numen  maqualij  , ouorum  differentia  , addi  debeat  numero  vicumque  diuifo  , idem  eft  . 
minarem  ex  duobus  differentibus  ab  alterutra  partium  tpftus  numeri  dtutft  fubtrahere  }&  motorem  alteri 

parte 
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farti emungere  , & htac  aggregato  relicuum  illum  numerum  addere , ac  efi  differentiam  illorum  numerorum 
addere  aa  numerem  illum  diuifum . Seu  quod  idem  e (i . 

Si  duo /int  numeri  m aquales , quorum  differentia  addi  debeat  numero  utcumque  diuifo  j perinde  efl  mi — 
wr**»  ex  eluobus  ds  ferentibus  ab  alterutra  parttum  numen  dsuifi  fubtrahere  , & maiorem  alteri  parti 
oantungere\  aggregato  vero  reliquum  numerum  addere  , ac  efl  differentiam  illorum  numerorum  addere 
ad  numerum  illum  dtutfim  . Hmt  deduximus  ; Sifint  , & — addenda  , debere  fubtratbenem  fieri 
&c.  Pofiea. 

St  fuerit  mmentt  qui f piam  vt cumque  diuifus  , & ei  addatur  numerorum  duorum  differentia  fumma 
aqualis  erit  aggregato  ex  alterutra  parte  numeri  dmfi  , & maiori  ex  duobus  numeris  differentibus , in  a 
eum  differentia  infer  alteram  partem  numen  dsuifi,  & numerum  minorem  ex  duobus  differentibus  . Seu 
quod  idem  efl. 

Si  numerus  aliquis , fuerit  vtcumeue  diusfut , ei  aurem  addita  fit  duorum  numerorum  differentia , fum- 
ma quidem  aqualis  erit  aggregato , ex  alterutra  parte  numeri  diuifi , & maiore  ex  duebus  numen t diffe- 
rentibus , vnacum  differentia  inter  alteram  partem  numeri  dmfi , or  numerum  minorem  ex  duobus  dif- 
ferentibus &c.  f^nde  (onc/ufimus,  ex  additione  pradtflafiin  , ve/  prout  ejlojjiftus  numerus  maior  ,d  quo 

jit  fubtraOio  &c.  de  quibus  vide  fcholson  ad  calcem  capitu . 

Et  de  poteftatum  additione  loquentes  , hac  enunciauimus . 

Idem  efi  muluiphcare  numerum  per  numerum  , & alterum  numerum  per  eundem  numerum  . in  quent, 
%IU  ducebatur , (ff  productos  numeros  in  vnamfummam  colligere  ,idcm  efi  inquam  ae  numeros  illos  dtuer - 
jfos  colligere fimul  ffummamque  ducere  ut  eandem  numerum , per  quem  fiebat  commnms  multiplicatio , fum- 
ma erum  fini  imitem  aquales . Seu  quod  idem  efi . 

Si  numerus  in  numerum  ducatur , alter  vero  numerus  per  eundem  pariter  multiplicetur  prcduRcmnu 
aggregatum , aquale  tft  aggregato , auodprouemt  ex  aeldifione  ip forum  numerorum  dulloinnumirum  illum, 
fer  quem  communis  multiplicatio  fatta  fuit  &c. 

fip  bn  tamen  fn  Speciofa  Geometrici  loquemur , 


Numerorum  Denominatorum  Subtrjftio. 

OPERATIO  SECVNDA . 

VEL  facienda  eftfubrra&io  numeri  denominati  abalio  numero  eiufdem.appcl- 

lationis,  vel  diucrfx.  Rurfus,  aut  numeri  fune  folitarij , & fimpliccs.vt  10R,  'ru1u' 
e Q^&c.  vel  compotiti , per  quos  inteliigo  tam  proprie  compotitos , quam  diminu- 
tos, & mixtos.  Et  quicunq,-  fint , aut  numerantur  numeris  abfolutis  , aut  irratio- 
nalibus . 

Si  fuerint  appellationis  eiufdem , fubtrahatur  numerus  a numero ,& reliquo,  idem 
tribuatur  character  i vt  i i o R fubtrahendae  fint  4 R , remanebunt  6 R , a 1 * Q,» 
fubtrahi  debent  4 Q^  remanebunt  8 Q,  &c. 

Demon ttrario  facilis  eft.  Cum  enim  fubtra&io  numerorum  fit  tnterualli,  diffe- 
renrixq;  duorum  numerorum  acceptio  ; alio  modo  certe  fieri  non  poteft  , quam* 
vnum  ab  alio  auferendo. 

Differenti*  duorum  «umerorum  Jiqusdem , aqualis  efi  maiori,  *iUto  minori, fiui  minus 
ipfo  minori  , 

Si  verb  fint  appellationis  diuerfx,  abfoluetur  fubtraftio  beneficio  ligni  — . Itaq; 
fi  abs  11  Q,  fubtrahere  debeamus  4 R,  fiet  refiduum  ia  Q_—  4 R;  Si  abs  t 5 C, 
fubtrahenda  (int  p.Q,  remanebunt  ij  C — 9 Q. 

Demon  ftratio  liquet.  Etenim  , qux  funt  heterogenea  fubtrahi  non  potfunt,  nifi  $“■**/«» 
per  tignum  — , confiat  autem  hxc  cfle  dtuerlse  naturx ; proinde  necctlc  eft  , vt  ita 
lubtrahantur.  1 

Quod  fi  numeri  fuerint  Compofiti,  Diminuti,  & Mixti , habenda  eft  pras  oculis  Dmtihui, , 
ratio  lignorum  •$*,&—. 

Signorum  >j*,  (ff  — Subtractio  . 

if*  i rf*  Subtrahitur  , & remanet  *f* , fuperiori  termino  exifiente  maiori  , alioquin  re- 
manet — . 

— a — Subtrahitur  > & remanet  — fuperiori  termino  exifiente  maiori  ; alioquin  rema- 
net 

a — Additur , & remanet  — . 

— a ijr  Additur,  & remanet  >{<■. 

Quapropter 
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f templis  illu 
firsiur  /m fe- 
riar JctirJue  . 

Qu*ndc  in- 
JuBtr*tii**e^p 
Mi  ter  numire- 
rttm  hmbtt  fi- 

g»um  t , *l- 
ftrtffur», 
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Quapropter  fi  a 1 1 QJ  8 R , fubJuccre  debeamus  8 Q_t  4 R . remanebunt  4 QJ  4 
R.  Item  fi  ai  j Q—  4 R . fubducerc  debeamus  4 3 R . remanebunt 8 Q — 1 R. 

At  verd  fi  in  fubtrailione  numerorum  vnus  habuerit  lignum  t.alrer  vero  — «fiat 
iuxta  pricepta  lignorum  f , &— fuperius  rradita;  Ita<j;  hoc  totum  exemplis  decla- 
rare iuuabit . 


, p Q4  4 R 

7 0.-  3 r 

pQ4*7R 

I % a-  6 R 
4 0jfr  3 R 

8CL-?R 

Et  eodem  pafto  procedendum  cft  in  Plurinomijs . 


s4Q4  4R 
1 5 Q~  OR 

$>Q.*frioR 

r 4Q_—  2 R 
<5Q^»4R 

8Q^dR 


B»  fpthfrnflio* 
f}*  tmmeuur 
ptr  fpeciatft 
fnticnii . 
p ntofirnM  , 


J.xtmple  it* 
iUrxtnr  frtfx. 
titrdt&TM» , 


Retinentium 

fflt  idto  ft£ni 
+ wi^. 
fropofiri». 


Rttirrnium 

fpm—  . 


idQC+<SQQ.~  40 
4QC»4QR**Q. 

» aQC*f*a QCJ^-dQ^ 


1 4O0J^ > *c  — 70_ 
yQAr  4C4 1 

uQft^^C-  s>Q. 


Itaqi  in  fubtrafiione  commutatur  fpecies  operationis,  nimirum  fit  additio,  funv 
tnatq;  tribuitur  lignum  numeri  luperioris,  a quo  fieri  debet  fubtra&io . 

Harc  omnia  facili  negotio  demonftrantur.  Re&e  operationem  inllitui  , cum  cif* 
dem  lignis  f alliciuntur  numeri  > (ubtrahendo  partes  .i  partibus,  ideo  patet ; quia^. 
Si  dut  numeri  vttitnf,  fuerint  diutfi,  differentis  letorum  numerorum  > uquuhs  efi  pur  itum 
vmui  numen  , i punitus  ulterius  , fimul  fumeus  differentes.  Sen  tdem  efi  telum  i tetu 
J ut  ducere , ue  eft  purtes  u punitus , & differentius  tn  vnum  eeiiigere . 

Exempli  gratia  i Sint  duo  'numeri  diuili  7 8 , & do*i»  1 8 

j j , ille  quidem  in  duas  partes  6 o,  & 1 8 , hic  au-  4 o «J* 1 J 

temin  40  , & 1 5 , fit  diuifus  . Si  fubtrahamus  rj , 
i 18,  remanent  3.  Si  ex 60,  fubducantur  40, re- 
manent *o,  horum  fumma  eft  »3  , tanta  eft  autem 
difli.  rentia  inter  7 8 , & 5 5 , vt  patet , 

Retinendum  autem  efle  idem  lignum  4 , line, 

— , prout  numeri  afficiuntur , ex  eo  conflat ; qu6d 
Si  fuerint  duo  numeri  vteunque  diuift;  utq;  udeo  miercedut  ftguum  «J, : differentis  uterum 
Uquuht  efi  differentiurum  puri  tum , vnius  numeri  k punitus  ulterius , uggrrgute , ut  putet 
ex  dielis . Seu  differentis  totorum , tquulti  efi  uggregute  differentiurum , quibus purtts  vnius 
differunt  u punitus  ulter  tui . 

Rurjus  Si  du u fint  dtfferentiu  , vnu  quidem  duerum  numerorum  , elis  vere  dueruuej 
ulierum  : idem  eft  dues  numeret  differentes  , k duetus  numeris  differentibus , ftnptUuum 
fubducerc , efr  differentium  minerum  emergentem , i mutorum  diff  renttu  fubtr ubere  i eft  idem 
inijuum , ue  eft  differentium  duorum , ut  uberum  duorum  differentis  de  tr  uber  e . 


a 0 4 } 
7» 
5? 

1 3 


fubtraftis4,ex  1 o,  remanent,  6 

«50—  i 0 

y° 

itcmfubdueiis4p,  ex 60,  rema- 
nent 2 0 > refid  uum  erit  2 0 — 6 , 

40—  4 

36 

Qumoio  fer* 

ptitsut  /nit- 

nempe 1 4,  quantum  plane  refi- 
duum  fitilubtradlis  3 6 , ex  5 o. 

20—'  6 

1 4 

Quod  fi  terminus  fiiperior  atfe- 

6 0—  4 

56 

ri»  nfptitw 

flus  ligno-—,  minor  Iit  inferiori 

40—1  0 

3° 

ppu—.rfir. 

itidem  affeftoiigno — .remanere 

T/  *jfcio  fient 

fignum  4 , inde  conflat ; quiiu 

2 0 6 

t 6 

Si 
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Si  Jiat  duo  numeri  differentis , & alij  duo  itidem  differentes , itet  tamen , vt  terminus  mi- 
nor inferior  , motor  jit  termino  minori  fuperiori  ; differentia  , qua  differunt  differentia 
numerorum  , aquilis  ejl  differentia  maiorum  numerorum  >plus  differentia  minorum . 

Vt  fi  fint  60  — 4 . & 40  — 10  , adeo  vt  ex  60  — 4 , fubtrahcrc  debeamus  40 
— 10,  fi  ex  10,  fubducamus  4»  rcfiduum  6,  addamus  ad  20,  differentiam  inter  60, 
& 40,  fit  rcfiduum  quxfitum  20 46.  nempe  2 6,  quantum  remanet  fubtra&is  30, 
cx  5 6. 

Dum  enim  fubtrahimus  40  , cx  60  , plus  fubducimus  quam  oporteat ; & nume- 
rum  fupponimus  maiorem,  a quo  debeat  fieri  lubcra&io;  ille  quidem  fubtrahendus 
minui  debet  numero  10, hic  vero  numero  4.  Hoc  autem  idem  eft,-ac  loco  fubtra- 
hendi  4,  cx  do,  fubducerc  4,  cx  10,  itaut  non  amplius  numerus  40, minuatur  nu- 
mero 10  , fed  potius  6 , vt  cx  60  , fubtrahantur  34,  remancantq;  2 6,  quod  eft  rcfi- 
duum illud  6,  addere  ad  20,  differentiam  inter  do,  & 40. 

Retinendum  autem  effe  intercedens  fignum  — , cum  terminus  fuperior  maior  ex- 
titerir,  liquet  ex  eo  quia . 

Si  Jint  duo  numeri  differentes , & itidem  alij  duo  differenter, differentia  ijlarum  differentiaru 
aqualis  ejl  differentia  maiorum  numerorum  e differentibus » minus  differentia  minorum  , 

Quod  ad  figna  4,  & — attinet;  nempe  quando  fubtrahitur  differentia  duorum- 
numerorum  a numero  diuifo  , vel  e contra  , retinendum  effe  fignum  fuperioris  ter- 
mini , &c.  facilitate  eadem  ofienditur ; etenim 

Stfiuent  numerus  vlcunq',  diuifus,  & duo  numeri  differentes,  quorum  differentia  fubtrahi 
debet  a numero  illo  diuifo-,  intcruallum  tnt er  illorum  duorum  numerorum  differentiam , & nu- 
meri diuifum , aquate  e fi  differentia  numeri  nutor  is  e duobus  differentibus, ab  vna  parte  numeri 
diuifi,  plus  aqoregato  ex  altera  par  te, & altero  e duobus  numeris  diffrentibus,nempe  minori  &c. 

Non  dirnmiii  modo  procedendum  erit, quando  ab  aliqua  numerorum  differentia 
fubtrahi  debet, numerus  vtcuna;  diuifus  in  duas  panes.  Exemplum  efto.  Sint  duo 
numeri  do4*>o,  & 40  — 7,  aneo  vt  40  — 7,fuh- 

ducere  debeamus  ex  do  4 10  , remanebit  20  4 Co4  1 o 1 o«$»do 

17,  fi  nimirum  addamus  7,  ad  10 , vt  fiac  17  , & 40 — 7 40 — 7 

fi  40,  fubtrahamus  ex  do , vt  remaneat  20 , fiatq; " 
rcfiduum  3 7, quantum  fit.fi  3 3 , numerus xquipol- 
lens  refiduo  illi  40  — 7 , fubtrahamus  ex  70  , nu. 
meto  , qui  xquipollet  do  4 10  , quod  poteft  ex 
didiis  facite  mtelligi.  Dum  enim  fubducimus  40,- 
ex  do  , fubtrahimus  , plus  quam  oportet!;  necefft, 
eft  igitur  id,  quod  fupererat , reftituere  illi,  vnde 
fafta  eft  fubtra&iosquod  vtiq,-  pryftamus  addendo  id  alteri  parti  numeri  diuifi  ,&c. 

Quantum  autem  ad  Poteftates  ex  eo  liquido  conftat,  qudd. 

Si  duo  numeri  in  eundem  numerum  ducantur,dr  produSum  vnum  minorem fcilicet  a maiori 
fubtrahamus ; refiduum  aquale  efi  numero,  qui Jit , fi fubtraSl ominor  i,  tx  maiori  duorum  illo- 
rum, qui fuerant  multiplicati-,  & qui  relinquitur,  in  illum  eundem  numerum  tertium  ducatur. 

Sint  numeri  A , B , qui  multiplicati  per  C , producant  D , & E , quorum  diffe- 
rentia fit  F ; Dico  numerum  F , xqualem-. 
cfTe  I,  numero,  qui  fit  ex  H,  differentia  in- 
ter A , & B , in  C ; etenim  cum  C , multi- 
plicans A, &B,  producat  D,&  E,  erit 'pro- 
portio D,  ad  E.qux  A,  ad  B,ergob,vt  B, 
ad  A,  ita  E,  ad  D, &diuidcndo',vr  B,mi- 

nus  A , ad  A,  ita  E,  minus  D,  ad  D.  Hoc  A30  Bjo 

eft,  vt  H,  ad  A , ita  F,ad  D,  feu,  vt  F,  ad 

D , ita  H , ad  A ; ergo  permutando  ',  vt  F,  C y G Vnitas 

ad  H,  ita  D,  ad  A;  fed  D,ad  A,habct'ra- 

tionem,  vt  C, ad  G vnitatem, nam  C.mul*  Dryo  Eayo 

tiplicando  A , produxit  D ; ergo  F , ad  H , 
habebit 'rationem,  vt  C,ad  vnitatem  G ; fed 
vt  C 1 ad  vnitatem  , ita  ‘ I , ad  H > nam  C > 

E multipli* 
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multiplicando  H , produxit  I ; ergo  erit  I , ad  H , vt  F , ad  H ; quamobrem  ! , & 
F,  erunt  inter  featquales;  Quod  erat  oftendendum.  Condat  autem  Potcdates  cflfc 
numeros , in  quos  duci  intelliguntur  i;,  per  quos  numerantur. 

Subtraflionis  examen  duobus  modis  inditui  poted  i primo  etenim  comprobari 
poted  (ubtraftio  per  additionem,  vt  fit  in  numeris  abfolutis. 

Secundo  comprobatur  commutando  numeros  denominatos  in  numeros  abfolu- 
tos;  etenim  fafia  hac  refolutione  ; fi  numeri  fubtradfi , & reliqui  , vna  fimul  col- 
lecti, fuerint  squales  numeris  , a quibus  facta  ed  fubtra&io,  fignum  ed  nullum- 
commiffiim  cflfe  errorem  in  operando . Exemplum.  Subtrahamus  4 Q4tfR> ex  18 
Q^*  10R,  remanebunt  4R  , idq;  num  verum  fit  dignofccmus  . Primo  per 

additionem  addendo  nempe  4Q*f*6R  , ad  1 4Qj}*4R  ; namque  fi  fuerit  fumma- 
squalis  fuperiori  numero , a quo  fafta  ed  iubtra&io , redte  operatio  inditura- 
erit. 

Secundo  refoluantur  1 sQt  1 oR>  in  numeros  abfolutos,  fuppofito  t R , pretio 
1 ; erit  7 2 f 2 o , idem  quod  1 8 Qj;  1 o R . Deinde  refoluantur  4 QJ  6 R , 2c  erunt 
1 6 t 12,  fa&a lubtradionc  remanent  j 6 f 8,feu  64, 
modo  refoluamus  1 4 Q_t  4 R,  & fiunt  j 6 t 8,  fcu  18  Q,t  « °R 

64.  Dicendum  ergo  optime  operatum  fuifle  Analy-  4 CQt  dR 

dani  afferentem  relinqui  1 4 Q_t  4 R fubtradtis  4 QJ  - - . . . 

<5Rex  1 8 Qt  10R.  i4Qt  4R 

Reliquum  ed,  vt  agamus  de  numeris  denominatis  4 q | g R 

irrationalibus , fcu  de  potedatibus  numeratis  per  nu- 

meros  irrationales,  tam  fimplices,  quam  compofitos.  1 8 O t R 

Sed  facile  cognofcitur  methodus  obferuanda  cxijs,  1 10 

qux  traduntur  dc  huiufmodi  numeris  citra  potedatum  charadtercs.  Quamobrem 
h radices  fuerint  fimplices,  fuerintq;  eiufdem  appellationis,  & extiterint  commen- 
furabiles,  fiat  fubtradiio  iuxta  numeros  irrationales  fimplices.  Itaq;  fi  ex  Ji  2 o R, 
fubtrahere  debemus  >v  5 R,  remanebit  51  5 R,  fi  ex  ft  j o Q^fubtrahi  debet  % 2 Q, 
remanebit  5:  32  Q^,  & fic  dc  reliquis.  &c. 

Cum  fuerint  incommenfurabiles;  fit  fubtra&io  per  fignum  — Vt  ex  ^ 3 o R,  fi 
fubtrahimus  ^ioR,  remanebit  fit  3 oR  — fir  2 oR,  eodem  pa&o  fi  fuerint  numeri 
denominati  diucrfic  appellationis,  vclabfoluti.  Quod  fi  radices  fuerint  Cubicx, 
Quadrato— quadraticar , &c.  obferuentur  carum  prateepta  de  numeris  furdis.  Et 
hinc  pater  quid  agendum  in  numeris  irrationalibus  compofitis;  fic  etiam  dc  radici- 
bus vniucrfalibus  &c.  Dc  his  autem  fupra  dc  additione  tradiantes  locuti  fumus  i 
fiuc  fint  vniucrlales  fimplices  , fiue  compofitx ; obferuandum  enim  vtrum  fint  com- 
menfurabiles ; quemadmodum  dc  additione  dicebamus , & expedietur  fubtra&io 
iuxta  leges  numerorum  irrationalium  in  generali. 

Itaq;  fi  cx  fit  ( 1 o Q;  fubtrahantur  5 R , fiet  refiduuro  li  (30QJ  — 5 Riciim  enim 
prorfus  fint  incommenfurabiles  non  pofiunt  fubtrahi,  nifi  per  fignum—  Rurfus  ex 
r (nC)  fubducamus  fit  C8QJ  fiet  refiduum  fii(r2C  — 8Q)&cxfit  (8C,),fi 
lubtrahatur  « (2  R)  remanet  fit(8C-2R)ex'fit(i2C),  fi  fubtrahatur  Bt(5  C) 
remanet  fit  ( 12C— jC ),Sc  fic  de  reliquis  radicibus  vniuerfalibus  fimplicibus  in- 
commcnfurabilibus . 

Si  fuerint  commcnfurabilcs,  vt  a re  ( 1 2 Cj  fi  fubtrahere  debeamus  fit  f 3 C ) emerget 
pro  refiduo  ivC  3 Cj  rurfus  afit(27C)fi  fubtraharausRif  12  Cj  remanebit  re  f 3 C J 
communis diuiloreft  3» qui  2 7, metitur  per  9»  & 12,  metitur  per  4,  horum  autem 
radices  quadrata?  funt  3 > & 2 , iubdudtis  autem  2 , cx  3 , remanet  1 , cuius  quadra- 
tum cft  1 , quod  fi  ducatur  in  3»  communem  diuiforem,  producit  numerum  3,  & ita 
dc  reliquis  radicibus,  iuxta  earum  naturam  incelligendum  eft;  Numeris  autem  abfo- 
lutis hxc  facile  declarari  poffunt. 

Placet  autem  hoc  fubtradiionis.  pratceptum.cum  quadrate  radices  fuerint  . Geo- 
metrice dcinouftrare,  in  huius  igitur  gratiam,  fit. 
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L E M Ttt  A 1. 

SIT  rcBa  A B,  vt  cumque  feBa  m C.  Dico  quadratum  fcgmcnti  C B,  ege  ixccjfum,  quo  quadraty. 
rum  jl  tl,  A C,  aggregatum , excedit  reB  angulum  duplum  B AC. 


Q Vomam  refia  A B > fcdfa  cft  vtcumque  in  C , erit  ex 

7.  2.  E!  em:  aggregatum  quadratorum  AB1AC1  C 

aquale  duplo  reftangulo  B A C » plus  quadrato  A — B 

C B ; Quamobrem  quadratum  C B 1 erit  cxcdlus . quo  qua- 
dratorum A B,  A C, aggregatum, luperat  duplum  re&angulum  B A Ci  Quod  erat  nobis  pro 
politum  dcmonftracc. 


i e m m a n. 


f tres  quantitates  fuerint  proportionales ; aggregatum  extremarum  > maius  cft  dupla  media. 


SINT  continue  proportionales  quantitates  R,  S>T.  Dico 
aggregatum  extremaru  R , & T>  maius  effe  dupla  S . 
Difponantur  ipla  R>  & T.indirc&um  > cuiufmo- 
di  funt  A E,  E C.ita  uA  E.fit  aqualis  R>&  E C» 
fit  [aqualisi  T ex  E , excitetur  a perpendic.  E H,  aqualis 
SA  diametro  A Gdcfcriptus  fit  circulus  AB  G cuius 
peripheria  neceflario  tranfibit  per  H , fiquidem  A,  H» 

C,  pun&a  ad  circulum  pertinent  ‘.  ProtrahaturH  E» 
xfque  ad  F.  Quonam  igitur  A C > per  centrum  traa- 
fiens  fecat  H F>  ad  reftos  angulos  in  E > eam  in  pun- 
fio  E,  bifariam  fecabitc.ac  proinde  H F. dupla  erit 
ipfius  H Ei  fcd  A C,  maior  eft,dquam  H F 1 Cii  au- 
tem A C . aggregatum  extremarum  A E.  E C;  & H 
F > dupla  medix  H E > ergo  aggregatum  extremarum 
maius  eft  dupla  media.  Quod  erat  lniundtu  offendere. 


THEOREMA. 


a II.  primi 
I.I emeruerit. 

b ex  Lemme-u 

U 1 .tmffiin 
primis  jif fal- 
Urstj  ,&  eX 
ii J,  MI  fW 

jiripfimus . 

c j.Trrry 
tlrmmt. 
d 11. Terti/ 
Ll  eme»*. 


SINT  A E , D E numeri,  dignitate 'effe  Eli-,  fit  autem  EC,  dignitatis  pretium, 
nimirum  pretium  radicis ; ducatur  A E,  in  E C,  fff  prouemet  quadratu>n~> 
E H ; ducatur  DE,  in  EC.tffg  prouenict  quadratum  EN  ; ita  <vt  laterum-a 
EN,  hoc  efl  E G , (rff  E fi , differentia  fit  G H . Ducatur  autem  EA,  »'«_» 
D E ,fcilicet  numerus  in  numerum , (eff  prouemet  F E , quadratum  5 duplicetur 
F E,  in  1 , <fff  jiat  F K , aqualis  aggregato  ex  A E , (jff  D E •,  Neceffan»  au- 
tem F K , mator  erit  quam  F J,  ex  eo  quod  fecundo  loco  , pramijfum  eff  Lemm: 
fecetur  ucro  M 1 , aqualis  E C ; (gff  fuper  M K,  defer  ibat  ur  ftmiarculos  M L 
K , ex  1 , o> ero  excitetur  perpendicularis  1 L. 


Offendendum  eff  I L,  aqualem  effe  ipfi  G H . 


f~\  Vandoquidcm  F K , squalis  cft  aggregato  ex  A E,  D E i eftque  M I,squa- 
W lis  E C ; proinde  re&angulum  fub  F K , & M I > squale  erit  * rcilangulo  A 
E C , plus  rc&angulo  DEC.  Rurfus  quoniam  F I , squalis  cft  dupls 
F E i propterca  rctftangulum  fub  F I , & M I > feu  E C,  squale  erit ‘duplo  re&an- 

E z "*■  gulo 


a ,. fixit. 

b 1 . Sexti. 
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gulo  fub  F E , & E C ; Sed  re£iangulutn_. 
iub  F K,&  M I » excedite  redanguluin  fub  F 
I.iSc  M I,  rcCtangulo»  quod  continetur  fub  I 
K » & MI»  Cum  rc&angulum  fub  F K , & 

M I» atque  reftangulum  fub  F I,  & M I,  fint 
eiusdem  altitudinis  M Ii  ob  id  re<Sangulum_ 

A E C.plus  re&anguloD  E C, hoc  cftJ  qua- 
dratum E H,  plus  quadrato  E N , feu  G E , 
fuperabit  duplum  re&angulum  fub  F E,  & E 
C , hoc  eft  duplum  re&angulum  H E N.  feu  H 
E G»(cft  enim  redtangulfi  fub  F E.-&  E C,  cqua- 
)e  reitangulo  H EN  , feu  H E G , cum  in_. 
lemmate  fecundo  ad  Theor:  de  Additione 
demonftratum  fuerit,  itaelfc  F E, ad  E H, vt 
NE»feuEG,adEC,  vnde  perinde  eft , dicere 
rcdtangulumH  E G . ac  F E C.)  cxceffu,  qui 
eft  rcctangulum  fub  1 K,  & MI.  At  qua- 
dratum H E » plus  quadrato  G E , fuperat ' duplum  reftangulum,  H E G , excelTu  , 
qui  eft  quadratum  H G,&  huiufmodi  cxcelfus  oftcnfus  eft  rcdangulum  M I K.feu 
quadratum  I L » illi , atquale  . Quo  circa  quadratum  H G , aequale  erit  quadrato 
I L , atque  adeo  HG»  aequalis  ent  I L . Hoc  autem  erat  operae  pretium  demon- 
ftrare. 


LEMMA* 


SINT  dat  numeri  A,  S , quorum  Utera  X,  S f differentia  veri  Jit  t. 

Dtuiftt  autem  eifdem  A , B , fer  K » quotientes  fiant  L . M,  quorum  Utera  N , O, 
horum  differentia  Jit  P , cuius  quadratum  multiplicatum  fer  K ».  efficiat  T , cuius  la- 

tus,fit  T . 

ojlendendum  eJlT,  aqualem  ejfe  /„ 


ustltfrm*  a~\  Vandoquidem  K,  multiplicans  Q* 

V/  fecit  T , propterca  erit.m  K , 

Jk[, „m . ad  vnum » ita  T , ad  Q;  led  vt 

k ixJtfcirir  k»  ad  vnum,  ita  b eft  A , ad  LsfiquidemJ. 
mduujMM.  K > dmidendo  A,  fecit  L,  ergo  vt  T , ad 
cinmuiv  Q^ita  A, ad  L,ac  proinde, & horum  la- 
tera  proportionalia  erunt,  nempe,  vt  Y, 
ad  P,  ita  R,ad  N,  fed»  vt  R,  ad  N,  itas'-' 
eft  I,ad  P,  propterca  vt  Y.  ad  P,  italf 
ad  P , quamobrem  Y , & I , erunt  inter 
fe  iqualcs.-Quod  autem  (it  vt  R,.ad  N», 
ita  I,  ad  P»  mamfeftum  eft , vt  enim  R , 
ad  N’,  ita  S,  ad  O,  eft  autem  I,  differen- 
tia inter  R , & S , item  P » differentia  in- 
ii n/, /limi,  ter  N,  & 0,&  eft,d  vt  totus  ad  totum 
fic  ablatus  ad  ablatum  ; propterea  reli- 
quus ad  reliquum  » erit  vt  totus  ad  to- 
tum ; atq;  adeo  vt  R » ad  N , ita  critl  , 

ad  P . Hoc  aurem  nobis  erat  iniun&utn  , 
in  gratiam  eorum,  qux  fequuntur,  oftendere. 

Generalis  tamen  dcmonftratio,in  quocumque  radicum  genere , fic  fc  habet/1  intia 
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duo  «umeri  A,  B , qui  multiplicati  per  C,  producant  E,  G,  quorum  Utera  Jittt  F , 
//,  & horum  differentia  /it  /. 

//ira»  autem  A,  B,  numeri , diuidantur  per  K ; & proveniant  L , M , quorum  Uteros 
Jint  N,0,  horum  autem  differentia  fit  P,  qua  in  fe  duci  a iuxta  radicis,  de  qua  loquimur 
naturam,  efficiat  J£,quo  duclo  in  K,  proueniat  T , qui  multiplicatus  per  C , producat  X > 
cuius  latus  fit  T . 

Offendendum  efi  T,  aqualem  effe  T. 

Quoniam  C , multiplicando  A , fe- 
cit E» ergo  erit-i vt  C,ad  vnum  ita  E, 
ad  A , fed  E , ad  A , duplicatam  ha- 
bet ‘'rationem  cius  quam  habet  F , ad 
R ; ergo  C » ad  vnum  duplicatam  ha- 
bebit orationem  cius,  quam  habet  F ad 
R ; at  vero  ctim  I , (it  ditfcicntia  inter 
F,  & H , & 1) , inter  R,&  S . erit  cvt 
F , ad  R , ita  I,  ad  D , ergo  C , ad  vnum 
duplicatam  habebit  <=  rationem,  cius  ». 
quam  habet  I , ad  D . Quoniam  vero 
C,  multiplicando  T,  producit  X , erit  f 
vt  C,  ad  vnum,  ita  X,  ad  T , fed  C » 
ad  vnum  duplicatam  habebat  rationem 
eius,  quam  habet  I,  ad  D, ergo  X, ad 
T,  duplicatam  etiam  habebit  g rationem 
cius , quam  habet  I , ad  D . Sed  X , ad 
T , duplicatam  etiam  habet  h rationem-,, 
eius  , qua:  eft  Y , ad  latus  ipfius  T ,. 
ergo  Y , ad  latus  ipfius  T ; 1 erit  vt  I , 
ad  D , fed  latus  ipfius  T , squale  eft 
D > vt  confiat  ex  eo , quod  prxmifi- 
mus  Lemmate,  ergo  Y,  xqualis  erit  Ii, 

Quod  erat  opere  pretium  demonftrarc. 

Si  fint  compofitx  vniuerfales,  vel  funt  commenfuiabilcs ,,  vel  non;  Si  non  funt 
commenfarabilcs  fiat  detra&io  per  idem,  fignum  — , vt  ex  re  fi  5 Cf  SQ)  fubtra- 
here  debeamus lfc(  1 a Qt 4l<)pro  refiduo  emerget  ft  ( 1 j.C t <5 QJ  — (e f 1 2 Qf  4 Ry 
Item  ex  8 (4<>Cti  jK)  fubducerc  debeamus  rt  f 1 o Q C 1 6 K ) & remanebit  ^ 
(4oCf  :2  Ry__Bi(  10QC  f 6 R>,.&  ita  de  exteris. 

Quod  fi  fuerint  commenftirabiles , fiat  fuhtraftio  iuxta  leges  horum  furdorum  nu- 
merorum Scc.  ex  rjt  ( 384C  f 72  R)  detrahatur  Bt  f r 50C  4 200  R ) & remanebit 
Bi  ( 54 C_  32  R ) communis  diuifor  numerorum,  qui  charaCterc  C,  afficiuntur  eft 
6,  qui  numeros  384,  & 150,  metitur  per  64,  & 25;  quorum  Radices  quadrata: funt 
8 , & 5:  at  ex  8,  fubdu&is  5,  remanet  3,  cuius  quadratum  eft  9,  quod  duCiuui-. 
in  6,  communem  diuiforem,  producit  54 C:  at  vero  numerorum,  qui  cbaraderc, 
R, afficiuntur, eft  8,  qui  numerum  72,  metitur  per  9,  & 200,  metitur  per  23;  at 
radix  quadrata  numeri  9,  eft  3,  & numeri  23,  eft  5,  a quibus  fubtraftis  3,  rema- 
net numerus  2,  cuius  quadratum  eft  4,.  quod  duflum  in  8,  producit  32  , fi  vero 
cx  +1+  (ubtrahatur  — , remanet  , maiori  exiftent  fuperiori  numero . Sin  autem 

remanet  — , proinde  remanebit  It  ( 54  C — 32R.I.  Item  cx  Jjt  C fijiaQ — 320 
R)  fubtrahatur g[  C (875  Q^— 40  Ry  remanebit  ifcC  [7Q — 40 R].  Nnmcrorum 
enim  caraftcrc Q^ affectorum  communis  diuifor  eft  7, qui  1512,  metitur  per  21  fi, 
& 875,  metitur  per  125;  at  vero  liC,  numeri2ifi,  eft  6,  & numen  125,  eft  5,  cx 
6,  fubdudlis  3 , remanet  1 , cuius  cubus  eft  1,  duCtus  autem  in  7,  communem  di- 
uiforem  producit  7,  & fit  7 Q_;  Numerorum  autem  R,  affectorum  communis  diui- 
for eft  5 , qui  320,  metitur  per  64,  & 40,  metitur  per  8;  at  vero  numeri  64;  eft 
9:  C,  numerus  4,  & numeri  8,  eft  2;  hac  fubdufta  ex  4,  remanet  2,  huius  cubus 

eft 
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eft  8,  dudus  autemin  j,  communem  diuiforem  facit  40,  <Se  ita  fiet  40,  R,  at  fi  ex 
— fubducatur— .remanet  — .fuperiori  termino  exiftente  maiori,  remanet  ergo  — 40 
R.Irem  ^(48  Cf+  SQj  fubtr  ihere  debeamus  cx  jj;  ( 75  C >$<■  32  QJ  remanebit  i> 
f3C  f»4Q<i.  Infupcr  cx  Bt  C f 192  Qjjt  432 RJ  detrahenda  fit  se  C (81  Q*J* 
250K.)  rcliduum  au  Jjt  C (3  Q+fc  1 &J- 

SCHOLION. 


C itdq:  de  Notarum  *f»  , & — fubtraflione  agentes  , emvctouimns  Differentia  duorum  nume- 
rorum, aqualis  e fi  maiori  , ablato  minore  feu  mwuj  minore,  f^nde  deduximus  fubtrattionem  fieri 
debere  , vnum  , ab  alio  auferendo.  Deinde. 

Si  duo  mmeri  vtcunq,  fuennt  diuifi  , differentia  lotorum  numerorum  , aqualis  e fi  partium  vmus  nume- 
ri , d partibus  aitersus  , fimul  fumptis  differentes . Seu  idem  eff , totum  d toto  fi  bducere  , ac  efi  partes  , 
a partibus , (fi  differentias  in  vnum  colligere . nde  collegimus  refte  operationem  injhtut  , cum  tffdenu 
fgnts  afficiantur  numeri  ,/ubtrahendo  partes  d partibus  : 

Si  fuerint  duo  numen , ztcunq,  diuifi ; atq-,  adeo  intercedat  fignum  : differentia  totorum  , aqualis  efl 
diffr mnarum  partium  vmus  numeri  , d partibus  alteruu  , aggregato.  Seu  differentia  totorum  , aqualis 
«fi  aggregato  differentiarum , quibus  partes  vmus  , differunt  a partibus  alterius.  Ex  quo  intulimus  reti- 
nendum effe  idem  fignum  . 

Si  dua  fint  differemia  , vna  equidem  duorum  numerorum  , aha  vero  duorum  altorum  : idem  efi  duos 
numeros  differentes  , d duobus  numeris  differentibus  , Jingillastm  fubducere  , C Y differentiam  minor unu 
0 mergentem  , d matorum  differentia  , fub trahere  » eff  idem  inquam  , ac  diff  erentiam  duorum  , ab  alio- 
rum duorum  differentia  detrahere  . Hinc  inferebamus  retinendum  effe  fignum  — (fic. 

St  j nt  duo  numeri  differentes , & akf  duo  itidem  differentes  ita  tamen , vt  terminus  miner  inferior  , 
maior  ft  t rmtno  minore  fupenore  , differentia  * qua  differunt  differentia  numerorum  , aqialu  efi  differen- 
tia maiorum  numerorum  , plus  differentia  minorum  . Ex  equo  deduximus , remanere  fignum  ♦}♦  cum  ter- 
minus fupertor  affeftus  fgno  — minor  fuerit  inferiore  itidem  affetto . figno  — . 

St fint  duo  numen  differentes,  & itidem  aiu  duo  differ entes  ; differentia  t florum  differentiarum  , aqua- 
lis efl  Afferentia  maiorum  numerorum  e differentibus . minui  differentia  minorum . l'nde  deprehende ba- 
mus  retinendum  effe  intercedens  fignum  — cum  terminus  fupertor  maior  extiterit . 

S 1 fuent  numerus  vtcunque  diui/us  , efi  duo  numeri  differentes , quorum  differentia  fubtrahi  debet  d nu- 
mero illo  dtutfo . intervallum  inter  illorum  duorum  numerorum  differentia  » & numerum  dmfum  , aqua- 
le efl  differintia  numen  maioris  e duobus  differentibus  , ab  vna  parte  numeri  dtutfi  , plus  aggregato  ex 
alter lus  parte  (fi  altero  e duobus  numeris  differentibus , nempe  minore  (fic.  F.x  quo  inferre ndum  duximus  , 
retinendum  effe  fignum  fupenons  termini,  cum  fubtrah.tur  differentia  duorum  numerorum  a numero  dt • 
tufo. 

sit  vero  de  Pote  flatibus  differentes  , hae  in  medium  attulimus ; St  duo  numeri , in  eundem  numerum 
ducantur  , Q produlfam  vnum , minorem  fcihcet  d maiori  fubtrahamus , refiduum  aquate  efl  numero  , qui 
fit -fi  fubtraflo  minori  - ex  maiore  duorum  illorum , qui  fuerunt  multiplicati  , (fi  qui  relinquitur , in  silum 
eundem  numerum  tertium  ducatur . 


Numerorum  Denominatorum  Multiplicatio . 

OPERATIO  Tt-RTIA. 


EOdem  pado  diftinguendum  efi  hic  de  numeris  in  multiplicatione , vt  fuperiits 
in  Additione,  & Subtradione dictum  fuit.  Ob  id  huiuimodi  diuifiones  nom. 
repetemus . 

Si  multiplicari  debet  numerus  denominatus, per  numerum  abfolutum,  fiat  mul- 
tiplicatio, vt  in  numeris  abfolutis,  produdoq,-  idem  charaiter  apponatur;  proue- 
nit  enim  numerus  eiuldem  appellationis , VtfiioR.  multiplicari  debeant  per  4, 
fiunt  40  R. 

Cum  autem  numerus  denominatus, per  numerum  denominatum  multiplicatur, 
fiat  multiplicatio  > vt  in  numeris  abfolutis  i produ&o  vero  tribuatur  charaftcr  , 
qui  debetur  lumma:  exponentium  charadcrum  numerorum,  qui  multiplicantur. 

Vt  muliiplicare  debeamus  <5R,  per  6 R,  fit  produdum  36^  quoniam  1,  expo- 
nens charadcris  R , Ii  addatur  ad  1 , exponentem  item  iplius  R , facit  2 , expo- 
nentem, cui  debetur  Q.  Infuper  multiplicemus  6 Qj_per  5 R,  fit  produdum  30 
C,  quoniam  exponentes  multiplicatorum  funt  1,  & 1 , ex  quibus  coalcfcit  3,  cui 
debetur  C:  & lic  de  reliquis  . 

Demonfti-atio  quoad  numeros  patet.  Cum  enim  tunc  numerus  numerum  multi- 
plicare dicatur,  cum  toties  compofitus  fuerit  is,  qui  muiiphcatur,  quot  funt  in  ipfo 

mulu- 
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multiplicante  vnitates,  & procreatus  fuerit  aliquis;  Vnde  multiplicatio  numeri  ia 
numerum,  eft  inuentio  numeri,  qui  ad  alterutrum  multiplicantium , eandem  pro- 
portionem habet,  quam  alter  multiplicantium,  ad  vnitatem.  Hoc  aliter  autem  fieri 
non  poteff,  quam  ducendo  vnum  in  alterum,  Gc .n. indagatur  numerus,  qui  ad  al- 
terutrum multiplicantium  eam  habet  rationem  , quam  alter  multiplicantium  ad 
vnitatem. 

Qjiantum  ad  charadf eres ; rcdfe  nimirum  inflitui  operationem  additione  exponen- 
tium, multiplicando  partes,  offenditur  ex  eo,  quia. 

Si  fuerint  quatuor  muneri,  fir  qui  fit  ex  primo  in  fecundum  ducatur  m factum, ex  tertio  in 
quartum  \_nihil  refert  num  fmt  proportionales , an  no»]  hoc  ejl  produdi  ex  primo  i»  fe- 
cundum , C?  ex  tertio  m quartum  multiplicentur  adinutcem  [ per  primum , Cr  tertium  m- 
tellige  numeros  per  quos  potcjlates  numerantur ; per  fecundum,  & quartum  vero  potejlatcs 
tufas]  is,  qui  emergit  aqualis  ejl  illi , qui  fit  fi  multiplicetur  primus  in  tertium  ,cr fecu» 
dus  m quartum,  cr  produlti  multiplicentur  inter  fe. 

Ha-c  autem  exemplis,  facile  poliunt  illuftra- 
ri  ,&  ratiocinio  demonffrari.  Etenim  G Gnt  qua- 
titor numeri  2,4,  8,  16,  & qui  fit  ex  2,  in  4,  fci- 
Iicct  8,  ducatur  in  128,  fartum  ex  8,  in  1 <5,  fiet 
enim  1024;  Idem  autem  numerus  prouenit,  G 
multiplicetur  2 per  8,  & numerus  produCtus  16, 
ducatur  in  d4,fadtumcx4.  in  16,  nam  fiet  1024. 

Idem  intelligc,  fi  forent  quatuor  numeri  3, 7, 4, 9. 
qui  non  funt  proportionales. 

Demonffratur  autem  hoc  modo.  Sint  numeri 

A,  B,  C,  D,-  & numerus  A,  multiplicans  B,  pro- 
ducat E,  multiplicans  C,  producat  F;  at  nume- 
rus D,  multiplicas  C,  producat  G,  multiplicans 

B,  producat  H,  erit1,  vt  C,  ad  B,  ita  F,  ad  E, 

& quia  D,  multiplicans  C,  & B,  producit  G,& 

H,  erit1’,  vt  C,  ad  B,  ita  G,  ad  H,  fed  vt  C,  ad 
ita  erit  G , ad  H,  quamobrem  numerus  fadlus  ex  F , in  H,  atqualis  erit ' , fa&o  ex  E,  <1  “ 

in  G,  fed  numerus  F,  producitur  ex  A,  in  C,  & numerus  H,  ex  B,  in  D,  & nume- 
rus E,  ex  A , in  B,  & numerus  G,  ex  C,  in  D,  ergo,  &c.  Quod  oportebat  offendere. 
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SCHOLION . 


_ . . . Dtmerfr*rur 

SVpponamus  4 ducenda  ejfe  in  3 R,pt  1 R>  pretium  5 , erg$  1 valcbtt  2 5 , /n-  /nerim  diti*, 
Jittuta  multiplicatione  fiet  prodidi um  1 2 C.  Modo  primus  numerus  erit  3 , fecundus  rdultiml 
5 , tertius  4 , d"  quartus  2 J,  (i  refoluamus  3 R,  in  numeros  ah  folatos , vtiq;  trium  radi- 
cum  valor  erit  ij;  & refolutis  4 4^  in  numeros  ahfolutos  valor  eorum  erit  100;  Uaq; 
ducere  4 i»  3 R,  erit  muliplicare  1 00,  per  13,  quorum  produllum  ejl  1500,  hoc  ejl  /•'«»'  • 

15,  numerus  productus  ex  3,  primo  in  5,  fecundum 

fi  ducatur  in  roo,  numerum  productum  ex  4,  tertio  3»  S>  4*  * J, 

tu  23,  quartum  producit  iyoo,  quantum  producit  12, 

numerus  productus  ex  3,  in  4,  primo  in  tertium,  qui  fnnt  numeri  potefiatum  in  123, 
numerum  factum  ex  3,  fecundo  in  23,  quartum,  videlicet , in  cubum  ex  3;  ciim  3»  fit  ra- 
dix quadrata  numeri  25;  vnde  non  mirum,  fi  produllum  ex  4 Jif  m 3 R,  fit  1 2 C;  ej- 
us de  reliquis  potefiatibus  intelligendnm  ejl. 

U.Cfe  vero  fieri  multiplicationem  potefiatum  additione  exponentium,  &c.  dedu- 
citur  ex  Elementis offenditur  enim  ibi . ni,  pmflaitt. 

j t numerus  in  Geometrica  progrejione  incipiente  ab  vnitate  fe  ipfum  multiplicet , na-  tuepefin». 
merum  producit  progrejjionis  eiufdcm',  qui  tantum  ab  c 0 exclufiue  difiat , quantum  is  ab  ^ [j§ 
vnitate . _ luclid u . 

tl.ee  autem  diflantia  cum  habeatur  additione  exponentium , & eadem  habebitur 
potcflas  quatfita . Quamobrem  fi  1 Q^ducatur  in  fe,  fit  1 QCJi  qua:  quidem  po- 
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tfcftas  habebitur  additione  exponentium;  etenim  ipfa  comparatur  quotum  locunu. 
occupet  QQ>.ab  Q^cxclufiufc  exponens  enim  eft  4.  quidefignat  fecundum  locum 
exclufiui  a a,  exponente  Q,  qui  item  fecundum  locum  occupat  ab  Vnitate  exclu- 
fiue.  Cum  itaq;  res  ita  fe  habeat,  fcquitur  additione  exponentium,  quando  pote- 
ftas  in  fc  ducitur,  comparari  numerum,  a quo  defignaturpoteftas  emergens  ex  mul- 
tiplicatione ipfa. 

Pariter  eadem  de  caufa,  quando  multiplicatur  poteftas  aliqua  in  aliam  potefta- 
tem;  etenim  habetur  eodem  loco  Elementorum. 

St  minor  quispiam  n umerus  Geometrica  prorreffionis  ai  vnitate  incipientis,  multiplicet 
quempiam  maiorem  prpgreffionis  einfdem , producitur  numerus , qui  tantum  i maiori  di- 
Jlatexclufiue  in  progrejionc  eadem,  quantum  miner  txchtfme  dtflat  ab  i nnate . 

Vt  li  multiplicetur  C,  per  R,  producetur  QQ^liquidem  exponens  R,  eft  1 , & 
exponens  C eft  3,  qui  fimul  additi  faciunt  4,  exponentem  ipfius  QQ^  tantum- 
autem  diftat  numerus  4,  cxclufiu£  a 3 , exponente  charaifteris  C,  quantum  1 , ex* 
ponens  ipfius  R,  excluliuc  ab  vnitate,  qui  eft  progreflionis  Geometrici  initium  . 
Cum  itaq;  additione  exponentium  procreetur  numerus  defignans  locum  diftantem, 
&c.  etiam  poteftas  quxfita  de  lignabitur. 

Facilitatis  autem  gratia  hate  tabella  conftrufta  eft , vt  quifque  oculorum  iftu 
poffit  omnia  confpiccrc,  quantum  nimirum  ad  potcftatum  multiplicationem. 

Huius  autem  Tabcllx  vius  hic  eft.  Vel  in  fronte,  vela  latere  finiftro,  qui- 
re exponentem  charaifteris,  ducendi  in  charafterem  alterum , cuius  exponentem 
infpice  in  fronte,  vel  a latere  prout  priorem  exponentem  in  alterutro  loco  in- 
fpexcris;  tunc  quxre  in  angulo  communi,  vbi  offertur  charaftcr  potcftatis  pro- 
duftx. 
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Qyihdo.  autem  numeri  fuerint  compotiti,  per  quos  tam  proprii  compofitos , quam  ^ 

diminutos,  & miftos  intclligo ; habenda  eft  ratio  lignorum  t.&  — , in  cuius  gratiam 
eorum  multiplicationem  addifee* 

r ' T - 

Signorum  ■%*,&  — Multiplicatio , 

4 ia  4;  facit  4;  efi  fbu  Julium  in  plus  fteit  Plus . 

— ,n  — > fuit  4.  Hoc  tft  Minus  Julium  tn  Minus  fteit  Plus. 

4 i»  — : fteit  — . Hoc  ejl  plus  Julium  in  Minus  fteit  Minus. 
r—  in  fteit—.  Hoc  ejl  Minus  Julium  in  Plus  fteit  Mistus. 


Itaq.-  liue  numerum  compofimm  ducere 
debeamus  in  numerum  fimpliccm  abfolu- 
tum,  liue  in  limplicem  denominatum  > fiue 
in  compotitum inftitui  debet  multiplica- 
tio fecundum  partes,  & habenda  , eft  ratio 
potcftatum,  characterum,  & lignorum  f» 

& — . Exemplis  autem  «a  fiet  illuftrior. 
Ducantur  io  QJ  d R,  in  5,  fiet  produ- 
ctum jo  QJ  jo  H;  Hoc  fi  ducatur  in  4 
R,  fiet produCtum  aoo  C t rao  Q.  Multi- 
plicemus 8 Q.t  5 in  6QJ4R> 
produClum  48  QCJJ'  dz  C f 20  Q^vel  fe- 
cundum alios  48  QC^_t  20  Q,t  62  C. 

Etenim  aliquibus  vifum  eft  ea,  qux  fiunt 
ex  multiplicatione  exftremonira  ex  vtraqi — 
parte  coititui,  feribiq,-  debere  in  fumma_,, 
priusquam  ea,  quae  emergunt  ex  multipli- 
catione per  crucem,  & quidem  quando  in- 
tercedit lignum — .melius  eft  ita  feribere, 
icd  illo  non  intercedente,  nihil  refert . 

Itaq;  cum  multiplicamus  8Qj— 4R,  in 
5 Q_—  1 R,  & fit  produCtum  40 OO"  3 6 
Cf  8Q.;  fenfus  eft  quod  ab  aggregato  cx — 
o QQ*_&  8 Q,  fubtrahi  debent  36  C. 
roinde  mcliusfortaffis  erit  feribere  40 
Qftj  8 Qj—  3 d C.  Qupd  enim  C,  maior 
qtl  refert. 
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Hxc  autem  ita  demonftrantur , & primo  quidem  reCtc  multiplicationis  operatio 
nem  inftitui,  multiplicando  partes  lingillatim,  &c.  ex  eo  patet;  quia. 

'Si  futrint  Juo  numeri  , & toforum  tlter  in  quoteunq-,  ptrtcs  JiuiJttur : numerus  tmer- 
gens  ex  Juliu  illorum  Juorum  numerorum,  tquslis  eft  numere  . qui  fub  inJiuifo  numeri, 
(j-qutliiel  Jiuifi  numeri  ptrte  continetur . 

Quod  facili  demonftrari  potcritexijs.quein  Elementis  oftenduntur. 

F Itaq; 
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Itaq;  idem  eft  multiplicare  diuifutn  in. 
indiuifumuc  eft  multiplicare  partes  ipfius 
diuift  in  indiuifum  . produdlolq;  numeros 
in  vnam  colligere  fuminam . Sit  numerus 
40 , diuifus  in  duas  partes  30  , & 10  ; Si 
multiplicemus  10,  per  3 . producentur  yo. 

Si  30,  per  y,  fient  1 yo,  horum  futuma  eft 
ioo.  Idem  autem  numerus  aoo,  produci- 
tur ex  multiplicatione  numeri  40 , in  5 ; 

Si  igitur  fint  duo  numeri , & ipforum  alter 
in  quotcunq;  partes  diuidatur  i numerus 
emergens  ex  dudtu  illorum  duorum  nume- 
rorum , aqualis  eft  numeris  fimul  collectis , 
qui  fub  indiuifo  numero, & qualibet  diuifi  numeri  parte  contineatur.  Idan  intelli- 
ge,  fi  numerus  diuifus  fit  in  plures  partes,  quam  in  duas. 

Hoc  autem  modo  demonstrabimus,  qua; 
diximus  . Sint  duo  numeri  A B , & C , A 3 o 

Suorum  A B , fit  diuifus  in  duas  partes  A 
1,  D B;  vel  in  plures  quotcunque  exem- 
pli gratia  tres  A D,  D E,  E B,  fit  autem 
F,  qui  fitexA  B,in  C.indiuifusautcmC, 
multiplicans  A B , producat  F , multipli- 
cans A D , producat  G H , multiplicans  D A 3 o 
B , in  prima  figura  producat  H K ; In  fe- 
cunda verd  multiplicans  A D , producat  C y 

G H,  & multiplicans  D E,  producat  H Ii 
Dcnia;  multiplicans  E B , producat  I K . G 1 y o 
Dico  F , in  prima  figura  squalem  efle  G 
H,  H K,  feu  G K,toti  compofito  ex  G H , H K i In  fecunda  veri  aqualem  effeJ 
G H,H  I,  I Ki  feu  G K,  compofito  ex  G H,  H I»  I K.  Quoniam  enim  C , multi-" 
plicans  A B,  fecit  F , metiatur  A B , ipfum  F , ne  ce  (Te  eft  ' , per  C;  hoc  eft  A B » 
erit  pars  ipfius  F,  denominata  i C.  Sic  etiam  ratione  eadem  A D,  pars  erit  ipfius 
G H»  & D B,  ipfius  H K,  in  prima  figura;  vt  D E;  ipfitis  H I,  & E B,  ipfius  I K, 
in  fecunda  figura ,-  pars  inquam  erit  a C,  denominata ; videlicet  eadem  pars , quae 
eft  A B,  ipfius  F , Cum  autem.  - — - - 

Si  fint  fsmeustfs  numeri  quetmuq;  numerorum  infantium  numero,  finguli  fingulorttmJs 
eadem  fers ; omnes  omnium  fimul  eadem  fers  erunt , que  tmus  vnhss . 

Vt  demonftratur  ad  quintam  propofitionenv lib;  7.  ob  rd  toros  A B,  totias  G K, 
eadem  pars  erit , qui  A D , iplius  G H . Sed  qui  pars  eft  A D » ipfius  G H , eft 
A B,  ipfius  F:  erit  proinde  A B,  totus,  pars  totius  G K,  quae  idem  A B,  ipfius  Fs 
proinde  G K , & F , erunt ‘ , inter  fe  squales.  Hoc  etiam  ex  fuprapofico  diagram- 
mate cognofccrc  licet . 

At  fi  loquamur  de  multiplicatione  compofiti  in  cotnpofitum  ; certe  non  miniis 
patet  dcmonftratio:  quandoquidem . 

Si  dat  numeri  fuerim  vtcunq;  diuifi  1 numeras  f tenus  camfrehenfus  fub  melibus  nume- 
ris, equulis  eft  eggregeie  illorum,  qus  fub  f anibus  comprehenduntur . 

Vt  fi  fint  duo  numeri  40, & a 6, 


Fa  3 o 

Hyo  I30 


K 


quorum  ille  diuifus  fit  in  duas  par- 
tes 30,  Sc  >oi  hic  autem  in  20 
6 i Si  40,  ducemur  in  a 6 , produ- 
cemur 1040.  Id  em  autem  numerus 
fiet ; fi  ducatur  10,  in  6 ; item  30, 
io  6 ■,  mox  ao  , in  10  ; itemq;  20  , 
in  30:  numeri  enim  producti  600, 

200,  180,  & 60  , fimul  furapti  ef- 
ficiunt 1040,  vt  patet  ex  hoc  paradigmate. 
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Quod  attinet  ad  ligna;  nimirum  t in  t facere  f,  ex  eo  condat  i 

fZuod /i  duo  fuerint  vtcunq;  numeri  diuiji : numerus  emergens  ex  eorum  multiplicatio- 
ne  , /squalis  eft  numero  plano  comprcbtnfo  fub  primis  parssbus  ; plus  planis  numeris  , quo- 
rum vnus  fub  prima  vnius,  dr  fecunda  alterius  i alter  autem  fub  prima  huius  ,& fecunda 
illtus ; plus  deniq-,  illo , quod  fit  fub  fecundis . 

Si  enim  fuerint  dua  reda , fecenturqi  amba  in  quote unq\  fegmenta  ; r eff angulum  eom-  tnhfsia. 
prehenfum  fub  iUts  duabus  redis  lineis , aquale  eft  eis  , qua  Jub  Jingulis  fegmentis  vnius, 

Cr  quolibet  fegmentorum  alterius  continentur  rec/ angulis . 

Quod  demondrauit  Commandinus  in  primam  propofitionem  fecundi  Elemento- 
rum; quod  vtiq;  numeris  etiam  accommodari  poteft. 

Sint  numeri  70  » & 30  , quorum.. 


ille  diuifus  in  40  , & 30  , hic  in  20  , 
& 10.  Ex  70.  in  30,  fit  2100.  Idem 
autem  fit.fi  numerus  planus  300,  cx 
primis  partibus  30  , & 10  . faCtus  , 
addatur  planis  reliquis,  vt  patet. 

Itidem  perfpicua  eft  dcmonftratio, 
quoad  ligna  — , & — .•  nimirum  — in 
— efficere  Etenim. 
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Si  fuerint  duo  numeri  di  ferentes,  itemq;  dr  ali/  duo-,  numerus  planus,  qui  fub  iftis  dif- 
fcrentqs  comprehenditur  ; aqualis  eft  numero  plano  fub  maioribus  ex  ipfis  differentibus  , 
plus  plano  fub  minoribus , qui  afficiuntur  ftgno  — , minus  plano  fub  minori  vnius,  & ma- 
iori alterius , & ita  viciffim . 

Hoc  autem  totum  facile  deducetur  cx  Elementis  . Quod  certe  conflare  poteft 
exemplo  numerorum  60  — ao,  & 40  — 10. 

Efto  re&angulum  D C , comprc- 
henfum  lub  A C , C E , & in  A C , 
fit  pun&um  B , vt  in  C E , fit  pun- 
dlum  F , dudlxq;  fint  H F , B I ; ita_ 
vt  H F,  fit 1 parallela  ipfi  A C , 6e  B 
I,  ipfi  C E.  Quoniam  igitur  A B.eft 
differentia  inter  A C , & B C , item- 
que  F E,  eft  differentia  inter  C E,& 

C F , eftq,-  H G , aqualis  A B , & G 
I,  aequalis  F E , re&angulum  igitur  D 
G , comprehenfum  fub  H G , G I , 
erit  comprehenfum  fub  huiufmodi  dif 
ferentijs . Ad  offendendum  autem  ex 

— in  — fieri  operat  pretium  erit  demonftrare,  ad  habendum  redangulum  D G, 
multiplicata  AC,  per  C E,  addendum  effe  producto  D C,  id  quod  fit  ex  B C,  in 
C F;  Cum  enim  A B,  perinde  fit, ac  A C , 
minus  B C,&  E F,  perinde  fit  ac  E C,  minus 
C F.reCtangulum quidem  D G, comprehen- 
fum fub  H G , G I , hoc  eft  fub  A B , F E , H 
erit  illud , quod  fit  cx  A C,  minus  B C,  iru. 

E C , minus  C F ; de  quoniam  in  operatione 
multiplicationis,  de  qua  agimus,  ad  haben- 
dum produ&um  D G,  quod  intenditur,  in- 
ftituitur  multiplicatio  maiorum  nominum,  A 
C , C E , inter  fe ; Oftcndcndum  eft  igitur 
producto  ex  A C , in  C E , addendum  effe 

produ&um  ex  B C , in  C F;  ita  enim  conflabit  cx  — in  — fieri  «{• , hoc  enimnil 
aliud  eft  , quam  produClum  G C,  fjdtum  ex  B C,in  C F,  qua;  afficiuntur  nota  — » 
addi  debere  ipfi  D C,  vt  inde  fubtraCtis  A F,  B E , quorum  illud  comprehenditur 
fub  A C , C F , hoc  autem  fub  B C , C E , prouentat  D G , idque  fic  facile  dc- 
monllrabitur . 
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Quoniam  additum  eft  G C , ipli  D C , erit  redangulum  D C , vna  cum  redan- 
gulo  G C,  aquale  rcdangulo  D G.  vna  cum  rcdangulis  A P,  I C ; ergo  fi  ad  re- 
dangulum D C,  addatur  redangulum  G C;  & ex  aggregato  auferatur  redangulum 
A F,  vna  cum  B E, proucnit  D G,  ergo  ad  habendum  D G,  fub  diiferentij*  A B, 
F E»  multiplicando  A C,  C E,  inter  le  nomina  maiora»  oportet  addere  G C,  fub 
minoribus  nominibus  B C.C  F,  addere  inquam  produdoDC.vt  inde  fubtradis  A 
F,  B E » proueniat  D G , produdum  fub  H G , G I , hoc  eft  fub  A B » F E , diffe- 
rentijs  nominum  A C,  B C,  & C E,  C F. 

Hac  autem  numeris  fuperioribus  aptata  facilifis  intelligentur ; per  A C , intelli- 
gamus  60 » at  per  C E,  40,  rurfus  per  B C , 10 » & per  C F , 10 ; Si  igitur  intel- 
ligatur  AC,  60 , duda  in  C E , 40 , vt  proueniat  D C , 2400  , & huic  produdo 
inteliigatur  additum  G C,  200,  fadum  ex  BC.20.inCF,  10;  prouemet  1600  i 
ex  quo  fi  fubduexeris  A F , 600 , fadum ex  A C , do,  in  C F , 10  » & rurfus  B E , 
800  , fadum  ex  B C,  ao,  in  C E,  40 , remanet  D G , 1200  , pro  eo  , quod  fit  ex 
H G,  in  G I , hoc  eft  A B ; differentia  inter  A C , B C , in  F E , differentiam  in- 
ter C E,  C F . Inftitucndo  igitur  multiplicationem  inter  do  _ 10,  & 40  — 10 ; vt 
habeatur  produdum, multiplicato  do , per  40  , ei  quod  proucnit  oportet  addere  id 
quod  fit , ex  20,  in  10,  ex  aggregato  enim  fubtrado,  eo,  quod  fit  ex  do  » in  to , 
& rurfus , quod  fit  ex  40  , in  20  ; proucnit  fadum  ex  multiplicatione  differentia  , 
inter  do,  & 20;  per  differentiam  inter  40,  & 10,  igitur  ex  — in  — fit  *f*. 

Et  hinc  etiam  deducitur  demonftratio  quoad  figna  *f*  > & —» itaut  non  fit  opus 
vlteriori  declaratione  . Quoad  numeros  vero  furdos,  nihil  occurrit  dicendum; ex 
generali  fiquiJcm  doctrina  illorum  perfpicuum  remanet,  quid  agendum  in  multi- 
plicatione , quando- afficiuntur  charaderibus  Poteftatum,  &c. 

Multiplicentur  itaq;  numeri  irrationales,  & in  vnam  fummam  colligantur  expo- 
nentes poteftatum;  videatur  charadcr » qui  huic  debetur  fdmms , tribuaturq;  pro- 
dudo ex  multiplicatione  , &c.  Multiplicemus  pt  y R in  2, fit  produdum  R20R. 
Pratterea  ex  ifcd  R,  in  3 R,  fit  £ 54  Q.  Infupcr  ex  91  7 R , in  3 R,  fit  ^ 21  Qj 
& fic  de  reliquis. 

Occurrit  autem  circa  hoc  vnum  certe  notatu  dignum  . Si  fit  iniundum  ducere- 
numerum  furdum  dignitate  affedum.in  numerum  abfolutum  affedum  quoq; digni- 
tate ; vt  JS  7 R in  2 R : vtrum  quadrantes  numerum  , vt  illum  nimirum  ad  alterius 
naturam  reuoccmus , nempe  irrationalis  , debeamus  quadrare  pariter  ipfam  digni- 
tatem, itaut  non  fit  inftituenda  multiplicatio  inter  pe  7 R,  & 4 R,  fcd  inter  S 7 R, 
& 4 Q^  Rationes  non  defunt  hinc  inde, 

Sed  negatiuam  lententium  effe  probabiliorem  opinor,  Sc  fubftineri  pofic  facilius; 
nempe  inradam  relinquendam  effe  potcftatem  . Etenim  Radix  ( vt  aduertit  Bom- 
bcllius  ) nihil  eft  aliud  , quam  numerus  in  potentia  : quapropter  foliim  diferimen- 
eft  inter  numeros; itaut  ad  dignitatem  ipfam  hoc  non  attineat.  Id  autem  ita  fe  ha- 
bere perfpicuum  erit  ex  noftrorum  Problematum  refolutionibus.in  quibus  id , cum 
fe  obtulerit  occafio,  dcmonftrabimus. 

Quod  attinet  ad  alteram  operationem,  quam  fuperius  explicuimus,  Jcilm  fcilicct 
iniungitur  ducere  numerum  furdum  dignitate  affectum , in  numerum  abfolutum- 
affectum  quoq;  dignitate,  vt  pt  7 R,  in  2 R,  vtrum  quadrantes  numerum,  vt  illum 
nimirum  ad  alterius  naturam  reuoccmus , nempe  irrationalis  , debeamus  quadrare- 
pariter  ipfam  dignitatem,  ita  vt  non  fit  inftituenda  multiplicatio  inter  pr  7 R , Se  4 
R;  fed  inter  9’  7 R , & 4 Negatiuam  partem  amplexi  fumus  , ea  ratione  dudi 
quoniam  irrationalitas  , non  afficit  dignitatem  ; vnde  cum  nos  multiplicare  volu- 
mus numerum  dignitate  affedum,-  fi, numerus  irrationalis  fuerit, attendi  tantum  de- 
bet natura  iufius  numeri , conferenda  tantum  cum  numero  multiplicante . 

Quod  exemplo , nos  magis  declarabimus . 

Sit  iniundum  ducere  ]ft  1 <S  R , in  4 R , fenfus  redditur  hic  , quod  nimirum  pra- 
tinm  radicis  dudum  in  radicem  quadratam  numeri  16,  multiplicetur  per  piodudum- 
cx  pretio  radicis  multiplicato  per  4.  Vnde  fi  fupponamus  1 R, pretium  effe  tf; cer- 
te J.v  16  R,  valebit  24.de  4 R,  valebunt  24; idem  eft  igitur  ducere  ]&  16  R,  in  4K, 
ac  ducere  24,  in  24,  fitque  produdum  576,  Quod  fane  proucnict  etiam  , relicta- 

dignitate 
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dignitate  R,  & numero  4,  multiplicato  quadrat  ice,  ac  inftituta  multiplicatione  in- 
ter quadratum  ex  4,  nempe  1 6,  & 16,  qui  afficiebatur  dignitate  radicis ; fit  eninu 
productum  156,  cui  affigi  debet  Q_,  nempe  quadratum  R , ortum  ex  multiplicatio- 
ne R,  in  fc ; Itaque  productura  erit  [V  256  Q^cuius  cft  fcnfus,  vt  pretium  quadra- 
ti duclura  fit  in  radicem  quadratam  numeri  256,  que  cft  16  ; & res  ita  fe  habet, 
nam  16  Q,  valent  57 6,  quantum  erat,  quod  proucnicbat  ex  multiplicatione  pretij 
R 16  R,  in  pretium  4 R,  nempe  24,  in  24. 

Ita  etiam  fi  fit  iniun&um  multiplicare  R 25  R,per  4 R,oportcr  quadraticc  mul- 
tiplicare 4,  vt  fiat  1 <S , ducendus  in  25,  vt  fiat  400.  Radix  autem  in  R , facit  qua- 
dratum: itaque  produdum  erit  R 400  Q,  cuius  cft  fcnfus,  vt  quadrati  pretium,  du- 
cendum lit  in  radicem  quadratam  numeri  400,  nempe  in  ao. 

Demonflratio  ea  eft,  quam  paulopoft  afferemus. 

Quod  (i  Radices  fuerint  natura  diucrf?,  reducantur  ad  eandem  naturam:  vt  fuo 
loco  de  multiplicatione  irrationalium  numerorum  tratftauimus.  Eodem  paeto  pro- 
cedendum erit  in  multiplicatione  numerorum  compofitorum;  vt  dc  ipfis  finepotc- 
ftaturn  characteribus  fuo  loco  dictum  cft:  additis  tamen  prxeeptis  potcftatum-, 
multiplicationis . 

Quddfi  fuerint  Radices  vniucrfalcs,  tam fimplices, quam  compofitx.nihilhic di- 
cendum le  offert;  cum  eodem  modo  fiat  horum  numerorum  multiplicatio,  quem- 
admodum fit  numerorum  irrationalium,  fimplicium  , & compofitorum,  cum  ipfis 
potcftatibus  non  ligatorum,  dc  quibus  iain  egimus  : nihil  enim  aliud  in  his  praete- 
rea requiritur,  quam  liberare  numeros  a claufulis,  feu  parenthcfi,  & eodem  modo 
procedere,  vt  in  illis;  proinde  hic  filentio  hanc  operationem  inuoluimus. 

Ad  multiplicationem  quod  attinet.  Geometrice  quidem  pfteodemus  prateeptum, 
cum  radices  vniucrfales  fimplices,  fuerint  quadrata:;  numerique  dignitate  radicis 
affcCii  extiterint. 

Potcft  autem  fimplex  vniucrfalis  radix  multiplicari,  vel  per  numerum  abfolutum, 
vel  per  numerum  irrationalem,  vel  per  radicem  fimpliccm  ligatam,  fiuc  vniucrfa- 
lem&c.  Vt  fi  multiplicari  debeat  R fgK  ) per  4;  tunc  multiplicabitur  radix  fimplex 
vniuerfalis  per  numerum  abfolutum.  Si  vero  multiplicari  debeat  R (9  R)  per  R 4 
f Placet  autem  adhibere  numeros  rationales,  eofque  tradarc , non  fecus  ac  fi  irra- 
tionales effent;  iuuat  enim  plurimum  ad  veritatem  indagandam)  tunc  multiplica- 
bitur radix  fimplex  vniuerfalis  per  numerum  irrationalem.  Si  deinde  multiplica- 
ri debeat  rjt  f 9 R)  per  14  f 4 R ) multiplicabitur  tunc  radix  vniucrfalis  fimplex  per 
radicem  fimpliccm  vniuerfalem. 

Quoniam  vero  facilius  Geometrice  rraiftatur  multi- 
plicatio radicis  vniuerfalis, per  radicem  vniuerfalem; 
proptcrca  hinc  exordiri  iuuabit. 

Hic  itaque  Geometrica  ratione  oftendemus  praece- 
ptum, cum  radix  fimplex  vniucrfalis  fuerit  quadra- 
ta: dc  numerus  affedfus  extiterit  dignitate  radicis. 

Sint  ante  numeri  radicis  dignitate  ajfetti  A F,C  F ,r aditis 
autem  pretii,  efto  F B.  Ducatur  A F in  F B,  vt  proueniat  qua- 
drati F Ei  ducatur  pr  iter  ea  C F in  F B,vt  proueniat  quadra- 
ti I 6' , infuper  ducatur  A F in  C F,  vt  oriatur  quadratu  F D i 

Oficndendum  ejl  reti  angulum  fubDF , F B,  aquale  ejfc^a 


rtli  angulo  E F G . 

Pr.eceptum  enim  iubet,  vt  ducamus  numerum  in  numerum,  & produ&o  affiga- 
mus Qdignitatem  ortam  ex  multiplicatione  radicis  in  radicem.  Geometra  autem 
recte  lubiogabit  rc&angulum  fub  lateribus,  in  locum  cius,  quodapud  Arithmeticum 
cll  latus  produdti  cxplanoquidcm  in  planum,  quod  inuedta  vnitate  in  Geometriam 
optime  poteft  oftendi  imaginaria  quantitate  de  medio  fublata,  a qua  quantum  fieri 
potcft  111  Geometricis  cft  abftinendum  Maioris  tamen  claritatis  gratia. 

Intelhgamus  per  EF,  ipfam  Hi  fgR),  & pcrFG,  ituelligamus  R (4R).  Iuxtiu. 
pr.eceptum  ducere  quidem  oportebit  9 in  4,  vt  proueniat  36 ; & prtcterca  multi- 
plicare R in  R,  vt  oriatur  Q>  quo  affixo  ipfi  36  fiat  3 6 Q^quod  eft  parenthcfi 
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comprehendendum,  vt  fiat  Jk  f jS Q),  cuius  cft  ienfus , vt  du&o  3 6 numero,  qui 
prouenit  per  multiplicationem  9, in  4,  du&o  inquam  in  pretium  quadrati  v.  g.  2 5 ; li 
radicis  valor  fuerit  j,  & produCti  fumatur  latus,  quod  erit  30,  hoc  enim  erit  fquale 
produ&o  ex  9 ("9Rd  inii  ( 4R.J,  quarum  pretia  funt  JV  45,  &£•  20.  quibus  inter fe 
du&is , fit 9:900,  hoc  eft3o.  Quoniam  autem  36.  nempe  productum  ex  AF,  iiu, 
CF,  videlicet  quadratum  DF,  fi  ducatur  in  15,  quadratum  ipfius  F B,  prxfupponi- 
tur  enim  5,  pretium  radicis,  & produci  fumatur  latus,  huic  f quale  cft  apud  Arithmeti- 
cum, quod  fit  ex  DF,  in  FB,  nempe  produCtum  ex  multiplicatione  laterum.  Pro- 
pterea  fubrogabit  Geometra  re&angulum  fub  D F,  & FB,  in  locum  lateris,  cuius 
quadratum  eft  produ&um  ex  quadrato  DF,  in  quadratum  FB. 

Perinde  igitur  erit  offendere  ex  EF  in  F G,  fieri  id,  quod  , cquale  cft  lateri  pro- 
ducti, ex  quadrato  DF,  in  quadratum  FB,  ac  demonftrare  productum  ex  E F,  in^ 
F G,  fquale  effe  produ&o  ex  DF,  in  F B. 

Rcflc  autem  fubftitutionem  hanc  fieri  vnitatis  vfu,  egregie  Geometra  poterit 
offendere. 

d Conftat  autem  reCfangulum  E F G , ? quale  effe  reffangulo  fub  D F , & F B . Su- 
perius  kenim  dcmonffrauimus,  ita  effe  FG  ad  FB,  vt  D F ad  FE. 
sMiu w»  Verum  enim  vero  fubftitutionem  illam  aggrediens  Anifex  , hunc  in  modum  ra- 

tiocinationem  inft ituit , & quafi  dixerim,  in  re  difficili, dexter^,  ac  ■xaroopyac  trpor 
tfXt7a‘ n , admittit  nmdfof  vfum  in  Arte ; vnde  fibi  rlw  ivmim 

* ' aduerfus  ne  is  -prAon/junxi;  videatur  . Sed  quantum  fieri  poteff , de  quan- 

titate difputans , tantum  id,  quod  Natura  permifit , contemplatione  perfequitur. 

Intellecta  igitur  vnitate  , quam  politam  quantitatem  non  incongrue  appellat ; 
dum  opus  aggreditur  , conflanti  aliquo  fimbolo  defignat , exempli  gratia  P ; atq; 
adeo,  faciens,  vt  P,  ad  C F,  ita  A F,  ad  aliam,  qux  fit  I , inter  1 , & P , mediam 
proportionalem  admittit  H.  Mox  vero,  vt  P,  ad  F Biquam  appellat  exempli  gra- 
tia K, , ita  hanc  facit  ad  aliam , puta  L , vnde  funt  dux  feries  in  .ratione  continua^ 
incipiente  ab  ipfa  P . 

Vt  autem  P,  ad  H;  ita  fecit  K,ad  M,  & vt  P,  ad  I,  ita  L , ad  N.  Hinc  emergit 
feries  , produClorum  , inter  fe  rationes  eafdcm  habentium  ; ac  proinde  primum  fe- 
Cium  fub  P,  & M,-  ad  aliud  fub  P,  & N,  rationem  habebit , eandem,  quam  latus, 
ad  fui  quadratum  in  ferie  illa  continua  ducente  ortum  ab  ipfa  P . 

Quamobrcm  non  fccus , produdum  ex  H,  in  K.  ad  produCtum  ex  I,in  L i Vnde 
omnis  imaginaria  quantitas  de  medio  fublata  erit, 
v»;»,;»  „/«,  Ex  quo  fecilc  intclliges , quam  magni  momenti  effe  vnitatis  vfum  in  Geometricis, 
„im  n»-  qua  de  re  nos  in  tradat  u de  refolutione  , Sc  compofitione  Mathematica  , abunde 
m*-  differemus;  Obiter  propterea  hxc  diCta  fint. 

jni  momttiti  • * 

tf. 

LEMMA  1. 

SIT  numerus  A , cuius  lotus  2 , ductum  in  C , producat  D cuius  quadra- 
tum E. 

Deinde  A,  duclus in  F , quadratum  ipfius  C,  producat  G. 

Oftendendum  eft  G , effe  aqualem  E . 

Quandoquidem  A , & F,  funt  quadrata 
ipforum  B,  & C.  Proinde  productum  ex 
B , in  C , nempe  D , erit  latus  produCti  ex 
a ex , A,  in  F,  vt  conftat,  ex  ijs,  qux  fuperius’ 
d, mr/inri!.  a nobis  oftcnfa  funt; quare  G , erit  qua- 
dratum ipfius  D , fed  E, ex  hypothefi,  cft 
quadratum  ipfius  D;  Propterea  G , & E, 

dratum 


A«4  A«4 

B 8 F 9 

C 3 
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erunt  inter  fe  «quales . Quod  erat  opera;  pretium  dcmonftrarc . 

Hec  autem  aptabis  ei , quod  /equitur  Lcnunati , fubftituendo  literas , & nume- 
ro5 » vt  oportet ; quod  , & alibi , vbi  opus  iucrit , maioris  facilitatis  cratia  prxfta- 
bit  eiheere.  t>  r 


LEMMA  11. 

SINT  duo  numeri  A , (gf  3 ; qui  inter  fe  multiplicati  producant  C,  cuius  la- 
tus fit  D,  quod  duUum  in  E , faciat  F 5 cuius  quadratum' fit  O . At  ‘-vero 
G , quadratum  ipfius  E , duSium  in  A,  producat  N. 

Ofiendendum  efi  ita  ejfe  A,  ad  C}  a/t  W,  ad  O. 


Quandoquidem  D , latus  ipfius  C > du- 
ftum  in  E , facit  F, cuius  quadratum  eftO; 
proinde  G,  quadratum  ipfius  E,  multipli- 
cando C,  producet  ‘O:  at  vcr6  G,  multi- 
plicando A,  fecit  N ; ergo  eritk  vt  A , ad 
C , ita  N , ad  O . Quod  oportebat  often- 
dere . His  autem  dcmonftratis  , facile  erit 
oftendere , quod  principaliter  intenditur. 
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a.  tx  prnniflt 

Itmmart . 
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SINT  duo  numeri  A,  V,  qui  inter  fe  ducit,  producant  C,  cuius  latus  fit  D, 
hoc  autem  duclum  in  E , producat  F . 

Deinde  A , ductus  m G , quadratum  ipfius  E ; producat  N j qui  ductus  in  3, 
efficiat  L -,  cuius  latus  fit  M . 

Ofiendendum  efi  M , aqualem  effe  ipfi  F. 

Vel  3 , duElus  in  G , quadratum  ipfius  E , producat  H , qui  duchu  in  A , 
progignat  /;  cuius  latus  fit  K.  ’•  ''  » 

Ofiendendum  efi  K,  aqualem  effe  ipfi  F . 


dtrklmttitt 

demonstratio 
•i  ofttndtn- 
dum  praerpti 
mstltiplic *• 

tiossis  inter 

memtrumab* 
foluttan  , c$. 
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flid  VtUHtT. 

fsiem. 


Efto  O . quadratum  ipfius  F. 

Quandoquidem  eftex  eo,  quod  premif- 
fum  eft  Lemmate,  vt  A , ad  C,  ita  N , ad 
O , cftque  ' vt  A , ad  C , ita  vnum  ad  B , 
fiquidem  A , multiplicando  B,  fecit  C,  quo- 
niam vero  B,  multiplicando  N,  fecit  L , pro- 
pterea  erit 1 , vt  vnum  ad  B,  ita  N»  ad  L» 
erat  autem , vt  vnum  ad  B,  ita  A , ad  C , 
ergo  erit  ‘,  vt  A,  ad  C ; ita  N,  ad  L,  fed 
vt  A > ad  C , ita  ex  Lemm:  pratmifs:  erat 

N,  ad  O,  ergo  N,  ad  L,  habebit " eandem  rationem, quam  habet  ad  Oi  Quamo- 
brem  L , & O , erunt  inter  fe  «quales  ; atque  adeo  eorum  latera  , puta  M , & F > 
inter  fe  a-qualia  erunt.  Quod  erat  nobis  propofitum  demonftrare. 

Non  diuimiliter  procedemus  m dcmonftrando  alio  cafu  &c. 
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LEMMA* 


SINT  duo  numeri  A,  S,  qui  multiplicati  per  C , producant  D , E ; qui  in- 
utcem  ducti  producant  At  <vtro  ijdem  A ,'B  , inter  fe  multiplicati  pro- 
ducant K j qui  duBtis  in  L , quadratum  ipfius  C , producat  M . 


OJlendendum  efi  M,  aqualem  effit  ipfi 


r>. 


Ai  J. 

Bj. 

C4 

D 1 00 

E 3 6 

O.3doo 

Aiy 

Bp 

Quandoquidem  L,eft  quadratum  ipfius 
1.  scU.  ‘i  C;  habebit  * L , ad  vnum,  duplicatam  ra- 
UmulZf.  tionem  > eius  quam  habet  C,  ad  vnumjquia 
’ vero  L » multiplicans  K,  producit  M , ergo 

b.  Ex  dtfi*.  vt  L,  ad  vnum  , ita  critM.  ad  K,qua- 

re  ‘ > M i ad  K , duplicatam  babebit  ratio- 

c. zMm.  14.  ncm  ejUJ  ^ qUje  e(i  ipfius  C , ad  vnum; fed 

d. ix  itfii.  vt  C,  ad  vnum  ; itas , D , ad  A , cum  C , 

dudtus  in  A > fecerit  D , ergo  M , ad  K , 
e trm.ico-  duplicaram  rationem  habebit' , cius  , qua: 
eft  D>  ad  A . Quoniam  verd  Q » fit  ex  D, 
in  E»  & K,  fit  ex  A,  in  B,  ergo  Qjad  K, 
habebit f,  rationem  compofitam  ex  ratio- 
ne  D , ad  A > & E . ad  B;  Sed  eadem  eft 
g.18 -fotM-  * ratio  D,  ad  E,  au*  A,  ad  B,  atque  adeo  permutando  quidem  tftSD.ad  A, 
k-tj/fUmi-  quemadmodum  eft  E,  ad  B;  proinde  Q^ad  K, rationem  habebit  duplicatam  eius  . 
i.  um*»u  1 , quae  eft  D , ad  A ; Sed  M , ad  K , rationem  habet  quoq;  duplicatam  , cius  , qurf 
fcXMww  *d  A.  vt  oftcnfum eft, ergo  Q.,  ad  K , rationem  habebit  *,  caqdem  , quam- 
habet  M , ad  Ki  Quare  M > & Q^>  erunt  inter  fe  aquales,-  Quod  erat  operae  prei 
, tium  oftendere . • , 


f.  f . Ofi**»  . 
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Arithmetica 
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eum  radix 
fimpltx  Vj:i • 
Htrjalit  duci - 
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ftmpiici  vai - 
Utrjaltm . 


i 1:  ■ 'tn- 


SINT  numeri  A,%,  qui  multiplicati  per  C , producant  I> , & E,}  quorum 
latera  fint  F , (ffr  G , qua  dutta  in  fe  inuicem  producant  H . 
ltdcm  mero  A , & "B  , inter  fe  multiplicati,  producant  K, , qm  ductus  in  L > 
quadratum  ipfms  C\  producat  M , cuius  latus  fit  N. 


OJlendendum  eft  N , aqualem  efti  ‘pftJT, 


•■(■  •<? 


».  ek  fnffA-i 
d.mtnftrTtu . 


Ducatur  D , in  E , & proueniat  Q.  , 
Quoniam  igitur  D , dudtus  in  E , producit 
Q;  Sc  F , latus  ipfius  D , duSum  in  G , 
latus  ipfius  E , producit  H ; ergo  ex  ijs,  quae 
fuperius  oftendimus,  erit 1 > quidem  H , la- 
tus ipfius  Q_^  ' * r 

Quia  vero  A,  multiplicando  B,  produ- 
xit K > qui  du&us  in  L , quadratum  ipfms 
C,  produxitM,&  C, quidem  multiplican- 
do A , fecit  D,  & idem  C,  multiplicando 
B » fecit  E ; ob  id  , ex  eo  , quod  praemif- 
fum  eft  Lemmate, produdum  ex  D,in  E , 
nempe  Q^  aequale  erit  ipfi  M ; Sed  latus 
ipfius  Qj  eft  H > vt  oftendimus  , & latus 
ipfius  M»  eft  N>  proinde  N.,  arquabiturH. 
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Cattorum  multiplicationis  probatio  redlc  inftituitur  per  diuifionem,  de  qua  infra; 
quemadmodum  diuifio  per  multiplicationem,  vt  poftea  conftabit. 

Deinde  inftitui  poteft  examen,  & probatio  multiplicationis,  per  refolutionem  nu- 
merorum denominatorum,  fecundum  aliquam  radicem  Geometricir  progreffionis: 
etenim  numeri  denominati  refoluti,  fi  multiplicentur  ad  inuicem , tantum  efficere 
debent , quantum  numeri  denominati  produdti , fi  iuxta  radicem  eandem  refol- 
uantur . 

Vt  ex  du&u  4 R|  1 in  3 Rf  3 fiunt  i* 

Qt  i8Rf  6. 

Kcfoluamus  numeros  denominatos  fe- 
cundum radicis  fftimationem  3:  erunt  ergo 
4 R t a,  idem  quod  14;  & 3 Rf3  idenu, 
quod  ii:  cx  ductu  autem  14  in  12,  fiunt 
1 68 ; quantum  fane  fit  ex  refolutione  iuxta 
eandem  radicis  atftimationcmipfius  produ- 
dti nQti8Rtd.  Etenim  i2Qjidemcft, 
quod  108,  hoc  cft,  12  Q,  valent  108;  Si 
1 R,  valor  fit  3:  & 18  R,  idem, quod 54; 
nam  fi  1 R,  vaior  eft  3,  vtiq;  t8  R,  vale- 
bunt 54:  modo  fi  ad  108,  addantur  54!  6, 
fiet  fumma  168;  vt  patet. 

Hinc  manifeftum  eft,  quod  fupra  dice- 
bamus; additionem  terminorum  Arithmetica;  progreffionis  rcfpondere  multiplicatio^ 
ni  terminorum  Geometrica:  progreffionis:  etenim,  vt  ex  additione  3,  ad  3,  fiunt  8; 
ita  in  via  communi  ex  dudtu  S S , in  C , quorum  exponentes  funt  5,  & 3,  nimirum 
32,  in  8,  producentur  256 , fcu  QjC^Q^  cuius  exponens  eft  8,  & in  via  Diophan- 
ta:a,  ex  dudtu  Q.C,  in  C , fiet  QCC  quapropter  fi  charadter  in  charaderem  du- 
catur; producitur  charadter  tantum  diftans  a maiori  exclufiue  quantum  ab  vilitate 
minor. 


4R  *f»2 

12  R*b<s 
1 2 Q.  % 6 R 

~2Q^i8R*eT 

108 

S4 


168 
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DE  AiultipUtione  igitur  agentes ; hac  enunciauimus . Et  primo  quantum  ad  charaRerct  l 

St  fuerint  quatuor  numen  , (fi  qui  fit  ex  primo  tn  fecundum  , ducatur  m fattum  , ex  tertio  irtj 
quartum  ( mbil  refert  > num  fmt  proportionales , an  non  ) hoc  e fi  predufti  ex  primo  m fecundum , (fi  ex 
tertio  m quartum  multiplicentur  ad  mutcem  ( per  primum  , (fi  ternum  , inteluge  numeros , per  quos  pote- 
ftates  numerantur  , ptr  fecundum , & quartum  vero  poteft  ates  tpfas  ) ts , qui  emergit , aqualis  eft  ilh , qui 
fit , fi  multiplicetur , primus  m tertium  , & fecundus  in  quartum , C produth  multiplicentur  inter  fe . 

frnde  inferebamus  re&c  operationem  inftitui  additione  exponentium  multiplicando  partes  &c.  Pro* 
tere  tu, . 

Si  numerus  in  Geometrica  progre/fione  incipiente  ab  vmtate,fe  tpfum  multiplicauerit , numerum  produ- 
cet progreffionis  ctufdem , qui  tantum  ab  eo  exclufiue  difiat , quantum  is  ab  vtiitate . Hinc  deduximus  de- 
monfirationem  multipli  canonis  poteft atum . Infuper . 

Si  minor  quifptam  numerus  Geometrica  progreffionis  ab  vttitate  incipientis , multiplicet  quempiam  ma- 
iorem . progreffioms  ctufdem , produntur  numtrus  , qui  tantum  4 maiori  dtftat  exclufiue , tn  progreffiona 
eadem  , quantum  minor  exclufiue  difiat  ab  vttitate . Plteriis . 

Si  fuerint  duo  numen  , (fi  ip forum  alter  tn  quotcunq ; partes  diuidatur  numerus  emergens  ex  duRu  il- 
lorum duorum  numerorum  , aqualis  efl  numero  , qui  fub  tndauifo  numero  , (fi  qualibet  diuifi  numeri 
parte  continetur  . frnde  deduximus  redo  muliplicattonem  inftitui  multiplicando  partes  fmgiUahm  &c. 

St  fint  quote un  que  numen  , quotcunque  numerorum  aqualium  numero , f riguit  fingulorum  eadem  pars » 
& omnes  omnium  Jimul  eadem  pars  erunt,  qua  vnus  vmus . 

St  duo  numeri  fuerint  vtcunq ■,  diuifi,  numerus  planus  comprehenfus  fub  totalibus  numeris  , aqualis  eft 
aggregato  illorum , qui  fub  partibus  comprehenduntur . Hac  loquentes  de  multiplicatione  compofiti  in  com - 
po/itum  . 

Quod  fi  fuerint  vtcunque  numen  diuifi , numerus  emergens  ex  eorum  multiplicatione , aqualis  eft  nume- 
ro plano  comprehenfo  fub  primis  partibus  , plus  planis  numeris  , quorum  vnus  , fub  prima  vnius  , & fe- 
cunda alterius  , alter  autem  fub  prima  huius  , (S4  fecunda  illius  , plus  j dttuq,  illo  > qui  fit  fub  fecundis  \ 
Et  hac  pro  demon flr at  tone  multiplicationis  fignt  *f*  d*  *f*  • 

Denique  fi  fuerint  duo  numeri  differentes  , itemq-f  & alu  duo  \ numerus  planus  , qui  fub  iftis  diffe- 
rentiis comprehenditur , aqualis  eft  numero  plano , fub  maioribus  ex  ipfis  differentibus  , plus  plano  fub  mi- 
tioribus > qui  afficiuntur  figno  — minus  plano  fub  mineri  vmus  , C 7 maiori  alterius  , (7  ita  inctffim _» . 
Qua  no;  ad  offendendum  praceptum  pro  multiplicatione  fignorum  — , & — > itant  factant  4»  attulimus . 
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Numerorum  Denominatorum  Diuifio, 

OPERATIO  gTARTA, 

NON  minus  in  diuifionc , qu.im  in  exteris  operationibus  occurrere  potefl:  nu* 
merorum  varietas  in  luperioribus  .i  nobis  inftituta. 

Si  numerus  denominatus  diuidcndus  fit  per  numerum  abfolutum,  & denomina, 
tum  a potcftatis  charactere ; inflituatur  diuifio,  vt  in  numeris  abfolutis,  fcu  vulga- 
ribus: etenim  pro  quotiente  numerus  emerget  appellationis  ciufdem  cum  numero 
diuifo.  Vt  fi  diuidantur  too  R,  per  25,  fiet  quotiens  4K:  infuper  diuifis  30 Q. per 
io,  fit  quotiens  3 C^:  item  fi  diuidantur  40  C,  per  2 , quotiens  emerget  *o  C;& 
fic  de  reliquis , 

At  vero  fi  numerus  denominatus  diuidi  debet  per  numerum  denominatum  ,•  in- 
flituatur diuifio,  vt  in  numeris  vulgaribus,  fiufc  abfolutis,  & emerget  numerus  ai* 
terius  denominationis,  qux  hac  dignofeetur  arte, 

Exponens  denominationis  diuidentis  fubtrahatur  ab  exponente  denominationis 
dtuifx,  & numerus  proftliens  erit  exponens  denominationis  quotientis. 

Vt  diuidere  debeamus  12R,  per  3 R: diuidantur  12  per  3,her  quotiens  4:  modo 
ad  indagandam  cius  denominationem  1 , exponens  ipfius  R,  denominationis  diui- 
dcniis  fubtrahatur  ab  1 , exponente  ipfius  R , denominationis  diuidendx;  fi&aqi 
fubtraiftionc,  nihil  remanebit.  Ob  id  dicemus  quotientem  ipfius  diuifionis,  nimi- 
rum illorum  denominationem  effe  o:  atq;  adeo  diuifis  1 2 R,  per  3 R,  fieri  quorien* 
tem  numerum  abfolntum.  Diuidere  operx  pretium  fit  20C,  per  5 Q.  Diuidantur 
20,  per  5,  fit  quotiens  4;  deinde  fubtraifto  numero  2 , exponente  quadrati,  abs  3 , 
exponente  ipfius  C,  remanebit  1 , exponens  huius  denominationis  Radicis;  ob  id 
dicemus  diuifis  20C,  per  yQ^ fieri  qnotientem  4 R;  Item  diuifis  15  Q,  per  3 R, 
fiet  quotiens  j R:  prxtcrca  diuifis  24  Q^C,  per  12  C,  fiet  quotiens  2 Q_.  &c. 

In  huius  autem  operationis  gratiam,  hxc  a nobis  fubijcitur  tabella;  in  qua  totum 
hoc  perfpicue  cernere  licet:  huius  aurem  vfus  facilis  cft,  & relinquitur  manifeftus 
ex  explicatione  iam  tradita  Tabella;  fuperius  polies  in  gratiam  multiplicationis. 

Dcmonftratio  hxc  cft.  Cum  diuifio  numeri,  per  numerum  nihil  aliud  fit,  quam 
inuentio  numeri,  ad  quem  diuifus  eam  habet  rationem,  quam  diuidens  ad  vniti- 
tem.  Hoc  certe  aliter  fieri  non  poteft,  quam  applicando diuidendum,  ad  diuiden* 
tem:  exhibetur  enim  numerus  quotiens ; nimirum  oftendens,  quoties  diuidcndus 
diuiforem  comple&itur,  Se.  hic  ad  diuifum  eam  rationem  habeat,  quam  vnitas  ad 
diuiforem.  Numerus  enim  numerum  diuidere  dicitur,  ctim  numerus  acceptus 
fuerit,  qui  fuis  vnitatibus  indicat,  quoties  diuidens  numerus  io  diuifo  continetur. 


Digitized  by  Google 


Exponentes 


CAPVT  TERTIVM. 


Exponentes  i a 3 4 $ 6 


•X} 

0 

C3 

0 

0 

0 

«1 

m 

M 

«AI 

A 

** 

Q\ 

R 

Q 

C 

Q£L 

09 

CC 

QQC 

/r 

\ 

R 

N 

R 

c 

09. 

Q.C 

CC 

a 

R 

N 

R 

Q- 

C 

QSL 

QC 

c 

Q-- 

R 

N 

R 

a. 

C 

oa. 

QCL 

C 

Q-_ 

R 

N 

R 

Q 

c 

QP 

09- 

C 

Q 

R 

N 

‘ 

R 

Q. 

cc 

QC 

Q9_ 

C 

Q_ 

R 

N 

R 

QQC 

cc 

QC 

Q9_ 

C 

O. 

R 

N 

Supponamus  100,  diuidi  per  5;  fit  quo- 
tiens 20,  numerus  oftendens  , quoties  5,  100 

continetur  in  100  , habet  autem  100, ad  - 2 o 

ao,  rationem  eandem , quam  habet  y , ad  y 

ynitatem . 

Quod  attinet  ad  poteftates,  fic  oftendi-  1,  y,  ao,  100,’ 
tur  re£te  operationem  inftitui  diuidendo 
poteftates;  naro. 

Si  fuerint  quatitor  numeri  [ fer  primum , & tertium  intelligo  numeros,  a quibus  poteftates 
numerantur  i per  fecundum,  & quartum  poteftates  ipfas~\  dtuidatur  autem  primus  per  ter- 
tium , & quotiens  ducatur  in  quot, entem  fecundi  dtutfi  per  quartum : produtto  numero 
aqualis  eft  ille,  qui  emergit  ex  diuifione  producti  ex  primo  tn  fecundum,  per  pr  edulium 
tx  tertio  in  quartum,  ita  vt  in  idem  recidat,  vtreuts  modo  procedatur. 

Sint  quatuor  numeri,  ve  vides. 

140,  20,  10,  y .' 


Extmphillu» 

firxtur 

rier  defhins . 
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Diuifis  1401  per  10,  fit  quotiens  14:  hic  fi  ducatur  in  4,  numerum  quotientem 
in  diuifione  numeri  20,  per  5,  producentur  ydj  modo  fi  ducantur  140,  in  ao,  pro- 
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ducentur  2800:  his  porro  diuifis  per 


501  numerum  productum  ex  multipli- 
catione numeri  10,  per  5,  fit  quotiens 
5 6.  Hoc  idem  cernere  licet  in  hisalijs 
numeris  ifi,  8,  12,  4.  Si  16,  diuida- 
mus  per  11,  fit  quotiens  x 7;  fi  verq 
8,  diuidamus  per  4,  fit  quotiens  2 i fi 
vero  1 -f.  multiplicetur  per  2,  fiet  nu- 
merus produ&us  2 7:  modo  fi  1 6, 
multiplicemus  per  8, producentur  1 2 8,- 
his  autem  diuifis  per  48  > numerum-, 
produ&um  ex  12,  in  4.  producetur 
quotiens  2-{-,  vt  patet. 
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Sint  numeri  B,  C,  D,  E;  & quidem 
D.  multiplicans  B,  producat  Gi  & E, 
multiplicans  C,  producat  I:  diuidatur 
B,  per  C;  proueniat  A:  diuidatur  D, 
per  E i & proueniat  F : multiplicetur 

A,  per  F;  & producatur  H:  fi  duca- 
catur  H in  I.  producatur  K . Dico  K. 
tequalcmeficG.  Quoniam  enimfunt, 
quatuor  numeri  A.F,  C,  E,  de  fi  E,  multiplicetur  per  F,  producitur  D,  toties  contine, 
bitur  E in  D . quoties  vnitas  continetur  in  F;  & quia  F.  multiplicans  A.  producit 
H,  tories continebitur  A , in  H,  quoties  vnitas  in  F.  Ergo  . vt  E, ad  D, ita  A,  ad 
H;  & permutando  * vt  E,  ad  A,  ita  D,  ad  H;  & quia  C.  multiplicans  A,  producit 

B.  quoties  vnitas  continetur  in  C,  toties  A,  continebitur  in  B;  & quia  C>  multi- 
plicans E,  producit  Ii  quoties  vnitas  continetur  in  C,  toties  E,  continebitur  in  I. 
Vt  igitur  E , ad  I,  ita  A,  ad  B.  & permutando k , vt  E,  ad  A, ita  Ii  ad  Bi  led  vtE, 
ad  A,  ita  eft  D , adH:  ergo  . vt  D,  ad  H . ita  I,  ad  B.  Sunt  igitur  proportionales 
D,  H,  I,  B;  proinde  numerus  fatftus  ex  D in  B,  nimirum  G,  squalis  erit  numero 
K,  fafto  ex  H,  in  I;  quoderat  eftendendum  &c. 

Sint  6 C.  diuidendi  per  1 2 Qj  fuppona- 
mus  1 R » valorem  efie  5:  fi  primus  <5,  di- 
uidatur per  tertium  12.  prouenit  quotiens 
diuidatur  autem  fecundus  125  per  25, 
fiet  quotiens  j;  ducatur  in  7.  fiet  numerus 
produdlus  2 7 ; fi  multiplicemus  1 2 5,  per  6, 
producemur  7501  fi  vero  25,  per  12. fient 
300.  At  vero  diuifis  750.  per  300,  emer- 
get pro  quotiente  2 7 , nempe  dimidium- 
radicis.  Refle  igitur  dicebamus,  &c.  fi 
namq;  diuidantur  6 C,  per  iaQj  profilit 
in  quotiente  7 R . 

Optime  vero  fieri  diuifionem  poteftatiim  fubtra&ione  exponentium,  patet  ex  eo 
quia  , vt  additione  fit  multiplicatio  , ita  fubtra&ione  fit  diuifio,-  quapropter  vt  ad- 
dendo exponentem  2 , ad  exponentem  3 , fit  exponens  5,  & cernetur  produci  pri- 
mus relatus  , in  via  communi,  & quadrato  cubus  iuxta  Diophantum;  ita  etiam- 
incadem  communi  via  fubtrahendo  2,  abs  j,  remanebit  exponens  3,  cui  rcfpondet 
cubus  in  vtraq;  via , & fic  de  reliquis  obieruato  difcriminc  inter  Diophantum-  , 
& alios. 

Cuin  numerum  denominatum,  per  numerum  abfolutum,  vel  per  denominatum, 
tam  fimplicem,  quam  compofitum  diuidere  debeamus  f per  compofitos  intclligo 
tam  proprie  compofitos,  quam  diminutos,  & mixtos,)  habenda  eft  ratio  fignorum 
t,  & — : proinde  aduertendum  eft,  quid  agendum  circa  hate  figna. 
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Diuifio  Signorum  4t'j  (efi  — 


£ 


*l*  fer  emergit  ♦{<•;  Huc  efi,  fi  Plui  diuidatur  per  Plus  emergit  Plut , 

— per  — , emergit  4*.  Hoc  tfi  Minus  fi  dividatur  per  Minus  emergit  Plus. 

4*  per  — > emergit  — . Hoc  efl,  plus  fi  dividatur  per  Minus  emergit  Minus. 

— per  4*>  emergit  — . Hoc  efi,  fi  Minus  dividatur  per  Minus,  emergit  Minui, 

Cxtcrum  potius  vberioris  do&rin®  gratia  hic  adiccimus  : vt  plurimum  enim- 
numerus  compofitus  per  compofitum  diuifionctij  non  patitur;  fcdpro  quotiente- 
profilit  fradio,  vt  infra  dicemus» 

Et  quod  ad  lignorum,  qu®  iam  recenfuimus  t,  & — , diuilionem  attinet;  nem- 
pe fi  t>  diuidatur  per  t,  fieri  f.cx  ijs  fit  maniteftum,  qu®  fuperius  circa  multipli- 
cationem in  medium  attulimus.  Cum  enim  diceremus  f in  t,  efficere  f,  necciTc» 
cft  ex  diuifionetper  t fieri  f. 

Secundo  — per  — emergere  4*>  hoc  eft  fi  — per  — diuidatur  emergere  *{*,  pa- 
tet ; fiquidem  ducendo  — in  4*  condufimus  fupra  produci  — : ergo  diuidendo  — 

er  — emerget  4«  . Vt  fi  ducantur  4*  i 2 , in  — 3 , fiet  produdum  — 3 6 , qui- 

us  diuifis  per  — 3 , emerget  pro  quotiente  4*  * 2 • At  vero  diuidendo  4’  per  — , 

6 e contra  » produci  — , ex  co  confiat  ; quod  li  4*  ducatur  in  — , producitur 
— , & 4 contra  : ergo  — fi  diuidatur  per  4*  > emerget  — ; fic  etiam  4 contra-  , 
&c. 

Iniundum  fit  diuidere  1 2 Qfifi  6 R per  3, fiet  quotiens  4 Qjf*  2 Rtdiuidantur 
1 6 C 4*  4 Qj>er  2 Qj  fiet  quotiens  8 R 4*  2 '■  infuper  fi  diuidere  debeamus  3 p 
C 4*  1 2 Qj>er  4 R,  liet  quotiens  y Q_4*  3 R . 

Cum  autem  diuifor  fuerit  numerus  compofitus , vt  plurimum  non  poteft  infiitui 
diuifio,  fcd  in  quotiente  profilit  tradio  ; tunc  autem  diuifio  poterit  infiitui,  quan- 
do partes  diuidendi , ad  partes  diuiforis  eandem  rationem  habent ; vt  fi  diuidere- 
deberemus  1 2 Q_4»  8 per  5 Q^-4*  4-  Qu®  proportio  eft  enim  1 2 Q , ad  6 Q^ca 
eft  8 , ad  4;  proinde  quotiens  ex  hac  diuifione  proliliens  erit  2,  Ita  fi  12  Q.+J'  18, 
diuidere  deberemus  per  4 Q ^4*  6,  fiet  quotiens  3. 

Prjterea  diuidere  fit  opus  16  Q_4*  6 R , per  8 R 4^  3 • Fiet  quotiens  2 R ,-  ea- 
dem enim  eft  proportio  1 6 Q_ad  8 R , quae  cft  6 R , ad  3 : polfunt  etiam  ali;  cafus 
excogitari , in  quibus  diuifio  poterir  inftitui.fed  ex  ijs  facile  deprehendi  poterunt. 

Cum  autem  non  poteft  fieri  diuifio  , abfoluetur  fradione.  Vt  fit  opus  diuidere- 

7 ' 5 R *f*  ■ o per  2 R 4*  2,  fit  quotiens  ’ v,  I Infuper  diuidanrur  10 
C 4*  7 Qj>er  j R,  fit  quotiens  1.  Infuper  diuidantur  3 R 4*  1 6,  per  2,  fit 
quotiens  l£~i£  , Item  8 R — 12,  per  y,  fit  quotiens  * 

Contingit  etiam  fractio,  quando  numerus  denominatus  tam  fimplcx,  quam  com- 
pofitus, per  numerum  fimpticcm  denominatum  appellationis  maioris  extiterit  diui- 
dendus.  Vt  fi  diuidere  deberemus  1 o R , per  5 C , fit  quotiens  ~4  • Item  diuifis 
1 2 Q-.  per  6 Q.C  , fiet  quotiens  7^. 

Supcrcft  , vt  de  numeris  irrationalibus  denominatis  verba  faciamus  &c.  In  his 
poliunt  varij  contingere  cafus,  quemadmodum  fuperius  didum  eft.  Diuidatur  nu- 
merus per  numerum, & quotienti  pr®  ponatur lignum  radicale illius  radicis, qu®  di- 
uiditur,  &c. 

Si  numerum  irrationalem  per  numerum  atqualem  , feu  per  radicem  eiufdem  nu- 
meri,& natur®  diuidi  debet.  Diuidatur  radix  per  Radicem,  nam  quotiens  erit  Vni- 
tas  ; vt  ex  diuifione  w <5  per  It  <S  fit  quotiens  i ; infuper  diuerf®  denomi- 
nationis ; vt  91  7 per  Ri  7 R , fit  quotiens  1 R : & fic  de  reliquis  radicibus  na- 
tur® eiufdem  , nempe  diuidendo  Radicem  per  Radicem , & dignitatem  per  digni- 
tatem . 

Si  fuerint  natur®  eiufdem , fed  numeri  diucrfi  , vt  fi  diuidere  oporteat  li  <5  o 
per  ii,  y R.  fiet  quotiens  diuidendo  numerum  per  numerum  , & dignitates  per  di- 
gnitates 
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gnitatesijcmerget  itaq;  pro  quotiente  ii  i 2 R:  item  B:  4 8 Q.  per  Bt  3 R , fiet  qutv 
ticns?!  i(5  R, hoc  eft,  4 R i ita  diuifaDi  8 o C.per  Hi  j R.fit  quotiens  fji  16  Qfcu  4 Q^ 
Sed  hic  occurrit  eadem  dubitatio  fuperius  infihuata , virum  dum  numerum  qua-? 
dramus  , etiam  dignitatem  quadrare  debeamus . Exiftimo  dignitatem  relinquen- 
dam efle  inta&am  ; crenim  9 R , ducenda  fit  i»  a R,  fit  produ&utn  Jfc3<5Q  icu  6 
Q_,  quod  ita  declaratur . 

Supponamus  1 R , pretium  efle  2 , erit  ergo  dicendum  B>  9 R , e fle  6 , idem  eft 
enim  B 9 R , ac  eft  3 R ; infuper  2 R , erunt  4 : itaq,-  ducendo  Ji  9 R , in  2 R , de- 
bet fieri  numerus  denominatus ,-  qui  refolutus  tantum  efficiat , quantum  numeri  illi 
denominati  refoluti » fi  inter  <e  ducantur.  Confiat  autem  fi  producum  ex  * 9 R » 
in  2 R > dicatur  efle  6 Q , hoc  fi  refoluatur,  fuppofito  j R .pretio  j , erit  24.  quan- 
tum efficiunt  numeri  denominati  ft  9 R,&  2 R . refolutae  fi  ducantur  inter  ic, nam- 
que 6,  fi  ducantur  in  4 , producunt  24:  at  fi  quadraremus  etiam  dignitatem , fieret 
numerus  produ&us  6 C , quod  falfum  eft , 

Si  vero  radices  fuerint , tam  numero  , quam  natura  difllmilcs , opus  eft  illas  re- 
ducere ad  naturam  eandem  > vt  fuo  loco  de  irrationalibus  numeris  agentes  verba 
fecimus. 

Quod  fi  numerum  per  Radicem,  vel  e contra, diuidere  debeamus , reuocetur  nu- 
merus ad  radicis  naturam . Vt  diuidere  debeamus  1 o Qj  per  9 2 o R , fiet  quo- 
tiens £t  5 R,  Sic  etiam  6 Q C.  per  3 Q_;  fit  quotiens  Ri  t 2 C.  Item  fi  radicem 
per  numerum  partiri  deberemus  , vt  Jfc  8 o Q_ , per  2 R , fiet  quotiens  Ifc  2 o R , Sc 
iic  de  reliquis.  Hxc  autem  numeris  abfolutis  declarare  facillimum  eft,  vt  patet  «c 
hafienus  explicatis. 

Verum  cum  numeri  irrationales  fuerint  compofiti,  ea  funt  obferuanda  , qui  dej 
huius  generis  numeris  fuo  loco  traduntur;  ex  ijs  enim,  & qui  modo  diximus  , fa- 
cile dignolcctur  quid  agendum  .-  vt  etiam  de  numeris  illis  , qui  dicuntur  radices 
vniucrlales,  tam  fimpliccs,  quam  compofiti.  Horum  enim  numerorum  diuifio,  fe 
habet  inftar  diuifionis  numerorum  compofitorum  cum  poteftatibus , de  quibus  fu- 
fra,  qui  nimirum  ligati  non  funt,  obleiuata  ligatione  tamen  cum  opus  fuerit. 

Si  oporteat  diuidere  ( 2 o R) per  2.  fit  y (^)&c. 

Qui  autem  de  diuifione  tradita  funt  facile  oftendi  poterunt;  Et  quidem  cum  nu- 
merus dignitate  affe&us  diuidi  debet  per  numerum  abfolutum. 

Dcmonftratio  eft  , quoniam  , dum  injungitur  diuidere  numerum  dignitate  af- 
fc&um  per  numerum  abfolutum  , perinde  eft  , ac  diuidere  planum  contentum  fub 
numero,  Scfub  dignitatis  pretio,  hoc  autem  fit  diuidendo  latus,  refpondens  numero 
afiedlo,  quotiens  enim  duflus  in  pretium  dignitatis, exhibetquotientemquifitum. 

Geometrice  vero  hic  eadem  oftendi  poterunt  afcita  vnitate ; ad  quam  tamen- 
prius  referre  oportet  retftangulum  propofirum,  vt  fuo  loco  planum  fiet. 

Facili  etiam  negotio,  & alij  cafus  poterunt  demonftrari. 
piuifionis  autem  probatio  re&c  inftituitur  per  multiplicationem  , quam  per  di- 
uifionem  comprobari  fuperius  dicebamus.  Comprobari  etiam  poteft  relolutione  nu- 
merorum denominatorum  in  numeros  abfolutos.  Vt  fi  diuidamus  2 o Q_,  per  4R, 
fit  quotiens  sRirefoluamus  2 o Q,in  numeros  abfolutos,  fuppofito,  R pretio  2,  erunt 
a o Qffa&a  refolutione  in  numeros  abfolutos  , vt  diiftum  eft  ) idem, quod  80  , & 
4R,  idem,  quod  8,  Sc  J R,  idem, quod  1 o:  diuifis  autem  80,  per  8,  fit  quotiens 
1 o , quantum  fi  refoluatur  quotiens  j R , fecundum  eandem  radicem  : diuidendus 
enim  numerus  denominatus  refolutus , tantum  efficere  debet  diuifus  per  diuifo- 
rem  refolutum  , quantum  quotiens  fecundum  eandem  radicem  pariter  refolutus. 
Ex  haftcnus  explicatis  perfpicuum  remanet,  ne,dum  additionem  numerorum- 
Arithmetici  progreflionis  refpondere  multiplicationi  terminorum progreflionis Geo- 
metrici, vt  fuperius  innujnms;  verum  etiam  fuhtraflionem  diuifioni.  Vt  enim  fub- 
trahendo  4,  ex  7,  relinquuntur  3 , ita  diuifo  BSS,  per  QCJ^fit  C,  in  via  commu- 
ni. Ita  namq;  diuidendo  BSS,  nimirum  128  , cuius  exponens  eft  7,  per  QQ,hoc 
eft  per  1 <5 , cuius  exponens  eft  4,  profilit  numerus  8 , nempe  C , cuius  exponens 
eft  3 , Et  iuxta  Diophantum  , ficut  fubtrahendo  4 , ex  7 , remanent  3 , fic  diuifo 
QQC,  per  QQ,  profilit  C , & ita  de  reliquis. 
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AD  diuifionem  , quod  attiuet ; nihil  amplius  dicendum  remanet , neque  quantum  ad 
figno  ■*■(<  , <jr  — . neque  quantum  ad  potejlatcs  i & quidem  hae  emnciauimus  > ni- 
mirum pius  per  plus  ,fi  diuidatur  emergit  plus  ; dr  fi  minus  diuidatur  per  minus  euentt 
plus  . .Ifjodfi plus  per  minus  diuidatur  proucnit  minus.  Si  deuiq;  minus  per  plus  diui- 
datur , emergit  minus  i £ua  ex  fupra  tam  eftenfis  deduximus  > atq:  etiam  de  Potefiattbus 
fcquentes , pauca  illa  prault  mur.  St  fuerint  quatuar  numere  crc. 

V ideer  nonnulla  paulo  obfcurius  explicajfc;  tn  gratiam  Tjronum  , libet  quadam  aduer-  Ss*?««0 et. 
tere  . Cum  itaq;  fupra  diceremus  radices  natura  , numeroql  fimtles  , duplicandas  , tripli- 
fandas  , <jrc.  /eu  multiplicandas  per  2 > per  3 , &c.  td  inte/hgendum  efi  mxta  Radtcum-o 
numerum . Si  fuerint  dua , multiplicentur  radices  per  i .fi  tres  per  3 , £r  ita  deinceps , Hoc  ""/>  ir./iu 
autem  feri  debet  reducto  numero  tn  quem  ducuntur,  ad  naturam  radicis.  Si  radices  fue-  'tlu' 

rint  quadrata  debet  numerus  2 , vel  3 , vel  4 . &c.  quadrate  multiplicari . Si  radices  fue-  J aaanimi, 
rint  cubica  , debent  cubici  multiplicari  , fn.  pro  vt  fue  loco  de  numeris  fur  dis  egimus.  d^ma  m- 
Infuper  cum  dicebamus  , quando  numerus  irrationalis  addendus  efi  irrationali  commenfu-  l" 
rabili ; oportere  radicem  in  radicem  ducere , & producti  latus  duplicare , mox  addendum  hoc 
tfieadfummam  illorum  numerorum,  fr  numero  emergenti fignuniradicale  pre figendum  efie, 

CP  char  alterem  apponendum  fenfus  efi ; vt  fi  ad  jK  2 o R , addere  fit  opera  prunum  Hi  5 R , 
multiplicentur  inter  fe  , & fiet  100  , cuius  latus  quadratum  efi  10  > huius  duplum  20  , 
addatur  ad  25,  fitmmam  ex  20,  & ^ & fiet  fumma  45  , cui  proponatur  fignum  R 
apponatur  R . erit  fumma  radicum  propofitarum  J*  45  R ; hoc  intelligendum  efi  de  ra- 
dicibus quadratis  . De  numeris  autem  furdis  fuo  loco  egimus  : de  cattris  -uerb  radicunu 
generibus  , alia  efi  obfer nanda  regula , qua  etiam  radicibus  quadratis  inferuit,  & genera- 
lifima  efi , 

Nempe  reperire  oportet  communem  diui forem  per  quem  diuifis  numeris  furdis  addendis  uaiutm  s,. 
i quotientibut  extrahantur  latera  iuxta  radicum  naturam  , cr  hac  in  unam  fummam  coi- 
ligantur ; mox  multiplicetur  in  fe  quadrate,  vel  cubice  &c.  mxta  radicis  conditionem , fir 
produci  um  ducatur  tn  communem  dim forem  ; nam  fi  procludo  numero  fignum  radicalej , 
proponatur  > & eidem  apponatur  charader  pote fiant , habebitur  fumma  quafita , Vt  fi  pro- 
ponantur fuperiores  radices  R 2 o R , & yc  5 R ; communis  diuifor  horum  numerorum 
2 0,  & $ > efi  5>  hic  enim  diuidens  2 o , facil  quotientem  4 , <$•  5 , diuidens  5 , facit  quo- 
tientem  1 > horum  latera  quadrata  2 > & 1 > quorum  fumma  3 , fi  quadrate  multiplicetur 
fiunt  9 : modo  hic  numerus  ducatur  in  5 . communem  diutforcm  , Cr  fiunt  45 ; praponatur 
fignum  raiicale,  & apponatur  charader,  fit  fumma  R 45  R,  vt  prius.  Infupcr  propofita 
fint  R 2 o R 4 5 R,  communis  diuifor  efi  5,  qui  diuidens  20,  facit  quotientem  4 , 

<lr  diuidem  43  , faat  quotientem  9 . Horum  latera  Junt  2 , <jr  3 , quorum  fumma  5 , hu- 
ius quadratum  efi  25,  quo  multiplicato  per  J , communem  diuifor cm , producitur  numerus 
12  J,  cui  prapofito  figno  radtcalt , (fi  appofito  charader  e ,erit  fumma  quafita  R 1 25  R,qu* 

( nam  habetur  alto  modo  fuperius  explicato. 

Si  proponatur  R C 81  R , & Ijt  C iq  R , communis  reperiatur  diuifor , nempe  3 , qui 
diuidens  81  , facit  quotientem  27  , diuidens  24  . facit  quotientem  8 , quorum  latera  cu-  •*  aOumiUu 
hic  a funt  3 > er  2 1 horum  fumma  5 , huius  cubus  efi  1 2 5 , htc  multiplicetur  per  3 , com- 
munem  diutforcm  fient  375  : dicemus  itaqi  ex  R C »4  R , ad  R C 81  R , fieri  R C 375 
R,  (fi  ita  de  caleris , 

JZuod  de  additione  dicimus  , de  J, ubtradione  fuo  modo  intelligendum  efi.  per  primum 
modum  , pro  radicibus  quadratis  , ducantur  ad  tnuicem  , & produdum  latus  duplicetur  > frdi  pt*  txflf 
hoc  fubtrahatur  i fumma  numerorum  fur  dotum  ,dr  refiduo  prapofito  figno  radicali  , & 
appofito  ch tradere  habetur  refiduum  quafitum . Vt  ex  R 45  R,  J obtrahere  fit  opus  R 5 R,  rxnufl.i  «*. 
ducantur  inter  fe  , fiet  numerus  223  , culus  latus  quadratum  efi  13  i hums  duplum  30  , 
fubtrahatur  ex  30,  nimirum  a fumma  ex  43 » & J > & refiduo  20.  prapofito  charactere^ 

R,  dr  pofipofito  R,  fiet  pro 'refiduo  quafito  R 20  R , & na  de  reliquis.  Si  vero  Radices 
fuerint  cubica , vel  alia  alterius  generis,  &c.  obfer  netur  fecundus  modus.  ■ 


Proponatur 
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H*.,a.,aJS-  Troponantur  TpC  135  R.dr  C Iit 615  R, communis diuifior efi  3, qui  diuidens  1 3 5 .facit 
a,  j:ua  culi-  quotienlem  27,  diuidens  6}$  , facit  125,  quorum  Utera  cubtea  fiunt  3 > ($•  5 ; horum 
‘alnrLTtm,'.  Weruallum  j , cubiti-  multiplicetur  >dr  fiet  numerus  8 , multiplicetur  per  5 , communem 
rt, , diuifiorem,  efi  producetur  numerus  40 , cui  prapolito  figno  radie  ah , er  pofipofito  e hara  Here, 

' fies  re  [iduum  qutfitum  19  C 40  A'  , (fi  it.i  de  reliquis . 

guaodt  iit  Cum  diceremus  obferuandam  effc  legem  numerorum  fur  dor  um  , tr  altantes  de  numeris 
urium  ina-  irrationalibus  compofitis , dr  de  radit  ibus  vniuerfahbus , tam  fimpltcibus  > quam  compofitis . 
1, traln  nf-  remifimus  Lectorem  , ad  tr  allatum  nojlrum  de  huiufmodi  numeris , adhibitis  praceptis  fi- 
gnorum 4 ,dr  — , Itaq;  fi  ad  Ri  24  R 4 81  20  R,  addere  deberemus  JJi  6 R 4 !*'  5 R > 
fiet  fumma  ^ 34  ^ ■4  f!i  45  J!  ■ I,cm  ad^t  40  R 4 8" 50  R • addere  debeamus  pt  10 
R — Ve  J R > fit  fumma  ^ 90  JHf  5 ,•  nam  ex  14  1 o R , ad  jj>  40  R , fit  fumma  ffe 
go  R t & ex  — ii  q R , ad  fi-  pt  20  R , fit  dfi  Jk  $ R i etenim  — ad  ofi  > fubtrahitur  , 
Suinattimu  & notatur  maius , efie.  ita  de  reliquis  radicum  generibus  inteUigere  oportet . Eodem  mo- 
fratepta  txfli  ds  fintiendum  e fi  fuo  modo  de  fiub  tractione . Si  fiat  Radices  muter  falci  , eeq;  fimplices  , 
cautor.  C7  ex  Ri  ( 1 2 R ),  dr  Ip  (i  R)  fit  fumma  Ri  ( 2 7 R)  : fiqttidem  communis  diutjor  efi  3 , 
qui  diuidens  1 2 , facit  quottentem  4,  dr  dtuidens  3 , fise  it  quot  lentem  1 , horum  later tui 
quadrata  fiunt  2,  & 1 , quorum  fumma  efi  3 > cuius  quadratum  efi  9 , quod  fi  ducatur  m 
rxttoptoqui-  3 , communem  diuifiorem  , producetur  27  ; itaq-,  fumma  quafita  erit  ut  ( 27  R).  Infuptr 
lUhioamti  ex  & C ( 4°  -5L)  *d  » C ( 135  <Q  )fit  fumma  Ifc  C ( 61%  Sfi:  nam  eom- 

c‘dtJr“  'X}  ‘ munis  diuifior  efi  5 . qui  diuidens  40 , facit  8 , diuidens  autem  1 3 j > facit  2 7 , horum  la- 
tera cubica  funi  2 , flr  3 , quorum  fumma  fc titiet  5 , cubus  efi  125  , ducatur  hic  numerus 
1 2 5 , ia  5 > communem  diuifiorem , efi  fit  625 , dr  ita  erit  quafita  fumma  £!  C ( 6 2 J ^_): 
eadem  arte  procedendum  efi  in  reliquis . 

fjiujeaJ.  .Quod  de  additione  diximus  , fuo  modo  de  fubtrallione  inte/ligendtim  efi.  vt  ex  R ( 2 7 R) 

\ ffi*  fnbtralia  !fe  { 1 2 R)  remanet  81  ( 3 R ):  nam  communis  diuifior  efi  3 1 qui  diuidens  27  » 
facit  q , & diuidens  1 2 , facit  4 , quorum  latera  quadrata  fiunt  3 , (fi  2 , horum  d/Jfieren- 
for.t  iottlh^i-  tia  efi  i , cuius  quadratum  efi  1 , ducatur  in  3 , communem  dtuijorem  , fiet  numi  rus  3 : 
•lj'  itaq;  II 1 ( 3 R ) erit  refiduum  quafitum.  Et  ex  Ri  C ( 750  ) [ubtraUa  Jp  C ( 48  ) 

• fit  refiduum  JpC  ( 161  -Q) : communis  enim  diutfor  efi  6,  qui  diuidens  7 50  > facit  12  J» 
& diuidens  48  , facit  8.  quarum  latera  cubica  fiunt  q,  & 2,  horum  differentia  efi  3 . cu- 
ius cubus  efi  27  , qui  fi  ducatur  in  6 , communem  dtui/orem  , producuntur  162  , drc.  <jr 
ita  de  reliquis  radicum  generibus . 

g uamhiaj!-  Infiuper  fi  radices  e xt nerim  vniuerfiales  compofita  , & commen/urabiles  ,vt  ex  R ( 27 

«m fidnripoi  R)adfy(q8c,i4ioR)fit  fumma  K ( 147  C 4 i»5  R ):  etenim  commu- 

pujxcim<ii-  fis  diutfor  numerorum , qui  afficiuntur  C,  efi  q,  qui  diuidens  27.  facit  9 , & diuidens 
furMtuaru  48  , facit  1 6 , quorum  radices  funt  3,^4,  horum  fumma  efi  7 , cuius  quadratum  49, 
adOuieisph-fi  ducatur  in  3 , communem  diuifiorem  fiet  numerus  147  ■ & erit  numerus  cuborum ; dein- 
de quoad  numeros  radicum ; Communis  dtuifor  efi  j , qui  diuidens  45 , facit  9 , dr  diuidens 
20  , factt  4 , quorum  radices  funt  3 , & 2 , fumma  horum  numerorum  efi  5 . cuius  qua- 
dratum 2 j .fi  ducatur  m j ; communem  diuifiorem  . fit  numerus  radicum  1 2 5 , & • 

ad  fic  .facit  4 ; ab  td  erit  fumma  quafita  ( 147  C dfi  12  J R ) : eodem  pallo  in  re- 
liquis radicum  generibus  , habita  fiemptr  animaduerfione  fignorum  fip  , dr  — . 

.Quod  autem  de  additione  diximus ; facile  potefi  etiam  applicari  fubtrallioni  . adeo  vt 
non  fit  opus  vltcriori  declaratione.  Itaq;  fi  R-  ( 175  Crfc  20  R)  fublrahatur  ex  flt  ( 252 
aimmmiZr  c + 80  R ) . fiet  refiduum  IV  ( q C fi-  20  R j ; dr  ex  vt  C { 1^12  JQ — 320  R)  fub- 

(ahum.  t ralla  R!  C ( 875  IQj—  40  R J .fit  refiduum  li  C ( 7 fQj-  40  R ) : etenim  numerorum 

qui  afficiuntur  communis  diuifior  efi  7 , qui  numerum  1 J 1 2 , metitur  per  2 1 6 , dr  nu- 
merum 875,  metitur  per  12  q;  at  vero  81  C , numeri  216 . efi  6 . vt  numeri  125  .efi  5 > 
hoc  ex  illo  (ubtrallo  remanet  t , cuius  cubus  efi  1 , ducatur  hic  in  7 , communem  dnnfo- 
rem  . dr  producentur  7 communis  diuifior  numerorum  .qui  afficiuntur  R.e/l  5 .qui  nu- 
merum 320  metitur  per  6q,  dr  numerum  40  , metitur  per  8 i at  vero  Bs  C numeri  64  , 
efi  q.  vt  numeri  8 .efi  2 > htc  fi  fubtrahalnr  ex  4 , remanet  numerus  2 * cuius  cubus  efi 
8 1 qui  dullus  in  j , communem  dtuiforem  facit  40  R ; dr  fit  — . cum  ex  — fubtrahatur 
— : ob  id  refiduum  erit  1?  C ( 7 dfi—  40  R)  . Item  ex  Vt  ( 75  C fi-  1 8 R ) fubtracla  IJe 

(48  C fi-  31  R ) remanet  Bi  ( 3 C — 2 R ) . ob  lentati  t praceptis  fignorum  fi* . CT  ' — . 
Caterum  vnufqutfq;  poterit  praceptorum  veritatem  intuert  t reducendo  exempla  numero- 
rum denemsnatorum  ad  numeros  abjolutos.  Adutr- 
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Adaertendum  autem,  quando  loquentes  de  radicibus  vniuer falibus fimplicibusdicebamusmi-  , 
mere:  claudendos  intra  parenthcfim-,  non  reddi  fenfum fer  huiufmodi  tnclufioncm  ,vt  radix  '■ 
fit  extrahendi  consimili  :fed  quod  latus  ,feuradixvnius  tam  fiilicet  numeri , quam  digni-  " 
tatis, loquendo  de  additione  , intelligatur  addtta  Uteri  ait  er  tus , fc  ilice  t tam  numeri,  quam  t, 
dignitatis , fi  nimirum  radix  vniuer falis  ftmf lex, radici  quoq-,  vniuer [ali  fimplici  addi  ‘ 
debet . fuamobrem  fi  ad  ipf  i 8C)  addere  deberemus  Vt(9C)fitVi(  i 8 C'  9 C ) cuius  t 
fenfus  efi , vt  radix  tam  numeri  , quam  dignitatis  tpfius  9 C,  addita  fit  ipfius  1 8 C,  ra- 
dici, tam  numeri , quam  dignitatis-, Ad  18  C .fiquidem  non  addimus  9 C , nam  fieret  fum- 
ma  27  C,  neque  ad  p 18  C,  addimus  p 9 C , fed  ad  p ( 18  C ) addimus  p ( 9 C ) hoc 
efi  enim  addere  radicem  vniuer falem,  fine  ligatam  ad  ligaram;  neq\  efi  fenfus, vt  fumma 
fit  latus  illius  compojitt . JOjtod  per  analyfin  in  numeres  ab  folatos  perfpicuum  fiet.  Sit  opus  1 
ad  p ( 18  C ) addere  p ( 8 R ):fit  1 Ji , pretium  2 , ergo  C , erit  8,  quamobrem  18  C,  'r 
valebunt  144 . huius  autem  Va  efi  1 2 i tnfuper  8 R,  valebunt  16,  cuius  51  efi  4;  at  vero 
ex  1 2 , & 4 >fit  ltaq,  fi  ex  Ije  ( i8cjdrn,(&R)  dicamus  fieri  5?  ( 1 8 C f 8 R); 


fenfus  crit,vt  latera  illarum  radicum  vniuer  folium , intclligantur  in  vnam  fummam  coile- 
dia , non  quod  fumma  illarum  radicum  ,fit  radix  ilints  compofiti  ex  1 8 C , & 8 R , liqui- 
dem  radix  hac  effiet  p x 60  : confiat  autem  ex  additione  illarum  radicum  vniuerftliuuLj 
fimplicium, nempe  12  ,& 4 , non fieri  p 160,  fcd  1 6 -,  Si  quis  autem  ad  cuitandam aqui- 
uoc  at  tonem , vti  vellet  commatibus  fuis  debitis  locis , opportune  ageret : ita  vt  hoc  modo  firi- 
batur  fuperius  exemplum  p ( 1 8 C,  f,  8 R ):dr  ita  de  reliquis  exemplis  intelligcndumcfl. 

Si  vero  Ip  c 1 2 8 R)  addere  deberemus  ad  Ii  fj  2 R ) : certe  fumpns  radicibus 

ifiis , t unquam  vniuer/alibus  , flue  ligans  compofitts , fiet fumma  p ( 2 7 18R.J  Hoc 

autem  innotefeet  refolutione  horum  numerorum  in  numeros  abfolutos : nam  fi  fnpponamus  x R, 
fretinmeffci,  ergo  trium  quadratorum  pretium  erit  12 , dr  duarum  radicum  pretium  erit 
4,  ob  id  3 valebunt  1 6,  quamobrem  p ( 3 2 R)  valebit  4.  At  vero  eodem 

radicis  pretio  extjlente  2 , certe  1 2 valebunt  4 8 , & 8 R , valebunt  t 6 , horum  fumma 

efi  6 4 , proinde  1 2 ■JSJJ’  8 R , valebunt  6 4 , huius  radix  quadrata  efi  8 . Itaque  p ( 1 2 
8R)  valebit  8 ; At  ji  4 , valor  ipfius  P ( 3 2 R ) addatur  ad  8,  valoremipfiusSp. 

(1  2 JOJ  8 R)  fit  1 2,  quantum  fune  efi  pretium  ipfius  It  (2  7JZJ  18  R)t  Nam  2 7 
valebunt  1 o8>  & 1 8 R , valebunt  3 6,  at  vero  ex  1 08, & 7,  6,  fit  numerus  1 4 4 , culus 
radix  quadrata  efi  1 2,  itaq,  pretium  ipfiusradicis  ligata  Pfi  7«SJ_t  1 8 R)erit  1 2 - 

Adfigna  quod  fpeclat , aduerte  propofitiones  a nobis  indefinitas  prolatas  i Si  ma-  c“  '"'•‘"m 

vis  illas  ad  (pedales  numeros  exprefsi  coarclare  , ne  dicas  fi  fint  duo  numeri  &c- 
Sed  fi  fint  duo  quidam  numeri  fc.  ita  > ne  dicas  duorum  numerorum ; fed  duorum  maifir  4 . 
quorundam  numerorum  differentia  efc.  Nota  igitur  fi  placet  , ac  diligenter  aduerte 
propofitionem  illam  (uprapofit.tm-.  St  fint  duo  numeri  inaqualcsdrc.  tntelligendam  efie  ,cum 
numerus  minor  e duobus  differentibus , confertur  , cum  pane  numeri  diutfi , ita  vt  nume- 
rus fit  minor  parte , Aliequin  ,fic  erit  enum  ianda . Si  fint  duo  quidam  numeri  inaquales , quo- 
rum differentia, numero  diutfio  addi  debear,  idem  efi  de  minore , ex  duobus  different  ibus, minuere 
partem,  qua  efi  minor  ipfo  numero , ffr  differentiam  detrahere  ab  aggregato  ex  alia  parte , 
dr  numero  maiori  dre,  ac  efi  differentiam  illorum  numerorum  addere  ad  numerum  diuifum . 

yt  fi fit  60  40  , cui  addere  oporteat  92  — 5 o , idem  efi  addere  91  ad  60,  & ex  ag-  *?”“*!’  4fi 

gregato  152 . fubtrahere  10,  differentiam . qua  50  > fuperat  40 , vt  remaneat  142,  ac  ad- 
dere  42  > differentiam  inter  92,  dr  50,  ad  100,  aggregatum  ex  60  dr  40 . 

Ita  propofino  altera  i Si  fuerit  numerus  quijptam  vtcunque  diuifus  (yt,  intelligi  debet 
cum  minor  e duobus  differentibus  confertur  cum  parte  numeri  diuifi,  qua  fit  maior  ipfo  nu- 
mero, vt  cum  ad  60  40  addere  debeamus  32  — 15  ,fit  enim  9 2 ift  25 . 

Ahoquin  fi  pars  fuerit  miner, fic  enum  iabitur . Si  fuerit  numerus  qui  f piam  1 tcnnqi  di- 
vi Ius  , <y  ei  adlatur  numerorum  quorundam  differentia , fumma  aqualis  erit  aggregato , ex  nu- 
mero maiori  e duobus  differentibus , ex  altera  parte  numeri  diuifi,  multatus  differentia  in- 
ter panem  alleram  numeri  diuifi , Cr  minorem  e duobus  differentibus , 

yt  fi  fit  60  + 40,  cui  addi  debeat  92  — jo  ,vt  fiat  152  — 10, vel  60  4*  40 , cui  ad- 
di debtat  92  — 70  . Vt  fiat  152  _ 30.  Vel  40  60  , cui  addi  debeat  92  — 70;  yt 


fiat\  132  — 10.  Hinc  ad  huc  tamen  tnotefeit  pracepti  verita 1 . 

Ad  fubtraclionem , quod  attinet . Plures  ctfus  attulimus , vt  eum  ex  60  10,  fubtra- 

hi  debet  40  — 7,  vt  remaneat  >J-  20  •>$<  17,  eum  nempe  numerus  minor  e duobus  diffi- 
di. renuas 
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jtfititirym-  gentibus,  aufertur  cum  parte  muneri  dimfi  > itant  pars , fit  maior  numero , fi  numtru:  ma- 
, ai  «r  i eluebas  differentibus  confertur,  cum  parte  numen  dtmfi,  itant  etiam  pars  fit  numero 

T‘L",r>,  mMr- 

auiuar  ’%rw  Alioquin  in  alijs  cafib»s , fas  debent  enuntiationes  effrenari  quas  inda/lria  Lalleris  pfr 

«}• . linquimus , £xfs  tamen , quod  intenditur  .confirmabitur  , 

(ot  ao.v,  10.  Vnde propofitm  illa.  St  duo  numeri  vtcunque  . iiuifi fuerint  fic.  inlelhgenda  efi  quam 
lafliwu T do  terminus  affcltus  figno  4*  fuerit  minor,  eo,  qui  eodem  afficitur  figno  , a quo  fieri  debet 
fufniHidUIe,  fubtraclio.  Alioquin  alner  enuncianda  erit.  Vt  fi  ex  6es  4“  48  , fubtrabi  debet  10  •{• 
61 ; remanet  enim  50  — 61 ; nam  4 a 4 (obtrahitur,  (fi  remvtet  termino  (aperior! 
txifitnte  maiori , alias  remanet  — . Alia  igitur  enuntiabitur  propofitie , huic  eou.7nutaa.71. 
confient  anca  > ex  qua  intediges  recte  operationem  mfiitui  auferendo  partes  ; a partibus . 
Ad  rertmiontm  fignorumsfefi  — quod  (pellat.  Propof,  illa'.  Si  fuerint  duo  numeri  vlt. 
/Of.ao.v.ja.  eunqi  diuifi i atq;  adeo  intercedat /igno  4+  (fic.  intelligcndx  efi  cum  terminus  fubirahcn- 
ixflitoriur  dus , fittrtt  minor  eo,  a quo  fieri  debet  fubtraclio  , (fi  vterq;  x fatur  figno  4* . Alioquin _« 
d‘~  fi  terminus  fubtrahtndus  fuerit  maior,  aliter  enuntiabitur . Vt  fi  ex  60  4*  48  > fubduci 
ajun  i. . lofifp  61 . Fit  refiduum  5 o — 14;  Hoc  entm  cuiairruuu  . fuam  habet  confinia- 

neam  enunciationem  i vt  condat:  Vde  innotefett  retinendum  effe  fi  anum  4*  fupenori  ter- 
mino txifiente  maiori > alioquin  remanere — . Sic  tttam , fi propofitio illa;  St  dux  fiat  dtf- 
M-ao.p.}!.  ferentia  fic.  intellegi  debet  vt  dixtmut  fic. 

Deniq;  Illa . Si  fuerit  numerus  vtcunqi  diuifus  , (fi  duo  numeri  differentes  (fic.  intetlii 
fsufrad'uHr.  gtndx  efi , cum  refiduum  fubtraht  debetacompofitoefic.  Alioquin  fuam  habet  dtuerfam  enun- 
1»  qupton-  cianonem  , vt  fi  ex  40  — 7 , auferri  debeat  20  4*  ■ o 1 remanet  e nim  20  — 17  i ergo 
“ifaJdinrm  fummxtim,  vt  hac  proferantur  -,  efi  primo  pro  Additione . 

«/*»*•  /«ff- 

omnia.  tfo  4*  4O  60  — 40  60  4*  49  fio  4*  49 

92  4*  50  92  — 30  92  — 30  92  — 50 

1514*9°  IJ2 — 7°  152  4*  !5° — 10 

fit  t enim  terminus  addendus  afficitur  eodem  figno  , quo  is  , cui  fit  addito  > vel  diuerfo  t 
Si  primum  > vel  figno  4*  vel  — vlerque  efi  affectus . St  fecundum  vel  addendus  afficitur 
— , & tt  cui  fieri  debet  additio  ifa  aut  contra  , (fi  vtroq,  modo  vel  addendus  efi  minor  , 
vel  maior , eo  cui  debet  addi  fic, 

Pro  fubtrachont . 

lina  Iu  fut-  ?°4**S  «0—24  80  4*  19  90  — ■ 29  8q4*2°  119  4*29 

frattum.  20  4*  >9  20 — 15  3°  4*  25  5° — 39  4®  — 19  42  — 2j 

40  4*  IJ  40—9  50—  j 4o4**o  324.39  68  — 45 

Aut  vterq ; terminus  afficitur  eodem , aut  diuerfo  figno . Si  primum  vel  4*  vel  — ; At 
Vtroq;  modo,  vel  fiibtrthcndns  efi  minor  , vel  maior  eo  , a quo  fit  fubtralho.  SI  diuerfo 
ve!  4»,  efi  fiupra,  vel  infra.  Vtroq;  modo  vel  fubtrahendus  efi  minor , vel  maior  &c.  fed 
cie  hoefignorum  Algor ithmo , G eometncc  in  fpeeiofia,differemus,  pracepta  qua  dcmonfirabimas. 

APPENDIX , 

TAm  ctf?  nimium  fuperius  > de  radicibus  Tniucrfalibus  (implicibus  > egerimus  j tamen 
argumenti  quidem  amplitudo  nos  ad  iterum  eadem  de  re  fcribcndum  compellit  ; Non- 
me  'ater  ab  Euripide  ee&e  vfurnatum  illud  fuifie. 

HaiSt;; . o-5 TpS;  aVJpoc  i 5Vri{  tr  /Spir^n 
aroNtOiif  Aoyouf  oTc'(  ti  cvnifivUv  xaAw;. 

Non  lempet  tamen  res  de  qua  delentur  , fermonis  breuiratem  permittit  i plcrumqi  cum  tot 
implicata  fic  difficultatibus,  vt  paucis  peliringi  minime  patiatur . 

Primum  tamen  in  gratiam  fupradi&orum  mihi  IcCtor  eft  admonendus  > vt  nomine  lateris 
cum  i nobis  nulla  adiuu&a  denominatione  prolatum  illud  fuerit,  femper  latus  quadratum- 

intclligat . 
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intcIHgat , vt  initio  » cum  fcribitur  92  nullo  chara&crc  appofito,  quadratam  radicem  , mtelli- 
gcndam  eflc  notauimus . 

Iuuabit  infuper  aduertcre  fuperius  i nobis  demonftrationes  allatas , fuiflc  ad  operationes  per* 
fidendas  * cum  fermo  fuerit  dc  radicibus  vniucrfalibus  ouadratis  numerorum  dignitatis  aliquo 
genere  attedorum  ; fiue  inter  eas,  exerceri  debeat  additio  , rei  fubtradio  ; fiue  multiplicatio  , 
vel  diuilio.  Idq;  non  inconfulto  fadom  i nobis  fuit , quoniam  hunc  in  modum  , facilius  h*c 
percipi  pofle  cxifiimauimus . Et  quidem  tradidimus  generalem  methodum , additionis , & fub- 
tradioms ; fcd  radicibus  quadratis  tantum  applicatam . 

Omnia  tamen  aptari  commode  pofliint radicibus  cuiufcunq;  generis  . Itaq;  fi  primum_, 
quod  attulimus  Lemma  , ad  Arithmeticam  dcmonltrationcm  dc  Addjtionc  tractantes , ad  cu- 
bias radices  transferre  velimus  ; fic  enunciabitur. 


LEMMA, 

SIVIT  duo  numeri  A,  2,  aui  multiplicati  per  C,  producant  E,  G , ipforum 
autem  A , (djf  2,  latera  cubica  fint  /- , Ai , quorum  aggregatum  fit  D i latera 
autem  cubica  ipforum  E,  G . Sint  F , H,  /juorum  aggregatum  fit  1.  Cuius  cu- 
bus fit  X;  at  cubus  ex  D,  fit  T . Oflendendum  eft  effe.  ut  C ; ad  unum  , /te-. 
X,adT. 


Nemine  Ute- 
rit , *i>f eluti 
prolati  inttU 
ligtndum  tfi 
latus  quadra- 
tum. 

C ner  ale  preu 
ceptu  traditi 
ejl , ftd  qua- 
draris radici- 
tus tdtum  ap- 
plicatu facili - 
taris  gratia  . 
Hic  ad  alsecJ 
radie  £ genera 
quomodo  tra- 
sfrtr.du  ofli- 
di  fur , 


A <4 

L 4 

E j ii 
F 8 


D \6 

C 8 
Ij» 

X 3 2788 
T-fopi 


B 1728 
Mi  2 

G138S4 
H 2 4 


Quandoquidem  C , multiplicans 
A . & B ; fecit  E > & G > erit  a , vc 
A , ad  B > ita  E > ad  G > & proinde 
vt  L>  ad  M>  ita  F.ad  H,b,&  com- 
ponendo vtc.L  plus  M,  hoc  eft  Di  ad 
M.  ita  F.  plus  H , hoc  eft  I , ad  H; 

& permutando  <<  > vt  D , ad  I > ita_, 

M . ad  H.  ieu  L , ad  F.  At  vero  A> 
ad  E» triplicatam  habet  e, rationem, 
cius  quim  habet  L . ad  F , ergo  A > 
ad  E,  etiam  habebit  f triplicatam  rationem,  eius,  qu*  eft  D,  ad  Ij  At  veri  A,  ad  E,  eft  g, 
vt  vnum  ad  C,  ergo  vnum  ad  C,  habebit  h,  triplicaram  rationem  cius  qui  cfi  D,i  ad  I;  Sed 
T,  ad  X,  habet  i , triplicatam  rationem  cius  qui  eft  D,  ad  I , eft  cmm  T,  cubus  piius  D,& 

X,  cubus  iplius  I;  ergo  T,  ad  X,  habebit  k , rationem,  quam  habet  vnum  , ad  Ci  atq;  adeo 

conuertcndo  1 , vt  C , ad  vnum , ita  erit  X , ad  T . 

Sed  ad  vniucrfalem  formam  redactum  fic  enunciabitur. 

SI  duo  numeri  per  quendam  numerum  multiplicati  , duos  numeros  effecerint , 
patefias  aggregati,  ex  lateribus  ifiorum  numerorum,  ad  pote  flatem  aggregati , 
ex  lateribus  illorum,  rationem  habebit,  ut  numerus  multiplicans  ad  unum  . 
lntelhge  autem  de  aggregato  Uterum , qua  ab  illa  potefiate  denominantur. 


a IJ.  feptimi. 

b.«r  Vcmtn- 

tis . 

C.  Schol.prep . 
11  .feptimi. 
d.  ij.ftptimi* 
C.  1 1 . Oiiaui. 
(.  Lemma  14. 
ft primi. 
g .ex  definitio- 
ne multiplica- 
tionis. 
h .Ijtmm 
feptimi , 
i.  ii .Oelaui. 
y. lemma  14, 
feptimi. 

].  Sebol.  i*. 
feptimi . 

Idem  ad  gt- 
ntraJem  for- 
mamrtdaili. 


H. 


Non  diflimilitei  'ratiocinandum  eft  , de  fecundi  huius  lemmatis  parte  , 8c  de  Lemmate  fe- 
cundo , atqi  demum  de  Theoremate  ipfo  &c. 

Quod  autem  de  additione  diximus,  dc  fubtraSione  fuomodo  intelligendumetit;  Atq;  ideo. 
Lemma  illud,  ad  radices  cubicas  facile  transferri  poterit,  vt. 


SINT  duo  numen  A,@r  B , quorum  Utera  cubica  fint  S.  Horum 

autem  differentia  fit  I,  (fffe. 

Diuifis  autem  A,  '£,  per  K,  tffic. 


H/L 


Dc 
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De  frafUonibus , fiue  minutijs  numerorum  denominatorum, 
ac  de  earundem  Algorithmo , 

c a p y t /r, 


C ferstients 
tteurrentts  in 
fr nili  ossibus 
KMtn.  rorum — > 
At  jus  nuntia- 
rum . 

poclo  nu- 

tntrtnTHT  fru- 
itiones nume- 
rorum At  nomi 
natorum . 


O pcrationtt 
fraihomi,  tjtu 

TruUiMum 


tot. 


jiUrrtsintie- 
tns  MTKJHOOJ 
numeret  , itu 
quo  tenfifint . 
Duris  duobus 
tmmeris  notu 
frimts  inter  ft 
mu>.tmum  te 
rum  txhibtrt 
men jurem. 


Superior  do - 
ilnnn  detin- 
eatur txtplo . 


Operatio  nl  - 
brtuintioi.is 
fre/ho  .u  tojft 
turum  eflti v— 

ditnr. 


NVmeri  quoq;  denominati  fuas  habent  fra&ionesfiuc»  minutias,  quemadmo. 
dum  > & vulgares  ; de  his  hccc  agendum  fupercft  : circa  quas  tere  cxdtm- 
operationes  occurrunt , quae  circa  fractiones  numerorum  vulgarium  ; ad- 
ditis prxeeptis  numerorum  integrorum  denominatorum,  de  quibus  jam  fupirius 
egimus , quantum  nimirum  ad  cbaradleres  ipfos,  & quoad  ligna  •4*,  Sc  — fpeitat , 
Numerantur  autem  hoc  modo,  cxcmplj  gratia  -fiV,  fignificat  duodecim  vnitares 
diuifasefle  per  quindecim  radices;  St  — t denotat  decem  , & odio  radices  diuifas 
efle  , per  quinquaginta;  '*  “ c,\l'  , fignificat  numerum  12  QC  4 10  Q.Q.,  drui- 

fum  efle  per  7 Q_;  prxterea  'jrrt  , fignificat  hunc  numerum  20 C •$*  16  H , jliui- 
fum  efle  per  J Q >£  3 R,  & ita  de  reliquis,  & prqnunciantur  luo  modo&c. 

Harum  autem  fradtionum  operationes  ha:  funt,  Abbreuiatio  , tam  numerorum  , 
quam  characterum,  Kedudiio  ad  eundem  deno  minatorem , it  praterea  Additio,  Sub- 
tradlio,  Multiplicatio,  & Diuifio. 

Abbreuiatio  fractionum  , quoad  numeros  fit  non  diflimili  modo  , ac  fit  in  minu. 
tijs  vulgaribus , vt  fra&io  ifta  7^  quoad  numeros  , ad  hanc  reuocatur  fi?  ; Sc  hac 
ad  nane  7*A  , & ita  de  reliquis . Ita  quoq;  ’ ^ ' ‘ ' ad  hanc  ' ° ‘ t- ; vel 
‘.uJSi  % ad  hanc  reuocabitur ! *yc " * S 

Huius  autem  abbreuiationis  ars  , quoad  numeros  in  hoc  confidit ; nempd  in  in- 
uentionc  maxima:  communis  menfuri:  idq;  fit  eo  modo,  quo  fieri  dcmonftratur  jo 
Elemenris , 

Datis  enim  duobus  numeris  non  primis  inter  fe  , ipforum  oportet  maximam  ex- 
hibere menfuram.  Subtrahatur  minor  ex  maiori , quoties  fieri  poteft , & numerus 
reliquus  fubtrahatur  ex  minori , St  ita  deinceps , minor  femper  ex  maiori  lubtraha- 
tur  alterna  detra itione , quoad  in  numerum  pcrueniatpr , qui  procedentem  metia- 
tur; etenim  fi  ad  vnitatem  pcruenirctur, numeri  propofiti  eflent  inter  fe  primi  con- 
tra hypothefim.  Modo  reperiatur  maxima  communis  menfura  Numeratoris, & De- 
nominatoris  arte  iam  didta,  & fadtum  erit,  quod  oportet.  Subtrahatur  a Dcnomi- 
natore  Numerator, quoties  fieri  poteft,  & fi  quifpiam  relinquitur  numerus, hic  fub- 
trahatur a numeratore,  & fi  rurfus  quifpiam  relinquitur, hic  fubtrahatur  ab  ipfo  re- 
(iduo  , & ita  deinceps  donec  perucniatur  ad  numerum  , qui  nihil  in  fubtraitionej 
ipfa  relinquat , fcd  refiduum  numerum  metiatur  : hic  erit  maxima  communis  men- 
funu. 

Sint  numeri  A B,C  D,  fubtrahatur  C D.ex  A B, 

relinquatur  E B:  hic  fubtrahatur  ex  CD,  & remaneat  B 

F D , communis  maxima  menfura  duorum  AB,C  C F...D 

D. 

Sit  fra&io  -fi-:  fubtrahatut  8,  quoties  fieri  poteft , nempi  bis  ex  22,  remanebunt 
d, quibus  fubrradtisab  8,  remanent  2 :itaq;  dicemus  2 , efle  maximam  communem 
menfuram  ; ac  proinde  diuifis  8 , & 2 2 , per  2 , fient  quotientes  4 , St  1 1 , Quotiens 
autem  numeratoris  fit  numerator , St  denominatoris , denominator:  hxc  emerget 
fradlio  illi  xqualis  fi . Modus  hic  habetur  apud  Euclidem  lib.  7.  prop,  2.  & modus, 
quo  inueniri  poflit  maxima  menfura  trium  , aut  plurium  numerorum  , colligitur  ex 
prop.  3.  eiufdem  libri : quod  autem  ope  fubtradiionis  facimus , idem  diuifionis  be- 
neficio confequimur. 

Demonftratio  facilis  eft  , ad  numeros  enim  quod  attinet , Cum  minutia?  propofi- 
tx  numeri  per  eundem  numerum  diuidantur  , nimirum  per  maximam  coium  com- 
munem menfuram  , eadem  erit  proportio  inter  quotientes , qux  inter  numnos  dj. 
diuifos.  C«ffl 
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Chm  ergo  per  eundem  numerum  inftituatur  diuifio  dum  fit  abbreuiatio  , ob  14 
erit  eadem  proponio ; quamobrem  illa:  fradtiones  erunt  «quales  i quandoquidem 
fi  fint  dua:  minutia:  quarum  denominatores , eandem  habeant  rationem  ad  nume- 
ratores funt  inter  fe  «quales,  cum  eandem  habeant  proportionem  ad  vnitatem, 

Hatc  autem  abbreuiatio fic  odenditur  . Sintnnmeri  A,B,non  primi  inter  fc  (fi 
namq;  primi  effent,  vtique  minutia  A B>  eflet  in  minimis  terminis  conditura,  neq; 
ad  minores  poflet  reuocanj  firq;  eorum  maxima  communis  menfura  C > qui  qui- 
dem metiatur  A , per  D,&B,per  E . JDicoiam  minutiam 
D E > cuius  cft  numerator  D , Si  denominator  E , effio  A «8  Dj 

jequalcm  data  minutia  A R , atqun  minimis  terminis  effie  

condituram  . Cum  enim  C,  metiatur  A > per  D • & B per  B 2q.  E4 

E;  producentur ‘quidem  A,  B,  ex  C,in  D,&  E:  quamo- 
brem , vt  A , ad  B , ita  erit11  D,adE;  atque  adeo  minu-  C 6 

(iae  A B , D E , erunt  inter  fe  «quales  i cum  illa  minutia ,-  qua- 
rum numeratores  , ad  denominatores  eandem  habent  proporrionem,  fint  inter  fo 
aquales,  vt  alibi  odendimus.  Quia  autem  C , maxima  menfura  numerorum  A.B, 
metitur  ipfos  per  D,E,  erunt  proinde  ex  Corollario  prop:  35.  |ib.  7.D,  E, minimi  in-, 
proportione  A , ad  B , quod  propofirum  erat . 

Abbreuiatio  characterum  fit  detrahendo  exponentes  minoris  charafteris  , ab 
aliorum  charaCferum  exponentibus  ;&  reliquis  numeris  tribuendo  proprios  charaCte- 
rcs.  Exempli  gratia.hsc  fradtio-VsV,  t |1QC  modo  abbreuiabitur.  Primd  quod  ad  nume-  ^ 
ros  attinet ; reuocabitur  ad  hanc  'r , vt  patet  ex  praceptis  traditis.  Quod  ad  charadteres ,, 
fpeCtat Subtrahatur  1,  exponens  charcdteris  Q,  numeratoris  a 4, exponente  chara-  funm  /«/. 
Cleris  QjQ__,  denominatoris  , & refiduo  2 , tribuatur  charaCter  Q,  tanquanu. 
proprio  exponenti,  quo  affici  denominatorem  pronunciabimus;  ita  vt  fraitio  fit — 

Ita  -77^— ad  hanc  reuocabitur -J-^iSchzc  > reuocabitur  ad  hanc  ;& 

itadcfingulis;  quo  fit,  vt  numerus  minoris  charaClcris  fiat  in  hac  abbreuiatione  ab- 
folutus  . Infupcr  fradtionem  , in  qua  extat  numerus abiolutus  nonpofle  abbreuiari, 
quo  ad  charaCtcres , ex  haClenus  explicatis  perfpieuum  cd . Vt  hac  fraftio  » 

non potcd abbreuiari,  quoad  charadteres;  licet  quoad  numeros  nihil  prohibeat:  ob 
jd  ipfa  ad  hanc  reuocabitur  —7-77 — . At  veto  fractio  ida  , quoad  charadteres 
reducetur  ad  hanc  in  via  communi,  & iuxta  Diophantum  ad 

Supponamus  1 R, pretium  effe  2: ob  id fraCtio  illa  — 1 , valebit  jjr  i atque  adeo  fi  ci.,k,r,< 
reducaturad  -~,cum  hic  valeat  rr.feu,— . , qua:  cqualis  cd  priori  tractioni 
bene  fe  habebit  reductio : fuppofito,  quod  characteris  QC , exponens  fittf.vtin  via 
communi.  Si  vero  iuxta  Diophantum  fupponamus  illius  charaCteris  QC,  exponen- 
tem effe  f ; dum  radix  ed  2 .quadratocubuserit  3 2 ; atque  adc6  illa  li.ictiopp-a,  va- 
lebit T^-dumque  reducitur  ad  7%,  hzc  cum  valeat  Si  hic  fraClio  fit  aqualis  ilfi 
777ibene  etiam  fe  habebit  operatio  reduCtionis.  Quod  fiper  QC,  intclligamus  CC, 
iuxta  Diophantum,  eadem ,redu&io  continget , ac  fupta  iuxta  communem  vianu» 

Cztcrum  quoad  numeros  nequit  fieri  reduCtio , 

Haec  autem  77-’ , reducetur  ad  hanc  ~-t , fi  exponens  QC , fit  6,  feu  fextum  fortia-  zntUtiMt 
tur  locum  inter  dignitates  &c.  & hoc  quo  ad  redudtionem charaCtcrum : quo  ad  nu- 
meros  reducetur  ad  hanc  7^-,  vel  ad  hanc  eandem,  fi  cumDiophanto  per  QC.in-  fllM“  “t,m 
telligamusCC;  velfiintelligatur  QC,  iuxta  Diophantum  quintum  haherc  locunu:  /“*’' 
reducetur  ad  hanc  ,-4.  Hzc  autem  reducetur  ad  hanc-*  vclfuo  mo- 

do iuxta  Diophantum . 

Abbreuiationis  charaCterum  demonfiratio,  ita  fe  habet.  Cum  ida  depreffio  fiat  »«■» 
per  eundem  exponentem.ita  nimirum,  vt  eadem  didantia  fit  inter  charadteres  ad  quos 
fadtaedredudtio,  qui  inter  charadteres  initio  propofitos;  eadem  erit  proportio  inter  AZm. 
redudios , qui  inter  propofitos . Itaq,-  fi  hic  proponatur  fractio  ^-4 , ad  hanc  reuoca- 
bitur «iuxta  Diophantum,  & erunt  inter  fc  iqualcs,  qui  ratio  ed  cniintf  C.ad  ■ 1 
QC  eadem  cd  1 , ad  2 Q^ factum  enim  fub  6 C , & 2 Q,  iqualc  cd fadto  fub  r 2 
QC , & r . 

Rurfus  ad  magis  declarandam,  & clarius  illudrandam  fuperiorem  dodtrinam , fup- 
ponamus  > _R  pretium  effe  2 , ergo  77^,  erit  idem  quod  — infupcr  hoc  idem  erit  nor  rietfrir.i  ■ 


iluiui  tttra- 
ftOttii  dttKetU 
fkatio  . 

*Q 
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quod?  : condat  autem  hanc  /radtioncm  fieri,  fi  illa  ad  minimos  terminos  re- 
woccrur . 

Quo  vero  pafto  reduCtio  illarum  fraCtionum  ad  eundem  denominatorem , fiat , ape- 
riamus. Multiplicentur  numeratores,  in  denominatores  per  crucem,  denominato- 
res  autem  inter  fe , quemadmodum  fit  in  minutijs  vulgaribus . Exempli  gratia  '-i  , & 
, fi  ad  eundem  denominatorem  fit  opus  reducere ; fiat  multiplicatio , vt  hic  appa- 
ret; Se liccundum communem  viam  reducetur  ad  illas - 
Diophantum  ad  has  z-  > Sc  -rfirre-  • 

Deraonftratio  ita  [e  habet:  Quoniam  idem  numerus 
7 Q^C , multiplicans  duos  4 R , & 5 Qj  producit  nu- 
meros a 8 CC,&  3 SQ.QC;  eadem  erit  ‘ proportio 
2 8 CC.ad  3 5>QC,qui4R,  ad  j Qj  & ideo  xqua- 
lescruntfraitiones  ~ ,& - ,-&na  dc  alijs  tra- 
ctionibus intelligendum  ell , 

Demon  liratur  enim  in  Elementis. 

Si  numerus  duos  numeros  multiplicans  feceris  aliquot, 
geniti  ex  i (fis  conflem  habebunt  rationem , quam  multi- 
plicati , 

Si  numerus  integer,  & fra&io  reduci  debeant  ad 
eandem  denominationem:  numero  integro,  tanquam 
numeratori  fupponatur  vnitas,  tanquam  denomina- 
tor ;&  procedatur  vt  prius.  Exempli  gratia  10,  Scf~,  reducere  debeamus  ad  eun- 
dem denominatorem  ,-  flabit  hoc  modo  V & reducetur  ad  has 


JLLL..&  — LLi_i 
<11  ifl  % 1 

- i at  iuxta.. 

<5  C 

70P 

1 8CC 

3 oQC 

35QS.C 

3 5QQC 

1 8 BSS 

j 0 SS 

,-Vs.  hoceft  ro.Sc-n^ . 

, At  fi  firaaio adhatreat  integris , priiis  reducendi  funt  integri  ad  fnuftioncm  ipfami 
deinde  procedendum,  vt  prius.  ReduCtio  ad  fractionem  fiet,  fi  multiplicentur  inte- 
imuirii.  gri  per  denominatorem  fractionis  : atque  productus  numerus  addatur  numeratori. 

Exempli  gratia  reducere  debeamus,  ita  vt  fiac  idem  denominator 

vtriuique  ipiorum : ducatur  1 QC,  in  6 C , vt  fiat  produCtum  6 QC  C,  & erunt  ffa- 
Diones  -t“*J  *■  ,&  fq , reducenda  ad  eandem  denominationem,  v:  priiis.  Quatuor 
frathmtt , autem extant circa fraCtioncs  illas,  operationes,-  quemadmodum  circa  numeros  fra- 
ctos vulgares  contingunt, 


S C Ii  O L 1 0 N. 

AO entes  de  numeratione  fruitionum  denominatorum  ,fuperius  dicebamus  Jignificare, 

duodecim  vnitates  ,dtut fas  efjc  per  quindecim  Radices ; , Jignificare  , decentj 

jjfninfi"  droSo  Radices  elini fas  effe per  jo,-  ha porri Jigntficationes  melius  percipientur,  fi  in  numeres 
choKum  da*  abfolutos  aliquas  frafltones  repi  luimus  , Sit  frtclio  : per  hmc  firattiontm  figni* 
Urin»,  fiamus  2 7 o , vnitates  diuifas  effe  per  quindecim  Radices.  Si  1 Rt pretium (it  3,  ergo  1 5 >R 
valebunt  45,^270  » fi  di  ut  datur  per  4 5 * fit  quotiens  6 ; quamobrem  illius  fr  aci  tonis 
771;  > valor  erit  6:  ita  quoq; fi (it fr  nefio  ~r  >figntjicat  viginti  Radices  diutfas  ejje  per  1 o;  fi  ig*“ 
tur  1 R>  pretium /it  $ , proinde  20  R , valebunt  60 , quamobrem  fi  6 o»  diutdantnr  per  1 o> 
fit  quotiens  6}  ob  td tfiius  fraUionts  valor  erit  6 « 

Additio  Fraftionum  Denominatarum. 


OPERATIO  PRIMA, 


Xiinuti*  *d~ 

Jet.ddfVei  iit 
tinfdttri  , til 
diunf  'a  de  fi— 
piicMtienet . 

Qiair.de  ba- 
let Jtmiltm  de 
■io minamus , 


Minuriat addend^,  vel  funt  eiufdem  denominationis, vel  diuerfx . Si  eiufdcnu. 

colligantur  numeratores  in  eandem  fummam , & intcrieCta  linea  feribatur  de- 
nominator,-quem  communem  habent  coIIcCti  numeratores : fi  fint  fraCtiones  illa-  r, , 
&rrs  fietfumma  rf.  Item ,t * & ^ fi« fiunnu ! fr^- mfupcr  —aa.  & ,:.‘;rd-i,fict 
fumma,'  'iVil'"*-, 

At 
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At  verb  fi  denomioatorcs  non  fuerint  omnino  fimiles  , minuti*  multiplicentur  per  gw«  /w 
crucem,  produdique  numeri  colligantur,  vt  fiat  numerator  fradionisquadit*.  Dem-  a™»'»*»- 


non  differt  ab  additione  vulgarium  minutiarum , habita ifemper  ratione  fignorum  & Z‘" 

— & charaCteruni  potcft.mim , 

Lubet  exemplum  aliquod  in  numeros  abfolutos  refolucre  ad  hanc  operationerau 
magis  illuftrandam  . Sint  fradiones  _i_  , dicebamus  fnmmarn  earum  effc, 

‘"K-cr3,  ihoc  eft-:—  . Supponamus  i R pretium  effe  5 ; fradio  igitur  illa  ii,  valebit  dfitum. 
j-i ; altera  autem  valebit . Si  JS75  ducamus  in  1 0 producetur  numerus 

1 8 7 5 o,  fi  vero  7 5 .ducamus  in  2 .producetur  1 5 o;  quibus  additis  ad  1 8750,  fiet 
numerus  1 8900.  Modo  fi  ducamus  1 8 7 5 > in  7 5 , fiet  numerus  140825,-  Itaquo 
fradio erit  , qu* refpondet fradioni iii-fi-1  ; etenim  8QC,  valent  18750} 

& 8 Q,  valeant  1 5 o:  adeo  vt  SQCiJt-SQ,  valent  18900.  Infuper  9 CC,  valent 
140825.  Reducitur  autem  illa  tradio-J^^a.,  ad  hanc  T^t-.vt  dictum  eft  ; nempo 
.Trrrr.ad  hanc  tctt  h*c  autem  aequalis  erit  illi '.V.'; . eadem  enim  eft  proportio 
) 8900 ad  140625,  quae  2 52  , ad  1875  . 

Demonftratio  quantum  ad  charadcrcs , patet  ex  didis , quantum  ad  numeros , Vna 
ex  minutijs  fit  A B , altera  vero  C D ; ,f„.L  iu, 

ducatur  B,  denominator  in  C , nume-  A 3 L j C5  , 

ratorem;&  fiat  Eideinde  multiplicetur 
Din  A.&fiatF.-pofteain  vnam  fum- 
mamG,  colligantur  .-  multiplicetur  B 
in  D , & fiat  H , itaut  G , fit  numerator , 

& H , denominator, Quoniam  B , mub 
tiplicans  C,  D , produxit fingulos  E, 

H:  erit  ‘;vt  C,adD,itaEad  H:  in- 
fuper quia  D , multiplicans  A , B , pro- 
duxit F,Heritkvt  A, ad  B,  ita  F, ad 
H.  Quapropter  fradio  cuius  numera- 
tor eft  E , & denominator  H.erit  aequa" 

lis  ipfi  fradioni  C D;  vt  patet  ex  ijs , qua:  demonftrantur  ad  lib,  nonum  Elementorum  j 
vt , & fradio  .cuius  numerator  eft  F.denominator  H.erit  aequalis  fradioni  A B,- vt  au- 
tem eft  E,ad  H.ita  E H.ad  vnitatem,  feu  ad  integrum  cuius  eft  fradio;  & vt  F,  ad  H,  ita  F 
H,  ad  vnitatem,  feu  ad  integrum,  cuius  eft  fradio, habet  enim  fradio, ad  integrum  cuius 
eft  fradio  proportionem , qua  habet  numerator  ad  denominatorum, vt  patet  ex  ijs,  qu£ 
demoftrant  ur  loco  citato;ergo  v t G,ad  H, nempe  aggregatum  ex  E,&  F,ad  H,ita  aggre. 
gatum  ex  E H , F H , hoc  eft  A B , C D , ad  vnitatem , feu  ad  integrum  .•  fed  vt  G , ad  H, 
itaeft‘;quoq;GH,  ad  vnitatem,  feu  ad  integrum  vt  G , ad  H , ita  ( vt  dicceba-  c 
mus ) aggregatum  ex  E H , & F H , feb  aggregatum  ex  A B , C D , ad  vnitatem , feb  ad  * 
integrum:  Ergo  G H,  fradio  squalis  eft  fcadionum  AB,  C D , aggregato.  Quod  Tumimm  , 
oportebat  oftendere , 
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b n.ftftimi. 


S C H O 4 / Q N, 

NO»  defuHt  ali a demonjirationes  , quibus  htt  operatio  fractionum  comprobatur  > tum 
quando  minutu  bibent  eundem  denominttorem , cum  quando  dtuerfos  denominttores 
obtinent ; fitgiciat  autem  hoc  loco  prafentent  attulijje  . 
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Quando  df 

KOminAUTt-l 
non  fuerint 
murtino  fimi - 

itf. 

Explicatur 
fu  periar  dodri 
na  rtfoluut 
txttnplis  itu 
numeros  abftx 
lutos. 


Dtmcnfirtitio 
quoad  chara-, 
Seres  . 
Dtmenfiratio 
quoad  mune- 
*"s 
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Subtractio  Fractionum  Denominatarum, 


OPF.RATiO  SECVKDA, 

FRadioncs  fubtrahenda- , vel  eundem  habent  denominatorem , vel  diucrfum:  fi 
eundem  denominatorem  habent;  fubtrahatur  numerator  vnius,  a numeratore 
alterius.  & fub  reliduo  idem  feribatur  denominator. 

Vt  fint  fradiones  fubtrahenda:  -fj-  > & 7-r,  adeo  vt  ‘-i  fubtrahere  debeamus  de 
i.  » , (ubduttis  6 R . dc  1 y R . remanent  p R , & erit  refiduum  quffitum  ~ . Item- 
fubtmda  fiadionc  hac  ^ de  ~ !S  refiduum  fit Infuper  do 

refiduum  erit  " ■ 

Si  denonunatores  non  fuerint  omnino  fimiles;  reducenda:  funtfradioncs  ad  eun- 
dem denominatorem.  & eodem  pado  facienda  fubtradio . Vt  de  '-2^1  refiduum 


— , hoc  eft 


Praeterea  ~ de  * 1 , refiduum  erit  ■ 


Ha:c  autem  exempla  , fi  in  numeros  abfolutos  refoluantur » multam  afferent  huic 
dodrinae  claritatem  . Supponamus  igitur  . R ; pretium  effc  1 , ergo  fiadio  illa  Vl 
valebit  -f-  illa  vero  -*  valebit  ^ , feu  4: : & ita  reliqua  exempla  refolui  pof- 
funt.  Itaq,  pcrfimilis  cft  hxc  fubtradio  illi,  qua-  fit  in  minutijs  vulgaribus  ; adhibi- 
tis tamen  praeceptis  lignorum  >fc.  & — characterum  poteftatum , de  quibus  iam 
(uperiiis  egimus. 


jperms  egimus. 

Demonftratio  quoad  charade- 
res  facili  deducitur  ex  didis. 

Quantum  ad  numeros  ita  fo 
habet fiui  numeri  eundem  , fi- 
ue  diucrfos  denominatores  ha- 
beant t nam  fi  diuerfi  fuerint  ad 
eundem  denominatorem  reuo- 
eentur  , & procedit  eadem  de- 
mon (1  ratio. 

Sint  duae  minutiae;  A B , qui- 
dem fubtrahenda  , & C D ; illa 
d qua  fieri  debet  fubtradio . 
Ducatur  B,  in  C,  vt  fiat  E ; de- 
inde A,  in  D,  vt  fiat  F.-  fubtra- 
hatur  F,  ex  E,-  remaneat  G»  cui 
fubfcribatut'  numerus  H , prodi* 
itus  cx  dudu  B,  in  D.  Dico  G 
FI . efle  fradionem  relidam  ex 
fubtradionc  A B , abs  C D . 
Quoniam  enim  B , multiplicans 
fmgulos  C.  D.  facit  fingulos  E, 
FI,  erit  vt  C,  ad  D,  ita  E.  ad 
Fi:&  infuper  quoniam.  D, mul- 
tiplicans fingulos  A,  B,  facit  fin- 
gulos F.  H ; erit  k,  vt  A,  ad  B, 
ita  F , ad  H .•  quamobrem  E H , 
tcqualis  erit  ipfi  C D ; & F FI . 
ipfi  A B : & quia  finitiones  E 
H , F H > eundem  habent  deno- 
minatorem  Ft ; proinde  erunt  in- 
ter fc , vt  numeratores  E , F , que- 
madmodum fuo  loco  oftendimus. 


8 


31  * 


20 

r 'i 

40 

320 

<540  Sf*  240 

800 

1 M 4* 

j 0 0 

800 

320 

40  QQ  <i<-  30  C 

TTqc 

240 

*5QC 

310  ->J*  240  , feu  ytfo 
800 

aoQCXjfr  3°  C 
ay  QC 

4 0 m. 

5 Q.C  160 

qRtft-S  14 

5 Q-  *° 


Vt 


Digitized  by  Google 


CAPVT  QyARTVM. 

Vt  igitur  E , ad  F , ita  minutia 
E H,  ad  minutiam  F H:  & quia 
minuti*  G H,  F H, eundem  ha- 
bent denominatorem;erit'vt  G, 
ad  F.ita  minutia  G H, ad  minu- 
tum F Hi  Sc  componendo ' , vt 

G,  F,  fimulad  F,  ita  minuti*  G 

H , F H , fimul  ad  , minutiam.. 

F H i erat  autem  . vt  E . ad  F , 
ita  E H , ad  F H ; atq,-  adeo  con- 
uertendo’ , vt  F,  ad  E,  ira  F H , 
ad  E H : ergo  ex  squo  ' , erit , 
vt  G,  F , fimul  ad  E , ita  minu- 
tis G H,  F H > fimul  ad  minu- 
tiam E H .•  atqui  G , F , fimul 
funt  squales  ipfi  E ( fubduxi- 
mus  enim  F , ex  E . & remanfit 
G ) erunt  ob  id  minutis  G H , 

F H , fimul  squales  minutis  E 
H:cum  itaq;  minutia  E H,  com- 
ponatur ex  duabus  minutijsFHj 
G H ; fi  fubtrahatur  F H , minu- 
tia remanens  erit  G H : at  vero 
minutia  E H,  efl  squalis  minu- 
tis C D;  & F H,  minutis  A B 
fubtrada  igitur  AB,  ex  C D j 
remanebit  G H ; Quod  erat  opers  pretium  oftendere. 
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Multiplicatio  Fradlionum  Denominatarum . 

operatio  tertia. 


MVltiplicentur  numeratores  inter  fe  , vt  fiat  numerator  produds  fradionis  : 
multiplicentur  denominatores.vt  emergat  denominator.  Vt  fi  deberemus 
mulnplicarc  pi  in  J-^,  fiet  produdum  rr-Jr-  item  ;-^in  ~~  faciunt  ^ , iuxti. 
Diophantum . Item  ex  ■'  y,‘  *■  in  fiunt  “ V.  ri*'c'  .iuxta  Diophantum.  Item  ex 
T^rrt  in rl  fiunt  . Infupcr  ex  in  10  R, fiunt-"  y/,;.'  n>  iuxta 

Diophantum. 

Quapropter  multiplicatio  fradionum  numerorum  denominatorum  non  cfl  diffi- 
mihs  illi , qus  fit  in  numeris  vulgaribus  frudis ; habita  ratione  perpetuo  lignorum 
potcfbtumq;  fiue  dignitatum  characterum . 

Dcmonflrario  fic  fe  habet . Propofits  fint  fradiones  A B , C D : dudis  nume- 
tore  in  numeratorem  , denomi- 
natore  in  denominatorem  ,•  fiat 
E F;  vt  E,  fit  numerator,  & F, 
denominator.  Quoniam  autem 
ratio  fradionis  E F , ad  C 1)  , 
componitur  'ex  rationibus  nume- 
ri E , ad  numerum  C , & D , ad 
F ; & ratio  fradionis  A B , ad 
ipfam  vnitatem , feu  ad  integrum 
componitur  , ex  ratione  numeri  A , ad  vnitatem  ipfam  , & c:<  ratione  vnitatis  ad 
numerum  B : at  vero  per  definitionem  multiplicationis  numerorum  , vt  A , nume- 
rus cfl  ad  vnitatem,  fic  numerus  E,  ad  numerum  Cs  & vt  vnitas  ad  numerum  .B , 

I ftc 
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fic  numcruj  D » ad  numerum  F : ergo  * > erit  E F , ad  C D,  vt  A B , multiplicant 
ad  vnitatem  > fiue  ad  integrum  : ergo  E E , erit  proucnicns  cx  du&u  A B,  multi- 
plicantis in  C P,  multiplicatam  r 

Aliter.  Fafla  multiplicatione  numeratorum,  Sc  denominatorum  , vt  fupra,  pro- 
ducatur E F:  mox  ducatur  F,  in  £>  vt  fiat  H;  dc  D,in  E.vt  fiat  G,-crit  igitur  per 
ea,  qux  d nobis  oftenfa  fiint  alibi , vt  minutia  E F,  ad  minutiam  C D , ita  G , ad 
H:  cqmq;  C , multiplicans  A • F > faciat  E, 

Hi  erit  ‘ , vt  A,  ad  F,  fic  E,  ad  H;  & per- 
mutando k,  vt  A, ad  E,  ita  p,  ad  H-  Hur- 
fus  quia  D,  multiplicans  p,  B,  facit  G > 8c 
F;  ergo  erit  >,  vt  E»  ad  B,  ita  G.ad  Frigi- 
tur ex  squalitate  perturbata  erit ' , vt  A , 
pd  B , fic  G , ad  H : at  vero  vt  G , ad  H , 
ita  minutia  E p,ad  minutiam  CD;&  vt  A> 
ad  B > ita  minutia  A B , ad  integrum  , feu  ad  vnum  : ergo  vt  minutia  E F,  ad  mi- 
nutiam C D,  ita  minutu  A B > ad  vnum,  feu  ad  integrum,  &c, 
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Dipifio  Fradtipnum  Denpminatarum , 

Qf  ERAT  10  gfAUTA, 

MVltipIicetur  numerator  frailionis  diuidend.r  , per  denominatorem  fraflionis 
diuidentis  i dc  proucniens  fupra  lineam  feribatur  : deinde  ducatur  denomi- 
tor  iructiqnis  diuidends  , in  numeratorem  tractionis  diuidentis  ; productus  nume- 
rus, fub  linea  pqnatur,  vt  emergat  fra&io,  qus  erit  quotiens  qusfitus. 

Vt  ' * V,—  diuidere  debeamus  per  f3,  fit  quotiens  ' ' 1 . Prsterea  fi  diuide. 

re  debeamus  r|pcrfc,  fipt  quotiens  . Infuper  diuila  fra&ione  -- vIt-"  per 
, fiet  quotiens  , L c-  iuxta  biqpbantum,  de  ita  dc  reliquis. 

Dcmonltratiq  ita  le  habet,  Frailio  diuideqda  fit  A B,  & diuiuens  C D : duca- 
tur D,  in  A.  de  prqueniat  E i iqfuper  C , ducatur  in  B , de  fiat  F ; ita  vt  quotiens 
fit  E p , cums  numerator  E , denominator  F . Quoniam  ergo  proportio  fruitionis 
A B,  ad  fraifionem  E F , componitur  c*  ratione  numeri  A,  au  E « & cx  rationo 
numeri  F,  ad  Bi  & vt  A,  ad  E , fic  vnitas  ad  D,  de  fieut  F,  ad  B,  ita  c , ad  vni- 
tatem: ratio  v?rq  ffadtionis  C , Q,  ad  vni- 
tatem , yel  integrum  , componitur  ex  ratio-  A 1 1 

ne  numeri  C , ad  vnitatem,  de  ex  ratione  vni-  - 

taris  ad  numerum  D : ergo  erit  * , ratiq  B 1 J 
fruitionis  A B,ad  E F , vtC  D,  ad  vnita- 
tem, fiue  ad  integrum  ; ergo  per  definitio- 
nem diuifionis.diuifa  fraitioqe  AB,  per  C 
D , emergit  E F,  Pr°  quotiente. 

Breuifis , Ratio  A B - ad  E F , componi- 
tur cx  ratuonc  A • ad  F.,  dc  F,  ad  B:  vt  vcr6  A , adE,  fle  vnit3S  ad  D ; dc  vt  F , 
ad  B,  fic  C,  ad  vnitatem;  ratio  autem  C D,  ad  vnitatem,  vel  ad  integrum,  com- 
ponitur ex  C , ad  vnitatem  , de  ex  ratione  vnitatis  ad  numerum  D : ergo  rario  A 
B , ad  E F • erit^vt  C D,  ad  vnitatem,  feu  ad  integrum:  ergo  diuifa  fraitionc  A 
B , per  C D , emerget  E F , 

Aliter  , Sic  minutia  A B,diuidenda  per 
minutiam  C Q , dc  primo  quidem  huius,  A ii  C j E 4 

numeri  C , D , metiantur  illius  numeros  A,  

B , per  E , F ; jtaut  diuifo  A , per  C , quo-  B 16  P ? F 2 

tjens  (it  E , dc  diuifo  B , per  D , quotiens 

fit  F.  Dico  minutiam  E F,  cfle  quorientem  diuifionis  minutis  A B,  per  C D,  mi, 
pytiam , Quoniam  C , metitur  A , per  E , dc  P , mctfiur  B , per  F ; producetur  A , 

e*  C, 
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cx  C,  io  E;&  B.  ex  D,  in  F:  ob  id  minutia  A B,  produita  crifcx  multiplicatio»  i ixdmfth 

ne  minutia  E F , per  minutiam  C D : quaraobrcm  ex  definitione  multiplicationis 

erit,  vt  minutia  A B,  ad  minutiam  C D,  ita  minutia  E F,  ad  vnum.  cutnitaqifit» 

vt  A B , minutia  diuifa,  ad  C D»  minutiam  diuidcntcm,  ita  minutia  E F,ad  vnum; 

erit  ob  id  ex  definitione  diuiiionis,  minutia  E F,  quotiens  diuiiionis  minutia:  AB, 

per  minutiam  C D,  quod  oftendcndum  crat> 

Quod  fi  numeri  C . D , minutia:  C D > non  metiantur  numeros  A , B , minutia: 

A B;  reducatur  minutia  A B,  ad  aliam  atqualem  B F,  etiius  numeros  E,F,nume- 
riC,  D,  minutia:  C D,  metiantur  per  numeros  G,  H,  ex  A»  in  D,  & ex  C, in  B» 
productos ; quod  fiet  fi  K»  ex  C»  in  D,  procreatus  ducatur  in  A , B , vt  gignantur 
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E.  F.  Quoniam  iraq;  C,  D,  metiuntur  E,  F , per  G , H 1 erit  miuutia  G H , quo- 
tiens diuiiionis  minutia:  E F,  vel  A B , illi  squalis  , per  minuriam  C D , quod  cit 
propofitum , &C. 

Non  eft  autem,  cur  hic  immoremur  in  explicando  Aigorithmo  numerorum  irra-  Ah"iAmu 
tionalium  fradlionum  denominatarum;  facile  namq;  ex  diitis  intelligi  poifunt,  que  moimotiom 
circa  ipfas  occurrunt : qua  vero  arte  probentur  operationes  ifts  patet , fiquideiru 
explicuimus  Additionem,  Subtratftionem , itemq;  multiplicationem  , diuifionera  (e 
mutuo  probare. 


SCHOLlON. 

IN  fuperiertbus  demonfirotiombus  , proter  Vnitotem  hoc  verbum  , Iuleorum  vbi  tpm 
ertt , odsecimus  :f quidem  minutu  funt  frodiones, /sue porticui*  , vel  vni totis,  vel  ^ ' 
cuiufpiom  numeri.  Non  enim  tn  eo  fumus  jentent  io,  vt  extjlimemus  , eos  rcfpettu  folius 
vnt  totis  , ejfe  otcipitntUs : qui  enim  hoc  ftbi  pcrfuafum  hobuerunt , certi  decepti  fiutti  vt 
oltbt  dcmeujiroutmut ; cum  de  minuti/ s in  Arithmetico  tr odoremus , 
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De  extrafHone  Radicum  numerorum  denominato 
rum  , ieu  numerorum  , cum  dignitati- 
bus , vel  poteftatibus , 

C A P V T y, 

A LIBI  docuimus,  cx  aliquo  numero  radicem  extrahere,  nil  aliud  efle-« 
quam  reperirc  numerum  aliquem,  qui  li  in  fe  multiplicetur  iuxta  radicis 
naturam  quaeiitae  , numerum  producat  illum  , a quo  radix  elt  eruenda- . 
Ita  cum  dignitatibus,  &c.  nil  aliud  erit,  quain  exhibere  numerum  cum  aliqua  di- 
gnitate, qui  numerum  producat  dignitate  affcAum , a quo  radix  extrahi  debet,  fi 
in  fe  ducatur , iuxta  radicis  naturam , nempe  quadrate , fi  fuerit  radix  quadrata. , 
cubice  fi  cubica,  & ita  de  fingulis. 

Non  eft  autem  cur  hic  fermonem  habeamus  de  methodo  extrahendi  radices  a 
vulgaribus  numeris;  de  his  enim  fuo  loco  fatis,  ni  fallor  , locuti  fumus  : nunc  ad 
rem  noftram  accedamus  ; & primo  de  numeris  fimplicibus  cum  poteftatibus,  qua- 
nimirum  arte  radices  extrahantur  cx  ipfis,- 
Si  fit  iniunAum  radices  extrahere  ex  aliquo  numero  cum  dignitate,  loquendo  , 
vt  diximus  de  numero  denominato  fimplici ; fumatur  propofita  radix  illius  numeri 
fcliAo  charaAcre  , perinde  ac  fi  ablolutus  cflet : mox  vero  exponens  charaAeris 
eiufdcra  numen  diuidatur  per  exponentem  charaAeris  , a quo  radix  quifita  deno- 
minatur. Exempli  gratia . Sit  iniunAum  radicem  quadratam  extrahere  ex  numero 
a <5  Q : accepta  radice  quadrata  numeri  1 6,  nempe  4 ; diuidatur  exponens  huius 
CharaAeris  Q,  per  exponentem, charaAeris  Q,.a  quo  nimirum  ipfa  radix  mutuatur 
appellationem : diuidatur  ergo  numerus  2 , per  2 , fit  quotiens  1 , & exponens  cha- 
raAcris  R;  erit  ergo  51  Q^numcri  16  Q,  numerus  4 R Eodem  paAo  fi  qua-ratur 
jj;,  numeri  64  CC  ; latus  quadratum  numeri  eft  8 : & diuifo  6 .exponente  chara- 
Aeris CC.  per  2 , exponentem  Q^a  quo  fumit  radix  appellationem;  fiet  quotiens 
3,  exponens  charaAeris  C:  dicemus  ergo  latus  quadratum  numeri  64  CC,  e(fe  8 
C;  & hoc  in  via  Diophanti.  Secundum  alios  non  haberet  radicem  quadratam-  : 
cilm  exponens  9 , fecundum  iplos  charaAeris  CC,  non  poflit  diuidi  per  2 ; & fieri 
quotiens  integer,  &c.  Infupcr  pt  C,  numeri  125  C , erit  5 R:  fiquidem  numeri 
125,  eft  j;  & diuifo  3,  exponente  charaAeris  C,  per  3,  exponentem  charaAeris 
9; , quafir.r,  fit  1 , exponens  ipfius  R.  Infupcr  it  Q,  numeri  36  QQ.,  erit  6 Q.. 
Item  quadrato-quadrata  numeri  81  Q.CC,  fecundum  Diophantum , eft  3 Qj.3c 
fecundum  alios,  numeri  81  QQQ^crit  idem  3 Q;  St  ita  de  fingulis.  &c. 

Aliter.  Sumatur  ( loquendo  de  radice  quadrata  ) radix  quadrata  numeri  , St  ei 
apponatur  charaAer;  cuius  exponens  eft  dimidium  charaAeris  denominati. 

Si  fit  extrahenda  BtC: fumatur  latus  cubicum  numeri, St  ei  apponatur  charaAer, 
cuius  exponens  eft  tertia  pars  exponentis  charaAeris  numeri,  cuius  latus  quxritur, 
&c.  Si  quatratur  latus  quadrato-quadratum  : accepto  latere  numeri , quarta  pars 
exponentis  fumatur.  Si  quaeratur  pt  Q.C : fumpto  numeri  latere, accipiatur  quinta 
pars  exponentis  &c. 

Quando  autem  numerus  habet  quidem  radicem  quadratam,  vel  cubicam  , vel 
quadrato-quadratam,  Stc.  fed  inftituta  diuilione  ( per  primum  modum) exponen- 
tium in  quotiente,  non  emergit  numerus  integer  : vel  (per  fecundum  modum  ) fi 
loquamur  de  It  Q,  exponens  nequit  diuidi  in  duas  partes  a:quaies;fi  de  R'  C,  in- 
tres ; fi  de  It  QQ.,  in  quatuor;  fi  de  It  Q^C,  in  quinque  , &c.  in  huiufmodi  Cali- 
bus clauduntur  numeri  cum  charaAeribus  intra  parenthefim  , prarpolito  charaAere 
radicis  extrahenda; , nempe  quadrat®,  cubica:,  &c.  Vt  fi  ex  16  K extrahi  deberet 
latus;  illud  foret  91  f 16  R)  St  fi  ex  4 C,  extrahi  quadratum  latus  deberet;  illud  foret 
^(4C):  fi  ex  16  QC;  cflet  9tfifiQCJ  Et  ita  de  reliquis , cum  numerusnon 
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habet  latus:  vt  numeri  13  C,  latus  quadratum  erit  ^^13  C).  Item  numeri  28  QC, 
latus  quadratum  erit  ptf 28 QC).-  inluper  latus  cubicum  numeri  27Qierit*Cf 27 
Q).-  Item  latus  cubicum  numen  64 QQ, erit  i>  C(  64QQJ:  Praterea  numeri  35 Q, 
erit5iC(35Q.):  Infuper  numeri  72  Q^Q,  erit  JtC  ^72  Qy);  Ht  ita  de  lingulis,  cum 
etiam  numeri  latere  carent. 

Hic  autem  aduertendum  eft , aliquid  ne  oriatur  confuiio.  Superius  enim  anno-  juutltmM 
tauimus,  de  multiplicatione  agentes, ex  li  1 6 K,  in  4 R,  productum  effe  Jfc 25tfQ, 
quod  idem  effe  dicebamus, ac  1 6 Hic  autem, ex  i}6Q^ radicem  e(Te  extrahen- 
dam,  vt  docuimus:  atque  adeo  eam  c(Tc  i<5R,  hoc  autem  mirum  effe  non  debet  j d“m' 
quoniam  cum  ibi  dicebamus  & 2 56  Q^  idem  effe,  ac  1 6 Q, reddebatur  fenfus,  vt 
pretium  quadrati  durium  intclligerctur  inradiccm  quadratam  numeri  256,  ni- 
mirum 16 , at  vero  hic  cum  volumus  extrahere  radicem  quadratam  ex  256  Q, 
intelligimus  pretium  quadrati,  durium  effe  in  256  , non  autem  in  radicem  quadra- 
tam numeri  251$,  atque  adeo  , cum  non  idem  lit  fenfus  , propterea  mirum., 
effe  non  debet,  fi  ibi  non  diceremus  , vt  alicui  videri  poffet  dicendum  , nem- 
pe Ji  236  Q.,  idem  effe  quod  16  R.  Caeterum  radix  quadrata  huius  25 6 Q,  eft 
16  R,  qua?  habecur  fi  extrahatur  radix  quadrata  ex  256,  qua:  eft  16,  & radix 
quadrata  exQ_,  qua:  eft  R,  rem  vero  fic  ic  habere  perfpicuum  efti  etenim  reperire 
quadratam  radicem  numeri  256  Q^nil  aliud  eft,-  quam  intelligere  2 56, multiplica- 
tum per  pretium  Qj  deinde  reperire  numerum , qui  durius  in  fe  efficiat  illud  pro- 
durium,  cuiufmodi  eft,  1 6,  radix  quadrata  numeri  itf, 

Atverdfi  numerus  non  habet  radicem  ; & dignitatis  exponens . diuidi  poteft  per 
exponentem  chararieris,a  quo  radix  denominatur,  fic  vt  in  quotiente  non  profiliat  fra-  *«• 
riio  per  primum  modum:  vel  per  fecundum  modum  exponens  diuidi  poteft  induas, 
vel  tres,  vel  quatuor,&c.  prout  opus  fuerit,  squales  partes . Praeponatur  numero  fi- 
gnumradicalci&eiapponaturcharafterdebitusquotienti  emergenti  ex  diuifione  ex-  <npe«/ii»r,x 
ponentium,  vel  dimidio,  aut  tertiae,  aut  quarts  parti,  dec.  prout  opus  fuerit.  Proin- 
de  pt  0^  numeri  2 o Qierit  S 20R,  infuper  5:  C , numeri  4 o C C , erit  ?t  C4  o Q^dc  „Mx  ’ j,’” 
numeri  5 o.C  CC,crit  R C 3 o C . Quod  fineque  ex  numero  , neque  ex  poteftato  »»»/»- . 
radix  erui  poteft,  arte  eadem  res  expediridebet.  Itaquelatus  cubicum  numeri  3 3 Q, 
eritJkCf3  3 Q^  item  numeri  5 o QC^,  erit  5;  C (3  o nimirum  clauduntur  nume- 
ri intra parenthefim  , vtfupradiriumfuit.  natrwfmfi. 

Nunc  reliquum  eft.vt  verba  faciamus  de  extrariione  radicum  ex  numeris  com- 
pofitis  cum  dignitatibus:  in  cuius  gtatiam  aduertendum  eft  numeros  iftos  quan- 
doque  rationales  effe.  "<> 

Si  fuerint  irrationales,  clauduntur  intra  parenthefim,  defient  radices  vniuerfa- 
les.  Vt  fi  quaeratur  ^ Q , huius  numeri  i5Ct7Qj4R;  eaerit  (1  3Cf  7QJ4R)  *,„■ 

& fi  fit  in  quiftioneBtC,  numeri  1 8 Cft  t 4R 1 3 i crir  IJt  C (i8Qtt4Rt3):  Iteiru.  ™Wii 
jjtQ, huius nemeri : 2 Cf7Q.—  3 R,erit?tC(  1 2 C 1 7 Q^- 3 R) : de B: Q^numeri  38  ■“  *"'7" 
QQj  4 2 C 1 2 7 Q^erit IV  ( 3 8 Q QJ- 4 2 C t 2 7 QJ: infuper  numeri  27  C C-  R?  2 5 Q__ 

C f 5 QCL-  A45QAr  r3  2 C t S Q,  erit  hsc ,-  nimirum  ifei^CC— JJta  sQCf  5 
QQLr  * 4 S Q.Q.—  3 2 C 1 3 Q)dc  ita  de  reliquis. 

Cumautcmnumcrifucrintrationales.cxtrahcndaquc  fit  radix  quatfita;  quo  pario 
dignofccre  poffimus , num  rationales,  vel  irrationales  fint,  expediet  declararo . Se4**/»'- 
Pluribus  autem  modis , quoad  radicem  quadratam  fperiat  id  affequi  poffumus. 

Primo  aduertendo  num  compofitus  numerus,  exiliis,  qui  condituum  numerum, 
cuius  latus  quatritnr  , rationalis  fuerit  , tunc  enim  numerus  rationalis  eft  . Vt 
4QJ  2 oR t 25  .rationaliscft  ictcnim  horum  numerorum  fumma  eft  49,cuiuslatus 
quadratum  eft  7:  item  3 6 QJ  20R  t 2 3,  rationalis  eft;  cum  fumma  fit  8 t , numerus  /, 
rationalis  .cuius  latus  eft  9 : de  ita  de  reliquis . 

Secundo  cognofcitur , quia  fi  numerus  compofitus  rationalis  fuerit , cuius  radix 
quadrata  quaeritur , oportet  effe  trinomium : fi  latus , binomium  eft : Si  ver6  latus  fuerit 
trinomium,  neceffc  eft  numerum  effe  quinquinomium  : fi  latus  eft  quatrinomium,  futi/muua. 
ncceffe  eft  numerum  effe  feptinomium  de  quinquinomium,  numerum  oportet  effe  ^ ^ 

poninomium.  t _ , , r.v.,,,, 

> Tertio  dignofeitur  dcfighationc  punriorum  : fi  rationalis  fuerit , defignatis  pn-  »,rf, 
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pia, & fecunda  figura  ad  finiftram,  deinde  alternarim;  neeeflc  eft  poftretnum  re- 
manere line  pun&o . . . _ 

His  confideratis  injunctum  fit  latus  extrahere  quadratura  ex  hoc  trinomio  4 Q_ 
Hft  2 o R 5 , quod  ede  rationale  dice- 
bamus. Sumatur  latus  quadratum  pri-  4Qj|»2  oR  + i 5 

mi  numeri  4»  nempe  ?;  & t , dimi-  40^*2  oR4* 2 5 

dium  numeri  2 , expontis  Qj  ipfi  vero  1 , ' 

tjnquam  exponenti  debetur  R . Itaque  o o 0 
erit  prima  figura  a R, qui  ponatur  a latere 

vt  vides;huius  quadratum  eft  4 Q,quo  fublato  ex  4 remanet  o.Dcindc  ad  habendam 

fecundam  figuram,  duplicetur  a R, prima  figura, & fiunt  4 R:  per  hunc  autem  numerum 
diuidere  dcbcmus/cqucntcm  numerum  aoR.hoc  e (l, periculum  faciendum  erit, quoties 
ao  R, complebuntur 4 R,& reperiemus  jifubtrahamus  1,  cxponcntemRab  1, exponen- 
te eiufdemR,&  ita  remanebit  o:  itaut  5 , fit  numerus  abfolutus  pro  fecunda  figura^. 
Cumque  per  >{«■  emergat  >f+;  erit  latus  quadratum  quifitum  iR^t  J.  Modo  du- 
catur j , in  4 R , duplum  primi  figura; ; fiunt  2 o R : fubtradtis  a o R , remanet  o : Mox 
vero  (obtrahatur  numerus  a 5 , quadratum  fecundi  figuri  > abs  a 5 , vltimo  numero  , 
& remanet  o : proinde  latus  quifitum  erit  a R ij-t  5 • Probatio  verd  fit)  ducendo  qua- 
drate latus  in  fe , vt  hl c cernere  licet , 

Conflat  autem  hunc  extractionis  a R 5 

modum  perfimilem  eflc  illi,  quo  ra-  * R 5 

dices  numerorum  vulgarium  extra- — 

huntur,  1 oR*£  a j 

Demonflratio  in  hoc  fita  eft,  quod  4 1 o R 

numerus,  cuius  latus  quadratum  qua>-  

ritur , componitur  ex  quadrato  primi  4 Q_*i*  2 o R *f*  a 5 

figuri  lateris  extrahendi , plus  nu- 

rnero  fa&o  fub  duplo  primi  figuri  in  figuram  fecundam,  & quadrato  fecundi  ngu- 
ri . Quo  autem  padto  fe  habet  fynthe- 
fis , eodem  etiam  fe  habet  analy  lis : ex-  4 
trahere  namque  radicem , eft  refolue-  a 8 
re  numerum  in  partes , ex  quibus  coa-  4 9 

lefcit , 

Idque  declaratur  in  adiundo  para-  729 

digmate  . Poterit  autem  quifquc  itu 
omnibus  alijs  numeris  , ita  proce- 
dere in  inucfligando  latere  quadrato, 

quando  etiam  latus  ex  pluribus  , * 7 

quam  ex  duabus  figuris  conflaret!  & ex  ijs.quidiximus  facili  deduci  potefl»quid 
agendum  in  numeris  irrationalibus . 

Nunc  de  radicis  cubici  extradio-  225 

ne  ex  ijfdem  numeris  compofitis  cum  2 a J 

dignitatibus,  verba  faciemus.  Prim6  

autem  videndum  eft,  num  numerus  484  1**5 

ipfc  rationalis  fit , quod  ita  cognofce-  220  4 5 0 

mus.  Examinandum  eft  , num  ipfa_.  5 4 5° 

numerorum  fumma  fit  rationalis, nec  — 

ne : fi  namque  rationalis  fuerit ; erit  50625  50625 

etiam  rationalis  numerus  cum  dignita-  . . . 

tibus.  Secundo  fi  rationalis  fuerit,  2 2 5 

quando  notantur  pundis  figuri,  initio 

Jado  a dextris  verfus  finiftram,  duabus  figuris  intermiflis , tertia  quique  fi  notetur; 
in  vltima  figura  cadat  punctum  poftremum.  Demum  fi  latus  conflat  ex  duabus 
figuris,  numerus  componitur  ex  quatuor  figuris;  fi  vero  tres  habet  figuras,  nume- 
rus componitur  ex  feptem. 

Rropofitum  fit  quatrinomium  illud  , nimirum  8 C*J*  6oQ.*f*  1 5 oR<J* » 2 5» 

cuius 
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cuius  latus  cubicum  quaeritur.  Sumatur  latus  cubicum  primx  figurx  8,  cuius  radix  2*  puu.lm- 
eft  2,  & tertia  pars  nu.neri  3 , exponentis  charaiteris  G,  cfti  , qui  eft  exponens  «“•  m- 
Radicis ; erit  ergo  prima  lateris  figura  2 R,  cuius  cubus  8 C;  Sifubtrabamusab  8C. 
remanebit  p.  primififw* 

Pro  fecunda  figura  triplicetur  4,  quadratum  primx  figurx;  triplum  autem  eft  1 2 
Qi  & per  11  Qdiuidere  oportet  <5  o CJ^fit  quotiens  numerus  abfolutus  5 ; ducantur 
1 aQ.in  y.fiuntd oQ, quibus fublatis  ab  remaneto!  deinde  multipliplicctur  r‘"“ 

75,  tripiumquadratifecundx  figurx  5 , in  1 K,  fiet  producum  1 5 oR;  quod  abs 
1 5 0 R,  fi  auferatur,  remanebit  o.  Demum  cubus  fecundx  figurx  5 , nempe  125, 
fubtrahaturabs  1 a 5 ,&  remanebit  o . Operationis  autem  examen,  fcilicet  rctfti!  fuif- 
fe  infiitutam  colligitur  ope  multiplicationis  , nempe  ducendo  latus  illud  inucn- 
rum,  cubice  &c»  Non  diilimili  arte  procedendum  erit  malijs  numeris  propofitis 
& etiam  in  numeris  furdis , 

Demonftratioineofitaeft , quod  cubus  numerus  componitur  cx  cubo  primx  Dmifat», 
figurx,  plus  triplo  quadrati  eiufdem primx  figurx  in  fecundam  figuram, plus  tri- 
plo primx  figurx  in Q,  fecundx,  plus 
cubo  fecundx  : vt  patet  ex  hoc 
exemplo , 

Ita  etiam  fi  latus  conftiteric  cx  plu- 
ribus figuris,  quam  duabus:  vtfi  ex- 
trahi deberet  latus  cubicum  cx  hoc  fe- 
ptinomio  8 C C *{e  j 6 QC  7 8 
9C*f»7  8Q*|,  3 6R»J,8 . Su- 
matur enim  latus  primi  termini  8 CC; 
quod  latus  erit  2 Q^eius  autem  cubo  8 
CC.fubtradfoexSC C, remanet  o. 

Deinde  per  huius  quadrati  triplum-., 
nempe  1 2 QO^diuidantur  ?<5QC; 
fiet  quotiens  3 R;  Sc  eft  fecunda  lateris 
figura . Modo  ducantur  1 1 QQ,  in 
3 R ; fiunt  3 6 QC;  quibus  fubiaris  abs  3 d’QjC,  remanebit  o.  Nunc  autem  fub» 
trahere  debemus  2 7 Q.  triplum  quadrati  ipfius  3 R,  duflumin  primam  figuram  * 

Q,  nempe  5 4 QQ>  ab  7 8 QQ;  & remanebit  1 4 Qp.  Subtrahamus  1 7 , C,  cu- 
bum fecundx  figurx  3 R , ab  9 9 C i & remanebunt  7 1 C,-  quibus  fi  addantur  7 8 
Q fiet  2 4 Q.Q.*r  7 1 C «j*  7 8 Q^, 

Nunc  inquirenda  eft  fecunda  figura.  Dico  autem  fecundam,- quoniam  duc  ptio- 
tes  nunc  per  modum  vnius  fumunrur . 

Accipiatur  4 QP.+  ji  C 4*  9 Qj  quadratum  primx  figurx  2 Q •!*  3 R ; & utmMftf 
eius  triplum,  1 2 QQ4*  3 6 C 4*27  ,4 

Q.  Per  hoc  trinomium  diuidarur  24  a Qjb  3 R 

QQjft  72  C 78  Q;  & fiet  quo-  aQ+3R 

tiens  2 , numerus  abfolutus:  modo  fi  

lingula  membra,  nempe  1 2 QO>  36  6 Oj»pQ 

C , & 2 7 Obducantur  in  2 , fient  pro-  4 QO_*J*  6 C 

«Ju&a  24  QP,  72  C , & 54  4* : *!***■  

bus  fubtra&is  a 24  Qp  4*  72  C 4QQ^*i  aC^pQ^ 

78  Qj  habita  ratione  lignorum  «f*  & 3 

, remanebit  o;  prxtcr  quam  in  78  — ■ — — 

Q,  remanebunt  enim  24  Q;  his  ad-  r 2 QO^*  3 6 C q»  2 7 CQ 

dantur  36  R , & fiet  24  Q.*J*  36  R. 

Ex  hac  fubtrahere  debemus  triplum  quadrati  fecundx  figurx  2 , nempe  1 2 , duitum 
in  primam  figuram  2 Q.Jt  3 R ; cuius  produ&um  eft  24  QJ  36  R i quo  fubtraito  ex 
24  QJ  i6  R>  remanet  o.  Modo  ex  8,poftrema  numeri  nota, lubtrahamus  cubum 
huius  fecundx  figurx  a , nempe  8 i & remanebit  c. 
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At  vero  2 CW}.  3 K <|<  2 . E(Tc  radicem  cubicam  propofiri  fcptmamij  : manifo- 
ftc  deprehenditur  ex  opere  multiplicationis  cubice  ficti  . 

Nec  ditfimilitcr  erit  procedendum  in  probanda  cuiuslibet  radicis  ex-raftionc. 
Explicata  autem  radice  cubica;  ad  aliud  radicis  genus  procedamus;  Icaq; 

Quod  attinet  ad  radicem  quadrato  quadratam , videndum  eft . num  ille  nuincrus,cu- 
ius  QQ.quxritur  fit  rationalis.  Idautemcognofccmusa  tuertendo,  numcompolitus 
numerus  ex  illis  conftituentibus  , fit  rationalis  ; ita  vt  habeat  radicem  quadrato- 
quadratam.  Tunc  enim  rationalis  erit  numerus  , cuius  queritur  latus  . Secundo  ii 
larus  duas  habet  figuras,  numerus  debet  habere  quinque;  li  tres, debet  habere  no- 
ucm;  Se  ita  deinceps  fentiendum  eft  in  vltcrioribus , ve  qutfqae  coiijciet . 

Deinde  fi  rationalis  fuerit,  dum  lignantur  nota:  punctis  hoc  ordine  , fu  Cio  initio 
a dextris  , quinta  quxque  fi  notetur  figura  , tribus  intermilfis  , in  poftrcma  ad  fini- 
ftram  cadat  vltimum  punCtura.  Deinde  in  extractione  procedatur,  vt  fupra;  natu- 
ram tamen  radicis  extrahendi,  nimirum  QQj  obferuando. 

Non  dillimili  modo  procedendum  erit  in  radicibus  quadrato-cubicis,  Cubo  cu- 
bicis  &c.  habita  ratione  naturi  lingularum  radicum. 

Qui  vero  fuperius  tradita  lunt, lutellige  fuppolitispoteftatum  characteribus ana- 
ly  fi  confcntaneis. 

Plura  hic  dicenda  quidem  fupereflfcnt , qui  ttudio  breuitatis  omittiinusi  eo  vel  maxi- 
me, quod  exhadenus  traditis,  exigui  laboris  fit  extera  exquirere.  Illud  etiam  acce- 
dit,- quod  longe  accommodatius.  mSpeciofa  dcliis  agiputeft,-  Placuit  hic  tamen  hac 
de  rc  tractationem  inire,  cum  numeris  huiufmodi  argumentum  verfare  prifenris  fit 
loci,  eadem  tamen  pricitato  loco  cumulatius  perlcquemur. 

Obiter  hic  animaduerrendum  occurrit,  fi  loquamur  de  quadrati  gene  (i , cx  bino- 
mia  radice;  exempli  gratia  2 Rf  5 , cuius  quadratum  cft  4Q_f  2 o K 1 2 5 • hoc  .4 
Qt  ioRt  toRt2j;  terminis  conflare  continue  proportionalibus  4Q;  10  R;  25  > m 
ratione  nominum  radicis:  puta  2 R,  & 5 , vno  tantum  alfumpto  termino  , ex  arquali* 
bus  occurrentibus;  Ita  panrer  ciufdcm  radicis  binomii  2 R f 5 , cubum,  cuiuimoJi 
cft  8 Cf  doQ^t  150  R t 1 > h°c  eft  8Cf2o  Q_t2oQj2o  cU  50 R 1 50 R T 5°  R t 
125:  conftarc  terminis  continue  proportionalibus , in  ratione  nominum  ipfius  radi- 
cis ,-  fi  tamen  vnus  tantum  cx  pluribus  xqtialibus  occurrentibus  accipiatur;  vt  fuat 
8 C,  2 o Q^  5 o R,  1 2 5 . Sed  hic  perfunctorie  dicta  iint;  plura  enim  in  Spcciofa. 
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Dc  fecundis  Radicibus, earumque  Algorithmo. 

c a p v t n, 

— r 

NON  inutiliter  excogitatas  fuiflc  radices  fecundas,  conflabit  profefto  ex 
Problematum  refolutionibus  , in  quibus  illas  opus  efl  adhibere:  cum  enim 
duo,  tres,  vel  plures  quxruntur  numeri, fub  incerta  ratione,  & pro  primo 
polita  efl  i R ; non  efl  oportunum  pro  fecundo  iterum  i R , ponere  , & fic  pro  tertio , nit  d tjurm  [e 
&c.  ob  id  eas  excogitarunt  Artifices,  quas  aliqui  quantitates  furdas,  alij  quantita-  r^:‘" 
tes  fimplices.aut  abfolutas  appcllauerc.Sc  his  vfi  funt  charaCtcribus  i Q,&c. 
hoc  efl,  vna  quantitas,  du.r  quantitates  Scc.  Verum  quia  i R,  pretium  primo  loco 
pofits  diucrfum  efl  a radice , fecundo  loco,  & tertio  loco  conditura  &c;  nifi  charaCle. 
rtbus  diftinguerentur, facile  confufio  fuboriretur,  & ita  in  operationibus  radices  ip- 
fx  confunderentur  , quo  faCtum  efl , vt  fecunda:  radices  inucnirentur  .•  nifi  verb 
alijs  charaClcribus  dchgnarentur , in  eadem  effemus  difficultate  ; proinde  vifum  eft 
alijs , fecundas  radices  Alphabeti  notis  defignare  ; atque  adeo  ad  denotandam  ra- 
dicem fecundam  diftin&am  ab  ea,  qux  primo  loco  polita  efl , ita  feribunt  i A;  & 
ad  defignandam  radicem  fecundam  diflinClam  a duabus , primo  , & fecundo  loco 
pofitis , hoc  vtuntur  charaSerc  i B ; & ita  deinceps , &c. 

Harum  autem  radicum  numeratio  fic  fe  habet  : i A , vna  fecunda  radix  ; 3 A , sttuUirrm 
tres  fecundae  radices  &c.  Cum  autem  numero  duo  ligna  annectuntur : inteiligitur 
numerus  cum  priori charaClcre,  dudus  in  vnitatem  poflerioris (igni  : itaque  1 R A,  (Kiifihi?,. 
fignificat  1 R , duCtam  in  1 A;  & 5 R A,  fignificat  5 R, duCtas  in  1 A, item  1 QA, 
fignificat  1 QjduClumin  1 A;  & 5 Q A, denotat,  3 Q^duCta  in  r A j fimiliter  1 Q. 

A fignificat  1 Q^duCtum  in  1 A Q. 

Secundarum  Radicum  Additio. 


OPERATIO  PRIMA . 

AiiAitimls 

ADditionis  perficiendae  forma  hate  efl . St  fecundat  radices  fuerint  eiufdenu. 

generis ; addantur  numeri  inter  fe  & idem  fummae  numerorum  affi-  „T/«w«L, 
gatur charafter fecunda;  radicis.  Itaque  ex  additione  j A , ad  1 o A,  fiunt  1 j Ai  /«" 

&ex  5 B,ad  1 oB,  fiunt  1 jB,&  ita  de  reliquis  . n«u 

Cum  autem  fecundae  radices  non  fuerint  eiufdcm  generis;  fit  additio  beneficio 
fign  i vt  ex  5 A ad  1 o B;  fieret  fumma  5 Aijr  1 oB,  &cx  3 R,ad  j A,  fieret  fumma  «*/*»  • 

3 R^S  A, Scita  de  reli-quisfenticndumcfl. 

Secundarum  Radicum  Subtradio, 


OPERATIO  SECENDA , 


SkltTAfllOTUt 


SVbtraClio  hac  arte  fiet  . Si  radices  fuerint  eiufdem  generis  , fit  fubtra- 
hendo  numerum  a numero  , & reliquo  numero  eundem  charaCtcrcra  ap- 
ponendo. 

Vt  ex  1 0 A ,fubtrahantur4  A, remanebunt d A, St  ex  1 2B,fub!atis  5 B.rcmanc- 
buntyB.  Quod  (i  fecundat  radices  diuerfat  fuerint,  fiet  iubtraCtio  beneficio  figni — . 
Itaque  fi  6 B,  fubtrahere  debeamus  cxioA,  remanebunt  1 o A — • 6 B , & ita  dc  re- 
liquis Scc. 
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Secundarum  Radicum  Multiplicatio. 

OPERATIO  TERTIA. 

AD  multiplicationem  quod  attinet,  ita  procedendum  eft.  Cum  numerus  prima 
radicis  multiplicandus  eft  per  numerum  fecundi  radicis  lignata:  folum  nota- 
A ,vi-lB,  vel  alia , &c.  multiplicari  debent  numeri  inter  fe, decadem  figna  apponi: 
exempli  gratia  ,cx  i R,in  i A,  fit  i R A;  hoc  eft,  i R.dudta  in  i A;  nempe  prima  ra- 
dixduAain  fecundam  radicem,  & ex  i QQn  x A Qfit  i Q AQ.hocefl  i Q,,  dudtura 
in  i AQ_,cx4R,in3  A,  fiunt  i 2R  A,  hoc  eft  1 2 R in  A , fcilicet  1 2 primi  radices 
ducta  in  fecundam  radicem.-  ita  pariter  ex  5 A,  in  5 R,  fiunt  2 5 A R;  nempe  a 5 A; 
dufli  in  1 R.-itacx(SQ,in4B,fiunt  2 qQB.hoceft  2 4Q,  ducta  in  B,  &c. 

Cum  autem  abfolutus  numerus  in  numerum  fecundi  radicis  ducitur , fit  fecundi  ra- 
dicis numerus  ; vrex  8 in 4 B, fiunt  3 2 B :cx9 in  5 C, fiunt  45  C &c.  Si  verd  nume- 
rus fecundi  radicis  ducendus  fit  in  numerum  fecundi  radicis  literi  diuerfi , duca- 
tur numerus  in  numerum  , produifoque  eidem  apponantur  lucri:  ficcx  5 A,  in- 
8 B, fiunt 40  A B; nimirum 40  A, multiplicati  per  1 B . 

Cum  autem  fecundi  radicis  numerus  ducitur  in  numerum  fecundi  radicis  eiufdem 
literi , producitur  character  QJta  tamen , vt  eadem  priponatur  litcra : itaque  ex  4 A. 
in  6 A , fiunt  24  A Q^ 

Cum  numerus  fecundi  radicis  ducitur  in  fc.quaJratJ,  vel  cubice  &c.  producitur 
character  QvelC&c.  pripofita  tamen  eadem  litera.  Itaque  1 A, in fc multiplicata 
facit  x A QQioc  eft  vnum  quadratum  fecundi  radicis. -fenfus  enim  eft,  vnam  fecun- 
dam radicem  clfe  quadrate  multiplicatam  , deinde  ex  1 R A , in  R A fit  1 QA  Q 
hoc  eft  1 Qjirimi  R dudtum  in  1 Qfccundi  R.  Secundo  ex  1 QA,  in  1 QA  , 
fit  1 QQA  Q,  hoceftxQQ,  primi  radicis  dudtum  in  xQ,  fecundi  radicis. 
Ita  1 A,  infecubice  facit  1 AC:  Et2  A > in  fe  cubici  faciunt  , 8 AC;  ficdeB 
vclC,&c. 

Quando  vero  fecundi  radicis  numerus, ducitur  in  numerum  alium  eiufdem- 
fecundi  radicis,  quihabc.it  characterem  denominatum  : primus  numerus  intel- 
ligitur  habere  characterem  R,- itaque  ex  1 A,  in  1 AQjfiet  1 AC,  & ex  3 A ,in  3 A 
Qficnt9  A C. 

Cum  autem  numerus  denominatus  fimplex  abfquc  nota  radicis  fecundi  mul- 
tiplicatur in  numerum  lignatum  litcra  , & ligno  denominato;  ducitur  numerus  in- 
numerum, produCloque  eadem  apponuntur  ligna;  vt  ex  4C  in  5 A Q,  fiunt  10  CA 
Qhoc  eft  2 o C duCti  in  1 AQ,  nempe  volumus  fignificare  2 o C , dudtos  fuilTe- 
in  1 A Q,  ita  cx  1 C,  in  3 C AQ,  fient  6 CC  A Qltcm  ex  1 C,  in  1 R A Q,!fit 
t QQAQ,  hoceft,  1 QQ,  duCtus  in  1 AQ  quantum  quoq;  fit.  fi  1 QA,  ducatur  in 
fc  quadrate;  namque  ex  1 Qin  fc  fit  1 QQ,  ex  1 A infe  fit  1 A Q. 

Cum  numerus  poft  literam  lecundi  radicis  , gerens  lignum  dignitatis,  in  nume- 
rum ducitur, qui  poft  eandem  literam  fecundi  radicis  gerit  quoque  lignum  digni- 
tatis, producitur  numerus  cum  charadlcrc  , quem  exponentes  charadlerumdant;  Sc 
ci  priponi  debet  litera  eadem  radicis  fecundi. 

Qxainobrcmcx  3 A R,in  7 AC,  fiunt  2 1 AQQ.  Infupcr  ex  4AQ,  in  jAC, 
fiunt  2 o A QC  .fecundum  Diophanrhum  , qui  cx  Qjn  C , putat  fieri  QC  : fecun- 
dum alios  fit  S S , nempe  primus  relatus,  atque  adeo  fieret  2 o A SS  . 

Ac  verb  cum  numerus  poft  literam  fecundi  radicis,  gerens  potcftatis  charaflcrcmi 
in  numerum  ducitur  > qui  poft  churaiftcrem  poccftatis  habet  literam  quoque  fe- 
cundi radicis  1 producitur  numerus  , cum  pofteriori  chara&ere  dignitatis,  qurm- 
ftcundi  radicis  litera  fcquirur  . Mox  autem  character  poteftatis  apponitur  , qui 
emergit,  produciturque  ex  priori  charadtcre  in  literam  fecundi  radicis  ; non  fecus 
ac  fi  gereret  lignum , & charadtercm  R : itaque  cx  2 A C . in  3 QA , fiunt  6 QA  QQ; 
item  cx  1 R AQ,  in  x R A CQ  fit  1 Q A QQQioc  tftiRA  Q,  quadrate  multiplicata^ 
ia  le,  Idcit  1 QA  QQ,  Sc  c. 
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Secundarum  Radicum  Diuifio. 


8* 


OPERATIO  gVARTA. 

QVO  vero  pacto  debeat  fecundarum  radicum  inflitui  diuifio , relinquitur  et- 
plicandum.  Prius  autem  fieri  debet  redudio  charaderum  dignitatum  , per 
lubtradionem  fimilium  characterum  . Itaque  fi  diuidantur  1 2 R A Q.,  per  4 
AQ;  reducantur  charadcrcs:  & erunt  diuidendx  1 2 R,  per4,  & fiet  quotiens  j'R . 

Infuper  ex  diuifione  t oC  AQ;per  5 A C^fict  quotiens  1 C ; prius  fcilicet  redudis 
lignis : fic  etiam  (5  diuidantur  1 o C A Qj>er  j C » fiet  quotiens  2 A 

Si  veri  R,  diuidi  debet  per  numerum  fecundarum  radicum  , vt  t 2 R.per4  A,  fit 
{radio  pro  quotiente,  & erit  . Infuper  ex  diuifione  2 o R , per  5 B , fiet  . 

Comprobantur  autem  operationes  ifte  iamdidx  , fcilicet  multiplicatio,  & diui-  ufnUiasr» 
fio,  refolutioneipfarum  radicum;  tam  primarum , quam  fecundarum : iuxtd aliquam 
radicis  xftimationem . Itaque  fupponamus  i R , pretium  efle  2 , & 1 A efle  4.  Si  di- 
simus  ex  3 R , in  3 A , fieri  9 R A , non  male  diximus  > etenim  fuppofito  1 R pretio  2 , 
pretium  3 R , erit  6,  & quia  1 A , pretium  dicimus  clTe  4 , ergo  3 A , pretium  erit  1 2 . 

Mod6  fi  ducantur  6 , in  1 2 , fient  7 2 : confiat  autem  tantum  efle  pretium  ipfarutn  9 R 
A : nam  9 R , pretium  cft  1 8 ;qui  numerus  fi  ducatur  in  pretium  A,  videlicet  4 , fiet 
produdum  72.  Et  ita  poterit  non  diflimili  modo  in  reliquis  cafibus  inftitui  proba- 
tio , nec  non  facili  demonflrari . 

Vel  fi  fupponamus  1 R,  pretium  i,&  1 A, pretium  3 ; ergo  3 R,  pretium  erit  6 : & quia 
rr  A,  pretium  dicebamus  efle  3;ergd  3 A .pretium  erit  9;  his  duCtis  in  6,  fiunt  5 4 ■■  con- 
ftat  autem  etiam  9 R A , valere  5 4 , 11  explicetur  fecundam  earundem  radicum- 
acftimation  em . Huic  autem  refolutioni  plurimimi  inferuit  fubieda  tabella , 


R 

C 

QS. 

ss 

ac 

liSS 

aoa 

cc 

QSS 

&c. 

I 2 

4 1 

8 

16 

32 

64 

12$ 

256 

1024 

&c. 

* 3 

9 

27 

81 

243 

729 

2187 

| 6s6i 

19683 

59049 

&c. 

Vel  iuxta  Diophantum,  vt  videre  licit  in  adiunda  , tabella. qux  ficuti  prxcedens 
potefl  in  infinitum  protrahi . 


1 R 

a 

c 

aa 

QC 

CC 

Q9C 

QCC 

ccc 

QCJCC 

QCCC 

■1« 

4 

8 

16 

• 31 

64 

128 

2Jtf 

1024 

2048 

* 1 * 

9 

17 

81 

»43 

729 

2187 

tfjfii 

19683 

59049 

‘77*47 

Rede  igitur  diceremns  ex  2 R , in  3 A, fieri  fiRA:ideftfiR,  dudas  in  1 A:  fi 
namque  1 R.valor  dicatur  2,  & 1 Adicatur3;  iamaR  , refolutx  facient  4,&  3 A, 
facient 9 : at  vero  4.in9,faciunt  3 fiiquantumetiamfaciunt  fi  R.nempi  1 2,  dudx 
in  1 A , nimirum  3 . 

Sic  etiam  ex  3 A,  in  2 R,  fieri  fi  A R,  hoc  cft  fi  A,  dudas  in  1 R,  liquet  ex  eo, 
quia  3 A,  funt  9,  & 2 R,  funt  4:  at  vero  ex  9,  in  4>fiunc  36;quantum  fcilicet  fa- 
ciunt fi  A , ideft  1 8 , in  1 R , nempe  in  2 . 

Si  ver (1  multiplicaremus  1 R , in  1 A > produceretur  1 R A ; quia  1 R , cft  2 , Sc 
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1 A,  eft  3:  fiunt  autem  tf.  ex  1,  in  3;  quantum  plane  fit  ex  1 R,  fcilicet  ex  2,  in 
1 A , idefi  ex  3 . Ita  quoque  ex  1 Q,  in  A Q,  diceremus  redte  fieri  « Q A Q^nem- 
pe  1 Q,  dudtum  in  1 A Q|nam  1 Q^cft  4,  (Se  1 A Q.  eft  9,  ex  4,  in  9,  fiunt  3 6-, 
quantum  fit  ex  1 Q..  nempe  ex  4,  in  1 A Q.,  nimirum  9«  hodem  fane  modo  pof- 
lunt  explicari  alia  exempla  multiplicationis,  itemqi  diuifionis,  &c, 

Vt  ex  diuifionc8CAQ,  per  4 A Q,  fit  quotiens  »C  i fiquidem  1 R , pretiurru 
eft  a , cubus  erit  8 ; proinde  8 C,  valebunt  6 4:  at  vero  Ii  1 A,  pretium  eft  3 , ergo 
A Q,  valebit  91  quamobrem  8C,  dufti  in  1 AQ,  valebunt  576 1 hic  autem  nume- 
rus  fi  diuidatur  per  4 Q,  fecunde  radicis ( dicebamus  enim  diuilorcm  c(Tc  4 A Q,  hoc 
eft  3«)fiet  quotiens  1 6>  hoc  eft  a C. 

Item  ex  diuifione  1 o C A Q , per  3 C,  fit  quotiens  2 Q^nam  diuidendo  720, 
per  4 0 » fit  quotiens  1 8 i fiquidem  j c C A C^,  valent  7 2 o , & j C , valent  4 o > 
&c. 


Secundarum  Radicum  Extra&io, 

O P B H AT  10  SjINTA, 

E Ruitur  radix  ex  numero  . fi  habet , eique  litera  fecundat  radicis  apponitur,  re* 
ie£to  cluraacre  denominato,  fiue  colfico.  Vt  radix  quadrata  numen  36  A 
eft  6 A;  infuper  Jk  C,  numeri  2 7 A C.  eft  3 A:  & $ QQj  numeri  8 1 D Q.Q., 
eft  3 D. 

Quod  fi  numerus  radicem  non  habet,  vel  charadler  coflicus,  non  eft  eiufdenu 
appellationis  cum  radice  extrahenda  i tunc  prxponendum  eft  toti  numero  cum  lit- 
tera , 3c  chara&erc,  fignum  radicale,  illius  nimirum  radicis  , quae  extrahi  debet . 
Vt  radix  cubica  huius  numeri  j A Q,  erit  a C 5 A Q , vel  radix  cubica  numeri 
8 A Q 1 erit  ik  C 8 A Q,  ficuti  radix  quadrata  huius  numeri  4 A C , erit  $t  Qj 

Ad* 

Cattcrum  non  diflimili  modo  , ac  fupra  fidium  fuit , poliunt  explicari  exempla* 
huius  operationis  per  numeros  abfolutos  ■ iuxta  aliquam  radicis  eftimationem. 
Redii  namque  dicebamus,  radicem  numeri  3 6 A Q,  efle  6 A:  propterea  quod  fi 
I A,  valet  3 . ergo  A Q,  valebit  9;  proinde  3 6 A Q,  valebunt  324  s quo  fit  vt  fi 
Cius  radix  quadrata  extrafiatur,  qualis  eft  18 , habeatur  valor  iftius  numeri  6 A 1 
namque  cbm  1 A,  valor  fit  3 , profcdld  6 A,  valebunt  18,  vt  patet . Proinde  redii 
dicebamus  illius  numeri  36  A Q,  radicem  quadratam  cfle  6 A,  Non  diffundi  mo- 
do aJia  innumera  exempla  potcrqnt  explicari. 
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CAPVT  VII. 

MAgna:  quidem  Artis  nunc  facrum  opus  aggredimur;  fi  quid  enim  huma- 
nam mentem  Diuinar  auras  partem  eCTe  tcftatur , illud  profeboeft.  quic- 
quidharc  nimirum  induftria  complebitur  fua.  Sed  in  primis  dBquatio  cft, 
quam  hic  explicandam  fufeipimus . 

Totum  Algcbrat  artificium  confiftit  in  explicanda  aquatione  , qur  nihil  aliud 
cft,  quam. 

AEqaalitatts  proportio  inter  eluat  quantitates , vel  res  varie  denominatas  , fe»  certanxj, 
tuum  ex  vna  parte, ex  alia, incertam , & ignotam  , & vt  Victa  loquitur  , ejl  magni  tu- 
elinit  ineeru , cum  certa  comparatio . 

Cdm  enim  certam  aliquam  quantitatem cognofcimus,&,  ex  notitia  illius deueni- 
mus  in  cognitionem  alterius  illi  aqualis  ,■  hoc  enimpabo  reperimus,  quam  progref- 
fionem  Geometricam  conftituat  qusfitus  numerus  feu , in  quanam  progreffiono 
numerus  ille  fortiatur  locum  vnitati  proximum . 

Cacterum  aquatio  de  qua  loquimur , nccelfario  debet  efle  inter  varii  denomi- 
nata, & inter  certum;  & incertum,  feu  notum, & ignotum : liquidem  inter  ea , qua 
funt  eiufdem  denominationis,  vel  inutilis  cft,  vt  inter  i o,&  i o,  vel  inter$R,dc 
5 R;  vel  non  cft  proprie  squalitas,  vt  inter  5 , & t 6 \ /Equario  vero  de  qua  loqui- 
mur effet,  fi  proponeremus  r R,  pretium, exempli  gratia  efle  5 ; tunc  elTet  aquatio 
inter  1 o R > & 5 o : ita  vt  fi  nos  1 R , pretium  lateret , & cognofceremus  1 o R , aquari 
50;  illicoin  1 R,  pretij  notitiam  deueniremus : & ita  de  reliquis  aqualiratis  gene- 
ribus intelligendumeft  . Debet  itaque  aquatio  ifta  efle  proportio  aqualitatis  inter 
duas  quantitates,  fiue  res,  quarum  vna  lit  certa,  & nota;  altera  incerta,  & igno- 
ra; de  his  autem  iterum  in  Algebra  fpcciofaloqucmur.  • ■ 

Varia  funt  autem  huius  aquationis  genera  :& primo,  vel  fimplex  eft  aquatio, vel 
compofita.  Potcftas  enim,  aut  pura  eft,  aut  affeba.  Pura  autem,  & fimplex  aqua- 
tio eft, in  qua  vnus  terminus , vni  termino  comparatur, cum  affebione  vacat : vt  inter  Q, 
& R , aut  mter  R , & N ; aut,  inter,  Q & N : & ita  fimplex  etiam  effer . ? C \ 24.  Cum 
itaq;  vnus  tetminus, vni  termino  comparatur , fimplex  aquatio  nuncupatur,  tunc 
enim  eft  pura  poteftas. 

Quando  vero  plures  poreftatcs  , feu  dignitates  numero  certo  comparantur;  ma- 
ior dignitas  proprii  fibi  hoc  Poteftatis  vendicat  nomen:  St  numerus  cui  dignitates 
comparantur,  Homogcneum  comparationis  appellatur ; vt  etiam  in  fimplici  aqua- 
tione. Dignitates  autem  cxillcntcs  in  aquatione.  Gradus  parodici  ad  potcftatem  di- 
cuntur: itaut  ad  cubum  fint  gradus  parodici  latus  , & quadratum  ; gradus  entne. 
parodici,  funt  dignitates  mira  potcftatem  exiftentes  in  aquatione,  quemadmodum 
dibum  eft . 

Poteftas  autem  hoc  modo  fc  habens , Affeba  dicitur . Hac  vero  aifebio , vel  eft  per 
affirmationem,  vel  per  negationem.  Affcbio  per  affirmationem  fit  per  fignum  >j+,di- 
citurque  xcnapnixti  affebio  ; per  negationem  fit  per  fignum  — , & diropamirf 
nuncupatur ; at  ver6  dupii 3oAot , feu  Ambigua  , cum  dignitati  maiori , fiue  Pote, 
flati  praefigitur  fignum  — : quoniam  ha:c  aquatio  duplicem  habet  radicem,  ideo  Am- 
bigua dicitur. 

Sed  cum  afficiens  homogeneum  de  potcftatc  negatur , negatio  cft  dircba,  atque 
adeo  arquatio  cft  dircba  : vt  1 Q_— ' 4 R ' 1 165  , hxc  xquatio  negata  dircba,, 
eft: minor  enim  dignitas  R, gerit  fignum  negatum  — ; vel  quia  homogcneum  affi- 
ciens 4 R,  de  potcftatc  negatur 

Cum  autem  contra  poteftas  negatur  de  afficiente  homogeneo  fub  gradu  , nega- 
tio eft  inuerfa:  vt  14  R — 1 QJ  48,  hxc  xquatio  inucrla,  & ambigua  eft  . liqui» 
dem  dignitati  maiori , nimirum  1 fignum  negatum  pratfigitur , fcilicet  — ; feu 

quia 
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qui?  planum  fub  latere  , de  data  coefliciente  longitudine  afficitur  multa  quadr  ati 
quia  verd  potcftas  de  afficiente  homogenco  fub  gradu  negatur , indireda  dicitur. 

Dc  his  autem  iterum  in  Algcbra  Specio  (a  agendua  erit , fcilicet  dc  wquationo 
fimplici  abfoluti,  Sc  de  Climadica,  & Polynomia. 
t,u/U  i m f Animaducrtendum  autem  quot  funt  gradus  purodoci  ad  pote  (lates,  tot  affectioni- 
j,us  p0ipc  pQteftatem  implicari  . Itaq,-  quadratum  affici  poterit  , fub  latere  > feu  ra- 
J dice > tubus  fub  Utere, & quadrato; infuper  Quadrato  quadratum  fub  latere.qua* 
drato  , dc  cubo  ; prsterca  Quadrato-cubus  > fub  Utere  , quadrato . cubo,  dc  Qua* 

drato- quadrato;  df  da  deinceps, 

_ - lrm_  Quot  autem  fint  combinationes  ita  dignofeitur.  Fiat  progreflio  terminorum  tot, 
quot  funt  vnitates  exponentis  maioris  dignitatis;  & dat  ipla  iu  proportione  dupla; 
m,j,  4 maiori  termino  abUta  vnitate,  remanet  numerus,  lUXl»  quem  (latui  debet  multi* 
• plicatio  combinationum , Exempli  gratia ; Quaeramus  quot  combinationes  habeat 
Quadratum,- exponens  eius  eft  a .-ergo  fiant  duo  termini  in  progreflione  dupla  inci* 
piente  ab  t , 6c  erit  primus  terminus  i , fecundus  a : auferatur  t , abs  i ; 8c  remane* 
bit  i ; dicemus  proindi  Qj  vnicatn habere  combinatiqnem ■ nimirum  Q^K  , dc  N, 
Qujratnr  numerus  combinationum  Cubi ; cius  exponent  efl  3 : tres  ergo  termini 
fiant  in  progreflione  dupla  , ducente  initium  ah  i ; itaq;  erunt  i , a,  4 1 a termino 
't  maiori  fi  auferatur  1, remanebit  numerus  3 .delignanstres  c(fc  combinationes  cubi; 

nempe  C , Q_,  N 1 item  C , K , N . Praeterea  C , Q,  K , N . fit  ita  eonfimili  modo 
Ctr*h*u.  procedendum  eft  in  reliquis  dignitatum  cqmbinationibus. 

m.u>-  Multiplicantur  autem  ha;  combinationes  ratione  (ignarum  1 quo  fir,  vt 

fitttrMT  m-  q,  ttes  habear  combinationes  Primam;  Q_*J*  R 3 N; fecundam  R *J*N  “ Q,  (eu 
* R SN  , nam  iuxta  Viet*  fententiam  omnes  dignitates  ex  vna  pane  confti- 

’ ' tuuntur;  tertiam  R ^ Q+  N , k-u  K — Q-  N.  Ita  etiam  pluribus  modis  . ratione 

trUimtsmd  horum  fignorum,  variantur  reliqux  aquationes . 

"m’M  Carterum  illud  eft  in  primis  aduertendum,  fy  nceram  operationem,  ac  methodum 
non  ita  pridem  inuentamfuifle  explicandi  equationes  omnes  compolitasifcd  tantum 
wfru  k.  i|Jas , in  quibus  termini  fune  Arithmetice  proportionales , feu  babeuc  eundem  cxccf* 
firmmm , fuoj.  yt  funt  inirafeript*  aequationes , 


a*  r = n 
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Et  ali*  Innumera; , qux  caufa  breuitatis  omittuntur. 

Porrd  fi  exponentes  Arithmetici  proportionales,  omnes  Gnt  maiores , quam  e, 
adhibendi  funt  relicti  per  fubtraCtioncm.ramimi  numeri  exponentis,  vt  reducantur  ad 
illos, in  quibus o,  interuenit. 

At  vero  quando  exponentes  non  feruant  Arithmeticam  proportionem,  fefl  non 
habent  eundem  exccfliim , vt  C *|*  Qr:  N,  quorum  exponentes  funt  3 , a ,0 
*<■ . R ~ N,  vbi  exponentes  funt  3, 1 , o,&C — Q z:  N , vbi  exponentes  funt  3,1,0, 
& ita  de  reliquis  dtc.  neque  feruant  eundem  exceflum.  Ars  latuit  hucufque,qua  Ra- 
dices harum  Aquationum  extrahatur : Victa,  & alij  methodos  quafdam  genera* 
les  tradiderunt  , quas  inferius  profequemur . Vt  tamen  abfolutiflimx,  acgcneralif* 
fime  fint  plurimum  elaborauimus  vt,  fcilicct  in  numeris  irrationalibus  locii  habeant;  ac 
in  fra&ionibus  exerceri  poflinr;  ne  methodi  ipfx  fint  potius  tentatiu*,  quam  abfolu* 
gmmJtrtu  t*  , vt  videbimus.  Cum  enim  1 R,  pretium  numerus  eft  irrationalis  > vel  fitnplex , 
vcj  compofitus  , item  numerus  fradus ; rcgul*ift*nouiter  excogitat*  non  fausfa- 
fiunt,  nifi maiori induftria fuerim excultz . 

Qgauuu  Ctxci,  Latinique lapienti*  proceres  in  his  literarum  przclariorum  flu- 

dijs 
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dijs  contenderint , vt nihil  vnouam  magis,  omncmque  curam  infacratioribushifce 
myfterijs  detegendis  confumpfermc , vt  aquum.aciuftum  fit,  cos  veluti  dcMathc- 
matids  rebus  optime  meritos,  venerarii  nihilominus  >praftantioia  quadam  aggrefli, 
atiopis.vt  aiunt,  faciem  lauarunt.-quamobrem  plurimumoccultat  veritatis  pofteri- 
tati  relinquentes , & fi  amplitudinem  fuam  exantlatis  laboribus  illufltarint,  fibiqut., 
multum  exiftimarionis,  laudis,  honcftatisafcifcerint;  non  omnem  gloriam  occupa- 
runt , aliquid  propterea  fuperefle  , quamuis  inuiti,  permiferunt , in  quo  pofteritatis 
mduftria  luos  experiretur  conatus.  Mulier  eleganti,  praftanrique  corpore  mundo 
defterum  pedem  iuperimponcns,  dextera  manu  fo!em,finiftra  tempus,  gcftans,  veri- 
tatis fymbolum  apud  Antiquos  cxtirit.vt  accepimus, -careris  pratermiffis  , poftrcmum 
Hlud.Saturni.hoc  eft  diuturni  temporis  filiam  veritatem  defignat,  quo  fpedtat  illud. 

Ayu  A «rpi<  pai  ait  tLAtfeuu  jfiraf. 

Nec  immerito  qudem  , nam  "(i  calorum  eft  incola  (liceat  in  re  feria  iocose  loqui, ) 
qui  fieri  poterit,  vthuc  breuidefeendat  ? Quod  autem,  & fi  plerique  multos  labo- 
resinhac  TEquationum  perfcrutationc pertulerint,  nihilque confecerint, neminem  ad- 
miratio fubeat , cdm  haud  raro  contingat,  vt  ventas  in  lucem,  non  qui-lira,- 
veniat , 

Ef^tr»  adAtSif  ti(  Qa(  itm  av  fyrw  tutat . 

Quamobrem  cttm  multum  veteres  infudalfent  in  aquationibus  Algcbricis  expli- 
candis : denique  tantum  aliquas  feliciter  tractarunt  , alias  autem  porteris  relin- 
quentes , vt  pote  illas  , qua  maiorem  QtAmarixr  requirebant . Qua;  autem  fint 
Si*  , in  quibus  fumma  cum  laude  fe  gcfferunc ; quaque  alite  de  quarum  explica- 
tione pofteritas  gloriatur,  inferius  explicabimus ; intenm  proximum  eft  , vt  in  quo 
aequatio,  de  quaioquimur , pofita fit , aperiamus . 

Verum  aequationum  expltcandarum  artificium  in  pluribus  confidit:  Quatuor  ta- 
men ad  fummum  numero  funt , qua  ad  id  conducunt ,-  Primum  Aquationis  inucn- 
tio;Sccundum  inuent*  cBquationis  Antithefis , feu  contrapofitioTenium  Parabo- 
lifmus.fcii  Diuifio, Quartum  Analyfis.fiue  Radicis  cxtra&io. 

Primo  enim  oportet  jEqnationem  inuenire  : fecundo  fi  opus  fuerit, eandenu 
aequationem  reducere;  tertio  aquationem  partiri  per  numerum  Poteftaris , fcii  di- 
gnitatis elatioris ; quarto  demum  cum  opus  fuerit  , Radicem  ex  quotiente  extra- 
here . Non  hac  tamen  omnia  necefsaria  funt ,-  fedduo  perpetuo  requiruntur:  In- 
uentio aquationis, &Diui(io.  De  his  ergo  fingillatim  agendum  fupcreft  : 8c  primo 
de  /Equationis  inuentione . 

Mirum  eft  autem  quantum  folertif  debeat  artifex  adhibere,  in  inuenienda  aqua- 
tione ; plerumque  enim  contingit  , vt  quantitates  ignota  artificiose  rradlentur , 
inutiliter  tamen  , cum  exploratum  non  fit  quicquam  , neque  notum  ,]  cusu 
quo  collatis  ignotis,  quantitas  in  quaftionc  pofita  prodeat  in  lucem,  adeout  abfolu- 
ta  operatione,  id  innotefeat,  quod  artifex  fibi  indagandum  propofuerat . 

Enitendum  eft  igitur,  vt  explicetur,  qua  ratione  aquatio  ipfa  poffitinueniri. 
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De  yEquationis  Inuentione. 

C A P V T Vlll. 
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QVocunque  propofiro  Problemate  refolucndo , debet  illud  in  primis  Ana- 
lyfta  curare,  vt  ad  aliquam  aequationem  perucniat : & vt  hoc  affequatut 
proquxfito  numero  ponant  Radicem  i aduertendo,  quod  C numerus  qux- 
fitus  fimpliccm  longitudinem  importet,  pro  eo  ponatur  Radix  ; fi  fit  nume- 
rus planus,  ponatur  Quadratum;  fi  folidus  , ponatur  Cubus  ; deinde  tradletux  ipft. 
numerus  denominatus  iuxta  legem  propohtx  quxftionis  , quod  quifque  potius 
exercitatione  , & vlu  , quam  prxeeptis  confequetur  ; aduertendo  , qudd  repertis 
tribus  numeris  proportionalibus  , fiat  aequatio  inter  quadratum  medij , & ta&urn 
fub  extremis  ; Ii  quatuor  , inter  faiium  fub  extremis  , & faiSum  fubmcdijs:  infu- 
per  fi  eidem,  vel  eifdem  numeris  inucniantur  ignoti  numeri  atquales  . fiant  aequat 
les  inter  fe : & alia  huiufmodi  memoria  teneat. 

Sit  datum  rclolucndum  Problema. 

Propofitum  numerum  induas  panes  diuidere  , quarum  datafit  differenti* . 

Pono  itaque  numerum  diuidendum, exempli  gratia efle  100,  & differentiam  da- 
tameffe2o.  Pars  minor  propofiti  numeri  efto  i R;  maior  ergo  erit  iK-i-2o:cum 
enim  vna  debeat  altcrlm excedere  data  differentia  a o,fi  parsvnaeft  i R,  alia  nccef- 
fario,  erit  i;  R -P  a o,  harum  aurem  partium  fumma  clt  ili+io;  qux  xquatur  pro- 
pofito  numero  diuidendo  100,  Vide  igitur  qua  arte  tradari  debeant  numeri,  iuxta 
quxftionis  tenorem , eft  autem  certum  omnes  partes  fimul  fumptas  xquari  toti. 
Cum  totum  fi:  ioo  , neceffeeft  harum  partium  fuuimam  i R ijt  i o , xquari  i ooi  & 
ita  nos  ad  xqualitatem  peruenimus . 

gurius  propofitum  fit  illud  Problema  refolucre. 

Data  fumma  duarum  numerorum,  & plano  fub  tpfis  , r operire  numeros. 

Datafit  numerorum  fumma  ■ 5 ,&  planum  fub  iptis  5 o,  Efto  numerus  vnus  1 R, 
alter  ob  id  erit  1 5—  1 R.-idque manileftum  eft  , liquidcm  fi  e fumma  duorum  nu- 
merorum, auferatur  vnus  , reliquus  erit  alter  quxfitus  . Planum  aurem  fub  his  eft 
1 jK— . 1 Qi&quia  planum  fub  quxfiris  numcriscft  50;  neceffe  eft  hoc  planum 
1 5 R _ 1 Q.,  xquari  5 o:&  ita  ad  xqualitatem  peruenimus. 

Infupcrpropoiitumfit  Problema. 

Datum  numerum , in  data  ratione  partiri. 

Datus  fit  numerus  3 5,  & ratio,  vti,  ad  5.  Efto  numeri  pars  vna  1 R,  alia  necef- 
fariocrit  3 3 — 1 R:  vt  autem  eft  z , ad  5 , ita  debet  efse  1 R ; ad  3 J — 1 R;  quare  cum 
fint  p.oportionaks, erit  tadtum  fub  extremis  70—  2 R.xqualc  jR  .-fk&ofub  medijs& 
ita  ad  squalitatem  peruenimus : aducrtcutes  taCium  fub  extremis  xquari  faifto  fub  me- 
dijs . Neque  diflimili  modo  in  al  js  Problematibus  procedendum  erit.  Methodus  autem 
vt  diximus,  prompta,  & expedita, potius  exercitatione  , quam  prxeeptis  com- 
paratur. 

Proponatur  hoc  aliud  Problema. 

Aftatuor  numeros  reperire  ea  lege:  vt  primus  eum  fecundo,  & tertio  faciat  43, 
fecundus  cum  tertio  , quarto  efficiat  6 5 ; tertius  cum  quarto , (X primo  faciant  6 0 ; quar- 
tus autem  cum  primo  , & fecundo  efficiant  55. 

Quatuor  numeri  fimul  fint  1 R:ex  hac  autem  fubtra&is prioribus  tribus,  qui  di- 
cebantur conficere  4 5 , erit  obid  quartus  1 R — 45;  quamobrem  primus  erit  1 R — 
6 3 ; proinde  fecundus  erit  1 R — 60;  atque  demum  tertius  erit  1 R—  3 3:  hi  au- 
tem omnes  deberent  efficere  1 R ; fcd  conficiunt  4 R — 223:  proinde  erit 
trquatio  inter  1 A,  & 4 R 2 2 5»  Vide  igitur  quu  arte  ad  xqualitatem 
pcrucniatur . 

Rurfus  propofitum  fit  Problema. 

Datum  numerum  tn  duos  cubos  partiri , quorum  laterum  fumma  dat*  tjl . 

Hic 
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Hoc  Problema  determinationem  habet , quam  hic  (ilentio  prxtereo  i fiquidenC, 
illud  affero  tantum  ad  aequationem  explicandam . 

Datus  fit  numerus  aaq.diuidendus,  vt  Problema  requirit, nempe  in  duos  cubo», 
quorum  latera  faciant  8 .•  prioris  cubi  la- 
tus efto  t R ^-4,  hoc  eft  plus  dimidio  t C*f«  12  QjJ*48Ri{td4 

fummae  laterum ; relinquitur  proinde  al-  6 4 tjn  2 Q — 48  R — i C 

terius  cubi  latus  4 — 1 R : cubi  verd  ip- . 

fi  erunt  fimul  24  Qjf*  128  , & hi  erunt  24Qjfn28“  224 

squales  dato  numero  224. 

Dato  aggregato  trium  numerorum  proportionalium , & aggregato  quadratorum  ab  ex- 
tremis, dijiinguere  fingalts. 

Datus  fit  numerus  2 6 , fumma  om- 
nium. Sit  autem  328,  aggregatum  qua- 
dratorum ab  extremis  . Medius  ex  tri- 
bus quatfitis  numeris  efto  1 R: ergo  fum- 
ma extremorum  erit  26 — 1 R.  Huiusau- 
tem  quadratum  eft  6q6  — 52  R *§<■  1 Q, 
continetque quadrata  extremorum, plus 
duplo  medij  quadrato , vt  alibi  demon- 
ilrauimus.  Inde  igitur  ablato  duplo  qua- 
drato medij  nimirum,  2 Q_,  rcftabit  ag- 
gregatum quadratorum  ab  extremis  6q6 
_ 52 R — 1 Q.,  xqualc  328. 


J6-1R 

2 d — 1 R 

-jSR^iO 
6 7 6 — 2 dR 

6y6—  J2R-|*iQ_ 



6q6—  52  R—  10^—328 


Numerum  inuenire , cuius  quadrato , multiplicato  in  datum  numerum  , procreetur  nu- 
merus , i quo  fi  alius  datus  numerus  fub  trahatur  , reliquus  fiat  quicunque  numerus  da- 


tus. 

Sit  numerus  inuenlcndus , cuius  quadrato  multiplicato  in  j , fiat  numerus  , i 
quo  fi  demantur  200,  remaneat  numerus  800,  Quxfitus  numerus  efto  1 R , que 
dufla  in  fc  facit  1 Q , hoc  autem  dudlo  in,  5 , fit  numerus  3 Q^aquo  fi  fubtrahantur 
a 00,  remanent  yQ,—  200,  quf  debent  aquari  800. 

Infuper  propofitum  fit  hoc  aliud  Problema . 

Numerum  imunire , qui  inter  duos  medius  Ctt , ifque  fuperet  minorem  dato  numero  , 
fupercturque , 1 maiori  > numero  dato  quolibet , (*r  duo  extremi  ejiciant  fiummam  datam-a 
quamcunque . 

Sit  imundlum  reperire  numerum  medium  inter  duos  fummam  efficientes  da ; adeb 
vt  hic  fuperet  minorem  numero  12  , & fupcrctur  a maiori  numero  10  , cum  igitur 
maior  fuperet  medium  numero  to>  & medius  minorem  numero  12 ; ergo  maior  fu- 
perabit  minorem  numero  22.  Oportet  itaque  diuidere  numerum  d2 , in  duos  nume- 
ros, quorum  differentia  fit  22.  fi  namque  minori  inuento  addatur  numerus  i2,ha- 
bebitur  numerus  medius  quxfitus  . Pars  minor  efto  1 R , altera  nempe  maior  erit 
da  — 1 R,  harum  autem  differentia  eft  da  — aR  ,&  aquabitur  22 , & ita  fumus  xqua- 
tionem  confccuti . 

Duos  numeros  reperire  > quorum  produSum  fit  20  , (fi  differentia  quadratorum  fit  g6. 

Dico  minorem  ex  numeris  quatfitis  effc  1 R .•  cum  igitur  produCius  numerus  de- 
beat effe  20  , erit  alter  hi  • Nam  prodtxfto  fub  duobus  numeris  diuifo  per  vnum  ex 
illis  duobus , exhibetur  alter.  Horum  autem  quadrata  funt  Quoniam- 

autem  1 R,  ponitur  cfle  minor  illorum  numerorum;  erit  proinde  1 Q , minus  qua- 
dratum, quo  fubtraifto  de  refiduum  erit  -rst  — 1 Qjhxc  erit  differentia  quadra- 
torum,- quamobrem  erit  aquatio  inter  96 1 & -Vi  — « Q^&  ita  ad  aquationem  de- 
uentum  eft. 

Propofitum  numerum  diuidere  in  duas  partes  , quarum  quadrata  datam  habeant  ratio- 
nem. 

Sit  iniun&um  diuidere  5 , in  duas  partes  , quarum  quadrata  habeant  ratio- 
nem ; vr  2 , ad  3 ,-  Minor  pars  efto  1 R , maior  igitur  erit  j — 1 R , harum  au- 
tem quadrata  funt  1 Q,  & 2;  1 Q,—  10  R , proinde  erit  1 Q , ad  2 5 >$*  1 Q 

»-  1 o R , vt  2 > ad  3 , atque  adc6  numerus  produ&us  fub  extremis  , xquabitur  fa- 
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9o  C.  RENALD.  ALGEBR/E  VETERIS . 

&>  fub  medijs , ob  id  y o % * Q.—  JoR2  3 Q. 

Datum  numerum  in  duos  numeret  partiri , ttaut  > quadratum  maioris  ad  quadratum  mi- 
ntrit, rationem  habeat  datam , 

Datus  fic  numerus  40  , diuidendus  in  duas  partes , vt  maioris  quadratum  , ad 
quadratum  minoris,  rationem  habeat , vc  9.  ad  4.  nempe  duplam  fexquiquartam. 
Maior  pars  efto  1 R,  proinde  rnmor  erit  40  — 1 R i illus  quadratum  cft  1 Q,  quod 
ad  quadratum  alterius  debet  c(Te  vt  9.  ad  4.  Alterius  autem  quadratum  eft  1600 

— 80  R 1 Q_,  quo  duCto  in  a 7 i fiet  xquatio  inter  r Q,  & '-"-quan- 

doquidem  fi  quadratum  illius , qux  ponebatur  1 R , cuius  quadratum  eft  r Q,  de- 
bet eflc  ad  1600  80  R «J»  1 Q,  quadratum  alterius,  vt  9.  ad  4.  proinde  , cum.- 

ratio  fit  dupla  fexquiquarta  , neccffe  cft  quadratum  illud  1600  *f*  80  R -f-  1 Q, 
duftum  in  a f,  xquale  eflfe  quadrato  alteri,  quod  erat,  r Q.,  & ita  ad  aequationem 
per  ventum  erit . 

Dato  numero  , alium  referire , fer  quem  fi  diuidalur  datus  numerus,  fiat  quotiens  ,fiu- 
perans  numerum  inuentum,  dato  mteruaUt  . 

Datus  fit  numerus  60,  fit  autem  reperiendus alius; per  quem  fi  diuidatur  do, fiat 
numerus  quotiens  fuperans  inuentum  diuiforetn  numero  17,  Quatfitus  numerus  efto 
r R erit  igitur  quotiens  -fi  qui  fuperat  diuiforem  1 R , hoc  interuallo  puta  ■*■ 

Nam  fi  ex  -77  fubtrahatur  1 R,  fiet  refiduum  -77  — 1 R,  feu  quod  idem  eft  *’ ,~V  “■ 
hic  autem  refiduus  numerus  debet  elfe  xqualis  <7.  Ac  proinde  emerget  aequatio 
inter  “ ff-3-,  & 17.  Atque  adeo  ad  xquationem peruentum  erit , 

Datum  numerum  in  duos  dtutdcre  , vt  horum  radtees  inter  fie  duCla  , faciant  datum 
quemcumq ; numerum , 

Datus  fit  numerus  11,  diuidendus  in  duos, quorum  radices  inter  fe  du&x  faciant  5.- 
Vnus  ex  quxfitis  numeris  efto  1 R,  alter  erit  12  — 1 R;  Radix  quadrata  illius  cft  ?t  1 
R,  iftius  vero  eft  J)t  ( 12  — 1 R ) qua:  inter  fc  dudlx  faciunt  Bt  ( 12  R — 1 QJ , 
& hoc  aequale  elfe  debet  dato  numero  5.  & fic  ad  xquationem  perucnitur. 

Afferemus  autem  vnum,  vel  alterum  exemplum  eorum  xnigmatum , qux  funtad 
res  materiales  contradta  , deinde  alia  ad  res  Geometricas , vt  quifq;  videat  metho- 
dum procedendi  ad  xquationem  inquirendam. 

T antam  habeo  pecuniam  , vt  fi  ad  ipfam  accederent  , (fi  a fumma  detraheretur 
~-,eiufidem  pecunia,  quam  habet,  tunc  haberem  aureos  1 20,  quaritur  quanta  fit  mea  pe- 
cunia , 

Aureorum  fumma  efto  i R , ad  hanc  fi  accedant  -f  R , -f-  R,  -J-  R , facientes 
1 -rr  R fiet  tota  pecunia  2 R,  ablata  verd  hinc;  -n-R  , relinquentur  iR  » rao; 

& ita  ad  squalitatem  peruentum  erit . 

Viator  fingulis  diebus  , 10  , milii ar ia  conficit , alius  , autem  duodecimo  pofi  die  tlapft  , 
idem  iter  aggreditur,  J^uaritur  quot  milliaria  debeat  pofi  enor  conficere,  vt  priorem  20, 
diebus  ajficquatur . 

Pono  1 R,  milliariorum!  proinde  in  20,  diebus  conficiet  20  R,  milliariorum ; at 
vero  prior  fingulis  diebus  conficiens  10,  milliaria,  abfoluet  in  20, diebus  200, mil- 
liaria additis  autem  huic  milliariorum  numero  120  , milliarijs , qux  iam  ille  12  , 
diebus  confecerat,  erit  totus  numerus  milliariorum  320,  quamobrem  erit  xquatio 
20  R “ 320: 

Dua  fiunt  militum  turma  , quarum  vna  fiuperat  alteram  90  , militibus  ; fit  autem  »*_, 
vtraque  diftrtbutio  nummorum  aureorum  6 00,  quilibet  autem  mintris  turma  accipit  6 , 
aureos  amplius , quam  quiltbet  maioris:  quaritus  quot  fint  milites  in  qualibet  turma. 

Hoc  nil  aliud  cft,  quam  diuidere  600,  per  duos  numeros,  quorum  minor,  a ma- 
iori excedatur  numero  90  , & fit  quotus  prioris  diuifionis  maior  quoto  pofterioris 
numero  6, 

Minor  diuifor  efto  1 R,  maior  igitut  erit  1 R «I»  90, per  quos  fi  diuidatur  nume- 
rus 600  , prouenient  fii-  , & rfifir.  • quoniam  autem  prior  quotus  pofteriorem  fu- 
perat numero  6 , ob  id  pofteriori  debent  addi  6 , vt  fiat  6 -fififist  quamobtenu 
erit  xquatio  huiufmodi  “ 6 *J» 

Problemata  ad  res  Geometricas  pertinentia  hxc  fint . 

Propofitum  fit  re  £}  angulum  ABC  D , cuius  area  fit  40,  (fi  proportio  laterum  fit,  vt  J , 
ad  r,  queruntur  latera,  Latus 
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Latus  B C,  minus  fcilicet  > dico  cflc  i R , erit 
igitur  C D , maius  5 R , hoc  enim  modo  prx-  A B 

dicta  latera  feruant  conftitutam  proportionem; 
quamobrem  iR.fi  ducatur  in  5 R , fient  5 Q^  ‘ 
arca  ciufdem  recianguli , fiquidem  Itu-c  habetur 

per  multiplicationem  vnius  lateris  in  aliud . pro-  

inde  fiet  xquatio  5 Qjn  40.  ^ 


Propo filum  fit  triangulum  ABC > cuius  Jit  lutus  vnum  B C > 46  > almd  B A , 30  > ter- 
tiam denique  AC  , a o . qu.tr  l lar  autem  in  quales  partes  perpendicularis  A P > dtuidat  B 
C . nimirum  quanta  fit  B D,  & quam  a DC. 

Pono  B D.  clTc  1 R;ergo  D C,  erit  46 — i R, quo- 
niam autem  ( per  47  primis  quadratum  lateris  AB.equa- 
lc  cft  quadratis  B D , & DA.Iij  900 , quadrato  ex 
30,  nempe  A B,  fubtraxero  1 Q,  nimirum  quadratum 
ex  B D . remanebit  900  — 1 Q_:  fi  vero  ( o!>  eandem 
47.  ) fubtraxero  211 6 — 92  R jt  1 Q ; quadratum  ex 
la  C;  fubtraxero  inquam  ex  400. quadrato  ipiius  AC, 

remanebit  92  R —1716-  1 Q.At  vero  remanebat  900 

Qi  pro  quadrato  perpendicularis  Al),&  remanet  etiam  92  R — 1716  — 1 Q_> 
pro  quadrato  ciufdem.  Ob  id  erit  fquatio  900  — 1 Q2  92  R — iqi6  — 1 Q;& 
hac  arte  licuit  ad  aequalitatem  per  ut  n ire  . Methodus  autem  pcrucniendi  ad  tpfam 
xquationem  conftabit  magis  ex  analyfi  variorum  Problematum,  quam  fuo  loco  ad 
maiorem  huius  artis  illuftrationcm  afferemus  . 


ifojcelis  trianguli  data  ba(e  daiaqtie  ratione  , quam  habet  eius  area  ad  quadratum  vnius 
ex  cruribus  referire  triangulum . (Oportet  autem  rattomm  datam  ita  ejse  minoris  ad  maius , vt 
minor  terminus  : minor  Jit  dimidio  teimml  maioris. 

Data  fit  balis  6 ; ratio  data  fit  vt  1 ad  2 7^. 

Perpendicularis  cfto  i R, femibalis  erit  3,  rc&angulum vero  fub  perpendiculo, 
& fcmibafi  erit  3 R , hf  cautem  tequabitur  area?  ipfius  trianguli,  vt  patet  ex  Elcmen- 
tts  : Quare  vt  1 ad  2 J,  ita  debet  elfe  3 k ad  quadratum  vnius  ex  cruribus.  Cum  au- 
tem perpendiculum  fit  1 R,  femibalis  autem  3 . redtangulm  erit  3 R , & quadratum 
cruris  erit  1 Q^|«9.  Proinde,  vt  1 ad  2^  ita  3 R,  ad  1 Qjf.  9 , Multiplicatis  extre- 
mis, & medijs  inter  fe,fict  xquatio  huiulmodi  6'-  R~  1 Qy|*9.  Et  ita  ad  aequali- 
tatem deuentumerit. 

Ditakafe  trianguli  aquicruri  .dataque  ratione  .quam  habet  arca  trianguli  .plus  quadra- 
to catheti , ad  quadratum  t ruris , referire  triangulum . 

Dita  fit  b.tiis  4 ; ratio  autem  , quam  habere  debet  arca  trianguli , plus  quadrato 
catheti,  ad  quadratum  cruris  fit  , vt  quxfitus  cath  ctusad  5 . 

Cathetus  edo  1 R,  ratio  erit,  vt  1 Ruds.  Cum  autem  balis  fit  4 femibalis  erit  2; 
cumque  cathetus  fit  t R,  area  erit  2 R,  cui  addito  « Q.fict  a R 1 Q.  Quod  erit 
arca  trianguli  , plus  quadrato  catheti , Cum  autem  cathetus  fit  1 R , cuius  qua- 
dratum eft  tQ,&  quadratum  femibafeos fit  4,  fiquidem  femibalis  cft  2 horum  ag- 
gregatuincd  1 Q-f*  4 > & tantum  eritcx47  primi,  quadratum  cruris;  proinde  erit,  vt 
1 Rad  5 ; ita  2 R + i Qad  1 Q+4  . Quare  multiplicatis  extremis,  & medijs  inter  ft» 
fiet  xquatio  huiulmodi  iC — 5 Q“  6 R . Vide  igitur  qua  arte  ad  iquattonenc. 
Analylla  perueniat. 

Cxtcrum  ne  me  carpas  velim , benigne  Leflor,  quod  exemplorum  loco  Problemata 
quadam  veterum  Analydarum  attulerint , non  autem  omnia  , qux  proprio  marto 
cxcogitauerim  , quandoquidem  ad  explicationem  doffrinx  parui  refert,  num  ego  , 
vel  alter  ipfa  Problemata  reperierit;  non  enimhcc  ad  odentationem  ingeni) , fcd  po- 
tius ad  maiorem  Artis  explicationem  afferimus  . Multavero  Problemata pofterius 
enodabimus , in  quibus  totius  artis  proccffum  confpiccrc  licebit . 
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9z  C.  RENALD,  ALGEBRA  VETERIS, 

De  Redu£lione  , vel  Tranfpofitione  Aquationis , qua 
aW&m  , confueuit  appellari. 

Q A P V T IX, 

ANtithefis , grxct  A‘nl$*ti< , contentionem , controucrfiam , conrradi&ionenu . 
oppofitionem , (ignificat,  & apud  Rhetores  color  quidam  cft  oratorius , atque 
apud  Hermogenem  amSty;  Aoym  , cft  difputationum  pugna  . Hic  au- 
tem vfurpatur,  procontrapofitioneeoruin,  qui  in  alicuius  iam  explicati  xquationis 
partibus  reperiuntur,  adeo  vt , quod  eft  in  vna  atquationis  parte , fi  c*  illa  auferatur , ex 
altera  quoque  illi  xquale  contrapoficum  auferatur,  atquationc  non  immutata,  idem  de 
additione  dicendum.  Quamobrcmchmtranfpofitio  hic  contrapofitionem  inuoluat, 
huiufmodi  operatio  antithefis  appellatur  i cum  ahoquin  ex  vi  lua  tantum  qui  dixi- 
mus fignificet.  Ea  verofic  deferibi  folct. 

Anttthefit  ejl  numeri  ,feu  quantitatis  ex  vna  aquationis  farte  , in  alteram  partem  fui 
contraria  nota  affeCi  ionis  tranfpofitto . Itaut  fi  quantitas  aliqua  afficiatur  hoc  figno 
per  Antithefin  euadat  affetta  hac  nota  — ,&  contra. 

Per  Antithefin  autem  , fecundum  quofdam , reducitur  ex  vna  atquationis  parte 
fola  Potcftas  , fcu  dignitas  maior  , Dicunt  enim,  cum  in  folutionc  alicuius  Pro- 
blematis ad  xquationem  deuentum  fuerit ; ita  vt  per  numerum  maioris  characte- 
ris coffici  reliquus  numerus  atquationis  diuidi  non  polfit:  tunc  atquationis  rcduCtio 
fieri  debet  prius  quam  diuifio  inftituatur . Tunc  autem  diuifionem  fieri  non  polle 
dicunt , cum  maior  dignitas,  vel  character,  per  cuius  numerum  fieri  debet  diuifio, 
vel  non  folus  ponitur  in  altera  parte  xquationis  , vel , & fi  folus  ponitur , 
tamen  in  reliqua  parte  quoque  idem  charaCter  reperitur  . Vt  fi  effer  aequatio  6 R 
■*ie2  5°,  deberet  prius  reduci  ad  hanc  6 R ~ 60 , antequam  inftitueretur  di- 
uifio per  6,  numerm  maioris  charafleris,-  quoniam  non  lolum  6 R , condituum  al- 
teram aequationis  partem ,-fed  6 R — 10.  Sic  etiam  fi  atquatio  foret  inter  6 R , & 
80  — 2 R.nonpoffct  inftitui  diuifio  per  6 , numerum  huius  characteris  R : quoniam 
etiam  fi  numerus  hic  6 R , folus  occupet  alteram  partem,- xquationis  idem  nihilo- 
minus charaCter  in  altera  xquationis  parte  reperitur . Ita  quoque  fi  foret  aquatio 
inter  6R  4+1  5,849  5 — 2 R , nulla  polfet  fieri  diuifio  ; quoniam  in  vtraque  parte, 
ipfius  xquationis  reperitur  idem  charaCter  R , & numerus  abfolutus  . In  omnibus 
autem  fupradiftis  xquationibns  1 R , valor  cft  1 o ; fi  fiat  redudtio  , vt  diCtum  cft , 
inftituta  diuifionc  , elicietur  1 R , pretium  1 o ; vt  quifque  poterit  experiri  . Ita, 
etiam  dicunt , vt  fola  maior  dignitas  ex  vna  xquationis  parte  exiftat , hanc  xqua- 
tionem  5 2 R — 1 Qp  5 7 6, in  qua  1 R pretium  cft  1 6,  reducendam  prihs  elTead 
hanc  5 2 R p 1 Q_q+  57 6,  Se  demum  ad  5 2 R — 5 76P  1 Q,  fcu  1 Qp  5 2 K — 
5 7 6 . Ita  fi  effet  xquatio  inter  1 Q — 9 6 , Se  1 o R , in  qua  xquatione  1 R , pretium 
eft  1 tf,  ad  hanc  reducendam  effe  volunt  1 101(4.96.  Prxterea  fi  effet  xquj- 

tio  inter  1 6 64*  r 4 R , 8c  2Q.—  4R4..0  2 : primo  reducenda  effet  per  rcftauratio- 
nem  — 4 R , ad  hanc  xquationem  , fcilicct  mter  i66,Jt28R,8:2  QJ*  102;  fe- 
cundo hxc  per  tranfpofitioncm  huius  4.  1 o 2 , hoc  eft  per  fubtraCtioncm  ex  vtra- 
que parte,  ad  hanc  reducenda  foret , videlicet  inter  2Q,&28!l4.64,in  qua, 
xquatione  itidem  1 R , valor  eft  1 6.  Itaque  illi  qui  putant  collocandam  elfe  po- 
rcltatem  folam  ex  vna  ipfius  xquationis  parte  , arbitrantur  Parabolifmum,  fiuc  di- 
uifionem per  numerum  maioris  poteftatis  fieri  non  polfe  , nifi  hoc  pacto  reductio 
fiat,  quemadmodum  neque  ipfam  diuifionem  inftitui  polfe , quando  in  vtraque, 
xquationis  parte  eadem  reperitur  dignitas  , fiuc  poreftas  , vel  numerus  abfolutus 
vtrobique  inucniatur  . Excmpligraria  . Si  effet  xquatio  6R4. 1 0“  704.2  R,  vi- 
des in  vtraque  xquationis  parte  reperiri  R , & numerum  ablolutum  ; ob  id  prihs 
ad  hanc  xquationem  4 R p 60,  drucnire  oportet , quam  inftituatur  diuifio  . Sic 

etiam 
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etiam  ile  alijs  aquationibus  fimilibus , vt  conflare  potcfl,  ex  fuperioribus  exem- 
plis . 

Nos  autem  cum  Victa, hac  fola  dccaufa  putamus  inflituendam  efle  Antithefin;  1 
non  quia  ex  vna  xquationis  parte  fola  maior  dignitas  elfc  debeat:  fed  quiadigni-  \ 
tates  debeant  omnes  ex  vna  parte  exiflere  : & infuper,  quia  eadem  dignitas  exvtra- 
que  parte  ede  non  debet  i ficuti  neque  numerus  abfolutus  debet  in  vtraque  aequa-  - 
tionis  parte  conditui,  “ 

Totum  autem  Antithefis  artificium  innititur  illis  communibus  animi  conceptibus, 5 
Si  tb  iquihbus  iqiuiii  iufinulur,  qut  rtmtnent  Junt  tqualta . £r [i  Aqualibus  iqutln  td-  < 
dinittr  compofiti  /uni  ti/Htlii . Haec  autem  exemplis  declarabimus . ' 

Animaduertendum  autem  reductionis  initium  fumendum  etfe  a figno  — : a de- J 
fciftu  itaque  fumi  debet  initium  , fi  nimirum  defedlus  adfit . Deinde  debet  Analy-  - 
fta  pergere  in  reductione,  videlicet  reducendo  fignum  •}•.  Reductio  figni  — nuh-  ' 
cupatur  Reflauratio  Ht  fit  per  additionem . Rcdudiio  figni  fit  per  fubtractio- 
nem  , vt  inferius  conflabit  , & vt  paucis  perfiringam  , numerus  negatus , fiue  t 
affcdlus  figno  — , vtrique  aquationis  parti  addendus  efl  & tunc  inltituenda  re-  1 
ductio  , id  efl  numerus  affirmatus , fiue  affcdlus  figno  4.  ex  vna  parte  in  alteram*  \ 
tranfponendus  efl,  hoc  efl  auferri  debet  ex  vtraque  parte. 

H.rc  autem  Reflauratio  , fiue  additio  , & tranfpofitio,  fiue  fubdudtio  , quantum-  ' 
uis  reCie  fiat  per  regulam  additionis , &fubtraftionis:  tota  tamen  Rcdudiionis.Sc  , 
Antithefis ars , duobus  prxeepris  continetur,  vt  infra  dicam. 

Sit  xquatio  huiufmodi  a Q.+ 3 64*  r iRn  r«6;in  qua  xquationc  1 R valor.eft  f 
4 : hxc  reuocabitur  ad  hanc  2 Qj- 1 80, nempe. 

a 3 : R « 1 1 6 

3 <s * 3 6 

1 Q^4-  I 3 R — 8 q 

Detradlo  numero  3 6 , vtrinque  , fi  quis  vellet  folam  ex  vna  parte  xquationis 
maiorem  dignitatem  ; ita  fe  haberet  xquatio  , 3 0^3  80—  t 2 R . Hoc  magis 
conflabit  fi  refoluatur  aquatio  in  numeros  abfolutos  , erit  enim  huiufmodi. 


Ai-tirl  tfit  'ar. 
damtr.tun—i 
tjitid . 


3 » + 

J t 

4 § 


3 6 *f*  4 8 “ 1 16 


Si  1 R , pretium  fit  45  modb  redudla  erit  3 2 »}»48“  80.  Ratio  autem  fuperifis 
infinuata  efl:  cum  enim  squalitas  fit  inter  1 Qsjt  3 6 ijt  1 3 R,  & t 1 <5,  ncccfTe  efl, 
fi  idem  vtrinque  auferatur , nimirum  numerus  3 6,  remanere  squalitatem  inter  re- 
fidua . Deinde  propofita  aquatio  hxc  2 j 6 4. 2 Q—  3 2 R — 1 60  , reuocabitur 
primb  ad  hanc  2 j 6 2 Qn;  I 801^3  2 R nempe  additione  numeri—  32R,vtro- 

biquefa&a:  deinde  vero  vtrinque  auferendo  1 6 o,  remanebit  aquatio  huiufmodi 
9 6 2 QjS  3 2 R i mox  vero  fi  vtrinque  auferantur  3 Q^fiet  xquatio  3 2 R — 2 

“96.  Quod  fi  numerus  maioris  digniratis  ex  vna  aquationis  parte  folus  debe- 
ret remanere,-  fieret  xquatio  talis  2 Qj=f  3 2 R — 96.  Pretium  1 R,  efl  4,  vel  1 2, 
vterque  numerus  fatisfacit , Itaque  refoluta  Aequatione  2 j 6 3 2 Q^—  3 2 R 3 
1 6 o m numeros  abfolutos,  erit  xquatio  256132  -128;;  160:  qux  rcuocabi-  ■ 

tur  primo  ad  hanc  256332“  1603128,  nempe  additione  1 2 8 , ex  vtraq,-  par- 
te ; & vtrinque  ablatis  160,  remanebit  xquatio  96332“  128. 

In  huiufmodi  autem  operatione  cernere  licet  , quod  communiter  dici  folet , 

Slutcquid  irtnfpomtur  muta fignum nempe  quod  illa  particula  xquationis,  quxge-  u<m 
rufignuin  3 tranfpofita in  alteram  xquationis  partem,  acquirit  fignum  — s hoc  efl 
fubtrahitur  ab  altera  xquationis  parte  Scilla,  qux  habet  fignum  — fi  tranfpona- 

tur 
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tur , acquirit  contrariam  aflfe&ionis  notam,  nempe  t;  nimirum  additur  alteri  aqua- 
tionis parti. 

Infuper  , Eadem  ftgna /attrahunt , Dtuerfa  utri  addn* i/  , fcu  , vt  alij  loquuntur  , 
Hemogenea  jigna  negant , Heterogenea  affirmant  . Huius  autem  prxcepti  lenius  eft  lite, 
videlicet.  Si  aliqua  xquationis  particula  rranfponcnda  > gerens  alterum  ex  duobus 
(ignis  t • Se  — > in  altera  xquationis  parte  habuerit  numerum  maiorem  denomina- 
tionis eiufdem  cum  eodem  ligno  ; fieri  debet  numerorum  fubtradtio,  dc  idem  relin- 
quendum fignumf  vel  — ipli  refiduo.  Vt  fuperius  , quoniam  tam  numerus  i 6 o 
quam  156,  habet  fignum  fi  ideo  fieri  debet  numerorum  fubtradlio  , de  rcliduo  gd, 
praeponendum  idem  fignum.  Quod  fi  elTct  atquatio  cum  ligno  — ex  vtraque  parte 
& alliceret  numeros  eiufdem  denominationis  » idem  agendum  clfet . Vt  fi  lit  xqua- 
tio  illa  , in  qua  1 R , valor  eft  6;  fit  inquam  xquatio  huiufmodi 9 R — 1 5 ~ 1 s 
R — 5 1 ; quoniam  tam  1 5, quam  5 1 ,idem  habent  lignum—  proinde,  vt  tranfpo- 
nantur  1 5,  debent  auferri  a 5 1 , &idcm  relinquendum  lignum  — , itaut  remaneat 
xquatio  9 R — i 5 R—  3 <S:modo  quia  tam  9 R , quam  1 5 R , idem  habent  lignum 
t,  proinde  auferantur  9 R,  abs  1 5 R , & remanebit  xquatio  oR"  dR  — 3 d; 
nunc  vtrinque  addantur  35,  fiet  xquatio  huiulmodi  d R — 3d:&itain  reliquis 
cafibus  procedendum  erit.  Sit  rurfus  xquatio  54(41!—  i Q — dR  1 3 o.  Quo- 
niamt4K  >&  — dR.diuerfis  (ignis  afficiuntur!  ob  id  adduntur  4R,  addR.vt  fiant 

— 1 o R ; atque  adeo  lit  xquatio  iQ^-  ioR(3o~54.  Quoniam  autem  54.de 
30,  habent  idem  fignum  t > propterca  debent  fubtrahi  30,354,  vt  remaneat 
xquatio  huiufmodi  1 Qj-  1 oR  “ 24.  Vel  fi  eft  54(48  — 1 Q.—  dR  (30,  fiet  54  ( 
10R  — 1 0.(30, & rurfusproueniet 24f  10R—  1 Qiatque demum  1 Qj-  10 R — 24. 
Hxc  autem  examinari  poffiint  per  radicis  pretium  , quod  lupponimus  clfc  1 2. 
Sit  rurfus  xquatio  10(48(42  — ioRfiQ:  vtrinque  auferatur  1 Q, remanebit 
xquatio  hxc  4Hf42  — 1 oR:  rurfus  vtrinque  fublatis  4R  , dc  remanebit  d R 

- 4 * ■ 

Antithefis  itaque  in  eo  tota  pofita  eft  , quod  fuperius  innuimus  , fcilicct  in  tran- 
fpofitionc  particularum . Cxtcrum  hec  duo  prxeepta  excogitarunt  Artifices  pro  hu- 
ius operationis  compendio.  Ad  hanc  autem  operationem  rire  exercendam  , Addi- 
tionis , & fubtradlionis  regula  fulficcrc  poflunt.  Supcrcft  vt  hic  verba  faciamus  de 
redudlionc  aquationum  inter  fradtiones  , dc  inter  numeros  denominatos  irrationa- 
les , dc  abfolutos  numeros  . De  hoc  iterum  vero  fermo  redibit  Capit,  de  Parabo- 
lifmo . 

Redudlio  aquationis  inter  minutias  fit  multiplicatione  per  crucem  • & reducitur 
ad  aquationem  integrorum!  vt  fi  clfet  xquatio  * * — ” q~"’* , multiplicentur 

in  crucem , nempe  d R f 24  in  3 R , & 72  Q.—  39d  R in  5 , dt  fient  produfta  18 
Q^t  72  R “ 3do  Qj-  1980  R ; & per  chara&erum  abbreuiationem  18  R ( 71  — 
3do  R — 19801  dc  per  abbreuiationem  numerorum  1 R t 4 — 20  R — 1 10  : ac 
proinde  19  R ~ 114. 

Hxc  autem  operatio  illuftrior  euadet , fi  reducantur  omnes  numeri  in  numeros 
abfolutos.  Quamobrem  fit  rurfus  xquatio  ‘/i  — , 2 -j.  g r . fafta  multiplicatione» 
per  crucem,  reducetur  ad  hanc  48  R t 24  Q — 840;  dc  fa&a  abbreuiationc  nume- 
rorum, per  diuifionem  fiet  a R f 1 Q.—  35ihuius  autem  aquationis  Analyfi  infti- 
tuta  reperietur  i R , valor  5 : fecundum  quod  quidem  pretium  refoluta  aquatione 
in  numeios  abfolutos,  compcriemus  operationem  recte  inftitutam  fUilfe;  Sit  rurfus 
xquatio  ' * .+.  — d,-  per  multiplicationem  in  crucem  reducetur  ad  hanc  3 Rf  200 

— 240 :dc  refoluta  aquatione  per  numeros  abfolutos, polito  1 R, pretio  13  (.ope- 
rationem bene  compcriemus  inftitutam.  Sit  xquatio — 5, reducetur  ad  hanc 
5 R f do  — 120,  de  eft  1 R,  valor  1 2. 

Si  elfct  xquatio  -pj  — d ( 3 R , fieri  debet , vt  fupra  multiplicatio  , per  crucem, 
vt  cueniat  xquatio  huiufmodi  24  R ( 12  Q.—  122  , dc  per  diuifionem  reducetur 
ad  hanc  2 R ( 1 Q_—  10  (.  Inftituta  autem  analyfi  reperietur  1 R valor  hic  R.  Q 
ti  j — 1 . Itaque  refoluatur  xquatio  fecundum  lioc  valoris  pretium  , dc  2 R , va- 
lebunt ?c  Q.44  •3;  - 2 , atque  1 Q^crit  12  ( — R,  Q^44  a , fic  etiam  24  R , vale- 
bunt » Qd4  3 a — *4,dc  1 2 Q.valcbunt  i4d  — r Q_d43  2 ,-  horum  fumnuu 
eft  112.  Porro 
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Porro  fi  refoluatur  fradio  in  numeros  eofdem  abfolutos,  eomperiemus  redf  no: 
operatos  fuiffe  ,•  per  communem  enim  diuifionem  non  immutatur  xqualitas.  Si  ita- 
que  J 4 R f r 2 Q_.  diuidamus  per  6 
t 3 R , fiet  quotiens  4 R,  & fi  idem 
diuidatur  per  4 R , fiet  quotiens  6 t 

3 R:  Si  122  diuidantur  per 4 R , fit 

quotiens  Cum  autem  didum  fit 
i R.valorem  e(Te*Qji  i — j , cer- 
te 3 R,  valebunt  $t  100  i — 3 , & 4 
R valebunt  9,  178  i -4:hxc  autem 
rendu*  inuicem  multiplicata  faciunt 
*4 6 — ^432 • Si  vero  et  178  f — 

4 , pretium  nempe  quatuor  radicum 
multiplicetur  per  d;  fiet  R 0.6431 

— 24  ideo  producitur  tantum  122, 
vt  fupri  didum  eft;  Si  autem  multi- 
plicetur d t S IOO  i - 3 hoc  eft  ft 
100  i t 3 P«  9t  178-1-4,  produ- 
citur 122.  Hoc  igitur  diuifo  per  9t 
178  j — 4,  fit  quotiens  9:  100  f 1 3: 
hic  refpondet  /radioni  tehi»  f & fr4. 

«Rioni  “t  » refpondet  etiam  9;  1 00  f 
t 3 > ob  id  rede  dicebatur,  &c. 

Item  fi  fit  xquatio  huiufmodi  » 

— 7 vf’ r«  ’ reuocabiturad  hanc  120 
R s J4QJi4R-  Hsc  autem -■‘■'f  “ 

— •'  , ad  hanc  1 2 QJ-  48  R 

— 240  Q>—  1310  R.  Prcterca  fi  ef- 

fet  xquatio  inter  - ; * , & ft- , re- 

ducetur ad  hanc  inter  dCfioQ^ 

& 1 2 R f 24.  Si  foret  atquatio  inter 
* QJ  t"£>  & 10 1 757  reducetur  ad 


- 5<Q44f 
^044-1-  2 

tof  Summa 

10  f Summa 

146—  9tQ643i 
9<Q6432—  24 

122  Summa 

64.3R 


hanc  ‘ v*;*-".11  - 


■ : deindej 


T**  . 

24R  4.  I2Q.—  >22 

BtQjoof  — 3 
»Qj78f-  4 

— 9:Qjrdo8  + 12 
134—  9iQjdo8 

146—  R1Q6432 
9tQ6432  — 24 


BtQj78-;-  4 
6 

B1Q6432  - 24 


per  multiplicationem  in  crucem,  fiet 
redudio  vt  fupra , &c.  Item  hxc  {qua- 
tio 1 O.—  ■'*•  *,~  “ , reducetur  ad 

hanc  25  Q r:  390  R — 14  Q..  Si  fit 
atquatio  -f?-  — 384  , reducetur  ad 
hanc  t 9216. 

Hoc  totum  explicari  poteft  vna_,  > 
vel  altera  atquationerefoluta  in  nume- 
ros abfolutos.  Vtfii  Q_—  ***  *,~  1 

eft  1 R prerium  10,  ergo  1 Q,  valorerit  100;  cum  autem  1 R,  pretium  fit  10, er- 
go 390  R,  valebunt  3900,  & 14  valebunt  1400,  his  detradis  a 3900,  cunu. 
ule  numerator  fit , refiduum , erit  numerus  2500  , quo  diuifo  per  2 j , fit  quotiens 
100.  Non  immeritd  igitur  dicebamus, fi  1 Q aquatur  *,7 ' 4 -i , etiam  25 
atquari  390  R — 14  q7  fiquidem  25  valent  2 jqo,  tantus  eft  autem  valor  iftius 
refidui  390  R 14  Q.  Sic  non  diffimilimodo  hoc  idem  parebit  in  omni  alio  exem- 
plo , quod  in  numeros  abfolutos  non  diffimili  artificio  refoluatur. 

Hoc  declaratur  in  minutijs  vulgaribus.  Si  etenim  po- 
nantur duas  minutia:  ff  , & f , qua:  funt  xquales  , vt  pa-  30  10 

tet , multiplicentur  autem  per  crucem , producentur  numc-  2 6 

ri  xquales  do  , do.  

Demonftratio  vero  ita  fe  habet . Quoniam  ipfae  minu-  60  do 

tiie  squales  ponuntur,  eadem  erit  proportio  numeratoris 

mtnutiz  prioris, ad  denominatorem ciufdcm , qux  numeratoris  minutix  pofterioris 

ad 


Numerii  mh. 
folutii  txpli- 
emtm  /nprrier 
•ftrntie . 


DteUrttm 

fmftrier  d«~ 
drinx  de  te- 
d*8utu  . 
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tii  eiufdcm  denominatorcm.  Exempli  gratia  . Ciim  fint  squales  minutis  jr , & -) 
qus  proportio  eft  io,  ad  30,  eadem  erit  a, ad  6 , quare  numerus  produdus  CX30, 
in  a,  squalis  erit  producto  ex  10,  in  6:1 i itaq;  numerator  vnius  ducatur  inde- 
nominatorem  alterius  , & contra  numerator  pofterioris  indenominatorem  prio- 
ris . cum  fit  idem , ac  ducere  primum  in  quartum  , & fecundum  in  tertium^, 
cx  quatuor  numeris  proportionalibus , produCii  numeri  erunt  inter  fc  squales. 

Quod  attinet  ad  numeros  furdos , quo  pa&o  nimirum  procedendum  iit,  pa- 
tet cx  fuperius  explicatis.  Sit  squatio  R 24  R “ ta  : fiat  squatio  quadrato- 
rum, nempe  34  144.  Itaque  diuifis  144,  per  24,  prodibit  in  quotiente 

numerus  6,  fcilicet  vnius  quadrati  pretium;  Itaque  R 6,  erit  t R>  valor  ;& 
ita  videtur  efle ; quandoquidem  fi  fupoonamus  1 R , valorem  effe  R 6 , certi 
^ 24  R,  valebit  :a  , propterea  quod  , fi  ducamus  R 6 , in  R 24 , fiet  pro- 
ductum 9?  144,  hoc  eft  ta.  At  verb  fi  1 R,  pretium  foret  6>  multiplicata^ 
p>  24  per  6 , fiet  produdum  R 864  ••  quamobrem  cifet  squatio  91  24  R zi  R 864, 
non  autem  R 24  R zZ  ta, 

Clauius  aliter  operatur  , putat  enim  quadratum  i 
r 24  R,  efle  24 ; & facit  equationem  inter  24  R , & * i 4 

144  , quamobrem  diuifione  inftituta , dicit  1 R , pre-  R 6 

tium  efle  6 . At  verb  Clauium  efle  deceptum  ex  eo  coi-  . 

ligitur , quia  fi  proponeretur  squatio  huiufmodi  R 2 5 14  4 

R “ 60:  eadem  edet , ac  illa  j R r;  60.  Itaque  que-  , 

madmodum  horum  extremorum  quadrata  in  illa  lunt  t a 

25  Q,  & 3600;  ita  etiam  quadrata  extremorum  in  illa, 

erunt  a;  & 3600  ; fcd  infiituta  diuifione  profilit  quotiens  144,  fcilicet  > Q, 
pretium, cuius  Reft  1 2,  & eft  1 R,  valor. 

At  verb  iuxta  Clauium  foret , squatio  25  R ~ 3600 , diuifioneque  inftituta^, 
fieret  1 R,  pretium  144:  rem  autem  ficfc.fe  habere  confirmat,  quia  fi  duca- 
mus 144,  in  aj  , fit  produdum  3600,  cuius  * eft  60.  Sed  non  bene  videtur 
ipfe  ratiocinatus ; etenim  fi  1 R , pretium  eft  144 , certi  aj  R , nempi  5 R , 
non  erit  <5o  , fed  numerus  produdus  ex  R 25 , in  144,  nempe  R 318  400,  hoc 
eft  720.  Petendum  autem  a Clauio , curpoftquam  multiplicauit  144,  per  a), 
extrahit  R , cx  numero  produdo  3600,  non  aliam  equidem  ob  caufam,  nili 
quia  , adhibuit  25  R,  non  fccus  , ac  fi  quadrata  Client . Hoc  autem  eft  con- 
fundere R , cum  Q_.  Melius  igitur  erit  ojicrationem  exercere , vt  fupra  dice- 
bamus. Idquc  declaratur  magis  , nam  fi  foret  squatio  R 16  Q,  “ 20,  ciim- 
16  Q , habeat  latus  , nempe  4 R , erit  squatio  inter  4 R , & 20  , & ita  eft, 
quandoquidem  fi  1 R,  pretium  fuerit  5,  vtique  4 R , valor  erit  20,  & 1 6 
nimirum  quadrati  ipfarum  4 R , valor  erit  400  ; quamobrem  non  erit  huiufmo- 
di quadratum,  fcilicet  ipfius  R itf  R , non  erit  inquam  iS  R,  adeb  vt  squa- 
tio fit  i<Hs  400,  fed  potius  16  Q_.  Itd  quoque  fupponamus  1 R , pretium  efte 
6 , & fit  squatio  R 24  R ~ 864,  erit  etiam  squatio  24  Q,—  864 ; diuifis  au- 
tem 864  , per  24 , fit  quotiens  3 <5 , nimirum  1 Q__,  pretium  , & latus  eius  nem- 
pe 6 , erit  1 R , valor.  ' 

Csterum  animaduertendum  eft  , quando  feribitur  R 24  R , polle  efle  fenfum, 
quod  latus,  fcii  radix  erui  debet  nc  dum  cx  numero,  verum  etiam  ex  potcftatc , 
quo  pado  fi  fupponatur  1 R,  pretium  efle  6,  erit  R 24  R,  idem  quod  iatfednon 
bene  hoc  modo  lcribitur  ; etenim  intra  parenthefin  feribi  deberet , fic  R C 24  R ) 
& foret  squatio  huiufmodi  R ( 24  R ) “ 12  : Quando  verb  feribitur  R 24  R . 
fenfus  eft  quod  numerus  , cum  non  habeat  radicem  quadratam , ideo  ei  propofi- 
tum  fuit  lignum  radicalc,  & ex  dignitate  acceptum  fuit  latus. 

Verum  vt  diximus  hsc  squationis  pars, quam  Antithcfin  appellari  dicebamus,  dici- 
tur Rcdudio,&inlupcrTranfpofitio.-quia licet  hoc  verbum  Antithefis  proprie  ligni- 
ficet  oppofitionem,  feu  contrapofitionem;  nihilominus  , quoniam  perredudionem 
de  qua  loquimur  , terminum  exiftentem  cx  vna  parte  in  alteram  tranlponimus, 
qua  ratione  tranfpofitio  dicitur  , contrariaque  nota  affedus  euadit : proinde  ra- 
tione huius  oppofitionis , feu contrapofitionis.redudiosquationisappellatur An- 
tithefis, 
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tithefis  , quam  dicebamus  effc  tranfpofitioncm  quantitatis  ex  vna  aquationis  par- 
te in  alteram  panem  fub  contraria  affcClionis  nota . Sed  hxc  eadem  iamfupcriusan- 
notauimus  > ac  explicuimus . 

Quando  autem  occurrit  a*quatio  eiufmodi , vt  in  ipfa  nullus  extet  abfolutus  nu- 
merus i tunc  fieri  debet  Hypobibafmus,  Sai  nihil  tjl  aliud,  quam  aqua  deprefpe  pa- 
tefiatis , & eius  paredieerum  graduum  . Hoc  autem  nomen  proprie  repreffionerru  , 
fubduCfionemquefignificat . 

Hypobibafmus  autem  fit  hac  ane  , nimirum  fubducendo  deprcfliorem  gradum- 
parodicumtum  a potcftate  , ciim  ab  alijs  gradibus  parodicis.  Itaque  fi  proponatur 
xquatio  i jQ^  4 8K,reuocari  debet  ad  hanc  i iR^;  4 8,  nempe  fubducendo  R, 
absQ.  Praeterea  fi  fuerit  aequatio  huiufmodi  6 C :z  30  Q»reducctur  ad  hanc  6 R 
~ 3 o . Et  fi  effet  1 C ~ a o R , ad  hanc  reuocabitur  i Q:z  20.  Infupcr  hxc 
aequatio  1 0+ 3 QZ1  6 R . ad  hanc  reuocabitur  1 Q-f»  3 R “ 6 : huius  aequationis 
autem  radix  eftlji  8 j — 1 f.  Praeterea  2 o QQ^f*  ioC“  rooQ.ad  hanc  reduce- 
tur 2 oQ^f*  1 oR~  1 00:  huius  aequationis  (e  eft  2 . Item  3 oQQ—  2yC~7o 
reuocabitur  ad  hanc 3 o Q~  : 5 R ~ 70:  huius  Jit  eft  2 , & ita  de  re- 
liquis. 

Placet  autem  ad  hanc  operationem  magis  illuftrandara,  refoluerevnam,  vel  alte- 
ram aequationem  innumeros  abfolutos,  vt  confiet  operationem  hanc  eo  modo  in- 


inftituendam  efle , quo  explicuimus . 

Sitxquatio  6 Czl  3 oQifit  1 R, pretium  y,  ergo  6 C, 
valebunt  7 j o , 8c  3 o Q^valebunt  750.  Si  reducatur  per  30 

Hypobibafmum  ad  hanc  6 R Z5  30;  optime  faCta  eft  re-  2 y 

duCtio:  quandoquidem  cum  1 R,  valorfity  .vtiquefiR,  

valebunt  30.  150 

Sic  aequatio  huiufmodi  3 C 4. 4 Qz;  9 5 R , per  Hypobi-  60 

bafmum  reducetur  ad  hanc  3Q+4R—  9y.  Huius  autem  

aequationis  radix  eft  y i proinde  3 C,  valebunt  3 7 y:&4Qj_  730 

cum  valeant  1 o o ,crit  3 C-J-4Q,  alterius  partis  in  aequa- 


tione pretium  475.  At  vero  9 y R , valebunt  quoque  4 7 y , fi  1 R > valor  eft  y . Cum 
autem  reducta  fit  ad  hanc  3 Q_*i*  4 R 5 9 y , bene  faifia  eft  reduftio;  fi  quidem  3 Q., 
valent  7 y ,&4R,  valent  2 o,  proindc7  y.cum  2 o,  quoniam  efficiunt  vnam  aqua- 
tionis partem,  nempe  3 Q 4- 4 R,  bene  diCtum  eft  xquari  hanc  partem  alteri, in  qua- 
quidem  funt  9 y,- quandoquidem  7 y , cum  2 o .faciunt  9 y . 

Pera&a  verum  hac  aequa  deprdfione.adid  denique  deuenitur  , vt  omnia  per  nu- 
merum elatioris  poteftatisdiuidantur.  Itaut  fit  hunc  in  modum  aequatio  praeparata, 
vt  folum  radicis  extraiftio  fuperfit.  De  ipfa  igitur  diuifionc  proximum  cft.vt  fermo- 
nem  inftituamus,  & in  eius  explicatione  , aliquantulum  immoremur ,-  eo  vel  maxi- 
me, quod  inde  plerumque  fra&ioncs  in  tcquationibus  proueniant,  a quibus  operx 
pretium  eft  illas  liberare  , cum  alioquin  vlterius  progredi  non  liceat  , ad  radicis 
extractionem, -in  qua  poftremuseft,vt  plurimum  Analyftx  labor. 

Hvpobibafmi  autem  operatio , facile  demonftratur  . Quandoquidem, ad  diuifio- 
ncmreducitur  . Si  enim  qua:  funt  aequalia  per  communem  diuiforem  diuidantur 
qui  ex  diuifione  proueniunt  xqualia  erunt : Iam  enim  prxmifTum  eft  a communi  di- 
uifore  xqualitatem  non  immutari  • Gradus  autem  , qui  deprimitur , diuiforis  mu- 
nere fungitur. 

Sequitur  igitur  de  Diuifione , quam  Parabolifmum  appellant . 
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De  Parabolifmo  , feu  Diuifione. 


C A P V T X. 

PArabolifmus  dicitur  a verbo  grxco  na pa^a»ae,  a quo  etiam  trapa/SoAx' , no- 
men vlurpatum  ad  fignificandam  vna  ex  conicis  fedionibusuit  vero  apud  Arith- 
meticos, & Geometras,  partitionem,  feu  diuifionem , multiplicationi  contrariam 
importat  ; Nec  irrationabiliter  , ad  id  fignificandum  alTumiiur;  nam  napafidffaa 
inter  extera  applicare,  fignificat;  at  vero,  diuifio,  quidam  eft  applicatio,  ni- 
mirum diuidendi  ad  diuiforem. 

TtHAriJu-  Fada  redufiione , ciim  opus  fuerit  in  xquationepropofita,  flatim  inftituenda  eft 
diuifio  per  numerum  maioris  dignitatis  , feu  poteftatis;  per  hunc  enim  debet 
/"*  Analyfta  paniculas  omnes  xquationis  diuidere  . Aduertendo  tamen  in  huiufmo- 
di  operatione  , abijeiendum  charadercm  ipfum  , & inftituendam  diuifionem  per 
jmift . numerum , non  fecus , ac  fi  non  haberet  fibi  charadtercm  annexum . Exemplis  omnia 
MmtJmr-  declarabimus.  Interim  certum clfc debet,  Parabolifmumml  aliud ejji,  quam  hemone. 

neerum  applicationem  ad  quantitatem  , in  quam  pete/1 as  ducitur.  Si  fit  xquatio  5 R — 
fu a.  j o; debet  inftitui  diuifio  per  numerum  5, per  quem  diuifis  5 o , emerget  quotiens 

1 0 , & 1 R , pre  tium  . Item  4 1 o o , fit  quotiens  2 5 , & 1 Qj_pretium  ; itaque  1 

R,  valorcrit  5.  InfuperqC"  1 o 8 ; diuifione  inftituta  fit  quotiens  2 7,  & iC,  pre- 
tium : itaut  1 R , valor  fit  3 . 

TarM.fmus  Conftat  autem  hanc  opetationem  c(Tc  compendium  reguli  aurei.  Siquidem- 

dum  habemus  4Q1;  1 00,  dc  inftituimus  diuifionem,-  nil  aliud  efficere  profeCld 
rquUeun*.  curamus,  qurim  reperire  pretium  i Q,  dum  conftat  4 Q , valorem  clfe  100:  qua- 
li diceremus.  Si  4Q_,  dant  100,  quid  dabit  iQ?  Et  ita  de  reliquis  intclligen- 
dum  eft.  t 

Infuper  fi  propofita  fit  xquatio  2 Q.“  20R— • !2,fcu2oR—  2 Q_r:  12  ; perdi- 
mfipjufJZr  uifionem  reducetur  ad  hanc  10R— ■ iQp  6.  Prxterea  fi  fit  xquatio  1 o Q*jr  <5o  R ~ 
dniriM . 400  i diuifis  omnibus  per  1 o , fit  iquatio  t Qij»  6 R “ 40 . 

Innititur  autem  hic  operatio  communi  illo  pronunciato . 
tuUmmUuT  s*  aqualta  per  aqualia  diuidantur , qua  fiunt (unt  aqualia . 

an”"  ani  Cum  ergo  polita  clTet  iquatio  1 o 6 o R “ 400,  nihil  aliud  diuifione  inquiri- 
[umm  ■■>}«,-  mus , qu.lm  1 Q^prctium ,-  etenim  nobis  conflabat  1 o Qj,  valorem  cfte  400—  6 o R : 
proinde  compendio  quodam  ita  rationati  fumus;  fi  10Q,  dant  400—  6 oR. 
quid  dabit  1 Q?  & reperiemus  dare  4 o -1  6 R . In  forma  vero  ipfius  reguli  aurei 
flabit  hoc  modo . 

ioQ_  400— doR  iQ?  40—  <s  R 

Etenim  fi  400  — do  R,  ducamus  in  1 QJtunt  400  Q^-  6 o C;  qui  fi  diuidantur  per 
1 oQ,  fit  quotiens  40  — 6 R . Eodem  modo  intellige  in  exteris  iquationibus . Bre- 
Tiitatis  autem  caufa omittitur  tota  illa  reguli  aurei  operatio,  & diuifio  per  nume- 
rum maioris  charadcris  inftituitur , cum  in  idem  recidat . 

Hoc  autem  fieri  debet , vt  fupra  innuimus  , abicdo  charadere  ipfo  , atque  per 
cumdMftr  ipfum  numerum , ac  fi  characterem  non  haberet.  Cxtcrumcum  diuifor fuerit  vni- 
,hv  "««»  tas  a maiori  charadere  denominata  , non  eft  opus  diuifione,  cum  ex  ipfa  nihil 

tfteTus  4mi-  . , * * 

p., noui  emergat . 

Hic  omnia  facile  poCTunt  explicari  per  refolutionem  xquationum  , ad  numeros 
abfolutos.& fiinplices.  Vt  fi  edet  xquatio  illa  1 oQJjtdoRn  40  o;cum  1 R,  valor 
fit4,certe  10  Q, valebunt  ido,& 60  R,  valebunt  240.  Itaque  huius  numeri  compoiiri 
• o Q.*!*  do  R>  valor  eft  400.  Dum  autem  omnia  diuiduntur  per  10,  fit  quotiens  1 Q^d 
It“  40:  & quidem  optime  fc  habet  iquatio,- nam  per  communem  diuiforem  non 
immutatur  xqualitas;  dumque  diuiduntur  pretia  illorum  numerorum  denominato- 
rum. 
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rum.fcilicet dum diuiduntur  numeri  abfoluti , euenit  xqualitas.  Nam  (1400,  pre- 
tium illius  compofiti  i oQf6o  R.diuidaturper  i o, fit  quotiens  40,&fi400,  nu- 
merus abfolutus  ex  altera  xquationis  parte, & cui  illi , ranquam  homogcnco  com- 
parationis comparantur ; fi  inquam  400  , diuidatur per  1 o,fititidcm40,vtpateti 
& ita  de  reliquis. 

V erum  quia  fxpe  fxpius  oportet  tradi  iones  reducere  ad  integros  numeros,  vt  temraromy- 
fiat  legitima  xquatio,  faCto  Parabolifmo,-  proinde  de  hac  reduCtione  aliqua  diccn- 
da  occurrunt . RcduCtio  autem  hxc  Ifomoeria  nuncupatur;  FJitmmhac nihil  uisud,  'frLtimZ'"' 
quam  fractionum  reducito  , ad  integros  numeros  , vt  videbimus . lfmurri*-, 

Breuiter  hxc  poteli  obferuari  methodus  . Propofita  fit  xquatio  4QQ}3Ct3Q  «iw», 
taR—  1 27  2C1  fiat  Parabolifmus  per  4 , numerum  maioris  dignitatis  , rcuocabitur  «««  h*  n<- 
ad  hanc  1 Q.QJ  7 1 V^t  T’  — t1- 

Veriim  vt  ad  integros  numeros  xquationem  reuocemus , oportet  aduertere  di- 
ftantiam  dignitatum  ab  inuiccm  . Et  primo  obferuo  dignitatem C,  diftareabs  QQ,  «2™  .”J-’ 
per  R:  ideo  ducatur  3 , numerator  in  4 , per  quem  faiftus  eft  Parabolifmus  , & Us,„,„-ui. 
fiunt  1 1 .quibus  diuilis  per 4,  denominatorem  (tactionis  , fit  quotiens  3 : ergo  iru 
aequatione  ponemus  1 QQj 3 C . Deinde  quia  Qualis  QQuliftatperQ;  ideoqua- 
dratein  fc  ducatur  idem  numerus  4’,  numerus  inquam  quadrato-quadratorum , 

& fit  numerus  1 <5,  in  quem  ducantur  3 , & produCtus  numerus  4 8 , diuidatur  per  4 , 
denominatorem,  & fit  quotiens  1 2 itaque  feribere  debemus  «QQt3Ct  1 1Q. 

Poltca  quoniam  ,R  difiat  abs  QQ_»  per  C ; proinde  cubice  multiplicetur  numerus 
4,  & producetur  numerus  6 4,  qui  quidem  ducatnr  in  2 , numeratorem  ffadtionis , & 
fit  numerus  t 2 8 ; hic  diuidatur  per  4,  fit  quotiens  3 2,  & ita  habcbimus3  2R  .■  itaut 
fit  opus  ad  1 Qp,f3  C f 1 2 Q , addere  numerum  3 2R,  vt  fiat  furama  t QQf  3 
Ct  1 2 Qt  3 2 R • Demum,-  quia  numerus  abfolutus  difiat  abs QQ^ per QQ; proin- 
de numerus  4 , debet  quadrato-quadratice  multiplicari , vt  fiat  numerus  2 5 6,  per 
quem  multiplicari  debet  1 2 7 2,  numerus  abfolutus  , & net  5 2 5 63  2;  hic  diuida- 
tur per  4 , & fiet  quotiens  8 1 4 0 8 : erit  ergo  per  Ifomoeriam  iauenta  xquatio  ifta  t QQ 
■f3Ct«aQt32Rr:  81408. 

Ad uertendum autem  1 R,  pretium  haberi,  diuidendoper  numerum  QQ  ,hoc  eft  aUmmuto 
per  numerum  quadrato-quadratorum,  nempe  per  4;  diuidendo  inquam  numerum, 
qui  extraflione  lateris  ex  xquationepro  1 R,  pretio  emergit.  1 

Hxc  autem  declarari  poffunt  tali  paCto . Supponamus  1 R , 
pretium  cflTc  4 ; eius  QQ^erit  2 56;  quamobrem  4QQLerunt 
1 02  4; deinde 3 C, erunt  1 92  ;&3Q,erunt  48;  ac  demum  2 
R , erunt  8 : quorum  fumma  eft  1 2 7 2 ; itaque  eft  xquatio,  vt 
fupra  4 QQt  3Ct3QJ»R  — 1272. 

Bene  vero  fieri  Ifomoeriam,  quemadmodum  docuimus,  de- 
claratur hoc  modo . Si  1 R,  pretium  eft  4 , ergo  latus  xquatio- 
nis erit  1 6 , nempe  numerus  produCtus  ex  4 , vnius  radicis  pre- 
tio in  4,  numerum  quadrato-quadratorum . Modo  QQ , numeri 

1 <5 , cfi  cS  5 5 3 <5 ; & 3 C, fi refoluantur,  faciunt  numerum  12188; 

& 1 2 Q,  faciunt  3 07  2 : demum 3 2 R,  faciunt  512;  quorunu 
fumma  eft  8 1 408:  bene  ergo  dicebamus,  xquationem  illanu 
reuocari  ad  hanc  1 QQJ3  Ct  1 2Qt  3 2 Rr;  81408. 

Sit  xquatio4Ct<SQJ  « oR^  7oo:diuifionc  inftituta,  fiet 
xquatio  1 CumQ^difteta  C, per  R:  proin- 

de multiplicetur  6 , numerator  per  4 , numerum  cuborum  ; & numerus  produCtus 

2 4, diuidatur  per  4 , denominatorem  , fiet  quotiens  6 ; & numerus  quadratorum 
erit  6 . Deinde  quia  R , diftat  a C , per  Q,  multiplicetur  1 o , numerator  per  1 6 , qua- 
dratum numeri  cuborum  : & numerus  produCtus  160,  diuidatur  per  4 , denomi- 
natorem fractionis;  & quotiens  40,  erit  numerus  radicum  . Demum  quoniam  nu- 
merus abfolutus  diftat  a C.perC:  proinde  numerator  700,  multiplicetur  per  6 4, 
cubum  numeri  cuborum;  Sc  productus  numerus448  00  , diuidatur  per  4 , denomi- 
natorem fraCtionis  ; nam  quotiens  1 1200  , erit  numerus  abfolutus,-  itaut  illa  xqua- 
tio ad  hanc  fit  reducta  t C 1 6 Qj  4oR“  11200.  Hoc  autem  ita  oftenditur  . 1 R 

M 2 pre- 


1024 
i 92 

48 

8 


HerhuMtio  (u 
frudi  durum . 


Dtt  l ‘ira fur  re 

/ii  quidem / 


1 2 7 2 Ifomccrism  i » 

~ ftittti  modo  ii 

65336  mflinn . 

1 2 288 
3072 

JI2 

81408  Zxmfluw 


Digitized  by 


DetUrtfur 
eUebiaa  tra- 
dita. 


Exemplum  j, 


Exemplum  f 


ExtmfJ*m  J. 


Exemplum  6, 


Exemplum  7, 

Altera  mttho 
dus  ptrficitnt* 
Ifemania  • 


Eximptumi. 


Exemplum  5. 


IOO  C.  RENALD.  ALGEBRjE  VETERIS . 

pretium  fupponebam  effe5;modo  ducatur  in  4, numerum  elatioris  poteftatis,&fit 
a o:  itaque  2 o,  erithuius  aquationis  latus ( diximus  enim  numerum  emergentem- 
pro  latere  .diuidendum  effe,  per  numerum  maioris  potcftatis  ) Cubus  ex  1 o , eft 
8000:  addantur  tfC^nempea^o  o, &40R, nimirum 8oo;fitfummaii2oo, pro- 
ut in  aquatione  dicebamus  euenire. 

Sit  aquatio  j QQJ;dCtjQi7Ri:  1 j4:diui(ioneinftituta,fict  1 Q£tt  — 1 t5- 
■f  ’_i—  ai*,  qua  quidem  per  Ifomoeriam  ad  hanc  reuocabitur  1 Q.Q.t  6 C t r 5 Qt 
, 75 R 92 50. Supponebam cnimr  R,  pretium  effe  2 ; & quoniam  numerus  QQ> 

cft  proinde  duci  debet  in  j ; atque  adeo  huius  aquationis  latus  erit  10. di- 
uidendum per  5 . 

Sit  aquatio  jCfi  7R—  74;  diuifione  inftituta  , fit  1 Ct-r*—  V:  Per  Homoe- 
ciam  ad  hanc  reuocabitur  r C 1 8 5 R — 1850.  Etenim  R , diftat  a C , per  Q.;  proinde 
ducatur  1 7,  numerator  in  2 5,  quadratum  ex  5,  numero  cuborum  : & productus  nu- 
merus 425  diuidatur.per  j.dcnominatorem:  fit  quotiens  8 5 ,&  numerus  radicum. 
Deinde  quoniam  numerus  abfolutus  diftat  per  C ; ducatur  numerus  74  , in  r 2 5, 
cubum  ex  5;  & produ£lum9  2 5 o,fi  diuidatur  per  5,  fit  quotiens  1850,  & numerus 
abfolutus:  quod  eodem  patfto  declarari  poteft,  quemadmodum fuperius dicebamus . 
Etenim  1 R , pretium  fupponimuseffc  2 : erit  huius  aquationis  1 C f 8 5 R"  <85  oi 
latus  i numerus  1 o;  emergens  fcilicet  exdudlu  2,  in  j , numerum  elatioris  poteftatis: 
proinde  cubus  erit  1000  i ad  quem  fi  addantur  8 5 R,  nimirum  8 j o,iitfumma  1850, 
veluti  dictum eil . 

Sit  aquatio  jQjiaRS  185. -fi  inftituatur  diuifio , ad  hanc  reducetur  r 
ia.!"  iii;&per  Ifomoeriam  ad  hanc  1 Qt  i:R^  92  5 . cuius  latus  cft  2 5 ; quo 
diuifo  per  5,  numerum  quadratorum  fit  quotiens  5 , & 1 Rvalor. 

Sit  aquatio  10Q— •4RS130.  Si  diuidantur  omnia  per  1 o,  numerum  qua- 
dratorum, fit  aquatio  1 Q— • tt:  qua  per  Ifomoeriam  ad  hanc  reuocabitur  1 

4R—  2 3 oo.cuiuslatuseft  5 o;  quo  diuifo  per  1 o,  numerum  quadratorum-, 
fit  quotiens , & 1 R , pretium  j ; hoc  eltiR,  pretium  in  aquatione  illa  fuperiori  1 oQ_ 
n 4R~  2 3 o.erit  5, 

Sit  aquatio  1 C t V — 'r'  teducetnr  ad  hanc  1 CffiR—  225. 

Item  fit  aquatio  1 C f “ 4-‘:  reducetur  ad  hanc  1 C t 3 oR~  15551. 

Eft  etiam  Ifomoeria  perficienda  methodus  altera.  Rcperiatur  quiuis  communis 
diuiduus  numerus  omnium  denominatorum  i St  multiplicetur  numerator  cuiufcun- 
que  fra&ionis  , per  numerum  , qui  communem  diuiduum  metitur , per  denomina? 
torem  numeratoris  multiplicandi : integri  autem  numeri  multiplicandi  iunt  per 
communem  diuiduum.  Exempli  gratia  , fit  aquatio  huiufmodi,  — “ ij^-. 

Communis  diuiduus  efto  30,  velalius  numerus  quicunque, quem  poffint  omnes  de- 
nominatores  metiri.  Numerus  2 , metitur  30  , per  r j ,■  proinde  multiplicatis  do  > 
per  15,  producentur  900.  Mox  etiam  videatur  numerus  per  quem  numerus  5 , 
metitur  30  , & reperiemus  6 : per  hunc  autem  numerum  multipbcentur  20,  vt 
producantur  120.  Denique  6 ; metiuntur  30,  per  51  ob  id  multiplicatis  204,  per 
5 , producentur  1010  • Igitur  aquatio  illa  fuperius  polita  per  Ifomoeriam  reduce- 
tur ad  lunc  900  1 IO  — 1020, 

Sit  aquatio  1 R *f*  sr , Communis  diuiduus  efto  1 1 , numerus  quem 

quidem  3 , denominator  fradtionis  \ , metitur  per  4;  du&o  autem  2 , numeratore- 
eiufdem  fraiftionis  in  4,  producitur  numerus  8 . Praterea  multiplicatis  17  , per  4 , 
numerum  per  quem  3 , denominator  fractionis  metitur  12;  & fit,  68.  At  vero  6 , 
denominator  fractionis  1 R , metitur  12  , per  2 duito  autem  5 , numeratore  ciuf- 
dem  fraftionis,  in  2,  producuntur  ro.  Itaque  fuperior  aquatio  , per  Ifomoeriam- 
ad  hanc  reducetur;  12  R «J»  8 ~ 10  R 68,  & eft  1 R,  valor  30. 

Sit  aquatio  fupra  iam  allata  5 Q_+  12  R ~ 185  : per  diuifionem  fit  aquatio 
huiufmodi  1 Q -4-1  ~ -yL,  Communis  diuiduus  efto  numerus  10, quem  deno- 
minator 5 , metitur  per  2;  ducatur  : Q^in  10,  fiunt  10  Q : praterea  ducantur  1 1 
R,  in  2,  numerum  per  quem  denominator  5 , metitur  ro  ; St  producentur  24  R : 
ducantur  185  in  2 , & producentur  370  : itaque  per  Ifomeriam  reducti  erit  aqua- 
tio illla  ad  hanc  10  Qji»  24  R s 370;  cuius  radtx  eft  5 , quemadmodum, & illius 
5 Q,4*  12  R S 185,  eft  etiam  1 R , valor  5.  Sit 
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Sit  xquatio  fuperius  polita  4 C 6 Q_4*  10R  ” 700  : diuifione  infticuta , fiet  txmfhm *. 
xquatio  hoc  modo  1 C <|»  V"***  ~ ~Lr~  ■ Communis  diuiduus  cfto  numerus 

8,  quem  denominator  4,  metitur  per  * : multiplicemus  1 C , per  8 » & producen- 
tur 8 C : multiplicemus  6 , numeratorem  fradlionis  —■  per  2 , & fiunt  12  : multi- 
plicemus 10  R,  per  2,  & fient  20  R.-  denique  fi  multiplicentur  700  , per  2 . fient 
»400;  ob  id  per  Ifomocriam  rcdu&a  erit  aequatio  illa,  ad  hanc  8 C 12  Q/f«2o 
R z;  1400»  Huius  autem  aequationis  radix  cft  5;  nam  8 C,  valent  iooo;&  12  Qj^ 
valent  300,  atq;  demum  20  R,  valent  100:  horum  fiimma  cft  1400. 

Homeria  fit  etiam  multiplicando  fingulos  numeratores  per  denominatores  alia- 
rum  fractionum. 

Sit  aequatio  ~ ”7*'  , reuocabitur  ad  hanc  per  Ifomoeriam  , fadta  multi 
plicatione  per  crucem  24  R >f*  80  “ 8 Q^-  48  R:  cft  autem  1 R,  pretium  10, 

Hoc  autem  quod  diximus,  refolutionc  in  numeros  abfolutos  facile  conflabit : nam"'"""^ 
fi  1 R],  pretium  cft  1 o , ergo  6 R , valebunt  60  ; igitur  illa  fraCtio  ‘ *,*  - , cnt  g } >• 

Infupcr  8 R,  valor  erit  80  i ob  id  illius  fradlionis  ”7“,  pretium  erit  8. 

Si  fit  aequatio  1 C t r Q_~  idi ; per  Ilorra-riam  reducetur  ad  hanc  1 C •£  3 Q^~  ixtmfl,.*, 
1300.  Nam  Q,  diftat  a C per  R;  ideo  ducatur  3 , numerator  fradlionis  quadrato- 
rum in  2 , numerum  cuborum  , per  quem  inftituta  fuit  diuilio  , & fit  6 , quo  diuifo 
per  2 , denominatorem  fradlionis , fit  iterum  3 , numerus  quadratorum . Deindd 
quia  numerus  abfolutus  diftat  a C,  per  C;  ob  id  cubite  multiplicetur  numerus  cu- 
borum, per  quem  diuifio  fuit  inftituta,  & fiet  2<5oo;  quo  diuilo  per  2 i denomina- 
torem fradlionis  fiet  1300;  ob  id  erit  1 C «f>  3 Q“  1300. 

Si  daretur  1 Cffd-S,—  reducetur  ad  hanc  1C  + 20  <^“45000.  Huius  aequa-  ixmpltmS , 

tionis  radix  cft  30;  quo  numero  diuifo  per  5 , denominatorem  fradlionis,  fit  radix 
alterius  illius  aequationis  6 : & ita  eft  , quemadmodum  cuique  perfpicuum  efle  po- 
teft. 

Sed  quf  hadtenus  diximus , vt  magis  explicemus , fumamus  communem  diui-  z*pU‘‘*>*r 
duum  , quem  nimirum  denominatores  omnes  fradlionum  diuidere  polfunt  fine  vlla 
fradtione  : modo  multipheetur  per  hunc  numerum  , numerus  primi  gradus  , ideft 
proximi  infra  potcftatem  ; & per  quadratum  illius  multiplicetur  numerus  fequentis 
gradus  ; per  cubum  ciufdem  numerus  tertij  gradus ; & ita  deinceps  , vfq;  ad  com- 
parationis homogeneum:  cum  autem  his  multiplicationibus  valor  radicis  propofitx 
aequationis  augetur  ; proinde  numerus  inuentus  pro  radicis  valore  , nou.v  lcilicet 
xquationis,  diuifus  per  illum  inuentum  numerum , dabit  radicem  quxfitam  propo- 
fitx  ab  initio  atquationis. 

Supponatur  xquatio  1 C 5 fr  Qj—  14 
~ R — 3 2 6,  communis  diuiduus  erit  6,  quem 
lcilicet  denominatores  2 , & 3 , diuidunt  mo- 
do fiant  proportionales  numeri;  qui  quidem 
fubfcribantur  partibus  xquationis  , per  quos, 
fi  fuperiores  multiplicentur,  fient  33  , 528  , 

70416;  atque  adeo  fiet  xquatio  1 C 33  Q^—  518  R 2 70416.  Huius  autcra 
xquationis  radix  eft  36; qui  quidem  numerus  diuifus  per  6,  communem  diuiduum» 
dabit  6,  pro  radice  illius  xquationis. 

Hxc  autem,  vt  magis  illuftrentur  non  pigebit  exempla  quxdam  afferre.  Et  pri- 
mo quidem  oportunum  erit  xquationem  fuperius  pofitam  iC+jr  Q_—  14  7 R 
“ 326  , quam  per  lfomxriam  poftremo  reduximus  ad  hanc  1 C 33  Q_—  328 
R“  70416,  non  pigebit  inquam  fuperioribus  quoq;  modis  per  Jfomoeriam  re- 
ducere. 

Ad  primum  modum,  quod  attinet;  quandoquidem  xquatio  hxc  1 C+ j fQ 
— 14  'T  R ~ 326;  ortum  ducit  ab  hac  6 C 33  Q.--  88  R ~ ‘9 56,  diuifio  om- 
nibus per  6,  numerum  elatioris  potcftatis;  fiet  1 C -tfe  5 -■  Q^-  14  -j  R 3 326  . 

Itaque  erit  xquatio  1 C 4*  rj_S- — — aaii.  Nunc  videndum  eft  quantum  diftet 
Qj  a C;  quoniam  autem  diftat  per  R;  propterea  multiplicitur  33,  numerator  qua- 
dratorum per  6;  numerum  Cuborum  , & proueniet ; 198  , quo  diuilo  per  6 , de- 
nominatorem redibit  33,  pro  numero  quadratorum.  Quoniam  autem  R,  diftat,  a 
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C per  Q.,  multiplicetur  88, per  36, quadratum  numeri  cuborum, &proueniet  3188; 
ejuo  diuifo  per  8 , denominatorem , fraCtionis proueniet  528  , pro  numero  radicum. 
Quoniam  denique  numerus  abfolutus  nempe  1958  . didat  a C , per  cubum  multi- 
plicetur 1958,  per  218, cubum  ex  8, numero  quadratorum, vt  proueniar  422498, 
quo  diuifo  per  8,  denominatorem  fractionis  profilict  in  quotiente  70418,'  erit  igi- 
tur aiquatio  illa,  ad  hanc  rcdaCta  1 C*}*  33  Qj-  528  R " 70418. 

Alio  etiam  modo  quem  fecundo  loco  retulimus  i hxc  iquirio  per  Ifomaeriam 
reducetur  obferuando  prius,  eam  eandem  cflfe,  ac  hanc  1 C <{(■  -r3- — — — ,Jr- 
Reperiatur  communis  diuiduus , qui  erit  6,  hunc  enim  2 , denominator  fra&ioms 
quadratorum  metitur  per  3 , quo  duClo  in  1 1 , numeratorem  fraCtionis  eiufdem , fit 
numerus  33  , critque  numerus  quadratorum  ; Ar  vero  3 , denominator  fractio- 
nis radicum  metitur  8 , per  2 , quo  ducto  in  44,  numeratorem  eiufdem  fraCtia» 
nis;  ft  88,  pro  numero  radicum;  atque  demum  1 , denominator  fraCtionis  numeri 
abfoluti  metitur  8 , per  6 , quo  ducto  in  326  , numeratorem  fraCtionis  eiufdem  fit 
1958,  pro  numero  abfo!uto;erit  igitur  aiquatio  reuocata  ad  hanc  ■ C q*  33  Q— - 
88  R “ 1958 . Quod  fi  foret  xquatio propolita  1 C — 3 -j  R;2  484, prius intclli- 
genda  eft  aequatio  hunc  in  modum  1 C o Qi—  3 - R 2 484  i reperto  com- 
muni diuiduo , quem  fcilicet  fine  fraCtionc  denominator  fraCtionis  in  propolita  tra- 
ctione metitur; erit  2 , erunt  igitur  proportionales  1 ; 2 ; 4;  8 ; fubfcribendi  partib,- 
aquationis . 

Ducatur  3 '7  numerus  radicum  in  4 : & fit  1 C >j*o  Q^_— 3 ~R2f  484 

14  , pro  numero  radicum  noux  aquationis ; 1;  2;  4;  8; 

ducatur  484,  in  8 , & fit  3872  , erit  igitur  iC  — 14RS  3872 

aequatio  illa,  ad  hanc  reuocata  t C — 14  R 

— 3872,  huius  porrd  aquationis  radix  eft  18  , diuidenda  per  2,  communem  diui* 
duum  adhibitum,  vt  proueniat  8,  pro  radice  fuperioris  aiquatio  nis. 

At  fi  aiquatio  fic  fe  haberet , vt  numerus  elatioris  potcftatis  nequeat  diuidero 
comparationis  homogencum  , etfi  diuidat  coefficientem  . In  huiufmodi  cafu  acce- 
pto numero  iam  dicio  pro  vno,  coque  minimo , e tribus  proportionalibus , pro  fecun- 
do; fumendus  eft  ille,  qui  diuidit  coefficientem  , & fi  non  diuidat  comparationis 
homogencum  , vt  pro  tertio  emergat  ille  , qui  diuidat  prxdiCium  comparationis  , 
homogeneum.  iBquationis  enim  partibusdiuifis  per  prediCios  numeros  proucnient 
quotiemes,  quorum  vnus  .s.  medius  erit  coefficiens  nouae  aequationis,  alter  autem» 
comparationis  homogeneo  eiufdem  xquationis  munere  fungetur. 

Ilomoeria  igitur  remedium  eft  aduerfus  fraCtionis  vitium;  Quamobrem  plurimam 
affert  vtilitatera . Dcmonftratur  autem  facili  Ifomcerix  prxeeptum , Sc  ex  diCtis  in- 
telligi  poteft  quid  circa  eius  dcmonftrationera  dicendum  occurrat . Interim  certum 
eft  inftitui  diuifionem  vel  multiplicationem  per  communem  terminum  , vndenon 
(nutatur  xqualitas , cui  non  officit,  quod  in  cius  adhibetur  pragmatia  - 


JS 

m 


De 


Digitized  by  Google 


CAPVT  DECIMVMPRIMVM.  103 

De  explicatione  Aquationum  Simplicium,  fiue 
Purarum. 

CAPVT  XI. 


MEMORIA  debet  Analyfta  complefti  fuperius  a nobis  explicata,  vt  ad  ea, 
qux  fcquuntur  progredi  valeat . Diximus  autem  limplices  aquationes  eas 
effe,  in  quibus  vnus  terminus  vni  termino  aquatur.  Cumq,  longe  faci- 
liores hxfint,-  opera  pretium  erit  ab  his  quidem  exordiri  . 

' Methodus  explicandi  aquationem  inter  R,  & N. 


QVando  reperitur  aquatio  inter  R , & N,  hoc  eft  inter  Radicem, & Humerum 
abfolutum,  diuifo  numero  abfoluto  per  numerum  characteris  R,  & procrea- 
k.  bitur  in  quotiente  i R,  pretium  qugfitum . 

Sit  xquatio  6 R ~ 60.  Diuifo  numero  <So,  per  6,  fit  quotiens  10,  & i R , pre- 
tium. Itaq;  fi  proponeretur  refoluendum  Problema. 

Numerum  referire , qui  ductui  ia  6 , producit  6 o . 

Quxfitus- numerus  efto  i R,  qua:  fi  ducatur  in  6,  fiunt  6 R,  & erit  xquatio,  vt 
fupra>&  i R,  pretium  erit  io.  Numerus  enim  hic  fatisfacit  quxftioni.cum  duftus 
in  6 , producat  6o. 

Aduertendum  autem  diuifionem  faciendam  clfc  , non  fccus  ac  fi  forent  numeri 
abfoluti  nulla  habita  ratione  charaftcrum,  vt  videbimus  infra. 

Demonftratio  hxc  eft . Si  fit  xquatio  inter  numerum  radicum , fle  N ; id  quod 
ignoratur  eft  numerus  , qui  duftus  in  numerum  radicum  producit  numerum  abfo- 
lutum .■  quod  fi  diuidatur  numerus  abfolutus  per  numerum  R , quotiens  erit  nume- 
rus farisfaciens  . Nam  cum  ea  fit  proportio  diuiforis  ad  unitatem , qux  diuifi  ad 
quotientem;  ideo  xqualitas  erit  inter  faftum  fub  medijs,  & fub  extremis. 

Geometrice  fic . Radicum  numerus  fit  A F : fle  planum  comparationis  homogeneum 
fit  quadratum,  cuiusiatusAEtquodfiatpcrpendiculareadF  A;  qux  protrahatur  ad 
partes  A.  Inrelligatur  rcfta  dufta  ab  F,ad  E,  qux  bifariam  fefta  fit:  & a puncto  [feftionis 
dufta  fit  rcfta  ad  rcCtos  angulos,  verfus  protraftam  F A ; quj 
occurret  illi,vt  patet  ex  Elcm.Hoc  autem  punfto  occurfus  facto 
centro,  ac intcruallo vfq;  ad  F,  deferibatur  femicirculus  ; qui 
necefsariotranfibitperE,  vt  etiam  conftat  ex  Elementis:  fecet 
autem  in  D , reftam  FA , protraftam : faftumque  fit  reftangu- 
lum  A C,  cuius  latus  A B,  fit  xquale  ipfi  F A.  Erit  reftangulum 
A C,feu  F A D,  xquale  quadrato  ex  A Ej  ergo  A D,  erit  lateris 
valor . Namradicispretiumeftid.quod  duftumin  numerum 
radicum, facit  produftum  xquale  comparationis homogeneo: 
fcd  A D , huiulmodi  eft  i nam  dufta  in  A B,  feu  in  A F,  illi  xqua- 
lem  , facit  AC, quod  eft  xquale  quadrato  ex  AE,  comparationis  homogeneo; fle 
eadem  oritur  ex  applicatione  quadrati  reftx  AE,  adFA,  radicum  numerum,  flec. 
Recte  igitur  Regula  iubet.vt  fiat  diuifio,eomodo, vtdiftumeft. 


Methodus  explicandi  aequationem  inter  Q , ScR. 


Vando  reperitur  xquatio  inter  Q_,  fle  R ; diuifo  numero  radicum  per  nu- 
merum  quadratorum , procreabitur  in  quotiente  i R valor . 

Sit  xquatio  6 Q_“  6 o R : diuifo  numero  6 o , per  numerum  6 , fit  quotiens 
i o.flcr  R valor;  funt  enim  numeri  denominati  Collaterales. 
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puerum  exfenentcsvnilatc fe fuferant . Itaque  fic  proponetur  Problema, 

Numerum  referire  , qui  ductus  in  6 o , f reducat  numerum  aqualem  illi,  qui  fit,  duci  i 
quadrate  numeri  quafttt  in  6 . 

Hxc  autem  «quatio  reducitur  per  Hypobibafmum,  ad  xquationem  inter  R,  &N: 
& eadem  eft  dcmonftratio . 

Methodus  explicandi  atquationetn  inter  Q^&N. 


Vando  reperitur  atquatio  inter  Q,  & N : diuifo  numero  abfoluto  per  nume- 
\J  rum  quadratorum  , emergit  in  quotiente  vnius  quadrati  valor.  Ipfius  igitur 
quadrati  latus,  1 R,  pretium  exhibebit. 

Sit  «quatio  8 Q_r:  1 2 8.  Inftituta diuifione  , fiet  quotiens  1 6,Sc  1 pretium: 
cuius  latus  quadratum  4 , vnius  radicis  valorera  rapr^fentabit  . Itaque  fic  propo- 
netur Problema. 

Numerum  referire  , cuius  quadratum  ductum  m 8 , f reduc  at  1 2 8 . 

Demonftratur  facile  , quandoquidem  per  diuifionem  rcuocatur  atquatio  ad  aequa- 
litatem , inter  Q.,  & N,  non  enim  communi  diuifione  immutatur  aequalitas . Cum 
autem  iquatio  reducta  fuerit  inter  Q_,  & N , patet  latus  quadratum  numeri  foro 
vnius  radicis  pretium  : vt  enim  «qualia  funt  quadrata,  ita,  & latera. 

Oportet  autem  ipfius  puri  quadrati  Analyfin  explicare,  quod  affequemur  iuxto 
methodum  hic  a nobis  alfercndam  . 

Propofucram  mihi , qua:  fcquuntur  in  Speciofam  Algebram  differre ; quia  tamen 
vetus  Analyfia  hinc  tantum  adiumenti  confequitur,  vt  quxalioquin  abfoluerenon 
poterat , quam  feliciter  horum  opitulatione  perficiat : proinde  hjc  pauca  inde  de- 
fumpta  nos  afferemus . Ne  vitio  igitur  vertas , quod  hoc  loco  inferta  h^c  videas , fine 
his  enim  fieri  non  poteft  , vt  a nobis  tradantur  prxclariora  Anis  ; Hinc  enim  cele- 
bris ille  Mathematicus  , fua,  de  quibus  gloriabatur, deprompfit oracula  , quo- 
rum de  induftria  occultata  ratione  , non  parum  fibi  laudisalciuit,&  nomen  immor- 
talitati confecrauit.  Liceat  igitur  hate  aSpeciofa  mutuari. 

Vt  autem  ad  id  perueniamus  , quod  animus  anhelat:  prxmittcre  pauca  iuuabit, 
quorum  beneficio  , latus  ex  quacunque  potcftate  data  , liceat  eruere  ; & quidem, 
vcftigijs  Spcciofx  Logiftices  infiftentes  , analyfin  inftituemus ; cum  enim  fpecics 
ili*  non , vt  muneri , fint  mutationibus  obnoxia; ; quod  in  optatis  eft  , carum  tra- 
ctatione facile  confcqemur . 

Primo purx  potcftatis, deinde affeClx  traCtanda  «quatio occurrit.  Poteftas autem , 
puta  multiplex  eft  , in  infinitum  enim  afeendit  i hinc  multiplex  quoque  eft  pura  «qua- 
tio , h?c  ad  cubo  - cubum  , noftra  tantummodo  cxtenfa  confidcratio  abfoluitur 
exteris  prxtcrmiflis , vt  pote  illis , quibus  eadem  omnino  methodus  inferuit . Mul- 
tiplex etiam  eft  affcCta  poteftas , ac  proinde  affcifta  «quatio  multiplex  . Et  quia^ 
poteftas  nullos  fines  agnofeit , & quia  infinitis  implicata  efle  affectionibus  poteft  . 

Nos  explicatis  fimplicibus  , ac  puris  xquationibus  , vt  pote  naturx  doClrin*- 
que  ordinem  feruantes  , ad  affeCias  progrediemur  , in  quarum  tra&arione  a faci- 
lioribus , ad  implicatiores  faciemus  gradum  . In  puris  , atque  fimplicibus , exiguus 
eft  labor,  quippe  qui  tantum  in  eruenda  radice  purx  potcftatis  oblatx  politus  eft. 

Quamuis  autem  Veteres  , his  de  rebus  multa  congefferint,  tamen  argumenti  non 
multum  mtrofpcCla  natura,  atque  adeo  caularum  ignoratione , diu  quidem  animis 
offufa  calligo  fuit  .prxfertim  vero  , ad  affectas  «quationes  , quod  attinet,  fe  parum 
laude  prxbuere  dignos, quinimo  videntur,  qui  tanquam  fi  rcipublicx  literariifvt 
Oratoris  in  re  (imili,  verbis  vtar)  offufa  fempiterna  nox  effetiita  ruebant  in  tenebris. 

Puras  autem  «quationes  explicari  poffe  radicis  extractione  iuxta  potcftatis  natu- 
ram, liquido  eonftat.  In  eruenda  tamen  radice  omniscft  labor  ; & Veteres  quidem 
prxeepta  tradiderunt . 

Non  erit  tamen  hic  alienum  ab  Inftituto  , fi  doceamus  quo  pafto  ipfx  radices 
eliciantur  , & methodum  nimirum  , & pragmatiam, tradendo  . Prifidio  tamen  lpc- 
ciofx  Logiftices;  vt  fuperius  dicebamus. 

La- 
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Latus  vniuerfiim  efto  a xjt-  e » conftans  cx  fingularibus  luteribus  a & e,  & indi 
poteftatcs  orta:  fint  , vt  in  admnfto  paradigmate  , qui  in  infinitum  propa- 
gari poliunt . 

a t c R 
a t e R 


a ef  e‘ 
a'  t a e 


a*  f a a e f e‘ 
a t e 


a‘c  f ia  e‘f  e' 
a'  t * a'  e f a e‘ 


a'  t 3 a*  e t 3 a e’  f c'  C 
a f e 


a'ef  3 a*c*  f 3 ae'  f c' 
a*  t 3a' et  3 a‘c'  t a e1 


a‘  t 4 a' ef  <>a’c’t  4 ae'f  c’  Q(^ 
1 fe 


a*et4  a'c’  f 6 ale’  t 4 ae*te' 
a'  t 4 a*et<S  a'e*t  4a*c‘  t ac* 


a’  f j a,etioa,c’tioa‘e'  t5  ae'te‘  QC 

a fe 


a'ef  5 a*e‘f  xoa^f  xoa^t  J ae'tc‘ 
a‘t  S a'ct«o  a*e,tioale‘tj  a'e*t  ac' 


a*t  6 a'et  x ja*e‘t 2oa‘e't  1 ja‘e' ftf  ae' t e‘  CC 


Hinc  itaque  patet , exbinomia  radice  pote  fias  . Quamobrcmhisprsehabitisinno- 
tefcet  etiam  ratio  , qua  radices  ex  propolita  potcftatc  erui  poliunt. 

Illud  porro  non  eft  filentio  praetereundum  , videlicet  poteftatem  cx  binoraia  ra- 
dice facile  deprehendi  nulla  auxiliante  multiplicatione , fi  illud  reuocemusin  men- 
tem» videlicet. 

Poteftatem  quamcumqtte  ex  binomia  radice  , conflare  terminis  continue  proportionalibus 
in  r at  tone  nominum  ipfius  radicis  , fi  vnus  tantum  ex  terminis  aqualibus  occurrentibus  ,ac. 

eipiatur , 

Vt  fit  radix  binomia  afe  cuius  quadratum  eft  a‘taae 
fe*.  Seu  quod  idem  eft  a*taefaete*  erit  vt  a',ad»ae,  a t e 

ita  a e,  ad  e' ; & quidem  ex  opere  multiplicationis  facili  ite 

conftat  remfic  fe  habere  ifadfum  enimfub  a‘&c‘,  aequale  — . — 

eftfadfoex  aeinfcipfum.  Verum,  vthate  numeris  accom-  ataetaete* 
modernus . 

Sit  binomia  radix  5 T 3 . (Sumo  autem  binomium  hic  lata  quadam  vfurpationti» 
non  rigorosc  tantum  pro  eo , quod  ab  Euclide  accipitur  A B 

Iib. : o.  Elementorum.;  Et  quidem  j,  efto  A,&3  , efto  St? 

B,  at  verb  C , fit  arqualis  A,  &D  , squalis  B;  fi  A,  du-  c D 

catur  in  C » fiat  E , fi  B , in  C,  fiat  F»fi  A,  inD»  fiatG.fi  5 f 3 

denique  B,  in  D,  fiat  H;  Oftcndendum  eft  eflfe  vt  E, ad  E - s Fi s G j~c  h ’ 

F;  Ita  F , ad  H , fcu  , vt  E ad  G , ita  G ad  H.  Quando I __ 

N quidem 


Puraolrm* 
*d  fottflaHim 
Itntfm. 


T hertmM , 
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a 17. /tfrimi. 


b IcPirnA  i 


quidem  funt  quatuor  Quantitates,  itaut  quemadmodum  eft  A ad  B , ita  C , ad  D: 
erit  ptodudium  , ex  prima  in  quartam,  fcilicct  exAin  D , cuiufmodi  eft  F , squalo 
produco  ex  fecunda  B in  C tertiam  .cuiufmodi  eft  G.  At  vero  ex  A in  C,  fit  E, 
ergo  A,  multiplicans  C,  Sc  D , cum  producat  E.F,  ita  erit  ‘E,  ad  F,  vel  ad  G,  vt 
C , ad  D . Deinde  quia  B , multiplicans  C , D , producit , G , H , ita  erit  G , ad  H i vt 
C , ad  D . 

Quamobrcm  cilm  fic , vtC,  ad  D,  ita  E , ad 
F,  fcu  ad  G,  ex  demonftratis ; & vt  C,  adD,  Aj  Bj 

ita  G,  adH,  proindekerit,  vtE.adG.itaG,  ad  Cy  Dj 

''H,  funt  ergo  proportionales  E,  G,H,  ergo  po-  EjjFij  G15  H 9 

tcftas  quadrata  , genita  ex  binomia  radice  At — — 

B ; conftans  ex  E,  F,  G , H , conftat  ex  ter  A JJi  j B 3 

minis  continue  proportionalibus  in  ratione  no-  C 1»  5 D 3 

minum  , A,B  , fi  duorum  terminorum  1:  ,Sc  G,  E5  Fli45  61445  Hp 

atqualium  in  hac  potcftate  occurrentium,  vnus — — ■ 

tantum  accipiatur , fiuc  F , fiue  G . 

Non  diflimiliter  in  reliquis  poreftatibus  ratiocinandum  eft ; Vt  autem  quadratum 
conftat  ex  tribus  terminis  proportionalibus  , fenfu  iam  di&o  , ita  Cubus  conftat 
quatuor . Et  Quadrato-quadratum  conftat  quinque  , & ita  deinceps  ; itaut  nume- 
rus terminorum,’  fit  vno  amplius  , quam  exponens  poteftatis  ,•  Vt  exponens  qua- 
drati eft  1 , fed  conftat  tribus  terminis . Exponens  Cubi  eft  3 , fed  conftat  quatuor 
terminis  . Exponens  Quadrato- Quadrati  eft  4 > fed  conftac  quinque  terminis  . 
&c. 


Quod  fi  Geometrici  id  oftendere  vellemus, 
facile  id  fieri  a nobis  poffet , vt  fi  eflet  qua-  B 
dratumABCD.  Cuius  latus  AD, diuifunu. 
inF,  vnde  AF  , F D,  effent  nomina  , quibus 
conftat  binomium  AD,  cuius  quadratum  eft 
fupradiwtum  , Ducta  diametro  B D,  & ex  F, 
ducatur  F H,  parallela  alterutri  laterum  AB, 

CD  , occurrens  BD  , in  G,  Sc  peraifta  EI,  E 
parallela  ipfi  A D , vel  BC , manifeftum  eft 
A G,GC,  c(Tc  fupplcmenracontenta fub  feg- 
mentis  A F , F D , hoc  eft  fub  nominibus  bino-  A 

mix  radicis. 

Oftcndendum  eft  e(le , vt  quadratumEH,  ad  re&angulum  G C , vel  A G , ita  re- 
flangulum  G C , vel  A G , ad  quadratum  F I . 

Id  autem  facile  conftat , nam  EH.ad  GC.eft’,  vtEG,  ad  GI.feuHG,  ad  G 
a t.fixH.  p,oc  eft  ad  GF  . Quare  eadem  eft  ratio  quadrati  EH,  ad  re&angulum  G C , qus 
eft  huiufmodi  rectanguli  ad  quadratum  FI, 

Ita  etiam  fuo  modo  procedendum  erit , in  potcftatibus  exteris. 

Sed  redeamus  vnde  difccflimus  . Si  proponatur  binomia  radix  verbigratia  a fcfta- 
tim  cius  innotefeet  quadratum  , ex  dodtrina  iam  tradita;  conflabit  enim  ex  terminis 
proportionalibus  a’  > a e,-  e’ . Sedquia  vnus  ex  duobus  squalibus  ommittitur,  propte- 
rca  quadratum  erit  a’t  a ac  te*.  Cubus  autem  conftat  ex  quatuor , vta‘;a*  c;ae’; 
c* . Sed  quia , ex  vtroque  genere  occurrentium  trium  squalium , vnus  tantilm  acci- 
pitur ,ob  id  cubus  erit  a't3  a‘ct3  ae't  e'. 

Itaque  fi  radix  fuerit  binomia  , & inueftigandum  fit  eius  quadratum  . Inter  qua- 
drata nominum,  reperiatur  medium  proportionale  planum  fubijfdem  nominibus  con- 
tentum » Illud  enim  duplum  vtroque  quadrato  au&um  , erit  binomia-  radicis 
quadratum . 

Si  quxratur  potcftas  cubica.  Inter  nominum  cubos  , duofolida  medio  loco  pro- 
portionalia in  continua  ratione  fub  nominibus,  corumquc  quadratis  contenta  , re- 
periantur , vtriufquc  vero  triplum,  auctum  , vtroque  cubo  , fiet  cubus  binomi* ra- 
dicis , &c.  & fic  de  reliquis  &c. 


THEO- 
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Theoremata  pnemittenda  ad  numerofam  poteftatutn  purarum 
Analyfuu . 

THEOREMA  I. 


02 


V 'adrasum  d duobus  /insularibus  lateribus  ; fisse  i binomia  radice,  squale  efl  quadrato  lateris 
primi , plus  plaiso,  a duplo  latere  primo  in  Jccundum  , plus  quadrato  lateris  fetandi. 


* t e 
a t e 


a e f e* 
a*f  a c 


»'t  n t t c‘ 

Huius  Theorematis  Veritas , ex  opere  multiplicationis  imotejeit. 

t O B.  1 S M A. 

ITique  Ii  tx  propoAto  rrioluendo  Quadrato » fubducamus  quadratum  Angularis  lateris  primi, 
quod  fupereft,  cft  applicandum  ad  duplum  Angulare  latus  primum ; nam  cx  huiusmodj,  qua 
tamen  operi  fufeepto  congruit  applicatione,  proAlit  Angulare  latus  fecundum* 

theorema  n. 


CVbsis  i duobus  fingvlaribus  lateribus , fisse  i binomia  radice  , aqualis  efl  cube  lateris  primi,  plus 
f olido  a triplo  quadtato  lateris  primi  iu  latus  fecundam, plus  fohdoatnplo  latere  primo  in  qua- 
dratum fecundi, plus  eubo  latens  fecundi . 


a‘ t * a e t e* 
a t e 


a*  e t a a e'  t e* 
a't  a a‘e  t a e* 


a’ f } a'e  t 3 ae‘te* 

Huius  Theorematis  Veritas,  ex  opere  multiplicationis  imotefeit. 

f 0 B l S M A. 

ITaque  A ex  propoAto  refoluendo  Cubo  , auferatur  cubus  Angularis  lateris  primi  i quod  fu* 
pcreli,  ei'  applicandum,  ad  triplum  quadratum  lateris  primi,  plus  triplo  latere  eodem;  nam 
ex  huiuimodi,  qux  tamen  operi  fufeepto  congruit  applicatione, emergit  Angulare  latus  fe- 
cundum* 


N a 


THEO- 
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QPadrato-quadratum  4 duobui  fmgu laribus  lateribus  , fcu  i binomia  radice , aquale  e/?  quadra- 
to-qmdrato  lacer  i i primi,  flui  latere  fecundo , in  cubum  quadruplum  I aceri s prini  , plus  laurit 
fecundi  quadrato  m quadratum  fextuplum  lateris  primi  , plui • lueris  fecundi  cubo  in  latui  quadru- 
plum primum, plui  lateris  fecundi  quadrato-quodrato . 


a'  t 3 a‘  e t 3 a c'  t e1  C 

a f e R 


a'  e t 3 a‘  c*  f 3 a e'  t c' 
a'f  3 i‘e  j 3 a* e'  j a e' 


a*  t 4 a'  e f a‘  e*  t 4 a e'  t e’ 

Huius  Theorematis  feritas,  ex  opere  multiplicationis  irmotefcit. 

P O R l S M A. 

TTaque  fi  ex  propofito  Quadraro-quadraro  refoluendo  > fubtrahatur  quadrato-quadratum  U- 
J.  terij  lingularis  primii  quod  fupereft»  eft  applicandum  ad  quadruplum  cubum  Sagulatis  la- 
teris primi»  plus  fextuplo  quadrato  lateris  eiufdem . plus  quadruplo  latere  eodem,  nam  ex  huiulmo- 
di,  qua;  umeo  operi  fufeepeo  congruit  applicatione,  profilrt  fiagulare  latus  fecundum. 

THEOREMA  IV. 


QPadrato-Cubut  , i duobus  fmgularibus  lateribus  ; fiue  a binomia  radice,  t qualis  rU  quadrato- 
cubo  lauris  primi , plus  latere  fecundo , in  quadrato  quadratum  quintuplum  lateris  primi,  plus 
lateris  fecundi  quadrato,  in  cubum  decuplum  latens  primi  , plus  lateris  fecundi  cubo , in, 
quadratum  decuplum  lateris  primi  , plus  lateris  fecundi  quadrato-quodrato , in  latus  primum  quintu- 
plmn  , plus  quodrato-cubo  lateris  fecundi . 


a‘t  4 a’c  t <5  a'e't  4 a e'f  e*  QQ 
a t c R 


a*  e f 4 a'  e?  f 6 a*  e’  f 4 a e*  t e*, 
a'  t 4 a*  c t 6 a'  e'  f 4 a‘  e'  t ad 


a't  j a‘e  t aoa'c’t  ioa'e't  5 a e‘tc’  Q.C 

Huius  Theorematis  Peritas  ex  opere  multiplicationis  irmotefcit , 

. V 

P O R I S M A, 

ITaque  fi  ex  propofito  refoluendo  Quadraco-cubo , fubducamus  quadrato-cubum  lingularis 
'areris  primi;  quod  fuperefteft  applicandum  ad  quintuplum  quadraro-quadratum  lingularis 
latens  primi,  plus  decuplo  cubo  lateris  eiufdem , plus  decuplo  quadrato  lateris  eiufdem  , pius 
quintuplo  latere  eodem;  nam  ex  liuiufthodi , que  tamen  operi  lufcepto  congruit  applicatione, 
oritur  (ingulare  latus  fecundum. 


THEO- 
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THEOREMA  V. 


CVbo-Cubus  a duobus  fingularibut  latoribus;  fine  , d binomia  radice , aqualis cft  cubo-cubo  late- 
ris primi , plus  latere  fecundo , in  quadrato-cubum  primi  (esctupluiu  . plus  lateris  fecundi  qua- 
drato, in  quadrato-quadratum  primi  decuquintuplum  , plus  lateris  fecundi  cubo  > in  cubum  primi  vi- 
pecupium , plus  Uteris  fecundi  quadrato-quadrato,  in  quadratum  primi  decuquintuplum,  plus  lateris  fe- 
cundi quadrato-cubo , in  latus  primum  fcxtuplum,  plus  lateris  fecundi  cubo-cubo. 


a'  f j a'  c | 10  a'  e'  t io  a1  e'  f j a c‘f  t'  Q C 

a t c K 


a’  e f j a*  c*  f 10  a'  e’  f io  a’  e*  f j a e'  t e‘ 
a‘  f j a'  e f io  a*  c'|  io  a'  c'  t 5 a'  e*  t a c' 


a*  f fi  a'  e f 1 J a‘  c’  f *o  a'  e'  t • J a’  c*  f fi  a e'  f e*  C C 


Huius  Theorematis  Veritas  ex  opere  multiplicationis  irmotefeit. 


P 0 X I S M A. 

ITaqtit  fi  e*  propofito  refoluendoCubo-cubo,  auferamus  cubo-cubum  lateris  lingularis  pri- 
mi > quod  fupcreft  cft  applicandum  ad  fcxtuplum  quadrato-cubum  lateris  lingularis  pri- 
mi > plus  decuqumtuplo  quadrato-quadrato  eiufdem,  plus  vigccuplo  cubo  ciufdem>  plus  dccu- 
quintuplo  quadrato  eiufdem  > plus  fextuplo  eodem  lingulari  latere  primo;  nam  ex  huiufmodi , 
que  tamen  operi  fufccpco  congruit  applicatione,  oritur  lingulare  latus  fecundum. 


Et  ex  his  innotefeit  ars  radicum  extrahendarum  vnius  cuiufquc  poteftatis.vfq,- 
ad  Cubo-cubum  , & vltcritls  etiam  fi  quis  voluerit.  Si  enim  i propofito  numero 
quadrato, latus  quadratum  cft  eruendum  , illudque  duobus  lateribus  lingularibus 
conflare  deprehenfum  fit,  quorum  vnum  fit , a,  aliud  vero  , c ; vniuerfum  autem  a 
t c,  ex  multiplicatione  quadratica  binomij  in  fe  ipfum  , vel  eo, quem  infmuauimus 
modo  ; proueniet  quadratum  , a’  t a a e f e'  ex  quo  fubtra&o  a‘ , remanet  a a e 
t e\  nempe  redangulum  applicatum  ad  duplum  latus  primum,  excedens  quadrato, 
cuius  latus,  eft  fingutare  latus  fecundum . 

Si  Itaque  eruatur  latus  ex  numero defignato  per  pundlum  a finiftris,&  eius  qua- 
dratum (ubducatur  ex  numero  propofito  vniuerfo  , remanebit  id  , quod  eft  appli- 
candum ad  duplum  latus  primum;  quamobrem  huiufmodi  duplum  , eft  diuifor  ad- 
hibendus , ad  indagandum  lingulare  latus  fecundum. 

Nec  diftimiliter  cum  latus  vniuerfum  pluribus  , quam  duobus  fingularibus  late- 
ribus conflet,  procedendum  erit;  propterea  quod  priora  duo,  vnius  munere  fungun- 
tur , atque  tradlantur  , non  fecus  ac  fi  vnum  lingulare  latus  foret , illudque  pri- 
mum . 

Quod  fi  e propofito  numero  fit  eruendum  latus  cubicum, & illud  intclligatur  bi- 
nomium  iam  ditium,  cuius  Cubus  cft  a’  t 3 a‘  e f 3 a c’  f e'. 

Hinc  plani  dilcimus  artem  extrahendi  radicem  Cubicam . 

Nam  in  propofito  numero  fadta  debita  lignatione  pumilorum  , & ex  primo  pun- 
1S0  a finiftris  elicito  cubico  latere  , ciufquc  cubo  fubdu&o  ex  propofito  numero , 
id  quod  remanet  applicandum  cft  ad  triplum  quadratum  lateris  primi , plus  triplo 
latere  primo,  vt  inotefeat lingulare  latus  fecundum;  ita  vt  diuifor , fit  triplum  qua- 
dratum primi  lateris,  plus  triplo  latere  eodem. 

At 
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At  ver6  C 4 propofito  numero  eruendum  fit  latus  quadrato-quadratum  ; iliudq: 
intelligatur  binomium  iam  diftum,  cuius  quadrato-quadratum  eft . a’  1 4 a'  c t 6 
a‘  c‘  t 4 a e'  t e*. 

Fa&a  enim  fignatione  per  pundla  iuxta  quadrato-quadrati  naturam.  Vbi  depre- 
heufum  fuerit  latus  vniuerfum  duobus  lateribus  lingularibus  conftare  i elicito  latere 
quadrato-quadrato  primi  membri  , vfque  ad  primum  pun&um  ad  latuam;  quod  fu- 
pereft  eft  applicandum  ad  quadruplum  cubum  lateris  primi,  plus  fextuplo  quadra- 
to ciufdem  plus  eodem  quadruplo  &c.  Qu*  vt  clarius  percipiantur  iuuabit  aliquod 
exemplum  afferre . 

Propofita  fit  atquatio  1 Q_—  ia 96.  Fadla  fignatione  punitorum  iuxta  radicis 
quadratae  naturam  ,-  effingendum  eft  latus  latus  vniuerfum  effe  a f e , conflans  ex 
lingularibus  lateribus,  a,  & e cuius  quadratum  eft  a‘t  2 a efe*  comparationis  ho- 
mogeneum  fitZplanum  proinde  a' t 2 ac+c‘aiquabiturZplano,  ex  Z plano fubdu&o 
a‘  remanet  2 a e f e’  ~ ZpL—  a‘;  applicando  ad  2 a &c.  Itaque  fadta  applicatio- 
ne prouenit  c.  Non  diffimiliter  ex  1296,  fubducamus  quadratum  primi  lingularis 
lateris  quod  eft  3 , cuius  quadratum  eft  9,  quo  fubtra&o  ex  1296,  remanet  3 96  , 
applicandum  ad  duplum  primi  lingularis  lateris , vt  proueniat  6 , numerus  ducen- 
dus in  6 , duplum  primi  lingularis  lateris  , & produco  360  , ( eft  enim  latus  fin- 

tularc  primum  numerus  denariorum  cum  latus  vniuerfum  duabus  figuris  conftet ) 
: produflo  inquam  360,  fubduSo  ex  396, remanet  3 <5 , ex  quo  fubtrabi  debet  3 6 > 
quadratum  fecundi  lingularis  lateris;&  fic  in  reliquis,  fua  modo  procedendum. 

Primo  quidem  animaduertendum  eft  potcftatem  puram  in  quocunque  gradu 
magnitudinum  proportionaliter  afeendentium  a tot  lingularibus  lateribus  componi, 
quot  figuris  numeralibus  pro  lingularium  valorc  diftribuendis,  & exprimendis, ra- 
dix ipfa  vniuerfalis  in  genefi  conflat,-  fiue  hate  pura  poteftas  fit  purum  Quadratum, 
liue  purus  Cubus  ,fiue  purum  Quadrato-quadratum,  &c. 

Quapropter  fi  radix  vnica  tantum  figura  conftet,  vt  j ,afi  eaque  fit  propaganda 
potefTas,-  duila  figura  in  fe,  vel  in  fui  gradum,  qualem  potcftatrs  genus  expofeie , 
habetur  ipfa  poteftas . 

Quod  fi  duabus  figuris  radix  ipfa  conftet,  vt  1 j ; iam  poteftas  creabitur  ex  1 o, 
& 5 , tanquam  ex  lateribus  lingularibus : ex  r o , in  1 o , fit  1 o o j ex  1 o , in  5 , fit  j o ; 
rurfusex  1 o,  in  5 , fit  50;  & ex  3,  in  5,  fit  2 3 , horum  fumma  2 2 5. -fi  loquamur  de  qua- 
drato habetur  poteftas , vt  patet . Si  vero  Cubus  defideretur,  tunc  operatio  iuxta  illius 
gradus  naturam  perficienda  eft . 

At  vero  fi  Radix  tribus  conflaret  figuris  , vt  1 2 j ; crearetur  poteftas  abs  100, 
2 o,&  ; . 

Si  radix  quatuor  figuris  conflaret,  vt  1 2 2 j ; creabitur  poteftas  ,ab  1000, 200, 20, 
& 5.  Sic  etiam  fi  pluribus  figuris  radix  ipfa  conflaret  .-etiam  poteftas  a pluribus  fin- 

fularibus  lateribus  ;a  tot  fciiicet,  quot  ipfamec  radix  vniuerfalis,  conllat,  numerali- 
us figuris  in  genefi  componitur . 

Poteftatis  itaque  refolutio  , quam  Grasci  Analyfin  appellant , in  tot  lingularia^ 
latera  quidem  di  (tribuitur,- quot  radix  vniuerfalis  figuris  numeralibus  in  genefi  con- 
flat.- ipfaq,-  pro  lingularium  valore  diftribuenda,  & exprimenda. 

Primum  autem,  obferuationc  dignum  videtur:  vt  extrema  poteftatis  refoluenda: 
figura:  ( qua:  tamen  prima  eft  pergendo  a dextra  ad  laiuam  ) fedes  confiituatur 
vnitatum  , qua:  metiuntur  poteftatem  lateris  cx  lingularibus  extremi , & minimi ; 
punitoque  lubtus  noterur.-  eft  enim  extremum  latus  a dextris , illudque  minimum. 

At  verb  figura  fucccdens  pergendo  a dextra  ad  laiuam  fedes  eft  primi  gradus  ad 
potcftatem  ipfam  parodici,  &c.  ( didtum  eft  autem  fuperius,  quid  fit  gradus  paro- 
dicus  ad  poteftatem;  ) notariq;  debet  congruenti  nota  , fciiicet  R .-  quandoquidem 
nos  hanc  notam  adhibemus  pro  primo  gradu  parodico  ad  potcftatem . 

Succedens  deinceps  figura  notari  debet  fecundo  gradu  parodico,  fuaq,-  congruen- 
ti nota  : qualis  eft  Qj  & ea  quidem  ferie  deinceps  procedendum  erit  in  parodicis 
gradibus .notifq,- congruentibus,  donec  ad  poteftatem  ipfam  pcrucniatur. 

At  vero  cum  ad  potcftatem  deuentum  fuerit,  rurfus  punitum  eft  apponendum  , 
fymbolum  vnitatum,  qus  potcftatem  ipfam  lateris  penulnmi  metiuntur.  Rurfuspoft 

huiufmodi 
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huiufmodi  punitum  progrediendum  eft  in  anteriora  , fuoque  funt  ordine  collocan- 
d;e  noti , graduum  videlicet  parodicorum.atq;  deferiptotam  a nobis  modo  , con- 
flanti quodam  ordine  procedendum  eft  , donec  ad  lareris  potcftatcm  ex  lingulari- 
bus pruni , maximiq;  perueniatur . 

Quamobrem  rot  numeralibus  figuris  radix  ipfa  conflabit , quot  punitis  lingula- 
rium potcftatum  conflat  refoluendi  numeri  poteftas:  deinde  procedendum  iuxta  le- 
ges analyfeos,  quz  nimirum  illi  congruit  pote  flati. 

Reponatur  latus  primum  Angulare,  iplius  lingularis  potcftatis  primi,  hoc  autem 
cx  lingularibus  lateribus  maximum  eft . 

Deinde  lingularis  primi  lateris  gradus  parodici , fecundum  potcftatis  conditio- 
nem multiplicari , & Anguli  fua  collocari  fede,  fubijcique  refoluendi-  magnitudini 
debent .-  poft  quam  ea  prima  lingularis  poteftas  adempta  fuerit . Quod  autem  ex 
huiufmodi  applicatione  oritur,  latus  fecundum  ftatuendum  eft.  Hic  autem  appli- 
catio non  omnino  eft  accurata  : quandoquidem  ad  ipfum  quoq;  latus  fubaudien- 
dum  eft  fieri  applicationem,  ea  tamen  lege,-  vt  homogenea,  qui  fiunt  ex  lingulati 
illo  fecundo  latere,  fuifquc  parodicis  gradibus,  in  primumlatus, primique  lareris  reci- 
procos gradus,  refoluendi  magnitudini  iquantur,  vel  ei  demum  cedant:  Si  vero 
iquent , opus  iam  folurum  eft : fi  vero  cedant , & punctum  aliquod  fuperfit  pote- 
ftati  addidum;  duo  iam  elicita  latera,  vnius  munere  funguntur,  faliccc  maioris. 
Atque  non  diflimili  arte  ad  fequentis  lateris  inuentionem  ,&  quidem  minoris, pro- 
cedendum eft. 

At  vero  fi  dum  cedunt , non  fuperfit  aliquod  pundum  ipli  addidum  poteftati ; 
fignurn  euidens latus  irrationale  effe.  Tunc  aurem  colledo  lateri  fragmentum  adiun- 
gendum  eft,  repertum  quidem  ca  arre , quam  Arithmctici.de  Radicum  extradione 
t radiantes , explicare  folent . 

£ dito  in  numeris  qutdrito  furo,  litus  iniljtiee  eliicre . 

Propofita  fit  iquatio  t 4096:  & oporteat  eam  explicare , Radicis  pretium 
exhibendo.  Propofitum  itaque  quadratum  refoluendum  > a tot  lingularibus  lateri- 
bus componitur  , quot  figuris  radix  vniuerfalis  quifita  in  genefi  ciufdcm  quadrati 
conflat  . Vc  autem  figurarum  numerum  ex  quibus  vniuerfum  latus  condat  affe- 
qui  valeamus:  propofiti  numeri  quadrati  extrema  figura  , a dextris  ad  lcuam  pro- 
cedendo, pundo  notari  debet : & fic  alterni , in  anteriora  progrediendo  , funt  no- 
tandi, alterni  funt  omittendi,-  cum  vno  fcanfili  gradu  ad  hanc  Potcftatcm,  nem- 
pe quadratum  perueniatur.  Itaque  duo  erunt  punda  in fuprapofito  numero  ; fi  ni- 
mirum lignatio  , per  punda  ad  modum  fuperius  explicatum  inftituatur : quamo- 
brem totum  ipfum  quadratum , tot  Angularibus  quadratis  , & totum  latus  , tot  An- 
gularibus lateribus  conflare,  pronuncianduin  erit . 

Quando  verd  quadratum  componitur  a duobus  lingularibus  lateribus  i quadra- 
tum lateris  primi, plus  plano  fado  a duplo  lateris  primi  in  fecundum,  plus  quadra- 
to lateris  fecundi,  iqnale  eft  compofito  quadrato vtlupradidum eft. 

JZJiteris  primi . 

rtgc  p fano  ficto  i duplo  fateris  primi  in  fecundum. 

^ Literis  fecundi ; iqu.llc  ejl  compofito  quidrito'. 

I.lud  autem  animaduertendum  eft , figuram  primo  pundo  ad  liuam  lignatam  , 
non  immerito  dici  fedem  vnitatummetientium  quadratum  primi  lateris,  ciufdcmq; 
maioris;  fuccedentem  autem  fedem  e(Tc  plani  fub  R ; & deniq;  extremam  fedem-. 
elfc  vnitatum  metientium  quadratum  fecundi  lateris. 

Si  vero  plura  fnpcrfuilfcnt  punda; quadrarum  ab  mirio  intelligitur  componi  can- 
tum a duobus  illis  lareribus  , qui  quidem  elicita  iam  funguntur  vnius  lateris  mu- 
nere ; pollca  vero  intelligcretur  componi  quadrarum  ipfum  ex  illo  aggregato,  tan- 
quam  ex  primo  latere,  & cx  fequente  tanquam  ex  latere  fecundo. 

Sir  itaq:  iniundum  ; e dato  numero  quadrato  4095  , analyticc  elicere  latus. 
Primi  quadrati  latus  elicietur  ex  40:  quamuis  autem  40  , non  fit  numerus  quadra- 
tus, fcd  maior  eft  36  > numero  proxime  quadrato  minori  ; ob  id  dicetur  latus  pri- 
mum clfe  6 : fi  tamen  c.rtcra  confentiant , quod  cx  operis  euentu  cognofceiur  . 
At  vero  6 , eft  latus  primum  vnica  figura  expreflum  : quam  iequi  tot  numerales 
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circulos  fub  intelligcndum  cft,  quot  fupererunt  punita  quadratica ; nempe  vnus  in 
hoc  numero  . Modo  ex  40  , auferantur  56 , remanebunt  4 , vt  fiat  numerus  refi- 
duus:  496)  qui  quidem  conflat , tum  ex  plano  fub  12,  duplo  lateris  primi , & la- 
tere fecundo  indagando,  tum  etiam  ex  quadrato  ciufdem  lateris  fecundi. 

Sumatur  itaque  12, duplum  lateris  primi  quadrati iilludque  diuifor  ftatuaturfub 
figura  plani  fub  R : dum  tamen  ponas  in  anteriora  dextrorfum  ; ita  vt  in  anteriora 
prorumpat,  li  qua  duplicatio  adiecerit.  Si  itaque  ad  12,  applicemus  49,  fiet  quet- 
tiens4>feu  latitudo. 

. Illud  hic  obferuo,  fi  latitudinem  non  feciflct  intra  10,  fuiffc  inditium,  primum- 
elicitum  latus  6 , minus  c(Te  ecquo , atque  adeo  maius  accipi  debuifle . 

Si  vero  ducatur  4 , in  12  , fiet  48  , duplum  plano  fub  primo , fecundoque  late- 
ribus . Quadratum  autem  a fecundo  latere  4 , efl  i<J , quod  collocandum  eft  , vt 
vides  in  adiunfto  paradigmate  , nempe  fub  puncto  ei  addi&o.  Quod  fi  hoc  qua- 
dratum fub  fede  quadrati  fecundi , & planum  , proxime  deferiptum  fub  fede  plani 
radicum,  fimui  addantur  > faciunt  4 96  , numerum  squalem  refiduo  propofito  qua- 
drato; atque  adeo  concludendum  erit , quxfitum  latus  e (Te  64. 

Quod  fi  planorum  fumma  non  fuiffet  squalis  refiduo,  fed  eo  minor,  argumentum 
jfycmttrM  c(fc[  qU3ljra!i  latus  effe  afymmctrum:  ob  id  non  explicatur, fed  afymmctris  notam 
*'  adhibendo  , abfoluctur  operatio.  Vt  fi  foret  1 Qjr:  5,  dicemus  1 R,  valoremcffe 
R:  5 : Radix  autem  proxima  elicitur  ad  eum  modum  , quo  Arithmetici  elicienda  m- 
effe  tradunt . 


Paradigma  analyfeos  Quadrati  puri,  iuxta  fuperiorem  Stuplar  elaboratum. 
I,  Eduttit  Uteris  JinguUris  primi  . 
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Paradigma  fecundum  analyfeos  Quadrati  puri  ium  cam,qu*  pr*mifla  cft 
Siuflat  > cxtru&um. 
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£ in  numeris  Culto  puro,  latus  Analytice  elicere. 

Si  data  fit  aquatio  1C2  592704,  & oporteat  eam  explicare  pretium  radicis 
exhibendo.  Hic  numerus  autem  intclligitur  componi  a toto  lingularibus  lateribus, 
quot  figuris  latus  vniuerfum,  de  quo  quaeritur  in  genefi  , feuefformatione  cubi  con- 
flat. 

Vt  autem  figurarum  numerum  aflequamur  , debent  ipfius  numeri  figura  pun&is 
defignari ; ita  vt  a dextra  ad  limam  pergendo  , extrema  propofiti  numeri  cubi  fi- 
gura pun&o  fignetur;  reliquarum  vero  in  anteriora  pergendo  tertia  quaque  notari 
debet  , hoc  eft  duabus  intermedijs  reli&is  ; quoniam  duo  funt  gradus  fcanfilcs, 
quibus  ad  cubum  pcrucnitur , nempe  R , Cum  itaque  duo  fint  puniia  ; pronun- 

ciandum  erit  totum  cubum  conflare  tot  Angularibus  cubis  , atque  etiam  latus  tot , 
quidem  nempe  duobus  lingularibus  lateribus  . 

Quando  autem  componitur  cubus  a duobus  lateribus  Angularibus,  cubus  lateris 
primi,  plus  folido  a triplo  latere  primo  in  quadratum  fecundi,  plus  folido  a triplo 
quadrato  lateris  primi  in  fecundum  latus,  plus  cubo  lateris  fecundi,  xquaturcom- 
polito  cubo . 

C luteris  primi. 

ijt,  folido  a triplo  Uteris  primi  in  fecundum  latus, 

4 , folido  i triplo  latere  primo  in  Jf,  fecundi . 

4C,  lateris  fecundi  , aquatur  compofito  Culo. 

Prima  , qux  ad  liuam  occurrit,  punfto  lignata  figura  fcdcseritvnitatum  metien- 
tium  Cubum  lateris  primi , & maioris. 

At  vero  figura  fequens  fedes  erit  tripli  folidifub  quadrato  eiufdem,-  Figura  autem 
fuccedens  erit  fedes  tripli  folidi  fub  ipfo  latere  . Demum  extrema  figura  fedes  eft 
vnitatum  metiendum  cubum  lateris  fecundi . 

Si  vero  plura  puncta  fupcrfucrint  intclligctur  cubus  ab  initio  componi  tantuim, 
ab  illis  duobus  lateribus,  qux  quidem  cum  elicita  fotent,  vnius  vice  fungerentur; 
poftea  vero  intclligeretur  componi  ex  illo  aggregato,  ranquam  primo  latere, &fe- 
quente,  vt  fecundo;  & ita  deinceps  ordine  conflanti , ex  adiumflo  autem  Paradig- 
mate; omnia  fine  vlla  alia  explicatione  comprehendere  licebit. 

Primo  igitur  eliciatur  latus  cubicum  ex  numero  ad  primum  vfquc  pumftum  ad 
licuam  592,  cuius  latus  cubicum  eft  8.  Dicimus  itaque  8,  efle  latus  primum  fi  extera 
confentiant , quod  operis  euentus  indicabit  , quemadmodum  inferius  conflabit  . 

Hoc  autem  primum  latus  vnica  exprimitur  figura  ad  quam  intclligcndum  eft  fc- 
qui  tot  numerales  circulos  , quod  fupererunt  pumila  cubica  . Cubus  autem  ex  8 , 
eft  5 1 2 , quo  fubtraflo  ex  5 9 2 , remanet  8 o ; adeb  , vt  totus  rcliduus  numerus 
fiat 8 0704,  conflans  folido  fub  lateris  fecundi  quadrato  , & triplo  primi , plus 
folido  fub  triplo  quadrati  primi , & latere  fecundo  inueniendo,  plus  cubo  fecundi. 

Hoc  autem  aduertendum  ,-  vt  1 9 2 , triplum  quadratum  lateris  primi  collocetur 
fub  fede  gradui  fecundo  addifta  , hoc  clt  proxima  a punfto  primi  cubi , nempe 
fub  7 . At  vero  2 4 ; triplum  latus  primum  collocari  debet  fub  fuccedcntc  gradui 
primo  addi&a  hoc  eft  in  appofito  exemplo  fub  o , fucccdcnre  ad  7 , hi  veri 
numeri  fic  lunt  conftituendi  unquam  diuifores  in  anteriora  prompturi  vrgcnre 
neccflitatc. 

Hic  porro  numerus  rite  difpofitus  1 9 2 , eft  ille  ad  quem  applicari  debet  nu- 
merus 807,  vt  fiat  latitudo  4, pro  fecundo  latere  quxfito  ; ac  proinde  4 , erit  fe- 
cundum latus  quxfitum  , exteris  diuiforibusconfcnticnribus  , quod  ex  operis cuen- 
tu  dignofccre  licebit . At  vero  fi  ex  illa  applicatione  non  prouenilfet  nmnerus  in- 
tra 10,  contentus  , argumento  fuilfet  latus  illud  primum  8 , fhoc  idem  fuperius 
innuimus  ) minus  xquo  fuilfc  , atq;  opus  denuo  inchoandum  , at  ob  id  cubi  proxi- 
me maioris  latus  eligendum  , Se.  ita  deinceps  . Si  vero  4,  ducantur  in  1 9 2,  fit 
7158,  triplum  folidum  fub  quadrato  lateris  primi , & fecundo  . At  vero  1 6 , qua- 
dratum e 4,  fi  ducatur  in  24,  triplum  lateris  primi,  facit  284,  triplum  folidum  fub 
quadrato  lateris  iecundi,&  primo.  Denique  64,  eft  cubus  e 4. 

Hi 
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Hi  vero  numeri  hac  lege  difponuntur,  vt 64, cubus  lateris  fecundi , fub  puntfo 
ei  addico  collocetur ; folidum  autem  triplum  lub  quadrato  lateris  fecundi  .•  ddate- 
re  primo,  fub  not3  primi  gradus,  puta  R,  folidum  deinde  triplum  fub  latere  fecun- 
do , & quadrato  lateris  primi , fub  nota  gradus  fecundi , nimirum  Q,  quoniam  ad 
primum  latus  intelligitur  comitari  circulus  numeralis . 

Si  fumma  folidorum  non  fuiflctxqualis  refiduo  , fed  eo  minor,  argumentum  cflet 
cubi  latere  afymmetri ; ob id  non  explicabitur  , fed  afymmetriae  notam  exhibendo 
id  fit,  verbi  gratia  fi  fit  r C"  4, dicetur  1 R.valorRtCq.  liinfiu,. 

Quod  fi  proxima  radbt  quzratur,  proxima  inquam  vera , procedendum  ad  cunu 
modum,  quo  fuo  loco  Arithmetici  docent,  denos  alibi  explicuimus.  JjJ**** 

imm.it  »4*. 

Paradigma  analyfeos  Cubi  puti  iuxta  eam , qux  pramifia  eft  BtufUu  cxtruflum . 


I.  Eduli  ia  Uteris  finguUris  primi . 


Cubus  rcfoluco- 
dus. 

S 9 * 

r « ♦ 
QR  • 

Cii 

Sedes  fiogularinm  cu- 
borum , & folido- 
rum fub  gradibus . 

0 

0 

C 1 

R 8 
Q .6  4 
Cj  i»; 

4 

1 6 
6 4 

Solidum  ablati- 
uum. 

1 1 * 

Cubus  lateris  primi  . 

a 

8» 

Reliquum  refol- 
ucndi  Cubi . 

• 0 

7 0 4 

II.  Edulii»  Uteris  ftngttUris  fecundi. 


Tot  numerales  circuli  Zfol. 
quot  puncta  cubici,  z‘; 
Jatcrauc  lingularia . 


Z fo!.-a’ 

Z'i 


Rdiquum  refol-  8 e 
wendi  Cubi. 


fTriphun  qua-  r 9 
s d ratum  late- 
Diui-  > ris  primi . 
forcj.J  Triplum  latus 
C pnxnum. 


Summa  diuifoium.  1 9 


Solida  ablantia. 


7 6 
3 


Summa  ablatitiorum  S o 
folidorum  xquaiis 
refiduo  refoluendo 
Cubo. 


® te 
Sott 


ZfoL-a* 

z’> 


i a* 

3 * 

3»'t3» 


8 

Solidum  i latere  fecundo  in  triplum  quadratum 
lateris  primi . 

Solidum  i quadrato  lateris  fecundi  in  triplum 
latus  primum . 

Cubus  lateris  fecundi. 

3 a'e 

8 4 

3»e* 

«4 

e* 

— 

U04 

3 *’ * 

1 

1 3»e* 
te'” 

1 

Zfol.- a' 
a'i 

O a 

Edstt 
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E dato  in  numeris  Quadrato-cjuadrato puro , latus  analytice  elicere. 

Sit  propofita  xquatio  huiufmodi  i Q.Q  ZZ  416976,  8c  oporteat  inuenire,  quan- 
ta fit  91 , propofiti  Quadrato-quadiati.  Id  autem  vt  a Aequamur , oportet  aduerre- 
re  Quadrato-quadratum  intelligi  componi  a tot  fingularibus  lateribus,  quot  figuris 
latus  quatfitum  conftat  in  genefi  , liuc  efformatione  ipfius  Quadrato-quadrati. 
Vt  autem , figurarum  numerum  praefinire  pollimus, a dextra  quidem  ad  lamam  pro- 
cedendo figuram  extremam  punito  notare  debemus , reliquarum  autem  in  anterio- 
ra progrediendo,  quartas  qualque  figuras,  tribus  nimirum  intermedijs  prxtcrinitfisi 
eam  fcilicet  ob  caufam  , quia  ad  Quadrato-quadratum  tribus  fcanfilibus  gradibus 
peruenitur,  netnpi  R,  Q.  C. 

Si  itaque  duo  extiterint  punita,  tot  etiam  Quadrato-quadratum  vniuerfale,  fim 
gularibus  Quadrato-quadratis  conflare  pronunciandum  cft  i atque  adeo  , & latus 
etiam  ipfum  vniuerfale , tot  fingularibus  lateribus. 

Quando  ver6  Quadrato-quadratum  componitur  a duobus  fingularibus  lateribus, 
tunc, 

gj£U*teris  primi. 

Utere  fecundo  in  C,  quadruplum  Uteris  primi. 

Uteris  fecundi  in  fextuplum  quadratum  Uteris  primi. 

sfc  Uteris  fecundi  C,  in  Utus  quadruplum  prtmum . 

sjf  Uteris  fecundi 

Aequale  cft  £>uadrate-quadrato  aggregati  Uterum'. 

Infuper  illud  etiam  animaduertendum , figuram  fignatam  punilo  primilm  ad  !*• 
uam  occurrentem , dici  fedem  vnitatum  metientium  quadrato-quadratum  lateris  pri- 
mi, & maioris : figuram  autem  fequentem,  fedem  planoplani  fub  cubo  eiufdem  la- 
teris primi  quadruplando:  fucccdcntem,  fedem  planoplani,  fub  quadrato  eiufdem 
lateris  primi  fextuplando:  rurfus  fuceedentem,  fedem  cfle  planoplani  fub  ipfo  pri- 
mo latere  quadruplando;  demum  extremam  fedem  cfic  vnitatum , metientium  Qua- 
drato-quadratum lateris  fecundi. 

Ita  quoque  fi  plura  pun&a  extarent.  Siquidem  QQ,  intelUgeretur  ab  initio 
componi  tantum  a duobus  illis  lateribus , qua:  dum  elicita  eifent , vnius  qui- 
dem vice  fungerentur ; poftea  vero  intelligeretur  componi  ex  aggregato  illo , 
veluti  ex  latere  primo,  & ex  fcquente,  tanquam  ex  fecundo,  &c. 

Paradigma  analyfeos Quadrato-quadrati  puri  iuxtaeam,  qux  premiifa  eft 
Qtapiar  extrusum. 

1,  SduUio  lateris  ftnguUris  primi. 


Zplp.  Quadraro  quadratum  rc-  4 * 

„4  folucndum. 

« 9 7 6 

CQR  . 

Q.Q.I 

oa>i 

a4,  rhuioplanum  ablatirium.  1 6 

Zplp -a4  fcfoluendi qua-  x 9 

% * * drato-quadrati . 

e 9 7 e 

z' , 


Sedes  lingularium  o o Tot  numeratus 

Quadrato  -qua-  — — circuli , quot 

dratorum  , & Ri  6 pudta quadra 
planoplanorum  Q^:  _j  6 to  - quadrat  i - 

lubgradibus . C 8:  x i 6 ca  , lateraue 

QQi6: 12  96  lingularia, 

a 
20 

Quadrato-quadratum  Jarcris  primi. 


//•  Educi  io 
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//.  Eduli to  Uteris  luris  fecundi. 


16  9 7 6 


^-Quadruplus 
| cubus  late 


cubus  late 
reprimi. 

| dem 
I Quadruplum 
L «Icm  latus . 

Summa  diuiforum . 


Plano-plana  abi* 
eitia. 


* 


6 4 

7 x 8 


afe 
ao  f 6 


A latere  fecundo  in  quadruplum  cubum  la- 
teris primi . 

A quadrato  fecundi  in  fextuplum  quadra- 
tum primi . 

A cubo  fecundi  in  quadruplum  lateris  pri- 
mi. 


Summa  plano-planorum 
aequalis  refiduo  refoluen- 
di  Quadrato-quadrati . 


i i 9 6 


19  {6976 


Quadrato- quadratum  laceris  fecundi . 


Quod  fi  refiduum  non  fuilfct  ecqualis  fummx  plano-planorum  > &c.  latus  elicie- 
tur proxime  vero  , vt  Arithmetici  docent , nimirum  adic&is  quaternis  numera- 
libus circulis  io  infinitum  , & cx  hoc  extenfo  elicietur  latus  Quadrato -quadratum  , 
& procedetur  > vt  fupra. 


Zpl.p— a’ 
z'  , 

4 a' . 

6 a‘ 

4* 

41'  t 6 i' 

t4a 

4ie 

da’ e* 

4ae’ 

e* 


4a'c  t 6 

»‘«‘t4« 

c'fe‘=3 

zpl.p-a' 

z‘. 


E dato  innumeris  Quadwo-cubo  furo  , latus  analytici  elicere. 


Numerus  quadrato-cubus  componi  quidem  intelligitur  a tot  fingularibus  lateri- 
bus » quot  figuris  latus  vniuerfale  quxfitum  confiat , idgcncfi  quadrato-cubi:  Vc 
autem  hanc  figurarum  numerum  aficquamur  fieri  debet  ddignatio  per  pundta  hunc 
in  modum.  Extrema  numeralis  figura  Quadrato-cubi  initio  duiloa  dexfiris  ad  lini- 
tram  procedendo,  lignanda  eft  pundto;&  e reliquis  verd  in  anteriora  progredien- 
do , quinx  altcmx  figurx  lignari  debent , quatuor  intermedijs  reli&is ; cum  nimi- 
rum quinque  gradibus  fcanlilibus  ad  quadrato-cubum  pcrucniatur,  videlicet  R.Q^ 
C,  QQ_.  Cum  igitur  duo  fint  punifia  , tot  etiam  conftare  quadrato-cubus  vniucr- 
falis  lingularibus  quadrato-cubis , atq;  etiam  latus  vniuerfale  tot  lateribus  lingula- 
ribus. pronunciabitur. 

Cum  autem  quadrato-cubus  componitur  a duobus  fingularibus  lateribus. 

JifC  , Uteris  primi . 

Utere  fecundo  i n quintuplum  Uteri  t primi’. 

*j+.  Uteris  fecundi  in  C.  decuplum  Uteris  primi. 

Uteris  fecundi  C,  in  decuplum  Uteris  primi . 

. Uteris  fecundi  , tn  Utus  primum  quintuplum. 

, J^_C  > Uteris  fecundi. 

Aequalis  eji  quudruto  euio  ug^rctyett  Uterum. 


Paradigma 
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Z pLfol. 

£*» 


a’ 


ZpLL-a' 


ZplX-a’ 

a’> 

S 

io  a’ 
ioa’ 

5» 

ja't  ioa’ 
tioa’f5a 
j a'  c 

ioa'e* 

io  a' e’ 

5ae* 

e’ 

ja*et  io 
a' e‘  t io 

a'  e1 1 5 » 

c*t  e'- 

Zpl.f.-a' 

aS 


j 1 8 C.  RJENALD.  ALGEBRA;  VETERIS . 

Paradigma  analyfcos  Quadrato-cubi  puri  iuxta  eam,  qua  primi  (Ta  eft 
Aaf lar  extrudi  um . 

I.  Educito  Uteris  JinguUris  primi , 


Quadrato- cubus  refol- 
ucudus . 

1 1 8 

9 i 3 7 6 

QQCQR. 

QC  1 

QC  11 

Plauo-  folidum  abUtitiu . 

3 * 

Reliquum  refolucndiqua- 
drato-cubi . 

8 6 

91376 

Sedes  fingu-  o o 

larium  aua-  — 

drato  cubo»  Rt  6 

rum,&  pia*  Q 4*  3 6 

no  folldo*  C 8.  i i 6 

rurafubgra  QQjtf.  i 196 

dibus.  QCji.  7 7 7 6 

Quadrato-cubus  lateris  primi . 

a 

:o 


Tot  numerales 
circuli  , quot 
puncta  quadra 
to-cubica , la- 
tcraue  Angula- 
ria. 


//.  EduCtio  Uteris  JinguUris  fecundi. 


Reliquum  rcfolucndi  qua-  8 6 
drato-cabi 


Dluiforcs  J 


ir-QuintuplA  qua-  8 
draro-quaara- 
tu  lateris  primi. 
Decuplus  cubus 
ciufdem . 
Decuplum  qua- 
dratu eiufdcm. 
Quincuplum  la- 
tus primum . 


Summi  diuiTorum . 


9 13  7 6 


8 o 

4 • 


8410 


ate 

:ot6 


r 4 8 o 


rlano  folida  ablatiua . 


8 o 
6 4 • 


7 7 7 6 


Summa  plano  foIidorum_j  8 6 8 4 3 7 6 

squalis  rcliduo  rcfol- 
uendo  quadrato-cubo . 


A latere  fecundo  in  quintuplum  quadnto-quadrarum 
lateris  primi . 

A quadrato , lateris  'fecundi  in  decuplum  cubum  pri- 
mi. 

A cubo  lateris  fecundi  in  decuplum  quadratum  pri- 
mi: 

A quadrato*  quadrato  fecundi  in  quintvpluxa  larus 
primum . 

Quadrato-cubus  lateris  fecundi . 


E dato  in  numeris  Culo-cubo  puro,  latus  analytice  elicere . 

Propofita  fit  aquatio  huiufmodi  iCC~  191101976,  quiratur  Radix.’ 

Fiat  defignatio  per  pundta  , vt  collocetur  pundtum  fub  extrema  figura  6;  hoc 
enim  pundtum  defignat  vnitates  metientes  extremum  Cubo-cubum  . At  vero  cum 
ab  vnitatibusad  Cubo-cubum  fint  quinque  gradus  R,  Q^C,  QCi^QCjob id  quin- 
que intermedia  figura  funt  omittenda ; his  autem  quinque  intermiflis  7, 9,  a,  o,  1 , qua 
rurius  occurrit  1 , lignanda  punito.  Genefis  autem  Cubo-cubi  fic  le habet. 

CC  lateris 
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C C Uteris  primi. 

4*  Utere  fecundo  in  JfC , primi fextuplum . 

Hfce Utdrts  fecundi  J^,tn  Jf.^.primt  dccuquintnplnm , 

+f+  Uteris  fecundi  C , in  C , primi  vigecuplum . 

>$♦  Uteris fecundi  JfSftn  Q,  primi  dccuquintnplnm  . 

+J+  Uteris  fecundi  ,4>C , in  Intus  primum  fextuplum . 

■>4+  Uteris  fecundi  CC. 

Aequatur  Cubccubo  aggregati  Uterum . 

His  autem  animaducriis  analyfis  non  latebit , Se  inflituetur  ad  eum  modum,  quo 
blc  confpicitur. 

Paradigma  analy  feos  Cubo-cubi  puri  iuxta  eam , qux  premirfu  eft  Stopiuu  extru&um. 
/-  Edullio  Uteris  ftnguUris  primi , 


Cubo- cubus  refolucn- 
tlutn. 


SoliJo- TolUum  ablati- 
dum. 


Reliquum  rcfolucdi  Cu- 
bo-cubi , 


i 9 t 

10x976 

QP  Q&.CC® . 

CC11 

CC  1 

6 4 

I X 7 

10x976 

Sedes  Angularium  o o 

Cubo-cuborurn,  ■ --  . 

& Solkio  - foli-  R X 4 
dorutn  fubgra-  1 6 

dibys . C 8:  6 4 

,QQi6:  2 j 6 

QC  ji:  10x4 

CC  64: 4 096 


Cubo-cubus  lateris  primi. 


a 

»0 


II.  Edullio  Uteris  ftnguUris  fecundi. 


Tot  numerales 
circuli  s quot 
punita  cubo- 
cubica  , late- 
rauc  lingula- 
ria. 


ZfoLf. 


a‘ 
* ‘s 


Reliquum  refolucdi  Cu-  127 
bo-c  ubi  . 


rSextuplus  qua- 
drato-cubus  la- 
teris primi . 
Dccuquintuplum 

3 ua  drato  - qua- 
rati  ciufdcin , 

res  Vigecuplus  cu- 
bus ciufdem . 
Dccuquintuplum 
quadrati  ciufde. 
Scxruplum  latus 
. primum. 


Summa  diuiforum. 


10197« 


1 6 o 
6 o 


76611 


a t c 
aot4 


- 7 6 
3 8 
1 o 

SoJiJo-fohda  ablatitia . « 


8 

4 o 
x 4 o 

n«° 

t x I 8 8 


409 


Summa  folido-foltdorum  1x7  10x97 

aqualis  tcfolucndo  Cu- 
to-cubo, 


A latere  fecundo  in  fextuplum  Quadrato-cubum  late- 
ris primi. 

A quadrato  fecundi  in  dccuquintuplum  Quadrato- 
quadrati  primi . 

A cubo  fecundi  in  vigecuplum  cubum  primi . 

A quadrato-quadrato  fecundi  in  decuquinrupTum  qua- 
dratum pruni. 

A quadrato -cubo  fecundi  in  fextuplum  latus  pri- 
mum . 

6 Cubo-cubus  fecundi. 


6 

SCHO- 


Z f.f.-a* 
t‘i 

6 a' 


ija* 

ioa' 

•ja* 

6 a 

<5a'ti5a' 
f 2oa'f 
i5a‘t<Ja 
da'c 

1 j a*  c’ 
jo  a'  e' 

1 ja‘c‘ 

6 a c‘ 
c‘; 

6 a'  e f 1 j 
a‘c't2oa* 
C't  I5a’C* 
t«ac’tc‘; 
ZU-i‘ 

z‘i 
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S C H 0 L I 0 N. 


Pumiff»  tfl 
fmarO  ia«v 

tiimtm  txf  li- 
rati, aaaIjU- 
fa,vlp>t(  ili A 

ii  ,:u-  .:“- 

rumdipldrt, 
Auttu  flMfl- 
lum  tui  aUa 
pATAdifmAXA 

ituiufimdi  4- 
puAliond  n- 
mirtit  ItiUrl 

Ad  IA,  q*A 

aMi  tff'  n- 

ultAUit  ,citf- 
tui  hirmerhA- 
dum  dotrrca 

aJ  luAumnu 
ceujuifndA . 
IUcprA-mA- 

rtAm  Auftn 
tx  TUtOnA-t 
d,  duxit-,  f ud 
uilolimlAm- 
tfuxm  ulitnd 
tradi  Jeril . 

Dtetardmr 
Ah^UA  Ittttf- 
/Ari A Ad  /m 
prodiderit  iu- 
ftlUgiotiAn , 


X«a- 


M Ortos  attulimus , quibus  iuxta  methodum  hanc  funt  elicienda  Radices > er  quidem  T!t 
TitCtJh  J ji  J?C i VoCCi  Poffunt fuprodslfa & caleri fimphces aquationes 

explicari, methodo  quidem  antiqua  non  minus fahc  itcrrvt  vnicuiq-,etiamft  leniter  in  hoc  fu  luere 
■ver fato  tpcr/pkuum  ejse pctcjl . Rerindejiquidem  ejl  huius  aquationis  i 4096.  Ra- 
dium quadratam  extrahere  , ac  cft  ex  numero  40 g6  , Radicem  eruere  quadratam  i quem- 
admodum huius  aquationis  1 C~  591704.  Radicem  exhibere nil  aliud  ejl , quam  ex  nu- 
mero 591704  , latus  cubicum  eruere,  dr  ita  de  alus  Radicum  generibus  intciligcndum,  quo 
vero  modo  huiufmodi  Radices  extrahamur  m Arithmetica  prallica  pertractatur 

Prxmifimus  autem  purarum  aquationum  rcfolutioncra  , & paradigmata  concin- 
nauimus  ex  fua  theoria  deprompta , quoniam , affc&arum  aequationum  analyfts , pa- 
rum addit , nifi , quod  iutcr  diuifores coefficientes  enumerat.  His  igitur  diligenter 
confidcratis  , cuique  facillimum  erit  affedtarum  aquationum  analyfin  inftitucrc  ac 
proinde  a quampluribus  paradigmatibus , alias  euulgatis  abftinebimus  , contenti , 
methodum  ad  infinita  tradidifle  ; quod  cum  ab  alijs  taCtum  non  aduerterimus  ope- 
ra: pretium  duximus  h.rc  non  praetermittere  , eo  vel  maxime  , quia  noftra  metho- 
dus , cum  exteris  collata  adeo  facilis  cft  , vt  hucvfquc  nulla  facilior,  vel  expedi- 
tior inuenta  fit , vt  conftat  cuicunque  aduertenti,  quod  memoria  iam  proditum  vi- 
dimus. 

Confiderandum  illud  autem  occurrit,  nimirum  pragmatiam  tam  purarum , quam 
affictarum  xquationum  alias  a nobis  typis  commiffam  tanquam  Victuram  fumea» . 
Tamen  vt  i propria  , B(  confentanca  Theoria  dcdu&a  cft  , ita  quidem  cius  eft  fi- 
lia . Placuit  autem  nunc  Theoremata  fonthetica  afferre , vtpote  illa  , quibus  me- 
thodum hanc  acceptam  referendam  efle  ccnfemus  ; quamobrem  , Se  Speciofx  Lo- 
gifticc*  artificio  elaboratam  attulimus  , vt  mde  numerofa  dcdufla  cognofcere- 
tur. 

Citerum  ex  Elementis  Speciofx  plane  condant,  qus  huiufmodi  Theorematibus 
complexi  fumus . Solum  aliqua  fupcreft  ( quar  ad  libitum  eft  ) notarum  fignifica- 
tio,  ne  Leftoris  animo  difficultas  ingeratur;  Aduerte  igitur  per,  a‘  fignificari,  a qua- 
dratum per, a1  denotari,  a cubum  ;&  ita  de  reliquis;  Nota  enim  numeri  fpeciei  af- 
fixa , eft  dignitatis  exponens.  At  vero  hoc  Symbolo  z pl.  fignificamus  numerunu 
planum  , fiue  eius  latus  exprimi , fiue  non  exprimi  poffit . Cum  vero  feribimus  z* 
vel  &c.numerum  fignificamus  cuius  latus  eft  cnunciabile ; verum  enim  vcr&  cum  feri- 
bimus y vcl&c,  intelligimusnumerumquemcumquc.-fiuc  cius  latus  fit  expreffibile, 
fiue  non ; fed  tunc  efle  expreffibile.quo  fymoolo  vfi  fumus  ad  fignificandum  compara- 
tionis homogeneum.-quoniamhxc methodus  vtriufque  numeri genus  admittit; cura 
enim  numerus  irrationalis  fuerit,  non  minus  eft  opportuna,  licet  fuperfit  fractionis  ex- 
hibitio, adiungeoda:  elicito  lateri,  vt  fiat  latus  ipfum  quamproximum  vero . 

Id  plerunque  tamen  negligimus  ,vnde  fymbolo  Z pl.  vtimur  ad  fignificandum 
numerum , fiue  cius  latus  quadratum,  fit  expreffibile,  fiue  non.  Non  diflimiliter  deci- 
teris gradibus  intclligcndum  eft;  vt  cum  feribimus  Z folid.  item  Z pl.pl.&c. 


<«*> CMM.dWieerv.ee**>  ” 

OfiidOftae&ik 


De 
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Dc  explicatione  Aquationum  com  politarum , fiue  affecta- 
rum, & primo  de  explicandis  Aquationibus 
Quadraticis  afireftisfub  latere. 

C A P V T Xlh 


REIiquumcft.vt  de  affcdlis  aquationibus  fcrmonem  habeamus  . di<3um  eft 
autem  fupcrius , quid  ipfa  fitxquatiocompofita  , fcu  affedfa . Et  quidem 
ad  ipfas  explicandas  , non  vna  eft  methodus,  fed  varia’ , atque  diucrfx;  */**”• 
plures  itaque  in  medium  afferemus  , vt  quifquc  eam  eligere  poflit , ex  ipfis , quae 
tibi  magis  opportuna  videbitur  . Ducemus  autem  exordium  ab  ijs.  qux  liint  natu- 
ra priores  ; nimirum  quadraticis , progreffuri  deinceps, ad  vlteriores  , idque  omni 
clarirate,ac  breuitate  prxftabimus. 

Superius  offendimus  tres  effe  huius  xquationis  compofit*  , fiue  affciffx  fpecics.  Tmtfnj»*- 
PrimamQ  (JtRs  N.  Secundam Q^-  R”  N.  Tertiam  R — Q2:  N.  Plures autetn 
modos , ac  methodos  ad  ipfas  explicandas  afferemus . 

Variae  , ac  diuerfae  Methodi  explicandi  aquationem  inter 

Q.*  R , & N . 

Methodus  Dsophdnti. 

PRodu&o  ex  numero  quadratorum  in  numerum  abfolutum,  addatur  quadratum 

ex  dimidio  numeri  radicum,  & ab  aggregati  latere  , auferatur  dimidium  nu-  “ " 
meri  radicum  t rcliduum  vero  diuidacur  per  numerum  quadratorum ; etenim  quotiens 
exhibebit  lateris , fcu  radicis  pretium , 


BXEMPLVM. 


« 7 


8 7 


5 10  R~  t 7 j . 


j Numeras  Quadratorum 
j Numerus  abfolusus 


5 Produci  um  \.A<Ut 

5 Quadratum  dimidi/  numeri  Radicum  J ‘ 


900  Aggregatum. 

3 o ^ Aggregati  \ Subtrahe. 

5 Dimidium  numeri  Radicum  j 

2 J Refiduum  diuidendum . 

5 Numerus  quadra  torum  > tjr  diuifor . 

5 Quotiens  > & vmus  Radicis  pretium  • 


JUuflramr 
txtmfUi  (*ft 
ner  delir.r  ». 


Non  diffimili  modo  procedendum  erit  > cum  irrationales  numeri  interceffcrim. 


P EXEM- 
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£ uAttn  tff  eb- 
f,  ruat., ia  mt- 
thjJuj  inferte 
dentiltu  tut* 
mtrii  matis- 
mittat. 


EXEMPLEM. 

s 4 R « »o. 

2 Humerus  Quadratorum  . . 

2 o Numerus  abfolutus  } ****** 


4 o Produllum 

4 Quadratum  dimidij  numeri  Radicum 


} 


Adde. 


4 4 At  gregatum . 

44  £ \suhrah,. 

2 Dimidium  numen  Radicum  J 


Methodtu 
Communit 
jintiejuaram . 
Mrtkodut  tx - 
f litatur . 


R ^4  4—2  Refduum  diui deis  dum . 

2 Numerus  quadratorum , diui  for . 

tpQj  i — 1 Quotiens , dr  1 R,  pretium. 

Eadcmquc  methodus  oblcruanda  eft  , quomodocunquc  irrationales  numeri  oc- 
currant. 

Quadrato  dimidij  numeri  radicum  addatur  numerus  abfolutus  , ex  huius  aggre- 
gati latere  fubtrahatur  dimidium  numeri  radicum,  etenim  refiduum  erit  lateris,  feu 
radicis  pretium, 

EXEMPLEM. 

1 ■5L'i*  10  r z:  96. 

j Dimidium  numeri  Radicum  . 


2 5 Eius  quadratum 
9 6 Numerus  abfolutus 

2 1 Aggregatum , 


Adde. 


QiixnJo  eteuf 
rmnt  nuta  ri 
irrMtior.al.s  » 


* « V^Jggregati  \ w 

5 Dimidium  numert  Radicum  J 

6 Lateris  valor  , feu  vnius  Radicis  pretium . 

Eodem  modo,  cum  occurrerint  numeri  irrationales. 


EXEMPLEM. 

I J?  + J A =3  IO. 

1 Dimidium  numeri  Radicum. 


I Eius  quadratum  , Adde 

j o Numerus  abfolutus  ^ ‘ 


} 


i i dg^regatHm* 

Q.  11  VQ.  Aggregati  -> 

1 Dimidium  numeri  Radicum  f 
ipQ,  1 1 — 1 Lateris  valor  > feu  1 R pretium . 


Subtrahe  . 


SCHO- 
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S C H O L l o JV, 

EXttfr  'xfUett'“  * e,**m  porfpirui  liquet > qmpaSo/it  eruenda  radix\dum  aqua- 
tso  latuerit  pro  temperationis  homogeneo  , eliquem  numerum  compofitum  , fini  hi. 
Ttvmtnm ,/*  rtfsduum.  Sit  igitur  aquatio  inxU  methodum  DsophantJm ex f litanda 


« 5 + 91 


y 4L+  4 •*  = * y *f*  $ ^.4  8. 

5 Numerus  quadratorum . 

4 8 Numerus  comparationis  homegeneum . 


fmrmtimii  bo- 
mcgtntmmftu 
ril  nutrtrus 

comptfitus  t 


7 5 
4 

7 9 
2 
2 


+ £ 1*00  Produlfnm 


Produlfnm  -> 

Quadratum  dimidy  numeri  reditum  J 

Suhtrekc. 


•I»  5 i*oo  Aggregatum . 

***  9*  7 5 £ 

Dimidium  numeri  reditum 

® 7 5 Refiduum  diuidtndum 

___ J Numerus  quadratorum,  eir  diuifor . 


\ 3 Quotiens , & s S , pretium . 

luxte  methodum  tommunem  antiquorum.  Sit  aquatio  huiufmodi. 

•Wjoin  3*|.9i*7oo. 

' 1 y Dimidium  numeri  Reditum,  t ' 


s * J Eitss  quadratum  "| 

y *r*  ^ * 7 o o Comparationis  homogeneum.  j 


Adde. 


: - 


» 8 *f  9i 
1 5 *f  9t 
* y 


* 7 O O y/ggr <■£*/«/» . 

3 p Q^Aggregeti . 


Dsmidsum  numeri  Reditum.  J S ne  tresse. 


. P . 3 Dateris  velor, flntR, pretium. 

‘ “a  sn  JimiUbus  aquationibus  protedendtm  erit ; hifte  quandoquidem  methodis  opta • 
traduntur*™  ‘ mem,T,a  teneas  illa  pratepta  , qua  de  numeris  irrationalibus 

demonstratio, 

H Vias  autem  methodi  demonftratio  fic  fe  habet . Sit  A B , latus  ignotum  , Se 
n C ; radicum  numerus;  diuidatur  A C , bifariam  in  D > fuper  BD , con- 
tinuatur quadratum  D BK  H,  du&a  diametro  B H,  du- 
catur  ad  D H,  parallela  A I , fecans  B H,  inG,  agatur 
p ’ ^Cj  a P.ara**c**  ipfi  B C , occurrens  ipfi  C E , in 
a’?U*ci  r inteI%atur  parallela  re(2i  D H.  Quoniam 
r rr  u U » ( "*•  quadrata  ; continebitur  re<3angulunu 
,ul>  V A , numero  radicum . & A G , radicis , fed 
lateris  pretio  quarfito : ita  vt  C G , fit  radicum  pretium 
( Numerus  enim  radicum  dudus  in  Radicis  pretium , 
rsr  rf  va*orem  ) ob  id  D G. erit  dimidium, cum 
r,u  E*fint  • • atqualia,-  at  vero  D G,  G K , funt  *qua- 
ia  . ergo  erunt  C G , pretio  radicum  aqualia  complementa  D G , G K , fimul . 
yniM|1UrCm  vna  cutn  Preno  radicum  CG,  quorum  numerus  datus  efrC  A, 
fimn  C-  K cui<*am  numero  abfoluto  ( eft  enim  atquatio  inter  Q_*f*  R , & N , ) vt 
pponimus;  erit  ob  id  gnomon  F G I,  aequalis  numero  illi  abfoluto.  Si  verd  gno- 

P * mon 


Upd  th  jjimili 
artifici*  itu 
•mniStt  mbjt 
djHAhonibns 
bttsHt  ttnrris 
frtctderdam. 

Superi**  , i*, 
ffrtrsat  oUmtn-r 
firAtur . 


a Cer»l.\.ft- 

CKJtoii  , 


b 36.  primi  • 
d 43 . primi 
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2.  6-  fiaPiJi , 
b.  4 .fttmdi, 


C.  4.  fiftutdii 


Pr  ttrrrruttan 
tur  mL A dtma 
firmttentt  md 
kmnt  mtthedi 
fenjrrmmmli  * 


M rtMus  Pe- 
tri Senti  t ex - 

flumine. 


gumfide  inter 
etdn>  t nume- 
ri trrmueHA- 
les  . 
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Bion  F G I,  addatur  ad  quadratum  F I , quod  eft  quadratum  fegmenti  D A , dimi- 
dij  numeri  radicum  > fit  quadratum  notum  D Ki  -i  cuius  latere  D B,  dempto  D A, 
dimidio  numeri  radicum  «remanet  A B,  notum,  nempe  radicis  pretium. 

Aliter  «cro  fic  eildem  politis  , nempe  C A,  numero  radicum  , & A B,  lateris  pretio;  diui- 
faque  fit  C A»  bifariam  m D;  cum  C A > fit  bifariam  fecta  in  D,  & ci  addita  A B ; erit  J. re- 
ftrngulum  C B A > vna  cum  quadrato  fegmenti  D A , zqualo 
quadrato  reda  D B.  sed  quadratum  ipfius  D B , xqualc  dt  .b. 

quadrato  fegmenti  A B , vna  cum  duplo  reftangulo  D A B , C P A fi. 

hoc  eft  C A ■ A B > radicum  omuium  pretio  ( numeris  fi  quidem 
radicum , duflus , in  pretium  radicis  , facie  omnium  radicuuu 

pretium ) «na  cum  quadrato  fegmenti  D A : ergo  reftangulum  C B A » «na  cum  quadrito  feg- 
menti D A > xqualc  erit  quadratis  tegmentorum  A B , P A , vna  cum  duplo  rettangulo  D A 
B,  feti  C A Bilimplo.  Vtrinque  ablato  quadrato  fegmenti  D A,  remanebit  re&angulumC  BA  , 
xqualc  quadrato  fegmenti  A B , «na  cumduplo  rc&angulo  D A B.fiudC  A B,fimplo.  nempe  ra- 
dicum pretio,  quod  erit  xqualc  cuidam  numero  abfoluto  , fcu  comparationis  homogenco  ( clt 
enim  zquatio  Q «|»  R m N)  eftergo  illi  numero  abfoluto,  xqualc  re&angulum  C B A;  fcd 
hoc  «na  cum  quadrato  legmenti  D A , dimidij  numeri  noti  radicum,  xqualc  dic  quadrato  feg- 
menti D B.  Itaque  ad  quadratum  fegmenti  D A , addito  noto  numero  abfoluto  , fiet  notum 
quadratum  illud , cuius  nimirum  latus  dl  D B ; fi  «ero  abs  D B , auferatur  P A > remanebit 
A B,  radicis  pretium  , vt  pote  illud  cuius  quadratum  , «na  cum  reSaogulo  comprehenlo  fub 
fe,  St  numero  radicum  C A,  xqualc  eft  numero  abfoluto  &c.  quod  offendendum  erat. 

S C H 0 L t 0 N. 

NOn  defunt  ili*  dempn/lratitsut  hant  met  ludum  c en  firment  cs,  verum  ilUs  non  immeriti 
pratermittimus . Tum  qui*  breuitati  confulimus ; Tum  qui*  libet  t*s  in  Specio ftm 
Aigebram  differre  , itaque  ne  bis  etdtm  reftttutur  ; con fulto  hsc  e*s  fl*eutt , filent to  pra- 
tenre ; Aduerte  tutem  cum  inter  demon/lraudum  mentionem  facimus  numeri  abfolnti , per 
hunc  intclligendum  volumus  comp*r*ttonis  homogcncum , vt  etium  aliis  innuimus . 

' . - o ' r ’■ 

Quadrato  numeri  radicum  addatur  quadruplum  numeri  abfo!uti,&  ex  aggregato 
fumatur  latus  quadratum,  a quo  auferatur  numerus  radicum,-  namque  refiaui  dimi- 
dium, vnius  Radicij  pretium  rcprxfentabic, 


BXBUei.ru. 

■ ; V.  . ,t  -mi--  > -.-i  >• 

i JSJk  soiIS  1 1 y . 


400  Quadratum  numeri  Radicum,  - ‘I  l V-  0 'J. 
joo  Quadruplum  numeri  abfoluti . < 


900  Aggregatum. 

3 o Aggregati  luens  \ ^ ^ 

1 o Numerus  radicum  J 

t 1 v 

s o Refiduum . 

J Refidut  dimidium,  & t X > valor  . 


IU.,  ‘n 
U ‘! 

. ■ I B r- 


».  - 


i.  I tf  id  -* 
e%  .. 


J 


Eadem  arte  hoc  totum  expediri  poterit  per  numeros  irrationales , fi  ij  quidem- 
imcrcelTerint , vt  fit  aquatio. 


BXBU- 
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EXEMPLEM. 

1 42.4*  1 o R Z3  1 o o > 

Quadratum  numeri  radicum. 

Quadruplum  numeri  abj eluti. 

■Aggregatum . 

■Aggregati  latu,  \ sMrthe 
Numerus  radicum  j 


100 

400 


y o o 

»■1  i»» 
1 o 


51 4J  500  — 10 
J 


Re (iduum . 

Rejidui  dimidium,  & t R,  valer. 


Sit  A B , radix  quxfita  , & AC»  radicum  numerus  i ipfl  vero  A B , fit  aequalis  Dm,rih.uo 
B D.  Quoniam  ergo  A C,  eft  radicum  numerus  , & A B > latus  ignotum  ; rcftan-  jmfraJitJni. 
gulum  C A B , contentum  fub  C A , radicum  nume- 
ro , & A B , radicis  pretio  , erit  omnium  radicum  va-  c A B D 

lor  ( vt  fupra  di&um  eft  ),  & quia  quadratum  ex  AB,  ' “ — 

vna  cum  rc&angulo  C A B , radicum  pretio , ponitur 

aequale  numero  cuidam  abfoluto  ( eft  enim  aequatio  R ~ N ) ob  id  erit  rc- 
fiangulum  C B A,  numerus  ablolutus,  cum  xpfi  fit  aequale  quadratum  ex  AB,  vna 
cum  reftangulo  C A B : fcd  quia  C B , feifta  eft  vtcunque  in  A , erit ",  retftangu-  *.i ,/««**■. 
Ium  quater  comprehenfum  fub  C B , B A , feti  B D , vna  cum  quadrato  fegmenti 
C A , xquale  quadrato  ipfius  C D . Dicebamus  autem  reftanguium  C B A , effo 
numero  abfoluto  xquale  : ergo  quadruplum  numeri  abfoluti  , vna  cum  quadrato 
ex  C A , numero  radicum,  xquale  erit  quadrato  totius  C D i feh  quod  idem  eft  ad- 
dito quadruplo  numero  abfoluto, ad  quadratum  ex  C A,  numero  radicum, fiet  no- 
tum quadratum  reflx  C D;  At  ver6  ii  ex  cognita  C D,  auferatur  C A,  nota,  rema- 
nebit reda  AD, dupla  lateris  A B : ergo  fi  ad  quadrarum  numeri  radicum  addatur 
quadruplum  numeri  abfoluti, & ex  aggregato  fumatur  latus, d quo  dematur  nume- 
tus  radicum,  remanebit  duplum  radicis  quxfitx.  Quod  oportebat  oftendere, 

Sumatur  numerus  cuius  quadratum  xquale  fit  numero  abfoluto , & hic  tanquani  firuiiaru 
numerus  medius  trium  proportionalium  numerorum  ftatuatur  ; fcu  tanquam  latus 
medium  proportionalium  laterum  collocetur;  extremorumque  differentia  fit  nume- 
rus  radicum  . Reperiantur  extremi  numeri , feu  extrema  iarera ; minor  etenim  nq- 
merus,  feti  minus  latus  cx  ipfis  quxfitam  radicem- exhibebit. 


EXEMPLEM, 

' Sit  xquatio  i Q^J>  30  Rr;  400,  : 

NVmerus  abfolutus , feil  comparationis  homogeneuin  fit  400  ; cuius  Jk  Q.,.eft  i*}K«»<«r 
ao,  & radicum  numerus  fit  30,  fiat  hic  numerus  differentia  extremorum-.  /"«"*” r* 
Quoniam  quadratum  medij  xquale  eft  redangulo  fub  extremis;  notum  ob  id  erit 
huiufmodi  redangulum , & numerorum  extremorum  differentia  , & quia  quadra- 
tum differentix  laterum  ( vt  oftendimus  in  noftrorum  Problematum  analyfi  ) addi- 
tum quadruplo  redtangulo  fub  lateribus  , xquatur  quadrato  aggregati  laterum-..; 
proinde  400,  ducantur  in  4 , & fient  idoo,  his  addatur  900  , quadratum  30,  dif- 
ferentis laterum  , fit  fumma  2500  , & huic  xquatur  1 quadratum  fcilicet  ag- 
gregati laterum  , feu  extremorum  cx  tribus  proportionalibus  , &c,  fi  nimirum  illud 
ponamus  effe  1 R , quare  Rt  Q_,  numeri  2 joo  , nempe  jo  , erit  extremorum  lum- 
ma  . Habita  verd  fumma  , & differentia  extremorum  habentur  extrema  , vt  alibi 
diximus;  eruntq,-  40  , & 10  ; itaque  lateris  valor  in  xquatione  compofita  fupcriils 
polita, erit  10  . 

Huius 
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*"'*'•"?**■  Huius  autem  methodi  demonftrationem  in  Algcbra  Speciofa  nos  afferemus:  vbi 
etiam , quod  dicebamus  , nempe  quadratum  differentia:  laterum,  vna  cum  quadru- 
jiiiifri  di[-  p|0  re&angulo  fub  lateribus  zquan  quadrato  ex  aggregato  laterum  offendemus. 
fiTttr.  Methodus  hic  cum  fequentmus  nedum  idonea  eft  ad  has  zquationes  explican- 
das , verum  etiam  ad  alias',  quarum  analyfin  Antiquos  ignoraffe  dicebamus . 
sn  Sumantur  numeri  quicunquc  ad  libitum , qui  quidem  opportuni  credantur,  & in 
mu  ,xfh,A-  His  iterum , atque  iterum  periculum  fiat,  donec  quifitus  reperiatur  numerus  Problc- 
m ■ mati  fatis  faciens.  Hoc  verb  vt  methodici  fiat,  reperiatur  primo  numerus  notarum 
Arithmeticarum,  cx  quibus  conftat  latus  quifitum;  mox  inueffigetur  prima, quam 
neccffe  eft  effe  vnam  ex  his  1,1,3, 4,  5, d, 7.8,9,  & eadem  ane  inueffigetur  fe- 
cunda, & alii  ii  adfint  padto  eodem. 

S X E M P L r tte 
1 toR-  73. 

ixtmfU  /»•  TjRimo  examinandum  eft  , num  hoc  latus  conftct  ex  pluribus  notis, an  ex  vna 
X tantum.  Fingo  1 R,  pretium  effe  1 , ergo  10  R.  valebunt  10, addito  quadra- 
to  ex  1 , nempi  1 , fit  fumma  1 1 ,&  erit  zquatio  inter  1 1 , & 73 , quod  falfum eft. 
Concludo  ob  id  latus  maius  effe  quam  1 , fingo  effe  1 , ergo  1 oR.valebunt  20,  ad- 
dito 4,  quadrato  ex  2 , fit  fumma  24,  & erit  24  ~ 73,  quod  falfum  eft.  Conclu- 
do proinde  quifitum  latus  maius  effe,  quam  x , fingo  effe  7,  ergo  10  R, valebunt 
70,  addito  49,  quadrato  ex  7,  fit  fumma  1 19,  & erit  1 19  zz  73.  Concludo  ergo 
latus  minus  effe , quam  7 , atque  demum  concludo  latus  non  conftare  expluribus 
notis,  fed  ex  vnica  , St  ita  reperiam  minus  effe  , quam  6 , neque  vnquam  fatisfa- 
cere , nili  ftatuatur  numerus  3 , nam  10  R , valebunt  50 , addito  1;  , quadrato  ex 
j.fit  fumma  7j,&  eft  squatio7j~  73,- quod  verum  eft  .Eodem  modo  procedendum 
erit,  fi  quifitum  latus  expluribus  conftet  notis;  cOlm  enim  periculum  fecerimus  ad 
indagandam  priorem  notam  , ducendo  initio  ab  1 ; ita  ad  indagandam  fecundam^ 
duci  debet  initium  ab  o.  , 

Sit  zquatio  1 Q.>Jt  14  R “ 312.  Fingo  figuram  effe  1 , ergo  14  R , valebunt 
14,  his  additis  ad  1 , quadratum  ex  1 , fit  fumma  13  , & erit  zquatio  15  “ 311 , 
quod  falfum  eft.  Fingo  latus  effe  9 , ergo  14  R , valebunt  126  , quibus  additis  ad 
81,  quadratum  ex  9 , fit  fumma  207 , & erit  207  3 312  , quod  eft  falfum.  Con- 
cludo proinde  latus  conftare  cx  pluribus  notis , quam  vna;  fingo  ob  id  latus  erto 
10  , fit  fumma  240  , & erit  zquatio  240  ~ 312  , quod  eft  falfum  propterea  con- 
cludo latus  maius  effe,  quam  10, atque  aded  fecundam  notam  maiorem  effe, quam 
0 ■,  Sc  ita  procedendo  , deinceps  reperiam  latus  non  conftare  cx  pluribus  , quam- 
ex  duabus  .figuris , & fecundam  non  effe  maiorem  quam  2 , 8c  quifitam  radicem 
effe  i2« 

Exponantur  panes  aliquot»  numeri  abfoluti , & in  lingulis  periculum  fiat , do- 
. V nec  reperiatur  illa , quz  Problemati  fatisfacit . Ciim  enim  radicis  pretium  fit  per- 
petuo aliquota  pars  numeri  abfoluti, perquirendo  partes  a liquotas, facile  erit  quz- 
litam  reperirc . 

BXEMFLVM. 

O IT  aquatio  1 10R2  73.  Sumantur  partes  aliquota  , numeri  73  > que 

AT"*  ij  funt , 1 , 3 , 3 , 1 3 , 1 3 , 73 . In  his  iterum , atque  iterum  periculum  fiat , donec  vna 
m"  cx  ipfis  reperiatur  Problemati  fatisfaciens  , & ita  comperietur  1 R , pretium  , re- 
periemus  enim  ;,  effe  panem  quifitam,  &c. 

Sit  aquatio  1 QjtJt  10RS  375,  exponantur  partes  aliquotz  1,3,3,13,23, 
73,125,373,  ex  ipfis  reperiemus  quiftioni  fatisfaccre  1 5 , partes  autem  aliquoti 
cuiufcunq;  numeri,  facile  deprehenduntur,  vt  fupra  diximus. 

Sumantur 
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Sumantur  partes  aliquotx  numeri  abfoluti , & ita  ordinentur  i vt  binae  contra  fe  a. 

polit®  per  multiplicationem,  efficiant  prsfatum  numerum  abfolutum,  quae  quidem  Tn4,„,n:*, 
partes  efficientes  appellantur.  Mox  vtraque  xquationis  pars  diuidatur  per  i R,vt 
aequatio  deprimatur  ad  proximum  gradum  inferiorem, cuius  xquationis  fenfus  erit, 
vt  fi  numerus  radicum  iiibtrahatur  ab  aliqua  ex  partibus  aliquotis,  relinquatur  i R, 
vajor. 

EXEMTLVM. 

Sit  aequatio  t — ioR^t  75. 

j 75  ) Extmflii tllt* 

3 i s ( Efficientes  numeri  75 . ' 

5 — >5  ) 

Partes  aliquot®  numeri  75,  funt  1 ,3,  5,  1 j,  ay  ,8c  75. 

Sunt  autem  ita  difpofitx,  vt  bina:  contra  fe  polit®  efficiant  numerum  ipfum  77, 
vt  vides  , diuidatur  vtraq;  pars  xquationis  per  1 R , & fiet  xquatio  huiufmodi  1 R 
= - hoc  cft  io,fi  fubtrahatur  ab  aliqua  parte  aliquota  numeri  abloluti 

75 , relinquetur  pars  altera  coefficicns  correlata,  & valor  lateris  i ea  cft  autem  eli- 
genda pars,  a qua  fi  auferantur  10, fiat,  & remaneat  altera  pars  coefficicns  corrc- 
lata.  Pars  autem  ifta  erit  15,  etenim  fi  a 13,  fubtrahantur  ro  , remanet  5,  pars  al- 
tera coefficicns  correlata ; fccus  fi  fubtraherentur  a 2;  , exempli  gratia  ; proprcrca 
quod  remanerent  15  , hic  autem  numerus  non  eft  pars  coefficiens  correlata  , cum 
ipfa  fit  3 , rcfpcdf  u 1 5 , ipfius  radicis  pretium  ergo  erit  5 . 


COROLLARIVM. 

EX  fuperius  di&is  colligitur  per  hinc  primam  aquationem  expreatam , nil  aliud  fieri , quam  inue-  in 
ftigari  numerum,  ad  cuius  quadratum  fi  addatur  produ&um  ex  qu- firo  munero  m datum  quem-  -'D 

piam  1 umerum  , funmafit  aqualis  cuidam  propofito  numero»  vt  fi  p oponatur quxftio . nt 

Num<rum  re  perire  » cuius  quadratum  , vna  cum  produElo  ex  quafito  numero  in  i o , aquale  fenume-  £**  • 
ro  j o 4 . 

Qu*Ccus  numerus  cfto  i R , cuius  quadratum  cft  iQ,  cui  addito  i o R » produtto  cx  dato  nu- 
mero 10.  in  numerum  ignotum \ fit fumma  i QJ  i o R,  &crit*quario  i Qj  i oR=:  504.  Cuius 
latus  arte  fpperius  explicata , reperies  efle  1 8. 


S C H 0 L 1 O N. 


NOn  erit  abs  re  cum  Bombc/lio  adnertere  modum  reuocandi  aquationem  inter  Mojm  rfU0- 
R t & N > ad  puram  aquationem  inter  R , & N , fit  autem  hoc  modo  . e audi  ttmf*. 

Sumatur  latus  quadrati  ei  addatur  dimidium  numeri  radicum ; Cr  huius  quadratum 
erit  aquale  numero  ab fo luto, plus  quadrato dimidij numeri  Radicum , • . 

Exempli  gratia  fit  aquatio  1 1 o R ZZ  96*  latus  quadrati  efi  1 R,  huic  addatur  5 > 

dimidium  numeri  radicum  , & fit  1 R 5 » cuius  quadratum  efi  1 10^^25  , jed 

hoc  e(fe  debebat  1 <0$*  10  R i proinde  addantur  2 5 , vtrobique  c 7 fi*  aquatio  ij^|f  1 o 
R 2 5 zi  1 2 1 ergo  & eorum  Utera  aquv lia  erunt  1 Rif+ 5 Zl  1 1 > vtrinque  ablatis  5 re- 
manebit aquatio  1 RH  6 > (fr  6 » erit  1 R valor . 

Sit  aquatio  1 8 RZZ  240,  latus  quadrati  eft  1 R,  huic  addito  4 > dimidio  numeri 

radicum  fit  1 R 4 , cuius  quadratum  efi  t 8 R 1 6 . Sedefife  debebat  1 8 R > 

vtrobique  addantur  1 6 , fiet  1 % R 1 25  6:  ergo,  & horum  Luere  aqualia  erunt 

feiluet  1 R *i|*  4 1 6 , vtnnque  abtatis  4 , remanet  1 R ZZ  1 2 1 2 *eft  1 R pretium . 

Sit  aquatio  1 «^♦J*  spRZZ  725,  latus  quadrati  efi  1 R > huic  addito  2 , dimidio  numeri 
l radie  umfit  1^4*2,  cuius  quadratum  efi  1 Jdgb  4 R 4 . Sed  ejje  debebat  1 4 proin- 
de vtrinque  additis  4 » fiet  aquatio  1 4 A’  4*  4 ^ 7 2 9 : crt°  * & ^atcra  (Unt  nqnali<Lj 

1 R 2 ZZ  27»  vtrinque  ablatis  2 , remanebit  aquatio  1 R ZZ  2 $ 2 5 ■,  cft  1 R pretium . 

Caterum  huius  aquationis  reduttio , ad puram  peri  poteft fecundum  artem  Vieta  tr a flatu  de 
emendatione  aquationum  Cap.  1 . qua  de  re  late  in  Algeor a fpeciof a loquemur , 

Va- 
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Varix  , ac  diucrfc  Methodi  explicandi  jequationein  inter  Q — R > & N , 

yi iethodus  Diophanti . 

uifimnt  T)Rodu&oex  numero  quadratorum  in  numerum  abfolutum,  addatur  quadratum* 
muM ifxflt  J7  dimidij  numeri  radicum ; & ab  aggregato  fumatur  latus  > cui  fi  dimidium  nume- 
"'»•  ri  radicum  addatur.  & fumma  diuidatur  per  numerum  quadratorum ; quotiens  re- 
pr*fcntabit  r R pretium , feu  lateris  quatftti  valorem. 

g X E M f L r M , 

I 6RZZ  66 o. 


4 Numerus  Sjcadratorum , 
6 6 o Numerus  ab  [elutus 


Multiplic, 


B 6 4 o freduttum 

6 4 J^uadratum  dimidi/ numeri  Radicum  j ' 

} 


» 7 ° 4 Aggregatum, 


5 * 
8 


Aggregati  Utut 
Dimidium  numeri  Radicum 


■ Adde . 


6 o Summa , 
4 Dius  for. 


i y Valer  Uteris  , /eu  i R (retium  . 


3W.k>v  Et  hic  pricepta  intelligi  poifunt  , etiam  de  numeris  furdit  , feu  irrationali* 
'TrX'  ^>u*  * Suant*°  nimirum  occurrunt  in  extrafiione  radicis  . Sit  aequatio . 


4 i a R ZZ  6 o o. 


4 Numerus  Quadratorum  T, 
e o o Numerus  ab/olutus  J * 

2400  Preduffum 

3 6 gyadratum  dimidjj  numeri  Radicum 


} 'Aid*  . 


B 4 3 6 Aggregatum. 

$k  » 4 J <S  Aggregati  latus 

6 Dtmidium  numeri  Radicum  S 


T Adde , 


5l  * 4 3 6 *J*  tf  Summa. 

4 Diuifor. 

9*  1 5 1 7 1 ■:  Radicis  vaUr . 

Eodem  modo  procedendum  in  omnibus  iquationibus  , in  quibus  numeri  irratio- 
nales occurrunt. 

idttbodm  tt,  ......  « 

jfM-  Quadrato  dimidij  numen  radicum  addatur  numerus  ablolutus » nam  fi  aggrega- 
f""*”  • , ti  lateri  addatur  dimidium  numeri  radicum  , fumma  lateris  valorem  exhibebit . 

Unitu  mtthx.  - 

di  frteipta f 

EX  EM- 
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EXE  MPLVM. 

i <£_-  4 i - i 6 J. 

2 Dimidium  numeri  Radicum  . 

4 Eius  quadratum  ,, 

1 $ ; Numerus  ab jo  lutus  J 

2 <S  9 Aggregatum. 

i j Aggregati  Utus.  1 

2 Numeri  radicum  dimidium . _) 

i 5 Lateris  valor, /eu  i R pretium , 

EXEMPLVM. 
i 4L—  3 « — i So* 

1 J Dimidium  numeri  radicum. 


Eius  quadratum  7 ajj( 
i S o Numerus  abjolulus  J 


i $ 2 Aggregatum. 

» '!>■  AggngaU  latu,  \ Adde, 

i j.  Dimidium  numeri  Radicum  J 

R 1 5 J 7 p- 1 4 Lateri,  valor , feu  i R pretium. 

Nec  diflimili  modo  in  alijs  cafibus  procedendum. 

SCHOLION. 

St  veri  comparationis  homogeneum  foret  aliquod  Binomiuvt  % vel  refiduum  % Vi  fi 

‘ifet . 

EXEMPLVM. 

4 4.“  i 4 J — 2 jia  — ^3*1718. 

Multiplica. 

Produllum  "1  Adde, 

Quadratum  dimidtj  numeri  radicum  J 


4 Numerus  quadratorum . 
2 J 1 2 — iv  361728  Numerus  ab/olulos 


10048  — R5787648  Produllum 
144 

joi92-Ii5787«48  Aggregatum. 

R 100 4 8-  12  Aggregati  latu,  \ Add. . 

1 1 Dimidium  numeri  radicum.  J 


R 1 o o 4 S 
4 


Summa . 

Diuifor  numerus  quadratorum. 


R 6 2 8 Sjiotieus.  dr  1 R,  valor . 
Suxi  a methodum  commun.m  antiquorum. 

CL 


EX  EM- 
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EXE  M t h V M . '■ 


l 6 1TZ  6 1 8--IStatfio8, 
3 Dimidium  numeri  Radicum , 


9 Eius  quadratum  1 

£ : 8 - i IJ  2 2 6 o 8 Comparationis  homogeneum . J 

637  — fti26o8  Aggregatum. 

Iit  6 I 8 - 3 Aggregati  latas  \ j3yf, 

3 Dimidium  numeri  Radicum . J 

9;  6*8  Lateris  valor'. 

Et  Jic  in  omnilus  tajitus  conjimiliius  procedendum  erit. 

DEMONSTRATIO. 


a.M'  i 


The 

E G 

\„  , 

' ‘ 

K 

lM 

■M— 0 

1 □ 

l\ 

p,w»/r*';*  -rm  Sto  AB,  pretium  lateris  qua:fiti,&  fit  A C,  numerus  radicum  ( erit  enim  minor . 
(Er"  Jti  quam  AB,  cum  xquatio  fit  inter  Q—  R,  & N .7  Dcfcribatur  fupra  AB  , qua- 
dratum AB  GE,  fecetur  AC, in D,  bifariam  ; agatur  dia- 
meter B E, ducaturquereiftaDH,  parallela  ipfi  AE,  fccans 
B E,  in  punito  H,  per  quod  agatur  HK  , parallela  ipfi  A B, 

& F C , ipfi  B G , fccans  B E , in  N . & H K in  I,  deinde  per  pun- 
itum N,  ducatur  O L,  parallela  ipfi  A B,  fccans  DH,  m M, 
iCtni.r°P-  erunt  ‘ DK,  MI,  CO,  quadrata.  Cum  autem  rcitangulum 
A F,  comprehendatur  fub  A E , radicis  pretio , fcu  latere  qu«e- 
fito  ( funt  enim  A E , A B , latera  xqualia ) & AC.  radicum- 
numero , erit  A F , radicum  omnium  pretium . Sed  quia  qua- 
dratum A BG  E,  hoc  eft,  quadratum  ignotum  , minus  radi-  A 0 c 0 
cum  pretio  ; xquale  eft  numero  cuidam  abfoluto  (eft  enim 
,-cquatio  1 Q,—  Rr^  N,)  & quadratum  idem  AB  GE  , xquale  eft  rcitangulis  A E , 
CG,  fcuquadratum  ipfum  minus  rcilangulo  A F,  radicum  prxtio,  aequale  eft  rcitan- 
guloCG,  erit  rectangulumCG  , numero  abfoluto,  fcu  comparationis homogenec» 
xquale . Cum  autem  A M , D N , fint 1 xqualia ; quemadmodum  funt  ‘DN,NK, 
erunt  etiam  aqualia  duoAM,  NK;  addatur  commune  DO, fiet  reitangulum  AO, 
xquale  gnomoni  MBI.crgo  , & eidem  gnomoni  xqualis  erit  numerus  abfolutus ,• 
cum  CG,  numerus  abfolutus,  & A O,  cui  aequatur  gnomon  M B I , fint  aequalia  ( nam 
AN,  NG.lunt  aequalia  , quare  addito,  communi  CO, erunt  ecqualia  A O,  C G,) 
fi  vero  gnomon,  feu  numerus  abfolutus  , addaturMI,  quadrato  dimidij  numeri  radi- 
cum, nempe  fegmcntiD  C,  notum  erit  quadratumDK  ; atque  adeo  latus  eius  D B, 
huic  vero  addito  AD,  dimidio  numeri  radicum,  fit  notum  AB  , latus  quxfnum  , feh 
radicis  valor ; Recte  ergo  regula  iubet , quadrato  dimidij  numeri  radicum,  vt  addatur, 
numerus  abfolutus,  &c, 


bjfc  frlmi 

U 4 j > riujdi 


Tummftr.nir  Aliter  ijfdem  politis.  Quoniam  A C , eft  numerus  radicum , 8:  A B , radis  quifita , erit  refiam 

gulum  B A C , xfti.nacio  omnium  radicum  (vt  fxpd  d iflum  eft)  at  vero  quadratum  totius  AB,  mi- 
m,u  niis  re&mguloB  AC, omnium  radicum  precio  , aquale  ponitur  cuidam  numeto  abfoluto  (cR 
enim  axjuatio  1 Qj—  R -Z  N,)  ergo  reftant-ulum  A B C,  erit  xquale  numero  abfoluto , liquidam. 
quadratum,  txAB.minusreiSanguloB  AC.xqualeeft  rc- 

CtinguloABC.fedquiaAC,fcftaeftbifariaminD,&  in-  A P . C . B 

directum  ei  addita  C B , rcctangulum  ABC,  vua  cum  qua- 
a e.fmmJi.  dratoOC,  dimidijnumeri  radicum  xquxleeciti  quadrato  ex  DB;  itautreAangulo  ABC,  nem- 
pe numero  abfoluto  addico  ad  quadratum  dimidij  numeri  radicum  fiat  notum  quadratum  ex 

DB, 
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D B;  at  huic fi  addatur  AD,  dimidium  muneri  radicum,  fit  nota  A B,  radix  qusfita  : ergo  Ii  ad 
quadratum  dimidi;  numeri  radicum  i addatur  numerus  abfolutm,  fit  quadratum  ad  cujus  latus  ad- 
dito dimidio  numeri  radicum , habetur  radicis  pretium . Quod  oportebat  oilendere. 

Quadrato  numeri  radicum  addatur  quadruplum  numeri  abfoluti,  & aggregati  la- 
teri addatur  numerus  radicum  ; furnmx  enim  dimidium  quxfiti  lateris  valorcm  re- 
pratfentabit . 


E X £ U P L V Zi. 


* -ZL—  4 R s 1 (•  5. 


1 6 Stuudrutum  numeri  Rudtntm . ,, 

6 6 o Jiuudruplum  numeri  ut filuti . J 


6 7 6 Aggregutun t. 

3 6 Aggreguti  lutus 

4 Radicum  numerus 


3 o Summu, 

I 5 Dimidium  fummu,  & lutem  rulsr. 


Et  eadem  prxeepta  applicari  poliunt  numeris  irrationalibus . 

Elio  A B.Iatus  ignotum, & A C .radicum numerus ; atque  AB  » intelligatur  pro- 
dudavfquead  E, ita  tamen,  vtBD,  fitxqualisipfi  CB.&DE.ipfi  AC  , quoniam- 
A B , feda  eft  vteunque  in  C ; erit  * quadratum  ex  A B , 

deferiptum  squale  redangulis  B A C , A B C , feu  A c B Q E 

quadratum  idem,  minus  rcdangulo  B A C,  squale  — " ' * 

erit  redanguio  A B C , fed  redangulum  B A C , quod 

comprehenditur  fub  A B , radicis  pretio  , & A C , radicum  numero , eft  radicum- 
omnium  pretium  ( numerus  enim  radicum  dudtus  in  radicis  pretium  facit  omnium 
radicum  valorem  ) & quia  quadratum  cx  A B,  minus  redanguio  B A C,  radicum 
pretio  ponitur  aequale  cuidam  numero  abfoluto  noto  , cum  fit  Q^—  R“N:  ergo 
redangulum  ABC,  erit  numero  abfoluto  squale  ; fi  quidem  quadratum  ipfius  A 
B,  minus  redanguio  B A C,  squale  eft  redanguio  ABC;  cum  autem  adieda  fit 
B D , «qualis  ipii  C B , erit  * quadratum  cx  A D , deferiptum  squale  quadruplo 
rcdangulo  ABC,  vna  cum  quadrato  fegmenti  A C , numeri  radicum  ; itaut  ad 
quadratum  ipfius  A C,  numeri  radicum,  addito  quadruplo  numeri  abfoluti , nem- 
pe rcdanguli.A  B C,  fiat  quadratum  notum,  cuius  latus  eft  A D ; at  huic  fi  adda- 
tur fegmentum  D Ei  quod  fecimus  squale  noto  fegmento  A C , nempe  numero  ra- 
dicum, fiet  nota  tota  reda  A E , cuius  dimidium  eft  A B , latus  qusfitum . Rede 
igitur  regula  iubet,  vt  ad  quadratum  numeri  radicum  addatur  numeri  abfoluti  qua- 
druplum, &c.  Quod  oportebat  oftendere , &c. 

Sumatur  numerus , cuius  quadratum  squale  fit  numero  abfoluto , & ille  ftatua- 
tur  medium  latus  ex  tribus  proportionalibus  i extremorum  differentia  fit  fadicum  nu- 
merus, his  pofiris  reperiantur  extrema  latera , maius  enim  cx  ipfis , radicis  quxfitx  pre- 
tium repra  lentabit. 


«O 


Sit  aequa- 


Methodus  Pe- 
tri Nani)  (J» 
eius  proreptu . 


Super  imi  me- 
thodi demon— 
flralio . 

a.  t.fitmJi 


b.  9. f: tundi. 


Petulioris  me 
thodnt  Vittu 
& cius  frus- 
ptM. 
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Methodus  Stt 
«tini  truditur. 


Ixrmpl*  dt - 
claratur  fufe- 

ritr  dolhtu» . 


DttUtAtur 
methodus  C» 
| neti  • 


Cirurdi  rnt~ 
thedu-  tXfU- 
t«tur . 
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Si:  xquatio  vt  fupra, 
i Q^_—  4 R - i < j. 

Latus  quadratum  numeri  i fi  y,  eft  9t  i 6y,  & hoc  fit  medium  ex  tribus  propor- 
tionalibus lateribus , & extremorum  differentia  fit  4 , numerus  radicum . Quoniam  au- 
tem extrema  latera,  lunt  quemadmodum  latera  rectanguli  , & medij  quadratum  eft 
ipfum rcdtangulum  fub lateribus  debemus, dato  rcdtangulofub  lateribus  ,&  differen- 
tia laterum  reperire  latera  ;fed  quadratum  differentia  laterum  additum  quadruplo  rc- 
dtangulo  fub  lateribus  aquale  eft  quadrato  aggregati  laterum  ; vt  offendimus  in- 
noftrorum  Problematum  refolutionibus  ; proinde  fit  laterum  aggregatum  1 R;  ergo 
erit  aquatio  1 Qp  676:  ergo  1 R—  2 fi,  erit  ergo  laterum  aggregatum  2 <5,  data  au- 
tem differentia  , & aggregato  laterum, reperiuntur  latera , facili  negotio  , vt  ibidem 
offendimus . Nempe  ad  dimidium  aggregati,  addatur  dimidium  differentiae , & erit  ra- 
dicis quatfitte  valor  1 y , vt  fupra . 

Quoniammethodushatc  repetenda  eft  in  Algebra  fpeciofa  ; proinde  CO  recurren- 
dum eft  , vt  eius  demonftratio  habeatur , 

Sumantur  numeri  quicuque  qui  quidem  opportuni  credantur  s 3t  in  his  iterum, 
atque  iterum  periculum  fiat,  donec  quatfitus  numerus  reperiatur. 

EXEMPf.ru, 
f Q^-  4 R 3 r 6 y , 

Fingo  numerum  quxfitum  effe  exempli  gratia  1 o , ergo  4 R , valebunt  40, & 
1 Q^valebit  100, ablatis 40, a 100, remanebit  numerus  <So  ; & erit  aequatio  fi  o~ 

1 fi  y , quod  eft  fallum , vt  patet , & ita  condufum  cum  fit , latus  maius  effe , quam  1 o , in 
reliquis  maioribus  numeris  procedendumcft,  donec  numerus  qua; (itus  occurrat , nem- 
pei  y. 

Reperianturpartesaliquota:  numeri  abfoluti.&in  his  iterum  atque  iterum  pericu- 
culum fiat, donec  occurrat  pars  quxfita  Problemati  fatisfaciens  . 

EXEMPLVM , 

1 Q.-  4 R " 1 6 y. 

Partes  aliquotx  funt  1 , 3,  y,  1 1,  t y,  3 3,  y y,  1 tfy,  procedaturautem  vt  fupra , See, 

Sumantur  partes aliquotx numeri abfoluti.&ficipfie  ordinentur , ac  difponantur, 
vt  binae  contra  fc  pofitte  per  multiplicationem  efficiant  numerum  ipfum  abfolutum,- 
poftea  diuidatur  vtraque  pars  arquationis  per  1 R,  vt  aequatio  deprimatur  ad  proxi- 
mum inferiorem  gradum  , cuius  aequationis  fenfus  erit.  Si  numerus  radicum  adda- 
tur vni  ex  partibus  aliquotis  numeri  abfoluti,conftitueturvplor  radicis  quaefitx . Ea-. 
vero  pars  eligi  debet  aliquota,  cui  fi  addatur  radicum  numerus ; fiat  altera  cocfficiens 
correlata , 


EXEM- 
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EXEMTLF7H. 


|Q.“4R«J«i55 

Htec  aequatio  ad  hanc  rcuocabitur  i R “ 4^^  fi  nimirum  omnia  diuidantur  per 
1 R,ex  partibus  aliquotis  aurem  eligatur  illa  , cui  additis  4 , fiat  ai-  1 — 1 6 5 
tcracoefficiens  correlara, &repcrieturcamcfle  11  .namadditis4,fit  3 _ 55 

fumma  1 5 . nempe  altera  pars  coetScicns  corrcliata ; proinde  1 j , dice-  5 — 33 

bamus  efle  1 R, precium,  u 1 j 

COROLLARIVM. 

EX  lu&enus  «plicatis,  colligitur  per  hanc  equationemnilalind  queri  .quam  numerum , a cuius  qua, 
draco  • fi  tuberabatur  produ&uin  ex  numero  quafito  in  datum  aliquem  numerum»  remaneat  al- 
ter , ftatutus  itidem  numerus  :vt  fi  proponatur: 

Numcrumreyerire  , a cuius  quadrato,  fi  auferatur  numerus  ,qui  producitur  ex  mullij/ /icartone  8 , in  qucfi- 
tumnumerum  , remaneat numerus  4 a 5 

Quafitus  numerus  cfio  1 R, cuius  quadratum  erit  1 Q,  j quo  detractis  8 R,  fit  refiduum  1 Q~  8R,& 
erit  aquario  1 Q_—  g R — 4 1 j , 

SCHOLION, 

PRttereundum  non  ejl , quod  aduertit  Bombcllns  i nimirum  hanc  aquationem  inter  Q_ 
— R,&N  ,ad fimplucm  aquationem  reduci  poffe  inter  R,dr  N , hoc  modo  . Sumatur 
radix  ipfius  quadrati, nempe  1 R,&ex  hoc  auferatur  dimidium  numeri  radicum  , dr  in-a 
no  liro  exemplo  erit  dimidium  4 , & fiet  refiduum  1 R—  4 ; huius  refidui  quadratum  e fi  1 
—•  8 R 1 6 . Sed  e jfe  debebat fumma  i £f-~  8 R ; proinde , vlrobique  additis  1 6 ,fit  1 Q_ 

— 8 /?  r 6 “ 441:  ergo  eorum  Utera  aqualia  erunt , nempe  1 Qj- • 4 “ 2 r . Vtnnque^j 

additis  4 > fit  aquatio  1 R — 2 J » & erit  Radicis  quafita  valor  numerus  2 5 , w prius, 

Varii,  ac  diuerfe  Methodi  explicandi iquationem  inter  R — Q,  &N. 

Methodus  Diophanti. 

A Quadrato  dimidij  numeri  radicum  fubtrahatur  produ&um  cx  numero  quadra- 
torum in  numerum  abfolutum  , Sci  refiduo fumatur  radix  : hate  enim  fi  ad- 
datur dimidio  numeri  radicum,  vel  ab  eodem  fubtrahatur,  atq;  fumma,  vel  refiduum  di- 
uidatur  per  numerum  quadratorum quotiens  radicis  quxlitx  pretium  exhibebit, 

EXEMPLEM. 


5 6 R~  4 Q^~  I 9 2. 


8 4 Quadratum  dimidij  numeri  Radicum . 

6 8 Produflum  ex  numero  quadratorum  in  numerum  abfolutum  . j 


Subtrahe . 


1 6 Refiduum: 

4 Refidui  latus 

2 8 Dimidium  numeri  radicum 


Adde, 


3 2 Summa  diuidenda. 

4 Diut/or . 

8 Quotiens  » & valor  lateris  > nimirum  Uteris  materis . 


2 8 

4 


Dimidium  numeri  Radicum 
Latus  refidui 


} 


Subtrahe . 


2 4 Refiduum  diutdendum , » . 

4 Diui/or. 

6 Quotiens,  & lateris  valor  , nempe  lateris  minoris. 


H*e 


Xxiusflu  ad 
f uf trieri  mt • 
thedtem  jllti- 
fi  rauciam. 


Acjteatier.h 
rempt/Iu  i*m 
txfluau  ad 
/im filicem  rt- 
ttocati» , 


Diofilitea  me 
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Hic  autem  atquatio  duplicem  radicem  habet , vt  vidimus.  Verum  quandoque» 
i*,  vtraque  quxftionem  foluit ; aliquando  altera  rantitm  . Cxterum  fecundum  hanc 
ht  rutum,  pj0piiantl  methodum  , quando  numerus  productus  cx  numero  quadratorum  in  nu- 
merum abfolutum  , squalis  fuerit  quadrato  dimidij  numeri  radicum,  vnicumeft  la- 
tus videlicet,  dimidium  numeri  radicum , &c.  Si  numerus  uurem  abfolutus  fuerit  maior 
quadrato  dimidij  numeri  radicum , Problema , nonniii  fophifticc  foluitur  ,•  non  enim  de- 
bet efifc  maior  numerus  abfolutus  quadrato  dimidij  numeri  radicum . Non  diflimili mo- 
do procedendum  erit , cum  mtcrccffcrint  numeri  irrationales  in  iquationisanalyC, 

exemplem, 

5 H “ 4 4!_~  * 6 4» 


784  .Quadratum  dimidij  numeri  rudicum  \ s bt  l 

6 s 6 Pr  edulium  ex  numero  quadruorum  tn  numerum  ulfitlutum  J * ,ht  * 


1 a 8 Refidnum, 

R I 2 8 Refidui  lutus 

i 8 Dimidium  numeri  rudicum 


> 


Adde, 


& 1284  2 8 Summe . 

4 Dsuifor . 


R 8 4 7 Velor  luteris , nimirum  mu  ieris. 


1 8 Dimidium  numeri  Rudicum 
5t  j 2 8 Lutus  rejidui , 


} 


Snbtruhe  , 


2 8 — JJt  1 * 8 Rejiduum , 
4 Diuifior , 


7 — . 8 Luteris  velor , nempe  mineris  • 


t,Ut!>odui  r£- 
muni<,  jlhti— 
tjucvutfj  dfd J 
» *t»r . 


A Quadrato  dimidij  numeri  radicum  auferatur  numerus  abfolutus.'  etenim  (i  radix 
quadrata  refidui  addatur  dimidio  numeri  radicum,  vel  ex  hoc  dimidio  fubtrahatur 
radix  eadem ; duplex  fp  offerre  latus  comperiemus. 


EXEMPLEM  F X J M r M. 


14A—  I <SjZ  48. 


J gxttnplum 
«J  patritum 
dattriumm  ex- 


7 Dimidium  numeri  rudicum . 

jsl rsss.,  }***• 


s 

1 

7_ 

8 


Re /iduum . 

Lutus  refidui 

Dimidium  numeri  Rudicum 


^ Adde , 


Lutus  vnum>  nempe  lutus  mutus . 


7 Dimidium  numeri  rudicum 
1 Lutus  refidui 


} 


Snbtruhe'. 


6 Lutus  ulter um , nempe  lutus  minus  . 


EXEM- 
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EXEMPLVM  SECyNOyMm 


t o r — j 9 6. 

1 o Dimidium  numeri  radicum . 


100  £u,adratum  dimidtj  numeri  Radicum 
9 6 Numerus  abfolutus 


Subtrahe, 


4 Refiduxm . 

1 Latus  re/idui 
I o Dimidium  numeri  radicum 


_ } 

1 X Latus  vnum , nempe  latus  maius , 

I o Dimidi)  numeri  radicum"} 
a Latus  reftdui  J 


Adde  . 


Subtrahe . 


8 Latus  alterum  , nempe  latus  minus, 

Animaduertendum  vero  , quando  numerus  abfolutus  .fuerit  tcqualis  quadrato  di-  m. 
midij  numeri  radicum  > tunc  vuicum  fore  latus netnpe  dimidium  ipfum  numeri  ra- 
dicum. 

Radicum  numerus  cfto  A B,  qua-  fecetur  * bifariam  in  C,&  non  bifariam  in  D:  a 10.  frimi, 
fuper  partem  maiorem  A D.  deferibatur b quadratum  ADHI ; perficiaturque  re*  b ai-fimi. 
iiangulum  A G:  poftea  fupra  B C,  radicum  numeri  dimidio  .delcribatur  ‘ quadra-  b g im! 
tum  B C O F;  cuius  du<3a  diameter  B O,  fecet  D H,  in  N,  punito ; per  quod  aga-  4 ^ 
tur  ' L E , linea  parallela  ipfi  A B.  fecans  C O.  in  M;  & produila  F O,  fecet  A I,  esi. trimi. 
in  K,  Se  D H > in  P:  erunt  'DE,M  P,  quadrata;  redtanguium  vero  A O,  srquale  i,„M. 
erit- quadrato  CF:  fi  uequa-fitum  quadratum,  quod  datur,  fit  A H.fiucDEfiuc  C F.  <*«a, . 
Oftendam  perpetui  , veram  e (Te  aquationem  , nempe  radices , minus  quadrato  e }6-Srimi- 
aquari  numero  abloluto.&c.  Datum  fit  quadratum  quod 
quatritur  A H i ergo  redlangulum  A G , comprehenfum 
fub  A I , latare  quadrati , & numero  radicum  A B , om- 
nium radicum  valor,  fiue  pretium  erit.  Diilumcft  enim 
fupra  ex  duiiu  lateris,  feu  radicis  in  radicum  numerum, 
ficti  omnium  radicum  pretium  . Cum  autem  pretium  ra- 
dicum A G,  minus  quadrato  nempe  A H,  aquale  fit  nu- 
mero abfoluto  ( cft  enim  aquatio  R — Q.~  N , ) erit 
proinde  D G,  re&anguJum  aquale  numero  abfoluto  ifunt 
autem  duo  rcitangula  AN,  D G , aqualia  , cum  fub 
aqualibus  lateribus  contineantur,-  refiangulura  autem  A N,  aquale  cft  gnomoni 
M B P , ( liquidem  complementa  C N,  N F,  funt  aqualia  i commune  fi  addatur  D 
E,  erit  CE,  ipfi  DF,  aquale:  fed  CE,  AM,funtraqualia;ob  idDF , erit  aquale  ipli  i ;c  rrrnu. 
A M.  commune  addatur  C N , fiet  A N,  aquale  gnomoni  P BM:  J ergo  D G,  nempe  nu- 
merus abfolutus,  erit  aqualis  gnomoni  P B M : at  fi  ex  C F,  quadratodimidij  numeri  ra- 
dicuni  auferatur  gnomon  P B M;  remanebit  notum  quadratum  M P;  cuius  latus  cft 
M N , feu  C D : addito  autem  C D , ipfi  A C , dimidio  numeri  radicum  fit  notum 
A D,  latus  quadrati  A H,  quafiti.  Si  itaque  ex  quadrato  dimidij  numeri  radicum 
auferatur  numerus  abfolutus  , & refidui  latus  quadratum  , addatur  dimidio  numen 
radicum  ; fit  notum  latus  quxfitum,  quod  oportebat  oftendcrc. 

Secundo  Datum  fit  quadratum  D E;  ijfdcm  pofitis,  & c.  erit  reft.iqgulum  A E > 
contentum  fub  numero  radicum  A B , & latere  quadrati  B E , omnium  radicum  /»'• 

• * arfttnu- 
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xftimatio  ; cum  autem  radicum  valor  A E , minus  quadrato  D E , xquaie  (it  cui- 
dam numero  abfolqto  feft  cnjm  xquatio  R — Qjn  N ,J&  rectangulum  A E,  mi- 
nus quadrato  D E , xquaie  (it  rcctangulo  A N ; erit  ergo  A N , rciSangulum  nu- 
mero abfoluto  xquaie  ; (ed  reftangulum  A N,  eft  xquaie  gnomoni  P B M , vt  fu- 
pra  oftendimus  ; proinde  numerire  abfolutus  , erit  ipli  gnomoni  P B M , xqualis  > 
hoc  autem  ablato  ex  C F,  quadrato  dimidij  numeri  radicum , remanet  notum  M P ■ 
quadratum,  cuius  latus  eft  C D , quo  (ublato,  ex  C B , dimidio  numeri  radicum» 
remanebit  notum  1)  B , latus  quadrati  qu.eliti,  quod  erat  oftendendum. 

Tertio  fit  datum  quadratum  C F , ergo  rciftangulum  A F , contentum  fub  nume- 
ro radicum  A B , & latere  B F , erit  radicum  omnium  xftimatio  i cum  autem  radi- 
cum valor,  nempe  A F,  minus  quadrato,  nempe  C F , xquaie  (it  cuidam  numero- 
abfoluto  ( eft  enim  xquatio  R — Q.^  N , ) Sc  reftangulum  A F , minus  quadrato 
C F , xquaie  (it  rcctangulo  A O > erit  ob  id  A O , xquaie  namero  abfoluto  , abla- 
to autem  A O , ex  C F » quadrato  dimidij  nume  ri  radicum  , nihil  remanet  i fiqui- 
dem  A O,  C F,  rcdtangula  funt  aqualia,  proinde  nihil  erit  addendum  dimidio  nu-~ 
meri  radicum  ; neque  fubtrahendum,  vt  habeatur  latus  quxlitum:  fed  ipfum  dimi- 
dium numeri  radicum  erit  latus  quxlitum , &c.  Quod  oportebat  oftendere  . 

Aliter  breuius  . Sit  radicum  numerus  , vt  prius  A B , cuius  dimidium  A C , vel  C B , latus 
quxfitum  A D j erit  ergo  re&angulum  B A D,  xquaie  pretio  omnium  radicumicum  numerus 
radicum  dufius  in  radicis  precium , producat  omnium  radicum  valorem  i & quia  rc&angulum 
B A D , radicum  valor  minus  quadraro  A D , xquaie  eft  nu- 
mero abfoluto  ( eft  .n.  xquatio  R — Q^~  N , ) St  redrangu-  ^ C D B 

luna  B A D,  minus  quadrato  A D , xquaie  eft  rcctangulo  A D ' — ° 

B;  proinde  rectangulum  A D B , erit  numero  abfoluto  xqua- 
ie. Sed  quadrarum,  cx  C B.  dimidio  numeri  radicum  xquaie  eft  a . reftangulo  B D A,  vru_i 
cum  quadraro  cx  C D ; fi  fubtrahatur  ergo  i quadraro  ex  C B , dimidio  muneri  radicum , re- 
dtanguium  ADR;  fcihccc  numerus  abfolutus  remanebit  notum  quadrarum  , cuius  lacus  eft  C 
J>i  quo  addito  ad  dimidium  A C,  numeri  radicum,  (it  notum  lacus  qucfttum  A D;  St  non-, 
diffimiii  modo  procedetur  in  dcmonftranda , quando  latus  fuerit  D B ■ vel  demum  C B , Stc. 

COROLLARIVM. 

EX  demonflrwis  colligitur  In  prxlcnti  xqiutione  ; (1  radix  numeri , qui  relinquitur  ei  numeri  »b- 
fidnit  fubrraitione  a quadrato  dimidii  numeri  radicum,  addatur  dimidio  numero  radicum,  repe- 
rittur  maior  radix  propolit*  aquationi  faciens  fatis. 

Si  verb  eodem  ex  dimidio  numeri  radicum  fubtrabamr,  emerget  radix  minor. 

Demum  paret  fi  numerus  abfolutus  fuerit  atqualis  qiudrato  dimidij  numeri  radicum , dimidium  ip- 
fum  , qualium  exhibere  rati  it  en  , Scc. 

A quadrato  numeri  radicum  , fubtrahatur  quadruplum  numeri  abfoluti , & exre- 
(iduo  fumatur  latus  i quod  quidem  (i  addatur  numero  radicum , vel  ab  eodem  fub- 
trahatur, aggregati , vel  reiidui  dimidium , lateris  valorem  dabit, 

exemplem. 

I 4 It-  I 48. 

« 9 6 Quintum  numeri  radicum. \ ... 

191  Quadruplum  numeri  abjoluti , J 


4 Refiduum . 

2 Lutu  refidui  ~X 
1 4 Numerus  radicum  S *"r* 

1 6 Summa. 

8 Dimidium  fiumma,  & lutus  maius. 

1 4 Numerus  radicum  ~l  . . , 

2 Latus  refidUi  } Cultrate . 

1 2 Refiduum'. 

6 Dimidium  refidui  latus  missus . Cx- 
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Cxtcrum  quando  numeri  abfoluti  quadruplum,  fuerit  aquale  quadrato  dimidij 
numeri  radicum,  vnicum  erit  latus  , nempe  ipfum  dimidium  numeri  radicum. 

Radicum  numerus  cito  A D , & quxfitum  quadrati  latus  fit  A B ; litquc  primo 
maius  dimidio  numeri  radicum ; ergo  reCtangulum  D 

A B,  contentum  fub  numero  radicum, & latere  qux-  ^ C B D E 

fito  , erit  radicum  omnium  pretium,  ob  rationem  fx-  — * 

pe  allatam;  Cum  autem  fit  xquatio  R — N.Si 

a rcCtangulo  1)  A B , radicum  pretio  , auferatur  quadratum  c\-  A B , refiduum  erit 
numerus  abfolutus  ; nimirum  reCtangulum  A B D , fcu  ABC:  fed  quadratum  ex 
A D,  xquale  eit 1 quadruplo  rcctangulo  ABC,  vna  cum  quadrato  ex  A C;  pro- 
inde & quadruplo  numero  abfoluto  , vna  cum  quadrato  ex  A C : itaque  fi  ii  noto 
quadrato  ex  A D , auferatur  quadruplum  redanguli  ABC;  hoc  eit  quadruplum 
numeri  abfoluti,  remanebit  quadratum  notum  , cuius  latus  cft  A C : huic,  autem  , 
vel  illi  xquali  D E , fi  addatur  A D , numerus  radicum  , fiet  nota  tota  A E , qux 
dupla  eft  ipfius  A B,  lateris  quxfiti. 

Si  vero  quadrati  latus  B D , dimidio  numeri  radicum  minus  erit;  Tunc  reCtan- 
guluro  contentum  fub  A D,  D B,  radicum  erit  omnium  pretium . Si  vero  ex  A D 
B , rcctangulo  dematur  quadratum  B D , remanebit  reCtangulum  A B D , xquali. 
numero  abfoluto  ( eft  enim  xquatio  R — Q ~ N ) . At  verb  quadratum  ipfius  A 
D,  cft  squale  quadruplo  rcctangulo  A B C,fcu  A B D, vna  cum  quadrato  A C;  quare  fi  a 
quadrato  noto  ipfius  A D,  auferatur  notum  quadruplum  reCtangulum  ABI),  hoc 
cft.quadruplumnumcri  abfoluti, remanebit  notum  quadratum, cuius  latus  cft  AC,- 
hoc  autem  fi  dematur  ex  A D , numero  radicum , remanet  C D , qux  dupla  cft  la- 
teris B D , &c.  Quod  oportebat  ofteudcrc. 

Demum  fi  quadruplum  numeri  abfoluti  fuerit  xquale  quadrato  numeri  radicum; 
oftendemus  dimidium  numeri  radicum  xquale  efle  la- 
teri quxlito . Itaqux  dico  fi  quadruplum  numeri  ab-  J\  c b 

foluti,  xquale  fuerit  quadrato  numeri  radicum, dimi-  ~ — — 

dium  numeri  radicum  fore  latus  quadrari  quxfiti. 

Sit  A C,  latus  quadrati,  & A B, dupla  ipfius  A C,fit  numerus  radicum treCtan- 
gulum  ABC,  comprchcnfum  fub  numero  radicum,  & radicis  pretio, erit  oirmium 
radicum  valor,  ob  rationem  fxpb  diCtam;  Se  quoniam  cft  xquatio  inter  R — Q,& 
N i erit  proinde  reCtangulum  ABC,  minus  quadrato  ex  A C , fcu  C B , xqualo 
numero  abfoluto;  fed  reCtangulum  ABC,  minus  quadrato  ex  A C , vel  C B,  cft 
alterutrum  quadratorum  ex  A C,  & C B ; cum  A C , C B , fint  xquales : ergo  al- 
terutrum de  quadratis  ex  A C , C B , erit  xquale  numero  abfoluto ; & quia  qua- 
dratum reftx  A B , quadruplum  eft  quadrati  A C , vel  C B ; ob  id  quadratum  ex 
A B,  erit  quadruplum  numeri  abfoluti;  Subtra&o  autem  quadraro  ex  A B,  nempe 
quadruplo  numeri  abfoluti, a quadrato  A B;  quadrato  .f.  numeri  radicum, remane- 
bit nihil:  hoc  autem  addito  ad  A B , numerum  radicum , vel  (ubtuClo  ab  eodem  ; 
nota  remanet  rcCla  A B, radicum  numerus, &cft  dupla  lateris  A C, quxfiti.  Quod 
oportebat  &c.  ReCte  igitur  regula  iubet,  &c. 

Sumatur  numerus,  cuius  quadratum  xquale  fit  numero  abfoluto, & numerus  hic 
intelligatur  medius  inter  extremos;  & numerus  radicum  fit  exremorum  fumma .-  ex 
medio  autem,  & extremorum  fumma',  qnxrantur  numeri  extremi , Se  ita  reperietur 
valor , vtriulq;  radicis  quafitx , &c. 

EXEMPLEM. 

Sit  xquatio  r 4 R — t Q^—  48 . 

Hoc  nihil  eft  aliud,  quira  dato  rcClangulo  fub  lateribus  , & aggregato  laterum  , 
reperire  latera  , reCtangulum  autem  erit'  48  ; iiquidem  IC  48  , cft  latus  medium  ex 
tribus  proportionalibus  , &c.  Summa  laterum  erit  14 ; cum  autem  quadratum  ag- 

R.  gregati 


druplkn:  mu. 
trnri  ai,  .Aut. 
dijualr  jurnf 
OUAiimre  - 

\od.iti/n  vui- 
tum  ;fi  htm. 
Mttkoiim  jh- 
pt  >iii 

t.t  drrjmfira- 

fur . 

2 %.ft(Ukdi . 


Standus  ei*» 
/"<■ 


ruuduwmtri 

o'-(Auti  ftttt- 
A' : : IS 00 ■ ■_ 
/f  ''aenit  tju  i- 
d sto  UHtiuri 
r/>  HfS  dimt- 
d.rht  numeri 
r itsm  (tu 
htos . 


Petulioris  rnt 
flitdks  Vieto  . 


£»» ;j  fit  Ut 

, r.v* 
piicoiur  fote- 
rijr  do:  trino . 


Digitized  by  Google 


jtuims  mtthf 
di  dtmor.ftr*- 
tior.tm i vi  it 
in 

Spttitf*  , 


Ceirntti  mt - 
iWm  iiiU- 
rntnr . 


MithoimGii 

turdi. 


n 8 C RENALD.  ALGEBRyE  VETERIS . 

gregati  laterum  , minus  quadruplo  reltangulo  fub  lateribus , aequale  iit  quadrato 
differentiae  laterum  ; vt  in  noftrorum  Problematum  am  yli  odendimus . Proinde., 
differentia  laterum  edo  i R > cuius  quadratum  i Q , erit  aequale  quadrato  futnmar 
laterum  , nimirum  19$  ; minus  tamen  quadruplo  reltangulo » hoc  ed  minus  qua- 
druplo numeri  48.  Itaque  t Q^~  4 , ergo  1 R~  1,  Proinde  differentia  laterum 
erit  z , qua  habita  . & etiam  laterum  lumina  cognita , habentur  latera  ; & ita  rc- 
periemus  latera  effc  8 .&  6,  Sc  vtrumque  qu.eftioni  fatisfacerc  De  his  autem  latius 
in  Spcciofa  Logift . loquemur  tradantes  dc  aequationum  conftitutione . 

Huius  methodi  demondrationem  in  fpcciofam  Logifticcn  differimus  , &c. 

Sumantur  numeri  quicunque  ad  libitum,  qui  quidem  opportuni  credantur,  & iiu 
|iis  iterum  , atque  iterum  periculum  liat,  donec  occurrat  numerus  quat litus,  &c, 

EXEMTLPM, 


t 4 R — 1 Qjn  4 8. 

Procedatur  non  diflimili  modo,  ac  fuperius  diltum  fuit  i periculo  nimirum  fallo 
in  varijs  numeris,  qui  idonei  credantur,  Sc  reperiemus  latera  effe  8,  & 6. 

Sumantur  partes  aliquota*  numeri  abfoluti , propofita?  aquationis  i Sc  in  his  ite- 
rum, ac  iterum  periculum  fiat , donec  reperiatur  numerus  Problemati  fatisfaciens . 

EXEMPLEM. 

1 4 R — 1 Q.S  4 8 . 

Partes  aliquota:  numeri  48  , funt  1,1,3,  4>  • *»  »d>  24,  48;  fallo  vero 

periculo  in  ijs, reperiemus,  vt  fupra  8,  & 6,  quxdioni  fatisfacientcs . 

Exponantur  partes  aliquota*  numeri  abfoluti, tali  ordine,  vt  binae  contra  fe  pofi- 
tae  per  multiplicationem  efficiant  numerum  abfolutum  ; poftea  ver6  vtraque  aqua- 
tionis pars  diuidatur  per  1 R,  vt  aquatio  deprimatur  ad"proximum  inferiorem  gra- 
dum; deinde  pars  ea  aliquota  ed  eligenda  > qua*  fi  auferatur  a numero  radicum-, 
remaneat  altera  pars  coefnciens  correlata. 

EXEMPLEM. 
t Qj^  1 4 R — 4 8. 

Diuifa  vtraque  aequationis  parte  per  t R,  fiet  r R ~ 14  — hoc  1—48 
ed,  fi  lubtrahatur  i 14  , aliqua  pars  aliquota  ipfius  numeri  48  , rema-  2 — 2 4 
nebit  pars  altera  cocfficicns  correlata . Si  auferatur  4,  remanet  10;  3 — 16 

non  cll  autem  hic  numerus  , altera  pars  cocfficicns  correlata  i li  qui-  4 — 12 

dem  ei  rcfpondct  numerus  12 ; & ita  de  alijs  ; demum  ablata  parte  6,  6 8 

remanet  8,  cocfficicns  correlata, & erit  latus  maius.  Deinde  auferatur 
abs  14,  numerus  8,  & remanet  6,  cocfficicns  correlata  : dicemus  itaq,- 6 , effe  par- 
tem minorem . 


COROL- 
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COROLLA  11  IV  M, 

\ 

COnftat  ex  dittis  per  hanc  cqiucionum  nihil  aL'ud  Inquiri , quam  numerum , qui  fi  ducatur  in  nu- 
merum darum  , Se  a producto  ifibtrahasur  quadrarum  numeri  quxfiti , remaneat  numerus  alter 
datus ; Vr  fi  proponeretur . 

Ahmnum  referire  , q w fi  ducator  in  zo  , froiuc.it  numerum  , d quo  fi  dematur  , quadratum  numeri 
quafiti , remaneat  numerus  75 . 

Chnrfitus  numeras  GuR,  qua  fi  ducatur  in  :o,  facit  numerum  ioR,i  quo  fi  fubtrahamr  1 Q»_ 
nimirum  vnius  radicis,  fit  refiduum  ao  R — r Q , & erit  aquatio  10  R — I C^n;  75 . 

S C II  0 L I 0 N, 

HIC  etiam  advertere  MS  opera  pretium  duximus  artem  reueeandi  huiufmodi  aqua- 
tionem , ad  aquationem  firnphcem  inter  R , dr  N > Jitqi  hoc  pallo  . Sit  aqtcatto  vt 
fupra ; fed  hoc  modo  1 75  ZZ  20  R.  Auferantur  20  R , vtrtnque  j dr  erit  aquatio 

1 20  A 75  “ o.  Sumatur—  10 , dimidium  numeri  radicum , dr  huic  addito 

latere  quadrati-,  nempe  1 R, fit  fumma  r R — 10  , cuius  quadratum  e/l  1 dZ,—  20  R 
•f*  100,  fed  effe  debebat  1 20  R 4*  75 . Proinde  vtrinque  oportet  addere  25  , (fi- 
eri t aquatio  1 20  i?  •{•  100  ~ 25  > ergo  , dr  eorum  Utera  aqualia  erunt  i R — 

to  ZZ  5 - Vtrobtque  addatis  10  , fit  aquatio  1 R ZZ  1 5 , (fic. 

De  huiufmodi  autem  reductionibus  in  quibus  precipue  confidunt  huius  Artis 
Arcana,  cumulati  nobis, in  Speciofa  prxftabitur  tra&andi  locus  , vbi quantum  fie- 
ri poterit  implicatiores  xquationes  ad  fimpliciores  rcuocare  centabimus , vr  expli- 
cabiles demum ipf$  reddantur,  cum  alioquin  omnem  dapti/Siat . effugiant;  nequo 
fieri  poted,  vt  quatin  xquationibus  ipfis,  quxfita  Radix  latitat  intercedente  nume- 
rorum afymmetria  , quantacumque  fit  ea  , qua?  adhibeatur  indudria  , prodeant  vn- 
quamm  lucem.  Solum  igitur  hxc  obiter  adnotaffe  fit  fatis , qux  nimirum  i maiori- 
bus , tradita  effe  aduetti mus,  mcmotiaquc  prodita  vidimus. 


R a 


Dc 


Quid  colli  jm 
dum  tx  dutu, 

Problema . 

Eiufdamno- 
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De  explfcandis  Aquationibus  caeteris,  in  quibus  termi- 
norum exponentes  feruant  Arithmeticam 
proportionem. 

C A P V T Xlil. 


Quando  in > 
gquntionilu  i, 
terminorum 
txfonites , no 
/eruat  Arith- 
meticam fro- 
ftrtion* , om.% 
mrt*  fn  tde- 
dumfitdecl» 
ratttr . 


QVANDO  exponentes  feruant  Arithmeticam  proportionem  priter  eas, 
quas  diximus , adfunt  alis  xquationes , qux  Antiqua  via  poffunc  explicari ; vt 
q__—  N . Iniupcr  CC*i*C“N.  Ex  didtis  autem  facili  colligi 
potcft.quid  agendum  in  huiufmodi  atquationum  explicationibus,-  Radix 
cmm  ciuT jcncris  cft  eruenda, qux ab  altiori  dignitate  fignificatur;  vt  fi  foret  atqua- 
tio.Q.Q*!4  Q_“  N;  eruenda  effet  radix,  vt  loquuntur  Zenfizcnfica , fcu  Quadrato- 
quadratica,&c.  a maiori  namq;  poteftate  Radix  appellationem  mutuatur,  oblcrua- 
tis  prxeeptis  fuperius  traditis. 


EXEMPLVM, 

i 8 -5L~  8 a J. 

4 Dimidium  numeri  Quadratorum . 

1 6 Eius  quadratum  T . 

8 i $ Numerus  ab  folutut  S * 

8 4 i Aggregatum. 

2 o Aggregati  latus 

4 Dimidium  numeri  quadratorum 

2 5 Rejiduum. 

5 Rcfidui  latus  . 


} 


Subtrahe', 


Propofita  (it  «quatio  vt  fupra.  Dimidium  numeri  quadratorum  eft  4, cuius  qua- 
dratum eft  16  i additum  numero  825  , facit  841  , cuius  latus  quadratum  eft  29  > a 
quo  fubtrailo  4,  dimidio  numeri  quadratorum,  remanet  numerus  2;  , cuius  latus 
quadratum  cft  j,  & eft  t R,  pretium. 

Hir  vmani  Hic  autem  iquatio,  vt  patet , non  indiget  particulari  explicatione ; nam  fi  1 CL. 
*!, 'JJuvTu  Qjfr  ® Q^—  825  : ergo  j Qjf*  8 R “ 825  , & 1 R , intclligctur  quadratm  lateris 
"i“riZ‘r.'Xt ' dc  quo  primum  quircbatur.  Et  in  hifcc  iquationibus  explicandis  obferuanda  funt 
praecepta  fuperius  tradita  , ad  enodandas  aequationes  quadrati  affc&i  adiunctiono 
plani  fub  latere , & data  coefficieute  longitudine.  Item  atfccti  multa  plani  fub  la- 
tere, & data  coelficiente  longitudine.  Demum  plani  fub  latere, & data  coeificien- 
te  longitudine  affeeti  multa  quadrati . 

Non  erit  tamen  abs  re.fi  quidam  exempla  ad  id  , de  quo  agimus  .attinentia  nos 
afferamus  in  medium ; Hinc  enim  plurimum  clucelfet  harum  aequationum  explican- 
darum ratio  i Exempla  vero  funt ; quorum  primum  pertinet  ad  quadrato-quadra- 
tum  affuftum  multa  plano-plani  fub  latere,  datoq;  coefiicientc  folido  Secundum  ad 
plano  planum  fub  quadrato , datoq;  coelficiente  plano  , affectum  multa  quadrato- 
quadrati  Tertium,  ad  cubo-cubum  affeCtum  adiunCtioncfolido-foiidi,iub  cubo, da- 
toq; coelficiente  folido , 


EI  EM- 
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r4r 

EXEMPLEM. 


i 8 R - 4 2 s- 

4 Dimidium  numeri  quadruorum. 

j-  Adde . 


i 6 Eius  quadratum 
425  Numerus  abfolutus 


441  Aggregatum . 

2 1 Aggregati  lutus  n ... 

4 Dimidium  numeri  quadratorum  J J,aa‘ ' 

2 J Aggregatum. 

5 Aggregati  latus . 


EXEMPLEM  SECVMDEM. 


30^.-  > IS  J. 


t 3 Dimidium  numeri  Suadratorum . 

2 2 J E in/dem  dimidj  geadratam.  "1  subtrahe. 
1 1 J Numeras  aljolutus  S 

100  Rejlduum . 


1 o Re/idui  latus 

I 3 Dimidium  numeri  quadratorum 


1 3 Aggregatum . 

S Aggregati  latus  quadratum  , & latus  eius  quajltum . 


1 3 Dimidium  numeri  quadratorum  T Subtrahe 

1 o Rcfidui  latus  J 

1JS  3 Differentia  latus  quadratum,  & latus  minus  quajltum. 


Et  hx  quidem  aquationes  explicari  poffent  per  omnes  alios  modos  , quos  fupe- 
rius  attulimus. 

Sit  xquatio  1 C C 4-  8 C = 945,  hac  eadem  arte  poterit  cnodan;  vt  m xqua- 
tionc  inter  Q.+  R,  & N. 


EXEM- 
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EXEMPLVM. 

i C C + S C - 94  J. 


4 Dimidium  numeri  cuborum. 


i 6 Eius  quadratum 
945  Numerus  abfolutus 


Adde. 


961  Aggregatum. 


3 


1 Aggregati  latus 
4 Dimidium  numeri  Cuborum 


J 


Subtrahe. 


i 7 Reftduum 

3 Kejidus  latus  cubicum. 


Dimidium  numeri  cuborum  eft  4,  cuius  quadratum  1 6 , additum  numero  94  ji 
facit  961  ; cuius  latus  quadratum  eft  31 , a quo  dempto  4,  dimidio  numeri  cubo- 
rum, remanet  27  , cuius  latus  cubicum  eft  3;  Dicemus  itaq;  latus  cubo-cubicunu 
qutefitum  effe  3 , & ita  luo  modo  de  reliquis  ,.&c. 

M O N l T V M. 


Non  eft  autem  cur  hic  vlterius  immoremur.fiquidcm  commemoratae  atquationes 
facile  poliunt  ex  diiftis  explicari. 

Illud  tamen  ad  maiorem  intelligcntiam  fupradidtorum , ac  dicendorum  fubijciam, 
nimirum,  nihil  interdie,  quo  ordine  litcrac , fiuc  fpecics  fcribantur.tam  in  additio- 
ne, quam  in  multiplicatione.  Perinde  enim  eft  feribere  a | b ac  feribere  b t a;  vt 
enim  priori  modo  fignificamus  b, additam  efle  ad  a, ita  intelligcrc  debemus  ijsdem 
literis,  eo  modo  ordinatis,  fignificari  a additam  elfe  ad  b nihil  enim  refert  quod  li- 
tera  praeponatur  b,  vel  a.  Idem  intelligc  cum  pofteriori  modo  feribimus , nempt. 
b t a.  Ratio  autem  ea  eft, quia huiufmodi  lymbolo  lignificare  intendimus  additio- 
nem , qu.T  cum  mutua  neceffario  fit , propterea  hoc  ipfo  quod  b , additur  ad  a_,  > 
etiam  a , additur  ad  b ; fi  igitur  a t b ; fignificat  b addi  ad  a , etiam  fignificabit  i 
addi  ad  b . 

Non  diflimiliter  cum  ducimus  a,  in  b , & feribimus  a b , redditur  etiam  fcnlus 
quod  b.dudta fit  ina;  vnde  nihil  refert  vtromodolcribatur,  fcilicet,  vela  b,  vel  b a , 
vt  enim  feribendoa  b > intendimus  lignificare  a duiftam  elfe  in  b , ita  eodem  fym- 
bolo  retento , fignificamus  b , duiftam elfe  in  a , atq;  adeo,  vtroq;  modo  poteft  enun- 
ciari , dicendo  a duiftam  elfe  in  b , vel  b , elfe  duiftam  in  a . Item  cum  feribimus  a 
c‘fi  a,  dicatur  latus  primum,  c vero  fecundum,  fignificabimus  idem, quod  denota- 
mus feribendo  c‘  a;  atq;  adeo,  vt  a c*  explicamus  dicendo  latus  primum  du&umin 
quadratum  lateris  fecundi,  ita  etiam  cmunciare  poffumus  quadratum  lateris  fecundi 
duiftum  elfe  in  latus  primum;  atque  adeo  etiam  feribendo  e‘  a , non  magis  fignificamus 
quadratum  feoundi  ductum  elfe  in  latus  primum , quam  primum  elfe  duiftum  in  quadra- 
tum fecundi.  Ob rationem  fuperius  allatam.  Quamobrcm  fi  quifunt,  qui  in  ipfo  Iitc- 
rarum  , fpccierumuc  ordine  mifteryum  faciant  ad  additionem, & multiplicationem-, 
quod  attinet , ij  profecto  defipiunt,  & mea  fententia  grcuiter  peccant  in  Attc  ; De 
his  tamen  in  Spcciofa  differemus, 


Thco- 
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Theoremata  praemittenda  ad  numerofam  affectarum 
aequationum  Analyfin. 

CAPVT  XIV. 


PVris,  atque  fimpiicibus  aequationibus  explicatis , compofitas  , & afferas  ag- 
greDS , primo  traClandas  aflumpfimus  illas  , in  quibus  terminorum  exponen- 
tes , funt  Arithmetice  proportionales  , fiue  eundem  feruant  exccflum,  Alia: 
igitur  fuperfunt,  alterius  generis,  & quidem  longe  difficiliores,  quae  proinde  maio- 
rem qnXmtxm  , requirunt, 

E veteribus  autem  pleriquc  cum  in  hoc  puluere  fedulo  verfarentunargumenti  prx- 
ftantia  , ac  dignitate  , ad  Veritatis  indagationem  accenfi , omnes  ingenij  ncruos 
in  nobile  , prarclarumque  opus  intenderunt . Pofteritas  tamen  aduertit , rcite  ab 
illo  pronunciatum  fuifle  , multa  dum  adhuc  in  mentibus  Auctorum  tenerentur  > 
magnas  fui  cxpcClationcs  concitaflc  ; fcd  perfeCia  tandem  , &alijsoftenfa  longe  te- 
nuuiorem  , quam  pro  concepta  fpc  gloriam  confecutatfle.  Regulas  enim  haud  ge- 
nerales denique  tradiderunt  , peculiaribus  quibufdam  praeceptionibus  contenti . 
Sunt  nihilominus  , ampliflimis  exornandi  laudibus,  cuinadrcm  eximiam  animum, 
appulerint . 

E rccentioribus  quidem  Vieta,  non  mediocri  diligentia  tractandum  idem  argu- 
mentum alTumcns  , vifus  eft  omne  tuliffc  punCtum  . Multorum  tamen  iudicio  , in 
eius  lucubrationibus  , & maior  doCtrimr  claritas  , & plcrunque  dcmonllrationes , 
ac  denique  ipfius  Artis  . Defiderantur . 

Superefle  videtur  igitur  , ad  artis  abfolutionem , generalis  do&rina,  & vniucrfa- 
lis  methodus  , dcmonflrationibus  firmata  , de  quibus  partim  hic  , partim  inSpe- 
ciofa  nobis  eft  fufeipienda  traCtatio . 

Duo  autem  ad  haec  pradertim  conducunt , qua:  Deo  fauente  laboribus  nolitis  con- 
fccuti  i3tn  fumus . Primum  clhaccurata  cubici  binomij  confidcratio,  in  qua  non  parum 
dcfecifle  cognouimus  omnes, qui  de  re  Analytica  monumenta  reliquerunt,  cum  aduer- 
teremus  ipforum  nemini  bene  perfpcCtamhuiufmodi  binomij  naturam  fui  (Te  . Secun- 
dum eft  refutatio  erroris,  in  quem, e rccentioribus  nonullis  incidifle  notauimus;  liquide 
ex  commemorato  binomio  cubicam  radicem  extrahere  conantes, haud  fatis  rem  pro  di- 
gnitate traCtarunt . Sed  falfa  veris  potius  admifccndo  maximum  Arti  dedecus  inurere, 
vififunt.  Quod fiadhaEcetiamacceflcritclcgans,acindu(triofaqu;rda  Analyfta:  ra- 
tio, qua  gradu  elatiores  iquationes  ad  depreffiores  rcuocantur ; nemini  puto  fu- 
turum incontrouirfia politum,  quin  huius difciplina: prxeepta  traCtanti  prardariora 
liceat  adire. 

Citerum  hinc  Mathcfi  plurimum  fplendoris  affulfit  , cum  illi  dedecori  cflct , in 
numera  Problemata  extra  cius  effe  ditionem  . Quo  hic  alioquin  pra-ftantilfima, 
pars,  haud  abfoluta  numeris  videbatur.  Nunc  autem  plurimum  aucta  , ad  facratiora 
feperuenifle  gloriatur  . 

Noftrum  igitur  erit , quamplurima  ab  alijs,  pratermiffa  fupplcre  i prifertim  ia, 
Speciofa  , in  qua  curam  omnem  adhibuimus  , vt  Geometricum  Problema  quodcun- 
que huius  Artis  opitulatione  refolui  pollet  , quod  a nemine  fiiCtum  aduertimus. 
In  Numerofa  vero  , quam  hic  pri  manibus  haoemus  , omnes  conatus  noltri , eo 
fpcClant , vt  nullum  Problema  fit  oblatum  , cui  ab  huius  Artis  prxeeptis  inftruCfus 
obuiam  ire  fatisfa&urus  non  poffit  . 

Et  quoniam  ad  horum  confecutioncm  , quibufdam  propofitionibusnidigcmus,  fi- 
ne quibus  omnis  labor  irritus  foret  ; propterea  quasdam  prxmittemus  : iunt  autem, 
qu.xfcquuntur. 
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SECTIO  I.  • 

AD  Aquationem  , in  qua  Quadratum  afficitur  adiun&ione  plani  fub 
latere , dataque  cocfficiente  longitudine . 

L E T)t  7)1  a i. 

yadratum^  i bittomio  latere  , fiue  d duobus  plutoribus  lateribus  , affcftum  adnmfhotte  piant  y 

plus  plano  d duplo  latere  primo  , infecundum  , plus  quadrato  lateris  fecundi  , plus  plano  d cocfficiente 
in  latus  primum  , plus  plano  ab  eadem  cocfficiente  in  latus  fecundum . 

a 4»  c b 
a * c 


a e 4*  £’  4*  b c 
a*  4*  a e 4-  b a 

a'  4 * * c ♦ e’  4*  b a 4*  b e 


Latus  lingulare  primum  (it  .a.  lingulare  fecundum  (it  .e.  coefficiens  longitudo'/)!  b > qua  addi- 
ta ad  binomium  latus  , fit  aggregatum , cx  cuius  duftu  in  idem  latus  binomium  > fit  id  > vnde 
ventas  innotefeit . 


THEOREMA  I. 

SI  fuerit  «quatio,  in  qua  Quadratum  afficitur  adiumftione plani  fub  latere  , da- 
taque cocfficiente  longitudine:  latus  autem  binomium  fit  > atque  adeo  conflet , 
£ duobus  Angularibus  lateribus. 

Coefficicns  longitudo  fit  b comparationis  homogeneum  fit  Z pl.  lingulare  latus 
primum  fit.a.  fecundum  vero  .e.  ita  vt  vniucrfum  fit  a q*c  huius  quadratum  eft  a‘  4 
txitfud  2ac4e‘-  Planumafficicnseft  ba  4^b  c , quoaddito  ada’4*'a  sc^c*  fit  a*4  a a 
c^c^ba»f<be  quod  eft  «quale  Z pl.  & per  Antithcfin,  vtrinque  fublatis  a',  .&  b a 
ummatt . rcrnancbit  i a e «f*b  e c‘S  Zj>l.—  a‘—  ba. 

Si  itaque  Quadratum  lingularis  lateris  primi  , fubtrahatur  ex  comparationis  ho- 
mogenco , & inde  etiam  fubducatur  planum  fubcoefficiente  ,& latere  primo;  quod 
remanet  «quale  eft  2 a e •}•  e‘4*  b e ; hoc  eft  plano  fub  duplo  latere  primo  , & latere 
■fecundo,  plus  quadrato  lateris  fecundi , plus  plano  fub  cocfficiente  , & eodem  la- 
tere fecundo. 

Hoc  autem  eft  applicafft  refiduum  illud,  ad  2 a *J*b  hoc  eft  ad  aggregatum  ,cx  du- 
plo latere  primo , & cocfficiente , 


P O R I S M A . 

ITaque  ad  extrahendam  Radicem  propofiraaquationisaftcchtircperto  latere  lingulari  primo, 
& cius  quadrato  fubtra£/o>acomparationis!ioinogenco;ex'rcfiduoautcm , fubdu&o  afficien- 
te plano  fub  latere  pririio,  & cocfficiente  longitudine.  Quod  remanet  applicandum  cll,  ad  duplum 
latus  primum.plus  coclficicntc  longitudine,  fix  huiufmodi  enim, que  tamen  operi  fufeepto  congruit 
applicatione,  proucnitfingulare  latus  fecundum ; itaut  lux  duolint  latera,  qux  laciant  ad  condi- 
tutionem  planorum,  in  qux  refiduum  illud  refolui  debet . 
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Ad  Aquationem,  in  qua  Quadratum  afficitur  multa  plani  fub  latere  , 
dataque  coefficiente  longitudine . 

L E m m u it. 

QVadratum  d binomo  latere, feu  d duobus  finguUribus  lateribus  affcttum\multa  plani  fub  aggregato  fin- 
gularium  laterum , & coefficiente  longitudine  j aquale  efl  quadrato  lateris  primi  plus  plano , fub  du- 
plo tatere  primo , & fecundo , plus  quadrato  Uteris  fecundi , minus  plano , d latere  primo  in  coefficientem 
longitndmcm  * minus  plano » d Utere  fecundo  in  eandem  coefficientem  longitudinem • 

a *f*  e — b 
a *f*  e 


a e e'  — b c 
a‘  +{♦  a e — b a 


a*  q»  i a e q.  c'  — b a — be 

Latus  lingulare  primum  fit  a , fecundum  verd  ei  vt  eorum  aggregatum  fit  a t e fitque 
coefficienslongitudob,  negata  de  aggregato  laterum,  rcfiduum  autem  dudtuminfin 
gularium  laterum  aggregatum  producit  id,  vnde  propofitionis  veritas  innotefcit . 

THEOREMA  II. 

SI  fuerit aequatio,  in  qua  Quadratum  afficitur  multa  plani  fub  latere  , dataquo 
coefficiente  longitudine , latus  fit  autem  binomiumi  atq;  adeo  confiet  ex  duo- 
bus lingularibus  lateribus. 

Cocfficicn  s longitudo  fit  b comparationis  homogcneum  fitZpl.  lingulare  latus  pri  * 
mumfita,  fecundum  vero  c , itaut  vniuerfum  fit  aq»e,  cuius  quadratum  cfi  a‘q.i 
ac4e‘.  Planum  ver6,  cuius  multa  quadratum  afficiturcft  baq.be,  quo fubtrado 
ex  quadrato  iam  dido , remanet  a*  q.  2 a c q.  e‘  — ba—  bc  aquale  Z pl.  & per  anti- 
thefin , vrrinque  fcilicet  addito  b a , fiet  a'  q.  2 a e q.  e'  — b c”  Z pl.  q.  b a . 

Vtrinque  lubtrado  a‘  fiet  a aeq*e‘—  bc~  Zpl.  q.ba—  a'.  Itaut  haec  duo  fint 
proftaphxritica  plana , 

Si  igitur  ad  comparationis  homogencum  additura  fit  planum  fub  coefficientej  , 
& lingulari  latere  primo , ex  aggregato  vero  , fubtra&um  fit  quadratum  eiufdem 
lateris  fingularis  primi.  Quod  fupcrefi  xqualc  cfi  2 aeq»c'  — bc  . Hoc  cfi  plano 
fub  duplo  latere  primo , & fecundo , plus  quadrato  fecundi,  minus  plano  fub  coefficien- 
te,  & eodem  latere  fecundo. 

Hoc  aurem  eft  applicaflfe  , rcfiduum  illud  ad  a a—  b.  Hoc  eft  ad  differentiam 
inter  duplum  latus  primum , & coefficientem  longitudinem . Hinc . 

t O K I S M A, 

ITaque  ad  eruendam  radicem  propolitz  srquationis  affcftti  reperto  latere  lingulari  primo» 
plauo  vero  fub  ipfo,  & fub  coefficiente  , ad  comparationis  homogcneum  addito,  ex  ag- 
gregato autem  fubtradto quadrato  eiufdem  lateris  lingularis  primi ; quod  remanet , eft  appli- 
candum ad  differentiam  inter  duplum  larus  primum,  & coefficientem  longitudinem.  Exlmiuf- 
modi  enim  , quz  tamen  fufeepto  operi  congruit  applicatione),  oritur  lingulare  latus  fecundum: 
itaut  harc  duo  fint  lacera,  quz  faciant  ad  conftitutionem  planorum  in  quz  rcfiduum  illud  rc- 
fiolui  debet . 
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Ex  tu  qued 
fr  amicum  til 

I.tmmMt  , 


Ad  Aquationem , in  qua  planum  fub  latere , dataq;  coefficiente  longi- 
tudine afficitur  multa  quadrati . 

I E M M A III. 

Planum  fub  coefficiente  longitudine.de  binomio  quidem  Utere , feu  aggregato  duorum  Uterum  fingularih. 

affellum  multa  quadrati > ab  aggregato  eorundem  laterum ; aquale  cft  plano  a latere  primo  itu 
cocfficientcm  longitudinem  , plus  plano  a latere  fecundo  in  eandem  eoefficientem  longitudinem  , minus 
quadrato  lateris  primi  , minus  plano  i duplo  latere  primo  in  fecundum  , minus  quadrato  lateris 
Jeemdi  . 


b — a — c 

l •b  c 


b c — ac—  c' 
b a — a*  — a e 


b a *Ji  be—  a*  — 2 a e — c’ 

Latus  lingulare  primum  (it  a , lingulare  fecundum  (it  c , ita  vt  vniuerfum  (it  a t c 
coefficicns  longitudo  (it  b,  de  qua  negetur  a >{<•  e laterum  aggregatum , in  hoc  du&um 
refiduum  illud, producit  id,vndc  propolitionis  veritas  innotckct . 

THEOREMA  III. 

SI  fuerit  «quatio,  in  qua  quadratum  negatur  deplano  lub  latere, dataque  coef- 
ficicnte  longitudine.  Latus  autem  iplumfit  binomium, atque  adeo  c duobus  lin- 
gularibus lateribus  condet . 

Coefficicns  longitudo lit  b, comparationis homogcncum  fit  Z pl.  Latus  lingulare 
primum  Iit  a , fecundum  vero  e.itaut  vniuerfum  fit  a + e .cuius  quadratum  eft  a‘ 

2 a c c’ . Planum  autem  fub  latere , & cocfficicntc  longitudine  ed  b a •}•  b e , ex  quo 
lubtraflo  quadrato iamditdo,  fietba  + be  — a‘—  2 ac—  c‘“  Zpl:,  pcrantithcfin 
vtrinque  addito  a’fictba4.be— aae—  e*:n  Zpl.4,a‘ &rurfusba*I' be"  Zpl. 
•j*a‘*i*  3 a c + c’j& deinde  tac  + e’  — be~  ba  — a‘—  Zpl.  Vclbc  — lac-  e' 
j;  Zpl.  + a1—  ba. 

Quia  tamen  contingit  plerumqjvt  2 a c4.e‘maiusfitquambc,&  ba  — a’  maius  fit 
quam  Zpl.  aliquando  vcro.contra.Vt  vniuerfalia  vniuerfaliter  tractentur  , pratdatad 
hibere  diffcrcntic  fymbolum  — j Ne  fubtraflionis  atipipolda. diuifioni  officiat; vndm. 
liet  2 a c •}.  c'— ^ b c ;;  ba— v^a'—  Z pl.Cuius  ed  lenfus,vt  fi  ba.fuerit  maius  quama' 
&Zpl.  limul,  fubrnihanturhatcab  illo,  fin  autem  contra  Ita  (i  2 a c-fre’,  fuerit  maius, 
quam  b c hoc  fubtrahatur  ab  illo;fin  autem, contra:  In  hoc  autem  pleriquc  decepti  funr. 

Si  igitur  fumatur  dilTerentia  inter  planum  a latere  primo  in  cocfficicntcm  longitu- 
dinem, Schomogcncuin  comparationis  audi ura  quadrato  lateris  primi  , differentia^ 
aequalis  erit  differentia'  inter  planum  a coefficiente  in  latus  fecundum,  & planum  fub 
duplo  latere  primo,  & fecundo  auctum  quadrato  fecundi . 

Hoc  autem  cd  refiduum  illud  applicaflcad  2 a -v  b.hoc  ed  ad  differentiam  inter 
cocfficicntcm , & duplum  latus  primum.  Hinc . 


P O R 1 S M A. 

ITaqttc  ad  exhibendam  Radicem  propolim:  aequationis  affcdfcr.  Ad  comparationis  homogeneum 
addatur  quadratum  lingularis  latens  primi, differentia  vero  inter  hoc  ag  'regatum , & planum., 
a latere  primo  in  cocfficicntem,  applicetur  ad  differentiam  inter  duplum  fatus  primum  , Sccocffi- 
cienrem  longitudinem . £x  huiufmodi  enim , qua  tamen  fufecpto  operi  congruit  app!icationc,ori- 
tur  fingularc  latus  fecundum , ita  vt  hic  duo  fine  latera , qui  faciant  ad  conllitutioncm  planorum, 
in  qui  refidum  aliud  refofui  debet . 
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Cum  Qeft  oxipoA»; ; eodem  modo  le  res  habet  folum  illud  intereft , qubd  nulla  tunc 
jjMfi ficula  quantum  ad  diuifionem  occurrit.Homogeneum  fit  Z pldatus  lingulare  primu 
fit  a , fecundum  vero  e,  ita  vt  vniuerfum  fit  a t e,  cuius  quadratum  eft  a*  1 2 a e t e‘:pla- 
num  autem  fub  latere , & coefficiente  erit  b a f b e , a quo  fubtrailo  quadrato  iam dicto, 
remanet  ba*|»be  — a‘—  aae—  c‘  ~ Z pl.  & per  antithcfin  vtrinque  addito  a' fiet  b 
a<fbc-  tae-  c’=:  Z pl.  «J,  a' , & rurfus  b a «$•  b c “ Z pl.  q«  al  .f.  2 ac«J.c'&rur- 
fusaac«J«e‘—  ber;  ba—  a'—  Zpl. 

SECTIO  n. 

AD  A-quationem . in  qua  Cubus  afiicituradiunftionefolidi  fub  latere, 
datoque  coefficiente  plano . 

L E M 7il  .4  i. 

CVbus  d binomio  latere , fine  a duobus  fingulnibus  lateribus  affeflus  adiitnftionc  f olidi  fub  coefficiente 
plano , & aggregato  laterum , aqualis  efl  cubo  lateris  primit  plus f olido  d triplo  quadrato  lateris  pri- 
mi in  latus  fecundum  , plus  J olido , d triplo  latere  primo , infecundi  quadratum  , plus  cubo  lateris  fe- 
cundi , plus  f olido  dyoefficiente  plano  in  latus  primum , plus  f olido  ab  eodem  coefficiente  plano  in  latus 
fecundum , 

- * 
a1  «f»  2 a e«|»  e’<f»  b pl. 

a *$•  e 


a“c  «J»  2 a e‘*J.  e' q.  b pl.  e 
i'  + i a'  e + a e*  q«  b pl.  a 

a'<|*  j a‘e  4»  3 a e*q»  c'  q*  b pl.  a q*  b pl.  e 

Si  latus  lingulare  primum  fuerit  a .fecudum  vero  e,  itaut  binomia  radix  fit  a |tc, 
cuius  quadratum  efta‘q.2  acq.c!,cui  fi  intelligatur  additum  bpl.  fiet  aggregatum 
quod  ductum  in  binomiam  Radicem  priediCtam,  producet  id  vndepropofitionis  ve- 
ritas innotefeit. 


THEOREMA  I- 

SI  fuerit  atquatio  in  qua  cft  cubus  affeCtus  adiunCtionc  folidi  fub  latere  datoq;caeffi- 
ciente  plano . Latus  autembinomium  fit,  atque  adeo  confiet  ex  duobus  lingulari- 
bus lateribus . 

Coefficiens  planum  fit  b pl.  comparationis  homogencum  fit  z fol.  lingulare  autem 
larus  primum  lita»  fecundum  vero  c , itaut  vniuerfum  fit  a q.  e,  cuius  cubus  eft  a'q» 
3 a'eq»3a  e'  q.  c'.At  vero  folidum  afficiens  erit  bpl.atbpl.e  horum  aggregatum  eft  a' 
q.  3 a*  e q.  3 a c*  q.  e'  q»  b pl.  a 4*  b pl.  e,  quod  atquabitur  z fol.  vtrinque  lubtraCtis  a'  & b 
pl.  a , ramanebit  3 a’  c q.  3 a c'  q.  c 1 q.  b pl'  e , quod  jequabitur  z lol.  — a'  — b pl.  a . 

Si  igitur  ex  comparationis  homogcnco  fubtrahatur  cubus  lateris  finguiaris  primi; 
itemque  Solidum  fub  coefficiente  plano  , & eodem  latere  primo  ,-  quod  fupcrcft. 
aequale  cft  3 a'c  q.  3 ae'q.e'q.bpl,  e,  hoc  eft  folido  a triplo  quadrato  latens  pri- 
mi in  latus  fecundum , plus  iolido  a triplo  latere  primo  in  quadratum  fecundi , 
vna  cum  cubo  lateris  fecundi , [plus  folido  a coeificicntc  plano  , in  latus  lecun- 
dum  . 

Hoc  autem  eft  applicaffe  refiduum  illud  ad  3 a‘  q.  3 a q.  b pl.  hoc  cft  ad  triplum 
quadratum  lateris  primi , plus  triplo  latere  primo , plus  coefficiente  plano . 
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ITaque  ad  extrahendam  Radicem  propofirx  iquacionis  affc&ar , reperto  latere  lingulari  primo» 
eiufque  cubo  fubtra&o  . i comparationis  homogeneo  ; exrefiduo  autem  fubdu&o  folido 
facto  i coefficiente  plano  in  latus  primm  ; Quod  fupereftcft  applicandum  ad  triplum  quadra- 
tum lateris  primi»plus  triplo  latete  primo  plus  coefficiente  plano.  Ex  huiufmodi  enim  » quse 
tamen  fufeepto  operi  congruit  > applicatione  » oritur  fingularc  latus  fecundum  * ita  vt  hac 
duo  fint  latera»  qua; faciant  ad  confhtutionem  (olidorum»  in  qua;  reliduum  illud  eft  refoluen- 
dunu. 

AD  Aquationem,  in  qua  Cubus  afficitur  multa  folidifub  latere,  datoq; 
coefficiente  plano  . 

I E M M Jl  II. 


Cy bus  d binomo  latere » fiuc  d duobus fingularibus  lateribus , affetlus , multa  folidi  fub  plano  cceffi- 
ciente » & aggregato  laterum  » aqualis  efl  cubo  lateris  primi , plus  folido  d triplo  quadrato  la- 
teris primi  in  latus  fecundum  , plus  folido  d triplo  latere  primo  , iu  lateris  fecundi  quadratum , plus 
cubo  lateris  fecundi , minus  folido  d coefficiente  plano  in  latus  primum  > minus  folido  d coefficiente  plano 
in  latus  fecundum  . 


a‘c  •$«  2 a c q.  c'—  b pl. 

a <|<  e 


a*e  q.  i a e'^.  e'—  b pl.  e 
a'  4.  1 a’  e q.  a e‘  — b pl.  a 

a'  4*  } a*  e + 3 a e’  e'  ->  b pl.  a — b pl.  e 

Si  Utus  lingulare  primum  fuerit  a > fecundum  vero  e . atque  adeo  binomia  Radix 
fit  a 4.  e , cuius  quadrarum  cfta’4*  s ac*|»e‘,  a quo  li  intelligatur  demptum  b pl. 
fiet  rciiduum , quod  duftum  in  binomiam  Radicem  producit  id  , vndepropofitionis 
veritas  innotefeit . 

THEOREMA  II. 

SI  fuerit  atquatio , in  qua  cubus  afficitur  multa  folidi  fub  latere  datoque  coefficien- 
te plano  . Latus  autem  binomiam  fit , atque  adeo  cx  duobus  fiugularibus  late- 
ribus conftct. 

Coefficiens  planum  fitbpl.  comparationis  autem  hamogeneum  fit  z fol.  lingula- 
re latus  primum  fit  a , fecundum  vero  c,  itaut  vniucrfum  fit  a »$.  e , cuius  cubus  eft  a'  •$. 
3a'c^.3ac‘+e'. 

Solidum  autem  decubo  negatum  eft  bpl.  a«j.hpl.e , quo  fubdu&o  ex  cubo  re. 
fnmifmm  'fl  manet  a'  3 a‘  c q.  3 a c'  «f.  c'  — b pl.  a — b pl.  e . Hoc  autem  xqnabitur  z fol.  & per 
ummtu . antithcfin  fiet  a' .$•  3 a'eq.  3 ae’q.e‘—  bpl.c“zfol.q.bpl.a;& rutius  fiet  3 a‘  e-p 
3ae'  + e'--  bpl.c“  zfol.«|»bpl.k"  a'. 

Si  igitur  ad  comparationis  homogcncum  addatur  folidum  fub  coefficiente  plano, 
& latere  fingulari  primo,  ex  aggregato  autem  auferatur  cubus  lateris  ciufdcm  lin- 
gularis primi,  quod  lupereft,  squale  eft  3 a'  cq.3  ac‘t c’—  bpl.e,  hoccftlolido 

fub 


Digitized  by  Google 


CAPVT  DECIM  VMQV  ARTVM . i49 

Nfub triple» quadrato. lateris  primi,  in  fecundum  plus  folido,  fubttiplo  latere  primo 
in  quadratum  fecundi , pius  cubo  eiufdem  fecundi , minus  folido  fub  coefficicmo 
plano,  & eodem  fecundo  latere. 

Hoc  autem  eft  applicaffe  refiduum  illud  ad  3 a‘  t 3 a b pl.  hoc  cft  ad  diffe- 

.rentiam  inter  planum  ccsificicns , & triplum  quadsatum  lateris  primi , auitum  eo- 
dem  triplo  latere  primo . 


P 0 tt  1 S M A. 

ITaquc  ad  extrahendam  radicem  propofi»  iquationis  afteftar.  Ad  comparationis  homoge- 
ncum,  addatur  folidum  » fub  coeificicntc  plano  , & latere  primo;  Ex  aggregato  auferatur 
cubus  lingularis  lateris  primi.  Refiduum  vero  applicandum  eft  ad  dilferentiam inter  coelficicn, 
planum  , & triplum  quadratum  lateris  primi, auduin  eodem  triplo  latere  primo;  ex  huiufmo- 
di  enim,  qui  tamen  fulcepto  operi  congruit , applicatione  , oritur  lingulare  latus  fecundum  ; 
ita  vt  hic  duofint  latera,  qui  faciant  ad  conflitutionem  folidorum , m qtn  refiduum  illud  re- 
folui  debet. 

Ad  aequationem  in  qua  folidum  fub  latere,  datoqj  cocfficientc  plano,; 
afficitur  multa  Cubi. 


lemma  111. 

Solidum  fub  ccrfflcicntc  plano  , & binomio  Utere  fiuc  aggregato  duorum  laterum  , fi  multetur 
cubo  ab  eodem  laterum  aggregato,  aquale  eft  folido  a arffleiente  plano  in  latus  primum  , plus  Jo- 
lido  d c affla  eme  plano  in  latus  fecundum  , minus  cubo  lateris  primi ,.  minus  folido  d triplo  qua- 
drato lateris  primi  in  latus  fecundum  , minus  folido  i triplo  latere  primo  in  fecundi  quadratum  , mi- 
nus cubo  lateris  fecundi, 

b pl.  — a’  — a a e — • c1 
a c 

bpl.e — a‘c — 2 a e‘  — e’ 
b pl.  a — a'  — 2 a’  e»i  t! 

b pl.  a + bpl.c»—  a‘  — 33'c-e-  3 ac‘ — e’ 

Si  latus  lingulare  primum  fuerit  a,  fecundum  verb  e,  ita  vt  binomia  Radix  lit  a 
s}*  e,  cuius  quadratum  eft  a'  2 a e *$•  e*, quod  fi  intelligatur  fubtra&iiip  ex  coeC, 
ficienrc  b pl.  fit  refiduum , quod  dutftum  in  binomiam  Radicem  producit  id  , vnde 
propofitionis  veritas  innotefeir. 

THEOREMA  III. 

SI  fuerit  aequatio  in  qua  Solidum  fub  latere,  datoque  cocfficicnte  plano,  afficitur 
multa  cubi . Latus  autem  binomium  fit , atque  adeo  ex  duobus  lingularibus 
lateribus  conftet.  . ‘ 

Coelficiens  planum  fit  b pl.  comparationis  homogcncum  fit  Z fol.  Singulare  IatUi 
primum  fit  a , fecundum  vero  e , ita  vt  vniuerfum  fit  a t c , cuius  cubus  cft  a'  f 3 
a‘  e t 3 a c*  f e'  Solidum  autem  de  quo  negatur  cubus  cft  b pl.  a t b pl.  e,  ex  quo  fx„  ««.r 

Subtraito  cubo  remanet  b pl.  a f b pl.  c — a'  — 3 a‘  c — 3 a e*  — e' ; quod  aequa-  ,jt 

bitur  Z fol.  & per  amithcfin  vtrinque  addito  a cubo  , fiet  b pl.  a f b pl.  c — 3 i‘c  ‘ 

— 3 a e‘  — c'  “ Z fol.  f a‘ ; & rurfus  per  antithcfin  b pl.  e — 3 a'  e — 3 a e‘  — e' 

“ Z,  fol.  t a'  — b pl.  a.  Vel  3 a*  c t 3 a e‘  t c‘  — b pl. c ZL  b pl.  a — Zfol.  — a‘. 

' Ideo 
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Ideo  propter  hanc  aupffoRuui  adhibendum  fymboium  ——  ; vt  fiat  b pl,  e -u.  j av 
e — 3 jc'-c'-  - loL  t a’  b pl.  a , cuius  lenfut  patet . 

Si  icitur  ad  comparationis  homogencum  addatur  cubus  lingularis  lateris  primi  > 
fuiTucurquc  differentia  inter  boc  aggregatum.  Se  lolidum,  a cueificiente  plano  i re- 
latus lingulare  primum  , h te  erit  x qualis  b pl.  C'*—  j a‘  e — 3 a e'  — e' ; hoc  eft 
differentur  inter  folidum  a coetfieientc  plano  , in  latus  fecundum  , & fohdunv. 
a triplo  quadrato  lateris  prima  111  latus  fecundum,  plus,  folido  a triplo  latere  primo 
in  quadratu  n fecundi,  vna  eu  n cabo  ciufdem  lateris  lecundi. 

Hoc  autem  eft  applicaffe  reiiduum  illud  ad  differentiam  inter  caefEciens  planum 
St  triplum  quadratum  lateris  primi, plus  triplo  latere  pruno  Hinc. 


P 0 R I S M A. 

ITaque  ad  extrahendam  radicem  propollue  zquationis  affc&sc;  reperto  lingulari  latere  primo 
fummatur  differentia  inter  folidum  a coeffiucntc  plano  in  latus  primum  ,&  comparatio- 
nis homogencum  > auctum  cubo  eiufdem  Utens  primi  ; St  hxc  applicetur  ad  differentiam  in- 
rer  planum  corfficicicns  > St  triplum  quadratum  Uteris  primi ; plus  triplo  Utere  primo  ; cx 
huiufmodi  enim, que  tamen  fufccpto  operi  congruit  applicatione  .oritur  lingulare  lacus  fecun- 
dum , icant  hcc  duo  Hoc  Utera  , quz  laciant  ad  conlbcutiouem  folidorum  in  qua:  reiiduum  il- 
lud rcfolui  debet. 


Quando  cubus  cft  non  dilfimili  modo  fe  res  habet , illud  fo- 

lu:n  incereft  3 quod  hic  nulla  eft  uupfa Ai»  quantum  ad  diuilionem. 

Si  tlicrlr  xquatio  huiufmodi , coefEcicns  planum  (it  b pl.  comparationis  homoge- 
neu.nlit  Z pl.  lingulare  latus  primum  Iit  a fecundum  vtro  c , ita  vt  vmuerfum  iit  tu 
f e , cuius  cubus  eft  a’  f 3 a‘  e f 3 a e‘  f e'  . Solidum  autem  , de  quo  negatur  cu- 
bus erit  b pl»  a t b pl.  c , a quo  (ubtrado  cubo , remanebit  b pl.  a > t b pl.  e — a'  — 3 a’ 
c — 3 a e*  — ■ e' , quod  aequabitur  1 lolido  , it  per  antithelin  fiet  b pl.  a t b pl.  o 
— 3 a*  e — 3 a e'  - e'  S z fol.  t a*  i St  rurfus  per  antithelin  b pl.  e — 3 a‘  e — 3 
a e'  — e'  ~ z fol.  t a'  — b pl.  a,  & rurfus  fier  atquatio  3 a*  e f 3 » c'  t e'  — b pl. 
en  b pl. a 1 fol.  — a' . 


S E C T / 0 IU. 

AD  sequationem  in  qua  Cubus  afficitur  adiun&ione  folidi  fub  lateris 
quadrato, dataq;  cocfficicnte  longitudine. 

LEMMA  /. 

Cybas  i binomio  latere,  fitte  d duobus  ftngularibus  lateribus  , ajfcffus  adiunSione  folidi  fub  eaf- 
ficiente  habitudine , & aggregari  laterum  quadrato , aqualis  cft  cubo  lateris  primi  i plus  folido 
i triplo  quadrato  lateris  primi  io  fecundum  , plus  iolido  i triplo  lasere  pnmo  m quadratum  \e- 
cundi  .plus  cubo  lateris  fecundi  , plus  folido  a cufficiente  in  quadratum  primi  , plus  j olido  i duplo 
latere  primo,  in  flatum  fub  lasere  primo  , & latere  fecundo  , plusfolido  i sufficiente  , in  quadra- 
tum fecundi. 


Si 
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a*  t 2 a e f e’ 
af  e tb 


b a'  t ! baefbc‘ 
asc  f 2 a e’t  c* 
a'  t 2 a*c  t a e‘ 


a't3a‘ct3ac‘te'tba’t2baetbe‘ 

Si  fuerit  a fingutarc  latus  primi.  c vero  fecundum;  itaut  binomia  radix  fitafe; 
cuius  quadratum  eft  a'  1 2 a e f e‘  i hoc  dudlum  in  a t c f b ; fecit  productum , vndc 
propolitionis  veritas  innotcfcit. 

THEOREMA  I. 

SI  fuerit  atquatio',  in  qua  cubus  eft  affeiftusadiunftionc  folidi  fub lateris  quadrato 
dataq;  coelficicnte longitudine  > latus  autem  binomium  lit>atq;  adeo  c duobus 
lingulanuus  lateribus  conflet. 

Coelficicns  longitudo  Iit  b.  comparationis  homogeneum  fit  z fol.  latus  autem  An- 
gulare primum  lit  a , fecundum  vero  c > itaut  vniuerfum  (it  a f c cuius  cubus  eft  a' 
t 3 a’  e f 3 a e*  t c',  lolidutn  autem  fub  coelficicnte  longitudine  , & binomini  radi- 
cis quadrato, eft  ba‘f!bacfb  c’  ,quo  addito  ad  cubum  prxditftum,  fiet  ex  eo, 
quod  pramiflum  ex  Lemmate  a'  t 3 a!  c f 3 a e‘  t c'  t b a‘  t ! b a c t b e‘ ; quod 
aequabitur  z fol.  vtunq;  fubtra&is  a',b  a‘  remanebit  1 baetbc“t3a’ct3ac‘-fe'3 
z lol.  — a'  — b a1. 

Si  igitur  ex  comparationis  hotnogcnco  fubtrahatur  cubus  lateris  primi,  vnacutn 
folido  a coeflkicnte longitudine  in  quadratum  lateris  primi,  quod  remanet , aequa- 
le eft  a b a e t b e'  t 3 a'  e f 3 a c‘  t e'.  Hoc  eft  folido  .P  duplo  latere  primo  in  * 
coetficicntein  longitudinem  , plus  folido  a coelficicnte  in  quadratum  lateris  fecun- 
di , plus  lolido  a triplo  quadrato  latetis  primi  m fecundum  > plus  iolldo  a triplo  la- 
tere primo  in  quadratum  Iccundi  > plus  cubo  fecundi. 

Hoc  autem  eft  applicalfe  refiduum  illud  . ad  2 b a t b f 3 a'  t 3 a . Hoc  eft  ad 
aguregatum  illud  , fcilicet  ad  planum  fub  duplo  latere  primo,  & coelficicnte,  plus 
«efficiente, plus  triplo  quadrato  lateris  pnmi>plus  triplo  latere  primo. 

P O X I S M A. 

ITaqne  ad  exhibendam  radicem  propofitar  aquationis  affcftx;  reperto  primo  latere.  Ex 
comparationis  homogeneo  fubtrahatur  cubus  ipfins  lateris  primi,  vna  cum  iobdo  i coef- 
t ente,  in  quadrarum  laceris  primi  , refiduum  vero  eft  applicandum  ad  planum  a duplo 
latere  primo  m c crficicntcm  > plus  cck  llicicnte, plus  triplo  quadrato  lateris  prim  , dus  triplo  latere 
primo;ixhuiulinodienun>qua  tammfufccpco  operi  congruit  applicatione,  oritur  lingulare  la- 
rus fecundum.  Itaut&c. 

Ad  iCqtiationem , in  qua  cubus  afficitur  multa  folidi  fub  lateris  qua- 
drato, dataq;  cotffiuente  longitudine . 

L E M M A 11. 

CVbvs  a bimmio  latere  > pue  a duobus  pugillaribus  lateribus  > affedut  multa  folidi  d exefficient'^} 
b hgitedme  , in  quadratum  binonua  radicis  , aqualis  eft  cubo  lateris  primi  , plus  folido  d tri- 
plo quadrato  lauris  primi  in  fecundum  . plus  / olido  a latere  primo  in  quadratum  fecund t,plus  cubo  la- 
to-, s tcundt  , minus  joido  d quadrato  lateris  primi  * in  exefficientem  longitudinem  • minus  olido  d 
cocjfuientc  m duplum  planum  d lateribus  , minus  folido  d cocfftcicute  in  quadi  atum  teu<>di . 

Laius 


fimplo  %- 
cutjuc,  & 
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a't*  » e t c' 
at  e—  b 


— ba‘—  ibac-ibc 
a‘ef  i ae‘tc* 
a't  * a' e t ae* 


a' t J a'c  f 3 ae‘t  c'  — ba’—  abac  - be 


Latus  fingulare  primum  (ita,  fecundum  vero  e , itaut  vniuerfumfit  a fe.  Cuius 
quadratum  ductum  in  idem  latus  vmucrfura , multatam  coefficiente  b producit  id. 
vnde  propofitionis  veritas  innotcfcit. 


THEOREMA  II. 


SI  fuerit  aequatio,  in  qua  Cubus  afficitur  multa  folidi  fubcorfficiente  longitudine 
& lateris  quadrato,  latus  autem binomium  fit; atque  adeo  ex  duobus  lingulari- 
bus lateribus  conflet, 

Coefficiens  longitudo  fit  b i comparationis  homogeneum  fit  z fol.  fingulare  latus 
primum  fit  a fecundum  verde  .itaut  vniuerfumfit  a f e,  cuius  cubus  fit  a'  t 3 a‘*t  3 a 
c‘te'i  (olidum  fub  cocfficiente  longitudine,  & lateris  quadrato  erit  b a‘t  ibaejb 
e' quo  fubtrjetJ  cx  cubo  iam  dicto  , fit  ex  eo  quod  prxmllTuin  cft  Lcmmatca‘t3  a* 
ct3sc' te'  — ba‘  — abae  — be’. Quod  atquabiturz  folido, & per  antithcfin  vtrm- 
que  addito  b a‘ , & fubtradto  a'  fiet  3 a‘e  t 3 ae’ t e'  — abae—  b e* rT  z fol.  f b a‘ 
— a' 

Si  igitur  ad  folidum  comparationis  homogeneum  addatur  foiidum  a cocfficiente 
longitudine  in  quadratum  lateris  primi , Sc  cx  aggregato  fubducatur  cubus  lateris 
pruni,  refiduumerit  atqualc  3 a*e  f 3 a c’te'  — abae—  bc'. 

Hoc  eft  folido  fub  triplo  quadrato  lateris  primi  & fecundo  , plus  folido  a triplo 
latere  primo  in  quadraiuir  (ecundi,  plus  cubo  lateris  Iccundi , minus  folido  a cocf- 
ficic  ntc  longitudine  in  duplum  planum  a lateribus  .minus  folido  a cocfficiente  lon- 
gitudine in  quadratum  iecUndi. 

H oc  autem  eft  refiduum  illud  applicafle . ad  3 a'f  3 a—  aba— b.  Hoc  eft  ad  tri- 
plum quadratum  lateris  primi , plus  triplo  latere  primo  , minus  plano  a duplo  latere 
primo  in  coefficientcm  longitudinem,  minus  ipla  coefficiente , Hmc. 

P 0 R 1 S U A . 

ITaque  ad  exhibendam  radicem  propofit*  aquationis  affecte ; reperto  latere  primo  , fub 
ipfius  quadrato , fle  codficiente , foiidum,  addatur,  ad  comparationis  homogeneum . ex  ag- 
gregato autem  fubtra&o  cuboiprtus  latens  primi  ■ quod  fupereft  , eft  applicandum  ad  aggrega- 
tum illud  i (cilicec  ad  triplum  quadrarum  lateris  primi , plus  triplo  latere  primo  , minus  duplo 
plano  fubtocnicicntt,&  latere  primo»  minus  ipfa  cocfficiente,  Ex  htiiufmodi  enim,  quae  tamen  fu- 
fcepto  operi  congruit  applicatione  .progenit  fingulare  latus  fecundum . 

Ad  Aquationem , in  qua  foiidum  fub  lateris  quadrato  & coefficiente  lon- 
gitudine, afficitur  multa  cubi. 


Scli- 
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L E M M U IU. 


C Olidum  fub  cotfjiciente  longitudine  & quadrato  biaomij,  lateris  feu  aggregati  duorum  laterum  , multa- 
kj  tum  cubo  , ab  eodem  aggregato  Cingularium  laterum  » pqualeeflf olido  fub  coefficicnte  longitudine  & 
quadrato  lateris  primi  , plus  J olido  dcoeffictente  in  duplumplanumfub  lateribus , plus  f olido  d coef- 
ficiente  in  quadratum  lateris  fecundi , minus  cubo  lateris  pruni,  minus  Johdo  a triplo  quadrato  late- 
ns primi  in  fecundum  , minus  [olido  a triplo  latere  primo  in  quadratum  fecundi , minus  cnbo  fe- 
cundi . r * 


j'f  u e f e' 
b—  a — c 


— a'c  — • i a c’—  e' 
— a'—  2 a’c  — a c’ 
b a'f  1 b a e t b e‘ 


b i'f  s b 2 c t b c!  - a1—  j a'e-  33  e*  — c’ 

Si  igitur  fuerit  a,  lingulare  latus  primum  c , vero  fecundum  , itautbinomia  radix 
fit  afe, qu,e fobtrafta  Iit  est  coetficientc b , reliduum du^um m Quadratum  eiufdem 
binpuua' Radicis  producit  id,  vnde  propoiitionis  veritasinnotefeit . 

- - ■ ■ 1 ! . \ \ j u 

THEOREMA  III,  7 

SI  fuerit  aquatio  in  qua  folidum  fub  quadrato,  dataque  cocfficiente  longitudi- 
ne afficitur  multa  cubi;  latus  autem  fit  binomium, atque adebeduobus  lingu- 
laribus lateribus  confiet. 

Coclficicns  longitudo  (it  b , comparationishomogeneum  firzfoL  Singulare  latus 
primum  fit  a,  fecundum  vero  c,  itaut  vniucrfum  fit  afe,  cuius  cubus  efta'f  3 a‘cfj 
ae‘fe'.  Solidum  autem  de  quo  negatur  cubus  cft  ba^abaefbe'  ,ex  quo,  fub- 
tradlo  cubo  iam  difto.remanctba' t abact be‘ — a'—  3a‘e—  3ae>—  e1, quod 
aquabitur  z fol.  Etpcrantithefin  vtrinque  addito  a1,  & fubtradlo  b a'  fiet  1 b a e f b e* 
3 a‘e  — 3 ae  - e‘  ~ z fol.f  a’-^-ba* . 

Si  igitur  differentia  inter  folidum  a coelficientc  in  quadratum  lateris  primi  , Sc 
comparationis  homogencum  aufium  cubo  lateris  primi , fumatur , hxc  erit  xqua- 
lis  ibactbe*  3 a'  e — 3ae‘  — e',  hoc  cft  differentia:  inter  aggregatum  ex  fol.d 
triplo  quadrato  iateris  primi  in  fecundum;  plus  fol.  a triplo  latere  primo,  in  quadra- 
tum fecundi  ; plus  cubo  lateris  fecundi,  & folidum  fub  cocfficiente  , dcduplo  planoa 
lateribus,  auflum  folido  a cocfficiente  longitudine  in  quadratum  fecundi. 

Hoc  autem  eft  reliduum  illud  applicalfe  ad  differentiam  inter  aggregatum  ex 
triplo  quadrato  lateris  primi  , vna  cum  triplo  latere  primo  , & planum  a 
duplo  latere  primo  in  cocfficicntcm  longitudinem,  plus  ipfa  cocfficiente^  . 
Hinc  . 

t 

' * v P 0 R I S M A . 

ITaquc  ad  inueniendam  radicem  propofitir  arquationisaffc&cifumpta  differentia  inter  folidum  i 
cocftieiente  in  quadrarum  lateris  primi  ,&  comparationis  homogeneum  au&um  cubo  lateris 
primi»  applicanda  eft  ad  differentiam  inter  triplum  quadratum  lateris  primi,  plus  triplo  htero 
primo,  & planum  a duplo  latere  primo  in  cocfHcicnretn  > plus  ipfa  cocfKcicncc.  Ex  huiufmodi 
enim,  quar  tamen  fufecpeo  operi  congruit  applicatione, oritur , fingu lare  latus  fccimdnm . 

T Quan- 


Ex  m yuoti 
primiffum  tfi 
Ltmmuu . 
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Quando  cubus  eft  aatpaAAc . Illud  intereft,  quod  locum  nullum  admittit  vitio  iam 
dido , atque  adeo  Analyltx  patet  ftatim,  quid  agendum , cum  nihil  illi  officiat , ric 
V7n%aip itftac  £>#? ifotia . 

, . i • , i“* 

SECTIO  ir. 

AD  Aquationem  , in  qua  Quadrato-quadratum  afficitur  adiun&ione 
plano-plani  fub  latere , datoq;  coefficiente  folido . 

L E TU  7H  U l. 

Quadrato-quadratum  , d binomio  latere  , fiuc  d duobus  [insularibus  lateribus  » affieSum  adiun - 
ttione plaiio-plani.fub  coefficiente  Jolidot&  aggregato  laterum, aquale  efl  quadrato-quadrato  lateris 
primi , plus  quadruplo  cubo  lateris  primi , in  latus  fecundum , plus  fextuplo  qu  adrato  lateris  primi  m qua- 
dratum fecundi , plus  quadruplo  latere  primo  in  cubum  fecundi,  plus  Q&,  latens  fecundi  ,plus  pl.  plano  d. 
folido  coefficiente  in  latus  primum  , plus  plano  plano  d folido  coefficiente,  in  latus fecundum . 

• a!  f j i'  e f 3 a e*  t e'  t b foL  , - * 

/ . • • • ••  • r . a f e 


a'  e t 3 a'  e'  t j > d f t'  t b fol.  e 

a*  f 3 a'  e t 3 a‘  e'  t a e'  f b fol.  a 

a'  t 4 a'  c t 6 a'  e'  t 4 a e'  f e‘  f b fol.  a f b fol.  e 

Si  fuerit  latus  lingulare  primum  a,  fecundum  verb  e , itaut  latus  vniuerfum  fit  a 

f e,  cocfficicns  vero  folidum  fit , b fol.  quo  addito  ad  cubum  ex  binomia  radice,  fit  id 
quod  du&um  in  eandem  Radicem,  facit  produitum  , vnde  propofitionis  veritas 
innotefeit . 

THEOREMA  I. 


SI  fuerit  aquatio,  in  qua,  quadrato-quadratum  afficitur  adiundlione  plano-plani 
fub  latere  , daroquecoefficicnre  folido;  latus  autem  binomium  fit ; atque  adeo  b 
duobus  lingularibus  lateribus  confiet . 

Cocfficicns  folidu  fit  b folidu  comparationis  homogeneum  fit  z pl.pla.  lingulare  latus 
primum  fit  a.fecundum  vero  c.ita  vt  vniuerfum  fit  at  c cuius,  quadrato-quadratu  eft  a'  f 
4 a'  c f <5  a’  c‘  f 4 a e'  f c* , cui  addito  b fol.  a f b foL  e , nempe  coefficiente  folido  du- 
dlo  in  radicem  binomiam  , fiet  a'  t4a'ef  Sa‘  e’  f4ac,te*tbfol.  at  b fol.  e , quod 
aquabitur  Z pl.  pl.  Et  per  antithefin,  vtrinque  fcilicet  fubrra&o  a‘ , vna  cum  b fol.  a,  re- 
manebit 4a'ef  6 a1  e‘ f 4ac' t e- 1 bfol.  c — Zpl.pl,—  a*—  bfol.a. 

Si  igitur  ex  comparationis  homogenco  fubrrahatur , Q_QJateris primi,  vna cum_ 
pl.  pl.  (ub  coefficiente  fol.  & latere  primo,  quod  fupercft , aequale  eft  43'  et  <5  a“c‘  f 4 
ae'te*tbfol.  e . Hoc  eft  quadruplo  cubo  lateris  primi  in  fecundum  , plus  fextuplo 

?|uadrato  lateris  primi  in  quadratum  fecundi , plus  quadruplo  latere  primo  in  cubum 
ecundi  , plus  quadrato-quadrato  lateris  fecundi,  plus  plano  plano  a folido  coeffi- 
ciente, in  latus  fecundum . 

Hoc  autem  eft  refiduumapplicalfe  ad  quadruplum  cubum  lateris  primi,  plusfextn- 
pio  quadrato  ciufdem , plus  quadruplo  eodem , plus  coefficiente  folido  Hinc . 
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ITaque  ad  extrahendam  radicem  propolica;  atqoationis;  affciSx ot  comparationis  homogeneb 
fubtrahatur  QO;  lingularis  lateris  primi . una  cum  plano  plano  fub  ccefficiente  folido  & eodem 
latere  primo ; Rdiduum  cl(  applicandum  ad  quadruplum  cubum  lateris  primi  > plus  fextuplo 
quadrato  emldcm , plus  eodem  quadruplo , plus  cocliicienre folido;  cx  limurmodi  cmm  J qux  ta- 
men fufeepto  operi  congruit  applicatione,  oritur  lingulare  larus  fecundum. 


Ad  aquationem  in  qua  quadrato-quadratum  afficitur  multa  plano-pla- 
ni  fub  latere  jdatoqjcafficiente  folido. 

L E M M A 11, 


QVadrato-quadratum  J binomio  latere, fine  a duobus  /Insularibus  lateribus  multatum . pl.  pl.  fub  c offi- 
ciente folido , er  aggregato  laterum , f quale  efi  quadrato  quadrato  Uteris  primi , plus  quadruplo 
Cubo  lateris  primi  m fecundum , plus  fextuplo  quadrato  Uteris  primi  in  quadratum  fecun- 
di , pius  quadruplo  Utere  primo  > in  cubum  fecundi , pius  quadrato-quadrato  lateris  fecundi , minus  pl. 
pl.  fub  ccefficiente  fol.  & latae  primo,  minus  pl.pl,  fub  sufficiente  fol.  & latae  fecundo. 


a'  t 3 a'  e f 3 a e*  f e'  — b fol. 

a te 


a'  e f 3 a’  e*  t 3 a e’  f e**  — b fol.  e 
a'  t e a'  c t 3 a‘  e*  j a e'  t b fol.  a 


a'  1 4 a'  e t 6 a‘e‘  1 4 a e'  te*— bf.a— bf.e 

Si  fuerit  latus  primum  lingulare  a,  fecundum  vero  e , ex  cuius  cubo  intelligatur 
fubtradum  folidutn  cocfficiens,  b fol.  rcliduum  enim  du&uro  in  ipfam  binomiam  Radi- 
cem producit  id,  vnde  propoiitionis  veritas  innotefeir, 

THEOREMA  II. 


Tx  ft  ambJ 
prtmifTiiZt  ifl 
LcmmAt* . 


T 1 P o- 


SI  Ct  aequatio  in  qua  quadrato  quadratum  afficitur  abiundtionc  plano-piani,  fub 
latere,  datoq;  coefficicntc  folido  latus  autem  binomium  iit,  atque  adeo  conftet  e 
duobus  lingularibus  lateribus  . 

Cocfficiens  fol.  iit , b fol.  comparationis  homogeneum  iit  z pl.  pl.  fingulare  latus 
primum  iit , a , fecundum  verd  c , ita  vt  vniuerfum  (it  a t e , cuius  quadrato-qua- 
dratum cft  a*  t 4 a'  e f 6 a'  e‘  f 4 a c'  t e*  — b fol.  a — b fol.  c , quod  aequabitur 
t.  pl.  pl.  Et  per  Antithciin  , vtrinque  fcilicct  addito  b fol.  a , & fubtrado  a'  rema- 
nebit 4 a‘  c f 6 a1  e’  f 4 a e'  + e4  — b fol.  e ~ z pl.  pl.  t b fol.  a — a’ . 

Si  igitur  ad  comparationis  homogeneum  additum  fuerit  pl.  pl.  fub  coefficiento 
fol.  8c  fingulari  latere  primo  , ab  aggregato  vero  fubdu&um  fit  quadrato-quadra- 
tum lateris  primi ; Quod  fupcrcft  aequale  cft  4 a'  e t 6 a‘  e'  t 4 a e'  t e*  — b fol. 
e ,■  Hoc  eft  quadruplo  cubo  lateris  primi  in  fecundum  , plus  fcxruplo  quadrato  ciuf- 
dem  in  quadratum  fecundi , plus  quadruplo  latere  primo  in  cubum  fecundi , plus 
quadrato-quadrato  lateris  fecundi , minus  pl.  pl.  lub  coctficiente  fol.  & eodem  fe- 
cundo latere. 

Hoc  autem  eft  applicaffe  reliduum  illud  ad  4 a'  t 6 a’  f 4 * — b fol.  Hoc  eft  ad 
quadruplum  cubum  lateris  primi,  plus  fextuplo  quadrato  ciufdcin,  plus  quadruplo 
eodem  > miuus  ccdficiente  foL  Hinc. 
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ITaquc  ad  indagandam  radicem  propoficx  iquationis  affefif  . Ad  comparationis  iiomoge. 

ncum  addito  pl.  pl.  fub  ca-fficicntc  fol.  & lingulari  latere  primo , e*  aggregato  fubtrahatur 
quadrato-quadratum  lingularis  lateris  primi;  quod  fupereft,  eft  applicandum  ad  quadruplum 
cubum  lateris  primi  , plus  fextuplo  quadrato  ciufdem  > plus  quadruplo  eodem  ■ minus  ccem- 
cicnte  fol.  Ea  huiufmodi  enim,  qux  tamen  fufeepto  operi  congruit  applicatione,  oritur  lingu- 
lare latus  fecundum;  Ita  vt , hic  duo  fine  latera,  que  faciant  ad  conftitutionem  plano  plano- 
rum, in  qui  rciiduum  illud  refolui  dabet. 

Ad  aequationem  in  qua  plano-planum  fub  latere  datoq;  cocfficiente  foli- 
do  afficitur  multa  Quadrato-quadrati , 

f.  E M M A III, 

T) Lano-planusn  fub  cafficiente /olido,  & binomio  latere  , line  aggregato  duorum  fniguLcriumlale- 
| rum  , multatum  quadrato-quadrato  ab  eodem  aggregato  lat enati) aquale  eft  cajjicienti  J olido  tn  M* 
tus  ftngulare  primum  , plus  afficiente  /olido  in  lacus  Jccmdum , mmus  quadrato- quadrato  Uteris  pri- 
mi , minus  quadruplo  cubo  lateris  primi  in  latus  fecundum , minus  jcxtuplo  quadrato  primi  m quadra- 
tum fecundi,  minus  quadruplo  primo  in  cubum  fecundi , mmus  quadraio-quadrato  fecundi . 

b foL  —a'  — 3 a‘  e—  3 a e'—  e' 
a t c 


bfol.e — a'e— , 3a‘  c*—  3 ac'— e* 
b fol.  a — a*  - 3 a'e—  3 a’  e'  - a e' 


bfol.atbfoLc-,a'  — 4a'c—  6a‘c‘  — 4ac'-.e* 

Si  j"irur  fuerit  latus  lingulare  primum  a , fecundum  vcr6  e , itaut  vniuerfunu, 
fit  a 7=e  &c.  A coefficicnte  folido  , fubduflus  fit  cubus  ab  aggregato  laterum  , fin- 
gularium  refiduum  dudtum  in  lingularium  laterum  aggregatum  ; producit  id  vnde_. 
propofitionis  veritas  innotefeit  &c, 

THEOREMA  III. 

SI  fit  aequatio,  in  qua  plano-planum  fub  coefiicientc  folito,&  latere,  afficitur  mul- 
ta quadrato-quadrati;  latus  autem  fit  binomium, atque  adeo  e duobus  lingula- 
ribus lateribus  condet. 

Coefficiens  folidum  fit  b fol.  Comparationis  homogeneum  fit  z pl.  pl.  Latus  lin- 
gulare primum  fit  a , fecundum  vero  e , vt  vniuerlum  fit  a t e , huius  quadrato- 
quadrarum  eft  a*  t 4 a'  e f 6 a‘  e'  t 4 a e1  f e* : quo  lubtradlo  ex  plano-plano  b f. 
a f b fol.  e ; fadto  nimirum  ex  coefficicntc  folido  in  binomium  latus  remanebit  b 
fol.  a t b fol.  e—  a'  — 4 a'  c — « a'  e‘  - 4 1 c'  - c*;  quod  aequabitur  z pl.  pl.  & 
per  antithcfin  fiet  aequatio  huiufmodi  b fol.  a t b fol.  e — 4 a'  c — 6 a'  e‘  — 41. 
c'  — c*  ~ z pl.  pl.  t a* ; & rurfus  b fol.  c 4 a>  c — d a'c‘-<  4 a c'  — c‘ 
" z pl.  pl.  t a*  b fol.  a . 

Si  igitur  ad  comparationis  homogeneum  addatur  quadrato-quadratum  lateri?  pri- 
mi , differentia  inter  aggregatum , & plano  planum  fub  coefficicnte  folido , & latere  fin- 
gulari primo;  aequalis  quidem  eft  b fol,  e —e-*  4 a'  c — 6 a*  c*  — 4 a c'  — c*. 
Hoc  cd  differentix  inter  plano-planum  a coefficicntc  folido  in  latus  lecundunv, , 
& quadruplum  cubum  lateris  primi  , in  fecundum, plus  fcxtuplo  quadrato  lateris 
primi  in  quadratum  fecundi , plus  quadruplo  latere  primo  in  cubum  fecundi,  plus 
quadrato-quadrato  lateris  fecundi , Hoc 
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Hoc  autem  cft  refiduum  illud  applicaffe  ad  b fol,  ~-A-'  4 a'  — 6 a’  — 4 a . Hoc 
cft  ad  differentiam  inter  coefficicns  folidum  , & quadruplum  cubum  lateris  primi , 
plus  fcxtuplo  quadrato  ciufdcm , plus  quadruplo  eodem  Hinc . 

f O R l S M A , 

ITaque  ad  eruendam  radicem  propolin  aquationis  afVcctx  , fumenda  cft  differeentia  iuter 
plano-planum  a coefficiente  folido  in  lingulare  latus  primum  > & comparationis  homoge- 
ricum  a udum  quadrato-quadrato  lingularis  lateris  primi  >&  hxc  ell  applicanda  ad  differentiam 
inter  folidum  coefficiens,  & quadruplum  cubum  lateris  primi»  plus  fcxtuplo  quadrato  ciufdcm, 
plus  quadruplo  eodem.  Hx  huiufinodi  enim,  qua  tamen  operi  fufeepeo  congruit  applicatione 
oritur  lingulare  latus  fecundum;  ita  vt  liac  duo  lint  latera  &c. 

SECTIO  F. 

Ad  aquationem  in  qua  Quadrato-cubus  afficitur  adiun&ione  plano, 
folidi  fub  latere,  datoq;  coefficiente  plano-plano. 

i £ m m u 1, 

Quadrato-cubus  a binnmio  latere  , fue  i duobus  /Insularibus  lateribus  ajfcflus  adiunftionc  plano- 
folidi  fub  aggregaro  /insularium  laterum  , & ctrjficicntc  plano-plano , aqualis  efl  quadrato  cu- 
bo  lateris  primi , plus  quintuplo  quadrato-quadrato  lateris  primi  in  latus  fecundum , plus 
decuplo  cubo  lateris  primi  in  quadratum  fecundi , plus  decuplo  quadrato  Uteris  pruni  in  cubum  fecun- 
di 1 plus  quitttuplo  latere  primo  in  quadrato- quadratum  fecundi , plus  quadrato-cubo  lateris  fecundi 
plus  plano  folido  dcafficiente  in  latus  primum, plus  plano  folido  a ctrffiaentc  in  latus  fecundum . 

a*  1 4 a’  c t 6 a‘  c'  1 4 * e*  t e*  t b pl.  pl. 

a t e 


a'  e 1 4 a'  e’  t 6 a*  e'  t 4 a e'  f e'  t b pl.  pl.  e 

a'  f 4 a’  e t tf  a'  e’  t 4 a*  e'  t a e*  t b pl.  pl.  a 

a'  t J a'  e t jo  a'  e1 1 10  a"  e'  t j a e*  t c'  t b pl.  pl.  a t b pl.  pl.  e . 

Si  enim  latus  lingulare  primum  fit  a,  fecundum  vero  c,  itaut  vniucrfumfic  a 4 e, 

cuius  quadrato-quadratum  audtum  coefficiente  plano-plano,  ductum  in  binomium  la. 
tus,  efficit  id , vnde  propofitionis  veritas  innotefeit. 

THEOREMA  I, 

SI  fuerit  xquatio  in  qua  Quadrato-cubus  afficitur  adiundtione  plano  folidi  fub 
latere,  & coefficiente  plano-plano  ; latus  autem  fit  binomium  atque  adeo  con- 
ifer e duobus  lingularibus  lateribus. 

Ccefficiens  plano-planum  fit  b pl.  pl.  at  verq  comparationis  homogeneum  fit  Z 
pl.  fol.latus  lingulare  primum  fit  a lingulare  fecundum  fit  e , vt  vniuerfum  latus  fit 
a t c , cuius  quadrato  cubus  cft  a'  t 5 a*  e t 10  a'  e’  f 10  1'  c'  t j a c*  t e' . at 
vero  plano  folidum  afficiens  cft  b pl.  pl.  a f b pl.  pl.  e,  vnde  fir  aggregatum  a‘  t j 
a‘  f e t 10  a'  e’  t 10  a‘  e'  t J a e'  t e'  t b pl.  pl.  a T b pl.  pl.  c;  quod  aquabitur  Z 
pl.  foL  & per  antithcfin  vtrinque  fub  tra&o  a’ ; & b pl,  pl.  a remanebit  j a*  c t i q 
a’  c*  t 10  a‘  e1  | s a e‘  t c'  t b pl.  pl.  e ~ Z pl.  fol.  — a'  — b pl.  pl.  a,  * 

Si  igitur  ex  comparationis  homogcnco  fubtralutur  quadrato  cubus  lateris  primi, 
& ex  refiduo  fubducatur  plano-folidum  a coefficiente  plano-plano  in  latus  lin- 
gulare primum,  quod  remanet,  cft  f quale  ja'  et  3 10  a1  e*  t 10  a‘  e'  f j a e'  t e’ 
t b pl.  pl.  e.  Hoc  cft  quintuplo  quadrato-quadrato  lateris  primi,  in  latus  fecundum, 
plus  decuplo  cubo  lateris  primi  in  quadratum  fecundi , plus  decuplo  quadrato  la- 
teris primi  in  cubum  fecundi , plus  quintuplo  latere  primo  in  quadrato-quadratum 
fecundi , plus  quadrato  cubo  lateris  fecundi  1 plus  plano-folidoa  plano-plano  coef. 
fidente  in  latus  fecundum, 

Hoc 
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Hoc  autem  eft  applicaffe  refiduum  illud  ad  5 a*  t to  a'  f 10  a*  t j a t b pL  pl. 
Hoc  cft  ad  quintupluro  quadrato-quadratum  lateris  primi , plus  &c.  Hiuc. 

r 0 & 1 S M A. 

ITaqnc  fi  fit  exhibenda  radix  propofit*  aquationis  affefi* . A comparationis  homogeneo  > 
(uberabatur  quadrato-cubus  lateris  primi  , & ex  refiduo  fubducatur  plano-folidum  > fub 
tocfficienre  plano-plano,  & latere  primo;  Refiduum  eft  applicandum  ad  quintuplum  quadra- 
to-quadr»tum  lateris  primi  , plus  decuplo  cubo  eiufdem  > plus  decuplo  quadrato  eiufdem  > plus 
quintuplo  eodem » plus  plano-plano  coefticientc.  Ex  huiufmodi  enim»  qua  tamen  operi  fufee- 
pto  congruiti  applicatione>  oritur  fingulare  latus  fecundum  ice; 

Ad  atquationem  in  qua  Quadrato-cubus  afficitur  multa  piano-folidi  , 
fub  latere , datoq;  ccefficiente  plann-plano . 

lemma  11. 


Quadrato-cubus  a binotnio latere , fiuc  d duobus , fi  figularibus  lateribus  afeflus  multa  plano  f olidi  , fub 
efficiente  plano-plano,  & aggregato  fingularium  laterum , aqualis  efl  quadrato-cubo  Uteris  pri- 
mi , plus  quintuplo  quadrato  - quadrato  lateris  primi  in  latus  fecundum  , plus  decuplo 
cubo  lateris  primi  in  quadratum  Jecundi  , plus  decuplo  quadrato-primi  in  cubum  fecundi  , plus  quin- 
tuplo  latere  primo  in  quadrato-quadratum  fecundi , plus  quadrato-cubo  lateris  fecundi  , minus  plano- 
f olido  d c afficiente  plano-plano  in  latus  primum,  minus  plano-f olido  d ccefficiente  plano-plano  in  latus 
fecundum. 


a"  f 4 a'  e t 5 a*  e*  t 4 a e'  t e*  — b pl.  pii 
a t e 


a*  c t 4 a’  e'  1 fi  a‘  e'  t 4 a e*  t e'  — b pl.  pl.  e 
a'  1 4 a’  e t fi  a'  e*  t 4 a'  e'  t a c*  — b pl.  pl.  a 

a*  t y a‘  e t ioa'  c'  t toa’  e't  j a e*te' — b pl.pl. a — bpl.pl. e 

Singulare  latus  primum  fit  a,  fccudum  vero  c,vt  vniuerfutn  fit  a t e, cuius  qua- 
drato-quadratum multatum  ccefficiente  b pl.  pl.  duftum  in  binomiam  Radicem  pro- 
ducit id  vnde  propofitionis  veritas  innotefeit. 

THEOREMA  II 

SI  fuerit  atquatio  in  qua  quadrato-cubus  afficitur  multa  plano  folidi  fub  latere, 
datoq;  coefficientc  plano-plano.  Latus  autem  fitbinomium,  atque  adeo  con- 
flet & duobus  lingularibus  lateribus. 

Cocfficiens  plano-planum  fit  b pl.  pl.  comparationis  homogeneum  fit  z pl.  fol. 
latus  lingulare  primum  lita,  fecundum  vero  c,  itaut  vniucrfum  fit  ate,  cuius  qua- 
drato-cubus eft  a'  t j a*ct  101'e'f  10  a*  e'  t y a e*  t e’  i quo  dempto  plano-fo- 
lido  fub  ccefficiente  plano-plano  , & aggregato  laterum  b pl.  pl.  a f b pl.  pl.  e re- 
manet a'  t y a*  ct  10  a'  e‘  t 10  a‘  e1  t s a c*  t e'  — b pl.  pl.  a — b pl.  pl.  e, quod 
atqualc  eft  z pl.  fol.  & per  antitbefin  vtrinque  addito  b pl.  pl.  a,&  fubtra&o  a'  fiet 
atquatio  y a*  e t 10  a‘  e‘  t 10  a*  c’  t y a e*  t e'  — b pl.  pl.  c — z pl.  fol.tb  pl. pl. 
a — a'. 

Si  igitur  ad  compatationis  homogeneum  additum  fuerit  plano  folidum  fub  latere 
lingulari  primo , & cocfficiente  plano-plano  , ex  aggregato  autem  fubtra&us  fuerit 
cubo-cubus  lateris  eiufdem  primi ; Quod  fupereft  xqualc  cft  y a*  c 1 1 o a'  c‘  t 1 o a' 
t'  t y a C t c' — bpl.  pl.  c.  Hoc  eft  quintaplo  quadrato-quadrato  lateris  primi  in 

quadra* 
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fecundum , plus  decuplo  cubo  lateris  primi  in  quadratum  fecundi , plus  decuplo  qua- 
drato primi  in  cubum  fecundi  , plus  quintuplo  latere  primo  in  quadrato-quadratum 
fecundi, plus  quadraro-cubo  fecundi, mirius  plano- folido  a coeffieiente  plano-pla. 
no  in  latus  fecundum  . 

Hoc  autem  eft  applicaiTe  refiduum  illud  ad  j a‘  t io  a'  t io  a*  t j a — b pl.pl,  | 
hoc  eft  ad  quintuplum  quadrato-quadratum  lateris  primi  , plus  decuplo  cubo  eiuf- 
dem,  plus  decuplo  quadrato  eiufde,  plus  quintuplo  eodem, minus  plano-plano  coef- 
fficiente  Hinc . 

••  ••  - '1  - '•  

‘ , ......  I , . . 

P O g I S U A. 

ITaque  ad  exhibendam  radicem  propofira:  aquationis  affeflx  , reperto  latere  lingulari  pri- 
mo; plano-folidum  fub  ipfo  , & fub  cceiKcicnte  plano-plano  , addendum  eft  ad  compa- 
rationis homogeneum , ex  aggregato  autem  fubttxhendns  eft  cubo-cubus  ciufdem,  refiduum  ve- 
rb  eft  applicandum  ad  5 a*  f 10  a'  f 10  a*  f 5 a — b pl.  pl.  Hoc  eft  ad  quintuplum  &c. 

Ad  aequationem  in  qua  plano-folidum  fub  latere  datoq;  coeffieiente, 
plano-plano,  afficitur  multa Quadrato-cubi. 

LEMMA  Ut. 

SOUdum  fub  coeffieiente  plano-plano  , & binomio  lutere  , fine  duorum  laterum  aggregato , affeSum 
multa  quadrato  cubi,  aquale  eft  plar.o-fotido  i plano-plano  coeffieiente  in  fingularc  latus  pnmurtL,, 
plui  pUno-jolido  , a plano-plano  coeffieiente  in  fingularc  latus  fecundum, minus  quadrato  cubo  lateris 
primi,  minus  quintuplo  quadrato-quadrato  eiufdem  in  latus  fecundum,  minus  decuplo  cubo  tiufdtm  in 
quadratum  fecundi , minus  decuplo  eiufdem  quadrato  m fecundi  cubum,  mirnu  quintuplo  eodem,  no 
quadrato-quadratum  fecundi , minus  qnadrato-cu^o  fecundi . \ 

b pl. gl.  -.a'  “ 4 a'  e - 6 a-  e’-  4 a e'  -e* 

' afe 

b pl.  pl.  e - a*  e - 4 a>  e1  - 6 a‘  e'  _ 4 a e1  - e‘ 
b pl.  pi.  a - a’  - 4 a*  e - 6 a‘  c>  - 4 a-  e’  - a c' 

bpl.pI.af  bpI.pLc  - a'  - j a*  e-  10  a'  e’- 10 a-  e‘  - y a e*  ~ e* 

Si  latus  fingulare  primum  fira,  fecundum  vero  e,  itaut  vniuerfum  fit  afe,  coef- 
ficicns  plano-planum  fit  b pl.  pl.  a quo  fubtrado  quadrato-quadrato  ipfius  a t c, 
refiduoque  du£to  in  idem  vniuerfum  latus,  fit  id  vnde  propofitionis  veritas  innote- 
fcit. 

THEOREMA  III, 


SI  fuerit  zquatio,  in  qua  quadrato-cubus  negatur  de  plano- (olido  fub  coeffieiente 
plano-plano,  & latere.  Larus  autem  ipfius  binomium  fit;  atque  adeo  c duo- 
bus lingularibus  lateribus  confiet . 

Cocfficicns  plano-planum  , fit  b pl.  pL  comparationis  homogeneum  fit  z pl.  fol. 
larus  Gnsulare  primum  fit  a fecundum  verb  e , itaut  vniuerfum  fit  a t e,  cuius  qua- 
drato-cubus  eft  a'  t 5 a'  e f 10  a'e’  f ioa'  e'  f ;ic’  f c' . Plano  folidum  aurum, 
fub  plano-plano  coeffieiente,  & binomio  latcrejeftb  pl.  pl.  a t b pl.  pl.c  de  quo  fi 
negetur  quadrato-cubus  iam  didus,  remanebit  b pl.  pl.  a f b pl-  pl.  e — a'  — j a‘ 
e — > ioa'e‘™  10  a’  c'  — j a c*  — c'  quod  aquabitur  z plano- folido  ; & per  an- 

rithcfin 
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tithcfin  vtrinquc  addito  a' , & vtrinquc  lubtratto  b pl.  pl.  a , remanebit  b pl.  pl.  c 
sa'e-  io  a'  e‘  — io  a’  c'  — j a c*  — c'  ~ z pl.  fo|.  f a!  b pl  pl.  a. 

Si  igitur  ad  comparationis  homogcncum  addatur  quadrato-cubus  lateris  lingu- 
laris primi . & ex  aggregato  auferatur  plano-folidum  fub  plano-plano  coeflicicnre  , 
& lingulare  latere  primo  ,*quod  ftipcreft  atquale  cft  b pl.  pl.  e — 5 a*  e — 10  a‘  e! 
— i oa‘  c'  — 5 a e1  — e',  Hoc  eft  differenti^  inter  plano- folidu  i cocfficicnte  plano-plano 
in  latus  fecundum , & quincuplum  quadrato-quadratum  lateris  primi  in  fecundum;  plus 
decuplo  cubo  lateris  primi  in  quadratum  fecundi , plus  decuplo  quadrato  primi  iu 
cubum  fecundi , plus  quintuplo  latere  primo  in  quadratum  fecundi , plus  qua- 
drato-cubo  lateris  fecundi. 

Hoc  autem  eft  applicaffe  refiduum  illud  ad  b pl.  pl.  5 a'  - 10  a'  — 10  a*  — 
5 a;  hoc  cft  differantias inter  plano-plano cocfiicicns  &c. 


P O R 1 S M A . 

. ..  ...  . t 1 : 

ITaq;  ad  eruendam  radicem,  propofit*  arquarionis  affe&i;  fumatur  differentia  inter  plano-pla- 
nrnn  fub  latere  lingulari  primo » & cocfficicnte  plano-plano ) & comparationis  homogfcnCum . 
auftum  cubo  iplius  lingularis  lateris  primi;  H*c  autem  applicetur  ad  differendam  inter  plano- 
planum coefficicns  & quintuplum  quadrato-quadratum  lateris  primi,  plus  decuplo  cubo  eiuf- 
dem  , plus  decuplo  quadrato  ciufdem  . plus  quintuplo  eodem  . Ex  huiufmodi  emm > qua:  ta- 
men opeti  fufccpto  congruit. applicatione  . oritur  lingulare  latus  fecundum.  itaurScc. 


SECTIO.  FI. 


AD  aquationem , in  qua  Cubo-cubus  afficitur  adiun&ione  folido- 
folidi  fub  latere , datoq;  coefficiente  plano-folido . 


LEMMA,  I. 


CVbocubtts  a 4/nomo  latere,  pue  a duobus  pnguloribus  lateribus  affedus  odiunSionc  Jolido-foli- 
di  Jub  coefficiente  flano  /olido , & aggregato  fingularium , laterum  aqualis  cft  cubo-cubo  lateris 
primi  , plus  /cxtuplo  quodroto-cubo  primi  tn  Utut  Jecundum  . phu  decuquintuplo  qnodratoquadrato 
primi  in  quadratum  /ccsmdi , plus  vigecuplo  cubo  primi  in  cubum  Jecutidi , plus  decuquintuplo  quadra- 
to primi  m quadrato-quadratum  Jecundi  , plus  /cxtuplo  primo  in  quadrato-cubum  fecundi , plus  cubo- 
cubo J ccsmdi  . plus  Jolido-Jolido  a plano  /olido  coefficiente  in  latus  primum  , plus  Jolido-folido  a plano 
/olido  cocfficicnte  in  latut  fecundum . 

a^ja^ef  ioa'e’f  roa’e't  ja  CfCtbpl.foL 

afe 


a'ef  ja*e't  to  a'e‘t  10  a'e*t  jac'te‘tbpl.fol.e 
a‘f  j a’  et  ioa'e‘f  toa'  e' 1 5 a‘e*f  ac’tbpl.lol.a 

p a‘ftfa'et  ija*c*t »oa’e't  isaVtfiae^e^bpLfoLatbpI.fol.e 

Latus  fingulare  primum  fit  a fecundum  ; vero  e , itaut  binomium  latus  fit  a f e i 
cuius  quadrato-cubus  eft  a'  t J a*  e f 1 o a‘  e’  f 1 o a'  c'  f j a e*  t e' ; cui  addito  coeffi- 
ciente b pl.  fol.  fit  aggregatum  a , quo  in  binomiam  radicem  a f c producitur  id , vn- 
de  propolitionis  veritas  ianotefeit. 


THEO- 
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THEOREMA  L 

SI  fuerit  aquatio, in  qua  Cubo  -cubus  afficitur adiun&ione  folido-folidi  fub  latere, 
datoque  coctficicmc  plano- (olido  , latus  autem  binomium  iit,  atq,-  adeo  ((duo- 
bus Angularibus  lateribus  condet. 

Coefficiens  plano  folidum  fit  b plano-folidum  comparationis  homogeneum  fit  z 
folido-folidum , latus  fingulare  primum  fit  a , fecundum  vero  e , itaut  vniuerfum  fit  a f e, 
cuius  cubo-cubus  eft  a‘  t 6 a'  e t i j a*  e'  t a o a’  e1  t i $ a“  e*  t <5  a e’  t e‘ , Affi- 
ciens autem  folido-folidum , eft  b plano-folidum  a t b plano-folidoe,  quo  add  ito  ad  cu- 
bo-cubum  prxdi&um,  fit  a'  t 6 a'  e t i J a‘  e‘  t ao  a'  c'  t 1 5 a*  e*  t 6 a e’  -f  e‘  t b 
pl.  fol.  afbpl.  fol.  e,  quod  aequabitur  z foL  fol.  per  antitheiin  vero,  vtrinq; fcilicet 
fubtra&is,  a‘,  & b pl.  foU  a,  fiet,  6 a'  c t 15  a*c‘  t 10  a'  e t 1 j a‘  e*  t 6 a e’  t e‘ 
t b pl.  fol.  e z;  z fol.  fol.  — a*  — b pl.  fol.  a . 

Si  igitur  ex  comparationis  homogeneo  fubtra&us  fuerit  cubo-cubus  lingularis 
lateris  primi,  itemque  folido-folidum  a coefficiente  plano-folido  in  latus  primum, 
quod  fupercftjxquale  eft  6 a'  e 1 1 5 a’  e‘  f a o a'  e'  1 1 5 a'  c*  1 6 a e'  f e‘  f b pLfol.  e,-  hoc  eft 
fextuplo  quadrato-cubo  lateris  primi  in  fecundum,  plus decuquintuplo  quadrato- qua- 
drato primi  in  quadratum  fecundi,  plus  vigecuplo  cubo  primi  in  cubum  fecundi , plus 
decuquintuplo  quadrato  primi  in  quadrato-quadratum  fecundi,  plus  fextuplo  primo 
in  quadrato-cubum  fecundi , plus  cubo-cubo  fecundi , plus  folido-folido  a cocffi- 
ciente  plano-folido  in  latus  fecundum. 

Hoc  autem  eft  applicaffc-rcliduum  illud  ad  <S  a'  f 1 5 a‘  f 20  a'  f 15  a1  f <5  a f b 
plano-folido.  Hinc. 


r O R t S M A. 

ITaque  ad  indagandam  radicem  propofita  aquationis  afleft*;  reperto  latere  lingulari  primo 
J comparationis  homogeneo  fabtrahatur  cubo-cubus  lateris  Angularis  primi,  itemque  folido- 
(oiidutn  i pUbl-coclficiente  in  latus  primum,  quod  fupcrcil  autem  applicetur  ad  fexruplu  quadraro- 
cubum  lateris  primi , plus  decuquintuplo  quadrato-quadrato  ciufdcm , plus  vigecuplo  cubo  ciuf- 
dem,  plus  decuquintuplo  quadrato  eiusdem, plus  fextuplo  eodem  latere  primo, pius  plano-fo- 
lido coerficiente  . Ex  huiufmodi  enim,  qui  tamen  fufccpto  operi  congruit  applicatione, oritur 
fingulare  latus  fecundum;  ia  vt hic  duo  fint  latera  &c. 


S C H 0 L I 0 N. 


ET  hunc  in  modum  f recidendum  efl  in  reliquis  omnibus  aquationibus  quomodocumque  ft 
habentibus ,/lne in qsfit  vna,  Jiueplurcs  coeffic sentes  magnitudines-,  Jiuc  affirmate  tan- 
tummodo, /tue  Stegas} , fisse  partim  affirmate,  par  Sim  negate  afficiantur , a quarum  explicatione 
hic  abflinendum  exiftimo  ; tum  quia  ex  diilit  factle  omnia  deprehendi  pojfunt , cum  quia 
hac  de  re  tterum  in  Specioft  reditis  fermt . 

Inierim  illud  adijeiam,  nimirum  ad  fe Itionem  quartam  pertinere  etiam , qua  fequuntur 
re  folut tones , quia  tamen  Typographi  incuria  fuerunt , perturbato  ordine pratermijfa , propte - 
re * hic  appendteis  loco  fabjlttucmus  illas . 


V AD  SECTIO 


Ixteejned 
frvmffum  eji 
LtmmMtt . 


jtlid  4f*ai  fle- 
nti s mi  ftt  fie- 
nt fn feriorum 
rrjelm  fojiit. 
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AD  SECTIONEM  IV, 


J.x  M tpted 
eft 

Imrtuut . 


APPENDIX" 

AD  ffiquationcm , In  qua  QuaJrato  quadratum  afficitur  adiun&ione 
plano-plani  fub  cubo , dataq;  coefficicnte  longitudine . 

LEMMA  /. 

Qy adrato- quadratum  dbiuomio  latere,  {en  ii  duobus  fhieularibus  lateribus,; ifftflum  adiunflioncph- 
na-plant  fub  cubo  aggregati  duorum  fiiigulanum  Uterum  , & coefficicnte  longitudine  , equule 
ejt  quadrato-quadrato  Utens  prtnu,  plus  quadruplo  cubo pnmt  m fecundum , plus Jcxtuplo  quadrato  primi , 
in  fecundi  quadratum  ,plus  quadruplo  primo , m tubum  fecundi,  plus  quadrato- quadrato  fecundi,  plus  pla- 
no plano  a coejficicntc  m tubum  primi , plus  plano-plano  a ctrfficicute  in  fohdum  d triplo  quadrato  primi  ires 
fecundum, plus  plano  plano  a cccffii tente  m fohdum  a triplo  primo , in  quadratum  fecundi,  plus  plano-plau» 
d coefficiente  in  cubum Jccmdi , 


a'  t 3 a'  e t 3 a c*  t e’ 
ate  fb 


ba'  f 3 b a'  e t 3 b a c'  t b c' 
a'  e t 3 a*  c'  t 3 a e'  t c* 
a*  t 3 a'  e t 3 a*  e*  G e' 

a‘t4a‘ct$  a’e,t4ae'tc,tba,t3ba‘et3bae‘tbc, 


Si  fuerit  a lingulare  latus  primum , fecundum  verb  e itaut  vniuerfum  fit  a f o 
huius  cubus  dudtus  in  binomium  latus  auiftum  coefficicnte  , producit  id  vnde  pro- 
politionis  veritas  innotefeit. 


THEOREMA  I. 


SI  fuerit  arquatio,  in  qua  quadrato  quadratum  afficitur  adiunftione  plano-plani, 
fub  cubo,  dataq,-  cccfficicntc  longitudine ; eius  autem  latus  binomium  fit , atq,-  adeo 
confiet  e duobus  lingularibus  lateribus. 

Coefficicns  longitudo  fit  b,  comparationis  homogcncum  fit  z pl.  pl.  latus  firigu. 
lare  primum  (it  a,  fecundum  vero  c;  itaut  vniuerfum  fit  a t c,- cuius  quadrato-qua- 
dratum  eft  a'  t 4 a'  e t 6 1'  c’  t 4 a e'  t e* , & afficiente  addito  fit  a*  t 4 a'  c t 6 a* 
e'  1 4 a e1 1 c*  + b a'  t 3 b a*  e t 3 b a c‘  + b e'  ~ z pl.  pl.  & per  antithefin  vtrin- 
que  fubtradiis  »’  & b a1  fiet  atquatio  4 a'  c t e a‘  e’  t 4 a c'  t c*  t 3 b a'  e t jba 
e‘  t b e'  ~ z pl.  pl.  — a*  — b a' . 

Si  igitur  ex  comparationis  homogeneo  , auferatur  a*  & b a'  , refiduum  arqualej 
erit  4 a'  e t tf  a*  e*  1 4 a e1 1 e*  t 3 b a’  e f 3 b a e*  t b e'j  Hoc  eft  quadruplo  cu- 
bo lateris  primi  in  fecundum,  plus  fcxtuplo  quadraro  primi  in  fecundi  quadratum^, 
plus  quadruplo  primo  in  cubum  fecundi  , plus  quadrato-quadrato  fecundi  , plus 
pl.pl.  a coefficicnte  in  folidum  a triplo  quadrato  pnmi  in  fecundum,  plus  pl.pl.a 
coefficientc  in  folidum  a triplo  primo  111  quadratum  fecundi, plus  pl.  pl.  :i  coefficicnte  in 
cubum  fecundi. 

Hoc  autem  eft  applicafle  refiduum  ipfum  ad  4 a'  t A a*  1 4 a t 3ba‘t  3 batb. 
hoc  eft  ad  quadruplum  cubum  lateris  primi,  plus  fcxtuplo  quadrato  eiufdem,  plus 
quadruplo  eodem,  plus  a triplo  quadrato  primi  ia  cocfficicntcm,  plus  a triplo  latere 

pri- 
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.■primo  in  eocfficientctn,  plus  ipfa  cocfficicnte  longitudine.  Hincv 
P 0 X I S N A. 

ITaque  ad  exhibendam  radice  propofiw  aquationis  affecLc, reperto  latere  primo.eius  quadrato- 
quadratum auferatur  d comparationis  homogeneo . & praterca  fubducacur  plano-planunu 
i coctficicnte  incubum  lateris  primi ; Quod  fupcrcfteft  applicandum  ad  quadruplum  cubum_ 
lateris  primi  . plus  fextuplo  quadrato  eittfdeni  > plus  quadruplo  eodem  ,plus  triplo  i cocfficiente 
inquadtatum  primi)  plus  plano  a triplo  latere  primo, incodficicntem.plnsipfacocfficientc.  E* 
huiulinodi  enim  , qua  tamen  operi  fufccpto  congruit  applicatione)  oritur  lingulare  latus  fecum 
dum.  Jtaut  , &c. 


L E M M Jl  II. 


Quadrato-  quadruum  a bmomio  latere , futei  duobut fibularibus  lateritius , affcHum , mnltaplano- 
plam  fub  cubo  aggregati  duorum  laterum . pinguiarium  , dataque  coejficieutc  longitudine  I aquale 
est  quadrato-quadrato  luens  primi  ) plus  quadruplo  rubo  lateris  primi  ia  latus  fecundum  , plus 
fextuplo  quadrato  primi  in  quadratum  fecundi . plus  quadruplo  primo  > in  cubum  fecundi . plus  quadra - 
toqutdrato  {ecundi, minus  d coejficiente  in  cubum  lateris  primi  , minus  plano-plano  a cocfficiente  in  foli- 
dum  d triplo  quadrato  primi  in  fecundum  > minus  plano  plano  i cocfficicnte  in  fotidum  d triplo  latere 
primo  in  quadratum  fecundi  > mnas » plano-plano  d cocfficiente  in  cubum  Jccundi . 


a’  *|*  3 a*  e *|»  3 a e*  e» 
a 4.  e — b 

— b a’  — ;b  i'e  - j b a e‘  - b e1 
a'e«J)3  a*e’4«3  a e'  *|»c' 
a ‘«J»  3 a'e  4*  3 a‘e“•^•  a e1 

a‘*f*  4 a' e tf  a*  e’  4 a c‘*i»  c‘—  b a'  — 3 ba‘e  — 3 bac‘  — be' 

Si  fuerit  a fingulare  iatus  primum)  at  vero  e , fit  fecundumiiraut  vniuerfumfirate, 
cuiuscubus  du&usin  aggregatum  laterum  multatum,  cocfKdente,  facit  id  vnde  pro- 
politionis  veritas  innotelcit . 

THEOREMA  II. 

SI  fuerit  aequatio,  in  qua  Quadratoquadratum  afficitur  multa  plano-planifub  cu- 
bo , Sccocificicnte  longitudine,  eius  autem  latus  fit  binomium,  atque  adeo  i duo- 
bus fiugularibus  lateribus  conftec. 

Cocmciens  longitudo  fitb  comparationis  autem  homogcncum  fit  a pl.  pl.  Latus 
fingulare  primum  fit  a,  fecundum  vero  c , itaur  vniucrfimi  litat  e, cuius  quadraro-qua- 
dratumcli  a‘  1 4 a'  c 1 6 a'  c’  1 4 a e1  f e'  afficiens  autemhomogeneumcfiba’t  3 ba‘ef  3 
ba  c’  tbc',quofubtradto  ex  quadrato  quadrato  pracd  idio,  remanet  a‘  f 4 u'  c * t>  a'  c'  -f 
4.ae'tc*—  ba'—  3 ba'c  — 3bae'—  bc'quodaequabiturzpI.pl.  Scper  antithefim, 
fiet  4a'ef  da'e'.)-4ie''fe*— 3ba  c'—  b c' ^ z pl.  pl.T  ba' — a‘ . Vtrinque  ni- 
mirum addito  b a' , & fubtrafto  a* . 

Si  igitur  ad  comparationis  homogcncum  addatur  b a1,  & ab  aggregato  auferatur  a* 
quod  remanet, scqualeerit4a'etda'e‘t4ac'te’--  3bac‘—  bc‘. 

Hoccft  quadruplocubo  lateris  primi  in  fecundum,  plus  fextuplo  lateris  primiqua- 
drato  in  quadrarum  fecundi,  plus  quadruplo  latere  primo  in  cubum  fecundi , plusqua- 
draro  quadrato  fecundi, minus  a cocfficicnte in folidumd  triplo  latercprimo  in  qua- 
dratum fecundi , minus  a cocfficiente  in  cubum  fecundi. 

V 1 Hoc 


Exrc*m*i 

fitmiquUe 

LetninAttu 
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Hoc  autem  eft  applicafle  refiduura  illud  ad4a't<Sa't  43—  3ba—  b.  Hoc  cft 
ad  quadruplum  cubum  latcrisprimi  > plus  fexrupio quadrato  ciufdem,  pius  quadruplo 
eodem , minus  a coefficiente  in  latus  triplum  primum , minus  ipfa  coefficiente  longi- 
tudinc  . Hinc  . 

t O X 1 S M Al 

ITaquc  ad  exhibendam  radicem  propoli»  «qtutionis  affefic.  Ad  comparationis  homige- 
neum  addatur  plano  planum  a cccfficicicntc  in  cubum  lateris  lingularis  primi  i ex  aggre- 
gato autem  fubtrahatur  quadrato-quadratum  ciufde  lateris  lingularis  primi>re!iduum  eft  applican- 
dum ad  quadruplum  cubumlateris  primi  > plus  fcxtuplo  quadrato  ciufdem  ■ plus  quadruplo  eo- 
dem <ingularilatcreprimo>  miuus  planoa  cocfHcientc  in  triplum  latus  primum  , minus  coelH- 
ipfa  longitudine- 

Qnaprmmffa  fmt  ad  tyEquationcm  t inqmQnadrato-qmdratum  afficitnrmnltaplaiu-plan  fnlnubo 
iataq.  coefficiente  longitudine  • 


Ad  /aquationem,  in  qua  plano-planum fub  cubo,dataq;  coefficiente-, 
longitudine  adi  citur  multa  Quadrato-quadrati . 

LEMMA  III. 

PLano-planu  fub  cubo  d binomio  latere, dataq]c<rfiiciente  longitudine  multatu  quadrato  quadrato  ciufdem 
binomij  lateris’  aquale  cft  plano  plano  fub  coefficiente  longitudine , & cnbo  Uteris  primi, plus  plano  pia- 
no  ab  eadem  coefficiente , in  [{olidum  ci  triplo  quadrato  lateris  primi  in fecundum  » plus  plano-p  ano  ab  ea- 
dem coefficiente  longitudine  in  (olidum  d triplo  latere  primo  in  quadratum  fecundi  , minus  quadrato-qua- 
drata  lateris  primi  > minus  quadruplo  cubo  primi  Uteris  in  fecundum , minus  fextuplo  quadrato  primT, 
in  quadratum  fecundi » minus  quadruplo  latere  primo,  \n  cubum  fecundi,  minus  quadrato- quadrato  lateris 
fecundi. 


a'  t ja*  cTjac'te' 
b—  a — e 


— a'e_  3 a'e‘-  3 ac1  — e' 

— a*- 3a'e- 3a‘e*—  ac' 
ba^jba^tjbae^tbe' 

ba't3ba'et  jbae^be'— a'— 4a'e  — da‘c'— 4ae'— cl 

Si  latus  lingulare  primum  fuerit  a,  fecundum  verdc.itaut  larusbinomium  fit  atei 
cuiuscubus  efta't  3 a'  c 1 3 ae‘Tc' , fi  autem  a coefficiente  b fubdudum  fuerit  bino- 
mium  a t e , remanebit  b — a - e , quo  dudo  in  cubum  praedidum  fit  id , vnde  propofi- 
tionis  veritas  innotefeit. 


THEOREMA  III. 

SI  fuerit  plano-planum  fub  cubo.datq;  coefficiente  longitudine  affedum  multa  Qau- 
drato-quadrarij  latus  autem  binomium  fit , atque  adeo  conflet  i duobus  lin- 
gularibus lateribus. 

Coefficiens  longitudo  fit  b,  comparationis  homogeneum,  fit  z plano-planum ; la- 
tus lingulare  primum  fit  a.  fecundum  veroe.itaut  vniucrfum  litate,  cuius  cubus  cft 
a't  3 a‘c  1 3 a e’ te1,  quo  dudo  inb  , fit  pia.  pia.  affedumba'  t3  ba‘et  3 ba  c’t  be' 
exquo  dempto  quadrato  quadrato  a binomio  latere,  remanet  b a'  t3ba‘et3bae’, 
tbc1—  a*  — 4a'e—  da'e'-<  4 a e,'  — c‘,  quod  squabitur  z plano-plano , & per  anti- 

thcfin 
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ihcfin  vtrinquc  addito  a* & fubtradio  b.V,  remanebit  3 ba‘e  f 3 bae’t  be'o^4a'  e-«> 
«1’c-.  4ae‘—  c4:g  zpl.pl.fa4  ~-^ba'. 

Si  igitur  ad  Comparationis  homogeneum  additum  fuerit  quadrato- quadratum* 
lateris  lingularis  primi , ex  aggregato  vero  fubrradtum  fit  plano-planum  lub  coeffi- 
ciente  longitudine  , & cubo  lateris  primi;  vel  contra  fubrradtum  fit  aggregatum  illud 
ab,&c.  quod  remanet  tequale  eft  jba‘et  3 b a e‘t  b e'  -a--  4 a‘  c — 6 a‘  c‘  — . 4 a e'  — c4. 

H ac  eft  differentiae  inter  plano-planum  a cocfKcicntc  longitudine  in  folidum  fub 
triplo  quadrato  lateris  primi, S:  fecundo, plus  plano  plano  a coctficicnte  in  folidum  fub 
triplo  latere  primo,  & quadrato  fecundi,  plus  a coefficientc  in  cubum  fecundi,  & qua- 
druplum cubum  primi  in  fecundum,plus  fcxtuplo  quadrato  primi, in  quadratum  fecun- 
di,plus  quadruplo  latere  primo  in  cubum  fecundi,  plus  quadrato-quadrato  fecundi. 
Hoc  autem  eft  applicaffcreliduum  ipfumad  3 ba‘|  3 bato-'— 4a' — 6 a*  — 4a  nem- 
pe ad  differentiam  inter  3 b a' t } b ai' b,  & qa  f 6a“t  43.  Hinc. 


P 0 X i S M A. 


ITiquc  ad  eruendam  radicem  propofita:  aquationis  affedix;  ad  comparationis  homogeneum 
addaturfingularisprimilatcrisquadrato  quadratum,  differentia  inter  aggregatum  ,8c  plano- 
planum  fub  eoeflicicnte  longitudine  , & cubo  lateris  primi  , applicanda  eft  ad  differentiam* 
inter  folidum  fub  triplo  quadrato  lateris  primi , in  coeflicicntem  audiunt  plano  a triplo  late- 
re primo  in  coefficientem  ■&  rurfus  audiunt  ipfa  coefHcicnte , & quadruplum  cubum  lateris  primi 
plus  fcxtuplo  quadrato  eiufdem,  plus  quadruplo  eodem.  Exhutufmodi  enim,  quat  tamen  fu- 
fccpto  operi  congruit  applicatione,  oritur  lingulare  latus  fecundum ; itaut  hate  duo  Cnc  latera, 
qua;  faciant,  Scc. 


S C H 0 L I O N. 


SI  vero  fuerit  aquatio  in  qua  Stuadrato-quadratum  ejl  offectum  adiuntlione  du- 
p licis  plano- plani  , vnius  quidem  fub  latere  , alterius  Jub  Quadrato  adeo  , vt 
coefficitns  vnum  fit  folidum  , sltud  autem  planum. 

Explicor  i hac  methodo po fiunt . Imo,  quocunque  modo  aquationes  ipfa  affetfe  fuerint % 
flui  a tamen  dt  his  iterum  nobis  erit  in  Speciefa  differendum  ipropterea  eo  Le  it  orem  , remi- 
fim.ts  ;vbi  dabitur  nobis  locus  ampli  fimus  ad  huiufmodi  contemplationem  fumma  quidem 
tucunditatis  , & vtililatis fimul,  cumbae  Arte  obfirufioribus  problematibus  liceat  fatis- 
faceres. 
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Numcrofa  aquationum  affectarum  Analyfis . 
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C A P V T XV. 

PRxmiffa  theoria  xqu3tionum  explicandarum  beneficio  fpeciof?Logiftices, pro- 
ximum cft , vt  nunierofam  aggrediamur carundem  xquationum rcloiutioncm , 
primo  exordientes  ab  xquationibus  Quadraticis  affedis  itib  latere  , quarum 
tres  funt  fpccies , vt  fuperius  vidimus  . Deinde  exteras  pcrlcquemur  : iit  igi- 
tur • 

SECTIO  1. 

Numerofa  Analyfis  ccquationis,  in  qua  Quadratum 
afficitur  adiunfrione  plani  fub  latere , dataque 
coefficiente  longitudine. 


FRadionis  vitium  in  his  xquationibus  explicandis  Analyftx  parum  negotij  facc-f- 
fit.  cum  ciprxfidio  fit  Ifomoeria  , cuius  beneficio  propofitas  xquationes  ab  iplis 
fradionibus  expurgat . Numerorum  quidem  Afymmetria  illi  molcfta  cft;  Nec  Me- 
thodus cuius  hic  pragmatiam  aggredimur  ex  prxccdentibus  Theorijs  dedudam— 
prxualet  omnino  aduerfus  xquauoncs  huiufmodi  vitio  laborantes.  De  his  tamcnpau- 
16  in  lia  nobis  ent  agendum . 

Oblata  autem  xquatio  fit  i QJ-  t 6 R n 336. 

Quando  quidem  fada  punctorum  defignatione  in  comparationis  homogeneo 
juxta  quadraticam  naturam  . deprehenditur  propolitx  xquationis  atTcdx  latus  vni- 
Utrium  binomium  e(Tc . atque  adeo  e duobus  lingularibus  lateribus  conflare.  Pro- 
pterea  clfingo  lingulare  latus  primum  cite,  a,  Iecundum  verd  c > itaut  vniucrfumfit, 
ate;  Cocificiens  autem  appellcturb,  & comparationis  hoinogencum  dicatur  Zpl. 
quadratum  cx  ateella' ta  acte*.  Hoinogencum  afficiens  eritbatbc,  quo  addito 
ad  quadratum  prxdiCtum  fieta‘tiaetc‘1  batbe;  Quod  cquabiturZpl  . Et  per 
anrithcfin, vtrinque nimirum  fublatis a‘ , & b a, remanebit 2 aete*tbe”  Zpl.—  a" 
— b a . Hunc  igitur  in  modum  fum  affixurus , qux  requiruntur  ad  propolitx  xqua- 
tionis explicationem, 

Fada  igitur  lignatione  putidorum  , it  dextra  ad  Ixuam  pergendo  iuxta  quadra- 
ti Naturam,  fcilicct  altcrnatim  figuris  lignatis  primum  pundum  cadet  fub  6,  a dex- 
tris , de  vna  intermiffa  figura,  fecundum  cadet  fub  3,  Eliciatur  fingulare  latus  pri- 
mum , vfque  ad  primum  pundum  a finixtris , de  erit  t , cumque  binomia  fit  radix 
conflans  cx  duobus  Angularibus  lateribus,  de  ita  quidem  , vt  a finiftris , non  fint 
plura, qup  vnius  munere  fungi  debeant , vt  contingeret,  fi  fubtushomogeneum  com- 
parationis, ttia  caderent  punda  quadratica.duo  enim  priora  lingularia  latera  {'un- 
gerentur vice  vnius, duo  enim  lingularia  latera  primum  elicita,  tamquam  vnum,  ad 
inuelligandum  tertium  tanquam  iecundum  adhiberentur,  fic  fi  forent  quatuor  , tria 
priora  aliquando  tanquam  vnum  vfurparentur  . In  propolita  igitur  xquatione  duo 
lunt  abfolutc  Angularia  latera  , 6e  proinde  fingulare  primum  erit  numerus  denario, 
rumjfingularcjlatus  primum  eft  1,  atque  adeo  i 0,  cuius  qoad:  erit  100,  quofubtra- 
Cto  ex  3 3 d , comparationis  homogeneo  , fic  enim  prxlcnl.it  1’orifma  , iuxta  quod 
fubtrahendum  cft  etiam  planum  fub  coefficiente , de  lingulari  latere  primo  , nenipo 
ido,  d c remanet  7 6,  numerus  diuidendus  per  duplum  latus  fingulare  primum,  plus 
coefficiente, nimirum  per  3 6 , vt  oriatur  iecundum  fingulare  latus  2 ; Ex  ipfo  igitur , 76, 
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fubtrahi  deinde  debet  4 o planum  fudlum  ex  duplo  latere  primo  in  fecundum ; & rur- 
fus  32  > planum  i coefficiente  in  latus  fecundum  «denique  4>quadratutn  lateris  fecun- 
di, ita  vt  mhil  remaneat . 

Iuuat  autem  quam  maxime  ad  confufionem  euitandam  refolutionem  ipfam  ordina- 
nare  fecundum  difpofitionem , qua  vfus  eft  Vieta . 

Hxe  autem  Geometrice  facile  poterunt  oftendi . In- 
telligatur enim  A D vniuerfale  etfe  latus  conflans  ex 
duobus lingularibus lateribus  AH,  HD  , ita  vt  qua- 
dratum ex  AD , fit  A li  C D , quadratum  vero  ex  AH  , fit  E 
AE  FH;  quadratum  autem  ex  HD,  fit  FMCG;duplum 
planum  fubfingularibus  lateribus  erunt  EM.HG  fimul. 

Intelligatur  vero  D I , cocfficiens , ita  vt  planum  fub  late- 
re, & coefficiente  fit , DCLI  , & D G K I,  erit  planum  lub  i 
coefficiente,  & latere  fingulari  primo  DG;  prstcrea 
G C L K , erit  planum  fub  coefficiente,  & fingulari  latere 
fecundo.  Itaque  planum  A BLI,  conflabit  ex  A F , quadrato  lingularis  lateris  pri- 
mi A H,  &ex  EM;  HG,  nempe  duplo  plano  fub  lingularibus  lateribus  AH, 
HD,  & exFC,  quadrato  lingularis  lateris  fecundi , &exl5  K,  plano  fub  coefficicn- 
teDI,  & latere  lingulari  primo  DG,  atque  demum  ex  G L , plano  fub  G K , 
hoc  ellDI,  coeificiente  , & fub  GC,  latere  fingulari  fecundo  , hoc  autem  to- 
tum aequabitur  Z plano  comparationis  homogeneo  . Itaque  vtrinque  fubtra&o, 
A F , St  rurfus  D K , quod  remanet  nempe  E L , plus  H G , eft  applicatam., 
ad  duplum  A H > plus  D I , excedens  quadrato  ipfius  H D , vt  pcrfpicuunu. 
eft , fi  nimirum  A H,  boc  eft  EF  > FH , & DI , feu  G K , in  diredlum  intclligantur,  vt  vna. 

Mirifice  autem  nouam  hanc  cum  veteri 
methodo  confentircficoftcndo  . 

Sit  coetficiens  F D,  fit  autem  A F , con- 
flans ex  A E,  E F.ita  vt  fi  ex  AC,  redlan- 
gulo,  auferatur  A K,  quadratum  cx  A E,  & 
exrefiduo  auferatur  FlVquod  remanet  eft 
appl icatum  ad  duplum  AE, plus  cocfficien 
teexccdes,&c.Manifcftu  eft  AF.feu  BI.efTe 
Radicis  pretium,cx  anteeedentis  conuerfo. 

Intelligatur diuifa  FD,  bifariam  in  N, 
ex  centro  N , ad  interuallum  alterutrum  N F , N D , deferiptus  fit  circulus  FMDO , re- 
Zta  veroDQ-poflitredlanguIum  AC,  & perN,  dufla  fit  OQ. 

Quoniam  FD,  eft  coefficicns  , & D Q_,  poteft  comparationis  homogeneum 
Manifc(lumcft‘iuxta  veterem  Methodum  fcgmentumMQ>e(Tc  Radicis  pretium. 

Oftendendumeft  igitur  MQ^  atquari  AF. 

Quandoquidem  AC,  rciftangulum,  squale  eft  comparationis  homogeneo  3 1 
DQ^  illud  poteft,  fiuc  A C,  squale  eft  quadrato  DQjCui  eft  squale  reftangulum 
OQ.M,  proptereareiftangulum  OQM,  squale  erit  rcctangulo  A C . 

Intelligatur  AD,  protrafta  inR,  vt  DR,  fit  squalis  MQ^  Cum  igitur  FD, 
fit  squalis  O M.eritFR,  squalisOQ,  quare  rcctangulumF  K D,  squale  erit  rc- 
dlanguloOQM,  fedOQJVt,  eft  squale  ipfi  AC  , feu  DAF;  proinde  re&an- 
gulumFRD,  squale  erit  redlangulo  DAF;  quamobrem  erit‘vtFR,  ad  AD, 
ita  AF,  adDR,  & permutando, k vtFR,  ad  AF,  ita  AD,  ad  D R , & com- 
ponendo', vt  A R,  ad  AF,  ita  AR,  ad  1)R; quare AF,squabiturDR,ledD R, 
illita  eftsqualis  MQ;  ergo  AF,  MQ^erunt interfe squales  . 

Aptilfima verd  eft  refolutionis  difpoiitio.qua  nos  alias  Vietam  fecuti  vfi  fu- 
mus . Et  ex  fupra  explicatis  condet  cum  de  refoiutione  numerofa  purarum  poteftatum 
verba  fecimus;  fiquis  igitur  eandem  refolutionis  formam  retinere  velit,  vtdi- 
ftinCte  procedat, rcfpiciat adiumStum  alterius  squationis  Exemplum,  quod  iuxta^ 
eam, quam prsmifimus,  9iu?lca  , extruximus. 

Pro- 
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Prcpofitafitsquatio  i Qt  12  Rr:  585  28;  Analyfis hoc fcqucnti modo ordinabirui  : 
xu  cara , qui  prxmiffa  cft  Btupsar  . 


I.  Eduttit  Ituris  Jluguitris  primi  . 


b Cocfficiens  longi- 

tudo . 

X 1 

Sublateralis  000 

. . Tot  pun&a  &c. Tot  numerales 

R 2 5 6 circuli, &c. 

Z pl.  QuxtHunn  affcdlum  j 

* * rcloiucndum. 

Q.I. 

8 ? 
R 

QJI 

x 8 a 

R . x 00 

QJH 

a1  r 4 

Plana  ablati-  J 

ba  ‘,a*  L 

X 4 

Quadratum  lateris  primi . 

Planum  a latere  pruno  in 
cocfficicatcm . 

a*  f b a Summa  planorum  4 

ablatiiiorutn  . 

x 4 

Z pl.  - a*  Reliquum  refoluendi  1 
-ba  quadrati  a/TeCli. 

6 x 

4 

x 8 

1 1.  Edufiit  Uteris fistguUris' fecundi . 


b Diuifo-  r Coeffi- 
ru  pars  «i  ciens  16 
. % Aiperior  L gitudo. 

Z*  pU  — a Reliquum  refoluendi  i 
- b 2 quadrati . 


2 2 r duplum 

Diuiforum  \ lateris 
pars  iofe-  j primi . 
nor . G 


2 2 t b Summa  diuiforum . 


iae  i-  * 

e*  Plana  ablaritia.  "j 

L 

be 

* ^ ® f ® 1*  Summa  planorum  i 
be  ab  lautiorum  . 


Z pl.  - a*  Reliquum  refoluendi 
- b a - 2 a aaeAi  quadrati . 


t 8 6 8 


e-c*-be 


ate 

1 O otj  O 


A larerc  fecundo  in  duplum  primi . 
Quadratum  lateris  fecundi . 

A I arere  fecundo  in  cocfficicntem  . 


Itm  <<•  rtlcfia 
lann  mIim  bi. 
MN  fiupuw . 


Iam  duo  elicita  latera  funguntur  vice  vnius , feu  primi  > & fit . 


Edn* 
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Eduttio  Uteris J TnguUris  IU. 


Diuiforum 
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ricrr . 


Dfuiforum 
pars  infe- 
rior. 


Coeffidens 

long. 


Reliauu  s 8 
refoiucndi 
J&Ai  qua- 
drati. 


' r Duplum  4 
\ lateris  cli- 
/ dii . 
t. 


Summadi-  4. 
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I 1 

6 1 


6 


Plana  ablati- 
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* 7 


6 

3 6 


7 * 


Summa  planorum  aufc>  x 
renda  zqualis  reliquo 
refoiucndi  quadrari 
affefti. 


afe 

2 30  16 


A latere  fecundi  in  dupl  um  lateris  primi . 
Quadrarum  lateris  fecundi  . 

A latere  fecundo  in  cocfficrcntcm. 


b 

Z pl.  - a’ 
&c. 


ffiquatio  , quam  attulimus  , eft  in  qua  Quadratum  afficitur  adiunilionc  plani  fub 
latere  , dataque  coefficientc  longitudine  ; Htc  quadrato  fie  affeflo  propoficum  no- 
bis eft  analyticc  latus  elicere  . In  huiufmodi  autem  aquatione  cocfficiens  longitu- 
do eft  1 2 , comparationis  homogeneum  eft  58528;  huiufmodi  autem  homoge- 
neum  comparationis  non  eft  quadratum  purum  , fcd  affeifura  fub  latere  , Seda- 
ta codficicntc  longitudine  1 2 . Inter  genefim  vero  quadrati  affirmati  affeili , tc 
eam,  qua:  eft  quadrati  puri,  vtetiam  fuperuis  innuimus,  hoc  tantum intereft  vt 
ordinata  genefis  affeiti  quadrati  affirmate  hoc  amplius  addat , vtfingularc  latus, 
quod  primum  elicitur , ducatur  in  coefficicntem  longitudinem  , hoc  igitur  addic 
genefi  quadrati-puri.vt  priterca  latus,  quoque  fecundum  in  eandem  coefficicn- 
tem longitudinem  ducatur. 

Primum  autem  propofitus  numerus , qui  in  iquatione  fungitur  munere  compa- 
rationis homogenei  , lignandus  eft  quibufdara  punitis  ad  cum  modum  , quo 
fupra  notauimns;  polito  punito  fub  prima  figura  ad  dextram  , &alio  fub  tertia-, 
& alio  fub  quinto  , Scita  deinceps  fub  alijs  locis  imparibus,  ita  vt  quod  libet  pun- 
<3um  duas  habeat  figuras,  illam  fcilicct,  fub  qua  punctum  fignatum  eft , Scaliam, 
qu*  hanc  finiftrorfum  procedit  excepto  vltimo  punito  ad  finiftram,  quod  quando- 
que figuram  vnicam  habet,  cum  fcilicct  figurarum  numerus  impar  eft.  Faita-. 
igitur  nac  lignatione  quibus  defignantur  ledes  vnitatum  quadrata  lingularia  metien- 
tium  per  binas  alternas  , quot  numerantur  fedes,  ac  punita  , tot  laterum  .atque 
fimplicium  fedes  conftituentur  per  lingulas  figuras  deluper  pofitifquc  punitis  etiam 
deugnabuntur.Sein  vltima  fimplicium  iede,  qui  prima  fit , dum  tenditur  ii  liua  ad 
dextram  coefficicns  ipfa longitudo confiftet. 

X Cocf- 
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Coefficiens  ver&ipfa  cum  pluribus  figuris,  quamvna  conflat,  figurx  rcliqux  ini 
anteriora  prorumpant . 

His  autem  peraltis  eliciantur  Angularia  latera,  nonfecus,  ac  in  Analyfi  puri 
quadrati, hoc  vnum  amplius obferuando, quod coefficiens  longitudo  iam  diifla  in- 
ter diuiforcseftreccnfcnda;  elicita  vero  Angularia  latera  , ducantur  in  coefficientem 
longitudinem;  planum  autem , quod  inde  fit  fubijciendum  Ac , vt  deAnat  fub  fede  ipflus 
cocfEcientis  ,&eft  auferendum  ab ipfo quadrato affc&o. 

Denique  eadem  coefficiens  longitudo  in  fuccedentia  loca  ordine  fubijcienda  eft, 
vt  etiam  fubtus  reliqui  diuiforesmoueri debent.  Hxc  autem  prxeepta  in  fuperiori 
exemplo  obferuata  cernis . 


SCHOLION. 


FOrmt  refolutioni  aptifflma  tji , quam  diximus;  Sreuitcr  tamen  fic  tradi  poteft . 

Tacta  erum  figurarum  fignalione  punit ts  ad  eum , quem  explicuimus  modum,  in/! itite- 
tur analyfi s hoc  fulto . 


Quoniam  in  fuperiori  exemplo, 
trio  funt puncti,  tres  ut  dem figura 
erunt , ex  quibus  vniuerfum  lutus 
conjiirget . Sumatur  latus  maximi 
quadrati  contenti  tn  prima  figura  J 
adftniftram  fub  qua  primum  pun- 
ctum cadst ab  eadem  parte,  huiuf- 
modi  latus  erit  2 , cuius  quadratum 
eft  4 , quo  fubtralio  ex  5 , remane- 
bit 1 , cui  apponantur  duafequcutes 
figura , quales  funt  8 , & 5 , vt  fiat 
numerus  18  5 ,cui  fubj/ctatur  nu- 
merus 2 4,  pr eductus  ex  2 , prima 
figura  sn  12  coefficientem;  etr  itas 
coujittui  debet , vt  4 figura  numeri 
2 q, cadat  fub  5.  numen  1 8 5.  id  exi- 
gente pr  adulto  a Utere  primo, in  ccef 
fia  entem,  fubtrahatur  autem  2qex 
185  , vt  remaneat  161,  cui  appingi 
debet  2 , figura fequens  in  compara- 
tionis bomogenco , diuifionts  gratia. 

Ad  habendam  fecundam  figuram; 
Sumatur  4,  duplum  figura  prima, 
cui  apponatur  1 2 , numerus  radi- 
cum, vt  fiat  numerus  412  , fic  au- 
tem appofitio  numeri  ad  numerum  . 
Jieri  debet  sd  exigente  primi  Ute- 
ris pretio  ■,  per  hunc  autem  nume- 
rum 412,  dissidere  oportet  1612  , 


I 12  R~ 


Diuifor  primus 
Diuifor  fecundus 


3 

8 5 2 

8 j 

* 4 


412 

47  2 


4 > » 


4 6 

1 2 

4 7 2 
a 

9 

3 * 

326 

4 « 

6 

i 7 6 

7 2 


6 1 

3 2 


2868 

2832 


3 « 
3 « 


a 8 


3 2 
3 


2 8 6 8 


diuifioneque  injlstuta  , qua  (ufeetto  operi  fit  confentanea  Jiet  quotiens  3 , fr«  igitur  3 , figis- 
r a fecunda ; fumatur  autem  4 , duplum  prima  figura  2 , dr  in  hunc  ducatur  3 , figura  fe- 
cunda , vt  fiat  12  ,cui  addere  oportet  9,  quadratum  fecunda  figura  ,faSaque  additione, 
vtq , antec  edat  vnius figura  fpatio  deflrorfum,  ii  exigente  dulit  prtmt  laseris  pretio,  itemque 
feetmdi ; mox  vero  addatur  36  , productum  ex  1 2 numero  radicum  sn  3 , latus  fecundum 
vt fiat  1326,  quo  fubtralio  e x 1 6 1 2 remanebit  2 8<S , cui  apponenda  cjl figura  8 , poftrema  qui- 
dem comparationis  homogenei dtuifionis gratia , vt fias  2868. 

Ad  inue [ligandam  tertiam  figuram , Sumatur  duplum  numeri  23  , qui  vnius , nimirum^» 
prima  figura  munere  fungitur  , cuius  duplum  efi  q6,  huic  addatur  1 2 , numerus  Radicum 
ita  vt  12,  antecedat  dextrorfum  vnius  figura fpatio,  prout  'exigit  huius  primi  lateris  pretium , 
&fiet  47  2 ,per  quem  oportet  dtuidere  2868,  vtfiat  quotiens  6 , qui  ductus  in  4 <S , duplum 

prima 
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frirnt  fi  aura  ‘facit  176,  cni  addito  71 . nempe  produlio  ex  fecunda figura  in  11  ,faHa  ta-  • 
m e additione  ,vt  antecedat  dextrorfum  > vnins  figura  fpatie  id  exigente  prodacto  a latere  ' 

fecundi  1 n duplum  latens  premi , fiet  2832,  fadla  autem  hutufmodi  numen  fubtratttones 
antmero  2 858 , remanebit  36,4  quo  fubtrahere  opertet  36  , quadratum  ox 6 , tertia  f gu- 
ra nunc  adbibita  tamquam  fecunda , 1 1 remaneat  o . 

Non  raro  tamc  n contingit  lateris  figuras  non  elfc  tot, quot  punita,  quibus  fit  numeri 
lignatio;  fint  igitur  vno  amplius,-  in  huiufmodi  autem  cafu  fit  deuolutio  . Vt  fi  fb- 
rcc  xquatio  huiufmodi  1 Q_«f*  4 36  R ~ 1 1040.  Deuolutio  fieri  debet  parui  finito 
primo  punito  ad  reliqua  procedendum  cft , quemadmodum  in  adiunito  paradigma- 
te cernere  licet ; dum  planum  affectionis  maius  cft  .quadrato. 

Ordinabitur  autem  analyfis  ad  cum  modum,  quo  fupra  fignificauimus  , &hic  ex 
adiunito  exemplo  videre  licebit.  In  quo,  vtcoftar planum  fub  latere, dataque coef- 
ficicntc  longitudine  maius  cft  Quadrato. 

Radix  autem  cius  deprehendetur  24.  Punita  autem  quadratica , quibus  lignantur 
figura: propofiti numeri  1 1040, tria  lunt  .totidemque  vt  conftat.ex  generali  praece- 
pro , forent  punita  fublateralia  in  lingulis  figuris  defuper  a dextra  ad  teuam  per- 
gendo . Sed  vt  paruifaito  primo  punito,  remanent  duo  punita  quadratica, ita,  & 
duo  fublateralia  remanebunt  in  primo,  quorum  ad  licuam  , coemciens  longitudo 
confiftet. 


/.  Educito  Uteris  primi  inanis  ante  denotationem  i 


^oefficicni  longitudo  4 
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, 

1 0 
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R . 
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qn 
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Su  blatera  Iis. 

Tot  punda  lateralia , quot  quadratica'.' 


Punfta  quadratica. 
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Quoniam  autem  4,  maior  eft  vnitate,  ideo  fit  deuolutio.' 


II.  tduCho  Uteris  primi  peji  deuolutionem . 


b 

Coefficicns  longitudo 

4 3 

6 

o o 

Tot  numerales  cir-' 
culi  , quot  pun- 
da  quadratica,  la 
tcraue  lingularia. 

Tot  pun£U  Ia-  R x 4 
tcralia  quot  Qj,;  16 

quadratica . 

*pl- 

Quadratum  refoluendum  i 

1 o 

4 o 

• 

R . 

Punfla  quadratica . 
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a* 

ba 

a* 
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Plana  auferenda . 

8 7 
4 

X 

A latere  primo  in  coeffidcntcm  longitudinem. 
Quadratum  lateris  primi . 

bafa' 

Summa  planorum  ablati- 
tiorum. 

9 i 

X 

2 pl.  -ba  Reliquum  refoluendi  affi- 
^ cientis  quadrati . 
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X o 

II.  Eduttit  Uteris  JissguUris  fecundi . 


b#  Diuiforc  pars  \Coefficiens  4 J < 
fuperior . f Iogitudo. 


2 pl.  - b 3 Reliquum  refoluendi  affi-  j 9 x o 
\ ' dentis  quadrati . 


2 Z Diutforu  pars  \ Duplum  late-  4 

inferior.  / ris primi. 


aatb 


Summa  diuiforum . 


be 

2 3 C plana  ablatitia . 
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aaete*t  Summa  planoru  auferenda 
,4.  . _ Dj  aequalis  reliquo  refoluedi 
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-ba-?a*. 


4 7 6 


17  44 

1 6 


I 6 


19x0 


A latere  fecundo  in  coeffidenrera . 
A latere  fecundo  in  duplum  primi. 
Quadratum  lateris  fecundi. 
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S C H O L I O N. 

A Duer lendum  e fi  itaque  aliquando  contingere,  ex  vnica  figura  quafitam  radicem  con- 
fiare,  & fi  numen  dua  nota  functis  dcfignentun  vt  fi  fit  aquatio  i 16  R ZZ 
325.  Latus  vnica  conflabit  figura . 

Si  namque  primam  figuram  diceremus  ejfe  i , eius  quadrato  fubtrado  ex  t,  remaneret 
I , non  pojjet  autem  a reliquo  numero  fieri 
Sit  aquatio  i Jlf  i 6 R ZZ 
225.  Dicemus  faciendam  ejfe  deuo- 
lut tonem,  de  qua  fermo  quoque  re-  1 
dibit  . Fropierea  parutfallo  primo 
f unito,  per  deuolutionem  ad feiun- 
dum  proceditur ; Dicamus  ergo  la- 
tus ejfe  g , eius  quadratum  81  , fi 
f obtrahatur  a 2 2 5 , vt  vides , rema- 
net numerus  1 qq, productum  ex  9 , 
latere  tn  1 6 , numerum  radicum  , 
huius  ab  eo  fubtrachone  facta,  nihil 
remanet , erit  ob  id,  1 R , pretium  9 . 

Numerofa  Analyfis,in  qua  Quadratum  affi- 
citur multa  plani  fub  latere  , dataqj  ' 
coefficiente  longitudine . 


' 'ub  tractio , vt  opus  e fi. 

9 


- 225 

■ d 

. . 

9 

81 

144 

144 

J44 

000 

EGimus  de  tcquatione,  in  qua  quadratura  afficitur  adiun&ione  plani  fub  latere, 
dataque  coefficiente  longitudine  ; nunc  doCtrin.T  ordo  poftulat , vt  fcnnoncm 
inftituamus  de  atquationc  altera  , in  qua  quadratum  afficitur  multa  plani  fub  latere 
dataque  coefficiente  longitudine. 

Oblata  autem  aequatio  fit  1 Q_—  4 R ~ 480  . 

Quandoquidcmdeprchenditur  propofitae aequationis  afifefta: latus  e fTc  binomium; 
atque  adeo  6 duobus  Angularibus  lateribus  conftare  . Cocfficiens  longitudo 
fit  b.  comparationis  homogeneum  fit  zplanum  latus;  lingulare  primum  fit  a ; 
fecundum  vero  e ; ita  vt  aggregatum  fit  a t e , cuius  quadratum  ell  a*  f 2 a e f e'  > 
planum  autem  de  quadrato  negatum , eft  b a t b c i ac  proinde  vt  ex  fuo  Theore- 
mate confiat  fihoc  de  quadrato  negetur,  ficta’  f 2 a e f c’  — ba  — b c.quod  aequa- 
bitur z pl.  & per  Anthircfin  proucnict  a’  t 2 a e t e’  — b c “ z pl.  f b a,  & rur- 
fus  2 a e f e*  — b e ZZ  z pl.  T b a — a’ ; quod  igitur  fupereft,  eft  applicandum  ad 
duplum  latus  primum  minus  coefficiente  , vt  oriatur  lingulare  latus  fecundum^. 
Hunc  igitur  in  modum  furn  affecutus,  qu.e  requiruntur  ad  propofitae  aequationis  ex- 
plicationem . 

FaCfa  igitur  pumilorum  lignatione  in  comparationis  homogcnco  iuxta  quadrati- 
cam  naturam  > punctum  primum  a dextris  incipiendo  , cadet  fub  o.  numeri  4801 
aliud  vero  tntermifla  figura  vna  , cadet  fub  4 Eliciatur  igitur  lingulare  latus  pri- 
mum ex  4;  illudque  eft  2.  cumque  radix  duabus  figuris  confiet  erit  2.  numerus  de- 
nariorum ; atque  adeo  valebit  20  , quo  duito  in  4.  cocfficientcm  longitudinem., 
fit  80,  quo  addito  ad  480  , fit  jdo  > ex  quo  fubrra&o  400  , quadrato  iplius  lateris 
lingularis  primi,  remanet  1 do,  numerus  applicandus  ad  36,  cxcclfum  quo  40,  duplum 
lingulare  larus  primum,  fuperat  4,  coefficicnrem  , vt  oriatur  lingulare  latus  fecun- 
dum , fa«fta  autem  applicatione  prouenit  4 , pro  lingulari  latere  fecundo  . Si  enim 
ducatur  4,  in  4 , cocfficientem  , fit  id  , (i  vero  4 , lingulare  latus  fecundum  duca- 
tur, in  40  , duplum  fingularc  lacus  primum  , fit  ido  , cui  addico  id  , quadrato  fin- 


Sffrief»  rrfo- 
lut.o  , 


Sumrrofr  rr~ 
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gu laris  lateris  fecundi,  fit  1 7 6,  ex  quo  fubtradlo  1 d.fiidto  ex  latere  fecundo  in  cocfficien 
tem , remanet  1 60 , numerus  squalis  alteri  iquationis  parti . Ita  vt  hoc  fubtrado  ab  illo 
nihil  remaneat. 

Hac  autem  Geometrice  dcmoftrari  poliunt. 

Sit  enim  quadratum  ABCD,  cuius  la- 
tus B C , condet  ex  lingularibus  lateribus 
B G,  G Cifit  autem  F C.coefficicns  lon- 
gitudo ; itaut  FD.Iit  planum  fub  latarc  , 

& cocfficicntc.  Itaque  quadratum  ABC 
D,  minus  rcdtangulo  E 1;  C D,hoc  cft  re- 
dlangulum  ABFE  , erit  aquale  compara- 
tionis homogeneo;  fi  autem  ad  A B F E, 
addatur  E 1 L D , nempe  planum  fub  la- 
tere lingulari  primo  , & coefficicnte  , fiet 
ABFE,  plus  EILDjd  quo  fi  dcmpfcris  A M K H , quadratum  lateris  lingu- 
laris primi  MK,vel  BG, remanebit  M BFI.plus  HKLD.hoc  eft  duplum  redtangulum  BK, 
feuquod  idem  eft,  duo  redlangula  MBGK.&  HKLD,  plus  quadrato  KGCL  , 
minus  rcdlangulo  IFCL;  Hoc  autem  eft  applicalfe  cxcclfum  quo  gnomon  MBC 
DHKM,  fuperat  redlangulum  IFCL, applicalfe  inquam  ad  differentiam  interduplum  M 
K,  & I Lijitaut  excedat  quadrato  ipfius  G C;  eft  enim  redlangulum  M F , plus  rediangulo 
H K L D , exccffus  gnomonis  fupra  I C , applicatus  ad  , differentiam  inter  M K » 
plus KH.&FC, excedens  quadrato  ipfius  G C,-  Quandoquidem  intclligatur  L M , 
produdla  in  N;  ita  vt  M N , fit  aqualis  M K , feu  K H , at  vero  ex  N K . fubrradlu  O ti  > 
aquali  ipfi  IL,  feu  quod  idem  cft  ,ex  MI,  fubtrafia  OI,  squali  ipfi  KL  , differen- 
tia erit  NO,  ad  quam  dum  applicatur  M F.plus  K D,  hoc  eft  plus  rcdlangulo  fub  N 
M,  & MB,  hoc  eft  dum  applicetur  redlangulum  lub  N I , & I F,  excedit  quadrato 
OF,  ita  vt  ex  huiufmodi  applicatione  fiat  exccffus , cuius  latus  eftO  I,  leu  KL  , 
feu  GC, lingulare  latus  fecundum  . Quod  oportebat  &c. 

Hanc  autem  apprime  confcntire  cum  veteri  methodo  fic  oftendo. 

0/t«a;,»r  Sit  coefficiens  F C i fitque  B C , conflans  ex  B G , G C,  itaut  fi  ad  A F , com- 
ia' parationis  homogeneum  addatur  E C , ex  aggregato  autem  auferatur  quadratum^ 

ipfius  K G , cuiufmodi  eft  quadratum  A M K H , quod  remanet  fit  applicatum  ad 
>„« . ‘ differentiam  inter  duplam  B G,  nempe  duplum  lingularis  lateris  primi , & FC» 

coellicicntem  longitudinem,  excedens  cxcelfu , cuius  latus  quadratum  fit  G C ; Ma- 
nifcftum  cft  B C,  effe  radicis  pretium  ex  antecedentis  conucrfo. 

DiuifaFC.bifariam  in  P,  centro  P 

circulus  deferiptus  fit  interuallo , al-  ^ — £ 

tcrutro  F R C,  fedla  vero  fit  FE.in  Q, 
vt  F Q,  poflit  redlangulum  A F,com- 
parationis  homogeneum  , dudta., 
vero  per  P , rcdla  S Q;  M.1 
Ilum  cft  iuxta  veterem  methodum 
*.•»?, iifT***  redtam  S Qd>  effe  radicis  pretium. 

Proximum  eft  igitur  vt  oftenda- 
mus  S Q,  squalem  effe  ipfi  B C. 

Intclligatur  B C , protradla  in  T : 

ita  vt  C T , fit  squalis  R Q ; erit  _ 

F T , squalis  S Q.  Quoniam  au- 

•.c,„eiF.«.  tem  redtangulum  C B F,  squale  eftrcdlangulo  SQR,  “huic  vero  squale  eft  redlan- 
gulum FTC;  * ‘ proinde  redtangulum CBF, squale eritrcdlanguloFTC ; quamo- 
brem  yt  FT,  ad  BC,  ita  quidem  erit  BF,  ad  CT,  & permutando  vt  FT,  adBF» 
ita  BC,  ad  CT;  atque  adeo  componendo  vt  BT,  ad  BF,  ita  BT,  ad  CT,  quare 
B F,CT,  erunt  inter  fe  squales  . Communis  autem  cft  FC;  proinde  BC.erit  squa- 
lis FT.  Sed  FT,  squalis  cft  SQ,  propterca  SQ^crit  squalis  BC  , quod  oportet 
bat  oflendere . 

Sequitur  autem  refolutio,  iuxta  formam  confuctam;ne  confufiofuboriarur. 

Propo 


B F 

; p/s  '1 

r T 

i 

| 

M 

2 

J 

N JAj 

G t 

«*  qu«- 

dntii"  Q f > * 
h«K  »<|»»l«  **C 

•hFafii  »»it»  CT, 
1»  rq<ial:<  q,l  , 

* * * . squali'  * 
C , qr,.rc  f T.«- 

rtAanf  Itin  S Q.R- 


gitized  by  Google 


CAPVT  DECIM VMQVARTVM . ,75 

IVopofita  fit  aequatio  i Q__  8 R - 58548  Analyfis  hoc  fequenti 
modo  ordinabitur  iuxta  eam,  qua; pr^miifa  edStufica. 


1.  Edss&U  Uteris  fingtsUris  primi. 
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II.  Edtsdit  Uteris  fsnguUris  fecundi . 


Diuifo-  r Coeffi- 
ru  pars  4 ciens  16 
fuperior  v-  gitudo. 
Reliquum  refoluendi 
quadrati . 


r Duplum 
Diuiforum  \ latens 
pars  infe-  / primi . 
rior.  *• 


Excefliis  diuiforum  infe- 
riorum . 


Plana  ablatitia. 

«• 


4 8 


6 

I 6 


ate 

i o o t 4* 


A latere  fecundo  in  duplum  primi . 
Quadratum  lateris  fecundi . 
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/ / /.  Edutfio  Uteris finguUris  tertjj  > vt  fecundi . 


b Diuiforum  pars  \ Coefflcics  !S.  S 

fuperior.  / gimdo . 


*pttb» 

- a’  &c. 


Reliquum  rcfolucrdi  quadra-  • 8 
ti. 

Diuiforil  pars  \ Duplum  late*  4 
inferior.  / teris  primi. 

Exccflus  diuiforum . 4 

i ^ 8 

Plana  ablatitia . < 


«te 
»4ot  6 


A latere  fecundo  in  duplum  primi  .• 
(Quadratum  Uteris  fecundi . 


Summa  planorum  » 9 i 6 

abUtitiorum . 

Plancam  addititium . 4 8 


Exreffus  planorum  ablatirio-  * t 6 8 
rum  xqualis  reliquo refol- 
uendo  quadrato . 


A Utere  fecundo  io  cocfficientem . 
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SCHOLION. 

HAT.C  eadem  aquatio  irrutus  explicari  potefl  methode  fiuperius  infimuata . Signatione 
falta  per  punila  iuxta  leges  numeri  quadrati , ffic,  extrahatur  latus  quadratum-a 
numeri . vfique  ad  primum  punitum  a JlniJlris , cumque  numerus , modo  occurrens, ad  pri- 
mum illud  punClnm  fit  5 . e tus  latus  quadratum  autem  fit  2 > ferihatur  2 , numerus  fitpri 
j;  eius  vero  quadratum  4,  pofitum  fiuh  5,  auferatur  ex  J,  & remanebit  1 i cui  anne  lian- 
tur dua  ficqutntcs  figura  8 > & 5,  vt  fiat  185.  Scribatur  autem  fiuh  185  , numerus  16  , 
f alius  ex  multiplicatione  8,  numeri  radicum  im  , primum  latus' , fiet  fiumma  201 , cui  qui- 
dem anne  liatur  fiequens  figura  4 , dmifisnis  gratia , vt  fiat  2014. 

Ad  indagandam  fecundam  figuram,  fiue  fecundum  latus  fingulare,  parandus  eft  diuifior 
hoc  modo.  Sumatur  4,  duplum  prtmi  Uteris,  cui  intellsgantur  annexa  dua  cifira  00  fi  a quo 
fiuh  trahatur  8 , numerus  radicum , vt  remaneat  392 , per  quem  diuifio  2014.  fiet  quotiens 
4 1 & fecundum  latus , quod  dultum  in  8 , numerum  radicum  producit  numerum  32  , qui 
additus  numero  2014,  facit  2046;  fiuh  hoc  numero  finiatur  16 , pr edulium  a 41  latere 
fecundo  in  4,  duplum  lateris  primi,  fer  ibi  tamen  debet,  vt  in  fiupra  pofito  paradigmate 
videt ' ; & remanebit  446 ; fuhficrihatur  1 6,  quadratum  Uteris  fecundi,  vt  vides 1 ,faltaq;  hu- 
ius fiuhtrallione , remanet  numerus  28  6 , cui  inselligatur  annexa  fiequens  figura  8 * > vt 
fiat  numerus  2868 . 

Paretur  modo  dtuifior  ad  indagandam  tertiam  figuram  , nempe  fingulare  latus  i 
Intel  ligatur  addi  o,  ad  48 ' , duplum  prtmi  lateris  24  ( diximus  enim  duo  Hia  elicita  la- 
tera , fungi  munere  vnius  adeo  vt  hac  tertia  figura  rationem  habeat  fecundi  Uteris  ) vt 
fiat  4g  o , 4 quo  fiubtr alius  intelligatnr  8 , vt  remaneat  472  ; rufi  i tuta  vero  diuifione  per 
butufimodi numerum; hoc  efl  diuifo  28 68,  per  472  , fiet  quotiens  6 i modo  ducatur  6 , in 

48 , duplum 
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48  , duplam  Uteris  primi  Jiet  288  , quo  jubtraclo  ex  291 6,  ad  eam  tamen  modum  , qua 
facium  vides ; Id  exigente  pretio  huiufmodi  produRi  ; (et licet  primi  latens  in  fecundum 
remanebit  3 5 , a quo  fubtraRo  36  , quadrato  tpfins  6,  tertia  figura  , fiul  lateris  feeuttdi 
eum  tam  tUa  duo  elicita  vt  dtlium  ejl  fungantur  munere  vntus  , & remanebit  o . 


24  6 

1 4L,—  8 R ~ 5 8 J 4 8 
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2 O > 4 
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I 6 


4 4 6 
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4 8 
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288 


3 <5 
3 <5 


o o 


Sapi  /aptus  autem  contingit,  vt  cocficiens  longitudo  , pluribus  abundet  Ungulis  figuris  , 
quam  quadratum  negati  affcRum  btnis , pauli  a enim  conditionaria  in  hac  aquatione  ca- 
dunt tn  fingulis  figuris  . Hoc  autem  argumentum  ejl  planum  ccefficiens  maius  ejfe  ref  obten- 
do afflll c negate  quadrato . Huiufmodi  vero  quadratum  ytcephalum  appellatur . Vt  igitur 
fit  locat  dtutfioni  , fiue  , vt  pofit  diuifio  tndttui  , praponetur  muttio  propofno  quadrato  ea 
numerabum  circulorum  multttodo,  vt  illud  tot  pimRa  quadratica  fibi  pr a figenda  vendicet, 
quot  fimpbeet  figuras  coefictcns  longitudo  . Prima  vero  deficientis  iongitudis  figura  per- 
gendo a laua  , ad  dextram , confli  tuetur  latus  fingulare  primum  tpfius  rejolutndt  quadrati 
negati  affeRi  , non  immutata  alioquin  explicata  methodo  ; vt  fi  ejfct  aquatio  1 fif  — 320 
R 1625,  maius  efl  planum  320  * , refolucnda  plana  magnitudine  1625  ; quoniamcj 
cot fidens  longitudo  320  » tribus  conflat  figuris',  at  plano  162J , prafiguntur  duo  tantum-j 
quadratica  punRa  , ob  id  plano  1625,  praponetur  vnut  numeralis  circulus  , & tunc  de- 
mum coefic  tenti . fides  adtj cietur  > ipfius  vero  prima  figura , fi  c ater  a confindant , vel  pro- 
ximi maior,  ajfumctur  ad  primum  fingulare  Iasus  quadrati  propofiti  muttit . 
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392  Diuifir  primus. 
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472  Dius  for  fecundus. 
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Ordinabitur  autem  aequationis  Analyfis  hunc  in  modum  iuxta  fuperiorem 


/.  Edulio  Uteris  primi  , 


b Coefficicns  longitudo . 

2 pl.  Quadratnm  refoluendu 
r accphalum , 


a’ 

ba 


Plana  profta- 
phxrctica  . 


{ 


Ablatitium 

Additicium 


ba-a*  ExCeffus  addilitij . 

-ni  +Ka  Reliquum refluuti mu* 
' tili quadrati. 


j to  Sublatcral  i$ , 

o I i 6 I x J ooo 


R l .t 
Q_9  -4 
a 

500 

Quadratum  lateri;  primi. 


9 \ 6 0 


6 o 

76  » J 


A latere  primo  incocflxirmcm  longitudinem . 


II.  Edulii*  Uteris  fecundi . 


b Diuiforum  pars  r CocfHcicni. 
fuperior . ^ 


J » 0 


Xpl.  tba  Reliquum  reftituti  refoluendi 
j mutili  quadrari . 


7 * 


r Dupliilate 


aa  1 


Diuiforum  pars  ris  primi . 
inferior 


j 2 « b ExceiTus  diuiforum  inferiorum  . 


*a  e. 

1 

e* 


Plana  ablatitia . 


2 a C f C*  Summa  planorum  ablati tioru. 


afe 

joetao 


A latere  fecundo  in  duplum  primi . 
Quadratum  lateris  fecundi . 


bc 


* a e t e' 
-be 

z pl.fba 
-a*-  1 a 
c-e'tbe 

Um  J o»  dlriii  Ia 
•*n  r»>ui  matu 


Planum  addiririum , * 


ExceiTus  ablacitiorum . 


640 


16  x j 


A latere  fecundo  in  coeflicientem 
longitudinem . 


Tam  duo  elicite  latera  vnius,feu  primi  munere  funguntur,  & fit. 

IU.  Edulii* 
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///•  Ednttio  Uteris Jingularis  terty . 


Piuiforum  pars  r Coc/ficicns  3 

1 0 

fupciior.  ^ longitudo. 

• 

Reliquum  refoluendi  affc&i  qua-  i 6 

a S 

drati . 

• 

Diuiforum  pars  in-  r Duplum 

ferio t . lateris  6 

l-  primi. 

4 

Sacellus  diui forum  inferiorum . j 

» O 

- — 

— 

,,  r J » 

plana  ablautia.  < 

0 

1 1 

— 

Summa  planorum  ahlaiitiorum . 3 s 

* f 

Planum  addititium  1 6 

0 0 

Sacellus  ablamloram  «ouilis  rc  2 6 
liquo  refoluendo  quaarato . 

X f 

Sublatcralis 


O O o 


K } t 1 
0>l9*4*%  S 


ate 


A latere  fecundo  in  duplum  primi . 
Quadratum  lateris  fecundi . 


A latere  fecundo  in  coefBctentem  • 


zpl.tba 

&c. 


Numerofa  analyfis  aquationis  affecta  in  qua  planum  fub 
latere , dataque  coefficiente  longitudine 
afficitur  multa  Quadrati . 


COnlideratis  duabus;  fpecicbus  ex xquationibus  quadraticis.fuperell  tertia  , inJ 
qua  planum  fub  latcrc.dataque  coefficiente  longitudine  allicitur  multa  Quadrati. 

Oblata  autem  xquatio  fit  8oR  — 1344. 

Hxc  xquatio  ell  anceps  duplicem  habens  radicem  jgrxceamphibolaDeprchenfum 
cufucrit  radice  ede  binomiam;atq;  adeo  i duobus  lateribus  lingularibus  collare.  Coef-  /4  "" 

ficicns  longitudo  fit  b, comparationis  homogencum  fit  z pl.  latus  lingulare  primum- 
elloa,  fecundum  vero  e,  itaut  aggregatum  fit  a t e,  cuius  quadratum  ell  a‘f  2aefe‘; 
planum  vero  fub  latere , & coefficiente  data,erit  b a t b e.  a quo,  fubtrado  quadraro  iam 
diftOjfit  batbe — a'  - a a e •—  e*, quod  xquabitur  z pl.&  per  antirhelin  vtrinq;addito  a', 

& lubtra&ob  a.fictb  c-a  ae“e‘~  z pl  f a'- ba.Quodaute obefl applicationi,  ell  fub- 
traiSionis  ooapiSaAj*.  vt  fuperius  ell  adnotatum , vnde  proflat  feribere  b e 2 a e - e’ 

“ z pl.fa‘~j^ba  fieri  igitur  debet  applicatio, vt  oriatur  lingulare  latus  fecundu,&  qui- 
dem ad  differentiam  inter  cocfficientem,&  duplum  latus  primum,  applicanda  ell  diffe- 
rentia inter  planum  a coefficiente  logitudine  data, in  latus  lingulare  primum,  & compa- 
rationis homogeneum  audlum  quadrato  lingularis  lateris  primi . Hunc  igitur  in  modum 
fum  affecutus ; qux  requiruntur  ad  propolitx  xquationis  explicationem . {«m.  '**' 

Fa&a  igitur  punftorum  lignatione  in  comparationis  homogeneo  iuxta  quadrat  i- 

V 2 cam 
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e am  naturam , punitum  primum  a dextris  incipiendo , cadet  fub  4 figura  numeri  1344. 
aliud  vero, intermina  figura  vna  .cadet  fub  3.  figura  eiufdem  numeri . Ehciaturigi- 
tur  fi ngulare  latus  primum  ex  1 3 , illudque  crt  2 , ( maius  enim  alTumcndum  non  eft ; 
liquidem  extera  non  confentiunt  ad  eliciendam  radicem  minorem  xquationispropo- 
fitx).  & eius  quadrarum  4,  addeTC  oportet  ad  comparationis  homogeneum  ; quo- 
niam vero  radix  binomia  eft  abfolutd ; propterea  fingulare  latus  primum  eft  numerus 
denariorum,'  atque  adeo  2,  valebit  20,  cuius  quadratum  4,  valebit  400,  quo 
addito  ad  1344,  comparationis  homogeneum  fic  1744  a quo  fubtraherc  oportet 
ifioo  , planum  fadlum  a latere  primo  in  coefficientem  longitudinem  , & remanet 
144,  numerus  diuidendus  per  40  , differentiam  inter  duplum  lingulare  latus  pri- 
mum, & coelficientcm  , vt  proucniat  lingulare  latus  fecundum  4.  diuilionc  infti- 
tuta  operi  fufeepto  confentanea  , Ducatur  autem  4 , lingulare  latus  fecun- 
dum in  40,  duplum  lingulare  latus  primum,  fititfo,  cui  addito  16  .quadrato 
lateris  lingularis  fecundi,  fit  171$,  dudto  autem  codam  4.  latere  fecundo  in_. 
80  .coelficientcm  longitudinem , fit  3 2 o , a quo  fubtractis  1 76 , remanet  numerus  1 44, 
quo  fubtradlo  ex  1 44,  refiduo  iam  habito  > nihil  remanet . 

Hsc  autem  facile  potcrnnt  Geometrice  demonftrari . 


T)<moKjlrteie 
Ceemttri  c*~> 
<jhm*  A»  frrlfim 

ritns 

do  motor  tft 

duplo  faltrtJ 
finlulMri 

mo. 


Sit  A E,  cocfficiens  longitudo;  & AC,  (it  radicis  valorjconftituatur  fuper  AC," 
quadratum  ALNC,  & compleatur  rcdtangulum  ALOE;  deinde  iit  AB  , latus 
lingulare  primum  , illudque  maius  , & lit 
BC,  latus  lingulare  fecundum  ,-  dicatur 
B M , parallela  alterutri  redarum  A L , 

CN.item  dudta  diametro  CL,  perpun- 
dlumimcrfcdtionis  cum  BM,  in  G , du- 
catur F K , parallela  ipfi  A E , erit  enim  BH, 
quadratum, quemadmodum  FM  ; at  ver6 
uoniam  AL.cft  lateris  valor,  & A E.coef- 
ciens;  erit  AO,  planum  fub  latere,  & 
cocfficK-ntc : &quiaeftR — N.-obid 
ex  AO , fubtradlo  A N , remanebit  C O , pro  comparationis  homogeneo ; prxeipit  au- 
tem methodus  , vt  F M , quadratum  lateris  primi  addarur  CO , comparationis 
homogcnco.w  habeatur  planum  reftitutum,  cum  quadratum  lateris  primi  dicere- 
tur planum  reftituens;  itaque  habebimus  duo  plana  FM,  CO.aquibus,  vtme- 
thodus  iubet,  auferri  debet  FO,  planum  fub  latere  primo,-  & coemciente  longi- 
tudine , remanebitque  planum  applicandum  , fcd  idem  eft  planum  F O , fubtra- 
here  ex  planis  FM,CO;ac  cftplanumGN.fubduccre  ex  CK.funt cnimFM.HO, 
communia;  ateum  GN,  CK  , fint  eiufdem  altitudinis,  commodilfimd  inftituctu- 
fubtradlio , fubducendo  G M , ex  CE , fiat  igitur  D E , xqualis  G M,  & fadta  fubtradio; 
ne,  remaneat  CD.dudla  DI,  adredtos  angulos,  feu  parallela  redi  x EO  , vel  C N 
erit  C I , refiduum  applicatum  ad  B D , differentiam  inter  coelficientcm  longi' 
tudinem,  & duplum  lateris  primi, dcfficiens  B H>  quadrato  iplius  B C , lateris  fe- 
cundi lingularis.  Quod  oportebat  &c. 


. Sit  radix  AC,  coefficiens  autem  AD,  erigatur 

A N,  ad  reftos  angulos , & xqualis  ipfi  AC,  corn- 
ea. Jdfii  picatur  rcdtangulum  ANQD ,-  fit  autem  AB,  latus 
fingularc  primum,illudque  maius,-B  C,  erit  minus, 
& lecundum-'  coplcatur  figura, ducta  B O,  parallc- 
m,  tmiim-  la  alterutri  ipfarutn  A N , C P ,- & dudfca G K.pa- 
"•  rallela  alterutri  AD.velNQ.,  itaut  tranfeatper 
H,  pundlum  interfedlionis  diametricum  B O ; erit 


GO,  quadratum  iplius  AB,  vtBI,  iplius  BC, 

fiat  autem  CF,  squalis  ipfi  AB,  lateri  primo,  & feceturinE , vt  EF,  fit  xqualis  BC, 


compleat  ur 
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compleatur  rciftangulum  A G M F . Quoniam  AD,  cft  cocfficicns,  AN,  eft  radix; 
erit  planum  ANQD  , comprehcnlumfub  latere,  & cocfficiente:  cui  fi  fubtrahatur  qua- 
dratum AP,  remanebit  CQ;  cui  addito  GO,  quadrato  primi  lateris , vt  methodus 
prscipit,  fit  planum  reftitutum,  quod  fubtrahendum  eft  a G Q,  plano  fub  latere  primo, 
&coetficientc:  hoc  autem  nil  aliud  cft,  quam  fubtrahere  CK , ex  HP,  funtenira  GO, 

IQ, communia,  & quiaCK  , H P , funt  ciufdem  altitudinis  , commodiflimc  poterit 
fubtra&io  inftitui  auferendo  CD , ex  H O , feu  ex  CF , qui-  illi  6 da  cft  aequalis , vt  re- 
maneat differentia  D F.quamobrem  refiduum  planum  erit  DM  .applicatum  ad  DE,  dif-  , „ 
ferentiam  , ‘ qua  duplum  latus  primum  , fuperat  coeificicntcm  longitudinem  ; exee-  IV 
dens  E M,  leu  quod  idem  eft  15  I , quadrato  ipfius  Angularis  lateris  fecundi  B C . ^."pV.y.V! 
Quod  oportebat  oftendere . 

Ex  his  duabus  dcmonftrationibus  , prima  quidem  pertinet  ad  aequationem, 
in  qua  cocfficiens  longitudo  maior  cft  duplo  lingulari  latere  primo . Secun- 
da  in  qua  duplum  lingulare  latus  primum  maius  eft  ipfa  cocfficiente  longitudine.  ' 

Ex  fuperioribus  dcmonftrationibus,  facile  quifque  deprehendet,  vnius  cuiufque 
aquationis  explicanda  methodum  optimam  elic. 

Caterum  hac  eadem  breuius  poliunt  Geometrici  dcmonftrari;  Vndc  cim  lon- 
gitudo cocfficicns  maior  eft  duplo  fingulari  latere  primo  , breuifis  eadem  oftende- 
mus;  Quando  vero  duplum  lingulare  latus  primum  maius  fuerit  coefliciente  longi- 
tudine, fuo  modo  contexi  potent  demonftratio.  Quam  hic  ftudio  breuitatis  preter- 
mittam . 

Hic  breuius  Geometrice  fic  poterunt 
oftendi.  Supponamus  A D , elfe  cocffi- 
cientem  vt  radix  (it  E D, conflans  ex  duobus 
lingularibus  lateribus  E L , L D • Quadra- 
tum autem  ipfius  E D , fit  E F C D , re- 
«ftangutum  vero  lub  coefliciente,  & latere 
▼niuerfo  erit  A B C D , redfangulum  fub 
cocfficiente  , & latere  fingulari  primo  fit 
A M K D , redtangulum  fu  b cocfficiente , & 
fingulari  latere  fecundo  erit  MBCK,  fub- 
traclo  quadrato  E C , ex  rcdlangulo  AC, 
remanet  A F.quod  erit  comparationis  homogcneum;intelligatur  P H, squalis  HI, 

Quoniam  igitur  Ii  ad  ABFE  , addatur  EH1L  .quadratum ‘lingularis  lateris  pri- 
mi,  fiet  ABEHIL  A,  ex  quo  fi  dempferis  AK  , reiftangulum  fub  cocfficiente  , & 
latere  fingulari  primo,  remanebit  M Q , nam  PF  , eft  squalis  L K , ergo  remane- 
bit M Q^  refiduum  autem  M Q , cft  applicatum  ad  B Q,  plus  G C , nempe  ad 
differentiam  inter  BC,  coefficicntcm,‘&  QG,  duplum  latus  lingulare  primum,  dcifi- 
ciens  quadrato  IC,  cuius  latus  GC,  eft  lingulare  latus  fecundum. 

Hsc  autem  apprimi  confcntirc  cum  veteri  methodo  fic  oftendo.  • 

Sit  coefficiens  B C , & fit  LC , conftans  ex  L M , M C , ita  vt  fi , ad  A B L E , adda- 
tur E O,  quadratum  ex  L M,  & ex  aggregato  auferatur  A G N D , quod  remanet 
applicatumad  , differentiam  inter  duplum  L M , nempe  I M , & B C .fcilicct  ad 
B I,  plus  M C , deificiat  quadrato,  cuius  latus  (it  M C , ipfa  quidem  L C , erit  ra- 
dicis pretium , & A L,  erit  comparationis  homogencum  &c.  ex  antecedentis  conucrfo . 

Intclligatur  B C , diuifa 
bifariam  in  K , & fupra  K 
C .deferiptus  fit  femicircu- 
lus  K Q.C  , in  quo  aptata 
fit  Q C , qui  poflit  A L , 
comparationis  homogeneu. 

Du&a  verd  fit  K Q_. 

Centro  autem  K,  ad  inter- 
uallum  K Q,  deferiptus  fit 
fcmirculus  fecans  B C , in 
R,&  S.  Dico  pumftum  S,  congruere  pumfto  L. 

Quando 
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Quando  quidem  redtan- 
gulum  RCS,  xquale  cft' 
quadrato  QC.lcd  quadra- 
tum  Q_C  , aequale  c(l  ‘ re- 
«ftangulo  A L , proinde  re- 
Aangulum  RCS, erit  aequa- 
le re&angulo  A L . Sed  re- 
fiangulum  RCS,  atqualc 
cft  redfangulo  B S C , ob 
id  re&angulum  BSC.i- 
quale  erit  rcdtangulo  A L ; 
at  re&anguloA  L , cft  squa- 
le re&angulum  B L C ; er- 
go re&angulum  B S C , ae- 
quale erit  rettangulo  B L C ; quare  puntftum  S > congruet  punifto  L i quod  erat  oper; 
pretium  oftendere . 

Suomodoctiam  infecundo  fchemate.  Si  ad  ABLE,  addatur  EO,  & aggregatum  au? 
feratur  ex  A G N D , quod  fupcrcft  applicatum  ad  B 1 , minus  M C , differentiam  inter 
duplum  latus  primum, &coefficientcm,vtexccdatquadratocuiuslatusfitMC;  Ipfa 
quidem  L C,  erit  radicis  pretium  &c. 

»,r  . X fT  cum  quadratum  afficitur  adiun&ione  plani  fub  latere,  dataq;  coefficicnte  lon- 
V gitudinc : refiduum applicatum  ad  aggregatum  ex  duplo  latere  primo, &coef- 
ficientc  ; eft  excedens  quadrato  lateris  fecundi.  Vt  etiam  cum  quadratum  afficitur 
*<  ^UM  ,'V'  multa  plani,  fub  latere,  dataque  cocfficiente  longitudine  , refiduum  applicaturo* 
ad  duplum  latus  primum,  minus  coefficicnte  longitudine,  excedit  quadrato,  cuius  la- 
!;“■  tus  eft  lingulare  latus  fecundum  . Ita  cum  planum  fub  latere  , dataq;  cocfficiente^ 
f-"  longitudine  afficitur  multa  quadrati!  Aliquando  differentia  planorum  applicata  ad 
”n3'  differentiam  diuiforum  cft  deficiens ; aliquando  cft  excedens  quadrato  , cuius  la- 
St:  tus  eft  lingulare  latus  fecundum . 

;."l:  In  prima  igitur  xquationis  fpecie,  reSe  Methodus  prateipit  ad  indagandum  lin- 

gulare latus  iccundum  applicationem  fieri  quemadmodum  diftum  eft , vt  nimirum  pla- 
num applicatum  fit  excedens.  In  fecunda  itidem  ad  fecundum  lingulare  latus  in- 
dagandum, vt  planum  fit  excedens;  In  tertia, ad  idem,vt  vel  fit  deficiens,  vel  ex- 
cedens, prout  atquationis  conditio  requirit  &c. 

Propterca  nos  alias  diximus  ad  eliciendum  lingulare  latus  fecundum  caute  pro- 
cedendum effe  , in  prima  fiquidem  atquatione  refiduum  eft  applicandum  ad  aggre- 
gatum ex  duplo  latere  lingulari  primo  , & coefficicnte  longitudine  , ita  vt  excedat 
quadrato  cuius  latus  fit  id,  quod  affutnitur  pro  lingulari  latere  fccundo;in  fecunda 
cft  applicandum  ad  duplum  latus  lingulare  primum  minus  coefficicnte  longitudine, 
ita  vt  excedat  eodem  modo&c.  In  tertia  cft  applicanda  differentia  inter  planum., 
a coefficicnte  longitudine  , in  latus  lingulare  primum  , & comparationis  homoge- 
neum  , anctum  quadrato  lingularis  lateris  primi , ad  differentiam  inter  duplum  la- 
tus lingulare  primum , & coefficienteni  longitudinem . Sed  mod6  applicatio  eft  cum 
8*~**«-  defefiu , modo  autem  cum  cxceffu ; Proinde  in  fuperioribus  Schematibus  ad  tertiam 
banc  atquationis  fpcciem  quod  attinet;  eft  coefficiens  A E;  lateris  primi  duplum  eft 
A B.plus  DE,  quainobrem  differentia  erit  BD,  ad  quam  oportet  applicare  refiduum 
C I : vt  fa&a  applicatione’,  oriatur  C H,  feu  B C,  latus  fecundum;  fi  ea  cautela* 
feructur  in  eligendo  latere  lecundo  , vt  nimirum  quadratum  iplius  , plus  plano, 
quod  fub  ipfo  , & duplo  latere  primo  continetur  , fi  fubtrahatur  a plano  fub 
cocfficiente  , & latere  fecundo  , remaneat  plano  applicatum  ad  differentiam  , 
qua  coefficiens fuperat  duplum  latus  primum, deficiens  tamen BH,  quadrato  ipfius 

q t affumpti  pro  latere  fecundo . Et  hoc  quando  coefficiens  maior  cft  duplo  la- 
“!TSZ  tcrc  lingulari  primo . 

,»  Quando  autem  duplum  lingulare  latus  primum  maius  cft  cocfficiente  longitudine, 

cft  autem  coefficiens  A D , & A B , eft  latus  lingulare  primum , cui  fadla  eft  atqua- 
“drhu,,  "Zi  bsCF,cumqueEF,  faifta  fit  acqualisBC»critBE,  atqualisCF,  vt,  & A C , itaque 

fhtMis . 
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tm  rtl  f»j«r»i 


quadrati 
tmphilo 


AE, 
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A E:  erit  duplum  latus  primum  inter  quod  , & AD  .coetficicntcm,  differentia  erit 
D£, ad huiulmodi  vero  differentiam  fiappliccrur  DM,  ea  lege,  vt  methodus  pri- 
feribit , vt  lateris  fecundi  quadrato  .addito  ad  illud  planum  .quod  fub  ipfo  , & duplo 
latere  primo  continetur,  hat  planum,  a quo  fubtracloeo.quod  fub  ipfo  latere  fecun- 
do, & coefficicnte  continetur,  refiduum  fit  applicatum  ad  differentiam  DE  i exce- 
dens EM,  quadrato  ipfius  E F,  hoc  cft  B I , quadrato  ipfius  BC,  fingularis  lateris 
fecundi. 


Ordinsbitur  autem  aequationis  Analyfis,  hunc  in  modum  iuxta  fuperiorem 
Butpicw  ad  indagandam  radicem  minorem. 

1.  Educito  Uteris  Jingularis  primi . 


Cocfficiens  longitudo  . i o 

4 

Sublateralis 

Tot  piifla  'a- 
tcraliaquot 
quadratica. 

Punfta  qua- 
drauca. 

• 0 

Tot  numera» 
les  circuli, 
quot  qua- 
dratica pti- 
&a,latcraue 
lingularia. 

b 

Planum  fuhlatcre  mulcatum 
lateris  refolucdi  quadrato,  a 4 

Q.  * 

4 8 

K . 
O.H 

R 3 6 

Q^J  36 

a 

3 • 

ZpL 

Planum  reflituens.  9 

Quadratum  lateris  primi , 

a* 

Planum  rdlitutum . 3 3 

4 8 

zphtV 

Flanum  principale  minues.  3 t 

a 

A latere  primo  in 

cocrlkicr.tcm  longitudinem  , 

ba 

ExcdTus  plani  reftituti,  re**  x 
liquumuc  rcfolucndi  auulli 
quadrati  . 

x 8 

zpl.t  a’~ 
ba 

c 

1 1.  Eauttio  Uteris  fingularis  fecundi . 

Diuifo-  r CoeffU  1 

ru  pars  ^ ciens . 
fuperior  <- 

0 4 

b 

Reliquum  refoluendi  qua-  t 
draii  auul/i . 

Dhiiforu  pars  \ Duplu  lateris 
inferior . f primi. 

x 8 
6 0 

ate 
3 ottf 

zpl.ta*- 

ba 

2 a 

Exce/Tusdiuiforum  fuperioru. 

4 4 

b-2  a 

Plana  ablatitia.  ^ 

l 

6 

i 6 

A latere  fecundo  in  duplum  primi . 
Quadratum  lateris  fecundi . 

2 ac 
c* 

Summa  planorum  addiriuo*  3 

9 * 

2acte* 

Planum  ablatitium.  6 

x 4 

A latere  fecundo  ui  cocfGdcnrcm  longitudinem . 

bc 

Exce/Tus  plani  ablatim  arqua-  x 
lis  reliduo  refoluendo  qua* 
drato. 

x 8 

Ordina- 

bc~  2 ac 
- c3  z:  z 

v*- 
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Ordinabitur  autem  xquationis  Analyfis  hunc  in  modum  iuxta  fuperiorcmfliufva»  ad 
indagandam  radicem  maiorem. 


/.  Educito  Uteris  finguUris  primi  > 


b 

z pl. 

a* 


Zpl.fa’  Planum  rttliranim . 6 o 

ba  Plenum  principale  minuco*  6 a 

dum. 

L1utt.|  Exceflitsplani/eliquumue  i 
D“i  ZPL  refoluendi  quadrau. 


Coe /fici  ens  long  itudo  . 

1 0 

4 

St  Warcralis . 

Tot  puda  la- 
teralia.» , 

0 0 

R 6 8 

Tot  nnmera- 
les  circuli, 
quot  pun- 
ctu quadra 
rica  latera- 

planum  fub  latere  multa- 
tum lateris  refoluendi 

» 4 

4 8 

quot  qua- 
drat ica. 

Q J6  64 

quadrato . 

Q*> 

R.  . 

Qj* 

Punita  qua- 
dratica . 

a 

60 

ue  fingula- 
na. 

Planum  reftiruens , 

3 6 

Quadratum  lareris  primi . 

4 8 

40  A latere  primo  in  coeflficiemeiti. 


1 1.  Edulii»  Uteris fnguUris fecundi , 


b 


Diuiforupars  \ 
fuperior.  / 


Coc/ficiens 


104 


afe 
6o  i i 


ba-zpl. 

-a* 

aa 


aa-b 

sae 

c’ 

laefe* 

be 


Reliquum  refoluendi  quadra-  i 9 t 
ti- 


Diuiforu  pars  \ Duplum  late-  1 t o 
inferior . / teris  primi . 


Exccffus  diu  i/orum  inferio-  1 6 

rum. 


Plana  ablatitia . 


Summa  planorum  ablati-  10  a 4 

tiorum . 

Flannum  addititium.  8 3 1 


A latere  fecundo  in  duplum  primi . 
Quadratum  lateris  fecundi . 


A latere  fecundo  in  cocfEcienrem 


lacfc'- 
bc—  ba 
-zpl.-a* 


Excefliis  abIatitioro,arqua- 
Jis  refiduo  quadrato  au- 
ulfo. 


1 1 9 x 


rtquatio 
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iSquatio  igitur  illa  104R — 1 1448;  Analytici  fuit  a nobis  tra&ata,  vt  fupra  ad 

indagandam  radicem  minorem  36  , Se  maiorem  68  • Si  quae  fuperfunt  autem  ad 
ha*  aequationes  attinentia  ; mox  afferemus. 

SECTIO  11. 

tr 

Alia  quaedam  traduntur  ad  fupra  politas  aequa- 
tiones attinentia. 


IN  hac  aequatione  habita  radice  minori  > facile  polfumus  maiorem  affequi . Ni-  ,,J‘- 
mirum  diuidendo  numerum  comparationis  homogeneum  per  radicem  minorem 
inuentam,hac  enim  inftituta  diuifione,  radix  orietur  maior.  Vtfit  80  R — 1 1* 

1344,-  cuius  radix  mmor  eft  24 . Si  1344 , diuidamus  per  24 , radicem  minorem  , 
iet  quotiens  j6  . radix  maior . Item  ft  ut  80  R — 1 Q,—  1404 . cuius  radix  mi- 
nor  eft  26}  diuifo  numero  1404,  per  2 6>  radicem  minorem,  orietur  qpotiens  54  , 

& radix  maior.  Praeterea  ii  (it  2 16  R — 1 Q,—  7308  , cuius  radix  mmor  eft  42 ; 

Diuifo  7308  per  42  , radicem  minorem  , orietur  174  radix  maior . Denique  fint 
104  R — 1 2448,  cuius  radix  minor  eft  36.  Diuifo  2448,  per  36,  radicem- 

tninorem , orietur  68 , radix  maior. 

Eandem  radicem  affequemur  quoque  , fi  inuentam  radicem  minorem  , fubtraxerimus  4 w"*  ai''", 
eoefieienle : itaque  tn  priori  exemplo , cum  effit  aquatu  80  X — t »344  , inuenta 

minor  radix  24  ,fi  fubtrahatur  ex  80  > remanet  36  , pro  rad'C e maiori , Et  in  fecundo 
exemplo , cum  effet  aquatio  80  R — 1 1404  , inuenta  mmor  radix  16  ; fi / obtra- 

hatur ex  80 , relinquitor  iq.pro  radice  maiori . Infuper  in  tertio  exemplo , cum  effet  aqua- 
tio 216  R — 1 4t_“  73°8i  fit  radix  mmor  42,  qua  fubtraHa  de  216,  relmqmt  174; 
pro  radice  maiori.  Demum  cum  effet  aquatio  104  R — 1 4L_—  2448  i erat  mmor  radix 
36 > fubduEl a acoeficienti  1 04 , relinquit  68 . pro  radice  maiori.  Id  quod  de  reliquis  tntelr 
iigendum , 

gualtbet  ex  his  aquationibus  quadratieis  , duplicem  habet  radicem , pro  multitudini 
alimenfionum,  quibus  earum  potefias  pr  adita  eft.  Sed  affirmatius , vt  ,&  negatiua  > vnam  HT'iHa’12. 
habet  veram > aliam  vero  faljam.  Ambigua  autem  vtramq;  veram  habet,  SwmA». 


Haec  autem  Geometrici  , facili  oftendi  pof- 
funt:  fit  enim  coefiiciens  A C,  latus  minus  A B; 
fitque  conftruda  figura,  vt  vides,  cum  A E,  fit 
quadratum  lateris  minoris  AB.&AF,  fit  pla- 
num fub  latere  , & data  coetficiente , erit  B F , 
comparationis  homogeneum  j hoc  autem  appli- 
cato ad  B E , feu  A B , fit  B C , latus  maius ; 
nam  B I , quadratum  ex  B C . ( ita  enim  figu- 
ra fuppono  deferiptam ) fi  fubtrahatur  ex  A I , 
quod  erit  planum  fub  latere  maiori  , & coclfi- 
cicnti , relinquit  A H , quod  eft  atquale  ipfi  B F ; quandoquidem  comprehenditur 
fub  lateribus  A B , A G , qua;  aqualia  funt  lateribus  B E , B C , fub  quibus  B F , 
continetur  . Hinc  etiam  patet , quod  fecundo  loco  dicebamus  , nempe  fi  ab  ipfa- 
coefficientc  fubtrahatur  latus  minus,  remanere  latur  maius,  &c. 

Compendiofiiis  hoc  fupcriori  modo.  Sumendus  eft  numerus  cuius  quadratum,  fi  fub. 
trahatur  a numero  produflo  ex  multiplicatione  quatfiti  numeri  in  numerum  datum, 
remanet  numerus , a quo  fi  fubtrahatur  produ&um  ex  dato  numero  in  numerum- 
qua fiium,  mhil  remanet,  & procedatur  imitationis  fupradittorum . 

2 SCHO- 


Gtepiftrid 
hfttnditur  in* 
det  mtur/tdi - 
fit  maiori  1 h « 
bitet  mintri . 
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S C H O L I O N . 

ILlud  porro  infitiari  non  licet ; vtiliffimum  tjji  fupradiftas  aquationes  affeOat  td  /impli- 
co rtuocarc , cum  in  horum  explicatione  nullus  fere  Jit  lalor  ; quamuis  enim  aquatio 
illa,  in  qua  quadratum  afficitur  fdiun&tont  plani  fub  latere , dataque  ceeffic tente  longitudi- 
ne , nullo  fere  negotio  explicetur  i tamen  dna  reliqua  nonnihil  negotq  facejfunt  /tnalyjla 
contendenti  generali  methodo  tradita  explicare , quod  cuique  ex  halienus  didis  ptrfpicuum 
Suadratka-  ej£(  potfj}  ; St  vero  libet  illas  ad  fimplices  reuocare  prater  fnperius  dtcla  , efi  tnfrt  Juo 
Zm"adfim-  diam  loco  dicenda  breuiter  hac  fubuqam , 

flitn  niw  Propofita  fit  aquatio,  in  qua  quadratum  afficitur  tdiuntfione  plani  fub  latere , dataque 
l>‘‘-  cotfficiente  longitudine , 

Effinge  propofita  aquationis  latus  anitum  coefficientes  longitudinis  dimidio;  e fit  e,  huiufmo- 
di  effilft  latens  quadratum  e' , aquabitur  compar ationishomogeneo , plus  quadrato  a dimidio 
cocfficicntts  longitudinis , quod  tnSpeciofa  ojlen  demus. 

Ex  quo  facili  intelhges  , latus  , quod  poteji  comparationis  homogeneum  , plus  quadra- 
to i cocfficicntts  longitudinis  dimidio : multatum  dimidio  coefficientis  cjfc  propofita  aquatio- 
nis radicem . 

jfijuatuCa.  Sjt  4qMtio  i 4L+  12  K ZS  <540  . Sume  6,  dimidium  coefficientis  , & eius  quadratum 
"l  36,  adde  ad  6qo , vt  fiat  6q6,  a cuius  latere  quadrato  2 6,  ablato  6,  dimidio  tam  dilio  > 

efi  remanebit  20,  pro  radice  aquationis  propofita . 

Propofita  fit  aquatio,  in  qua  quadratum  afficitur  multa  plani  fub  latere,  datoque  coeffi- 
ciente  longitudine . 

Effinge  propofita  aquationis  latus  multatum  dimidio  coifficientis longitudinis  cfie  C,  huiu- 
fmodi  enim  refidui  effilti  lateris  quadratum  e‘,  aquabitur  comparationis  homogeneo  plus 
quadrato  a dimidio  coefficientis  longitudinis , quod  in  Speciofa  ofiendemus . 

Ex  quo  facile  intelliges , latus  , quod  potefi  comparationis  homogeneum  , plus  quadrato 
a coefficientis  longitudinis  dimidio  cjfc  propofita  aquationis  radicem . 

Sit  aquatio  12  RZZ  160 , fume  6,  dimidium  coefficientis,  (fi  eius  quadratum-, 

36,  adde  ad  160 , vt  fiat  196,  ad  cuius  latus  quadratum  14  , addito  dimidio  lam  dicio 
6,  fit  2 o > pro  radice  aquationis  propofita • 

Propofita  fit  aquatio , tn  qua  planum  fub  latere  , dataq;  coefficiente  longitudine  afficitur 
multa  quadrati. 

Effinge  latus  quoddam , e , quo  quidem  fubtrado  , ex  ipfius  coefficientis  longitudinis 
dimidio , vel  eidem  addito,  fiat  radix  aquationis  propofita ; eius  enim  quadratum  e',  aquabitur 
exceJfui,quo  quadratum  'a  dimidio  coefficientis  longitudinis  fuperat  comparationis  homoge- 
neum , quod  tn  Speciofa  ofiendemus . 

Ex  quo  facile  intelliges, latus , quod  potefi  quadratum  a dimidio  coefficientis  longitudinis  , 
minus  comparationis  homogeneo,'  Jubtr  altum  ex  dimidio  longitudinis  coefficientis,  vel  eidem 
additum,  efficere  rad  icem  aquationis  propofita . 

-Tqoaiqatn-  sit  aquatio  20  R — 1 ,4t_—  9 6 , quadratum  a dimidio  coefficientis  e fi  100,4  quo  fui- 
trado  96 , remanet  4,  cuius  latus  additum,  vel  fubtrallum  ex  10,  dimidio  coefficientis 
longitudinis  fit  12,  vel  8 , e quibus  vterque  eft  radix  aquationis  propofita . 

Srf,  Sape  contingit  sn  aquatione  Amphibola  ; vt  fine  radix  fit  minor , fine  maior  fingulare^i 

latus  primum  duplum  fit  minus  coefficiente  longitudine  , vt  fi fit  no  R — 1 3024! 

fri-ti  fit  tn/.  c ut Ul  radix  mmor  e fi  54.  maior  autem  jtf ; efi  vtriufq;  duplum  latus  fingulare  primuuu 
»"  eft  minus  coefficiente  110.  In  hoc  plenq;  allue  mati  Junt  i de  applicatione  ad  finoulare  la- 

tus  fecundum  indagandum,  loquentes. 

m-ter'.  Catorum  illud  aduene;  cum  fupra  diximus  numeri  alicuis  notas  ita,  vel  ita  in  fubtra- 
Ilione , vel  additione  difponi  debere,  td  exigente,  lateris prtmi  pretio , vel  alienius  produlli 
valore , vel  numen,exigentia  nafeitur  a pretio , pretium , a notarum  vel  ctfrarum  multitudine, 
qua  intelligenda  eft  Jubfequi  ad  notam  , vel  nolas  propofitorum  numerorum  ; at  ad  maio- 
s,d„  titr-t-  rem  elegantiam  cifra  pratermittuntur  fubmtelligi  tamen  debent . Vnde  fi  latus  Jingu/arcj 
»'M uaith,  - pr imum  eft  2 , at  vero  fubintclhgantur  o , o fiam  m fubtraHione  , vel  additione  JedenLj 
'tlmt-fZfhf  fo'  dic  abit , non  fecus  ac  fi  foret  200  ; cum  reuera  eius  velor  fit  200.  Ita  fi  ducatur 

jir..s,fi.  ,li“d  i"  eoefficientem  exempli  gratia  8 ; fit  \6  ; fed  htc  in  additione  vel  Jubtr  ait  une  ven- 
dicat  fibi  fedem  debitam  numero  1600:  cum  duo  numerales  circuli  inlelligi  debeant  figuram 
3, comitari.  Sedes  autem  Analjfis  dtilat,  Oe 
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De  explicandis  aequationibus  affectis,  in  quibus  terminorum 
exponentes  non  feruant  Arithmeticam  proportionem, 

& primo  de  aequationibus  Cubicis. 


CAPVT  A 'VI. 


NOn  eft  cur  hic  immoremur  in  recitandis  aliorum  quidem  modis,  quibus  /«*./« 

has  explicant  arquationes,-  etenim  ex  dicitis  dc  atquationibus  quadratis  ,com-  *”"*""”* 
prehendi  facile  poteft : qua  arte  praxis  in  explicatione  harum  atquationunu  ^ Smm 
inftitui  debeat.  Mirum  eft  autem  quantum  ingenia  Veterum  hate  aequationum  genera  mnhui, . 
vexauerint & quantum  hac  in  re  Mathematici  lumina?  Traditionis  defudauerint . Da- 
bimus tamen  operam , vt  omnia  explicata  reddantur.  Interim  maioris  doffrin*  gratia, 
prrmo  quorumdam  modum  ac  methodum  afferemus ; poflmodum  Analyfin  inftituturi . 

Cxtcrum  cum  fra&ioncs  numerorum  in  huiufmodi  arquationibus  interccfferint ; item- 
«juc  cum  atquationes  ipfx  numeris  afymmetris  fuerint  inuolutaspoftea  nobis  futurus  eft 
fermo.  ResmagnimomentieftinArte.ncc  exiguilaboris  ; conabimur  tamen  huiuf- 
inodi  aquationes  quomodocumque  fc  habentes , explicare . 

MEthodusifta non, indiget noua  explicatione,  priter fuperius allatam ; proinde 
ftatim  ad  exemplum  accedam. 


EXEMPLVM. 

1 C ~ - 8 R 2 6 4. 


264 

6 — 

-44 

1 3 2 

8 — 

~ 3 3 

8 8 

12  — 

— 22 

6 6 

Partes  aliquot*  numeri  264,  funthx  t,  2, 5,4,  (5, 8. 11 , 22 , 3}  ,44,  66, 88, 131,  r, 

2 64; quibus  ordinatis  fic.vt  bina  inter  fc  duCtx  faciant  184,  vt  vides  i diuidatur  a.*,, 
vtraque  pars  xquationis  per  1 R,  & fiet  depreffio  ad  proximum  inferiorem  gradum  hoc  **  • 
modo  1 Q_p  — 8 <{*,-nr1,&fit6,  1 R, pretium. 

Hoc  eft  fi  numeras  8 , fubtrahatur  alicui  ex  partibus  aliquotis  numeri  abfoluti 
2 64,  remanet  quadratum  quatfitx  radicis,  ea  tamen  eft  eligenda  pars  aliquota  , cui 
fi  auferatur  numerus  8,  remaneat  quadratum  alterius  partis  coefficientis  correlatx. 

Vtinhoc  noftro  exemplo  cuilibet  cernere  licet:  fi  namque  fubtraheremus  8,-1264, 
remaneret  numeras  2 5 6,  quem  haud  effc  quadratum  , ipfius  1 , partis  nimirum  alte- 
rius coefficientis  corrclcti  manifeftum  eft . Idem  continget  fi  fubducatur  idem  nume- 
rus 8;  reliquis  paitibus  132.88  , 66;  At  fecus  fi  fubducatur  .i  44;  etenim  fatfa  fubtra- 
^tione,  remanebit  numerus  36,  qui  quidemeft  quadratum  numeri  6;  nempe  alterius 
partis  coefficientis corrclats  . H ic  autem  paffo  contenderunt . 

E dati  in  numerit  Cuba  affett*  idiunttiinc filtdt fub  Utere , & diti  ceejfctente  plani , Utut 
Amittite  elicere, 

Z * SECTIO 
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SECTIO  I. 

Numerofa  Analyfis  aequationis  in  qua  Cubus 
afficitur adiunOione  (olidi  fub  latere, 
datoque  coefficienteplano . 


cundumverb  e.itaut  vniucrfumlua  te.cuiuscubusefta'  1 3 a' et  3 a e' te',  folidum 
tfKit/tnfi.  autem  afficiens  erit  bpl.  at  bpl.e,  quo  addito  ad  cubum  prxdi&um  fiet  a'f  3a*c  {3  a 
e’  te‘tbpl.  a tbpl. e,  quod aequabitur zfoI,& per antitnelin  fiet  3 a’ et 3 ae‘tc't b 

pl.e"  z lol a‘  — bpl.a.  Hunc  autem  in  modum  fum  aflccutus  , qua: ad  propo- 

fitx  arquationis  explicationem  requiruntur . 

orjimatiim  Sit  iruundum , latuscubicum  extrahere  ex  hac  iquatione ; in  qua  nimirum  eft  rC 

a T'  tF* ao R — 51393--  Cubus  eftaffedus,  quatritur  numerus,  qui  dudus  infui  qua- 
/ii,»»»;™.  dratum,  & in  30,  faciat  51393 . Numerus  autem  51393  > non  eft  purus  cubus; 

fcd  affc&us  adiun&ionc  folidi , fub  latere , & dato  plano  10 . Gcndis  affedi  cubi , hoc 
tantum  addit  gencli  cubi  puri , vt  lingulare  latus . quod  primum  elicitur  ducatur  in  pla- 
num cocfficicns . Deinde  in  idem  planum  etiam  ducatur  fecundum  latus . 

1 imm-f.  Ad  elicienda  vero  latera  ex  affcdohuiufmodi  cubo  fieri  debet  per  punda  figura- 

wy/u  txfU  rum  Egnatio,  quemadmodum  in  analyli  puri  Cubi  nos  adnotauimus  ; ideft  fedes  vni- 
tatum  cubos  lingulares  metientium  per  ternas  alternas  figuras  diftinguentur  pundis 
fubtus  a dextra  ad  latuam  adnotatis  i hoc  eft  vna  lignata  figura , duat  prxtcrmittantur . 
Hisautcm  peradis , quot  funt cuborum fedes , punCtaue : tot fedes  limplicium laterum 
fcum  planum  cocfficicns  fublaterale  fit J fupra  lingulas  figuras  conftituentur ; pundifq; 
politis  diftinguentur  . Aducrtcndum  autem  in  vltima  limplicium  fede  , qua-  prima» 
eft  a larua  ad  dextram  procedendo,  conliftere  planum  cocfficicns  i quod  it  pluribus, 
quam  vna  figura conftaret,  reliqui  figura:  in  anteriora  prorumpent . Hisautem  abfo- 
Jutis.clicianturlatera,  quemadmodum  agentes  de  analyli  puri  cubi  docuimus;  hoc 
addito,  quod  ipfum  planum  cocfficicns  in  numerum  diuiforumadfcribcndum  eft  . In 
illud  autem  ducenda  funt  lingularia  latera  .atque  folidum,  quod  inde  fit , fub  fede  ip- 
fiuscocfficicntis  delinere  debet;  illudque  auferendum  eft,  ex  affedo  cubo  propolito, 
Cocfficicns  autem  in  loca  fucccdentia  ordinatim  fubijciatur,  diuiforefque  fubtus  etiam 
moueantur  > quemadmodum  ex  adiundis  paradigmatibus  colligere  licet . 

Plerumque  contingit, vt  in  huiufmodi  a:quationibus, quarum  poteftas  plurium,  quam 
Mmnmimi-  duarum  eft  dimenfionum  , radix  pluribus,  quam  duobus  lingularibus  lateribus  con- 
/"*•  ftet  1 &quarriuisfemper tradentur tanquam  duo  , vt  ex  fupra  politis  theorijs perfpi- 
cuum  eft , nihilominus , in  eligendo  diuiforc,  Analyftarum  plenque , li  exempli  gratia 
frrmo  lit  de  atquationibus  cubicis , triplum  lingulare  latus  primum , vt  collocent , in  fe- 
de radici  addida , promouent  liniftroi  fum  vnius  figura:  Ipatio ; vnde  fit  vt  cum  alioquin 
numerus  ille  eflet  centenariorum , euadat  millenariorum . Sed  hoc  incrementum , non 
multum  iuuat  pragmatiam.pra-ter  q uam  quod  ex  Theoria  deprehenditur  triplu  illud  re- 
tinendum clfc  eiuldem  pretij  in  Analyli , ac  eft  in  Syntheli;atque  adeo  diuilorcs  omnes 
ad  idem pundum omnino  terminari» 


Ordina 
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Quandoquidem  deprehenditur  propolity*  aquationis  affidc  latus  vniuerfum  1 
nomiumeffe,  atque adeoeduobus  lingularibus  lateribus conftare.  Coelficiens  p 
cum  lit  bpl.  comparationis  homogeneum  lit  zfol.  latus  lingulare  primum  cfto  a, 
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Ordinabitur  autem  xquationis  Analy  fis,  hunc  in  modum  iuxta  /uperiorem 

Qiupixr . 
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A latere  primo  in  cocffiticns  planum  . 
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11.  Edittfio  Uteris  pnguUris  fecundi. 
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A larere  fecundo  in  quadratum  triplum  lateris 
primi. 

A quadrato  lareris  fecundi  in  triplum  lateris 
primi. 

Cubus  lateris  fecundi. 

A latere  fecundo  in  cocfficiens  planum . 
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190  C.  R.ENALD.  ALGEBIUE  VETERIS . 

Propofir.iru.TcjH.-nio  1 C<-J*34l\~  1 47 1 445  5,fubtus  adnotatis  pundtis.vt  vides  per 
ternas  alternas  figuras  , fedes  nutatum  metientnim  Angulares  cubos  diftinguuntur 
quot  Ititem  lunt  h.ec  puncta  fubtusadnorata , nempe  tria , tot  fupra  etiam  ad  notanda 
lunt  per  lingulas  figutisicx  illis  autem  prunum  cadit  fub  5, prima  liguraaddextia.dcitv- 
de duabus  pr.vtcrmillis.aliuJ  fiib.pquaiT.ifiguraalcniqialiud  cade  lege  fub 4. feptima fi- 
gura. Supra  punita  vero. cadunt  in  5,5.4.  continuatim,  vtvides.  At  vero  34,  cfl  coef- 
fioens  planum , quod  conii  (lit  in  vltimo  punito  pergendo  a dextra  ad  latuain.  Tris_. 
illa puncta fnperius polita, dicuntur  puncta limplicium  laterum;  quoniam  conficiens 
eft  planum  fublater.de.  Si  planum  illud  pluribus  figuris  conftet,  quam  vna  ; reliqux 
figura  prorumperodebent  in  anteriora , ve  hic  vides  ad  l.ruani  prorumpentem  figuram 
3,  numeri  34;  conflantis  duabus  figuris  3,  St  4;  latera  vero  elicientur,  vt  in  analyfi  pu- 
ri cubi;  prius  enim  elicitur  latus  cubicum  2 , ex  14,  numero  lignato  per  punitura  iafe- 
rius;  huius  cubus  cfl  8,  qui  notari  debet  fub  eodem  puncto,-  adeo  vt  fi  pluribus,  quam 
vnica  figura  conflaret  , proiumpat  in  anteriora  i debet  cnimdefinerelub  ipfopumfto; 
deinde  hoc  prini  illatus  2, ducatur  in  coefficies  planum  34.  vt  fiat  6 8 ; 8c  folidu  hoc  factu 
rotetur  fubtus  delines  fub  cocfficicnte.vtfubtraftioncmllitutaex  8,  cum  quatuor  cifris 
annexis, vt  ex  80000, remaneat  80068. hoc  autc  numero  fuhducto  ex  numero  1 47 1 44 1. 
remanet  67076.  huic  annexis  duabus  poftremis  figuris  5 , 5 , fit  numerus  670765  5. 
Nunc  fit  tranlitus  ad  fuccedcntia  puncta,  moto  coefficiente  plano  in  fuccedens  punitu. 
Inltituitur  autc  m eduftio  fecundi  lateris, ad  quod  indagadum  paratur  diuifor , (umendo 
triplum  quadratum  lateris  primi  1, nempe  1 nvt  diximus  in  generalibus  prseceptis;nota- 
t urq;  fic;vt  dcfmat  fub  fede  quadrati  notata  per  Qi fumatur  triplum  ciufdcm  lateris  feri- 
baturqific.vt  delinat  fub  fede  lateris  notata  per  Rmumerus, autem  34,cocfficiens  planu 
i-  diuiloribus  cftoinoteturq;  fua  fcdc.vt  vides,  adeo  vt  delinat  fub  punito  limplicium  la- 
terum, in  quo coclficicns planum  confidit,  & fit  fumma  diuiforum  126034,  atq; diuifor 
ipfe, -per  quem  diuifo  numero  6 707655, fit  quotiens  4.  Solida  vcr6  notantur  feruato  or- 
dine.vt  v idcs,&  fubtrahuntur,  rcmanctq;  882295.  Modo  inftituenda  eft  eduitio  lateris 
tertij.non  (ecus  ac  faitum  fuit  ad  indagandum  fecundum;  fiquidem  duo  illa  latera  elici- 
ta ,vnius  vice,  munereque  funguntur.  Paratur  diuifor  non  diflimili  artificio , moto 
coefficiente  in  fuccedens  punitum,  Mouentur.&alijdiuiforcs  identidem,  atque  no- 
tantur, leruata  debita  lege ; diuifore  parato , atque  reperto  quotiente , folida  notantur» 
& auferantur , vt  vides . 

Inftitucturanalyfis  autem  hunc  in  modum  iuxta  eam , qo*  prarfla  eft  pitfiar. 
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Disuorrt  f«  Uiioi  loltoceoiar. 

A latere  fecundo  in  quadrarum  triplum  lateris  primi. 
A Quadratum  lateris  fecundi  in  triplum  latus  primum . 
Cubus  lateris  fecundi . 

A latere  fecundo  in  coeffidcns  planum* 
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J 11.  Muttit  luteris  fingularis  tertij » vt  fecundi . 
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A latere  fecundo  in  quadratum  triplum 
lateris  primi. 

A quadrato  Jateris  fecundi  in  triplum  la- 
tus primum. 

Cubus  lateris  fecundi. 

A latere  fecundo  in  cocfficiens  planum . 


f 


te.u  madi  Hic  autem  adnotandam  occurrit , quod  obiter  fuperius  tetigimus,  tamenfi  enim , ex 
Speciofa  analyfi , egre  deprehendatur  (edes  diuiforum,  atq;  adeo,  non  pateat  indo 
debita  fedes  triplo  lateri  primo  ; c&m  radix  vniucria  cubicarum  aequationum  , ex 
pluribus , quam  duobus  Angularibus  lateribus  conflat , & fi  vt  binomia  tradetur. 
Numerofa  tamen  defignat  , cui  nimirum  hic  parodicus  gradus  cfl  addidus.  Quod 
vt  etiam  ex  Speciofa  innotefeat,  praedat,  in  his  aequationibus  huiufmodi  diuifori  3 a,  ci- 
frara  o,adiungere  , primo  iam  dicito  latere  fedem  habente  in  primo  pundo  ad  Ix- 
uam . Alias  hx  quidem  , aquationibus  alijs  , quarum  radix  duobus  tantum  lateri- 
bus Angularibus  conflat  perurailes  funt . 


SCHOLIOtf. 


Brtmits  idm 
ftrfidmr , 


Strundi  1*M- 
ru  inepti  [itio. 


NON  diffmili  Arte  poterit  Analjfis  injlittti  , cum  equario  proponitur  1 C tj*  34  S 
~ 14714455,«  fuperius  allata . 

Ptttu  figat  none  per  pnntta , vt  huius  Analpfeos  ntturt  exiget; fumetur  lotus  culicum  pri' 
mi  membri  , nimirum  numen  14 , vfque  td  primum  punttum  i finifiris . Illud  tu- 
tem eft  2 > cuius  cubo  8 , fubtrttto  «14,  remonet  6 i numerus,  cui  tnnctttntur  fequeto- 
tes  figuro  7 , 1 , 4 , 4 ; vt  fio!  numerus  67144,  futurafubtralf  tonis gratia  i tot  tutem  neque 
plure  s ,neq;  peueiores  quod  fubtrohendus,  vt  videbimus,  mu  plura,  nec  pauciores  requirit, 
oh  annexos,  quatfihivendicatcifrasduas.  Ex  hoc  tutem  numero  auferatur  68,  quem fuhtnrelli* 
guntur  comitari  00,  oh  pretium  primi  lateris  , & eoe  fidentis plani  ,fatttq;  fuhtratttoncj 
remanet  67076,  cui  annettatur  dtmfionis  gratia  fcquens  figura  j . 

Ad  indagandam  fecundam  figuram  , paro  dtuiforcm  hac  arte  i Sumo  1 a,  duplum  quadra- 
tum prima  figura  2 ; item  Jiomo  6 , triplum  tiufdcm  prima  figura ; hos  autem  numeros  it* 

differto 
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CAPVT  DECIMVMSEXTVM. 

<£/£«*»  , fcribendo  8 , fub  12, 
ea  lege  t vt  antecedat  vetius  ficura 
fpatio ,fiat  I2£»  id  ex  Anatyfiexi- 
gtnte  > tum  triplo  quadrato  prima  fi- 
gura, cum  triplo  etufdcm  prima  fi. 
gura; huic  tutem  numero  annello 
deficiens  planum  , fnlicet  34  j vt 
pracedat  trium  figurarum  fpatio 
dcxtrorfitm,  huiufmodt  enim  nume- 
rus efi  ille  12 6 , ad  quem  intcllt- 
gimus  fubfequi  000  , & propteret 
fi  addatur  3 4,  fiet  1 2 £ o 3 4 ; per 
quem diutdatur  numerus  670765  ; 
vt  fiat  quotiens  4 ; licet  cntm  4 , 
numerus  non  metiatur  pracifcj 
670765  , per  i2£c>34  ; nihilomi- 
nus hac  efi  inftituto  operi  confien ■ 
lanea  applicatio  , ob  fubtralhones 
futuras  requtfitas  . Ex  670765  ; 
auferatur  48  s foliium  a latere  fe- 
cundo , in  quadratum  triplum  late- 
ris pnmt , fcribtq;  debet  ad  eun-o 
modum  , vt  in  paradigmate  vides 
id  exigente  pretio , (fi  illas  refidui , 

<fi  tfitus  produlti  , (fi  remanet 
190765,  a quo  ablato  g6.  folido 
fallo  a quadrato  lateris  Jccundt  sn 
triplum  lateris  primi  , (fi  remane- 
bit 947 £5  ; a quo  Jublrallo  £4  , 
cubo  latens  fecundi , fcnbi  tamen 
debet  ,vt  vides,  id poflulante  nume- 
ro fub trahendo , refpeltu  illius  a quo 
fieri  debet  fubtr allio  , (fi  remanet 
883 £5, 4 quo  detrallo  156,  folido 
a latere  fecundo  4 , in  coefictens  pla- 
num , remanet  88229  : fcnbi  ta- 

Tm  dt'L77r“V  V,4T  5- &c  iJ  exigente  pretio  amborum  numero - 

rum,  Anncllatur  pofirema  figura  5,  dtuifionis  gratia,  vt  fiat  882295. 

Ad  indagandam  tertiam  -figuram  , p.ro  dtui forem  non  difimsli  modo  . Sumo  triplum. 
quadratum  latens  primi ; primum  aptem  latus  modo  efi  24  , cum  duo  iam  elicita  vnius 
uncre  fungantur ; esus  qundratum  efi  576, cuius  triplum  efi  1728.  Deinde  addo  72  tri- 

TmZ,  nuZcnZT'Jr‘Y,tmen'  vnms  •<*  requirente  pretio  huiuf. 

mod,  numerorum,  (fi  fit  ,7352  , cui  addito  34  , coeffcente  plano  , fi,  ,7,5,4  , numerus 

' Ur;*teur‘  radilis . Modo  ab  hoc  nu- 

mero  882295; fubtrahatur  8640  f olidum  a latere  fecundo,  feu  terna  figura  fe  habente.,, 
vt  fecunda, in  quadratum, r, pium  lateris  pnm,  , efi  remanebit  ,8295  S Scribi  autem  de- 
be vt  vides,  ,d  exigente  pretio  numerorum  , (fi  remanebit  295,4  quo  dempto  cubo  Ute- 
ns fecundi,  CT  remane,  170,4  quo  dempto  170 , folido  a latere  fecundo  , feu  figura  terti a 
fe  habente , vt  fecunda  tn  coefi.ciens  planum , nihil  remanet.  “ 
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2t**»tbpiej  Infupcr  animaducrtendum  eft  plerumq,-  contingere  ( loquor  de  methodo  fupe- 
ttemtit  ut  rius  declarata  ) vt  numerus  abfolutus  aequationis  plura  habeat  punita  , quam- 
/muTtoriu!  figuras  e‘us  *atus  > Itaut  fieprfepius  in  numero  per  trta  punita  lignatio  repcriatur, 
/"uJ/Z!#'.  & radix  duabus  conftet  figuris,  quod  tunc  accidit , quando  radicum  numerus  adeo 
'gtatt , magnus  cft  , vt  fubtrahi  nequeat , eo  quo  opus  elt  modo  , tunc  praetermitto  primo 
em.  Utit.  punito,  fit  deuolutio,  & proceditur  ad  punitum  vltcrius. 

Trefenturt-  Sit  «quatio  i C4986ooRn  $187968.  In  hac  xquatione  cubus  minor  cft 
afficiente  lolido;  proinde  cubus  non  tam  afficitur, quam  potius  aflicit.  Dum  igitur 
\umt  £ont*ngit  coelficientem  lub  gradualem  magnitudinem  in  anteriora  produci , vitra- 
/•W«.  ipfum  affectum  cubum , vel  eo  faltem  loci , vt  ab  eo  nequeat  auferri  i quod  eft  ar- 
gumentum, non  tam  cubum  alfici , quam  afficere  , cum  cubus  fit  minor  afficiente* 
lolido  : Coefficiens  ad  fuccedentcs  fedes  ordine  reuocanda  cft  , donec  diuifio  in- 
ftitui  poflit ; a qua  praedat  initium  operis  lumerc  i quot  autem  figuris  retrocedet , 
tot  puncta , vel  cuborum  loca  lubtus  delebuntur,  a quibus  erat  ahoquin  fumendum 
initium. 

Ordinabitur  autem  aequationis  Analyfis,  hunc  in  modum  iuxta  fuperiorem 

Butficu . 

t.  Edntiu  Ultris  fmguUris  primi  inustis  ume  dcuoluttomm . 
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Quoniam  9,  maior  eft,  quam  $,  Iit  Deuolutio. 


tU  EdttlUt  Ultris  /isspsUris  primi  pt/l  DtuUtstsum , 
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Ut,  eJmSUi  Uteri/ J!»i»Uris  fecundi  '. 


DiuiforG  p Cocffi-  98  6 o • 

pars  fu-^  ciens 
perior  . L p lanu. 


Cubi  aifcdi  refoluendi  i o i 
reliquum. 

9 t * 

P TriplG  qua-  i 
Diforum  1 dratu  late- 

parsmfe*  < ris  primi. 

1 

uor . / TriplG  laxus 

primum. 

9 

Summa  diuiforum . 

1 0 I 

3 9 ® 

| 

- « 9 7 

l o • 

Solida  ablaritia . j 

f 

4 

J * 

• 

S 

Summa  folidorum  $ qua-  x o j 9 6 t 
lis  reliquo  refiduo  affi- 
cienti cubo. 


ate 

jota 


A latere  fecundo  in  eoeffidens  planum. 

A latere  fecundo  in  triplum  quadratum 

Erimi . 

teris  fecundi  quadrato  in  triplum  laxus 
primum . 

Cubus  lateris  fecundi . 


Si  itaq;  propofita  fuiflet  xquatio  i C 9 8 600  R“  1187958»  fit  1 R»  va- 
lor  31 ; numerus  quxftiom  fatisfaciens  i nam  du&us  in  fui  quadratum  1024 , & in 
98doo>  facit  3 1 87968,  vt  prxeipitur.  Si  enim  32,  ducatur  in  1024,  fit  32768, 
cubus  fcilicet  iplius  31, livero  98600,  multiplicetur  per  32  , fit  numerus  3 1 5 1 200, 
huic  aurem  fi  addatur  32768  , fiet  numerus  3187968  . Cxterum  3:87968  , eft  cu- 
bus adiun&us  folido  lub  latere, & dato  plano  986oo,eft  autem  maius  folidum  cu- 
bo , quemadmodum  indicat  coefficicnris  fitus  eo  loci  1 nam  coefficicns  vnus  ex  di- 
uiforibus,  a diuidendo  tolli  non  poteft ; ob  id  in  proxime  fuccedentcm  locum  de* 
uolutio  eft  fatSa  , deleto  , quoque  pundfo  cubico  ad  lxuam  primum  occurrento 
fubtus  pofito  , & a diuifione  potius  fumendum  initium  , quam  .1  radicis  extradtio- 
ne,  cum  coefficiens  principalius  diuidat,  quam  ipfius  lateris  cubus,  vel  lateris  qua- 
dratum. 

Ne  mirerisautem  (i  poteftas  dicatur  diuifor,  nam  radicis  extraflio  pro  diuifionis 
fpecie  confueuic  Analylta  vfurpare  1 quamobrein  ,[&  lateris,  fiue  radicis  poteftas ; diui- 
idr  ex  hoc  capite  dicetur  ; radicem  , enim  extrahere  ex  aliquo  numero  , eft  nume- 
rum propofitum,  ex  quo  radix  extrahenda  eft,  diuidere;  ita  vt  diuifor, & quotiens 
in  radicis  cxrra&tonc  iint . 


A a a Ordinabitur 


bpl. 


Z fol.  - b 
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••bpl.  e — 
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duatur  diuU 
/"• 
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Ordinabitur  autem  aequationis  Analyfis  hunc  in  modum  iuxta  fupcriorcm 


/.  Edulfio  Uteris  primi  jsursis  tntt  deuoUtitssm . 


bpL  CwfieicM  plJijum. 


9 1 ! 6 8 i ° 


«fol. 


Cubus  «fictius  refolucnd.i. 


Ci 


Q.R 

C is 


C in 


SubLireratc . 


R i x 
Q_i.  4. 
C-  i,  » 


11,  Eduli  it  leteris  JiuguUris  frimi  ftjl  Deutlutionept , 


bpl. 
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duuden*. 

8 0 

zfol. 
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A latere  primo  in  coefficicns  planum . 
Cubus  lateris  primi. 
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III.  Edu&io  Uteris  fingularis fecundi . 


Diuiforu  pars  \ Coefficies  0 t 

680 

fuperior . 

/ planum  . 

Cubi  aftclti  re  lo  luendi 
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rTriplu  qtia- 
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3 

L tusprimu. 
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6 

] 

L 

l X 

8 

Summa  (olidorum  au- 

1  $ 1 

088 

ferenda  arquaiis  refi- 

duo  refoluendo  affr* 

cienti  cubo . 

i 

ate 

iof» 


A Utere  fecundo  in  coefficiensjdanum . 

A bicre  fecundo  in  triplum  quadratum  primi , 

A Uteris  fecundi  quadrato  in  triplum  Jatus  primum. 
Cubus  Uteris  fecundi , 


SCHOLJON. 


Tratermijfa  primo  pun&o , pri- 
maq;  cuborum  fede . Subtraho  em 
hum  ipfius  i , ab s 1149  ;eteninu 
primam  radicis  quafita  figurawcj  , 
hoc  eft  primum  lingulare  latus  dico 
effe  1 , faeia  fuitraShtnc , remanet 
numerus  1148,  iuxta  quem, futu- 
ra fuhtraB sonis  gratia  ad  dextram 
feribo , duas  fuperiores  notas , figu- 
rafque  8,8.  vt  fiat  numerus  1 14888, 
Ab  hoc  autem  J obtraho  numerum^ 
productam  ex  multiplicatione  1 > 
prima  figura,  feu  prtmi  latens  , in 
ipfum  numerum  radicum , feu  coef- 
fictentem  , nimirum  95680  ; fa- 
ci a fubtraBiont  remanet  numerus 
19208.  collocatur  autem  fuatrahen- 
dus ; vt  vides , id  requirente  Ana- 
Ipfii  l lh  autem  adiungo  pojlremam 
figuram  8,  vt  fiat  191088. 

Ad  indagandam  fecundam  figu- 
ram , fiue  fecundum  fingutare  latus; 
paro  dtuiforem  hac  Arte . Sumo  3. 


I * 

l C + 93680  R-  1149888 

I * 


1 14888 
95680 

191088 

6 

19148 
1 * 

191368 

8 

16I360 

161360 

O ; y . O 

triplum 


bpl. 

z fol.  - b 
pl.  a-a‘. 


3 a' 
ja 


3a't  ja,' 

bpl.e. 
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3 a e' 
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b pl.  e f 
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z foL  - b 
pl.  a — a'. 
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ai  latere  pri- 
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planum  eatffi- 
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triplum  quadratum  prima figura,  feu  primi  Uteris,  deinde  fumo  3 , triplum  eiufdem ; Ex 
his  numeres  vnum  alteri  addo  , e a causeU  firuata  , vt  triplum  prima  figura  , antecedat 
dextrorfum  , unius  figura  fpatio  , id  requirente  conditione  diui  forum  debitas  fihi  fedes  po- 
Jhilantmm  iuxta  Analj/eos  naturam  , itaut  fiat  numerus  33.  cui  oiferuata  eadem  antecef- 
fienis  cautela  prout  uaaMxn  contraria  pniheu  requirit , addo  95680.  radicum  numerum  , 
feu  coeffciciuem ,vt  fiatq6oioi&  hic  numerus  erit  diuifor  quafittis,per  quem  nimirum-a 
diuidendus  e fi  numerus  191088 ; Talla  diui  fio  ne  fit  quotiens  2 , fir  fecundum  latus  , fine 
fecunda  figura  quafiu . Modo  fumatur  3.  triplum  quadrati  prima  figura  1 ; (fi  ducatur  i» 
* ; fecundam  figuram  , fitq;  6.  numerus  finiendus  hac  lege,  ut  collocetur  fui  antepenulti- 
ma , nempe  fui  o ; vt  Analyfis  expofieit , & fubtrahatur  a 1 9 2 o ; vt  remaneat  1 9 1 4 , cui 
annello , fequentem  natom  8 1 vt  fiat  19148.  Subtractionis  futura  gratia  ; fumatur  au- 
tem 3 j triplum  prima  figura,  ducatur  in  4 , quadratum  fecunda,  & fit  numerus  12  ./44- 
trahendus  vt  vides , id  Analyfi  po/lulante  , quo  fui  er  alio  a 19148,  remanet  1913  6 , cui 
anne  liatur  fequens  figura  8 , vt  fiat  191368,2  quo  fubtrahatur  8 , cuius  fecunda  figura , 
(fi  remanet  191360  • Nunc  autem  ducatur  radicum  namerus  95680  , in  2.  fecunaauLj 
figuram, &fit  numerus  191360, quo detraUo de  19136, refiduoiam  habito, <fi  remaneto, 

enanti  Mi-  C Equitur  xquatio',  in  qua  Cubus  afficitur  multa  folidi  fub  latere , datoq;  coeffi- 
ciente  phmo.ad  cuius  explicationem,  harc  Methodus  tradi  iblet,  vt  etiam  de 
Cubica  affirmate  affecta  loquentes, explicuimus. 
jtqua,:,fr,-  Proponatur  aquatio  1 Cr  8 R + 10472.  Panes  aliquoti  numeri)  abfoluti  di* 
?**""•  fponantur , vt  vides  i nempe , vt  bina  contrapofitx  fi  inter  fc  ducantur  , efficiant 
10471. 


1 — — 1047» 

1 S 2 3 6 

i a 6 1 8 

7 14  9 6 

8 1309 


«4—748 

x 7 — — 616 

2 2 476 

3 4 — 308 

44  — >j8 


Deinde  vtraq;  aquationis  pars  diuidatur  per  1 R , & fiet  aquatio  t Q_“  8 >f» 
■ 'It’--.  Hoc  eft  8 , additus  vni  ex  partibus  aliquotis  ipfius  numeri  10471 ,-  con- 
ftituit  quadratum  lateris,  feu  1 R t ea  vero  eft  eligenda  pars  aliquota  , cui  additus 
8,  facit  quadratum  alterius  partis  coefficientis  correlata,  vt  in  noflro  exemplo  re- 
pedemus panem  ipfam  effit  47 6,  Sc  1 R , pretium  erit  21 . Hoc  padlo  contende- 
runt. 

£ dato  in  numeris  cubo  affeSo  multa  folidi  fub  latere  , & dato  coejfctente  plano  , latus 
elicere  . 


Numerofa  Analyfis  aiquationis  , in  qua  Cubus 
afficitur  multa  folidi  fub  latere,  datoqj 
coefficiente  plano. 

Oblata  autem  aquatio  fit  1 C — 16  R “ 46080; 

Quandoquidem  deprehenditur  propofiti  xquationis  affirdla  latus  binomiume.fe 
atque  adeo  e duobus  Angularibus  lateribus  conflare . Coefficicns  planum  fit  b pl. 
comparationis  homogencum  fit  z folidum  . Latus  fingulare  primum  efto  a , fecun- 
dum vero  e , itaut  vniuerfum  fit  a t e.  Cuius  cubus  eft  a'  t 3 a‘  e t 3 a e*  t e' . 
Solidum  autein  de  Cubo  negatum  erit  b plano  a | b plano  e,  quo  fubrradto  ex  cu- 
bo prfdiiSo , vt  ex  fuo  Theoremate  conflat,  fiet  a'  t 3 a*  e t 3 a e*  t e'  — b plano 
s — b plano  e ; quod  xquabitur  z folido  ; & per  antithefin  , vtrinq;  addito  b pla- 
no 4i  & lubtra&o  a’  fiet  3 a*  e t 3 a c*  t c!  - b plano  c S z fol.  t b plano  a — a'. 

Compa- 
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Comparationis  igitur  homogencum  au&um  folido  fub  latere  primo  , & cocfficien^ 
te,  minus  cubo  lateris  primi,  applicandum  eft  ad  triplum  quadratum  lateris  primi, 
plus  triplo  latere  primo,  minus  coctficiente  plano,  vt  oriatur  lingulare  latus  fecun- 
dum. Hunc  igitur  in  modum  fum  alTecutus,  qux  ad  propofitz  aequationis  explica- 
tionem requiruntur. 

Si  proponatur  cubus  negate  affedtus,  vt  exempli  gratia  iC-i«R2  46080; 
non  diflimili  modo  procedendum  erit,  ac  in  analyli  cubi  affirmate  affe&i  Colum  in-  i’""- 
ter  fc  differunt  aiquationes  , quod  in  illarum  analyli  dum  diuifio  inftituitur,-  coeffi- 
cientis  plani,  & regularium  in  cubo  puiodiuilorum  differentia  attendi  debet ; Se- 
cus autem  in  illarum  xquationuin  Analyli,  in  quibus  , dum  cubus  affirmati  affici- 
tur, fumma  debet  attendi.  Prxterea  folidum  fictum,  dum  lingularia  latera  ducun- 
tur in  idem  cocfficiens  planum  delinens  fub  Cede  iplius  cocfficicntis , addendum  eft 
negate  affe&o  cubo  , vel  auferri  debet  ( in  idem  enim  recidit  ) a folidis  ablatitijs  r 
cum  tamen  in  cubo  affirmate  affeClo  oppofito  modo  procedendum  effet , liquidem 
fubducebatur  cubo  affirmate  atfefto,  vel  addebatur  lolidis  ablatitijs  . Haec  autem 
omnia  in  fcquenti  paradigmate  intueri  licebit.  Vt  in  edudtionc  primi  lateris,  idem 
eft  addere  48  , folidum  a latere  primo  , in  cocfficiens  planum  , addere  inquam  ad  J ' 
46080;  ita  tamen,  vt  delinat  quemadmodum  vides  fub  punito, vbicoefficiens con- 
fidit; & cx  aggregato  fubducerc  27,  cubum  lateris  primi;  idem  eft, ac  48,  fubdu- 
cerc  ex  27,  allumente  duas  cifras  : lic  etiam  in  cxtra&ione  fecundi  lateris  ; nam  fi 
96 , folidum  a latere  fecundo  in  coefficicns  planum , fubduxeris  ex  19656  , rema- 
net 19560  , quo  fubtradto  ex  19560,  nihil  remanet;  Ii  idem  numerus  96,  addide- 
ris cubi  affedti  refoluendi  reliquo,  fiet  i9656;aquo  Ii  fubtraxeris  19656;  fummam 
ablatitiorum  , nihil  pariter  remanebit  ; hoc  cx  adi  unito  paradigmate  confpicitur  ; 
quod  etiam  in  alio  fubfequenti.analyfcos  cubi  acephali  licebit  oblcruare.  Erat  au- 
tem oppofitus  proceffus  in  xquationc  , in  qua  cubus  afficiebatur  adiunitione  folidi 
fub  coefficicnte  plano,  & latere  ; cum  enim  proponeretur  1 14714455; 

erat  cubus  lateris  primi  8 ; & 68 , erat  folidum  .i  latere  primo  in  coefficicns  planum; 
hoc  autem,  vel  addebatur  8,  affumenti  quatuor  cifras, & fumma  80068,  aufereba- 
tur a 14714455,  delinente  tamen  numero  80068,  fub  puuito.vbi  cocfficiens  con- 
fidit; vel  fubtrahebatur,  eadem  feruara  lege, a numero  14714455,^0  affedio  re- 
foluendo  ; vtrouis  enim  modo  opereris  , habebis  6707655  , pro  reliquo  refoluendi 
cubi  affeiti;  quod  autem  de  primo  latere  diximus,  illud  quoq;  de  fecundo  omnino 
eft  intelligcndum , &c. 

Ordinabitur  autem  Aquationis  Analyfis  hunc  in  modum  iuxta  fuperiorem  tiaplca. 


I.  Edu&io  lateris  JinguUns primi . 
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J/.  Edulii»  Ut  iris  fingularis  fecundi. 


bpL  Dtuiforum  pars  r Coefficiens. 

fuperior . planum  . 

t * 

2 fol.  t b Reliquum  cubi  affefti  refob  j 9 

pla-a*.  »«**• 

$ 6 0 

J a*  rTriplumqua  » 

1 dratu  late- 

Diui forum  pars  J ris primi. 

3 a inferior  i Triplum  late 

C ris  primi. 

7 

9 

3 a’  t 3 * Differentia  diuiforum , t 

- b pl.  

7 7 4 

3a’e  > > * 

3 ac*  f 1 

PUnubUtim.  J 

C i 

% 

» 4 
1 I 6 

J a*  ef  3 1 Summa  ablaritiorut».  a 9 

C*  t c'  • 

« 1 * Solidum  addititium . 

bpl.c. 

6 $ 6 
9 * 

3 a*  c t 3 Excefliis  ablaritiorum  arqut-  1 9 
a C*  t e’  - l>s  »' eliquo  refoluendi  cubi 

bpl.cz: 
z lui.  t b 
pl.a~  z’. 

f 6 0 

a fe 


A latere  fecundo  in  triplum  quadratum  primi . 

A quad-ato  lateris  fecundi  in  triplum  Jatus 
prunum . 

Cubus  lateris  fecundi. 


A latere  fecjtndo  in  coerticiens  plannra , 


S C H 0 L 1 0 N , 


cip<*Ji-,f*ri  Compendiofiits  cluitur  radix  propofita  aquationis  non  diffimili  modo  . ac  fioperiiss  feti- 
mcOc  Utm-J  mm  gentes  do  Aniljfi  aquationis  , in  qua  cubus  affirmate  afficitur  i filum  illud  inttrcU  , 
*”jn  ' quod  tam  adnotauimus , vt  differentia  attendatur  in  diuifiout  infeituenda  i differentis  in- 
quam coefficientis  piam , fi-  regularium  in  cubo  puro  dtuiforum  i cum  in  aquatione  cubi  affi- 
mate  affelii , fumma  effit  attendenda ; eater * vero  funt  obfetruanda , qua  iam  cxpltcutmtt 
agentes  de  methodo  gener  ali . 

Dl(t)  ,^uKr  /1!ul  cubicum  numeri  4 6;  tffi  3 , huius  cubui  efl  »7,  quo  fubtraClo  ex  461 
remanet  19,  huic  annectamur  du  feqnentts  figura  08  , vt  Jiat  1908  > huic  addatur  48. 
numerus  f altus  ex  2 , prima  figura  in  1 6 ; numerum  radicum , ejr  fiet  195 6 ; huic  anne- 
Itatur  o,  vt  fiat  195601  modo  ad  indagandam  fecundam  figuram, paro  diuiferem  hac  ar- 
te fumo  triplum  quadrati  prima  figura  , fir  efl  17  , deinde  fumo  triplum  eiufdem  prima 
figura , fetlictt  9i  annello  hanc  figuram  illis  , vt  fiat  279.  additionem  enmosnfittno  ai- 

hibt  4 
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hikita  c tutela  , ve  antecedat 
vniut  Jtgnrd  fpatto  ; ex  279 

fubdufto  1 6 , numen  rudi-  1 C — « 6 R — 

cum  , folia  fubtr  ali  tone  easj 

lege  , vt  vides  ( (i  cubus  tffet  

a firmate  affellus  injli tueretur 

udditio  ) fit  2774  , diuiftr  , . 

per  quem  fi  duudstur  19560, 

jit  quotiens  6 i & fccuudas  1 7 

figura;  modo  duco  6 , in  16 , g 

numerum  rodicum , fit  96.  

numerus  ; qui  additus  ad 
19560  , (fi  cubus  e fiet  u fir- 
met e effetius , auferretur ) & — ■ ..... 

fit  19656  i a quo  f ab  duci  0 DiUifor  2774 

i6i,folsdo  i Utere  fecundo , 
fiu e fecunda  figunt,  in  triplum 
quadratum  lateris  primi , dr 
remanet  345 6}  a quo  fubtra- 
ilo  324,' facta fubtralitonc  vt 
vides) numero produelo  i qua- 
drato latens  fecundi , m triplii 
latui  primum , remanet  116; 
i qua  fnbtratlo  216  , cubo , ex  6,nihil remanet,  &c. 


279 
1 6 


201 

3 6 
46080 


2 7 


1908 

4 8 

19560 
9 6 


1 9 6 5 6 

I 6 2 


345.6 


3 * 4 


2 1 6 
216 


o o 


Ordinabitur  autem  aquationis  Analyfis  hunc  in  modum  iuxta fuperiorem 

bicafboee. 


/.  Edullio  lateris  fiugularis  primi . 


Codficicia  planam . i i 

6 6 a 

0 

Cubus  refolueudus  mutilius.  o 

3 J * 

9 4 7 

• 

Q.*- 

QJt. 

Ci 

C 11 

C m 

Solida  pro-  r Addttiriom.  3 4 
Itaphfrcti-  4 

cm.  i.  Ablatitium.  1 7 

9 s 6 

0 

Exteffus  additiciorum . 7 

9 8 6 

0 

Reliquum  reffituri  refoluendi  f 

muuJi  cubi . 

3 3 8 

9 4 7 

O O 


O 


R } 4 


<i.P.  K 
C 17,  64 


JOO 


A Ittere  primo  in  cotiScitns  pllnuai . 
C«bui  lireris  primi . 


bpl. 


z fol. 


bpl.a 

a* 

bpl.a-a‘ 

z foL  t b 
pl  a -a'. 


B b 


//.  Edu- 
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//,  Educito  Utens  fingnUris  fcauodi . 


bpl. 

piuiforum  f 
parsfupe  < 
rior . ( 

- Cocfficies  i 
planum . 

I 6 6 

z 6 

2 io!,  f b Reliquum  refoluendi  cubi  8 

pka-a', 

3 3 8 

9 4 7 

3 a1. 
31, 

Diuiforum  j 
parsinfc*  • 
rior.  | 

1 

r Triplum^  i 
quadratu 
lateris  pri 
mi. 

Triplum-» 
tatuspri- 
. mum , 

7 

9 

3 a*  f 3 a Exceffus  diuiforum  infc«  i 
«bol.  fenorum, 

6 x i 

8 0 

f 

8 

3ae’ 

e' 

1 . 1 

Sobda  ablamia.  1 

4 4 
6 4 

3 a‘  ef  3 a Summiblitiiioruin.  i i 

5’ Solidum  addiritiura . 4 

b pl.c 

J04 
<5  0 4 

t 0 

3 af  C t 3 Exceflus  ablatu  iorum . 7 

2 C*  t C*  •* 

• Reliquam  refoluendicubt 

b?uA„. 

6 i 9 
6 9 i 

» 0 

>747 

• *,  " a Iam  duo  elicita  latera 

3 a e " j 

ae‘-e't!>p!.c. 

Iim  duo  flxitl 


aer*  fM>|sniir . 


A latfcre  fecundo  in  triplum  quatirarum 
primi . 

A quadrato  lateris  fecundi  in  triplum  la- 
tus primtnn . 

Cubus  lateris  fecundi . 


A latere  fecundo  in  coeflkicns  planum  » 


vnius  vice  funguntur,  & fit. 


III.  Bdf 


Digitized  by  Googld 


CAPVT  DECIM VMSEXT VM . 


2 0*3 


111.  EJhCHq  Uteris  fingultris  terti/,  vt  fecundi. 


Diuiforu  p 

pars  fu-  \ Coeflicies  i 1 6 
perior  .1  planum. 

6io 

000 

Rt  4 3 

Q_1  1 J <1  9 

tjyjo.i  s7 

Reliquum  refoluendi  699 

cubiaflefti. 

747 

at* 

J.»  t J 

* 

pTriplu  qua- 3 4 6 
Diuiforum  ! dratumla- 
parsinfe-V  teris  primi, 
rior . 1 Triplum  Ia-  1 

l tusprimu. 

8 

0 a 

Exccffus  diuifnrum  in-  1 j 1 
feriorum 

100 

r 1M0 

4 

A latere  fecundo  in  triplum  quadratum  primi. 

Solida  ablatitia . j 

18 

A quadrato  lateris  fecundi  in  triplum  latus  primum. 

»7 

Cubus  lateris  fecundi . 

Summa ablatiorum  . 1649 

607 

Solidum  addiritium . 349 

860 

A latere  fecundo  in  cocflicicm  planum . 

Exccffus abJatitius arqua-  699 
lis  reliquo  refoluendo 
cubo . 

74  7 

bpl. 


&c.  i 


Quoniam  igitur  aliquando  contingit,  vt  cocfficiens  planum  pluribus  abundet  bi- 
nis  figuris , quam  cubus  negate  affc&us  fub  latere  ternis  > quod  cft  argnmentuin-  ^J*"l 
folidum  afficiens  maius  cfTe  refoluendo  affc&o  negate  cubo  . Hic  cubus  accphalus 
dicendus  eft  ; quali  capitis  expers  poftulat  autem  peculiarem  analyfim ; quam  vt  Ttiy  ciu.irn  CM- 
inftituamus  oportet  proponere  mutilo propofito  cubo,  eam  numeralium  circulorum 
multitudinem;  vt  tot  puncta  cubica  polfint  ci  prarfigi,  quot  quadratica  plano  coef- 
ficienti . Radix  autem  eduCta  c plano  coclficicnte  , tanquam  quadrato  , fi  extera.,  6*. 
confcntiant , fin  minus , proxime  maior  , conditui  debet  latus  lingulare  primunu.  j 
ipfius  refoluendi  cubi  negate  atfcCii ; non  immutata  methodo  quantum  ad  rcli-  m ’ 
qua . 

Ita  plane  in  fuperiari  Paradigmate  > in  quo  342947,  cubus  cft  multatus  folido 
fub  latere,,  & plano  1 16 , 620  ; cft  autem  matus  folidum  1 16620  R. , folido  refol- 
uendo 35*94 ; quoniam  cocfficienti  plano  1 16620,  prxfigi  poliunt  tria  puncta  qua- 
li b 1 dratica 
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dratica,  folido  vero  352947,  duo  tantum  punda  cubica;  ob  id  folido  352947,  re. 
foluendo  prxpofitus  cft  numeralis  circulus,  & cocfficienii  fua  fcdcs  adijcitur . Ini. 
tium  autem  operis  defumitur  , ab  exradione  radicis  quadrata: , qux  lateri  cubi  rc- 
folucndi  conf^ntiat,  vt  etiam  conftat,  in  adiundo  Paradigmate . 

DtrUrAM  Et  ita  dum  proponitur  xquatio  1 C — 154320  Hz:  673475  , fit  1 R , valor 
395  , numerus  plane  quxftioni  fatisfacicns  ; ab  huius  enim  cubo  61629875  , fi  au- 
' feratur  60956400  , numerus  fadus  per  multiplicationem  numeri  154320,  in  395  , 
remanebit  673475 ,-  fatisfocit  igitur  quxftioni , per  quam  proponebatur , numerum 
inuenire,  qui  dudus  in  fui  quadratum  diminutum  154320,  faciat  673475;  hoc  cft, 
numerum  inuenire,  quo  dudto  in  fui  quadratum >&  a produdo  ablato  produdo  ex 
eodem  in  154320,  remaneat  673475.  Quod  fi  negate  aftedus  cubus,  tot  conftet 
ternis  figuris  , quot  planum  coemcicns  binis  ; interdum  eo  loci  prorumpit , vt  nifi 
Analyfta  rationem  eius  habuerit  , non  raro  in  ipfa  extradione  radicis  eludetur  , 
Prxftat  eo  cafu,  vt  ab  ipfo  plano  cocfficicntc  tanquam  quadrato,  eruatur  fub  con- 
gruente pundo  radix  ; cuius  cubus  fubintclligatur  adiungi  propofito  cubo  affedo 
atq;  adeo  ex  eo  ita  adaudo  latus  eliciatur.  Illud  enim  erit , vel 
confentancum , vel  confentaneo  proxime  minus.  Vt  fi  propo-  6400 
fita  foret  arquatio  1 C — 6400  153000,  ordinatis  ad  . . 

opus  figuris  iuxta  Artis  prxeepra.  Quoniam  igitur  radix  qua- 

drata  nnmeri  64,  cft  8 > cuius  cubus  eft  512  ; qui  additus  ad  1 5 3 o o 0 
153 , facit  66 5 ; at  latere  cubi  665  , proxime  maius  cft  9 ; fu- 
metur latus  9,  pro  quxfita  radice. 


T)  Ropofita  fit  xquatio  1 C n 124  R — 240  . Difponantur  partes  aliquotx  , vt 
’“rd' ■ X fupra  &c.  diuidatur  vtraq;  xquationis  pars  per  1 R,  fit  1 Q.~  124  — hoc 
eft,  fi  a 124,  numero  R,  auferatur  pars  aliqua aliquota  numeri  abfoluti  240,  nem- 
pe 24,  remanet  quadratum  numeri  10, videlicet  100, cuius  51, eft  io;&alrera  pars 
coelhcicns,  correlata;  itaq;  10,  erit  1 R,  pretium,  & cft  maius  latus;fi  verd  a nu- 
mero 124,  fubtrahamus  120,  remanet  4 , quadratum  alterius  partis , nempe  2 ; 
& 2,  erit  latus  minus.  Hoc  autem pado  contenderunt. 

E dmo  in  numeris  folido  fub  Uter  e,  & <Uu  coeff ciente  fUna  magnitudine , ojfclto  mul- 
to cubi , lotus  e/nire . 


Numerofa  Analyfis  xquationis  in  qua  lolidum  fub  latere, 
datoque  coefficiente  plano  afficitur  multa  Cubi  . 


Oblata  autem  aquatio  fit  6468  R — 1 C “ 186192 . 

Quandoquidem  deprehenditur  propofitx  xquationis  affedx  latus  binomium  efle 
atque  adeo  b duobus  Angularibus  lateribus  conftare  . Cocfficicns  planum  fit  b pl. 
swic/irtfii,  comparationis  homogencum  fit  z folidum  . Latus  fingulare  primum  efto  a , fecun- 
"•  ■ dum  vcr6  c , itaut  vniucrfum  fit  a t e.  Cuius  cubus  eft  a'  f 3 a*  e t 3 a e‘  t e1 . 

Solidum  autem  de  quo  negatur  cubus,-  erit  b planum  a t b plano  c , de  quo  fi  cu- 
bus negetur  prxdidus , vt  conftat  ex  fuo  Theoremate  , remanebit  b pl.  a t b pl. 
e — a'  — 3 a’  e — 3 a e*  — e',  quod  xquabitur  2 folido  ; & per  antitheiin  , fiet  b 
pl.  c — 3 a*  e — 3 a c‘  — c'  “ z fol.fa'  b pl.a.  Differentia  igitur  inter  com- 
parationis homogencum  audum  cubo  lingularis  lateris  primi  , & folidum  a latcro 
primo  in  coefiiciens  planum  , applicanda  cft  ad  differentiam  inter  folidum  a latere 
fecundo,  in  cocfficicns  planum,  & triplum  quadratum  lateris  primi , plus  triplo  la- 
tere primo.  Hunc  inmodumfum  aflccutus,  qux  ad  propofitx  xquationis  explicatio- 
nem requiruntur . 

Quando 
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Quando  poteftas  negatur  de  homogenco  fub  gradu  , latus  eft  anceps  ; quamo- 
Jjrcm  xquatio  adinuenta  de  duobus  lateribus  explicabilis  cft,  atq;  adeo  Problema- 
ti duplex  latus  fatisfacit ; quorum  vnius  quadratum  minus  eft  triente  datx  coclfi- 
cicntis  planx  magnitudinis,  alterum  maius;  ita  vt  fi  triplum  (olidum,  quod  eft  ho- 
mogencum  comparationis , applicetur  ad  duplum  plane  coetficiemis  datat  magnitu- 
dinis, oriatur  longitudo  maior  radice  minore,  & minor  radice  maiore. 


Ordinabitur  autem  atquationis  Analyfis,  hunc  in  modum  iuxta  fuperiorem 
Qtufiai  ad  inueniendam  radicem  minorem. 


I.  Eiultio  Uteris  JinguUris primi . 


Coefficicns  planum . 

68 

Sublaterale . 

0 

Solidum  fub  latere  mul- 
tatum lateris  rcfolucn- 
do cubo. 

I 86 

1 9» 

QJI. 

M 

a* 

C»7* 

a 

30 

Ct 

Cir 

Solidum  reili  tuens. 

Cubus  lateris  primi . 

Solidum  refliturum. 

* * 3 

19- 

194 

04 

A latere  primo  in  coefficiens  planum . 

Exccflus  folidi  rertituti , 
reliquumuc  rcfolucn- 
di  cubi  auulli . 

i* 

1 ? a 

II.  Edm 


Ne  tundam  . 


bpl. 

z fol. 

a* 

z fol.  f a' 
bpl.  a 

z foLf  a' 
- bpl.  a. 
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//.  Z ducti)  Uteris  fmguUris  fecundi. 


bpl. 


Diuiforu  r CocRt- 
pars  ftr-^  ciens  * 
perior . I-  planu. 


Z fol.  f 1*  Reliquum  refoluendi  cubi 
-bpl.  a,  auulfi. 


ja*.  r-  Tripluqua- 

Di  forum  1 draru  laie- 

pars  in!c*  < ris  primi . 

3 a.  rior.  » Triplii  latus 

<•  primum . 


bpl.- 3 a’  Exceflus  diuiforumfupe- 
— riorum. 


3 a*c 


* I 4 6 i 


«9  1 I 1 


a 7 

9 


3 \ 6 7 * 


I 6 » 


3 ac' 
c* 


Solida  addititia . < 


3 1 ♦ 

% l 6 


ate 


A latere  fecundo  in  triplum  quadratum 
primi . 

A quadrato  lateris  fecundi  in  triplum  Laros 
primum . 

Cubus  lateris  fecundi. 


3 a’  ef  3 a Summa  folidorum  additi- 
C*tc* . «orum. 

b pl.e 


Solidum  aMatitium . 


bpLc  -3  Excedas  folidi  abhtitij, 
a*  c - 3 a arqualis  refiduo  refol- 

e‘-  e'  ZZ 
z foUfa' 

- b pl.  a . 


ucndocubo  auullo. 


19  6 S 6 

l 8 8 o 8 

19  > J » 


A latere  fecundo  in  cocffidens  planum. 


Latus  igitur  vnum  c duobus , de  quibus  squalitas  explicari  poteft , ipfumq;  mi- 
nus; erit  3 6,  fi  fuerit  arquatio  huiufmodi  6468  R-iC~  186192  . Si  velimus 
autem  radicem  maiorem,  applicemus  186191  , folidumad  3 6 , & oriens  planum. 
5171,  compoficum  crir  ex  quadrato  maioris,  & reftangulo  fub  maiore,  & mino- 
re . Idem  eriam  planum  relinquitur  , fi  ab  6 4 6 8 , auferatur  1196,  quadratum-, 
ex  36. 

Dico  igitur  maiorem  radicem  efle  1 R,  eius  quadratum  eft  1 Q,  ducatur  1 R in 
36,  & fit  36  R,  addantur,  & fit  fumma  1 Q.*f>  3 6 R r j 1 7 2. 


1 8 
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18  324 

i 8 

5 4 9 6 

»44  £ 5 4 9 6 
18  <8 


324  51;  4 9 6 - 18  latus  maius, 
5*  5 4 9 9 - » 8 


— 5(17807044*3  24 
549«  — 5t  1 780704 


5820  — 9k  712281« 

51712281«  — «48  Produ&um  ex  numero  ra* 

. dicum.  feu  coefficiente, 

5172  in  Radicis  pretium. 


Ordinabitur  autem  zquationis  Analyfis,  hunc  in  modum  iuxta  fuperiorem- 

5(4 flat . 


1.  E initii  Uteris  fmgulnris  primi . 


Coefficiens  planum . 131 

0 ♦ 

Solidum  Tublateralc  mul-  1 $ 5 
catum  laceris  refoluen* 
do  cubo . * 

1 x • 
Qw®-* 

C 1 

Solidum  reflituens.  1 

Cii 

Solidum  reftitutum . 1 5 6 

j % 0 

Solidum  minuens . 1 $ 1 

0 4 

Exccflus  folidi  reftituti  re-  2 5 
iiouumuc  refoluendi  cu-  ' 
bianulfi  . 

480 

Sublaterale . 

o o 


Ri  x 

a» 

C 1 8 

a 

>o 


Cubus  lateris  primi . 


A latere  primo  in  coeffidens  planuki . 


bpi. 


z fol 


zfolf  a'. 

bpUa 


z fol.  ta' 
-b  pl.  a. 


11.  Edis- 


Digitized  by  Google 


ao8  C RENALD.  ALGEBRyE  VETERIS. 


//.  Eduli  io  Uttrts  fmguUris  fecundi . 


b pl,  piuiiorum  piis  rCoefficiens.  l $ 
* fupcrior.  planum. 


ziol.  Reliquum  refoluendicubi  z s 
fl^bp-A  auulfi* 


3»‘. 
3 a* 


Triplum  qua 
draiu  Jatc- 

Diui  forum  pars  J ris  primi, 
inferior  ( Triplum  la- 
tus primi  . 


b p].-  3 a*  ExcelTus  diuiforum  fuperioru.  i 

“3a*  - 


3»*e 

jae' 

c* 


rlanaibUtitu,' 


J a’  Pf  Summi  foliiorum  iddinno- 

e‘te’ . mm- 

b pLc  Solidum  abluit  imo.  »« 


bpl.C-3  H«ccffusfolidiabliiirii*qui- a J 
Iis  refiduo  refoluendo  cubo 

, ,L  “ullo, 
e'  - e’  zZ 

2 fol.  fa* 

-bpl.  a. 


4 S O 


« 

i » 


7 i « 
i o 6 


8 o 


afe 
lof  2 


A latere  fecundo  ia  triplum  quadrarum  primi  - 

A quadraro  Ureris  fecundi  in  triplum  latus 
primum . 

Cubus  lateris  fecundi. 

\ 

A latere  fecundo  in  coeflkiens  plannm . 


Dum 
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H.^vaqi  pr°PjnitUr  ^uati?  ‘3«o4R-  * C-  1 j s j 20  fit  radix  minor 
1°'tur 'n  m°dum  ordinanda  erat  aquationis  Analyiis  iuxta  praecepta  fuperius 

tradita  ad  indagandam  radicem  minorem.  At  vero.  V 


Ordinabitur  aquationis  Analyiis,  hunc  in  modum  iuxta  fuperiorem  Qturlx* 
ad  indagandam  radicem  maiorem. 


/.  I-  ducito  Uttris  JlattuUris  frimi . 


Cocflicicns  planum.  j 

* I 0 

4 

Sublaterak. 

0 

, 

R 1 

S«Ii<lum  fub  latere  irmlutum  e 

JaiexiscuboaccphaJum . 

* I S 

J 1 • 

Q.  * 

C 1 

a 

100 

Solidem  refhtneus . 1 

Cubus  bjer  is  primi. 

Solidum  refiiturum.  1 

t 1 J 

— . 
f » ® 

Solidum  principale  minuendu . 1 

3 I 0 

4 

A later# prino  in  cocffickns  pusam . 

Fxceffus  /olidi  principalis , reli- 
qmimue  reioluendi  cubi . 

t f 4 

880 

II,  Edulii)  Uterij  {iuguUrii  fecundi . 


Diuiforum  pars 
/upenor , 4 

r Coefficicos  1 1 1 
4 planum . 

0 4 

Reliquum  icfoluendl  cubi  auuifi . j * 4 

8 S « 

Diuiforii  pan  J 
fupcrjor . 1 

- Triplfi  qna.  3 

draturr»  la- 
\ teris  primi 
) Triplum  Ja-  j 

tus  pnmu. 

Exccffus  diuiTofum  inferiorum  < 1 9 r 

bpl. 


zfol. 


a' 

z lol.q  a' 
bpL  a. 

bpLa-z 

foL-a'. 


bpL 


bpi.a-t 

foL-a'. 


3 a*. 
33. 


a 


C e 


Ut.  Zdu- 
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f II.  Educito  Uteris  fingulum  terti/ , vt  fecundi . 


|>pl?  Diuiforn  r Cocfli- 

r pars  fu-r%  ciciis_ 

perior . *-  planu. 


33 

3 a‘tj  * 
-bPL* 

3a*e 
3 ac» 
p* 


b pl.  e . 


pl.  e r:  b 
pl.a-zfol. 

— a‘. 


BLcliqufi  Irefoluendi  cubi  1 5 4 
anui  [i . 

3 8 0 

--Triplu  qua-  3 0 
Piforum  1 dratu  late- 

pars  infc  < ris  primi . 
riotf  [Triplii  latus 

U primum» 

0 

1 0 

Excc/Ius  diuiforom  ,infe-  j 7 
j iormp» 

1 9 6 

| 

0 

1 

Solidi  abluisu  • • 

1 

* 9 

1 0 

f f * 

, — 

r 

t Summa  folidorum  abia-  a f 9 
citiorum . 

Solidum  addititium . f .0  4 

7 I » 

8 i x 

Exccfliis  ablariciorum  1 S 4 
* aqualis  refiduo  rc- 
3 foluctido  cubi . 

8.  8 Q 

W O 


R 1 o 8 

Q^ioo:  6 \ 

C 1000  5 it 


atp 

:ootg 


A latere  fecundo  in  triplum  quadrarum 
primi . 

A quadraro  lateris  fecundi  in  triplum  larus 
primum . 

Cubus  lateris  fecundi. 


A latere  fecumlo  tu  «oefficiens  planpm. 


Expe - 
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13104«  — i C — 


*<  * 

1 J J J * o 


6 5 

1 o 


«3480 


1 6 


16200 


262 
2 6 2 


o 8 
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Expeditius fic  .Sit aquatio  huiufmodi 

Sumo  Utus  cubicam  numeri  vf- 
que  ai  primum  fundum  fcilicct 
1 5 5 ; illudq-,  dico  e fle  1 , cuius  cubus  eft 
1 , quem  feribo  fub  fundo , (fi  la- 
tus 1 , noto  fuperihs  ; dubia  linea 
addo  1 .cubum  frtms  lateris  ad  1 55, 
vt  Jiat  1 56;  cui  annello  5 , 2 ,/e- 
qnentes  figuras  > vt  fiat  numerus 
1 5651,44««  fubtraho  131041 
numerum  fadum  ex  multiplicatio- 
ne numeri  13104,  IU  1 , primam 
figuram  , (fi  remanet  2548  i huic 
annedo  0 , fofiremam  notam  pro- 
pofiti  numen  refioluendi  , efi  fit 
25480 . 

Ad  indagandam  autem  fecun- 
dam figuram,  fine  fecundum  fingu- 
lare  latus  , feribatur  numerus  ra- 
dicum 1 3 1 04  ; fumatur  triplum 
quadrati  prima  figura  , (fi  ejl  3 , 
notetur  q\  fub  ante  penultima  figu- 
ra ; detnde  fumatur  triplum  etufi 
dem  1 , conftituaturq;  fub  penulti- 
rnafiat fubtradio,remanet  12774. 

Hac  autem  confiitutio  figurarum. j, 
non  efi  cafu  fada , vt  Tyron  ibus  vi- 
detur , fed  ratione , vt  patet  > ex  tjs, 

qua  fuperiios  demonfirausmus eft  autem  1 2774,  diuifor  , per  quem  diuidendus  eft  nume- 
rus 25480;  fit  autem  quotiens  2;  efiq-,  fecunda  figura  quafita.  Sumatur  triplum  quadra- 
ti 1 , prima  figura , (fi  eft  3 , ducatur  in  2 , fecundam  figuram , & fit  6,  feribatur  fub  4 , 
antepenultima  figura , efi  fit  260,  huic  fi  udiungatur  8,  penultima  figura  s fit  2608,  huic 
autem  addatur  1 2 ; produdum  a 3 , triplo  1 , prima  figura , in  4 , quadratum  2 , fecundet 
figura , efi  fit  2620,  cui  annedatur  o , poftrema  figura  , vt  fiat  26100  i eut  addatur  8 . 
cubus  fecunda  figura,  vt  fiat  i6io8\ab  hac  autem  fumma  oportet  fabtrahere  26208,»»- 
merum  produdum  i 13104,  numero  radicum  , in  2 , fecundam  figuram  , & remanet  a; 
erit  1 R , voler  12. 

Vel  ad  6 produdum  a latere  fecundo  in  triplum  quadratum  primi , addatur  12  , quadra- 
tum Uteris  fecundi  in  triplum  latus  primum , »/4  tamen  vt  antecedat  vnius  figura  fpalio, 
tademque  untecefone  addatur  8,  cubus  Uteris  fecundi ; Summa  vero  728  , auferatur  ex 
26208  , producto  ex  Utere  fecundo  in  toefficiens  pUnum  , refidnum  25480  , auferatur  4 
fuperiori  refiduo , & nihil  remanet . 

Vt  autem  indagemus  radicem  maiorem  , diuidatur  153520  , per  1 2 , Utus  minus , & 
frofilit  tn  qnotiente  12960;  numerus  etiam , qui  referitur  . fubdudo  1 44 , quadrato  ipfius  1 2, 
«»13104,  remanet  enim  1 2960,  hic  autem  numerus  aqualis  eft  quadrato  Uteris  maior ts , plus 
producto  maioris  inminus:  Itaque  fi  dicamus  maius  e fle  1 R,  eius  quadratum  eft  1 Jfi^fi 
vero  ducamus  i R , tu  1 2 , fit  1 2 R ; erit  igitur  1 12  R~  1 2960 ; huius  autem  aqua- 

tionis radteem  comperiemus  e fle  108. 

Ss  propofita fuijfet  aquatio  13104«—  iC“  155520.  lnfiitueretur  etiam  Analy fis  ad  ra- 
dicem indagandam ; quemadmodum  cernere  Itcet  in  admncfo  paradigmate-,  eft  autem  cubus 
acephalus  prapofita  vefo  nota  otpfi  i 55520 ; vtfias  0155520.  fallaqut  fignattone  per 
punita  inftituetur  Anali  fis. 

hat  fignatio  per  puncta  , vt  vides  conft nuatur  Utus  fingulare  primum  ■ , cuius  cubo  1, 

C c 2 addito 


RatJuis  m*  10 
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addita  ad  numerum  refluendum  fit  fumma  1155520;  cuifubfcripto  13104,  numero  fatla 
»13104. /*i,  primum fingulare  ia  tus  , & fulta  fabtrallionc  illius  ab  hoc  , remanet 
154880.  * 

Adtndagandam  /(tundam  figuram  , fumatur  triplum  quadratum  prima,  & e fi  3 ; dein- 
de fumatur  triplum  tiufdemx,&  collocetur , vt  vides,  fit  3 3 ; fubfrnbatur  13104 , coeffi- 
ciens ; (fi fubtratlo  13104.  ab  33,  adsunclis  numeralibus  circulis 000,  remanet  19896; 
per  quem  dinifis  1 548  3 ,fit  quatient  o,efio,cft fecunda figura , natetur  que  in  r adi  ce  lacafibi 
e tnf cutaneo . fupra  punitum fecundum  fibi  addi  Ilum . 


108 
15104«  - 1 C3  o 1 5 S 5 1 o 


300 
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3 ° 
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2400 
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198  96  primus  diuifar . 
300 
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259712 
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64 
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Mada  indagetur  tertia figura  non  difiimili  artificio  parando  nimirum  primo  dinifarem ; fa- 
Hcet  fumpta  'quadrate  triplo  primi  latent  • & tripla  pnma  latere , natat  tfque  vt  fiat  30300. 
abhoeablala  1J104, remanet  17196, numerus  diuifar  , per  quem  dtutfo  1 54880,  fit  quo- 
tiens 8,&c.  8 

Sit propofita  aquatio  2 «4  i - 1 C i itfoo 

ttfi  prima  facte  radix  duabus  conflare  figuris  5 1 2 

videatur  vniea  tamen  figura  confiat : efi  igi-  

lur  8 , huius  cubus  efi  512,  quo  addito  ad  2112 

1600,  fit  2i  12  ; a quo  fubtrado  2 1 12  , nu-  2 112 

mero  fallo  ex  384  > in  8 . nihil  remanet ; erit 
autem  8,  latus  minus:  habebitur  maius  methodo  fuperius  explicata . 


Propofita  fit  aqualia  praterea  huiufmodi  4 3 8 A-<  1 Cz:  3 3 1 3 
Mt  non  dsfmili  modo  reperiemus  latus  minus  cf-  7 29 

fe  9,  maius  referietur  vt fupra.  ■ - 

Hoc  modo  dicebamus  in  no/lro  opere  Algebri-  3942 

ce, quod elapfis annis  Tjpis  mandauimus , fi fit  3942 

aquatio 48  R—  iC“  72 , latus quafitum  effe  — — 

6 . cuius  cubum  21 6;  addo  numero  ab  fluta  7 2 , 

vtfiati88,  de  quibus  detraho  288  , productum  ex  6 , latere  inuento  in  48  , numerum _> 
radicum , efi  remanet  o . quoniam  autem  efi  aquatio  Amphibola  , proinde  duplicem  habet  ra- 
dicem. 


Alteram 
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Alteram  autem  fic  inuenio  ; a numere 
radicum  , puta  48  , aufero  36  , quadratunj 

1 nuent  a radicis  6 , <jr  remanet  12,  aut  numc-  4 8 X — 1 C ZS 

rnm  72 , dtutdo  per  6 , radicem  inucntarruj , 

& Jit , quotiens  1 1 ,vt  fupra  , quo  facto  fic 
procedo  : quafita  fit  1 X , cuius  quadrato 
nempe  1 4j_,  tUU»  6 X , numerum  produdum 

ex  ■ X,in  6,  prius  inuentam  radicem,  drfit  

fumma  1 6 X,  JJupnsam  autem  numc-  o o 

rus  prius  mutatus  , fjr  feruatus  nempe  1 2 , 

componitur  ex  quadrato  fecunda  radicis  quafita , dr  numero  producto  ex  eadem  radice , /«_> 
primam  radicem  inuentam  multiplicato  ; ob  id  erit  1 6 X~  12:  cuius  aquationis  ex- 

plicata repcritnr  radix  J)e  1 1 — 3 »<5'  fecunda  radix  quafita. 


C 3 
* 
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2I3 

6 

7 * 

1 6 

8 8 
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S C H O L I O N . 


IN  hac  aquatione  contingit  non  raro  opus  tffc dcuolutione , de  qua  fupra  egimus  i & fapi 
intelhgendam  ejfe  prapofitam  numero  notam  o : fed  de  Aequatione  dmphibota  , plura 
in  Algcbrafptciofa . Caterum  per  modum  alterum,  Crc.  Numerus  abfolutus  obieCto  figno — 
ajfumat  •$.,  vt  tranfmutetur  aquatio  tn  hanc  C — X~  N.  Secundo  ii  quadrato  lateris  per 
tranjmutatam  aquationem  inuenu  fubtrahatnr  numerus  Radicum  , £r  refiduum  feruetur . 
Tertio  i quadrato  dtmidsj  lateris  inuenu  per  aquationem  tranjmutatam  fubducatur  refi- 
duum fcruatnm  , vel  ablatum  , a dimidio  lateris  inuenti  per  aquationem  tranfmutatauLJ 
fumma , vel  refiduum  dabit  radicis  valerem . 


Numerofa  Analyfis  aquationis  in  qua  Cubus  afficitur  adun- 
ftione  folidi  lub  lateris  quadrato , dataque 
coefficiente  longitudine . 


Oblata  autem  «quatio  fit  1 C+ 1 i QJT  311296. 

Cum  deprehenfum  fuerit  radicem  clle  binomiam;  atque  adeo  e duobus  lingula- 
ribus  lateribus  conflare.  Cocfficiens  longitudo  fit  b,  comparationis  homogeneunu. 
fit  z foL  latus  lingulare  primum  cfto  a , fecundum  vero  e , itaut  vniuerfum  fit  ate.  Huius 
quadratum  eft  a‘  t a a e f e' » cubus  vero  a'  1 3 a‘  e f 3 a e‘  t e' , du&o  quadrato  in  b , 
coefficientem  longitudinem,  fiet  b a‘  1 1 baefbe* , folidum  afficiens,  quo  addito  ad 
c ubum.vt  ex  fuo  Theoremate  conflat, fiet  a‘t3a*et  ja  c‘te'tb  a' taba  et  b e‘,quod  atqua- 
biturzfol.  Et  per  antithefin3a,et3ae’tclt»bactbe*3  zfol,—  a'—  ba’.Hunc 
gitur  in  modum  fum  aflecutus,  quj  ad  propoficj  aquationis  explicatione  requiruntur . 

Inter  genefim  cubi  puri,  & huius  affedi  cubi,  hoc  intereft,  quod  in  hac  quadra- 
rum  lateris  lingularis  primi  ducendum  eft  in  cocfficicntcm  longitudinem  : dcindo 
vero  latus  fecundum  in  duplum  redangulum  fub  latere  primo,  & coefficiente  lon- 
gitudine : atque  demum  ciufdem  fecundi  lateris  quadratum  pcripfam  quoque  coef- 
fidentem  longitudinem  multiplicandum  eft  . Hac  enim  huius  affe&i  cubi  genefis 
ordinata,  addit  geneli  cubi  puri , fupcriits explicata . 

Vtautcmcx  huiufmodi  cubo  affedo  eruantur  latera  ; non  fecus,  ac  in  proceden- 
tibus adnotauimusfcdes  vnitatum  lingulares  cubos  metientium  conftituendse  funt; 
atque  defignandar  funt  pundis  fubtus  collocatis  , & quot  fuerint  fedes  cuborum.., 
pundaue  ; tot  etiam  quadratorum  fedes  , per  binas  nimirum  alternas  figuras  (fi- 
quidem  cocfficiens  eft  fubquadratica  j debent  defuper  collocari . In  vltima  vero 
fede  quadratorum,  prima  tamen  a latua  ad  dextram  procedendo  ipfa  cocfficiens  con- 
fidet, ac  proinde  fi  pluribus  figuris  , quam  vna  conflet , reliqua:  in  anteriora  pro- 
rumpent, quemadmodum  in  fequenti  paradigmate  videbimus.  Vt  autem  in  Analyfi 

puti 


Sfttief*  rt {*• 
lutio. 


Huius  mstht- 
ditxf>lic*tie. 
Quid  interfit 
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puri  cubi  ; ita  in  hoc  elicientur  latera  hoc  animaduerfo  tantum  , quod  ipfa  cocffi- 
ciens  eft  e numero  diuiforum,  Icu  inter  diuilores  recenictun  prxterca  poft  edultio- 
nem  lateris  lingularis  primi,  planum  fub  coefficiente.&duplo  lingularis  lateris pri- 
nu.  cameftfcdem  occupaturum , qune  in  anteriora  proxima  eft  a pun&o,  in  quo  coef- 
ficicnsipfaconfiftit,  Hoc  autem  planum  expletionis  nuncupatur. 

Quadrata  vero  laterum  elicitorum  in  coefficientem  ipfam,  & latera  in  expletio- 
nis planum  ducuntur,-  defincrc  vero  debent  folida  fadta  fub  congrua  fede,  qualem 
videlicet  multiplicationis  ratio  poflulat , & hxc  debent  auferri  cum  reliquis  folidis 
ex  affecto  cubo.  >. 

Cxtcrum  coeificiens  in  fuccedentia  loca  quadratorum,  prxeunte femper  fuo  ex- 
pletionis plano  fubijcitur  ordinarim,  & diuifores  etiam  fubtus  reliqui  moneri  debent, 
non diflimili  modo:  led  hxc  omnia  facilius  deprehenduntur  ex  infra  polito  paradig- 
mate , in  quo  cernes  obferuata  prxeepta  iam  tradita  ; fit  enim  figurarum  lignatio  » 
quxmadmodum  in  analyii  puri  cubi  diftum  eft;  adnotantur  etiam defuper quadra- 
torum fedes  per  pundfailla  , qux  quadratica  dicuntur ; extrahitur  latus  cubicum-, 
vfqucad  primum  punitum  ad  1 acuam  , & ad  cubum  cxtra&i  lateris,  puta  ad  a 1 6, 
additur  432  .foliduma  quadrato  lateris  primi,  in  coefficientem;  fit  autem  additio  vt 
Analyfis  requirit,-  fumma  verofubducitur  numero  refoluendo  3112 96 » vt  remaneat 
52096:  fit  autem  expletionis  planum  144, a coefficiente  12 , in  1 2,  duplum  latetis 
primi ,-  8c  extera  fiunt , qux  facile  ex  paradigmate  difeerm  poliunt , 


Ordinabitur  autem  xquationis  Analyfis , hunc  in  modum  iuxta  fuperiorem 

Sivpiv , 
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6 4 

Sit  aquatio  i C (Jt  i i 3 i i i 9 6 


Comptndiofius  hoc  • 

modo.  Dico Utus  cuti-  _ 1 i 6 

cum  numeri  J 1 1 , effcs  — — 

6 , cuius  cubus  e/l  1 1 6 , 9 5 1 

/ubtr ollus  4311.  rcltn-  4 3 2 

quit  91 ; cui  annexa /e-  

queute  figura  diuijlbnis  11096 

gratia  1,  fit  911  &c.  t o 8 4 3 x 

iteunJ*  figu-  Ad  indagandam  fe-  1 8 

uiuOasatit.  Cundam  figuram  paro  di  1 4 4 889 

uiforem  hac  arte . Seri-  11  »88 

bo  1 0%, triplum  quadra-  

ti  ex  primo  latere  6, (fi  Dtuifor  12432  6 o t 6 

ei  addo  1 8 , triplums  6 4 


eiufdem  lateris  ea  leget  ■ ■■— ■ • 

vt  antecedat  vnius  figu-  19  1* 

ra  fpatio > id  exigentes  J 6 7 

( vt fapefapius  didam  i.  ■ • ■ - 

nobis /ini)  Analyfi^fi  fit  1 9 i 

numerus  hic , nimirum  1 9 * 

1 098 ; huic  addo  1 44 , 

planum  expletionis  i 00 

coejficiente  in  duplums 


latens  primi , (fi  fiet  1242,-  huic  addo  coefficicntem  longitudinem  > antecedentem  vnius  figu- 
ra /patio  , id  pofiulante  Analy/eos  natura  , & fit  12432  ; per  quem  fi  dtutda- 
tur  11096 . fit  quotiens  4 i mado  [abduco  a 520,  /olidum  a latere /ecundo  4 , tn  triplum  qua  - 
dratum  lateris  primi  6 s nempe  432  ,{fi  remanet  88  ; huic  annectatur  9 , [equens  figuras, 
vtfial  889  . a quo  /obtrahatur  288  , /olidum  a quadrato  lateris /ecunds  in  triplum  latus 
primum , (fi  remanet  601  i huic  anne  liatur  /equens figura  6 > (fi  fit  60 1 6 ; a quo  /ubdulto 
<54 , numero  tubo  fecunda  figura , & remanet  5952;  'aquo/ubtrahatur  57  6,  / olidum  a latere 
/ecundo  in  planum  expletionis  , (fi  remanet  192  i a quo /ubtrahatur  192  , /olidum  a qua- 
drato lateris  /ecunds  in  coefiiaentem  longitudinem  , (fi  nihil  remanet . Dicemus  itaques 
radicem  quafitam  efii  64. 

In  /equenli  autem  paradigmate  cernere  licet  aquationem  etiam  inter  J^.C,  (fi  N . re- 
rum in  hac  aquatione  /olidum  maius  cj!  cubo  ; quamobrem  cubus  potius  ajfiett,  quam  afficia- 
tur ; quam  ob  cau/am  /uperius  nos  dicebamus  quadratum  potius  afficere  quam  affici . 
Deuolutione  tamen  opus  eft  ad  hanc  aquationem  explicandam  .propterea  quod  a numero  /oli- 
dorum fubtr alito  fieri  non poteft . 

„,j«,  Sxpc  fxpius  contingi:  > vt  coefficiens  fub  gradu  magnitudo  in  anteriora  produ- 
catur  vitra  nimirumipfum  cubum  affeiium  , vel  co  loci  (ititem,  vt  cum  ipfafiti  di- 
f>* mafria.  uiforibus  , ab  affeito  cubo  auferri  non  polfit . Hoc  autem  arguit  cubum  non  tam* 

• affici,  quam  afficere  ; quoniam  eft  minor  afficiente  folido,  Coefficiens  proinde  ad 
fucccdentia  quadratorum  loca  , feu  punita  quadratica  , defuper  adnotata  ordine, 
rcuocari  debet  , donec  firdiuilioni  locus;  ab  hoc  autem  prxftat  operis  initium  de- 
furacrc  obferuata  homogcneoruin  lege  , vt  inferius  dicam  . Quot  autem  fubgra- 
dualibus  punitis  coefficiens  retrocedet,  tot  punita  cubica fubtus delebuntur,  aqui- 
bus  alioquin  operis  initium  defumendum  foiffct,  nili  videlicet  fuiflet  opus  deuolu- 
tionem  facere  . Ita  fi  fit  xquatio  12320  Q >{«•  1 C ~ 7110144.  Numerus  7: 10144, 
eft  cubus  adiunilus  folido  fub  laterisquadrato,  dataque  longitudine  i232o;eft  au- 
tem (olidum  cubo  maius , vt  (itus  coetficienris  indicat,  qux  in  anteriora  prorumpit; 
quamobrem  deuolui  debet  in  proximum  punitum  quadraticura  fequens  , deleto 
punito  cubico  ad  ixuatn  primum  occurrente  , operis  initio  defumpto  potius  a di- 
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uifiorte,  quam  a radicis  extractione  : itaut  folidum  per  longitudinem  cum  diuidatur 
quotiens  , feu  quod  ex  diuiiione  prouenit,  non  intelligatur  radix»  fed quadratum , f», 

quod  eft  homogencorum  legem  obferuare  , quodexadiunito  paradigmate  quifque 
conijcie't;  in  quo  numerus  affectus  refoluendus  eft  71 10144;  At  vero  fuprapofuus 
numerus  eft  coefficiens  longitudo  , cftquc  12310 ; conftitutis  autem  defuper  fedi-  ?■»«*«- 
bus  quadraticis  , vides  coefficicntem  iam  diitam  fubquadraticam  produci  vltra_» 
ipfum  numerum  cubum  ; quamobrem  deleto  punito  cubico  primum  ad  lxuam  oc-  u„  ji 
currente,  fit  retroccflio  coetficicntis  ad  fequens  punitum  quadraticum;  his  autem  l'S'"  *«««- 
ita  difpofitis , & reperto  latere  primo  , quadratum  cius  ducitur  in  coefficicntem^ 
magnitudinem;  productum  autcm49a8o, notatur, vtdefinat  fub  punito;  vbi  coct- 
ficiens  per  retroccffionem  deuenit , atque  confiftit  iliique  fubijcitur  8 , cubus  ciuf-  **'■ 
dem  lateris:  fub  punito  tamen quodeubi  eft  fedes,  tacta  additione,  fumma 49 31S0» 
fubtrahatur  a numero  refoluenao,  vt  remaneat  numerus  2 174 144;  deinde  procedi- 
tur ad  indagandam  fecundam  figuram  ad  eum  modum  , quo  ex  adiunito  cernitur 
paradigmate,  cum  nimirum  folidum  affeitionis  lub  quadrato, maius  eft  cubo. 


Ordinabitur  autem  atquationis  Analyfis  hunc  in  modum  iuxta  fuperiorem 
Siofl&r . 


1.  UduttiQ  Uteris /IngtUris  primi  insnn  ante  dtuoluuonem . 


CocSftiena  longitudo.  1 1 ; t o t Subquadratica.  b 

. . . rur,cla  quadratica . 

Cubus  rc  folucMlus.  7 ito  144  zfol. 

. Q.R.  Q^R.  Punila  cubica . 

C 1 C 1 1 Cui 


Quoniam  autem  coefficiens  fub  quadratica  longitudo  extra  figuras  afficientis  cubi 
producitur ; ideo  fit  deuolutio  in  fequens  punitum  quadraticum , deleto  quoq,-  pun- 
ito  cubico  primum  ad  latuam  occurrente. 
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jl,  F.duciia  luteris /iaptUnt  frimi  ftji  dauluMHtm , 


b Coeffidens  longitudo.  1231 

0 

z Cubus  afficiens  rcfol-  y 1 1 0 

* 4 4 

uendus • 

• 

cyu 

C 1 

C 1 1 

b*’  j 

r 4 9 * 5 

0 

Solida  ablatitja.  * 
j 

1 

f 

I 

a'  J 

1 

8 

u 

b i*  Ta1  # Summa  (olidorum  ab-  4 9 1 6 

0 

lautiorum  . 

Z foi.-b  a Reliquum  refo tuendi  1174 

1 4 4 

- a'.  afficientis  cubi . 

O O 


K?  4 

0.4  *6 

c» 

. i i; 


A quadra^  lucris  pijmi  in  foeffiefemem  lopgi. 
tudincni , 


Cubus  lateris  primi , 


III.  Edu- 
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ili.  Educito  Uteris  fnguUris  fecundi . 


Diuiforum  par* 
fuperior  eaq;^  in  duplum 


pr«jpua 


•Planum  ex- 
pletionis i 
coeffirieme 


lateris  primi 
. Coefficiens 
longitudo* 


Cubi  afficientis  refoluendi  re-  1 

tiquum. 


/-Triplum  qua 
r dratfi  late. 

Diuiforumpars  J ris primi, 
inferior  I Triplum  la- 
l»  tus  primi . 


Summa  diuiforum . 


Solidi  ab- 
Ittufa-  j 

aiidi-  7 

w/oribus 


Superiori* 

bus. 


Inferiori- 

bus. 


r 

i ' 


Summa  foltdorum  auferenda 
jrqoafis  reliquo  refoluendi 
a&cicnt  is  cubi. 


f © 4 


9 7 1 

1 9 7 

4 


l * • 


J « • 


1 o 

I X 0 

t 

9 6 

* 4 


afe 

20|  + 


•I  ' . 

A latere  fecundo  io  plxinuu  expletionis . 

A quadrato  lateris  fecundi  in  coefliciemenl . 

A latere  fecundo  in  triplum  quadratum  primi  - 

A quadrato  lateris  fectmdi  in  triplum  latus 
primum. 

Cubus  lateris  fectiudi.  . 


2 ba. 
b. 


z fol.—  b 
a‘-a‘. 


3* 

3 » 


3 a‘t3  * 
|sbaf  b. 

abae 

be‘ 

3i’c 
3 ac* 
e' 

* 7 ij  ef 

tt'. 

3a‘ef3a 

C'tt'  |x2 

bactbe* 
— ztol.~ 
ba‘-a’. 


2 4 

Sit  propofita  fuperior  aequatio  12320  Q_.f.  t C — 7 1 t o 1 44. 
Vide  in  adiunCto  paradigmate,  quo  paCko  radix  extrahatur; congruit  enim  hxc  cx- 
tractionis  ratio  fuperiori  ,•  falum  ab  ea  differt,  quod  compcndiofius,  & clarius  rem 
ipfam  abfoluit. 
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S C H 0 L 1 0 U, 


Jutura  Jub- 
ttMftitnii  gru 


Yutur 4 almi- 
fiouii  frati* . 
N amari  inttl 
hiantur  /eri- 
li fuis  /adibat 
preut  tmaly- 
(tot  Ugtt  rtm 
quirint . 


1*320  Qjt  i C S 7 I i o i 4 4 


8 


HIC  Je  more  fubqciam  , Analjfin  propofita  aquationis  comtindtofius  , te  brtuihs  , vt 
ruperius  etiam  praftittmus . Non  enim  inimus  erit  methodum  dtuerftm  tradere ; 
„.m  vt  inferius  auoq;  notabimus , omms  refolutiua  methodus  , qua  contraria  compofiuonss 
Iit  perficitur , ab  et  quam  frpenus  in  theorematibus  explicuimus  originem  ducit.  Solum 
igitur  aliquid  inter  e fi  poterit  quantum  ad  ordinationis  formam  ) itaque  hoc  tn  loco  eam - 
dem  analyfin  eompendiojlits  traii  abimus . j:  . . 

Si  icitur  fuerit  aquatio  propofita  12320  iC“  7110134.  faci  a fignattone  per 

punita,  prout  refolutioeubica  expofeit,  & elicito  fingulart  latere primo,  vfque  ad  primum 
punctum  a fintfiris  , eius  cubus  fubtrtilus  fit  k numero  refoluendo  , & ex  refiduo fubera- 
Itum  fit  foltdum  a quadrato  /aleris  primi  tn  eoe fictcntcm  longitudinem ; mox  autem  para- 
tur diuilbr  ad  indagandum  fngulare  latus  Jccmdum.  v , , 

Itaque  fub  primo  punito  ad  lauam  notetur  Cubus  primi  fingulans  latens  2 , Jubtraha- 

tur  vero  ex  numero  refoluendo  ■ 

vt  remaneat  710* , cui  intel-  1 4 

ligatur  addita  fequens  figura  i> 
numeri  refoluedi,vt fiat  7 1 o 2 1 > 
a quo  fublrabere  oportet  49280» 
f olidum  f alium  a quadrato  late- 
ris primi  in  eoe  fidentem  longi- 
tudinem vt  remaneat  21741. 
cus  annexa, fint  figura  4,4»  nu- 
men refolnedi  vt  fiat  2 1 74144 
Paratur  autem  dinifor  ad  in- 
dagandumfecundum  fingularcj 
latus  . Sumatur  triplum  qua- 
dratum lateris  primi , tui  ad- 
datur triplum  latus  primuncj 
plus  plano  expletionis  vni  cum 
eoe  fidente  longitudine  data , vt 
fiat  lo6lSo(f*mma  autemdt- 
ui forum  fieri  debet  prout  Analj- 
fis  requiriter  hoc  autem  aggre- 
gatum dinifo  nomero  2 1 74144» 
fit  quotiens,  &fingulare  latus  fe- 
cundum 4 . Ex  refiduo  autem 

tam  habito  f obtrahenda  fiunt fin  

gularta fsltda  fuis fedtbus  confli  • 0 0 

tuta,  & quidem  1 97 120.  a la- 
tere fecundo  in  planum  expletionis , & 197120  , * quadrato  lateris  fecsmdi  in  coeficten- 
ttm  longitudinem » & praterea  48 , 4 latere  fecundo  tn  triplum  quadratum  primi  ,&  96, 
a quadrato  lateris  fecundi  in  triplum  latus  primum  . Denique  64  , cubus  lateris  fecundi . 
His  autem  omnibus  a refiduo  iam  dicio  fublatis  nihil  remanet. 


7102« 

49280 

2174144 

297120 


2 o 
« 9 


2944 

7120 


1 2 

6 

49280 

123*0 


5 8 
4 8 


* 4 


j o 6 3 8 o Diuifor 


024 
9 6 

* 4 

6 4 


Numerofa  Analyfis  aequationis  in  qua  Cubus  afficitur 
multa  (olidi  fub  lateris  quadrato,  dataque 
coefficiente  longitudine . 


Sfeeia/a  rt/f 
luti*. 


Oblata  autem  xquaiio  fit  1 C — 14  J 76 o. 

Cum  deprehenfum  fuerit  radicem  cOe  binomiam  »•  atque  adeo  e duobus  Angulari- 
bus lateribus  conflare.  Coefficiens  longitudo  fit  b , comparationis  homogeneum- 

fit 
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/it  z fol.  Latus  lingulare  primum  cfto  a , fecundum  vero  c , ita  vt  vniuerfum  (it  ■ 
t e.  Huius  quadratum  cft  a‘  t 2 a c t e‘,  cubus  vero  a'  1 3 a'  e t 3 a e‘  f e\  Dc 
do  autem  quadrato  in  b,  coefficientem  longitudinem  fiet  (olidum  b a'  t 2 b a e 
b e*.  cuius  multa  cubus  afficitur.  Hoc  autem  (i  de  cubo  negetur , vt  ex  fuo  Theo 
remate condat, fiet  a'  t 3 a‘  e f 3 a c’  f e'  - b a‘  - 2 b a c - b e‘,  quod  aquabitu. 
z fol.  & per  antithefin  , j a'  c f 3 a e’  t e'  - 2 b a e - b e"  ~ z fol.  f b a*  - a'  . 

Hunc  igitur  in  modum  fum  aflecutus , qus  ad  propofit*  aequationis  explicatio- 
nem requiruntur. 

Eft  eadem  procedendi  ratio  ad  indagandam  radicem  cubi  negate  affedi  fub  qua-  Kmtmt«rr. 
drato  , ac  eft  in  eruenda  radice  ex  cubo  afledo  affirmati . Solum  id  quidem  dilcri- 
minis  intercedit , quod  hic  in  diuifionibus  attenditur  ipfius  coefficientis  longitudi-  "nr' 
nis,  ac  regularium  in  cubo  puro  diuiforum  differentia;  at  in  cubo  affeflo  affirmate, 
debebat  eorundem  fumma  attendi vt  igitur  in  cubo  per  affirmationem  affe&o  ad 
fummam  diuiforum  debebat  applicatio  neri;  hic  ad  eorundem  differentiam  fieri  de- 
bet; Hoc  infuper  intercedit  difcriminis.quod  cum  elicita  fingularia  latera,  in  cocf- 
ficicntem  quantitatem  ducuntur,  ipfa  vero  latera  in  expletionis  planum  ( eft  autem 
planum  expletionis  , quod  fit  a cocfficicnrc  in  duplum  lateris  primi  , quemadmo- 
dum fupra  dictum  eft  ) folida  inde  faCla  , fub  congrua  fede  delinentia  , qualem  ni- 
mirum expofeir  multiplicationis  ratio  , addi  debent  propolito  negate  affitfo  cubo  , 
cum  alioquin  in  affirmare  affc&ofubducercntur,  vel  ( quod  idem  eft  J auferuntur  ab- 
latitijs  folidis,  quemadmodum  cernere  licet  in  adiundto  paradigmate , in  quo  numerus 
5760,  eft  cubus  affeCtus  refoluendus,  coefficiens  eft  14,  vides  autem  folida  profta- 
phxrctica;  & quidem  folidum  a lateris  primo  quadrato  in  coefficientem,  puta  5 6, 
lubtrahendum  cft  ex  cubo  lateris  primi , & differentia  24  > fubtrahenda  ex  $760; 
deinde  in  edu&ione  fecundi  lateris , diuiforum  fuperiorum  , & inferiorum  differen- 
tia 6 86,  numerus  eft , ad  quem  intclligendus  eft  applicatus  3360,  vt  habeatur  fe- 
cundum Angulare  latu*  4;  ob  id  cum  fuerit  1 C — ■ 14  Qjp;  5 760, fit  1 R valora4. 


Ordinabitur  autem  arquationis  Analyfis  hunc  in  modum  ioxta  fuperiorem . 

fllapwr. 


I.  Educi  io  luteris  JinguUns primi . 


Cocfiiccns  longitudo . i 

4 

Subquadratica . 

0 

'i  nr  mi-i/f  r - 

0 

Tot  numerales 
circuli  quot  pti 
fla  cnLic.t  Ia. 
tcraue  fiugu» 
latia . 

b 

Cubus  affeflus  refoluen.  5 

dus. 

7 6 m 

Q.R. 

quadratica,  R 1 
1 quot  cubi*  Qj* 

ca.  C 8 

Punfla  cubica . 

: 4 
1 6 
«4 

7.  fol. 

. C» 

Cn 

to 

Solida  pro.  r Ablatitium . 8 

flapracre-W 

cica . LAddnit  ium . $ 

6 

Cubus  latens  primi . 

A lateris  primi  quadrato  in  coeftcicmem  tongftudinew . 

a' 

ba' 

gxccffus  folidororn  qbla-  » 
citiorum. 

4 

a‘-ba\ 

Reliquum  refoluendt  affc*  i 
flicubi . 

3*0 

zfol.{ba‘ 

-a1. 
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//.  Educti»  Ultris  JmgsUris  fccuuti. 


aba 


piuiforu 


- Planum  exple* 
\ tionisicocf- 
ficiete  in  du- 


pcrior  , 


pars  fu- < pium  lateris 

ncrinr  . ( Dtimi . 


primi. 
Cocfficicns 
longitudo. 


2 foLtb  as  Reliquum  refolucndi 


-a1, 
3 a* 


affecti  cubi. 


16 


3*o 


rTriplu  qua-  i 

piuiforum  ! dratum  la» 
pars  infe-<  teris  primi. 

2 a rior.  i Triplum  U- 

3 L tusprimu. 


3 a*  f 3 a *-  Exceftus  diuiforuro  in* 
aba-b. 


ja*e 

e’ 


Solida  abii  tilia. 


3 l‘  etja  Summa  ablatiorura  . 

e-te’- 


f 

9* 

«4 


ab  a' e. 

be*. 


Solida  additiria.  4" 


abaefb  Summa  additiciorum . 
C*. 


t a*  C t3  a ExcefTus  ablatltiorum  arqua  3 
-» + p»  - 2 1“  reliquo  refoluendo  af- 

f . , Icflocubo. 

bae-.be’ 

“ z fol.  t 
ba‘-a'. 


>4 

*»4 


4<4 


360 


ate 
so  t* 


A Utere  fecundo  in  triplum  quadrarum  lateris  primi . 
A Uteris  fecundi  quadrato  in  triplum  Unis  primum. 
Cubus  Uteris  fecundi . 


A latere  fecundo  in  planum  expletionis . 

A quadrato  Uteris  fecundi  in  codficicntcm  longitudinem . 


Plerumque  contingit , vt  cocfficiens  longitudo  pluribus  abundet  fimplidbus  figu- 
li™ r‘*"-  ris,  quam  cubus  negate  affedus  fub  quadrato  ternis.  Id  aucem  arguit  folidum  affi- 
l"‘  ciens  maius  effe  refoluendo  cubo  negate  affe&o  . Cubus  autem  acephalus  hic  ap- 

pellatur . Vt  autem  analyfts  inftitui  poflic  mutilo  cubo  prxponetur  ea  numeralium 
.'»*«<  ternii.  circulorum  multitudo  i vt  tot  pun&a  cubica  po(Gnt  ei  przfigi ; quot  fimpli- 
ccs  figura:  longitudini  coefficienti . Prima  vero  longitudinis  figura  pergendo  a Iz- 
ua  ad  dextram  conftituctur  latus  lingulare  primum  , Ii  extera  tamen  confentiant ; 
fm  minus  figura  proximi  maior  conllitui  poteft , feruata  eadem  methodo  quantum 

ad 
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ad  reliqua.  Vt  fi  proponeretur  i C — io  Q,“  784,-  eft  quidem  784,  cubus  mul- 
tatus folido  fub  quadrato,  & cocfficicnte  longitudine  10 ; eft  vero  folidum  10  Q, 
maius  folido  784  ,-  quoniam  coeificiens  longitudo  confiat  fimplicibus  figuris  dua- 
busi  folidum  vero  784,  vnico  pun&o  cubico  lignatur,-  quamobrcm  folido  784,  rc- 
foluendo  praeponetur  numeralis  circulus , & tunc  demum  fua  fedes  adijcictur  cocf- 
ficicnti,  cuius  prima  figura  affiunctur  pro  latere  primo  mutili  cubi,  &c. 


Ordinabitur  autem  atquationis  Analyfis  , hunc  in  modum  iuxta  fuperiorem 

dtaifiar . ' 


I. 


Coctficiens  longitudo . i 


Cnbv  rcfoluendus  accpha-  o j 


C 1 


Solida  pro 
flaphfrc- 
tka. 


Ablatitiuni. 


. Addititium.  r 


Exfefiut 


o 


Ed»Hio  Uteris fingultris  primi, 
o Subquadratica. 

o 

. Pundia  tot  quadra- 

rica  , quot  cubi.  R-  i 

784  ca.  Qj 

C 1 

a 

QR  . ' Pun&a  cubica.  io 

C 1 1 


Cubus  lateris  primi. 


o A lateris  primi  quadrato  in  cocfficjcntcm  longitudinem . 


o 


b 


z fol. 


a‘ 


ba* 


a*  *-  b a*. 


Reliquum  reilinm  inutili  784 

cubi. 


2 fol.  f b 
ba‘-a‘. 


II.  £Ui*~ 
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11.  Bdudio  Uteris  JinguUris  ftcwtdi . 


3 ba 


-.planu  cx- 
I plctioi.ji 
l a coufi- 
Piuiforuni  V dente  in 
pars  fupe  < tiupiu  Lu 
rior . f teris  pri- 

I mi. 

| Coeflkies 
l-  logitudo. 


z (bl  fb  **  Reliquum  rcAuuii  mutili 

-a'.  wbl- 


7 M 


3 a’ 


f Triplum—» 
quadra  ni 


Piuiforum  I latens  pn 
pats  in  te-  « 1 mi » 

- a «or.  Triplum-. 

> * tatus  pri- 

r mum . 


i 


f 3 a -a  Exceflus  diuiforum  jnfc» 
a~b.  fcriorum, 


3 a’ e 

^ ** C Solida  abhtitia , i 
C’ 


4 S 
* 4 


3 a*  e +3  4 Summa  fojidoruni  ablaii- 
f»  , * tiorum, 

C * 


ab  a e, 

bf*r 


Solida  additicia . 


8 o 
l $ 9 


zbacfb  Summa  foljdonim  additi- 
q'  tio:um» 


9 6 o 


2 a'  e t 2 a Exceflui  ablatiuorfl  $qua- 

3 ' 3 rrMtnCrn  rrfnl.i^n 


c‘tc‘  -* 
b a c-  b e» 
~ z fol.  | 
b 


lis  proportio  rciolucn- 
do  cubo  aflefto , 


7 1 4 


ate 

xotq 


A latere  fecundo  in  triplum  quadrarum  lateris 
primi » 

A quadrato  Jaceris  fecundi  in  triplum  latus  pri- 
mum . 

Cubus  lateris  fecundi. 


A latere  fecundo  in  planum  expletionis. 

A lateris  fecundi  quadrato  in  coefficicntem  loa- 
gitudinem . 


Quod 
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Quod  fi  affe<Ttus  negate  cubus  , de  cuius  rcfolutione  agitur , tot  confiet  ternis  jUmm  cm 
figuris  , quot  longitudo  coefficiens  lingulis  ; accidit  tamen  aliquando  eo  prorum-  'A  ™*«<  »■«- 
pcre  coemcicntem,  vt  nili  quis  caute  cius  rationem  habeat . & aduertat,  non  raro  '■f''7*' 
deludatur  in  ipfamct  exquirenda  radice  . Prxftat  tunc  ipfius  coefficientis  longitu- 
dinis  cubo,  vt  intelligatur  aife&us  propofitus  cubus  augeri;  & ex  ita  adauvlo  latus 
eruatur:  propterea  quod  aut  illud  conlentaneum  erit, aut  conlentaneo  proxime  mi- 
nus. Si  vero  latus  fic  fumptum  duabus  figuris  conficti  argumento  eft  cubi  accpha- 
li,-  fitq,-  deuolutio  in  antecedentia  ad  Irruam. 

Propofita  fit  xquatio  i C — 9 980.  Quoniam  igitur  folidum  s8o,adiun-  mu 

Sum  cubo  ex  9 , facit  folidum  1709  ; cuius  latus , vt  cubi , maius  eft  , quam  9 , 
confians  nimirum  pluribus  figuris  , quam  vna;  proinde  fit  deuolutio  in  antccedcn- 
tia,-  & eft  cubus  acephalus;  eius  autem  analyfis  infiituitur,  quemadmodum  cerne- 
re licet  in  adiunSo  paradigmate  . Perfpicaum  enim  eft  radicem  huius  xquitionis 
ede  14. 

Si  igitur  propofita  foret  xquatio  1 C — 9 Q^~  980,  fieret  1 R , valor  14,  nu-  ytlu  tqn/itio- 
merus  quxftioni  fatisfaciens . Si  vero  elfct  1 C — 7 Q.~  710,  fieret  1 R , valor  ■"* u,m ■ 
11.  Hoc  eodem  artificio  vti  licet  in  explicandis  xquatiombus  affirmate  affeSis,- 
vt  fi  elfct  1 C + < Q_“  432  ; quoniam  cubus  ex  6 . eft  1 16  , qui  fubtra&us  do 
431,  relinquit  216  , proinde  dicemus  6,  cflc  radicem  quxfitam. 

Nunierofa  Analyfis  aquationis  in  qua  folidum  fub  lateris 
quadrato,  aataque  coefficiente  longitudine  affi- 
citur multa  Cubi. 


Oblata  autem  xquatio  fit  34  Q^—  iC“  «3600. 

Cum  deprehenfum  .fuerit  radicem  effc  binomiam;  atque  adeo  e duobus  Angula- 
ribus lateribus  conflare.  Coefficiens  longitudo  fitb,  comparationis  homogeneunu 
fit  zfol.  latus  lingulare  primum  cfto  a,  fecundum  vero  e.  Huius  quadratum  eft  a'  fz 
a c t e‘ , cubus  vero  a'  1 3 a‘  e t 3 a e*  t e' , dudto  autem  quadrato  in  b , cocfficien-  r(4. 
tem  longitudinem , fit  b a‘  f 1 b a c t b e* , folidum  de  quo  negatur  cubus , qui  fi  de  utu . 
ipfo  negetur , vt  ex  fuo  Theoremate  confiat , fiet  b a*  1 1 b a e t b c*  — a‘  — 3 a* 
e — 3 a c*  — e'  z:  z fol.  Et  per  antithefin  fiet  1 b a e t b e*  — 3 a*  e*  — e'  s z 
fol.  t a’  — b a\&proptcr  amphiboliam  1 b a e t b e*  — 3 a’  e — 3 a c'  — e'  “ 
z fol.t  a' — b a‘ . Hunc  igitur  in  modum  fum  alfecutus , qu$  ad  propofit?  aqua- 
tionis explicationem  requiruntur. 

In  hac  xquatione  folidum  fub  quadrato  afficitur  multa  Cubi.  Quando  vero  po-  >:  ■„*,•/,. rt- 
tcftas  negatur  de  homogenca  fub  gradu , latus  eft  anceps ; atque  adeo  xquatio  hu- 
iufmodi  de  duobus  lateribus  explicabilis  eft;  quorum  vnum  minus  eftiduabus  ter- f ’ 
tijs  partibus  ipfius  coefficientis,  alterum  ver6  eft  maius;  quemadmodum  dum  erat 
xquatio  R-Q  - N,  duplex  erat  latus  fatisfaciens,  vnum  quidem  maius  dimidio 
coefficientis,  alterum  vero  minus . Exemplis  autem  omnia  dilucida  reddemus  po- 
tius, quam  verbis. 

Propofita  igitur  fit  xquatio  34  Q_—  1 C ~ 13600: numeras  13600, eft  folidum 
fub  quadrato  affeftum  multa  cubi . Cum  autem  negetur  poteftas  de  homogenca  fub  tijHAtia  tui» 
gradu,  latus  eft  anceps;  & hxc  ipfa  xquatio  erit  de  duobus  lateribus  explicabilis,  “f-- 
quorum  vtrumq;  Problemati  fatisfacit:  vnum  eorum  minus  eft  duabus  tertijs  parti- 
bus numeri  34,  alterum  autem  maius. 


E e 


Ordi- 
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Ordinabitur  aequationis  Analyfis,  hunc  in  modum  iuxta  fuperiorera  tftwfvw 
ad  indagandam  radicem  minorem. 


Cocfficiens  longitudo . 


I.  Educito  Uteris  finguUrit primi. 


Cubus  atiulfus  rcfoluendus . i i I 6 o o 


Solidum  reAitueua . 


Cubus  laceris  primi . 


Solidum  reftttutum . 2 1 6 o o 

Solidum  principale  minuens . 2 1 6 


A lateri  1 primi  quadrato  in  cocfficiens  lon- 
gitudinem 


Exceflus  reftituti . 


Eft  igitur  huius  aequationis  latus  ao,  illudq;  minus  e duobus , de  quibus  aequali- 
tas poteft  explicari ; huius  autem  quadratum  cft  400  i ad  quod  dum  applicatur  fo- 
lidum  13600 , oritur  latitudo  34 ; quantum  etiam  remanet,  fubtraftis  20 , ex  54. 
Modo  tres  proportionales  longitudines  intclliguntur  : quarum  tertia  cft  34 ; com- 
pofita  vero  ex  fecunda , & pri- 
ma erit  20, -latus autem  alterum,  1 Q_—  34  R “ 6 8 o 

cie  quo  propofita  anceps  aequa-  * 8 9 

tio  explicabilis  cft,  componetur  ■■ 

ex  fecunda  , & tertia  . Itaquej  969 

fit  latus  alterum  quzfitum  1 R i Latus  malus  5;  9 6 9 rf*  17 

ergo  1 Q^—  3 4 R “ 6 8 o : & 

eruetur  latus  quefitum  maius ; nequit  autem  numeris  rationalibus  explicari. 

Aggregatum  enim  ex  fecunda  , & tertia  cft  1 R , proinde  fi  tertia  cft  34  , me- 
dia enc  i R — 34 , rcitangulum  autem  fub  1 R — 34 , & aggregato  ex  media , 
ac  tertia  erit  1 Q. — 34  R , quod  aequabitur  680  , plano  cx  20  , compofito  cx 
prima  , & fecunda  , in  34  » tertiam . Quod  cx  trium  proportionalium  natura  per- 
fpicuum  cft. 
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AnaJyfis  Cubi  uuulO  a folido  fub  quadrato,  ad  inucnicndam 
radicem  minorem. 


/.  Eduli h Uteris finguUris primi , 


Coefficiens  longitudo , 

1 

7 

Subquadmica. 

Tot  punOa 
quadratica , 
quot  cubi- 
ca. 

0 

O 

Tor  numera- 
les circuli. 

Rj 

Qi> 

C,7 

Cubui  auulfus  rcfoluendus. 

* 4 

3 00 

O 

O 

O 

quot  pun- 
cta cubica. 

• 

QR. 

Punfta  cubica , 

Ci 

Cii 

Solidum  rcftituens . 

» 7 

Cubus  lateris  primi . 

Solidum  reilirutum , 

S 1 

j 0 0 

Solidum  principale  minuens. 

5 x 

i 

A lateris  primi  quadrato  in  cocflkientcm  longi- 
tudincai. 

Exceffus  reftituti. 

0 

Ad  indagandam  radicem  maiorem . 


Cocfficicns  longitudo. 

5 

7 

Subquadrarka . 

0 0 

Tot  punda  — — 

Tor  numera- 
les circuli 

quadratica , R 4 j 

quot  cubi-  Qj6,  aj 

ca*  C 11  j 

a 

Punfo  cubica . 40 

quot  punita  • 
cubica  late- 
rauc  lingu- 
laria. 

Solidum  fub  quadraro  multa- 
tum lateris  cubo. 

a 4 

J 0 0 

Q.R  • 

C 1 

C 1 1 

Solidum  rcftituens , 

6 4 

Cubus  lateris  primi . 

Solidum  reftitutum . 

9 8 

3 0 0 

Solidum  principale  minuen- 
dum. 

9 « 

a 

A lateris  primi  quadrato  ir.  cocfficiciucm  longi, 
tudinem. 

Reliquum  refoluendi  cubi. 

a 

900 

b 


zfol. 


zfol.fa'. 

b •»“ 


b a‘-z  fol. 
-a’. 


Ec  s 


//.  Edu- 
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II.  Eduttit  luteris finfuUrts  fecundi . 


a ba 


b 


r Planum  cx- 

I p lotionis 
| a duplo  b' 
Diuifomm-.  \ ieris  primi 
pars  fupe-  i in  cocfficic 
rior.  [ rem . 

I^Cocfficiens . 


b a*-Z  foL  Reliquum  refoltiendi  cubi . 

-a’. 


* i 9 


6 


5 7 


o o 


3 a rTriplu  qua-  4 8 

Dhiiforum  ( dracum  la- 
parsinfc-  < teris  primi. 

3 a rior . ( Triplum  la-  J * . 

L tus  primfi. 


3a*t3a-  Ditferentia  diuifontm  . 3 o i 

aba- b. 


3a»c 

3ac‘ 

e’ 


Solida  ablatitia. 


o 

0 o 

1 * f 


afe  ' 

4°t$ 


A latere  fecundo  in  triplum  quadratum  primi . 
A quadrato  fecundi  in  triplum  latos  primum. 


Cubus  lateris  fecundi . 


3 a*  C 3 a Summa  folidorumaWa- 
C*tc‘*  titiorum. 


jbac, 

b C*.  Solida  additicia. 


zbacfb  Summa  folidorum  addi. 
C*  f titiorum . 


?a’et3a 
e‘te'  -2 
bac-be* 
“ba'-z 
fol.-a'. 


Exceffus  ablatitiorum  *- 
qualis  refiduo  refol- 
ucndocubo. 


»71  « » f 


» x »« 
t 4M 


» 4 » * f 


z I 9 o o 


A lar  ere  fecundo  in  planum  expletionis . 

A quadrato  lateris  fecundi  in  cocff.dcntcm  lon- 
gitudinem. 


m ksi.nin  Habito  latere  minori,  maius  etiam  haberi  potuiflet  hoc  modo.  Larus  minus  erat 
Um  , jo  , eius  quadratum  eft  900  , ad  quod  applicetur  folidum  24300  , fit  quotiens  27  , 
numcruSlqUi  etiam  habetur  fubtrado  numero  30, ex  numero  37.  Intclligantur  au- 
tem tres  proportionales  longitudines  , quarum  tertia  fit  27  , compofita  vero  c fe- 
cunda, dc  prima  30:  latus  igitur  alterum,  de  quo  ,-equalitas  explicari  poteft,  com- 
ponitur 
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ponitur  cx  fecunda , & tertia  . Latus  igitur  maius  , vt  indagetur  fupponendum  cft,' 
ii  fuerint  tres  quantitates  proportionales,  quadratum  aggregati  ex  fecunda,  & ter- 
tia , minus  rcCtangulo  comprehcnfo  fub  eodem  aggregato  , & tertia  , atquale  effe_. 
feCtangula  comprehcnfo  fub  aggregato  prima;  , Si  fecunda; , & fub  tertio.  Vt  fmt 
6,  iS,  54:  aggregatum  ex  i8,  & J4,  cft  72,  cuius  quadratum  cft  J184  , a quo  G 

1 Q_—  2 7 R ~ 8 i o 
4 


3240 

729 


3969 
6 3 

3 « 7 

2 1 3 a 

4 5 


• 3 r 
1 3 7 

182-1 

729 

4 


dematur  3888 , reftangulum  comprehcnfum  fub  72  , & 54 , remanet  1296  ; quan- 
tum fit  ex  54,  in  24,  aggregatum  cx  prima  , & fecunda.  Summa  igitur,  ex  fecun- 
da, & tertia  efto  1 R,  cuius  quadratum  eft  1 Q;  fubtrahatnus  autem  27  R.produ- 
flum  a 27,  tertio  termino  in  1 R,  aggregatum  cx  fecundo , & tertio;  fiet  refiduum 
i Q^—  27  R;  & aquabitur  810,  producto  cx  30,  compofito  i primo,  & fecundo 
ih  27,  tertium  terminum.  Si  vero  huius  arquationis  radix  eruatur, comperietur  e(fe 
4J , vt  ex  hoc  fupraferipto  paradigmate  colligitur.  Eam  autem  cfle  trium  quantita- 
tum proportionalium  naturam  facillime  quidem  oflenditur . 

PotTumus  eandem  radicem  maiorem  hunc  in  modum  conlcqui . Dicebamus  ra- 
dicem  clfe  fumrnam  ex  fecunda,  & tertia  magnitudine  cx  tribus  proportionalibus.  M 
Reperiamus  tres  ipfas  proportionales  ; minor  enim  inuenta  3 o , cft  iumma  cx  pri- 
ina,  Sc  fecunda.  Dico  primum  terminum  cfie  i R,  fecundus  erit  30  — 1 R,  tertius 
eft  27  i produCium  ex  primo  in  tertium  ; fcilicet  27  R , xq  natur  quadrato  medij , 
nempe  900  — do  R + 1 Qi  Pcr  andthefin  autem  nt  squatio,  vt  vides ; & ita  rc- 


8 7 R — 1 Q, ;;  9 o o 

45  t 9°  o 

4 3 t 7 5 6 9 4 


1892-  4 3600 


4 

3 9 6 9 

6 3 

4 

1 R valor  1 2 


7 5 69 
3600 

3 969 

4 3 t 
3 ■ 7 


pertenuis  1 R,  valorem  clfe  12.  Si  verd  12,  fubtrahatur  ex  30,  remanebit  18.  pro 
fecundo : erunt  ergo  12,  18,  27,  termini  quxliti : ac  proinde  fumma  cx  fecundo  , 
& tertio  nota  erit  43 . 

Potuilfct 
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m-  Potuifset  etiam  inueniri  fecundus:  ille  fiquidcm  efto  i R;  primus  erit  30  - i Ri 
minui  jndu-  tertius  cft  27;  produ&um  autctn  primi  in  tertium,  puta  3®  “*  * ^ ^ ^7  * nt  9 10 
s*(mr * _ 27  R r:  i Qj  eft  enim  rc&angulum  fub  primo  , & tertio , «quale  quadrato  le- 

eundi , fcu  roedij : eft  igitur  xquatio  i Qjf*  27  R — 810  > & huius  radix  eft  18  t 
itaq;  medius  terminus  erit  numerus  18  . 
c.um  primi  Si  vero  prius  ha- 


1 Q j 7 K - 8 10 

1 3 r 
' 3 r 

i8i; 


7 2 9 


3 1 4 


brritrm  utm  bcjtur  latus  maius  , 

Tm  'JZ,  puta  45,  habebitur  mi- 
Moi «w.  nus  hac  arte  . Qua 
dratum  enim  ex  45  , 
puta  2025  , fi  confti- 
tuaturdiuifor.ad  quem 
nimirum  applicetur 
,4300  , orietur  1 3 > 
latus,  quod  etiam  ha- 
betur fubdu&is  45,  ex 
57 . Intelligantur  au- 
tem tres  proportiona- 
les longitudines , qua- 
rum prima  fit  1 2 , com- 

polita  ex  fecunda  , de  . 

tertia  45 ; latus  autem  6 3 J 1 ; 

alterum  , de  quo  pro-  * 3 ■; 

polita  «qualitas  eft  ex-  2 ■ , 

plicabitis  , componi-  1 8 , 

tur  ex  prima  , & fe- 

eunda:  erit  igitur  «quatio  1 Q — 12  R zi  540  , & fit  1 R , numerus  30  , & eft  la- 
tus minus  fuperius  politi  «quationis.  Aggregatum  enim  ex  primo  , & fecundo  ^ 
ponitur  1 R,  vnde  fecundus  erit  j R — 1;,  re-tangulum  fub  1 R,  aggregato  iam_ 
ilulto  , Sc  1 R — ia  , nempe  fecundo  «quale  cft  540  , faifto  ex  primo  in  aggrega- 
tum ex  fecundo  , & tertio  , quod  ex  trium  proportionalium  terminorum  natura-. 
eonftat. 


3 9 <S  9 


Ordinabitur  aquationis  Analyfis  hunc  in  modum. 


r 

b Cocflficien*  longitudo . i % o 

Z fol.  Solidum  ful>  quadruo  mul*  (5  196 

tarum  lateris  cubo . 

a1  Solidum  rcllitucns , 8 


1 fol.  t a'  Solidum  reftitutum . 6 j I x 9 6 

ha'  Solidu  principale  minuens.  48  o 


7.  fol.t  a’“  Reliquum  refolnendi  cubi.  1 5 I » 9 <S 

ba\ 


Subquadraiic* . 


Ri  4 

0^4  I* 

C 8 #4 


Cubus  lateris  primi . 

a 

20 

A lateris  primi  quadrato  in  ccefficiemem  longi, 
tudmern . 


11.  Edur 
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II.  Eduli  te  Utens  f regularis  fecunde . 


rPlanu  exple-  4 
I donis  a 'duplo 
I lateris  primi 
Dmiforum  1 incocf.long. 
parsfupc  J Coefficics. 
nor . f 

I Relicuum  1 j 
| refoluen- 
v di  cubi . 


(Triplum.*  1 1 

quadratu 
lateris  pri 
mi. 

Triplum-*  ^ 

latus  pri- 
mum . 


8 o 

1 x o 
: ;/  6 


Sitbquadratica . 


a|c 

J°t4 


Digerentia  diuiforum . ; \ 6 6 o 


4 8 


Solida  additicia. 


9 6 


Summa  (olidorum  additi- 
tiorum . 


Solida  ablatitia. 


{ 


Summa  folidorum  abla- 
tiiiorum . 


ExcelTus  ablatitioru  e- 
qua'is  refiduo  rcioJ- 
uuiiio  cubo. 


« 4 


5 8»4 

I p 20 
I p 2 o 


21  120 

1 ? 2 p 6 


. 1 


A latere  fecundo  in  triplum  quadrarum  lateris 
primi . 

A quadrato  fecundi  in  triplum  latus  pri- 
mum . 

Cubus  lateris  fecundi. 


A latere  fecundo  in  planum  expletionis. 

A quadrato  lateris  fecundi  in  coefficiemcm  lon- 
gitudinem . 


s C 11  0-. 


2 b a 

b 

zfo!.+a‘- 

ba'. 

3 

3» 


abafb- 
3 a‘-3»- 

3 a‘e 
3 ac* 

tf 


3 a'  et3a 
c*te'. 

abae. 

be‘. 


abaef b 
e*. 

ibaefb 
c‘~3  a‘e 
-3ae‘-c' 
— zfobf 
a’-ba‘. 
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SCH0L10N. 


Ctmftndie- 

fi},,. 


SIT  propofits  aquatio  uoJt-iCS  55296  -.facta  dcfignanone  putillorum  , & 
.rimatis  is  , qua  m generalibus  praceptis  tradita  funt . Primum  latas  cflo  2 , Utus 
nimirum  cubicum  numeri  5 5 ; cubus  ipfius  ejl  8 , quo  addtto  ad  55  , fit  6 3 i huic  aurem-j 
annexis  reliquis  figuris  fit  63296;  modo fumatur  4,  quadratum  primi  Utens,  ducatur  m 
120,  "efficientem,  & fit  480;  fubtrahatur  i 632,  vt  remaneat  152 , cm  annexis  figuris 
a 6,  fit  15296;  ducatur  autem  4»  duplum  prima  figura  in  120,  coe fidentem  ,&  fit  480, 
planum  expletionis  ; Mox  vero  , & hoc  expletionis  planum  , & coefictens  longitudo 
(iribatur  a latere  ater,  eorum  aggregatum  J, eruetur . Igitur  ad  indagandam  fecundam  figu- 
ram, fumo  12.  triplum  quadratum  prima;  fumo  6 , triplum  ttnfidcm  prima  figura  ; noto 
hos  numeros  , vt  Analjfis  requirit , fubtraho  diuijores  ifios  inferiores  12  6,  i Superio- 
ribus , nimirum  plano  expletionis , & coe fidente  Hmul  fumptis ; feruata  anteccfionts  sam-a 
dtcla  cautela : fubtraho  igitur  126  , a 4920  ; remanet  3660  , pro  dunfore  ; ad  quem  fo- 
da applicatione  numeri  1 5296  , proueniat  4 ; feruata  cautela  , vt  fumatur  pro  quotiente 
numerus, in  quem folida falfa  per  congruas  multiplicationes  Analqfi fatis  factant  &c. Scribo  ttaq; 
48  , /olidum facium  i latere  Jecundo  in  triplum  quadratum  primi ; itemfcnbt  96 , /olidum fa. 
dum  a quadrato  fecundi  in  triplum  latus  primum;  demum  feribo  64,  cubum  latens  fecun- 
di ■ horum  foltdorum  fiumma  t fi  5824.  Modo  duco  4,  Utus  fecundum  m 480  .planum-, 
expletionis  ; fit  1920:  deinde  duco  16,  quadratum  fecundi  lateris  m coeficientcm; fit  quo- 
que 1 920  . Scribo  hos  numeros  , vt  vides , iuxta  leges  analyfeos  fjnthefi  contrarias  ; & 
fit  fumma  21120;  ah  hoc  autem  numero  fubtraho  5824  , t?  remanet  15296,  numerus 
aqualis  reliquo  numero  refoluendo  , &c.  Non  difimih  modo  fi  proponeretur  aquetto  240 
- ,c-  947264;  poterit  explicari.  Item  fi  fit  aquatio  140  1 C~  397375; 

trattreaiesokj-  1 c — 108375»  non  difimili  artificio  poterunt  explicari. 


SECTIO  11. 


Numerofa  Analyfis  aequationis,  in  qua  Quadrato-quadra- 
i tum  afficitur  adiunftione  plano-plani  fub  latere, 

datoque  coefficiente  folido . 

Oblata  autem  aquatio  fit  1 Q,Q^t'4oRs  3 3 1 73 

Cum  deprehenfum  fuerit  radicem  effe  binomiam  , atque  adeo  e duobus  finguli- 
rifius  lateribus  conftarc.  Coclficicns  folidum  fit  bfol.  comparationis  homogeneum 
iStdi/a  rtfi-  ficrpl.pl.  Latus  lingulare  primumeftoa, fecundum veroe  .itaut vniucrfumfit  afe. 
tu,h.  Hums  quadrato-quadratum  cft  a*  1 4 a’  e 1 6 a’  c*  1 4 a e'  f e*.  cui  addito  b fol.  a t b fol.  e 

nempe plano-plano a binomia  radice,  & coefficiente  folido  , fita’t4a'  ct6a'c’  f4 
a e'  t e’  f b fol.  a t b fol,  c , quod  atqnabitur  2 pl.  pl.  & per  antithefin , vtrinque  fcificct 
fubtradto  a*  vna  cum  b fol.  a remanebit  4 a‘  c 1 6 a‘  e‘  f 4 a e'  | c*  t b fol.  c — z pia.  pia. 
— a‘  — bfol.  a.  Hunc  igitur  in  modum  fumalfecutus,  qui  ad  propolin  aequatio- 
nis explicationemrequiruntur. 

Si  proponeretur  iQgjf* 4°  R — 332736,  & quatratur  radix  huius  iquationis  , 
cuius  eft  fenfusit Itrepcnalur  numerus  , qui  duclus  infui  cubum , tfi  m 40  .factat  332736; 
numerus  ^332736,  eft quadrato-quadratum affectum, non  autem  purum,  cft  au- 
tem affcCtum  adjunctione  plano-plani  fub  latere  quadrato-quadrati , & dato  folido  40. 
xuuenfan-  Huius  autem  quadrato-quadrati  affeCti  gcnelis  hoc  folum  addit  genefi  quadrato- 
>.'«•„  . quadrati  puri,  vt  latus  fingularc  quod  primum  elicitur  ducatur  in  folidum  coclficicns, 
deinde  latus  fecundum  in  idem  ducatur.  At  vero  ex  affefto  huiufmodi  quadrato  qua- 
drato elicicientur  latera . Sedes  igitur  vnitatumquadrato-quadrata  inctientium.pcr 

.a -.  - quaternas 
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quaternas  figuras  diftinguuntur,  punctis  i dextra  ad  Leuam  fubtus  adnotatis  > quem- 
admodum diximus  tractantes  de  Analyfipuriquadrato-quadrati.  Quot  autem  fedes 
quadrato-quadratorum,  vel  punda  numerantur  i tot  fedes  laterum  fimplicium  con- 
ftitui  debent;  cum  coeflficicns  folidum  fit  fublaterale  : conftitui  autem  debent  per  fin- 
gulasfiguras  defuper,  pun&orum  beneficio,  vt  in  paradigmate  videre  licet ; in  vlti- 
ma  vero  eorum  fede  , qua*  prima  fit  a lama  ad  dextram,  coefficiens  ipfum  lblidunu. 
confiftat.  Quamobrem  dum  coefficiens  pluribus,  quam  vua  figura conftcr,  in  ante- 
riora reliqua  prorumpent  ad  heuara . 

Praeterea  latera  quidem  eliciuntur , vt  fit  in  analyfi  quadrato-quadrati  puri . Hic  fo- 
lum  addendum  > vt  coefficiens  folidum,  in  diuilorum  numerum  adlcnbatur . Eli- 
cita lingularia  latera  in  ipfum  ducuntur; &plano-planum,  quod  inde  fit , debet  deli- 
nere fubfcdc  cocfficientisfolidi , Sc  auferendum  cft  , ex  affeCto  propofitoquadra- 
to-quadrato.  Denique  coefficiens  in  fuccedentia  loca  ordine  fubijcitur  , & ipfi 
diuilores  quoque  reliqui  fubtas  moucntur  ,*  hxc  enim  huius  aquationis  analv- 
fis  expofeit . 


Ordinabitur  autem  aequationis  Analyfis  hunc  in  modum  iuxtafuperiorem 

QitopiOV . 


/.  Educito  Uteris  finguUris primi . 


Coefficiens  folidum . 

Qnadrato  quadratum  alTcftum  refol- 
uendum. 


Qfti 


Plano-plana 

ablatitla. 


Summa  plano-planorum  ablatitioru.  1 6 


Reliquum  refoluendi  quadrato-qua-  1 7 
drati. 


4 o Sublatcrale. 

. . Tot  pundb  fimpli- 
citim  lateri»,  quot 
z 7 36  fc des  puCtaue  qua 
draco  quadratoru 
CQR.  PuCta  quadrato- 
quadratica . 


R i 4 

Q.  4 \6 

C S 64 

QQj  6 ij 6 


Tot  numerales  circnlt , 
quot  pundta  quadraro- 
quadratica . 


Quadrato-quadratum  lateris  primi . 

8 o a latere  primo  in  coefficiens  folidum . 


1 9 i 6 


F f 


Ordinabi- 


ZxplitMturfn 
f frier  deiif,. 


bfol. 

zpl.pl. 

1' 

bfol.  a 

a'tbfoLa 

1.  pl.pl,— a* 
- b fol«  a 
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//.  Edudit  Uttrit  ftnguUrts  fecundi  . 


b fol. 


Diuiforum  pars  rCoefliciens 
fuperior . ^ folidum . 


4 « Sublatcraic. 


2 pl.  pl.  Quadrato-quadrati  affcdli  rc-  r.  7 i 9 i 6 
a4  “b  fol.a  folucndi  reliquum . 


^Quadruplus  3 i 

1 cubus  lateris 
primi. 

Diuiforum  pars  ^ Sextuplu  aua-  x 4 
inferior  j dratueiufdc. 

I Quadruplula-  8 

t ius  primum. 


4 a‘  t 6 a*  Summa  diuiforum  . 

t 4 atb 

fol. 

*** 

4a‘e 


3 4 5 1 o 


1 > 8 

3 « ♦ 


4»’- 

63.'. 

4a 


6 2.  C plano-plana 
ablacuia . 


i 


j » * 


4ac‘  u< 

l?fo1.e.  I 


4a'ctfia'  Summa  p Fano- planorum  au-  1 7 1 5 j « 

C1  C*  ferenda  «equalis  reliquo  re- 
, 4 ' u 1 foluendi  aifc&i  quadrato- 
tefblo.  JrjI[ 

er  zpl- 
pl.-a'"b 
loLa. 


afe 

=°t4 


A latere  fecundo  in  quadruplum  cubum  literis  primi . 

A lateris  fecundi  quadraro  in  fextuplum  quadratum  primi . 
A cubo  lateris  fecundi  in  quadruplum  latus  primum. 
Quadrat o-quadratum  lateris  fecundi. 

A latere  fecundo  in  coeffici  ens  folidum . 


Si  itaque  propofita  foret  «quatio  i Q_Q  4 o R “ 33173«, 
& iit  1 R valor  24. 


S C H O L 1 O W. 


*"*'*<•  T)  Remus  hic  mode.  Primo  ex  3 3 , /ubtrahstur  1 6 , -quadrato-quadru tum  primi  Uteris 
JD  JinguUris  ; mox  a re/iduo  172736 , /uberabatur  S o ( fcnbi  tomen  debet  ve  videt ) /oli- 
dum a Utere  premo  in  c t efficient  /olidum.  & remanet  17193« . Ad  inducendum  lutus  /e- 
eundum  puro  deui forem  hoc  modo . Sumo  3 2 , quadruplum  cubum  luteris  primi  > deinde 
2 4,  fextuplum  quodrutum  ciufdcm  , mox  autem  8 , quadruplum  etufdem  , denique 


4°. 
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2 

3 3 

1 6 


7 3 


3 * 

2 4 


8 

4 ° 


Dtuifor. 


4 S 


1 9 j 6 
S 


3 <5 


6 o 
6 o 


CAPVT 

40 ; coefficiens  folidum; 
omnes  hi  numen  dljpo- 
fiti , i t 1»  paradigmate 
vides  , colligantur  tn-i 
vitam  fummam , fitqM 
34520  , dtutfor  ; per 
quem  diuifs  J 71936. 

Jit  quotiens  4 . Medo 
fubtrahatur  1281  nem- 
pe numerus  folfus  i lo- 
tere  fecundo  in  quod ru- 
pium cubum  Uteris  pri- 
mi i remonet  43  ; cui 
onnexis  936,  fequents  - 
bus figuris,  fit  43  93  6',ex 
quo  /obducatur  384,»«- 
merus filius  a Utens fe- 
(undi  quadrato  tn  jex- 
tuplum  quadr otum pri- 
mi, & remanet  5536; 
ab  hoc /obtrahatur  512, 
numerus  a cubo  Uteris 
fecundi , tn  quadruplum 

Utus primum ; a refiduo  

4 1 6,  fubtrabatur  256,  00 

quadrato  - quadi  otum 

Uteris  fecundi  i denique  arejtduo  r6o,  jubtrahotur  i6c  , numerus  produci us  a Utere  fecun- 
do in  coefictens  fohdum , C"  nihil  remanet . 

Plerumque  contingit  fubgradualera  conficientem  magnitudinem  in  anteriora  pro- 
duci vitra  quadrato-qua dratutn  affectum . vel  co  faltem  loci , vt  ab  ipfo  coefficiens 
auferri  nequeat . Hoc  autem  arguit  quadrato  quadratum,  non  tam  alnei . quam  affi- 
cere , quoniam  minus  eft  afficiente  plano-plano . Eft  proptcrca  coefficicns  ad  fucce- 
dentes  fedes  ordine reuocanda,  donec  diuifioni  (it  locus,  feudiuifio  poffit  inftitui. 
Pratftat  in  huiuimodi  cafu  initium  ducere  a diuifione : an  iinaduertcndum  vero  quot 
punftis  coefficiens  retrocedet  ; tot  etiam  loca  , fiuc  puncta  quadrato- quadratorum, 
iubtus  adnotata  , delenda  cfle  > ea  nimirum  a quibus  alioquin  operis  initium  defu- 
mendum  fuiffet. 

Quod  fi  vitra  potcftatem  affeiftam  coefficiens  non  producatur,  coefficiens  inquam 
fubgradualis  longitudo; quod  tamen  oritur  ex  applicatione  ad  coefficicnrem  iplanu., 
minus  eft  poteftate  lateris,  quod  primum  eruitur:  homogeneum  affectionis  eft  po- 
rcftate  maius,  prxcipuufque  diuifor  eftipfa  fubgradualis  coefficiens.  Quamobrcm 
fi  fuerit  arquatio  , in  qua  coefficiens  magnitudo  fubgradualis  in  anteriora  prorum- 
pat; procedendum  vti  diximus:  fi  vero  non  producatur  vitra  poteftatcm  affectam. , 
quod  ver6  oritur  ex  applicatione  minus  fueric  poteftate  lateris  illius , quod  primum 
elicitur;  tunc  homogeneum  affectionis  erit  poteftate  maius , & ipfa  fubgradualis 
coefficiens  magnitudo,  tanquam  prxeipuus  diuifor  a Sumitur  . H.cc  autem  confpi- 
cerc  licet  ex  infra  feripti  exemplis,  vt  quifquc  poterit  aduertere  : quod  enim  ori- 
tur ex  diuifione  numeri  3 345  264,  minus  eft  poteftatis latere  .-quod  prunum  eruitur  ex 
numero  334;hocenimeft4,cuiusquadrato-quadratum  eft  2 56,  at  quotiens  ex  diui- 
fione, periolidum  coefficiens  eft  2 . 

Eft  enim  quadrato-quadratum,  minus  plano-plano,  cum  folidum  colitum  fit  loci,  vt 
ipfo  diuidente  oriatur  a , cum  tamen  quadrato-quadrati  vltimi  limes  confiftat  in  334, 
cx  quo  latus  fotet  eliciendum 4.  Vudeprxftat  a diuifione  exordium  ducere  ; prin- 
cipalius enim  diuidit  coefficiens &c. 

Ctrterum  in  huiufmodi  aequationibus  , quemadmodum  in  cubicis  quoque  fupe- 
rius  monuimus ; illud  eft  magnopere  oblcruandum;  vt  diutfores  congruis,  atque. 

F f a confcn- 


Collocentur 
tutmn  t *d  ei 
modum  quem 
Ana  ty fit  re- 
quirit , 


Adu.rte  tfttt. 
dum  cire*  /«• 
p riorem  rej*. 
lutiotttm  , t 


Sol* . 


Am  imsJhtt- 

T». 
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confcntaneis  fedibus  collocentur.  Quando  enim  aequationis  radia  pluribus  . quam 
duobul  lingularibus  lateribus  confiat,  vt  primum  fi  confiet  tribus,-  iam  fuperiusad- 
uertimus  in  .rquationibus  cubis  , triplum  lateris  primi  in  diuiforum  numero  , eli- 
cito lingulari  latere  primo  , fulcipcre  incrementum  .i  (ede  , quare  operi  pretium* 
duximus  addere  huiufmodi  diuifori  in  fpeciofa  Analyfi  numeralem  circulum, > prout 
anulylis  ipla  requirit  . Quod  in  alijs  aequationibus  , fi quadraricas  excipias,  obfer- 
uandumeft  . In  poftremo  autem  latere  nulla  eft  cura  , cum  diuilores  omnes  com- 
muni extremo  terminentur . Citerum  &fcdem  congruam  etiam  fingulactfecta  homo- 
genea  libi  vendicant,  quod  non  femcl  adnotatum  luit. 


Ordinabitur  autem  aequationis  Analyfis  hunc  in  modum  iuxta  fuperiorem. 

Oiupiar. 

Cum  plano-planum  maius  eft  quadrato-quadrato. 

I.  Educi  io  Utens  JhtlflUns f ritui . 


blol. 

zpl.pl. 


C <•«. i!:«  f-iij  iouuuiil . 


bfol.a  , r 

rioiio-pkni 

**  <_ 


bfoLaf  a4 
zpl.pl.  - 


Summa  plano-plano- 
lum  ablatiiiorisni . 


cientis  quadrato-qua- 
’ «fraci . 


1 i 5 | 

f 6 z 

5 > 4 

qq.* 

S 2 6 4 
CQR. 

QSii. 

a 5 i 

i 6 

I i 4 

z 6 7 

1 2 4 

6 r 

< j < J . ... 

4 ° J 4 

M-  "<• 

Sublarcrafe 


R x 4 

C 8>  «4 

QC^i<5  aj  6' 

a 

ao 


QuaJrato-quadtatum Uteris  primi. 


•i  . i.  < 


//•  Eduttio 
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11.  Ethtlfit  Uteris JmfftUris fecundi. 


Diuiforum  r Coefficicns  1 1 
pars  fupc  \ folidum. 
lior . J 

Reliquum  refoluendi  quadra-  6 7 
t ©-quadrati . 


rQuadrupIu 
1 lateris 


plus  cubus 

(Iaicris  pri- 
mi. 

Scmiplumoua 
dratii  eiuidc. 
Quadruplum  la- 
tus primum . 


Summa  diuiforum . 


1610041 


50  :148 


afc 

aot4 


A Jatcrc  fcttiudo ui coctficiens  folidum. 


b fol. 


z pl.  pL  - 
blol.a-a* 


4a‘- 
6 a‘. 

4 a 


4 a 'ttfa1 
T 4 a f b 
fol. 

b fol.  e 


I a 8 


A iatcre  fecundo  in  quadruplum  cubuo/primi. 


41  lC 


Plano-plana  ablatitia. 


i 


3 * 4 


A quadraro  fecundi  in  fcxtupluin  qua  Jratum  primi . 


f 1 » A cubo  lateris  fecundi  io  lateris  primi  quadruplum . 


Summa  plano- planorum  au  6 7 4014 

ferenda , arqualis  reliquo 
re/o luendi  afficientis  qua 
draco  quadrati . 


Quadraro  -quadraium  lateris  fecundi . 


Numerofa  Analyfis  aequationis  in  qua  Quadrato-qua- 
dratum  afficitur  multa  plano-plani  fub latere, 
datoque  coefficiente  iolido . 


6 a‘c‘ 
4 ac' 
e* 


bfol.ef  4 
a'|cf(5  a‘ 
e‘t  41  e' 
tc‘  — z 
pl.pl. -b 
loLa-a*. 


Oblata  autem  xquatio  fit  i Q_Q__—  aoo  R — 40497 6 . 

Cum  deprehenfum  fueric  radicem  efle  binomiam ; atque  adeo  e duobus  fingulati- 
bus  lateribus  conflare  . Cocfficicns  folidum  fit  b fol.  comparationis  homogeneum 
/it  z plano-planum.  Latus  fingulare  primum  efto  a,  fecundum  vero  c , ita  vt  vni-  sfm/. 
uerfum  fit  a t e.  Huius  quadrato-quadratum  eft  a’  t 4 a'  e t 6 a'  e'  f 4 a e'  f e*  a 
quo  fi  dempfcris  plano-planum  fub  latere , datoq;  coefficiente  folido , nempe  b fol. 
a t b foL  e,  remanebit  a‘f4  a1  et  da'e‘t4ae'te’— bfol.a  — b fol.  e,  quod  aquabi- 
tur z plano-plano.  Et  per  antithefin  vtrinque  addito  b fol.  a , & fubrrafto  a*  rema- 
nebit 4 a'  e t 6 a'  c'  t 4 a c'  t e*  — . b fol.  e " z pl.  pl.  t b fol.  a — a*.  Hunc  igi- 
tur in  modum  fum  afTccutus  > qua  ad  propofitx  aquationis  explicationem  requi- 
runtur. 

Si 
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Si  quis  bene  perceperit  hadenus  prateepta  tradita  de  xquationc  quadrato  qua- 
drati atfc&i  adiundlione  plano-plani  (ub  latere  , datoq;  folido  cocrficicnre  , (eruatis 
przceptis , vt  fcilicet  loco  fubtra&ionis  adhibeatur  additio haud  difficile  hanc 
etiam  xquationum  explicabit.  Quapropter , (i  proponeretur  xquatio  huiufmodi  1 
QQ^—  1000  R ZZ  4045176  , inlhtuetur  Analyus , vt  in  fequenti  paradigmate  licet 
intueri. 

Ordinabitur  autem  aquationis  Analylis  hunc  in  modum  iuxta  fuperiorem 

Oiaptev . 


/.  Educiio  Uteris  fiugttUris  primi . 


Coiftcicris  fulidum.  i 

000 

Sublaieralc. 

Tot  punfta  fim»  - - 

0 

Quadrato-qua  irarum  a f-  4 0 
U itum  rt  loluciulum . 

\ 

a 9 1 i 
CQR  . 
QQj  1 

plicia.  &c.  R t 

8 , 

Pun&a  quadrato*  <^<3. 

quadrat  it.  a • 

a 

6 

3* 

ii6 

1 1 y6 

f 1 6 ^ 

Plano-piana  prytfi-  \ 

Quadrato-quadratum  later  ii  primi . 

* 1 

OOO 

A latere  primo  Lcoe&vkr»  fobdtiU) . 

Exceflus  plano-plano»  1 2 
rum,  &c. 

0*0 

• 

Reliquum  refoluendi  2 8 

quadrato  - quadra- 
u. 

4 y 7 6 

U.  Edu.. 
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11.  E duci  ii  lucris  fmguUris  fecundi. 


^Coeflicicns 
Diuiforum  pars  \ folidum. 
fuperior . ) 

Reliquum  refoluendi  • g 
quadraco-quadrati. 


Diuiforum 
pars 
nor 


^Quadruplus 
1 cubus  late- 
ra primi . $ 
Sextuplum 


^lUUUlUUI  I jutiupuui 

pars  infe-  < quadrarum 
rint . ( eiuldem_j. 

Quadruplu 

V latus  pri- 
mum. 


Exceffus , fiue  differentia  j 
diuiforum. 


Plano-plaru 

tia. 


» 9 
9 
1 


Summa  plano  plano-  t 9 
tum. 

r Uno- pl*num  tufcrco-  j 


Etcefsns  aequalis  rcJt-  » 8 
quo  refoluendi  affe- 
fti  quadrato-quadra- 


Sublatcralc . 


♦ 9 7 6 


afe 

jot  6 


4 9 7 6 


bfol. 


r pl.  pl.  t 
bfol«a-a‘ 


4»'- 
6 a*. 
4». 


a 4 8 0 

43' f 6 a’ 
1 4 a - b 
fol 

4a'e 

<5a’e‘. 

43  e'1 

a 

6 4 

7 a 8 

A latere  fecundo  in  quadruplum  cubum  lateris 
primi . 

A quadrato  lateris  fecundi  in  fextupium  qua- 
dratum primi. 

A cubo  lateris  fecundi  in  quadruplum  larus 
primum . 

Quadrato-quadratum  lateris  fecundi . 

12  96 

e*. 

6 9 7 6 

43!cf6a‘ 

C‘f4ac'f 

1000 

A latere  fecundo  in  cocflicicns  (olidum . 

b fol.  e'. 

4a'cTda- 
c't  43  e' 

te- bfol. 

e - z pi. 
pl.tbfol. 
a-a*. 


Numero- 
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nis  7 fiet  a Q«|*  ij  R “ 4*4-71-  - Dudfis  omnibus  ini8,  fiet3tfQ*J*J34R 
~ 83*2 . Quare  etiam  erit  i Q.  1 • 

Quandoquidem  radix  a quadrato  diftat  tantum  per  radicem « propterea  in  expur- 
gata xquatione  idem  radicum  numerus  redibit. 

Quoniam  vero  numerus  abfolutus  diftat  a quadrato  per  quadratum  : propterea., 
denominator  36,  quadratice  multiplicetur,  vt  proueniat  1 296, quo  dudto  in  83*2, 
fit  10837151 , quo  diuifo  per  3 6 , fit  quotiens  301031  ; Itaq;  expurgata  aequatio 
erit  1 Q_*f»  134  R “ 301032 . 

Huius  xquationis  radix  analytice  comparari  poteft,  eaq;  eft  434,  qua  diuifa  per 
communem  multiplicantem  36  ; fit  quotiens  1 2 7 , & radix  initio  xquationis  pro- 
pofitx. 

Propofita  fit  xquatio  1 7 Q^«|«  4 7 R “ 44  -f;  . & exhibenda  fit  radix  . Quo- 
,v-  niam  autem  xquatio  eft  huiufmodi  ; Duitis  omnibus  in  4 i fiet  5 Q*}1  ‘-t5  “ 179 

7,  iterum  duitis  omnibus  in  3;  fiet  15  Q_*}*  52  R ZZ  537  | • omnibus  demde  du- 
itis in  4>  fiet  *o  Q^J.  208  Rr  2151 . Quare  etiam  1 Q 4*  tt  R — Vr1. 

Quando-quidcm  radix  a quadrato  tantum  diftat  per  radicem;  propterea,  in  expur- 
gata xquatione,  idem  radicum  numerus  redibit. 

Quoniam  vero  numerus  abfolutus , a quadrato  diftat  per  quadratum ; multipli- 
cetur 60,  denominator,  quadratice  in  fe  , vt  fiat  3*00,  quo  duito  in  a 1 5 1 , fit 
7743*00  , quo  duito  in  *o,  profilit  1290*0;  Itaque  expurgata  xquatio  erit  1 Q 
•i*  208  K “ 1290*0. 

Huius  autem  xquationis  radix  analytice  comparari  poteft, eaq;  eft  270;  qua  di- 
uifa per  *o;numeium multiplicantem,  fit  quotiens  4 7 , & radix  initio  xquationis 
propofitx. 

Imo  etiam  fi  nulla  occurreret  fraitio,  poffumus  vti  hac  methodo  ad  indagandam 
radicem. 

1 xmfkms  propofita  fit  xquatio  1 Q.*f*  10  R“  9*.  Et  fit  exhibenda  radix.  Quoniam  f qua- 

tio eft  huiuimodi ; Duitis  omnibus  in  quemuis  numerum  , verbigratia  3 , fiet  3 Q. 
•J*  30  R ~ 288.  Diuilis omnibus  per  3 , vt  fiant  aliorum  terminorum  frailiones , & 
erit  1 Q*j«  ZZ  ^ . Quare,  ob  rationem  fxpe  allatam, in  xquatione  expurgata, 
redibit  numerus  radicum;  Sed  3,  quadratic£  duitus  facit  9,  in  quem  duiftus  288, 
facit  2591,  quo  diuifo  per  3 , fiet  8*4  1 Itaque  xquatio  expurgata  erit  1 Q«J»  30 
R = 8*4. 

Huius  xquationis  radix  analytici  comparari  poteft,  eaque  eft  18,-  numerus, quo 
diuilo  per  3,  multiplicantem  fit  quotiens  *,  & radix  initio  xquationis  propofitx. 
w,.  ‘ Itaq;  fi  contingeret  aliquando , vt  in  xquatione  nullus  terminus  effet  fradiio , vel  fra- 

fiionem  haberet  adiuntftam  , radix  tamen  vel  effet  fta&io  , vel  haberet  adiun&anu 
fradlionem,  hunc  in  modum  explicaretur . 

Propofita  fit  xquatio  1 Q.«f»  i*  — R — 8 — 17-  , & fit  exhibenda  radix  . 
n.  Quoniam  igitur  xquatio  eft  huiufmodi, ergo  etiam  1 Q*f*  — ~ — R ~ — tfJ— . Atq; 

- adeo  etiam  3 Qj}»  49  R ~ tl!.  Deniq,-  etiam  36  588  R “ 303  . Omnibus 

autem  diuifis  per  36,  fiet  1 Q«f»  -i  ■ — -77- . Quare  in  xquatione  expurgata 
redibit  idem  radicum  numerus , cum  radix  a quadrato  diftet  per  radicem  . Dein- 
de. 

Quoniam  numerus  abfolutus  diftat  a Q per  quadratum  ; propterea  quadratice 
multiplicetur  36,  vt  fiat  129*,  quo  dudfo  in  303  ; fiet  392*88,  quo  diuifo  per  36, 
fiet  quotiens  io9o8,&  comparationis  homogcncum ; Itaq,-  expurgata  xquatio  erit 
1 Q.*!*  588  R “ 10908. 

Huius  autem  xquationis  radix  analytice  comparari  poteft  , eaq;  eft  18  , qua  di- 
uifa per  3*,cummuncm  multiplicantem, fiet  quotiens  Sc  radix  initio  xquationis 
propofitx. 

£ximpbnn—>  Propofita  fit  xquatio  1 Q_ tf-s  ,35  . Et  exhibenda  fit  radix  . Quoniam- 

ru-  igitur  xquatio  eft  huiufmodi,  erit  etiam  xquatio  1 Q^ rJS.  — iac. 

Quandoquidem  radix  diftat  a quadrato  tantum  per  radicem ; propterea  in  xqua- 

tionc 
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tione  expurgata  ; redibit  idem  radicum  numerus . Quoniam  vero  numerus  abfolu- 
tus  a quadrato  didat  per  Quadratum;  propterca  4 , denominator  fradtionis  > qua- 
dratice multiplicetur  , vt  fiat  16  , quo  ducto  in  540  , fit  8640  , quo  diutio  per  4 , 
emergit  2160.  Itaq;  expurgata  aquatio  erit  1 Q_ — 3 R ~ 21  fio. 

Huius  autem  atquationis  radix  , analytice  comparari  poteft,  caq;  efl  48,  qua  di* 
ulla  per  4,  numerum  multiplicantem, proueniet  12.,  radix  initio  xquationis  propo- 
fitx. 

Propofita  fit  xquatio  1 Q_—  6 R “ 81  j,&  exhibenda  fit  radix.  Quoniam  igi- 
tur xquatio  eft  huiulmodi,  erit  etiam  1 Qi — . aai  “ cu 4 

Quandoquidem  radix  a Quadrato  diftat  per  radicem  tantum  ; propterca  in  ex- 
purgata xquatione  redibit  idem  radicum  numerus.  Quoniam  verd  numerus  abfo- 
lutus diftat  per  quadratum ; ducatur  4,  in  fe  quadratice  , vt  fiat  1 6 , quo  dudo  in 
325 , fit  5200;  quo  diutio  per  4 , proucnit  1300  i Itaque  expurgata  xquatio  erit  t 
Qj—  24  R ~ 1300. 

Huius  autem  xquationis  radix, analytice  comparari  poterit,  eaq;  erit  jo,  quadi- 
uifa  per  4 , communem  multiplicantem,  fit  quotiens  u;,&  radix  initio  xquatio* 
Bis  propolitx . 

Propofita  fit  xquatio  i^Q  — « R - no  Vr  • Et  exhibenda  iit  radix  . Quo- 
niam autem  xquatio  eft  huiufmodi,  omnibus  duiftis  in  4,  erit  — 24  R ZZ  '-ili 
omnibus  dutftis  in  1 6 , fiet  80  Q — 384  7700  ergo  erit  1 Q — 4^*  — ■rri* 

Quandoquidem  radix  a quadrato  diftat  per  radicem  proinde  in  xquatione  ex- 
purgata, redibit  idem  radicum  numerus;  Quoniam  vcr6  numerus  abfolutus  i qua- 
drato diftat  per  quadratum.  Ducatur  80,  in  fe  quadratice , vt  fiat  «400  , quo  du- 
cto in  7700;  fiet  49280000;  quo  diuilo  per  80;  proueniet  quotiens  6 16000;  Itaq; 
expurgata  xquatio  erit  1 Q — 384  R ZZ  616000. 

Huius  autem  xquationis  radix  analyticd comparari  poteft; eaq;  eft  1000; qua  di- 
utla  pei  80, communem  multiplicantem, fiet  quotiens  127  ,&  radix  initio  xquatio- 
nis  propolitx . 

Propofita  fit  xquatio  20  7 R — 1 QjZ  102 . Et  exhibenda  fit  radix. Quoniam, 
autem  xquatio  eft  huiulmodi , erit  etiam  — • R — 1 Q ~ 102  > atque  adeo  etiam, 
tji  - 1 Qj=  tli. 

Quandoquidem  radix  a quadrato  diftat  per  radicem  , idem  redibit  radicum  nu- 
merus!. QuOniam  vero  numerus  abfolutus  , a quadrato  diftat  per  quadratum.  . 
Ducatur  2,  in  fe,  vt  fiat  4,  quo  dufto  in  204,  fit  816,  quo  diuifo  per  2,  fit  408. 
Itaq;  expurgata  xquatio  erit  41  R - 1 Q."  408. 

Huius  autem  xquationis  radix  analytice  comparari  poteft, eaq;  eft  24;numerus, 
quo  diuifo  per  2, communem  multiplicantem  fit  quotiens  12,  & radix  initio  xqua- 
tionis propofirx . 

Piopofita  fit  xquatio  1 C 10  f R “ 1854 . Et  exhibenda  fit  radix  . Quo- 
niam xquatio  eft  huiufmodi,  erit  etiam  iC^rRS  »854  i Atq;  adeo  etiam  erit 
1 C + ic  R=  4^. 

Quandoquidem  radix  i Cubo  diftat  per  quadratum ; proinde  denominator  2 , 
quadratice  multiplicetur,  vt  fiat  4, quo  dutfto  in  21 , fit  84  , quo  diuifo  per  2 ,-  de- 
nominarorem  iam  didtum  fit  42  ; & erit  numerus  radicum  in  noua  .xquatione.  . 
Quoniam  vero  numerus  abfolutus  diftat  a cubo  per  cubum,  propterca  denomina- 
tor 2 , cubice  multiplicetur  , vt  fiat  8 , quo  dutfto  in  3708  , numerum  abfolutunu. 
fit  29664  , quo  ducto  per  2 , dertominatorem  prxdictum  fit  quotiens  14832  , pro 
comparationis  homogenco  noux  xquationis.  Itaq;  expurgata  xquatio  erit  1 C ift 
42  R “ 14832. 

Huius  autem  xquationis  radix  Analytice  comparari  poteft  , eaq;  eft  24 , qua  di- 
uifa  per  2 , communem  multiplicantem,  fiet  quotiens  12  , & radix  initio  xquatio- 
nis propolitx . 

Propofita  fit  xciuatio  1 --  C «i*  10  7 R “ 2430  ; Et  exhibenda  fit  radix  . Quo- 
niam xquatio  eft  huiusmodi, crtt  «iam  ~ C + VR  n 2430.  Omnibus  du&is  in  3, 
fiet  4 C «i*  V R “ 72?°-  Omnibus  duiftis  in  2 , fiet  8 C «$*  63  R “ 14580. Om- 
nibus applicatis  ad  8 , fiet  1 C *f*  ■ ‘ i *-  — • 
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Quandoquidem  radix  diftat  a Cubo  per  quadratum,  quadratici  mulriplicerur  8. 
denominator , vt  fiat  64 , quo  du£to  in  63  , fit  40  3 1 , quo  diuilo  per  8 , proucnit 
J04  , pro  numero  radicum  noua  aquationis  . Deinde  quia  numerus  abfolutus  di- 
ftat a cubo  per  cubum,  cubici'  multipbcetur  8,  itidem  denominator  , vt  fiat  51*» 
quo  duCto  in  14584  , proucmet  74649150,  quo  diuifo  per  eundem  numerum  8 , fit 
93301:0,  pro  comparationis  homogeneo  noua  aquationis  i Itaq,-  aquatio  expur- 
gata erit  1 C 4 504  R “ 9330120. 

Huius  autem  aquationis  radix  AnalyticJ  comparari  poteft.eaqs  eft  numerus  96, 
qua  diuifa  per  8 , communem  multiplicantem , fit  quotiens  1 a , & radix  initio 
aquationis  propofita. 

Propofita  fit  aquario  t C + 6 tR;  1197,  & exhibenda  fit  radix.  Quoniam 
*quatio  eft  hutultnodi,  erit  etiam  1 C 4 •—  ~ 

Quandoquidem  radix  diftat  a cubo  per  quadratum,-  propterea  quadratice  multi- 
plicetur 4,  denominator,  vt  proucniat  16,  quo  du&o  in  25  .numeratorem  fra&io- 
nis  radicum  , fit  400  , quo  diuifo  per  4 , denominatorem  iam  didtum  , fit  quotiens 
100,  & numerus  radicum  noua  aequationis.  Deinde  quia  numerus  abfolutus  diftat 
a cubo  per  cubum  ; proinde  cubici  multiplicetur  4,  denominator,  vt  fiat  64  , quo 
dutio  in  477  , fit  30518 . Hoc  autem  diuifo  per  4 , denominatorem  eundem  , fit 
7631,  comparationis  homogeneum  expurgata;  aquationis.  Itaq,-  aquatio  expurga- 
ta erit  1 C 4 too  R — 7631 . 

Huius  autem  aquationis  radix  Analytici  comparari  poteft,  caqs  eft  i8>  qua  di- 
uifa per  communem  multiplicantem  4 , fit  quotiens  4 , & radix  initio  aquationis 
propofita . 

t_  .j Propofita  fit  aquatio  100  R — 1 C “ 135  a,  & fit  exhibenda  radix.  Quoniam 

xi7l  ^ aquatio  eft  huiufmodi,  proinde  etiam  erit  100  R — 1 CzZ  '-V-’ , atq;  adeo  ctiam_ 
800  R — 8 C ~ 1887.  Omnibus  nimirum  dufiis  in  8 . Quamobrem  etiam  erit  H2-8- 
■71C  - aj-’  • 

Quandoquidem  radix  diftat  i cubo  per  quadratum:  propterea  quadratiefc  multi- 
plicetur 8,  vt  fiat  64 , quo  duifto  in  800,  fit  51:00:  quo  diuifo  per  8 , fiet  6400, 
pro  numero  radicum  noua  aquationis  . Deinde  quia  numerus  abfolutus  diftat  i 
cubo  per  cubum: proinde, cubici  multiplicetur  8,  vt  fiat  51:,  quo  dutfto  in  1887. 
fiet  966144,  quo  diuilo  per  8,  fiet  1:0768  , numerus  pro  comparationis  homo- 
geneo noua  aquationis.  Itaque  aquatio  expurgata  erit  6400  R — 1 C ZZ 
1:3768. 

Huius  autem  aquationis  radix  , Analyticfc  comparari  poteft  , eaque  eft  68 ; quo 
diuifo  per  8 , communem  multiplicantem  , fit  8 j , radix  initio  aquationis  propo- 
fitz. 

Propofita  fit  aquatio  i QQ.4  6 t R — 28: ; & exhibenda  fit  radix.  Quoniam 
jrv.  aquatio  eft  huiufmodi, erit  etiam  1 QQ  44-*—  :8:, -atque  adeo  1 QQ  4 -41- 

Quandoquidem  radix  diftat  a QQ^,  per  cubum  ; propterea  cubice  multiplicetur 
9 , vt  fiat  8 , quo  du&o  in  13  , fit  104,  quo  diuilo  per  : , denominatorem  , fit 

3uoticns  52  ,&  coelficiens  noua  aquationis.  Deinde  quoniam  numerus  abfolutus, 
iftat  a QQ,  per  QQ:  propterea  quadrato-quadratice  multiplicetur  :, denomina- 
tor vt  proueniat  16,  quo  du&o  in  564,  proueniet  900:4,  hoc  autem  diuifo  per  a, 
denominatorem  fit  451:,  comparationis  homogeneum  noua  aquationis.  Itaque* 
aquatio  expurgata  erit  1 0^4  S2  R — 45 1:. 

Huius  autem  aquationis  radix  Analytice  comparari  poteft,  eaque  eft  8:  quo  di, 
uifo  per  2 , communem  multiplicantem,  fit  quotiens  a,  radix  initio  aquationis  pro- 
pofita 3cc. 


De 
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Laboriolum  eft  , maximeque  difficile  , huiufmodi  aquationes  explicatasreddere,-  «»;«, 
cum  latus  fit  anceps  , quod  alias,  facilioris  eiliit  indagationis.  Non  prxtcribo  ta- 
mea  haud  raro  contingere , vt  reperto  latere  vno,  citra  difficultatem  , omnis  dein- 
de  labor,  in  alterius  inquifitione  fit . Sunt  in  bis  tamen  limites , ac  fines , quos  vi- 
tra , citraque  confidere  non  poliunt . Intra  fines  igitur  certos  latera  ipfa  continen- 
tur > quemadmodum  , & in  alijs  xquationibus  de  quibus  paulo  infra  nonnulla  fu- 
bijeiam . 

Et  quidem,  ad  eas  quod  attincti  in  quarum  confidcrationc  modo  verfamur.  II- 
lud  exploratum  edo;  vtriqi  radici,  maiori  fcilicet , & minori , cedere  quantitatem 
ortiuam  ex  applicatione  comparationis  liomogenci  ad  coefficiens  folidum,  & vtram- 
que  etiam  fuperari  a cubica  radice  eiufdem  folidi  coefficientis;  quod  erat  operat  pre- 
tium aduertere  i idque  in  fuprapofito  paradigmate  licebit  intueri ; in  quo  ortiiuL. 
quantitas  ex  applicatione  iam  dicta,  cedit  8, radici  minori,  atque  adeo  multo  ma- 
gis 27J,  radici  maiori  . Sed  radix  cubica  folidi  coefficientis  27755  , fuperat , liu<-_, 
excedit  27,  radicem  maiorem, atq;  adeo  mulco  magis  8, radicem  minorem.  Quod 
fi  propofita  foret  xquatio  26624  R — 1 QQ  “ 307200.  Radix  e duabus.de  qui- 
bus xquatio  poted  explicari, ed  24 ;&  quidem  maior;  li.ee  autem,  & minor  etiam, 
cedit  radici  cubicx  prxdirii  folidi  coefficientis  26624  * & vtraq;  fuperat  quantita- 
tem ortiuam,  ex  applicatione  comparationis  homogenei  ad  folidum  coefficiens. 

Prxterea  fi  fuerit  xquatio  26624  R — 1 QQ_~  1 30816  radix  e duabus , dc  qai-  «- 

bus  poted  explicari  cd  28,  & quidem  maior , hxc  autem  , & minor  etiam  fuperat  f"» 

ortiuam  quantitatem  ex  applicatione  comparationis  homogenei  ad  folidum  coelfi -'ji, 
ciens;  & vtraq;  cedit  cubicx  radici  coefficientis  (olidi.  Sed  hac  de  re  fuo  loco. 

Itaq;  cubus  radicis  minoris  cedit  quadranti  coefficientis  folidi , Sc  cubus  maioris 
excedit  eundem , quod  etiam  Vietx  perfperium  fuit;  Radix  igitur  vtraq;  tam  ma- 
ior quam  minor, excedit  quantitatem  ortiuam  prxdiriam ; Vtraq;  itidem  cedirradici 
cubicx eiufdem  folidi  coefficientis . Imo  e duabus  minor , vt  enunciauimus,  cedit 
lateri  cubico  quadrantis  folidi  coefficientis . 

Superiorum  autem  xquationum  refolutiofic  fe  habet.  Ad  primam  illam  quod  at- 
tinet , nempe  26624  R — 1 QQ  ~ 307200;  Hunc  in  modum  eft  procedendum.. 

Facta  lignatione  per  punita . Eruatur  latus  quadrato-quadratum  a 30  ; nempe  vf- 
que  ad  primum  punitum  a finiftris,  illudq;  fit  2, cuius  quadrato-quadratum  ell  >6, 
quod  conftitutum  in  debita  fede  additum  ad  307200  , facit  467:00;  Ducatur  au- 
tem idem  2,  latus  lingulare  primum  in  26624,eoefficiens  folidum,  vt  fiat  532480, 
a quo  conflituto  in  fua  fede  fi  fubduxeris  467200,  remanet  65280.  Modo  paran- 
dus e(t  diuiforad  indagandum  lingulare  latus  fecundum.  Sumatur  igitur  32  .qua- 
druplus cubus  lateris  primi,  item  24,  fextuplum  quadratum  eiufdem,  prxtcrca  8 , 
quadraplutn  eiufdem  , quibus  in  vnam  furnmam  colleitis  fit  34480  , a qua  fi  dem- 
pferis  26624  > coefficiens  folidum; remanebit  7856 , pro  diuifore  per  quem  diuifo 
65280,  refiduo  iam  habito, fit  quotiens  4 . Nunc  autem  fume  plano-planum  a la- 
tere fecundo  in  quadruplum  cubum  lateris  primi , item  384,  fariuin  a quadrato  fe- 
cundi in  fextuplum  quadratum  primi;  infuper  312  , fariuin  a cubo  fecundi  in  qua- 
druplum latus  primum,  prxterea  256,  quadrato-quadratum  lateris  fecundi,  quibus 
in  vnam  fummam  collegis,  fit  171776,  a quo  fi  demplcris  1 06496,  farium  a latere 
fecundo  in  coefficiens  folidum, remanet  numerus  65280, refiduo  fuperiori,  xqualis 
Radix  autem  minor,  qua  arte  indagetur  inferius  explicabo. 

Non  diffimiliter  procedendum  erit  in  explicanda  xquationc  26624  R — t QQWJ“,*^*J“' 
— 130816,  cuius  radix  maior  cft  28;  minor  infra  dicetur  . Faria  enim  lignatione 
per  punria;Cruc  latus  quadrato-quadratum  cx  numero,  vfque  ad  primum  punctum 
a finiftris  nempe  ex  13;  Singulare  autem  latus  primum  callide  dicemus  2 , cuius 
quadrato-quadratum  16  , in  luo  fede  conftitutum  , & additum  ad  130816,  facit 
290816,  quo  dempto  ex  5 3 2480, remanet  241664.  Nunc  inquirendum  cft  fecun- 
dum lingulare  latus,  in  cuius  gratiam  paro  diuiforem  non  diffimili  modo  aefupra, 
arq;  demum  reperto  lingulare  latere  fecundo  8;  procedo,  vcluti  fuperius;  vt  deni- 
que fit  refolutio  omnis  ad  finem  per  duria . 
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SECTIO  IU. 


Ex  fuprapofitis  praxeptis  omnes  aequationes  in  infinitum 
abuentes  explicari  polle  } omnemque  aliam 
methodum  ab  ea , quar  fupra  polita 
eft , deduci . 

POteftates  in  duplici  eflc  difcrimine  non  iernel  aduertimus . Alia  fiquidem  Po- 
tcftas  cft  pura  , fiue  fimplcx,  alia  compofita,  duc  affeCta.  Cum  autem  aggre- 
deremur numerofam  Potcftatum  rcfolutioncm  , exorfi  fumus  , vt  par  erat, a Potc- 
ftatibus  fimplicibus,  atq;  prius,  earum  Analyfin  beneficio  Speciofx  Logiftices  tra- 
nantes, vt  fontem  aperiremus,  vnde  Numerofa  refolutio  deriuatur.  Hinc  gradum 
fecimus  ad  Analyfin  Poteflatum  affe&arum.  Et  quoniam  clarius,  earum  refolutio 
traflatur  , concepta  aequationis  forma  i proinde  huiufmodi  Potcftatcs  affedas  cof- 
latas  cum  comparationis  homogeneo  confidcrandas  aifumpfimus , fic  autem  illas 
opitulante  eadem  fpeciofa  Logiftica  traitauimus , vt  inde  Numerofa  Poteftatisaf- 
fe&x  fcu,  quod  idem  cft,  aquationis  compofita  refolutio  deprompta  cuique  con- 
flaret . 

De  Poteftatibus  autem  puris  loquentes , ad  Cubo-cubum  tantummodo  perueni- 
mus,  ibique  fidimus,  Cum  prxeeptis  ibi  traditis  vnufquifque  inftructus  , facillimi 
fit  modum  obferuandum,  in  refolutione  exterarum  potcftatum  allocuturus. 

Ad  Poteftates  afferas , atque  adeo  ad  compofitas  xquationes  , quod  attinet , 
Quadrato-quadraticas  non  tranfcendimus,cum  in  ijs  Quadrato  quadratum  afficitur 
fub  latere,  exteras, qux  quidem  in  infinitum  abeunt, prxtermittentcs, cum  ex  prx- 
eeptis traditis,  omnes  quocunque  modo  fintaffedtx.poffmt  feliciter  explicari. 


Non  pigebit  tamen  , hic  fubijccre  exemplum  xquationis  multipliciter  affcCif  , 
primo  tamen  allatis  in  medium  xquationum  affectarum  exemplis  iuxta  quandaaw 
compendiofiorcm  rationem  , quam  in  xquationc  multiplicis  affectionis  breuitati 
ftudentes  obferuauimus  , non  immutata  cgteroquin  refolutiua  methodo  , quam  fu- 
perius  docuimus. 

Illud  autem  non  prxteribo;  videlicet  hac  refolutionis  compendiofiori  forma,  tum 
allatas,  cfim  exteras  omnes  xquationes , & puras, & affeCtas  explicari  commodiffi- 
me  poffe.  Prxtulimus  tamen  formam  Victxam,  tanquam  clariorem  atq;  adeo  lon- 
ge opportuniorem,  ad  rem  de  qua  agitur,  explicandam  . Cum  autem  quis  in  rcfol- 
uendo  affueuerit  poterit  vti  tantum  fpeciebus,  & artificio  fpeciofx  Logifticcs, cu- 
ius prxfidio  numeros  pbteftatis  oblatx  fumma  facilitate  traAabit. 

Si  igitur , vt  hinc  exordium  ducamus  propoiitum  fuerit  Analyfin  inftituere  puri 
Quadrati,  hunequifequiturin  modum  breuiter  illam  licebit  abfolucre. 


An  ALT- 
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V.  ducito  Utens  fenguUris  primi . 
i Q^“  4096 

3 « 


Si  fuerit  propofltum  Quadratum  purum  refoluendum  4096. 

Illud  quidem  dicatur 
z'.  Dcprehenfum  autem 
, fit  latus  eius  binomiutn- 
elfe;  propterca  latus  lin- 
gulare primum efto  a, fe- 
cundum vero  c'.  vt  vni- 
uerfum  fit  a t e . Ordi- 
nabitur autem  analyfis 
ad  eum » qui  fequitur  mo- 
dum, vt  in  adiun3o  pa- 
radigmate cuique  cerne- 
re licebit. 

Si  enim  latus  lingula- 
re primum  cft  a ; fecun- 
dum vero  c , vt  vniuer- 
fum  fit  a t e > vniucrfi  la- 
teris quadratum  erit  a‘  t 
a a e f c' , hoc  autem- 


a 

60 


4 9 fi 

za  - a*. 

Educito  Uteris  fmguUris  fecundi. 

1 Diuifor 

4 9 6 af e 

60  f 4 

1 2 

z*  - a1 . 

1 * 

2 a. 

~4~ 
i 6 

2 ac. 
c*. 

4 9 « 

2 acfe‘1 

aequabitur  z’ , & per  anrhitefin  fiet  a a e t e‘  — s*  — a* 
fuperius  explicata  fuerunt. 


Sed  h/cc  iam  cumulate 


A, 


ALT  SIS  C V»  I P*  * I. 


Sit  propolitus  Cubus  purus  refoluendus  592704 
Si  propolitus  fit  cu- 
bus purus  refoluendus 
59  2 704.  Ille  quidem 


£ duitis  Uteris  fenguUris  trimi 
1 C - J9  i 704 


8 


Educito  lateris fenguUris  fecundi. 

80704 


dicatur  z' ; cumque  dc- 

prehenfum  fuerit  latus  5 1 2 

cius  clfe  binomium . Sin-  ’ 

gularc  latus  primum  cllo 
a,  lecundum  vero  c . vt 
vniucrfum  fit  a t e , Or- 
dinabitur autem  analy- 
fis ad  eum  qui  fequitur 
modnm  , vt  in  adiuntfto 
paradigmate  cuique  cer- 
nere licebit . 

Si  enim  lingulare  la- 
tus primum  cft  a > fecun-  Diuifor 

dum  vero  e , vt  vniuer- 
fum  fit  a f e > huius  cu- 
bus erit  a1  f 3 a‘  e f 3 a 
e‘tc\  Hic  autem  aqua- 
bitur z'  : & per  antithe- 
lin  3 a*  e t 3 a c"  te*  — 
z'  — a‘ . Sed  hxc  iam- 
cumulate  fuperius  explicata  fuerunt. 
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1 4 
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z'  - a' . 

31'- 

3a- 

3a‘t33- 

3a'ev  ' 

3acf. 

c'. 

e • 

3a’et3ae’ 

te';z'-a'. 

Qyod 


Prtpenitur  at- 
rjttUttO  pHftLJ 
rjaadrati  . 


Declarantur 

(ufniiis  ditia 


Prepttsitur  4- 
ffuario  pur/uj 
rabi . 


Declarantur 
[aperiat  ditia 
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Qudd  fi  poteftatcs  affcrta:  fuerint , non  diffunditer  carum  inflituctur  Analyfis. 
Sed  de  his  quoque  «liqua  exempla  in  medium  afferre  non  grauabor. 

Illud  folum  adijciam  , nimirum  , habendas  effe  praoculis , tum  diuiforum , cum 
lingularium  homogeneorum  effertorum  fedes  , quarum  ratio  nili  haberetur  > prout 
Ars  ipfa  docet , profero  labor  omnis  irritus  foret  ,•  neque  vnquam  latus  xauatio- 
nis  propofitx  Artificiose  confequi  liceret . Hoc  igitur  magnopere  attendi  debet  ad 
Analyfin  rationabiliter  inftituendam  ; liuc  nempe  xquatio  fuerit  pura,  ac  (implex ; 
fiui  afferta,  atque  compofita . Nunc  igitur  ad  refolutionem  quadrati  afferti  per  affir- 
matianem  accedamus . ■» 

9 
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Ana' y fu 
Arati  mjftiti 
fttb  Utrr * <?»«* 
mrt$  br.uittr 
ia  furiar  i fef- 

fi>. 


D utar  at  io 
iujUtmta  rtft. 
In  fi oku  . 


Sit  propofita  x- 
quatio  afferta  i Q 
♦|»  ifi  R ~ 960; in 
qua  quadratum  al- 
licitur adiunrtione 
plani  fub latere, da- 
taque coefficiento 
longitudine , & ex- 
hibenda fit  radix . 
Coefficiens  longi- 
tudo fit  b.  compa- 
rationis homoge- 
neum  fit  z pl.  De- 
prehenfum  vero  cu 
fuerit  latus  eius  bi- 
nomium  effe.  Sin- 
gulare latus  primum 
cito, a , fecundum» 
vero  e , vt  vniuer* 
fumfitate.  Et  or- 
dinabitur xquatio- 
nis  analyfis  , feu 
quod  idem  cft  affe- 
rt* poteftatis  refo- 
lutioadeum,quife- 
quitur  modum  , vt 
in  adiunrto  paradi- 
gmate cuique  cer- 
nere licebit. 

Si  enim  latus  lin- 
gulare primum  eft 


Fdultii  Uteris  fngH  Uni  frtmi . 
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ao 
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EduClit  Uteris  fnguUris  fecundi . 


Diuifor 


1 6 


340 


4 0 

1 6 

5 <5 


*te 

aof4 


4 ° 


z|L 

a’ 
b a 

zfta*-ba 


^*ra‘-ba 


aa 

b 

zafb. 

3 ac 

be 

c1 


aaete*tb 
e;zfi-a'- 
ba. 

a, fecundum veroe.vt  vniuerfumfita>te,huiusquadratumerit  a‘  t 3 a e t e* . Pla- 
num autem  afficiens  fub  latere  , dataque  coefficiente  longitudine  , erit  b a t b c , 
quo  adiunrto  ad  quadratum  t 1 a e fc‘ tbatb  e,  quod  xquabirur  zft  & 
per  antithefin  fiet  zaet  c*  f b e zrt  zfU — a'— b a . Sed  hac  iam  fuperius  fuerunt 
a nobis  cumulate  explicata . 
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Sit  propofita  equi- 
tio affeda  i C4  12 
R ZZ  14112, in  qua 
cubus  afficitur  adiu> 
dlionc  folidifub  la- 
tere i datoq;  coeffi- 
cientc  plano  ,&  ex- 
hibenda Iit  radix . 
Coefficiens  planum 
fit  b pl.  compara- 
tionishomogeneum 
fit  z fol.  Deprehen- 
fum  vero  cum  fue- 
rit atquationis  latus 
efle  binomium  .Sin- 
gulare latus  primum 
cfto  a , fecundum— 
vero  e,  ita  vn  vni- 
uerfum  fit  a te.  Or- 
dinabitur autem- 
aequationis  Analy- 
fis  ad  eum  qui  lc- 
quitur  modum-  , 
quod  cuique  ex  a- 
diundfo  paradigma- 
te cernere  licebit . 

Si  enim  latus  fin- 
gulare  primum  eft 
a,  fecundum  vero  e, 
itaut  vniuerfum  fit 
a f e , cuius  cubus 
eft  a'  t 3 3‘  c t 3 
a e‘  f c'  • Solidum 


Eduiht  Uteris  fnguUris  primi , 


i C<f  i i R;  i 41  i > 


a 

ao 
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8240 

5872 

Eduttw  Uteris fnguUris  fecundi. 
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7 * 


4800 
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bpL 
z fol. 
a' 

bpl.a 

a'fb  pl.a. 
»frl.-a'-bpl  3 


bpL 

zfol.^a'- 

bpl.a. 

3 a' 

3* 

ja’t»atbpl' 


3 a' e 
3 3 e’ 
e' 

bpl.c 


3a’c  1 3 a 
c‘  t e'  t b 
pl.e"zfoI. 
-a'-b  pl.a. 

autem  afficiens  fub  latere,  datoque  cocfficiente,  plano  erit  b pl.  a t b pl.  e , quo 
adiun&o  ad  cubum  iam  didlum,  fiet  a'  t 3 a‘  e f 3 a,e*t  e'  t b pl.  atb  pl.e.quod 
aequabitur  z fol.  & perantithefin  3 a‘  c t j a e‘  T e'  t b pl.  e “ z fol.  — a'  — b pl. 
a,-  Sed  h*c  fuperius  fuerunt  abundi  iam  explicata . 

Imitatione  autem  carum  quas  attulimus  refolutionum  . innumers  perfici  poliunt. 
Sed  ad  cxgmplum  zquationis  multipliciter  affeitz  faciamus  gradum . 


Propofita  fit  atquatio  1 C t 68  Qf  4352  R “ 186394079. 

Quamuis  latus  aquationis  propofita  tribus  lingularibus  lateribus  confiet , nihi- 
lominus quoniam  duo  priora  elicita  vnius  munere  funguntur;  proinde  Analyfis  iu- 
ftituta  de  duobus  lateribus  inferuiet  folum  illud  fupererit  obfcruandum.cum  aequa- 
tio tranfecndat  quadraticam,  vt  elicito  lingulari  latere  primo  obferuentur  fedes  de- 
bita diuiforibus,  inter  quos  cum  rccenfeatur  triplum  latus  primum  ; adibenda  erit 
diligentia  fuperius  infinuata,  vt  etiam  pro  longitudine  cocfficiente  fubquadratica . 

Codfi- 


Trppenltur  r* 
f natio . 


T)frl*r*r.tur 
/nfrtiut  dul» 


Aquatio  mf/  ■ 
ita  tam  jnt 
latrre , tfu.ttn 
fub  quadra:». 

Jde  rrtt  rtu • 
Jam . 
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Cocfficiens  fubquadratica  fit  d,  at  fub  lateralis  fit  b pL  Comparationis  homoge- 
nrum  fit  z fol. 

Singularc-latus  primum  edo  a , fecundum  vero  e,  vt  vniucrfum  fit  a t e > cuius 
quadratum  eft  a‘  t * a e T e’  , at  cubus  eft  a'  t 3 a'  c t 3 a c‘  t e', folidum  autem 
ifrciof*  rtf*"  lub  latere  d , & quadrato  binomi  lateris  erit  da‘tadaetd  e‘,  folidum  fub  pla- 
no  jato  b pl,  & latere  a t e , erit  b pl.  a t b pl.  c ; Aggregatum  cx  his  erit  a'  + 3 
a*  e f 3 a e'  t e'  t d a’  t 2 d a c t d e‘  f b pl.  a f b pl.  e , quod  xquabitur  z foli- 
do,  & per  antithefin  fiet  3 a’  e f 3 a e‘  t e'  t 2 d a c t d e‘  t b pl.  e z:  z fol  — a* 

— da'  — b pl.  a.  Hunc  igitur  modum  fum  aflecutus , qux  ad  propofitz  aequatio- 
nis explicationem  requiruntur. 

»«»;' His  prxmiflis  inftiiuctur  Analyfis , vt  fcquitur.  fafta  lignatione  punAorum  fub 
/./«« . comparationis  homogenco, prout  cubica  exigit  natura ; atq;  etiam  fuperius  primum 
lignatis  punftis  continuatim  adcxtris.ad  lxuam  pergendo ;& quidem  tot,  quotfunt 
punAa  cubica  fubtus  annotata  ; lignatio  autem  modb  difta  continuatim  fit , quo- 
niam cocfficiens fublatcralis  cd.qux  immediate  fupra  comparationis  homogeneum 
feribitur . Deinde  fit  altera  defuper  itidem  lignatio  totidem  ponAorum  per  alter- 
nas figureiuxtam  quadraticam  naturam  > cum  fiat  in  gratiam  coefficicntis  fubqua-  i 

draticx,-  fidit  autem  vtraq,-  cocfficiens  in  primo  e punctis  fuis  ad  lxuam;  At  jn  re- 
liquis procedatur  vt  fequitur. 
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Eduflu  Uteris  JinguUris  primt. 
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Edulii»  Uteris  JinguUris  fecundi . 


Itaq;  tametfi  a»qua- 
tiones  fuerint  infinitis 
modis  affc&x,  ordina- 
ta Analy  fi  poterunt  ex- 
plicari . Solum  in  co 
caute  procedendum , 
vt  fada  Agnatione  per 
punfia  , obferuentur 
leges  Analyfcos,  itaut 
fedibus  fuis  omnia  col- 
locemur, quod  fxpt-, 
adnotauirnus  . Illud 
autem  libenter  adijeia 
nimirum,  nihil  intercf- 
fe  num  vna , vel  alia 
jn  re  fo  luendo  formiu 
©bferuetur;  quod  ani- 
maduertiife  oper?  pre- 
tium duxi, ne  quis  ar- 
bitretur plcroiq;  alitu 
relolutionis  vcftigia- 
calcafle,  quamuis,  non 
nihil  ordinationis  for- 
mam Ipecie  tenus  ira- 
mutauerints  nam.vt  in- 
ferius dicam , ab  eo- 
dem fonte,  vnde  alla- 
tx  refolutiones  exte- 
rn quoque  dimanant . 
Solum  igitur  immuta- 
re aliqua  puta  cocfli- 
cientem  non  fupra,  led 
infra  feribere  interpun 
tionem  , non  fupra  , 
fcd  infra  facere, & id 
genus  alia,  methodo, 
vt  enim  hjc  nullam  va- 
riationem inurunt ; Ita 
eadem  omnino  reten- 
ta hxc  omnia  variarim 
perfici  poiTunt ; quod 
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3»'e  t3a 
c‘fe'ta  d 
a efd  e‘f 
bpl.e. 
z fol.-a'- 
da‘-b  pl. 
a-  3 a'c  - 
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- b pl.c. 

& per^qui 
pollentiam 
y fol. 


non  aducrtiifc , in  caul  i fuit , vt  plcriq;  crediti  fint  rerum  nouarum  inuentores  cum 
tamen  aliorum  vefligijs  inflircrint . 

Artificiofa  autem  illa  ad  Analyfin  requiiita  lignatio  punctorum, quibus  fedes  in- 
dicantur &c.  non  dum  a nobis  luit  explicata  . De  ipla  tamen  paulo  infra  didere- 
mus; in  re  enim  dc  qua  agitur  res  maximi  momenti  cil . 


Hh  Edufli» 


De  inttr/uu- 
Htonii  An*- 
ly  ite  T.itiene 
/nui»  infr*-, 
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De  aequationibus  explicandis  , quae  fraftionum 
vitio  laborant. 

CAPVT  XVJl. 


EX  huc  vfque  traditis , non  cft  cur  multum  glorietur  Analy  fla , ex ijs  enim  ratio  sufmtriha 
conflat  explicandi  xquationes  omnes  , dummodo  inftitutx  pragmarix,  vel 
numerorum  fraCtio  , vel  eorundem  afymmetria  non  officiat . Tametfi  verd 
aggredienti  earum  explicationem  cura:  plurimum  ingerat  fta&ionis  vitium  > tamen  fit.  ritu  •f- 
vmus  Ifomcerix  prxfidio  munitus  Artifex,  tuto  generali  quidem  Methodo  fufeipit  fi" 
xquationes  traClandas  , in  quibus  fraClionum  cft  implicatio . Verilm  enim  vero 
longe  magis  eft  operofius  numerofam  afymmctriam  traCtare  in  aquationis  cxpli-  tammnam . 
canone. 

Sed  vt  in  arenam  defeendamus  prxflabit  aduertere  in  aquationibus  vel  fra&io- 
nes  occurrere,  quatenus  affectiones  Algebricz fraCtionibus  expreffx  funt.velita  vt 
aquationis  affeitz  radix  habeat  fta&iones  adiunClas,  fiue  ipfa  Gt  fraClio  quadam 
Si  priori  modo  fe  fe  aquationes  habeant , parum  negotij  Analyltc  faceffunt , cum  Ifo- 
n.oerix  opus  ei  prxfidio  Gt.vt  fuperius  innuimus . At  vero  cum  in  aquationibus 
afymmetria  numerorum  intercefTerit , ei  onus  incumbit  , maiorem  adhibendi  dili^ 
gentiam  , atque  induftriam.  Sed  vt  a fractionum  vitio  exordiamur. 

PropoGta  fit  aquatio  i 8 T R ~ 24  6 . Sit  autem  exhibenda  radix . 

Quando  [uidem  aquatio  eft  huiufmodi.  Ergo  etiam  erit  1 

Quoniam  igitur  radix  a quadrato  diftat  tantum  per  radicem ipropterea  in  expur- 
gata aquatione  redibit  idem  radicum  numerus.  Si  enim  17»  ducatur  in  a i nempe 
numerus  radicum  fradionis  numerator  m denominatorem , produCtus  vero  nume- 
rus 54,  diuidatur  per  eundem  numerum  2,  redibit  17. 

Quoniam  vcr6  numerus  abfolutus  diftat  a quadrato  per  quadratum;  propterex- 
denominator  idem  2 , quadratice  multiplicetur,  vt  proueniat4,  in  quem  ducatur 
492 , numerator  fradionis  ait-  vt  fiat  1968, quo  diuifopcr  2, fit  984.  Itaq;  expur- 
gata xquatio  erit  1 Q.  17  R — 984. 

Huius  xquationis  radix  analytice  comparari  poteft,  eaque  eft  24  . Quia  vero 
communis  multiplicans  fuit  numerus  2 ; proinde  diuifo  24 . per  2 , fit  quotiens  1 1[> 

& radix  initio  xquationis  propofitx. 

Propofita  fit  xquatio  1 Q_.{.  4 R “ 38  -j , & fit  exhibenda  radix.  Quoniam  au  - e™/-/»-»-. 
tem  xquatio  eft  huiufmodi, critctiam  1 Q.*f.  ■ a.  • 

Quandoquidem  radix  a quadrato  diftat  tantum  per  radicem,  propterea  in  expur- 
gata xqtiatione  idem  radicum  numerus  redibit. 

Quoniam  vero  numerus  abfolutus  diftat  a quadrato  per  quadratam  , propterea 
idem  denominator  4,  quadratice  multiplicetur,  vt  proueniat  16,  quoduCtoin  155, 
fit  2448;  hoc  autem  diuifo  per  4, denominatorem  prxdi&um  ,fit  «Sta; itaq;  expur- 
gata xquatio  erit  1 Qjfr  itf  R ~ 612  . 

Huius  xquationis  radix  analytice  comparari  poteft , eaque  eft  1 8 , quia  verd  com- 
munis multiplicans  fuit  numerus  4;  proinde  diuifo  18,  per  4 , fit  quotiens  4 \ , & 
radix  initio  xquationis  propofitx  &c. 

Propofita  fit  xquatio  1 Q_+  6 j R 2 251  -fr  , & exhibenda  fit  radix  . Qtio- 
iiiaui  autem  xquatio  eft  huiufmodi,  Oudis  omnibus  in  2,  denominatorem  fraClio-  “l- 
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nis  t;  fiet  * Q.*fr  ij  R ~ 4^445- • DuSis  omnibus  in  1 8,  fiet  3 6 Q 2 34  R 
— 8362 . Quare  etiam  erit  1 Q >£  • 

Quandoquidem  radix  a quadrato  diftat  tantum  per  radicem»  propterca  in  expur- 
gata aequatione  idem  radicum  numerus  redibit. 

Quoniam  vero  numerus  abfolutus  diftat  a quadrato  per  quadratum  : propterca- 
denominator  36,  quadraricc  multiplicetur,  vt  proueniat  1296, quo  duito  in  8362, 
fit  10837152  , quo  diuifo  per  36  , fit  quotiens  301032  ; Itaq;  expurgata  aequatio 
erit  1 Q_«|»  234  R “ 301032 . 

Huius  aequationis  radix  analytice  comparari  poteft»  eaq;  eft  434, qua  diuifa  per 
communem  multiplicantem  3 6 ; fit  quotiens  12  -j , & radix  initio  aequationis  pro- 
pofitae. 

1 ximfUut-,  Propofita  fit  aequatio  1 7 Q^.f.  4 7 R “ 44  -fj , & exhibenda  fit  radix  . Quo- 

,r • niam  autem  xquatio  eft  huiufmodi;  DuClis  omnibus  in  4 i fiet  5 Q«J*  “ 179 

7,  iterum  duitis  omnibus  in  3;  fiet  15  Qjf»  52  R ZZ  537  ; > omnibus  deinde  du- 
itis in  4,  fiet  60  Q^J.  208  R S 2151.  Quare  etiam  1 Q *r  tt'  R — Vf*. 

Quando-quidcm  radix  a quadrato  tantum  d iftat  per  radicem  j propterca,  in  expur- 
gata aequatione,  idem  radicum  numerus  redibit. 

Quoniam  vero  numerus  abfolutus  , a quadrato  diftat  per  quadratum  ; multipli- 
cetur 60,  denominator,  quadratice  in  fe  , vt  fiat  3 600  , quo  dudto  in  2 1 5 1 , fit 
7743600  , quo  dutfto  in  60»  profilic  129060;  Itaque  expurgata  xquatio  erit  t Q 
•J*  208  K “ 129060. 

Huius  autem  aequationis  radix  analytice  comparari  poteft, eaqi  eft  2701  qua  di- 
uila  per  60 mumuum multiplicantem,  fit  quotiens  4 7 , & radix  initio  xquationis 
propofitx. 

Imo  etiam  fi  nulla  occurreret  ffa&io,  polfumus  vti  hac  methodo  ad  indagandam 
radicem. 

Propofita  fit  xquatio  1 Q4*  to  R“  96.  Et  fit  exhibenda  radix.  Quoniam  aqua- 
tio tft  huiulmodi ; DuCtis  omnibus  in  quemuis  numerum  , verbigratia  3 , fiet  3 Q_ 
•I*  30  R “ 288.  Diuilis omnibus  per  3,vt  fiant  aliorum  terminorum  fractiones  ,& 
erit  1 Q_«f«  ^ — 4* • Quarc  > °b  rationem  fxpe  allatam, in  xquatione  expurgata, 
redibit  numerus  radicum;  Sed  3,  quadraticC  du&us  facit  9,  in  quem  d udius  288, 
facit  2592,  quo  diuiio  per  3 , fiet  864 ; Itaque  xquatio  expurgata  erit  1 Q«J«  30 
R “ 864. 

Huius  xquationis  radix  analytice  comparari  poteft,  eaque  eft  18  ; numerus, quo 
diuiio  per  3,  multiplicantem  fit  quotiens  6,  & radix  initio  xquationis  propofitx. 

Itaq;  fi  contingeret  aliquando , vt  in  xquatione  nullus  terminus  effet  fradio , vel  fra- 
ctionem haberet  adiunCiam  , radix  tamen  vel  effet  fiadiio , vel  haberet  adiunClam- 
fractionem,  hunc  in  modum  explicaretur . 

Propofita  fit  xquatio  1 Q^*f*  16  — R — 8 -47-  , & fit  exhibenda  radix  . 
vi.  Quoniam  igitur  xquatio  eft  huiulmodi , ergo  etiam  1 Q_«|»  — « — R 3 -ift- . Atq; 

• adeo  etiam  3 Q_*|*  49  R ZZ  rr.  Deniq,-  etiam  36  Q*|»  588  R ~ 303  . Omnibus 
autem  diuifis  per  36,  fiet  1 Q«$»  ~ . Qoare  in  xquatione  expurgata 

redibit  idem  radicum  numerus  » cum  radix  a quadrato  diftet  per  radicem  . Dein- 
de. 

Quoniam  numerus  abfolutus  diftat  a Q per  quadratum  ; propterca  quadratice 
multiplicetur  3 6,  vt  fiat  1296,  quo  dudlo  in  303;  fiet  392688,  quo  diuifo  per  36, 
fiet  quotiens  10908, & comparationis  homogeneum,-  Itaq,-  expurgata  xquatio  erit 
* Q+  588  R “ 10908. 

Huius  autem  xquationis  radix  analytice  comparari  poteft  , eaq,-  eft  18  , qua  di- 
uifa per  36,cunununem  multiplicantem, fiet  quotiens  f>  & radix  initio  xquationis 
propofitx . 

*“■**“-'  Propofita  fit  arouatio  1 Q_ 4-  r 135  . Et  exhibenda  fit  radix  . Quoniam- 

vu ■ igitur  xquatio  eft  huiufmodi,  erit  etiam  xquatio  1 Q^_  ii  — 14. 

Quandoquidem  radix  diftat  a quadrato  tantum  pet  radicem ; propterca  in  xqua. 
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tione  expurgata  redibit  idem  radicum  numerus  . Quoniam  vero  numerus  abfolu- 
tus  a quadrato  didat  per  Quadratum,-  propterea  4 , denominator  fra&ionis  , qua- 
dratice multiplicetur , vt  fiat  16  , quo  durio  in  $40  , fit  8640  , quo  diuiio  per  4t 
emergit  1160.  Itaq,- expurgata  «quatio  erit  1 Q_ — 3 K~  aitfo. 

Huius  autem  arquationis  radix  , analytice  comparari  poteft,  eaq;  eft  48,  qua  di- 
uifa  per  4,  numerum  multiplicantem, proueniet  1 2 , radix  initio  aquationis  propo- 
fitx. 


Propofita  fit  aequatio  1 Q_—  £ R ~ 8r  r,&  exhibenda  fit  radix.  Quoniam  igi- 
tur  aquatio  eft  huiuimodi,  erit  etiam  1 Q_ — JjdL  “ ljJ. 

Quandoquidem  radix  a Quadrato  diftat  per  radicem  tantum  propterea  in  ex- 
purgata aquatione  redibit  idem  radicum  numerus . Quoniam  vero  numerus  abfo- 
iutus diftat  per  quadratum ; ducatur  4,  in  fe  quadratice  , vt  fiat  16  , quo  durio  in 
335 , fit  5200;  quo  diutio  per  4 , proucnit  1300  i Itaque  expurgata  aquatio  erit  1 
Q. — 24  R “ 1300. 

Huius  autem  aquationis  radix, analytice  comparari  poterit,  eaq;  erit  30,  qua  di- 
uifa  per  4 , communem  multiplicantem,  fit  quotiens  1 2 7 , & radix  initio  aquatio* 
ni s propofita . 

Propofita  fit  aquatio  i;Q-<R~  120  7V  • Et  exhibenda  fit  radix  . Quo-  *^"*'"*— 
niam  autem  aquatio  eft  huiufmodi,  omnibus  duitis  in  4,  erit  — 24  R S 
omnibus  duiftis  in  id.tict  80  Q — 384  Rs  7700  ergo  erit  1 Q — ’■£*  3 -yr1. 

Quandoquidem  radix  a quadrato  diftat  per  radicem  proinde  in  aquatione  ex- 
purgata, redibit  idem  radicum  numerus;  Quoniam  vero  numerus  abfoiutus  i qua- 
drato diftat  per  quadrarum.  Ducatur  80,  in  fe  quadratice , vt  fiat  £400  , quo  du- 
cto in  7700;  fiet  49280000;  quo  diuifo  per  80;  proueniet  quotiens  £1 £000,- Itaq; 
expurgata  aquatio  erit  1 Q — 384  R “ £i£ooo. 

Huius  autem  aquationis  radix  analyticC comparari  poreft;eaq;  eft  iooo;qua  di- 
uda  per  80, communem  multiplicantem, fiet  quotiens  127  ,&  radix  initio  aquatio- 
nis propofita . 

Propofita  fit  aquatio  20  7 R — r Q.^  102 . Et  exhibenda  fit  radix. Quoniam-  txmfhm-. 
autem  aquatio  eft  huiuimodi , erit  etiam  ~ R — 1 Q ~ roa  , atque  adeo  etiam-  x- 
- » Qj3  *-t. 

Quandoquidem  radix  a quadrato  diftat  per  radicem  , idem  redibit  radicum  nu- 
merus!. QuOniam  vero  numerus  abfoiutus  , a quadrato  diftat  per  quadratum-  . 

Ducatur  2,  in  fe,  vt  fiat  4,  quo  durio  in  204,  fit  8i£>  quo  diuifo  per  a,  fit  408. 

Itaq;  expurgata  aquatio  erit  41  R — 1 Q.~  408. 


Huius  autem  aquationis  radix  analytice  comparari  poteft, eaq;  eft  24;numerus, 
quo  diuifo  per  2,couimunem  multiplicantem  fit  quotiens  12, & radix  initio  aqua- 
tionis propofita . 


Piopofira  fit  aquatio  1 C if»  10  7 R“  1854 . Et  exhibenda  fit  radix  . Quo- 
niam  aquatio  eft  huiufmodi,  erit  etiam  1 C*frRs  1834 ; Arq;  adeo  etiam  erit  X1' 


Quandoquidem  radix  i Cubo  diftat  per  quadratum ; proinde  denominator  2 , 
quadratice  multiplicetur, vt  fiat  4,  quo  durio  in  21 , fit  84  , quo  diuifo  per  2 ; de- 
nominatorem  iam  dirium  fit  42  ; & erit  numerus  radicum  in  noua  aquatione-  . 
Quoniam  vero  numerus  abfoiutus  diftat  a cubo  per  cubum,  propterea  denomina- 
tor 2 , cubice  multiplicetur  , vt  fiat  8 , quo  durio  in  3708  , numerum  abfolutum- 
fit  29664  , quo  durio  per  2 , derrominatorem  pradirium  fit  quotiens  14832  , pro 
comparationis  homogenco  noua  aquationis.  Itaq;  expurgata  aquatio  erit  1 C ift 


42  R ~ 14833. 

Huius  autem  aquationis  radix  Analytici  comparari  poteft  , eaq;  eft  24 , qua  di- 
uifa  per  2 , communem  multiplicantem,  fiet  quotiens  12  , & radix  initio  aquatio- 
nis propofita . 

Propofita  fit  aquatio  1 7 C 10  7 R “ 3430  ; Et  exhibenda  fit  radix  . Quo- 
niam  aquatio  eft  miiusmodi,crit  etiam  j-C  + ^R-  1430.  Omnibus  duriis  in  3,  x“- 
fiet  4 C V E — 729°.  Omnibus  duriis  in  2 , fiet  8 C 63  R ~ 14580. Om- 
nibus applicatis  ad  8 , fiet  i C S < 

Quan- 
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Quandoquidem  radix  didat  a Cubo  per  quadratum,  quadratice  multiplicetur  8 • 
denominator  > vt  fiat  64  , quo  du&o  in  63  > fit  40  3 a » quo  diuifo  per  8 , prouenic 
504,  pro  numero  radicum  noux  aquationis  . Deinde  quia  numerus  abfolutus  di- 
ftai  a cubo  per  cubum,  cubice  multiplicetur  8,  itidem  denominator  , vt  fiat  5 1 1 » 
quo  dudto  in  14584 , proucniet  7464960,  quo  diuifo  per  eundem  numerum  8 , fit 
9330120,  pro  comparationis  homogenco  noux  xquationis:  Itaq;  xquatio  expur- 
gata erit  r C 4 504  R = 9330120. 

Huius  autem  xquationis  radix  Analytici  comparari  poteft.eaq;  ed  numerus  96, 
qua  diuifa  per  8 , communem  multiplicantem , fit  quotiens  1 2 , & radix  initio 
arquationis  propofitx. 

m Propoiita  fit  xquatio  1 C 4 d r R — 1 19  7 , & exhibenda  fit  radix.  Quoniam 

aequatio  ed  huiulinodi,  erit  etiam  1 C 4 -45  — t’- 

Quandoquidem  radix  didat  a cubo  per  quadratum  t propterca  quadratice  multi- 
plicetur 4,  denominator,  vt  proucniat  16,  quo  du&o  in  2;  .numeratorem  fractio- 
nis radicum  , fit  400  , quo  diuifo  per  4 , denominatorem  iam  diCtum  , fit  quotiens 
100,  & numerus  radicum  noux  xquationis.  Deinde  quia  numerus  abfolutus  didat 
a cubo  per  cubum  ; proinde  cubice  multiplicetur  4,  denominator,  vt  fiat  64  , quo 
ducto  in  477  , fit  30528.  Hoc  autem  diuifo  per  4 , denominatorem  eundem  , fit 
7632,  comparationis  homogencum  expurgatx  xquationis.  Itaq,-  xquatio  expurga- 
ta erit  1 C4  100  R — 76 32. 

Huius  autem  xquationis  radix  Analyrice  comparari  poted,  caq;  ed  18,  qua  di- 
uifa per  communem  multiplicantem  4 1 fit  quotiens  4 -k , & radix  initio  xquationis 
propofitx . 

r Propoiita  fit  xquatio  100  R - 1 Cr  235  7 , & fit  exhibenda  radix.  Quoniam 

j uy,  xquatio  ed  huiufmodi,  proinde  etiam  erit  100  R — 1 C2t-’,  atq;  adeo  etiam-. 

800  R — 8 C 3 1887.  Omnibus  nimirum  duCtis  in  8 . Quamobrem etiam  erit^j^ 

r‘C-4’. 

Quandoquidem  radix  didat  i cubo  per  quadratum;  propterea  quadratice  multi- 
plicetur 8,  vt  fiat  64, quo  du&o  in  800,  fit  512001  quo  diuifo  per  8 , fiet  6400, 
pro  numero  radicum  noux  xquationis  , Deinde  quia  numerus  abfolutus  didat  i 
cubo  per  cubum;  proinde  .cubice  multiplicetur  8,  vt  fiat  512,  quo  dudo  in  1887. 
fiet  966144,  quo  diuifo  per  8,  fiet  120768  , numerus  pro  comparationis  homo- 
geneo  noux  xquationis . Itaque  xquatio  expurgata  erit  6400  R — 1 C 3 
1 2 0768. 

Huius  autem  xquationis  radix , Analyticfc  comparari  poted  , eaque  ed  68  ; quo 
diuifo  per  8 , communem  multiplicantem  , fit  8 j,  radix  initio  xquationis  propo- 
fitx. 

ixmfl u Propoiita  fit  xquatio  1 QQ.4  <5  7 R ~ 2821  & exhibenda  fit  radix.  Quoniam 

arr.  xquatio  ed  huiufmodi, erit  etiam  1 QQ  4 4-1  ™ 28a;atque  adeo  1 QQ 4 

Quandoquidem  radix  didat  i QQ_,  per  cubum  ; propterea  cubice  multiplicetur 
s , vt  fiat  8 , quo  du&o  m 13  , fit  10  4,  quo  diuifo  per  2 , denominatorem  , fit 

3uotiens  52.de  coelficicns  noux  xquationis.  Deinde  quoniam  numerus  abfolutus» 
idat  a QQ,  per  QQj  propterea  quadrato-quadratice  multiplicetur  2, denomina- 
tor vt  ptoueniat  16,  quo  du&o  in  564,  proueniet  90024,  hoc  autem  diuifo  per  3, 
denominatorem  fit  4512,  comparationis  homogencum  noux  xquationis.  Itaquo 
xquatio  expurgata  erit  1 Q^Q.4  52  R r 4512. 

Huius  autem  xquationis  radix  Analytice  comparari  poted,  eaque  ed  8 ; quo  di, 
ttifo  per  2,  communem  multiplicantem,  fit  quotiens  2,  radix  initio  aquationis  pro- 
pofitx &c. 


De 
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De  Explicandis  aquationibus , qua;  numeris  irra- 
tionalibus funt  Implicata;. 


C A P F T XFJJ1. 


SI  quid  eft, quod  officiat  explicationi  /liquationum,  maxime  profrdo numero- 
rum eft  Afymmetria  ; hic  enim  impedimento  cft  Analyftx.quo  minus  expli- 
cet zquationes  cubicas  , & alias  alterius  ordinis  , cum  alioquin  illae , in  qui- 
bus poteftas  cft  Quadratum  Antiquorum  veftigijs  inliftens , nullo  fere  labore  ex- 
pediat. 

At  vcrb  irrationales  numeri  multifariam  in  iquationibus  contingunt . Vel  enim 
comparationis  homogeneum  numerus  irrauonalis  cft.  vel  rationalis  ,-  fi  vero  fuerit 
irrationalis , vel  erit  fimplex , vel  compofitus , & fi  compofitus , nempe  binomium , 
vel  erit  proprii  Binomium  . vel  Apotome.  Itemquc  poteft  tfle  trinomium  , qua- 
trinomium  &c.  & rurfus  radix  vniucrfalis  Scc. 

Deinde  in  aequatione  polfunt  irrationales  numeri  c(Te  ex  altera  parte  i vel  quia_. 
coefficiens  , fiuc  fit  longitudo  , fiue  Iit  planum  > fiuc  loliduin  &c,-  numerus  cft  irra- 
tionalis ; Sc  fi  ita  cft  , vel  cft  fimplex  vel  compofitus  &c.  quemadmodum  de  com- 
parationis homogeneo  dnftum  fuit,  vel  quia  ipla  poteftas  atfcCta  parenthefi  claudi- 
tur, radicali  figno  prifixo. 

Praeterea  , vel  huiufmodi  numeri  irrationales , ex  vtraque  parte  iquationis  con- 
tingunt, vel  ex  vna  tantum. 

Vel  denique  poteft  accidere,  vt  quamuis  iquationis  termini  ab  afymmetria:  nota 
fint  liberi ; nihilominus  propofiti  iquationis  radix  numerus  fit  irrationalis , fiue  fim- 
plex , fiue  compofitus  &c. 

Propofita  fit  iquatio  i Q«|»  <5  R “ Bt  466515.  Tranabimus  autem  numerum.. , 
quamuis  rationalem,  tanquam  irrationalem  maioris  claritatis  gratia.  Quoniam, 
igitur  iquatio  eft  huiufmodi,  ergo  etiam  partium  quadrata  inter  fc  xqualta  erunt ,• 
quamobrem  fiet  1 Q_Q  <|>  1 2 C 4.  3 6 46656,  feu  1 QCJji*  i:C  •b  36 

Q — q 6 6 5 6 ZZ  o. 

Huius  porro  iquationis  radix  Analytice  comparari  poteft,  eaque  eft  1 2 i vt  ex 
prseceptii fuperius  traditis  perfpicuum  eft, propterea initio  propofiti  iquationis  ra- 
dix erit  12. 

Et  quoniam  generalia,  generaliter  tradinda  funt;  proinde  pricepta  tradimus  , 
quibus  Artifex  inftrudus,  poteft  huiufmodi  iquationum  genus, & Ii  nimia  affectio- 
ne laborantium  , explicare  , cum  alioquin  alia  via  incedens  , quam  itidem  inlinua- 
uimus , idem  alfequetur  i tollendo  fcilicet  fecundum  iquationis  terminum , & redigen- 
do iquationem  ipfam  ad  genus  earum,  in  quibus  terminorum  exponentes  Arithme- 
ticam feruant  proportionem,  cuiuftnodi  funt  i Q_Q,  Q.-  & numerus  abfolutus. 

Aucta  enim  radice  numero,  qui  prouenit  ex  diuilione  numeri  cuborum , per  ex- 
ponentem potcftatis  , licet  id  elegantiffime  perficere  , ad  cum  qui  fequitur  mo- 
dum. 

Effingo  igitur  latus  iquationis  propofiti , auiftum  clfc  numero  3.  Itaut  latus  ip- 
fius  fit  c — 3 ; ac  proinde  radicem  iquationis  propofiti  audhim  tri.  us  vnitatibus 
clfe  c.  Nunc  ordinanda  eft  iquatio  fecundum  huiufmodi  xftimationem,  Itaq;  qua- 
dratum eft  c — 3 eft  c’  — 6 c >£,  9 . Cubus  eft  e'  — 9 c‘  1}+  ay  e — 27 . Quadra- 
to 
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c'  - 9 e‘  t 27  c - »7 
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- 3 £'  f 17  £‘  ■■  81  c f 81 
e’  - 9 e'  t J7  c'  - 27  e 


c'  - 12  c'  t 54  e‘  - 108  e | 81 

t 12  e'  - 108  e*  f 3J4  e - 3*4 

t 36  e*  - 21 6 e f 324 

- 4«5«  ,4 

uti . 

e*  - 18  e‘  - 4657S  ~ 
c*  - 18  c’  = 46575 


to-quadratum  erit  a*  — 1 2 e'  + 34  e’  - 1 08  e t 8 1 . At  vero  quoniam  in  aquatione 
funt  f ia  C ; proinde  cubus  ex  c — 3 ducendus  cft  in  t 12  , vt  fiat  f 12  e'  — 108 
e‘  f 324  e — 324  . Et  quoniam  in  aquatione  funt  t 36  Q_>  proinde  ducatur  qua- 
dratum ex  e — 3 in  t 36 1 vt  fiat  t 36  c’  — a 16  e t 324  i erat  autem  numerus 
abfolutus  affedtus  figno  deffe&us . Omnia  in  vnam  fummam  colligantur , & proue- 
niet  c'  — 18  e’  — 46575  Z o . Quare  etiam  e*  — 18  e‘  “ 46575 . Hac  autem_ 
aquatio  habet  terminos  fecundum  proportionem  Arithmeticam  o.  2.  4.  Quare  , Sc 
methodo  Antiquorum,  & Analitica  explicabilis  erit,  eius  autem  radix  eft  1 5 i ergo 
fi  1 5 , multetur  tribus  vnitatibus , remanebit  1 2 , pro  radice  initio  aquationis  pro- 
pofitar.  _ . , 

Illud  autem  non  pratteribo,  nimirum;  Sublato  fecundo  aquationis  termino  ?quc 
benfc  explicari  polle  aquationem  ipfam , methodo  fiue  antiqua , fiue  noua  fuperius  - 
declarata . 

Propofita  fit  xquatio  1 Q_*Jr  lk  36  R Z 520  , & ex  quadrato  hunc  in  modum-, 
affodio  oporteat  extrahere  radicem  ; quoniam  autem  xquatio  eft  huiufmodi  , erit 
etiam  per  antithcfin  520—1  JJt  36  R ; quare  , & harum  partium  quadrata^ 
xqualia  erunt ; proinde  . Fiet  xquatio  270400  — 1040  Q,*l*  1 QQj^  36  Qj  ac 
ob  id  270400  1 QQjH  1076  Q^  Atque  adeo  per  antithcfin  rurfus  1076  Q,^- 

1 QQn  270400.  Huius  autem  aquationis  radix  Analytice  elici  poteft,  eaque 
cft  6.  Quare  6,  erit  initio  propofita:  aquationis  radix. 

Propofita  fit  xquatio  91  ( 1 2 fi-  R ) — 13,  & fit  exhibenda  radix . Quo- 

niam igitur  xquatio  cft  huiufmodi,  etiam,  & quadrata  partium  xqualia  erunt,  vn- 
dc  fiet  1 Q^J*  a -fi  R — 169.  Hxc  autem  expurgabitur  ex  ijs  qux  fuperius  tradi- 
dimus ; & het  xquatio  1 Qjft  25  R ~ 24336  : Ex  hac  vero  poteftate  affedla  ex- 
trahetur methodo  fuperius  tradita  ; Analyticd  enim  comparari  poteft  radix,  caq;  eft 
144,  qua  diuifa  per  communem  multiplicantem  1 2 , profilit  initio  propofitx  aqua- 
tionis radix  12. 

Propofita 
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Propofita  iterum  fit  xquatio  R ( i QjJ»  iRj-j’  1 68 ; & exhibenda  fit  radii. 
Quoi'  im  aquatio  huiulmodi  cft;  proptere»  xquationis  panibus  quadratice  du- 
diis , net  etiam  xquatio  huiulmodi  i QjJ»  iR“  168.  Huius  porro  aquationis  ra- 
dix elici  poteft  ,eaquc  cft  12.  Itaque  initio  propofitx  aquationis  radix  erit  12. 

Propofita  fit  aquatio  1 Q.<f*  9i  4 R 2 R — 24.I.  fc  64;  ergo  per  antithefia 
fiet  1 Qjf»  2 R - 24  3 264  _ is  4 R;  Quamobrem,  & quadrata  panium  aqua- 
tionis erunt  inter  le  aqualia  ; at  vero  ex  9t  64  — 91  4 R quadratum  cft  64  — ljk 
40x4  R 4 Qj  Sed  quadratum  ex  alia  parte  nempe  1 Q •{•  2 R — 24  cft  1 QQ_ 
4*  4 C — 44  C^—  96  R J7 6 , quod  aquabitur  «4  — 9:  1034  R «f*  4 Q - Cu- 
randum cft  autem  vt  numerus  irrationalis  folitarius  exiftat  cx  vna  aquationis  pane, 
quod  fiet  per  antithcfin  , vnde  proucniet  48  Q >{♦  96  R — y 1 2 — 1 QQ  - 4C 
— 91  1034  R,qu{  quidem  xquatio  vt  expurgetur  ab  alymmetria ; reuocanda cft  ad 
aquationem  inter  quadrata  partium.  Quadratum  ex  9t  1024  R eft  1024  at  ve- 
ro quadratum  ex  48  Q.+  96  R — yn  — 1 QQ_— ' 4 C eft  1 QCC  8 QQC 

13313  C4*  ajtfoQQ—  3993dQc*  80CC7-, 576, QC—  983o4R*i»  262144. 
Quod  ex  infrapofito  exemplo  cernere  licet . 


48  Qt  9«  R - fi»  - 1 QC^-4C 
48  Cit  46  R - 5!>-l  QS.-4C 


- 1 91 QC  - j 84  QS.t  2 04!  c 1 4 Q&c  1 1<  cc 

- 4»  cc- >6  Cic  1 1 ■ * Q9.t  1 q.cc  1 4 QSiP 

-i$7 8 Q.-47151R  1 181144 1 in  Qf<t  i°48  C 
1 4808  Cf  9116  R - 47151  R -46  QC- 384 

li°4QQ.t  4808  C- 14576  O-  48  CC  - 141 00 


1 qcc  f soQct  13311  ct  1560  QOr  34436  Qr  80  cc-  576  o.c- 48304  R 1 161144  "1014  O* 
Vel  40460  Qjf  8oC  C f 576O01  48304  R - 3 QOf  -iJ3iiC*-»56o  O0“  1 OOC”  161144 


HfC  autem  quadrata  erunt  inter  fe  aqualia ; proinde  expurgata  erit  aquatio  ab 
omni  alymmetria.  At  vero  huius  aquationis  radix  Analyticc  poteft  exhiberi ,eaq; 
eft  4.  Proinde  initio  propofit;  aquationis  radix  erit  4. 

Atque  adeo  hunc  in  modum  licebit  expurgare  xquationem  a numeris  irrationa- 
libus vnde  patet  aditus  Analyfi.  Fateor  tamen  opus  laboriofiifimum  efle,  quando- 
quidem , vt  plurimum  fit  afcenfus  ad  altiftimos  gradus,  prjterquam  quod  Pragma- 
tia  inftitui  non  poteft  fine  fummo  erroris  periculo.  Sed  de  hac  xquationis  expurgatione 
iterum  in  Speciofa  redibit  fermo  vbi  cumulatius  fumus  hac  de  re  verba  faduri.  Inie- 
rim proximum  eft  , vt  cubicas  aquationes  in  quibus  fecundus  terminus  dceft  > pe- 
culiari methodo  nos  explicemus . Eft  autem  opere  pretium  quandoquidem  xqua- 
tiones  cjtcrx,  vt  fuo  loco  planum  fiet,  ad  has  reuocari  poffunt  maena  cum  vtilita- 
tei  prjfertim  in  rebus  Geometricis,- hoc  .n.  pasto  abftrufioribus  Problematibus  licet 
occurrere,  cum  alioquin  hac  Arte  deftitutis  nihil  Ipcrandum  fupcrclfct.  Vnde  ma- 
ximam laudem  hinc  Analyfta  cft  aiTccutus,  cum  Geometrica  tradarc  fumma  facili- 
tate polfit,  ad  eo  vt , qu?  alioquin  in  huiufmodi  difciplina  magna  credebantur  my- 
ftcria  ; nunc  fatis  obuia  cuique  futura  fint , quod  Analyticx  acceptum , referen- 
dum effe  neminem  inficias  iterum  exiftimo . 

Eft  autem  iftarum  aquationum  explicandarum  ratio  non  vna  , nam  pr^termifla-. 
methodo  veterum  Analyftaram,  vrpote  illa,  quj  minus  firma  habita  cft ; vna  qui- 
dem ca  eft  quam  e rccentioribus  nonnulli  tradiderunt . 

Alia  vero  quam  nos  meditati  fumus.  Quia  tamcu  vtraq;  indiget  extradione  cu- 
bic?  radicis  cx  propofito  bimonio  ; propterea  nobis  onus  incumbit  explicandi  ra- 
tionem qua  cx  binomio  propofito  cubica  radix  erui  polfit. 

Crediderunt  quidem  Veteres  arduum  hoc  opus  , & ex  ijs  multi  prouinciam  ag- 
grefli  nihil  perficere  potuerunt . Prfftabit  nihilominus  in  medium  aifere  quid  me- 
mori; littcrilquc  commilcrint.  Quoniam  vero  decepti  funt  in  explicanda  binomij  cu- 
bici natura, conantespr;cepta  tradere , quibus  cognofccre podimus , nam  binomium 
fit  cubicum  an  non;  proinde  hinc  primum  exordium  traditionis  futuendum  erit. 
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Deteguntur  Errata  Veterum , fimulque  oftenditur 
ipforum- quidem  nemini  bene  perfpe&am 
fuifle  Binomij  cubici  naturam. 

C A P V T XIX. 


SI  quid  eft  , in  quo  fuperioris  itatis  Analyfta*  plurimum  laboris  inpenderint 
cft  quidem  propofiti  binomij  radicis  cubicj  inquifitio ; & quamuis  omnes  co- 
natus adhibuerint;  quod  erat  in  optatis,  confequi  minimi  potuerunt,  Quini- 
mo  in  errorem  lapfos  effe,  paulo  pofl,  offendemus . 

Hcc  autem  nos  equidem  aduertimus , cum  a nemine  obferuata  vnquam  vide- 
rimus i & mirum, quidem  cft  tot  annorum  feculis,  in  hac  ingnorationis  caligine  piu- 
res  effe  verfatosi  nec  deprehendiffe,  quod  cuique  alioquin  obuium  effe  poteft. 

Perperam  crediderunt  enim  deprehendi  num  Binomium  propofitum  cubicam  ha- 
beat, vel  non  habeat  radicem ; ex  eo  quod  differentia  quadratorum  vtriufque  nominis, 
lit  numerus  cubus  i quod  alienum  a veritate  nifi  aliud  quidpiam  accefferit , facile 
nos  dcmonflrabimus . 

Vt  igitur  oftendamus  haud  fufficere  quadratorum  vtriufque  nominis  differen- 
tiam Cubum  effe  ad  deprehendendum  num  propofitum  Binomium  Radicem  cubi- 
cam habeat  i confideremus  primo  exemplum  vnum , vel  alterum; deinceps  ad  con- 
texendas dcmonftrationes  acceffuri . Supponendum  eft  vero  praecepta  eadem  d«_. 
numeris  furdis  tradita , numeris  rationalibus  applicari  poffc  , dummodo  tradentur 
tanquam  irrationales;  Vt  regula  priferibens  modum  , addendi  y ad  Bt  io , po- 
terit etiam  aptari  additioni,  qua  exempli  gratia  additur  r 36,  ad  r 64 . Ita  quo- 
que fi  proponatur  extrahendam  effe  radicem  quadratam  ex  hoc  Binomio  6 f i>  32, 
cuius  radix  eft  2 f 51  2 , eadem  etiam  regula  extrahi  poterit  Radix  quadrata  ex  hoc 
Binomio  10 1 >K  36,  vt  enim  in  extra&ione  illius  ita  procedimus.  Differentia  qua- 
dratorum nominum  eft  4,  cuius  latus  quadratum  eft  2;  quo  addito  ad  6,  fit  8,  ab 
eodem  fubtrado  remanet  2, quorum  dimidia  funt  4 , & 2, horum  autem  latera  funt 
2 , & 9?  x , quo  fit  vt  radix  quadrata  propofiti  Binomi ; fit  2 f R 2 . Ita  etiam  in  ex- 
tra&ione  radicis  ex  hoc  Binomio  10  f r 3 6,  procedi  poteft.  Differentia  quadrato- 
rum nominum  cft  64 , cuius  radix  quadrata  cft  8 , qua  addita  ad  1 o fit  1 8 , ab  eo- 
dem fubtra&a  remanet  2 , horum  dimidia  funt  9 , & r , quorum  latera  quadrata— 
funt  B-  9 f 1 , fcu  3 t ii  hoc  cft  4,&  ita  eft, quandoquidem  Radix  quadrata  huius 
Binomi;  10  f R 36,  eadem  cft, ac  radix  quadrata  numeri  16,  nempe  4,  propterea 
quod  10  R 3 6 , idem  cft  quod  16,  vt  liquet.  Non  difiimili  modo  difeurrendum- 
cft  de  extradtionc  radicis  Cubici . Quamobrcm  fi  proponeretur  20  f R 3 92  Bino- 
mium cubicum , qua  regula  extraheretur  Cubica  radix  ex  Binomio  ifto  , eadem- 
etiam  extrhat  pofferex  hoc, nimirum  6 ) t R 3 844,  cft  autem  numerus  3844,  ra- 
tionalis cuius  radix  quadrata  cft  62  , licet  vcluti  irrationalis  tradetur . 

Supponamus  itaq;  Binomium  effe  1 y t R 9 , differentia  quadratorum  vtriufque- 
nominis  eft  21 6,  numerus  cubus,  vt  patet, & nihilominus  Binomium  hoc  radicem 
cubicam  non  habet  i idem  eft  enim  iy  f R 9 , ac  cft  18  ; conflat  autem  18  , non- 
effe  numerum  cubum.  Infuper  15  t R 100  , eft  huiufmodi , vt  quadrata  vtriufque 
nominis  inuiccm  collata  differant  per  123,  numerum  Cubum;  & tamen  Binomium 
illud  cubicam  non  habet  radicem  ; fiquidem  idem  cft  ly  f R!  100  , ac  cft  2 y, con- 
flat autem  25 , non  effe  numerum  cubum.  Secus  vero  le  habet  63  t r 3844  , hoc 

em  m 
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enim  cubicam  habet  radicem  , quandoquidem  idem  eft  ac  taj  , cuius  latus  cubi- 
cum eft  5 . 

Cxterum  radicem  eruemus  duplici  methodo.  Ad  primam  quod  attinet.  Nume- 
rus cubus  contentus  in  primo  nomine,  & ex  illo  fubtrahendus,  fit  17 , quo  fubdu- 
&o  ex  63 , remanet  3 6 , numerus  autem  3 , radix  cubica  numeri  27 ; erit  primum_ 
nomen  quxfitx  radicis  . Secundum  vero  nomen  efto  1 R , cuius  quadratum  eft  1 
Q.,  huius  triplum  eft  3 Q,  quo  duCto  in  3 , primum  nomen  inuentum  fit  9 Q,  quod 
xquabitur  361  Primum  nomen  inuentum  fuit  3 , vt  habeatur  nomen  fecundum  di- 
uidatur  36  , per  9 , & fiet  quotiens  4 ; quare  ft  4 , erit  fecundum  nomen . Ob  id 
radix  cubica  quxfita  erit  3 <{•  Bt  4;  hoc  eft  3 «f*  2,  hoc  eft  j . Alia  autem  metho- 
do fic  aliqui  procedunt^ 

Si  pars  rationalis  dati  Binomij  reliqua  parte  maior  fuerit  i Oportet,  Binomij  radici 
rationali  addere  radicem  dilfercntix  quadratorum  partium  diuifam  per  eandem  ra- 
dicem rationalem  ; eritque  femiffis  maximi  integri  numeri  in  aggregato  contenti 
pars  rationalis  radicis  quxfitx  . A cuius  panis  quadrato  , fi  auferatur  radix  diffe- 
rentiae quadratorum  partium , habebitur  reliqux  partis  quadratum, dummodo  radix 
erui  poflit.  Hoc,  & fequens  prxeeptum  in  vno  peccat,  vt  infra  conftabic.1 

_ Quod  fi  dati  Binomij  pars  rationalis  reliqua  parte  minor  fuerit;  Oportet  a radice 
rationali  ex  toto  Binomio  quidem  extraffa,  fubducere  radicem  differentix  quadra- 
torum partium  diuifam  per  eandem  radicem  rationalem , eritque  media  pars  maxi- 
mi integri  numeri  in  reliqua  contenti  pars  rationalis  radicis  quxfitx.  Ad  cuius  par- 
tis quadratum  fi  addatur  radix  differentix  quadratorum  panium, habebitur  quadra- 
tum reliqux  partis.  Dummodo  radix  erui  poffit. 

Sit  63  £ 3844.  Binomium  cubicum . Radix  cubica  differentix  quadratorum 

vtriufque  nominis  eft  3 . Modo  radix  quadrata  numeri  3844  eft  62  ; qux  additio 
ad  £3  , numerum  abfolutum  facit  123,  cuius  radix  cubica  eft  3 ; Per  hanc  vero 
diuidatur  3;  radix  cubica  differentix  quadratorum  vtriufque  nominis , vt  fiat  quo- 
tiens 2 ; qux  addi  debet  ad  3 , radicem  cubicam  extra&am  ex  numero  123  , con- 
fedto  per  additionem  numeri  62 . ad  <53 ; & fit  6,-  cuius  dimidium  eft  3 ; nunc  ve- 
rba 9 , quadrato  iftius  nominis , fubtrahatur  3 ; radix  differentix  quadratorum  vtriuf- 
que nominis , & remanet  4 ; cuius  radix  quadrata  eft  Bi  4 , & ita  fiet  3 4 ra- 
dix cubica  propofiti  Binomij  63  51  3844. 

Neque  dicas  non  illico  manifrftum  effe , radicem  cubicam  nullam  dari  iftius  Bi- 
nomij 15  + ?i  9>  eo  quod  numeri  18 , nulla  eft  radix  cubica  nifi  Ii  C 1 8 ; etenim 
poffet  aliquis  dicere  > iftius  Binomij  1 5 *f*  (J;  9 , radicem  cubicam  effe  aliquod  Bi- 
nomium conflans  , ex  numero  abfoluto  , & irrationali , vel  ex  duobus  numeris  ir- 
rationalibus adeo  vt  binomium  iftud , in  fe  cubice  duttum , producat  1 5«J*  tji  9 , (eu 
1 8 . Neque  inquam  id  dicas;  propterea  quod , fi  daretur  iftud  binomium , illud  quidem 
veluti  radix  cubica  iftius  binomij , 1 5 «|»  Ii  9 , deberet  xquari  * C 1 8 ; vt  conflat  fi  qui- 
dem idem  eft  13  *f»  R 9,  ac  eft  18,  quare  idem  eft  Bi  C ( 13  IJt  9)  ac  eft  B1  C 18; 
Si  itaque  alquod  eft  Binomium,  quod  fuicubica  multiplicatione producat  13  *f<  »9, 
feu  1 8 , illud  vtique  debet  xquari  C 1 8 , at  vero , impoffibile  eft  aliquod  Binomium 
adinucnire,  conflans,  vel  ex  numero  abfoluto, & numero  irrationali , vel  ex  duobus 
numeris  irrationalibus  ,-  quod  quidem  xquetur  C 18  ; Binomium  enim  quod  fit 
xqnalelk  C 18,  nequit  conflare  nifi  exduabus  radicibus  cubicis,  qux  nimirum  inui- 
cem  additi , conficiant  Bi  C 1 8 , quemadmodum  effer  p C ij  <{«-BiC2-;VcIl)tC55- 
4,  b?  C a . Si  enim  ad  ik  C 2 7 addideris  5»  2 -j  facies  $tCi8,&fiadlltC3 
i addideris  C -j  facies  fk  C 18;  At  vero  binomium  conflans  ex  duabus  radici- 
bus cubicis  nequit  per  fui  cubicam  multiplicationem  producere  1 3 *|*  & 9 . Pro- 
pterea quod,  binomium  conflans  ex  radicibus  cubicis  nequit  per  fui  multiplicatio- 
nem producere  binomium  conflans  ex  radicibus  quadratis  , vel  ex  numero  abfolu- 
to, & radice  quadrata. 

Omnino  neque  fequitur  fi  Binomium  habet  radicem  cubicam, necelfario  differen- 
tiam quadratorum  vtriufq,-  nominis  cubum  cfTe,nifi  differantia  nominum  cubus  exi- 
ftat.  Id  autem  liquido  conflat  de  320  91  36864,  cuius  radix  cubica  eft  & 36 
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2 conflat  autem  > quadratorum  vtriufque  nominis  differentiam  effe  65536  , nume- 
rus non  cubus  ; Differentia  vero  nominum  puta  320  — te  36864  , non  eft  cubus. 
Item  |K  937014  363  Binomium  eft, habens  radicem  cubicam  i & tamen  differen- 

tia quadratorum  vtriuique  nominis  non  eft  cubus;  eft  enim  huiulmodi  differentia- 
numerus  805255  ; differentia  vero  nominum  non  eft  tunc  numerus  cubus  ; vt  pa- 
tet . Itaque  concludendum  erit  ii  differentia  quadratorum  nominis  vtriufque  fuerit 
cubus  exiftente  cubo  differentia  nominum  > binomium  habebit  radicem  cubicam  >, 
non  exiftente  cubo  differentia  numinum  > binomium  cubicam  radicem  non  habe- 
bit . 

Secundo  deinde  exiftente  cubo  differentia  nominum,  binomium  non  habebit  ra- 
dicem cubicam,  nili  differentia  quadratarum  nominis  radicem  cubicam  habeat,  quod 
contra  intelligendum  eft. 

Si  binomium  habet  radicem  cubicam,  differentia  quadratorum  vtriufque  nominis 
exiftente  cubo,  etiam  differentia  nominum  cubus  cnt.  Et  binomium  quidem  cubi- 
cam habere  poteft  radicciu  non  exiftente  cubo  differentia  quadratorum  nominum 
dummodo  non  fit  cubus  differentia  nominum  . 1 lac  autem  omnia  iuuabit  pluribus 
Theorematibus  demonftrare. 


THEOREMA  I. 


NI  ’ merus  culus  diuifibilis  eft  in  duas  portet , quarum  differentia  ntm  fit  cu- 
lus. 

Sit  numerus  Cubus  A D;  Dico  illum  diuifi- 
bilcm  effe  in  duas  partes , quarum  differentia-  A B C D 

non  fit  Cubus  . Cum  ab  eo  fubtrahi  pollit  qui-  

cunque  numerus  non  cubus, dummodo  fit  mi- 
nor. Subtrahatur  itaque  C D.  Reliqua  vero  pars  A C , diuidatur  bifariam  in  B. 
Partes  proinde  erunt  A B,  B D,  quarum  differentia  erit  C D.  Sed  C D,  numerus 
eft  non  cubus.  Ergo  numerus  A D,  Cubus  diuifus  eft  in  duas  partes,  quarum  dif- 
ferentia non  eft  cubus.  Quod  oportebat  oftcnderc. 


THEOREMA  II. 


D 'ferentia  quadraturum  -vtrmfque  nominis  prapofiti  Binomij  non  eft  cubus  , 
n n exiftente  Culo  differentia  nominum  fi  “Binomium  fit  cubus . 

S t Bin  imium  numerns  A B , compofirus  ex 
du<  bus  .iomibus  A C , C B,  fitq,- C D , atqua*  A D C B 

lis  C B adeo  vt  A D , differentia  iit  nominum  

AC,  C B ; Dico  differentiam  quadratorum- 

vtriufque  nominis  A C , C B , Cubum  non  t-ffe  , Cubo  non  exiftente  A D , diffe- 
rentia nominum.  Quoniam  enim  A D,  differentia  nominum  , ex  hypothrfi  non  eft 
cubus,  fi  ducatur  in  A B,  aggregatum  nominum, & quidem  numerum  cubum,  non 
efficiet  cubum  quandoquidem  non  cubus.  Ii  ducatur  in  cubum, facit  ‘.non  cubum 
at  vero  quod  fit  ex  differentia  nominum  in  eorundem  aggregatum  eft  differentia 

quadrato- 
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quadratorum  ipforum  nominum  , ergo  hic  differentia  quadratorum  vtriufque  no- 
minis A C,  C ii,  non  erit  cubus  , duin  A D , differentia  eorundem  nominum  ,non 
cft  cubus  . Quamobreui  differentia  nominum,  non  exiftente  cubo,  neque  cubus  erit 
quadratorum  differentia.  Quod  oportebat  offendere. 


THEOREMA  III. 


Differenda  nominum  propofui  'finiam'.]  non  exiflente  cubo  } neque  differenti*-» 
quadratorum , cubus  erit . Si  fimomium  fit  cubus . 

Sit  Binomium  A B,  conflans  ex  duobus  nominibus  A C,C  B; quorum  differen- 
tia fit  A D . Dico  differentum  quadratorum  vtriufque  nominis  cubum  non  effo  , 
non  exiftente  cubo  A D , differentia  nominum. 

Quoniam  enim  A D • differentia  nominum  non  A D C B 

cft  cubus,  fi  ducatur  in  aggregatum  nominum,  

dummodo  aggregatum  fit  cubus,  fecus , fi  non 

cubus  , factet  ' , non  cubum  ; at  vero  idquod  fit  ex  differentia  nominum  in  eorun- 
dem aggregatum,  eft‘ differentia  quadratorum,  ergo  differentia  quadratorum  vtrruf- 
que  nominis  A C , C B > non  erit  cubus  , cubo  non  exiftente  A D , differentia  no- 
minum . Quamobrem  differentia  nominum  propofiti  Binomij  non  exiftente  cubo , 
neque  differentia  quadratorum  cubus  erit . Quod  erat  operi  pretium  offendere . 


THEOREMA  IV. 


fiinomio  Cubo  , fi  quaebr.ua  nominum , differunt  interuallo  cubo  } etiam  dif- 
ferentia ruminum  cubus  erit . 

Kumcrus  A B , cubus,  fit  binomium  , conftans  ex  duobus  nominibus  > A C , C 
B,  quorum  differentia  fit  A D.  Dico  A D,  cubum  effe,  quandocunquc  quadrato- 
rum ex  A C,  C B , differentia,  cubus  erit . Si  enim 

A D,  cubus  non  eft,  exiftente  cubo  differentia  A D C B 

quadratorum  ex  nominibus  A C.C  B,  quonia  no-  

minum  aggregatum  dudlum  in  eorundem  differen 
tia, facit'  differentiam  quadratorum  ipforum  nomi 

num  nominum  autem  aggregatum  cft  cubus ; ex  hypothcfi  vero  differentia  non  cubus , 
ergo  numerus  non  cubus,  duftus  in  cubum  produceret  cubum,  quod  cft  abfurdum, 
Quamobrem  in  fiinomio  cubo  , fi  quadrata  nominum  differunt  interuallo  cubo, 
etiam  differentia  nominum  cubus  erit.  Quod  oportebat  offendere. 


THEO- 


2.  Sebali»*-* 
Frap.  q.lib  9. 
b.  Ex  Lit ma- 
tis , 


3.  Ex  Elrmf- 
tis. 


Digilized  by  Google 


Z6  2 C RENALD.  ALGEBRzE  VETERIS. 


THEOREMA  V. 


IJsT  'Binomio  cubo  , exiftente  cubo  differentia  nominum  , etiam  differentia  qua- 
dratorum , cubus  erit . 


»■ 


Ijfdcm  politis.  Dico  fi  differentia  nominum  cubus  fuerit,  etiam  differentiam  qua- 
dratorum cubum  effe . Sit  enim  differentia  quadratorum  non  cubus.  Quoniam  igi- 
tur differentia  nominum  eft  cubus,  quemadmo- 

dum  Binomium  eft  cubus , fi  ver6  cubus  duca-  A D C B 

iit.  tur  in  cubum  producit  cubum  ; at  fi  differen-  

tiaiam  diAa  ducatur  in  Binomium  producit  qua- 
dratorum differentiam  , ergo  differentia  quadratorum  cubus  erit at  vero  fuppone- 
batur  non  cubus , quod  eft  abfurdum . Si  igitur  nominum  A C , C B , quadrata  dif- 
ferunt interuallo  cubo,  etiam  A D,  differentia  eorundem  nominum,  cubus  erit,  in 
Binomio  proinde  cubo,  exiftente  cubo  differentia  nominum;  etiam  differenda  qua- 
dratorum, cubus  erit. 


THEOREMA  VI. 


EXiftente  cubo  differentia  quadratorum  nominum,  non  neceffario J equitur  ‘Bino- 
mium illud  effe  cubum  . 

Binomium  A B,  conftans  ex  duobus  nominibus  A C,  C B,  tale  fit , vt  quadra- 
ta nominum  fupradi&orum  differant  interuallo  cubo  , Dico  non  neceffario  fequi 
prsdi&um  Binomium  cubum  effe  , nifi  alia  ac- 

cefferit  conditio.  Cum  enim  ad  hoc  , vt  Bino-  A D C B 

mium  ipfum  fit  cubus,  nil  aliud  defidcretur.fc*  • 

quitur  differentiam  nominum  poffe  effe  cubum, 

vei  non  cubum  *.  Sit  itaque  non  cubus.  Quoniam  igitur  differentia  quadratorum, 
squalis  eft  ei,  quod  fit,  cx  differentia  nominum  in  aggregatum  eorundem,  eft  au- 
tem ex  hipotheu  , differentia  quadratorum  cubus  , ergo  id  quod  fit  ex  differentia- 
nominum  in  eorundem  aggregatum  cubus  erit , quia  vero  fupponitur  Binomium-. 
A B,  cubum  effe  , exiftente  cubo  differentia  quadratorum  ex  A C , C B , fi  ad  ip- 
fum applicetur  id  quod  fit  cx  A D , differentia  nominum  , in  A B , nominum  ag- 
gregatum, orietur  A D,  quoque  cubus;  fi  enim  cubus  ad  cubum  applicetur,  oritur 
cubus,  atverb  A D,  fupponebatur  non  cubus,  effet  itaque  cubus  , & non  cubus  , 
quod  eft  abfurdum.  Quamobrem  exiftente  cubo  differentia  quadratorum  nominum, 
non  neceffario  fequitur  Binomium  illud  effe  cubum  , nifi  alia  accefferit  conditio  , 
Quod  erat  operat  pretium  demonftrarc. 


THEO* 
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THEOREMA  VII. 


E Xi flente  cubo  differentia  nominum , Binomium  > non  erit  cubui  nift  alia  ac c ef- 
fer it  conditio . 

Ijfdem  politis.  Dico  A B,  Binomium  non  e(Te  cubum,  exiftente  cubo  A D,  dif- 
ferentia nominum , nifi  alia  acceffcrit  conditio . Quoniam  ergo  alia  non  requiritur 
conditio  ; quadratorum  differentia  poterit  efft> 

cubus, &non  cubus,  fit  igitur  non  Cubus.  Cum  AD  D B 

itaque  differentia  nominum  (it  cubus,  quema-  

dmodum  Binomium,  (i  differentia  iam  dicta  du- 
catur in  Binomium  , fiet  cubus  , quandoquidem  cubus  duClus  in  cubum  , facit  cih 
bum . At  vero  fi  differentia  nominum  ducatur  in  aggregatum  , fit  differentia  qua- 
dratorum , ergo  differentia  quadratorum  cubus  erit , fupponebatur  autem  non  cu- 
bus , quod  cft  abfurdum  . Quapropter  exiftente  cubo  differentia  nominum,  Bino- 
mium non  erit1, cubus;  nifi  alia  ccccffcrit  conditio  . Quod  erat  a nobis  oltenden* 
dum. 


THEOREMA  VIII. 


BInomio  exiflente  cubo  , non  neceffario  felitur  quadratorum  differentiam  cu- 
bum efje. 

Sit  Binomium  A B , conflans  ex  duobus  nominibus  A C,  C B.  Dico  exiftente 
cubo  prxdiCto  Binomio  , non  neceffario  fequi  differentiam  quadratorum  cx  A C , 

C B , cubum  effe . Quoniam  enim  numerus  cu- 
bus diuidi  poteft  * ; in  duas  partes  quarum  dif-  A D C B i. 

ferentia  non  fit  cubus , nec  etiam  neceffario  dif-  **»'«• 

ferentia  quadratorum  , cubus  erit ; cum  diffe. 

rentia  quadratorum  non  fit  cubus  1 per  fecundam  huius  , nifi  differentia  nomi- 
num exiftente  cubo. Ergo  Binomio  exiftente  cubo,  non  neceffario  <3ec.  Quod  opor- 
tebat oftendere . 


Pratoftenfis  autem , qu,c  fupra  , nemini  futurum  exiftimo  in  controuerfia  poli- 
tum , Binomium ' cubicum  haud  refic  deprendi , ex  eo , quod  quadratis  nominibus 
quadratorum  differentia  numerus  fit  cubus. 

Satis  autem  deprehendi  videtur  mihi  Binomium  effe  cubicum  quoties  cumq,-  iu- 
r\ta  leges  pratferiptas  ab  Arte  ordinata  pragmatia , non  elicitur  Binomium  quod  cu- 
bice duftum  producat  illud , cuius  radix  cubica  defideratur  > neque  alia  opus  cft  in- 
duftria,  cum  hinc  artificiose  conflet,  quod  quseritur.  Interitu  igitur  cuique  fit  ex- 
ploratum tutius  procedi  non  poffe  ad  huius  veritatis  indagationem. 

i 
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Qua  Arte  ex  Binomio  propofito  radix,  praefertim 
cubica  erui  pofsit. 

C AP  VT  XX. 


AD  extra&ionem  igitur  radicis  ex  Binomio  propofito,  fi  formo  fit  de  radice» 
cubica , fic  aliqui  pragmatiam  inftituerunt . 

Sume  latus  cubicum  differentia;  quadratorum  nominum  ,&  hoc  efto  differen- 
tia quadratorum  duorum,  numerorum,  quorum  vnus  fit  rationalis;  alter  irrationalis;  ac 
vero  produ&um  ex  triplo  numero  rationali,  in  quadratum  irrationalis  adiundium— 
cubo  numeri  rationalis  , faciat , numerum  rationalem , propoliti  Binomij , ex  quo 
latus  cubicum  erui  proponitur , 

Vr  fit  binomium  45  4 ?t  1682 . Differentia  quadratorum  nominum  eft  343,  cu- 
ius latus  cubicum  eft  7.  Oportet  igitur  reperire  duos  numeros  rationalem  vnutn  , 
irrationalem  alterum , qui  fic  affaftus  charaiftere  radicis  quadrata: , cum  ex  his  fup- 
ponatur  propofitum  binomium  conftare  > & ipforum  numerorum  quadrata  differant 
per  7 ; & quod  produifium  triplum  ex  numero  rationali  in  quadratum  irrationalis 
addiundlum  cubo  numeri  rationalis,  efficiat  45.  Cuiuimodi  lunt  3 , & $ 2 , nam_ 
horum  quadrata  differunt  per  7 ,&  18,  triplum  produ&um  ex  3 , parte  rationali  in 
a , quadratum  partis  irrationalis,  additum  ad  27 , cubus  ex  3 , parte  rationali , facie 
45 , partem  rationalem  propofiti  Binomij  45  4 ik  1 6 8 2 ; itaut  radix  cubica  ipfius 
fit  3 4 Jk  2 . 

Hoc  etiam  pa&o  idem  reperire  licet. 

Si  in  propofito  binomio  nulla  fit  fradtio  ; Sume  cubum  , numerum  contentum., 
in  parte  rationali , itaut  fubtraftus  ipfe  cubus  ab  huiufmodi  parte  relinquat  nume- 
rum diuifibilem  in  tres  partes  fine  vlla  fradione ; Nam  fi  tertia  hxc  pars  fuerit  di- 
uifa  per  latus  cubicum  accepti  numeri  cubici,  dabit  numerum,  cuius  latus  quadra- 
tum erit  pars  irrationalis  quatfiti  radicis, exiftente  patte  rationali  latere  cubico  iam 
dicto . Idem  eueniet,  fi  pragmatia  inftituatur  in  parte  irrationali  ipfius  binomij . 

Propofitum  fit  binomium  5t  108  4 10,  ex  quo  eruenda  fit  radix  cubica  . Maxi- 
mus cubus  contentus  in  1 o , eft  8 , cuius  latus  cubicum  eft  2 , fubduCtus  ex  1 o , re- 
linquit 2 > numerum  , qui  non  eft  diuiiibilis  in  tres  partes  squales  fine  fraflione  { 
promde  cubus  contentus  faciens  ad  rem  erit  1 , cuius  cubus  eft  1 , quo  fubtracto  ex 
■ 0,  relinquitur  9,  cuius  tertia  pars  eft  3 , qua  diuifa  per  1 , lattfs  cubicum  iam  di- 
dlum.fit  3,  cuius  radix  quadrata  eft  Jk  3 , qua  addita  ad  1 , latus  cubicum  iam  di- 
di urn  fiet  91  3 4 1 . Qua:  autem  fiunt  mediante  parte  rationali  propofiti  binomij , 
fieri  etiam  poffunt  beneficio  partis  irrationalis. 

Propofitum  fit  binomium  1944  4 44  , cuius  latus  cubicum  defideratur.  Cu- 
bus in  44,  contentus  , ita  vt  fubtra&us  ex  44  , relinquat  numerum  diuifibilem  in 
tres  panes  squales  fine  ftadlionibus.erit  8, quo  fubtra&o  ex  44,  remanet  34,  cu- 
ius tertia  pars  eft  12.  At  vero  fi  la.diuidatur  per  2,  radicem  cubicam  pratdi&am, 
fit  quotiens  6,  cuius  radix  quadrata  eft  6,  ad  quam  addito  2 , fit  tk  6 4 2 , Se 
ita  $6  4 2 , erit  latus  cubicum  binomij  iam  diditi  51  19444  44' 

Sit  binomium  vt  fupra  45  4 S’  >£82 , cuius  latus  cubicum  defideratur . Nume- 
rus cubus  contentus  in  4; , vt  fubtradius  ex  ipfo  relinquat  numerum  diuifibilem  in 
partes  xquales  fine  fraftione  eft  27,  cuius  latus  cubicum  eft  3.  At  fi  ex  45  , fub- 
trahatur  27,  remanet  18  , cuius  tertia  pars  6 , diuifa  per  3 , latus  cubicum  iam  di- 
tium , dat  2 , cuius  radix  quadrata  eft  jit  a , qua  addita  ad  3 , radicem  cubicam» 

modo 
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modo  iam  didam  fit  3 *{*Ii  a , radix  cubica  quxfira  Binomij  propofiti  45  >|4  Jk  1682I 

Si  vero  inBinomio  fuerit  (radio,  fumatur  numerus  cubus  maximus  contentus  in  amhti** 
partc  rationali  propofiti  Binomij.  Vt  fit  datum  Binomium  120  >J*  R Numc-  •""i*/'»®' 
rus  cubus  maximus  contentus  in  1 20  , cft  £4  > cuius  latus  cubicum  cft  4 . Subtra- 
dus  autem  £4,  ex  120 , relinquit  j£,  quo  diuifo  per  3,  fit  quotiens  18  7;  hoc  au- 
tem diuilo  per  4,  radicem  cubicam,  maximi  cubi  fit  quotiens  cuius  radix  IJ”, 
erit  pars  irrationalis  Binomij  propofiti, exiftente  parte  rationali»  cubico  latere  iam 
«lido  4,  ita  vt  latus  cubicum  quxfitum  fit  4 *f*  & ~. 

Vt  in  fuprapofitoBinomio  45  >ft  Ri  1682  ; pars  irrationalis  cft  tk  i£8a:  eodem  g«, 
modo  procedendum  erit  in  hac  parte  irrationali  81  1 6 8 2 ; vt  diximus  , de  ratio- 

...  - t,  * nt  Biiwmwm 

Non  erit  alienum  ab  inftituto  explicare  quo  pado  digmofiendum  fit  numBino-  tfu 
mium  aliquod  fit  radix  cubica  alterius  Binomij;  vt  inquirendum  fit  num  3 2, 

fit  radix  cubica  Binomij  45  «f*  Ik  1882  . Vel  cuius  namBinomij  fit  radix. 

Summe  quadratum  nominis  maioris  ,-  & huic  adde  6,  triplum  quadratum  nomi- 
nis minoris  Bi  2 ; fummam  vero  1 5 , multiplica  per  3 , nomen  maius  ,&  fit  45, ma- 
lus nomen  Binomij  cubici . 

Deinde  cum  nomine  minori  fic  operabimur . 

Summe  quadratum  nominis  minoris,  & huic  adde  27,  triplum  quadratum  nomi- 
nis maioris,  & fit  29,-  hanc  autem  fummam  duc  in  jk  2 , nomen  minus,  & proue- 
niet  1682;  eiufq;  latus  81  1682,  erit  nomen  minus  cubici  Binomij. 

Propofitum  fit  Binomium  515  23  7 , cuius  latus  cubicum  defideratur.  Cu- 

bus contentus  in  23 , fit  8 , cuius  latus  cft  2 i fi  vero  ex  23  , fubtrahatur  8 , rema- 
nebit 1 5 , quo  diuifo  per  3 , fic  quotiens  7 ; hoc  autem  diuifo  per  2 , radicem  cu- 
bicam ipfius  8 , fit  quotiens  2 7 , cuius  latus  quadratum  eft  81  * 7 qua  addita  ad  2 
fit  2 +J*  Rt  2 7 . Itaque  latus  cubicum  oblati  Binomij  erit  2 «|»  & 2 

Propofitum  fitBinomium  j£  7 •!•  2973  £■ 

Cubus  contentus  in  56  7 fit  27 , cuius  radix  eft  3 , fubtra&o  autem  27  ex  56  7 .re- 
manet 29  7 quo  diuifo  per  3 , fit  quotiens  9 -J,  hoc  autem  diuifo  per  3 , radicem-, 
cubicam  fupradiCti  cubi, fic  quotiens  3 7 , cuius  radix  quadrata  eft  81  3 7 , qua  addi- 
ta ad  3 , radicem  cubicam  iam  ditftam,  fit  Binomium  3 8>  3 'x  > radix  cubica  pro- 

pofiti Binomij . 

Propofitum  fit  Binomium  81  96 8 *f»  25  , -cuius  latus  cubicum  quxritur . Cubus  in 
25 , concentus,  ita  vt  ex  eo  , fubtradtus  relinquat  numerum  diuifibilcm  in  tres  par- 
t es  aequales  fine  fraCtione  erit  1 , cuius  radixeft  1 . At  fi  1 , cubus  fubtrahatur  cx  [m  *[Mim 
aj,  relinquitur  24,  cuius  tertia  pars  eft  8,  quo  diuifo  per  1 , fit  itidem  8, cuius  ra-  f-”* 
dix  quadrata  81  8 > erit  8>  3 , itaque  hac  addita  ad  1 , m 81  8 *|*  1 . & ita  Bi  8 q.  1 , 
erit  latus  cubicum  propofiti  Binomij . . 

Propofitum  fit  Binomium  20480  x 2 8 , & oporteat  latus  cubicum  cius  rc-  /«» «ar 

Eerire.  Cubus  contentus  in  128,  erit  8,  cuius  latus  cubicum  eft  2 ,fi  vero  fubtra 
atur  8,  ex  128,  remanet  120, qui  diuidi  poteft  in  tres  partes  xquales  fine  fraCtio 
ne,  & quidem  tertia  pars  erit  40,  hic  autem  numerus  Ii  diuidatur  per  2 , radiccin- 
cubicam  iam  didam,  het  quotiens  20  , cuius  latus  quadratum  eft  K-  20  , ad  quum-, 
addito  2,  radice  prxdifta.fict  lji  20  -f.  2 , radix  cubica  Binomij  propofiti. 

Quod  fi  adhibere  velimus  partem  irrationalem,  fit  Binomium  8t  108  «J.  10  , nu- 
merus cubus  contentus  in  ^ 1 oS  , erit  Iit  27  , qua  fubtraCia  ex  je  108  , remanet 
itidcmA  27.  Eft  autem  & 3;  radix  cubica  ipfius  8t  27;  & erit  8t  3 .maius nomen 
binomix  cubici  radicis  quefitx . Diuidatur  igitur  refiduum  illud  81  27  , per  3 , re- 
dactum ad  quadraticam  naturam  , & fiet  quotiens  {e  3 , qua  diuifa  per  maius  no- 
men iam  dictum  , nempe  per  3 , qux  erat  radix  cubica  ipfius  81  27 , fit  quotiens 
1 , cuius  radix  quadrata  eft  1 ; atque  1,  erit  minus  nomen  quxfitx  binomix  cubic; 
radicis.  Itaque  binomia  radix  erit  Ik  3 1 . 

Regula  autem  fuperior  ad  extrahendam  cubicam  radicem  ex  propofito  Binomio, 
inde  eft  a nobis  deduCta.  Effingo  radicem  Binomiam  conftantcm  ex  parte  rationa- 
Ii,  & irrationali  elfe  a Bt  b c cuius  quadratum  eft  a'  |2a8ibctbc,&  cubus 
tll  a't  3 1 bcf  3 a'  bc  t bc  #:  b c.  %££ 

Kk  ItUCJ;  datur. 


tinnuli  purtt 
adhibitu . 


Ir.m  adhibi- 
tu furtt  trru- 

tio>,ali . 


Vudt  jlucier 
huc  Rr gulam 

1 lioijuin  t ml- 
dt- 
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a t ? b c 
aflibc 


a 5i  b c t b c 
a‘  f a i b c 


a'  t 3 a S b c t bc 
a t £ b c 


a'tbctaabctbc^bc 
a'  f : a’  ? b c t abc 


a'  tjabc^a'  ^bcfbc^bc 

tofihui,  tt.  Itaq;Binomium  cubicum  cll  a'  t 3 a b c t 3 a'  BibcfbcP<bc.  Pars  autem 
U /ua  rationalis  cft  a'  1 3 a b c , & pars  irrationalis  eft  3a*libctbcljibc.  Vides 
mmir».  autem  huius Binomij  partes»  in  quinam  refoluantur  lingularia  membra.  Confidere- 
mus primb  partem  rationalem  a'  t 3 a b c , qui  in  hic  rcfoluitur . nempe  in  a1,  cu- 
bum primi  nominis  binomix  radicis  afifcbc,  & in  3 a b c , lolidum  facium  a tri- 
plo b c in  a.  Vel  a triploain  b c. 

nmfilmu  Quare  cum  ex  primo  nomine  rationali  propofiti  Binomij  cubici , auferimus  cu- 
mtJimMfAf  bum  numerum;  rcfiduum  erit  diuidendum  in  tres  partes  xquales,  quarum  quxlibct 
reprpfentatur  per  a b c , & hxc  tertia  pars  diuidcnda  erit  per  radicem  cubicam  in- 
uentam  pro  primo  nomine , reprxfentatam  per  a , vt  enim  abc,  fadum  erat  ex 
b c duCto  in  a , ita  pariter  vt  innotefcat  bc»  oportet  diuidere  abc,  tertiam  par- 
tem ipfius  3 a b c,  per  a,  quod  enim  fit  per  muliipticationem , diuifione  reloluitur. 
Igitur  ciim  altera  pars  binomix  cubicx  radicis  fit  irrationalis » ea  erit  9:  b c » prima 
rationali  exiftente  a . 

MiMmnfr  Si  verd  idem  afiequi  volumus  mediante  parte  irrationali  fic  operabimur . Re- 
t.  matimaii  foluitur  enim  3 i^Dctbcjebcinja'  Bibc.&bcUbc.  Vbi  Ii  b c , rc- 
latus  cubicum  » in  hac  parte  irrationali , vt  a , rcprf lentabar  in  parte  ra- 
tionali» & eius  cubus  ell  b c I*  b c , & triplum  planum , quod  intelligitur  duci  in* 
latus  illud  cubicum  , vt  in  parte  rationali  erat  3 b c , quod  duClum  erat  in  a , hic 
reprxfentatur  per  3 a' . quod  ducitur  in  91  b c . Vel  planum , quod  intelligitur  du- 
ci in  triplum  latus  illud  cubicum,  vt  in  parte  rationali  erat  b c , quod  duClum  erat 
in  3 a , hic  reprxfentatur  pera*;  quod  ducitur  in  3 Bibe.  Si  ex  3 a‘BtbctbcXtbc;  au- 
feratur b c 9t  b c nempe  cubus , & refiduum  3 a*  Bt  b c,  diuidatur  per  3 , fit  quo- 
tiens i'#bc,  quo  diuifo  per  $r  b c , latus  cubicum  ipfius  b c 91  b c , fit  quotiens 
a’, cuius  latus  a, erit  nomen  alterum  quxfitx  binomix  cubicx  radicis.  Eodem  igi- 
tur modo  procedendum . 

Cum  igitur  eadem  fit  compofitionis , atque  refolutionis  via ; proinde  rc&e  qui- 
dem Regula  prxcipit,Si  fumatur  cubus  contentus  &c. 

Cxterum,  qux  de  Binomijs  diximus,  de  Refiduis  quoq,-  intelligenda  funt ; adhi- 
bito figno  dcffcCtus . 

Hoc  igitur  pa£to  , ex  propofito  Binomio  licet  radicem  cubicam  eruere  » 3c  alla- 
tam Regulam  analytice  demonftrarc . 

Potuiflct  autem  operatio  inftitui  fupponendo  a t 9t  b pl.  pro  radice . Fieret  enim 
cubus  a'  f 3 a b pl.  f 3 a'  t b pl.  f b pl.  pr  b pl..  Vnde  loco  ipfius  b c , fubro- 
gandum  erit  b pl.  nempe  b planum, cum  b c , fit  b , duClum  in  c , hoc  autem* 
fignificatur  per  b pl. 


Propofitum 
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a f r b pl. 
a t R b pl. 

a R b pl.  f b pl. 
a‘  t a R b pl. 

r — - 

a’  f * a ^ b pl.  t b pl. 

a t r b pl. 

a‘  R b pl.  f a a b pl.  t b pl.  r b pl. 

a'  f 2 a’  R b pl.  f ab  pl. 

a'  t 3 a*  r b pl.  t 3 a b pl.  t b pl.  R b pl. 


Propofitum  fit  Binomium  R 66  £ t 8 , ex  quo  eruenda  fit  radix  cubica  . Cubus 
contentus  in  parte  rationali  fit  1 , cuius  radix  cubica  erit  1 ,qua  fubtra&a  ex  8.  re-  ‘ 
manet  7 , quo  diuifo  per  3 , fiet  quotiens  2 7 , hoc  autem  diuifo  per  1 , latus  cubi-  \ 
cum  fuperius , fit  quotiens  itidem  2 7 , cuius  radix  quadrata  erit  R 2 qua  addi- 
ta ad  1 , fit  R 2 f t 1 > radix  cubica  propofiti  Binomij . 

Sed  cuius  Binomij.  fit  radix  cubica  Binomium  r 2 7 1 1 . Hunc  in  modum  iuxta 
fuperius  prxeeptum  dignofccmus . 

Nomen  maius  eft  R 2 7 cuius  quadratum  cft  2 ad  quod  addendum  eft  3,  tri-  • 
pium  quadratum  nominis  minoris  1 , & fit  y 7 , hxc  autem  fumma  redadfa  ad  qua-  ‘ 
draticam  naturam,  nempe  quadraticeduda. facit  28  7 >quo  ducto  in  R 2 7 nomen 
maius,  facit  n,  66  7.  1 


Deinde  nomen  minus  cft  1 , cuius  quadratum  eft  1 , quo  addito  ad  7 , triplunu 
quadratum  nominis  maioris  R 2 7,  & fit  8,  hac  autem  fumma  multiplicata  per  no- 
men minus  1 , fit  8 > nomen  minus  quxfiti  binomij  , cuius  nomen  maius  erit  R 66 
g.  Itaque  binomium  R 66  gf  8.  eft  illud,  cuius  radix  cubica  eft  R 2 7 f 1 . 

Appofitc  autem  hoc  dcmonftrationis  genus  adhibetur,  hoc  enim  modo  AnaJytica, 
Analytice,  vt  Geometrica, Geometrice  tradantur. 

Ceterum  illud  eft  etiam  opera:  pretium  aduertere,  nimirum  cubici  lateris  nomi-  *'«■»>»«*» 
na  refpondere  nominibus  Binomij  cubici . Vt  igitur  Binomium  conftat  ex  numero  Jjjj' 
rationali, & irrationali  i ita  pariter  eius  latus  cubicum  conftat  ex  numero  rationali,  m 
& irrationali.  Prxterca  addendum, & illud, nempe  fi  numerus  rationalis  fuerit  no-  ■*»'. 
men  maius  in  Binomio  cubico,  non  ita  in  radice  cubica  numerus  rationalis  maius 


nomen  erit,  & contra.  Vt  nec  etiam  in  radice  quadrata,  de  quo  infra. 

Verum  enim  vero  fupereft  illud  itidem  adnotafle,  nempe  non  diflimiliter  proce- 
di pofle  in  extrahenda  radice  cubica  ex  aliquo  Binomio , cuius  vrrumq;  nomen  fit 
fradio,  vel  fradiones  habeat  adiundas, 

Propofitum  fit  Binomium  H t "t  1 ;,&«  hoc  eruenda  fit  radix  cubica.  Cu-  w,w, 
bus  contentus  in  1 j,  feu  in  •} , fit  f , cuius  radix  cubica  cft  7 , fubtrado  autem 
ex  1 7,  remanet  1 , cuius  tertia  pars  cft  7,  qua  diuifa  per  7,  radicem  cubicam  iam  «<»«««! 
didam  ipfius  f , fit  quotiens  7 , & huius  radix  quadrata  R 7 , erit  nomen  maius  bi-  »,» 

nomix  quxfitx  radicis.  Nomen  autem  minus  eft  7 radix  cubica  ipfius  j-,  vnde  ra- tr,a‘“ • 
dix  quxlita  erit  R 7 t 7 • Non  diflimiliter  operabimur  ad  indagandam  eandem  cu- 
bicam binomiam  radicem  adhibendo  partem  irrdtionalem. 

Cxterum  cuius  Binomij  fit  radix  cubica  binomium  iftud  R 7 1 1>  facile  afleque- 
mur  fine  multiplicatione.  Quadratum  maioris  nominis  R 7 eft  7,  triplum  quadra- 
tum nominis  miuoris  eft  7,  quo  addito  ad  7 , fiet  g , hoc  aatem  dudo  in  R 7 , fit 
1 g(,  feu  1 77,  cuius  radix  i 1 erit  nomen  maius. 

Deinde  quadratum  nominis  minoris  j cft  7-, cui  addito  2, triplo  quadrato  nomi- 
nis maioris  fit  2 7 , quo  duito  in  nomen  minus  7 , fit  1 7 , productum  , quod  erit 
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nomen 
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nomen  minus . Itaque  binomium  erit  £ * & t * { • cuius  latus  cubicum  eft  5t 
1 1 ♦ 

Sed  ante  quam  ea  nos  afferamus. qua-  ad  vniucrfalem  methodum  pertinent  ;con- 
fideranda  occurrunt  non  nulla  i & primo  non  ignorandum, quod  alias  notauimus, 
nempe  Radicis  extraflioncm  haberi  non  immerito  poffe  pro  diuifionis  (pecie ; ne- 
que haec  operatio  fecus  perficitur,  ac  illa  , quae  in  vulgari  Arithmetica  , ex  nume- 
ro propofito  eruitur. 

Vt  enim  fi  aliquis  numerus  in  fc  ducatur,  producitur  numerus  , cuius  radix  non 
cfl,  nifi  numerus  ille  , qui  in  fc  du&us  fuit . Ita  quoque  fi  fpecics  aliqua , fcu  Al- 
phabeti elementum  ducatur  in  fc , producitur  id , cuius  latus  cft  id,  quod  in  fc  du* 
dium  fuit. 

Quamobrem  vt  a , duftum  in  fc  facit  a'  cuius  radix  eft  a ; Ita  quoq.-fi  ex  a'  in- 
tdligatur  extrahenda  radix,  ea  quidem  erit  a. 

Non  diflimiliter  cum  a‘  ducitur  in  a , producitur  a'  i Ita  etiam  G extrahatur  ra- 
dix cubica  ex  a';  ea  erit  a.  Quod  intclligcndum  eft  etiam  de  alijs  radicum  fpccic- 
bus. 

Non  fecus  fi  ex  compofitis  quantitatibus  extrahenda  fit  radix.  Vt  enim  ex  quan- 
titatibus fimplicibus  radicis  extradio  fc  habet  non  fecus  ac  extra&io  radicis,  ex  ali- 
quo numero,  qui  tantam  fit  vnius  chara&eris.  Ita  pariter  radix  ex  aliqua  quanti- 
tate eompofita , non  fecus  extrahetur, ac  fi  ex  aliquo  numero,  eliciatur  radix,  quae 
pluribus  confiet  characteribus. 

Vt  fi  propofitum  fit,  quadratam  radicem  extrahere  ex  a‘  f » a bf  b\  Primum-, 
oportet  extrahere  radicem  ex  a',  qux  quidem  eft  a , quae  dufta  in  fe  facit  a*  > qua 
ablato  ex  a‘  remanet  o. 

Mox  vero  multiplicetur  a per  a,vt  fiat  a a per  quod  duidere  oportet  f a a b. 
vt  ptoueniat  in  quotiente  t b , quo  adfcripto  priori  lateri  fingulari  a,  fit  latus  quar- 
iitum,  vt  mox  dicemus.  Si  igitur  ducatur  a a in  bifit  a a b.quo  fublato  ex  a a b| 
remanet  o.  Si  verd  multiplicetur  t b in  fc  fit  t b‘,  quo  fubtrailo  cx  t b' , remanet 
oi  de  fic  perfcCia  erit  operatio,  vt  propofita:  quantitatis  radbt  fit  a t b. 

Sed  hzc  eadem  numeris  perficientur  . Si  enim  fupponamus  effc  19  T 10 ; quod 
binomium,  non  poreft  vtique  dici  rigorose  acceptum,  vt  ab  Euclide  vfurpatur  lib. 
X.  prop.  37.  Alioquin  iuxta  rigorem  Euclidcum  fibi  hoc  nomen  vindicare  non- 
poteft . Vult  enim  ibi  lineam  ex  duabus  lineis  tantum  potentia  commenfurabilibus 
binomium  dici,  cuiufmodi  non  eft  lg  1 10.  Huius  radix  erit  j t a . 

Hzc  enim  in  fc  dmfta  producit  15  t 10  t 10  1 4.  Hoc  eft  a g f ao. 

Quod,  & de  Binomio  rigorose  fumpto  intelligi  etiam  debet. 

Si  enim  fuerit  a*  t a a Br  e pl.  t e pl. , radix  cius  erit  a t » e pl.  Vbi  obfcruaj 
etiam  fi  plura  fine  membra  duobus  in  a‘  -f  a a 51  e pl.  t e pL  accipi  pro  duobus,  vt 
fiat  binomium  i etenim  a’  t e pl.  conftituit  membrum  vnum  , nempe  partem  ratio- 
nalem, & a a {It  e pl.  conftituit  partem  alteram,  fcilicet  irrationalem. 

a t e pl. 
a f £ e pl. 


a 5 e pl.  t c pl- 

a'  t a c pl. 


a‘  faap  c pl.  | c pL 

Huius  autem  radix ; vt  diximus  eft  a t ?!  e pl.  quae  quidem  eruitur , non  diflimi- 
liter ac  fuperius  fadlum  fuit . 

Siquidem  primum  extrahi  debet  radix  cx  a’ , & cft  a , cuius  quadratum  eft  a* , 
quo  fubrra&o  ex  a' , remanet  o . Mox  autem  ducatur  a in  a , fit  a a,  per  quod  diuida- 
turfa  a®e  pl.&proucnit$tcpl.  quod  adferibitur  primo  lateri,  ducatur  inaa.&pro- 
uenit  a a 5 e pl.  quo  fubtra&o  cx  a a Jfce  pl.  remanet  o.  Denique  ducatur  Be  e pl. 

in 
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in  fe,  & prouenit  t pl.  quo  fubcrtfto  ex  e pl.  remanet  o.  Quod  etiam  numeris  al> 
folui  poteft. 


a 4*  j 

2 Jk  3 


9i  «a  4*  3 

4 4*  jt  i* 


44*9t*a4*9iia4*3 
7 4*  ?i  48 

Hinc  autem  innotuit  modus  extrahendi  radicem  quadratam  ex  propolito  bino-  u„h.jm  „ 
mio  » fi  tamen  intelligamus  Poteftates  omnes  ex  binomia  radice  produ&as  termi- 
nis  conflare  continue  proportionalibus  in  ratione  nominum  radicis , fi  terminus  d^^J^ 
vnus  tantum  ex  xqualibus  occurrentibus  accipiatur.  Siuc  binomium  lata»  ftue  ftri- 
dta  fignificatione  vfurpetur . 

Quamobrem  a’s  ae;e* , funt  continui  proportionales  fuppofita  radice  a f e , cu- 
ius  quadratum  eft  a‘t  a a e t e',  Quemadmodum  etiam  a',  a p e pl.  e pl.  Sunt  iti- 
dem proportionales, fuppofita  radice  a t e pl.  cuius  quadratum  cft  a*  t * a 5t  e 
pl.  t e pl.  Quod  fuperiiis  oftendimus . Verum  enim  vero  ex  Binomio . 

Quxfita  radix  lic  eruetur.  Binomium  efto  7 t pr  48.  Diuidatur  R>  48  i per  2,  r 
vt  proueniat  ifc  12 . Deinde  diuidatur  7 , in  duas  partes  , vt  rcCtangulum  fub  ipfis, 
aquale  fit  12,  quadrato  ex  t 12 . Et  quidem  pars  vna  efto  1 R,  altera  erit  7 — 1 
R . Re&angulum  fub  his  cft  7 R — 1 Q.,  quod  aquabitur  1 2 . Dimidium  numeri 
radicum  eft  3 f»  cuius  quadratum  eft  12  -j  , a quo  fi  dempferis  12  > comparationis 
homogeneum,  remanebit  j,  cuius  radix  eft  r.quz  fubtra&a  ex  3 7 .dimidio  coef- 
ficientis,  remanet  3, hoc  autem  feruetur.  Deinde  ad  3 7 , addatur-; , & fiet  4.  Ho- 
rum autem  latera  funt  * 3 , & 2 , quorum  aggregatum  2 t jt  3 , eft  propofiti  bino- 
mij  radix  quxfita. 

Sit  propofitum  binomium  27  t * 200.  Dimidium  partis  irrationalis  eft*Jo.  Di- 
midium vero  partis  rationalis  puta  27  eft  13  7, cuius  quadratum  cft  182  7.  A quo 
fi  dempferis  $o,  remanet  132  7 nempe  , cuius  latus  quadratum  eft  -j,  feu  1 1 f, 
quo  fubtraflo  ex  13  remanet  2 , addito  autem  eidem  13  -, , fit  25  , horum  au- 
tem latera  funt  * 2 , & y . Itaque  5 t * 2 , erit  propofiti  binomij  radix  quadra- 
ta^. 

Prxterea  fit  Binomium  j t * 24.  Diuidatur  5,  nomen  rationale  in  duas  partes, 

Vt  produ&um  ab  ipfis  xquale  fit  6 , quadrato  dimidix  partis  nominis  irrationalis  Bt 
24 . Pars  vna  efto  1 R , alia  erit  5 — t R , produ&um  fub  his  eft  5 R — r Q^uod  eft 
xquale  6,  quadrato  dimidix  partis  nominis  irrationalis , & repe  ricinus  radicis  pretium 
ede  2 , & 3 , quorum  latera  jfc  2 , & * 3 , connexa  per  fignum  t exhibent  3 1*  a 
radicem  quadratam  Binomij  propofiti  jf  5*  24. 

Igitur  efto  Canon. 

Quadratum  dimidix  partis  irrationalis  fubtrahamr.ex  quadrato  dimidia  partis  ra-  c««  <*  /«- 
tionalis ; refidui  vero  latus  quadratum  fubducatur  ex  prxdiifto  dimidio  partis  ratio-  d'' 
nalis,  eidemque  addatur , refidui  enim  huiufmodi , & aggregati , latera  fimui  iuntf  a con- 
ftituunt  binomium,  quod  eft  radix  quadrata  propofiti  Binomij  . At  ver6  ex  Bino- 
mio extrahitur  , etiam  radix  quadrata  ad  eum  modum  , quo  numeris  perfici  con- 
fuetnt , Subtrahis  enim  a fe  inuicem  quadratis  patrium  dati  Binomij ; Refidui  vero 
radix  quadrata  addatur  ad  maiorem  panem,  & ab  eadem  auferatur.  Radices  enim 
quadratx  ex  femiffe  fummx,  Sc  differentix  per  fignum  *f*  vel  — dati  Binomij  cen- 
nexx, binas  exhibent  radicis  panes.  Quod  alibi  vberius  explicabimus. 

Itaque  ad  extrahendam  radicem  quadratam  ex  Binomio  propofito  a’  t e pl-  t 3 
aBe  pl.  Exa*  t aa‘  e pl.  -j- e pl.pl. quadrato  panis  maioris , nimirum  ipfius  a'  f e pL 

fubtra- 
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fubtrabatur  4 a*  c pl,  quadratum  partis  minoris . videlicet , ipfius  a a * e pL  & re- 
manebit a’  — 1 a‘  e pl.  T e pl.  pl.  cuius  radix  quadrata  a*  — c pl.  addita  ad  maiorem 
partem  a'  f e pl.  & ab  eadem lubtrada; facit  nimmam  2 a',  & differentiam  2 e pL 
quarum  dimidia  funt  a\<5c  e pl.  eorum  autem  radices  funt  a ,&  9“  e pl.  quarum  ag- 
gregatum a t y c pl.  cft  propofiti  Binomij  radix  quadrata . 


a‘  t e pl.  t a a * e pl. 


a'  t c pl. 
a‘  t e pl. 


a*  e pl.  f c pl.  e pl. 

a*  t * pl. 


a*  t a a’  e pl.  t e pl-  e pl. 

4 a'  e pl. 


a*  - * a1  c pl.  t c pl.  e pL 

a*  - e pl 
a'  - e pl. 


>-  a*  e pl.  t e pl.  e pl. 
a*  - a’  c pl. 


a‘  - » a'  c pl.  t c pL  c pl 


2 1 V c pL 
2 a et  c pl. 


4 a‘  e pl. 


a’  t e pl. 
a‘  - e pl. 


a a' 

a‘  t e pl. 
a*  - e pl. 

2 e pl. 


ttn*i vt  m.  Ad  extra&ioncm  cubica:  radicis  > quod  attinet . Si  fuerit  compolita  magnitudo 

i‘“  ,‘u““ ' a'  t 3 ®*  e t 3 a e’  t e' . 

Primum  extrahatur  latus  cubicum  ex  a' , quod  eft  a ; cuius  cubus  a' , fubductus 
ex  a1,  nihil  relinquit.  Mox  vero  quadratum  ipfius.  nempe  a‘,  ducatur  in  3;  & fiet 
3 a‘.  per  hoc  diuidatur  3 a*  c . & fiet  quotiens  e , adne&cndum  inuento  a.  Duca- 
tur t } a'  in  e,  & fiet  3 a*  e.  Hoc  autem  fubtra&o  ex  3 a*  e,  remanebit  o . Dein- 
de ducatur  e'  in  3 a,  fiet  3 a c' , quo  fubtra&o  cx  3 a e‘ , remanet  o . Denique  ex 
e’ , lubtrahatur  cubus  cx  c . & nihil  remanebit , quod  etiam  numeris  perfici  po- 
tefi, 

2»  5»  cnp.  Innotuit  autem  nobis  cxtra&ionem  quadrata:  radicis  ex  Binomio  propofito  de^ 
1ao  Ioclu*mur « *a  co  confidere  , vt  nomen  rationale  diuidatur  in  duas  partes,  ita. 
VHaitn  ai-  vt  fidium  fub  ipfis  xquale  fit  quartx  parti  quadrati  alterius  nominis  lcilicet  irra- 
mmu.  tionalis.  At  vero  fi  vntrumque nomen  irrationale  fuerit , reducatur  ad  illud,  cuius 
nomen  vnum  fitirrationaIc.de  quo  infra . 

Multitudo  fiquidem  terminorum , quibus  Binomij  potedates  continuo  condant , 
in  dupla  continua  ratione  crefcit.  Et  quidem  quadratum  condat  quatuor  terminis 
Cubus  verd  octo , 

At  quadrato-quadratum  fexdccim  &c. 

Huiufmodi  autem  potedates  omnes , cx  binomia  radice  produ&x  terminis  con- 
dant continue  proportionalibus  in  ratione  nominum  radicis,  fi  vnus  tantum  ex  ter- 
minis xqualibus  occurrentibus  accipiatur . Quo  fit , vt  nomen  rationale  vnum  fit 
diuidendum,  vt  diximus  ad  cxrra&ioncm  radicis  quadratx. 

In  quadrato  funt  tres  termini  proportionales,- in  cubo  quatuor;  In  quadrato-qua- 
drato  quinque  &c.  De  his  tamen  in  Speciofa  differemus . Innotuit  etiam  extractio- 
nem cubicx  radicis  in  co  pofitam  effe  , vt  vtumque  nomen  diuidatur  in  duas  par- 
tes , itaut  pars  minor  nominis  rationalis  ad  -f  , partis  maioris , rationem  habeat  a 
quam  obtinet  j , pactis  maiotis  nominis  irrationalis,  ad  partem  minorem. 

Atque 
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Atque  adeo  fi  fuerit  Binomium  16  f b 675 ; cuius  radicem  cubicam  inquirimus 
Huiuimodi  radicis  extrario  in  ep  confiftir,  vt  ad,  diuidatur  in  duas  partes.  Itcro- 
que  a 675 , vt  pars  minor  in  illo  , ad  j > partis  maioris  rationem  habeat,  quam  -J , 
partis  maioris  in  ifto  * 677 , ad  partem  minorem.  Itaque  2 6 , erit  diuidendus  in_, 
8,  & i8i  Atque  * 6 75,  in  v 432,  & * 27,  etenim  8,  ad  6, tertiam  partem  ipfius 
18,  rationem  habet,  quam  * 48,  tertia  pars  ipfius  * 432 , ad  * 27,  partem  mino- 
rem. 

Si  vero  quifita  radix  binomia  fit  quadrato-quadratica  , non  diflimili  methodo 
innotefeet  huiufmodi  radicis  extractionem  confidere  in  eo  , vt  nomen  rationale  fit 
in  tres  partes  diuifum  i at  irrationale  in  duas  ; itaut  ex  his  quinque  terminis  conti- 
nue proportionalibUs.primus  fit  minima  e tribus  partibus  nominis  rationalis,  quin- 
tus autem  fit  media  , tertius  fit  f.  maximi;  At  vero  fecundus  fit  j , partis  maio- 
ris nominis  irrationalis,  & quartus  fit  c,  reliqui  partis.  Qux  intclligenda  funt  cum 
nomina  fuerint  inzqualia  > alioquin  fi  xquaiia  fuerint ; nomen  irrationale  erit  im. 
duas  partes  squales  diuifum,  nomen  vero  rationale  in  tres, quarum  dus  erunt  in- 
ter fc  xquales,& fiet  Analogifmusquinq,  terminorum  squalium, in  quibus  confidet 
quadrato  quadraties  radicis  extraCtio  &c. 

His  autem  confideratis , reliquum  eft  , vt  explicemus  quo  paCto  ex  quocunquo 
Binomio  propofito  radix  erui poffit ; methodus  quidem  vniuerfalis  erit. 

Primo  ad  radicem  quadratam  quod  attinet , cum  nullum  Binomium  fit , ex  quo 
huiuimodi  radicis  genus  erui  non  poifit , de  eo  nulla  poterit  ede  difficultas  , quin_. 
obferuatis  prsceptis  eius  radix  exhibeatur. 

At  fi  binomium  fuerit  ex  quo  radix  cubica  erui  debeat;  cum  non  omneBinomium 
radicem  habeat  cubicam  ; propterea  primo  inquirendum  eft  , num  Binomium  prp- 
pofitum  habeat, vel  non  habeat  radicem  cubicam.  Si  non  habeat  oportet  claudere 
illud  intra  parenthcfin  ; fi  vero  habeat  .obferuanda  eft  methodus,  quam  hic  genera- 
lem tradimus  pro  cxtra&ione  radicis  cuiufcunque  generis  ex  propofito  Binomio. 
Pramiflis  qu*  fequuotur . 

- Primo  prxtnittcndum  eft  illud , nempe  differentiam  quadratorum  ipforum  nomi- 
num effe  quadratum  differentix  quadratorum  oominum  Binomij , quod  eft  radix 
quadrata  Binomij  propofiti ,-  Itemquc  differentiam  quadratorum  nominum  , cfTej 
cubum  differentix  quadratorum  nominum  illius  Binomij  ; quod  eft  radix  cubica., 
propofiti  Binomij;  Ita  vt  vniucrfim  differentia  quadratorum  nominum  Binomij  pro- 
pofiti , fit  potcftas  differentix  quadratorum  nominum  illius  Bmomij  , quod  eft  ra- 
dix propofiti  Binomij  denominata  a potcftate  iam  dicta . 

Prxmitccndum  fecundo  . Differentia  quadratorum  nominum  applicata  ad  ipfo- 
rum aggregatum,  proucnirc  differentiam  eorundem. 

Prxmitccndum  tertio  . Si  differentia  nominum  addatur  aggregato  eorundem.  , 
fieri  duplum  nominis  maioris  ; fi  vero  fubtrahatur  , fieri  duplum  nominis  mino- 
ris. 

His  autem  prxlubitis , ad  extrahendam  radicem  ex  propofito  Binomio  fic  pro- 
cedendum  erit . 

Primo  oportet  accipere  differentiam  quadratorum  ipforum  nominum  , & ex  ip- 
fa  elicere  latus  > iuxta  naturam  quxfitx  radicis  binomix . Illud  autem  feruanduou 


In  tjuo  tenp- 
Ooi  e ubi  et  ro- 
d iri  1 extrudi o 
tx  Binomio . 


lnquo  ixiutn- 
tio  rodiciujum 
droto  <p**dr* 
tiro  tx  ffOfO- 
(ito  Binomio 

epffu. 


Sternitur  vim 
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No  omne  enim 
Binomium  h m 
btt  r odirem. / 

tubitom . 


Primi  promit 
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Secunda  prt~ 
mittendum . 

Tertio  promit 
tendam . 


Proreptum  / i - 
ut  Conon  . 

Prorepti  pon 
primo . 


eft . 

Secundo  eruenda  eft  radix  proxima  partis  irrationalis  , & quidem  radix  quadra- 
ta  qux  addenda  eft  parti  rationali  ( eruitur  autem  quadrata  radix  , cum  numerus  "r"  " ' 
conftituens  partem  irrationalem,  ab  huiufmodi  radice  denominetur  ) . 

Tertio  ex  aggregato,  eruenda  eft  radix,  iuxta  naturam  quxfitx  radicis  binomij;  Tmuun. 
ira  tamen , vt  inter  veram, 8c  hanc  proxime  maiorem, cxccffus  non  fuperet  -j.  Et  hu- 
iufmodi latus  pro  vero  habeneum  eft . ( Facile  autem  elicitur  radix  ilia  , qux  non 
excedat  veram,  ita  vt  exccffus  non  fuperet  •;  ) . 

Quarto  per  huiufmodi  radicem  diuidendum  eft  latus  fupra  feruatum  , & quo- 
tiens  addendus,  aliquando,  & quandoque  fubtrahendus;  lateri  fupeiius  icruato. 

Addendus  eft  , cum  pars  rationalis  quxfitx  radicis  binomix  . fuerit  maior  parte 
irrationali;  Subtrahendus  vero  cum  fuerit  minor. 

Illud 
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Illud  autem  adijeiam  plcrolquc  in  hoc  fuiffe  deceptos,  cum  exiftimauermt  addi- 
tionem fieri  debere  > quando  rationalis  pars  Binomij  , cuius  radix  quaeritur  maior 
fuerit  parte  irrationali . Contra  vero  cum  minor  extifterit. 

Verum  enim  vero  ad  id  offendendum;  praeter  innumera  exempla  , demonftratio 
etiam  firmiflima  fuppetit. 

At  vt  ab  exemplis  ducamus  exordium  , Iuuabit  claritatis  gratia  numeros  ratio- 
nales , tanquam  irrationales  tra&are . Itaq , 

Efto  Binomium  51  >Jt  r>  1304,  cuius  radix  quadrata  erit  fi«J»Ht  1 6.  In  hoc  qui- 
dem cafu  debet  fieri  addito  non  quia  51  , vt  ipfi  perperam  credidcrun  , maior  fit 
quam  1*  2304-  Sed  quia  6,  maior  cft  quam  $ ifi. 

Quod  vt  euidenter  cognofcamus  i praedat  fupponere  Binomium  alterum  20  4*  Ifc 
23 fi,  cuius  latus  quadratum  eft  2 + 9:  16. 

Quamuis  igitur  20,  maior  fit , quam  I*  25 6 i non  propterea  inftituenda  eft  addi- 
tio , quod  fiet  manifeftum  hunc  in  modum  . Quadratum  ex  20  , eft  400  , & ex  IJt 
ajtf.eft  25fi;quorum  differentia  eft  i44icuius  latus  quadratum  eft  12 ; feruandum. 
At  vero  radix  ex  256;  eft  16;  qua:  addita  ad  20  , partem  rationalem  facit  3 6;  cu- 
ius latus  eft  6;  per  quod  diuidi  debet  12;  vt  fiat  quotiens  2 , quod  non  eft  adden- 
dum 6 , diuifori  fieret  enim  8 , cuius  dimidium  non  eft  pars  rationalis  Binomij  2 *f* 

ifi;  Sed  potius  fubtrahi  debet,  vt  remaneat  4,  cuius  dimidium  eft  2. 

Non  diffunditer  efto  Binomium  32  4*  2304,-cuius  latus  quadratum  eft  4 «i*  Jjt 

36,  differentia  quadratorum  nominum  eft  400,  cuius  latus  quadratum  eft  aoifer- 
uandum.  At  vero  2304 , eft  48  , addenda  32,  parti  rationali , vt  fiat  100  , cu- 
tus  latus  eft  10;  per  quod  diuidi  debet  20, latus  feruatum,  vt  proucniat  2;  At  ve- 
ro 2,  addi  non  debet  10,  diuifori ; foret  enim  12  , cuius  dimidium  non  eft  4, pars 
rationalis  Binomix  radicis  quxfitx  4 ift  * 36 ; Sed  potius  fubtrahi  debet , vt  fiac 
refiduum  8,  cuius  dimidium  eft  4. 

Hoc  idem  etiam  luculenter  confpicicmus  tradfando  Binomia  , rigorose  accepta, 
in  quibus  nomen  vnum»  faltem  re  vera  irrationale  eft  i Vt  19  *|»  R 192  , cuius  la- 
tus quadratum  eft  4 «|»  p 3 , & rationalis  pars  maior  eft  parte  irrationali . Diffe- 
rentia quadratorum  nominum  eft  169-,  cuius  latus  quadratum  eft  1 3 s feruandum-  j 
Deinde  latus  proxime  maius  ipfius  192;  eft  14 , quod  additum  ad  19  , partem  ra- 
tionalem facit  33  , cuius  latus  proxime  maius  eft  6 , per  quod  dinidatur  13  ; latus 
differentix  quadratorum  , & proucnit  2 -j-s  quo  addito  ad  fi  , radicem  xftimatam- 
veram,  fit  8 , duplum  partis  rationalis  4 , quxfitx  radicis  Binomix  4 -f  ii  3 ; Hoc 
autem  non  ideo  eft  , quia  quadratnm  ex  1 9 ; fit  maius  quadrato  ex  «Ji  1 9 2 i Sed 
potius,  quia  4 , pars  rationalis  Binomix  radicis,  maior  eft  quam  3 . 

Id  autem  facile  deprehendemus  perpendendo  hoc  aliud  Binomium , 21  1*272, 

cuius  latus  quadratum  eft  17  2 . Differentia  quadratorum  nominum  eft  1 69  i 

cuius  latus  quadratum  eft  13  , feruandum  . Deinde  radix  proxima  ipfius  272  , eft 
17*,  quf  addita  ad  21  , facit  3 8 ; huius  radix  proxime  maior  eft  fi  -j-,  per  quam  fi 
diuidatur  pilatus  feruatum,  fit  quotiens  2 . Si  hoc  adderetur  ad  6 -f,  radicem  ve- 
ram xftimatam,  fieret  8,  huius  dimidium  eft  4,  non  autem  2 i pars  rationalis  qux- 
fitx Binomix  radicis  {e  17  •{.  2 . At  fi  fubtrahatur  ex  fi  7,  remanet  4,  cuius  dimi- 
dium eft  2 . 

Prxtcrea  Binomium  efto  29  % 1*  720,  cuius  latus  quadratum  eft  1*  20  3 . Eft 

quidem  29;  maior  quam  51  710:  at  verd  3 , minor  eft  , quam  Ii  20  . Hepcricmus 
autem  fieri  debere,  non  additionem,  fed  fubtradfionem . 

Differentia  enim  quadratorum  propofiti  Binomij  eft  121;  cuius  latus  quadratum 
eft  1 1 ; At  ver6  radix  proxima  ipfius  720  , eft  27  , qu?  addita  ad  29  ; facit  5 6, 
Cuius  latus  proxime  maius  eft  7 -j-,  per  quod  diuiderc  oportet  1 1 ; latus  difftren- 
tix  quadratorum , & fit  quotiens  1 , quo  addito  ad  7 4- , neglectis  fradtionibus  , 

addito  inquam  ad  7 -j-,  radicem  xftimatam  veram  , fiet  8 , cuius  dimidium  eft  4 , 
non  autem  3 ; pars  rationalis  Binomix  radicis  ^ 20  -J*  3.  At  vero  fi  ex  7 , aufera- 
tur 1,  remanet  fi,  cuius  dimidium  eft  3 . 

Non  diffunditer  ratiocinandum  in  radice  cubica.  Demonftratio  autem  poftulat , 
vt  qux  prxmifimus  offendamus  &c.  Primum  erat . 
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• Si  differentia  numinum  udiUlur  aggregato  eorundem  Jit  duplum  nominis  maioris.  Si 
veri  fili  trahatur  fit  duplum  nomtnis  minoris. 

* Sit  redla  A B , conflans  cx  duabus 

partibus  AD,  D B , quarum  diffe-  E A C D B 

rentia  fit  A C , protrahatur  autem  A — — — — ■ 

B , ad  E , itaut  E A,  fit  xqualis  A C. 

Dico  E B > effe  duplum  partis  A D , quod  facile  conflat . Cum  enim  C D , D B , 
fint  aquales,  itemque  E A,  A C,  erit  A D,  pars  maior  conflans  ex  A C , C D , 
aqualis  E A.vna  cum  D B,  hunc  enim  in  modum  aqualia  .aqualibus  adduntur;  At 
vero  E A , vna  cum  D B , cum  fit  aqualis  ipfi  A D , erit  A D , plus  E A , vna  cum 
D B , duplum  ipfius  A D . Sed  A D , plus  E A , vna  cum  D B , aqualis  eft 
ipfi  E B,  ergo  A D,  duplum  aquale  eft  eidem  E B;  Ergo  fi  differentia  nominum- 
addatur  Stc.  Quod  oportebat  oftenderc  . 


Sit  rcdla  A B , reprffentans  Bino- 

nutim,  cuius  partes  fupt  A C,  C-B , A D C B 

Oftcndendum  eft  igitur  fi  differentia  — — — 

quadratorum  partium  A C , C B , 

applicetur  ad  ipforum  aggregatum, prouenire  differentiam  carundem partium. 

Secetur  D C,  aqualis  C B vita  vt  differentia  partium  A C,  C B,  fit  A D.  Pro- 
ximum eft  vt  demonftrcmus , re&angulum  B A D,  aquale  effe  differentia  quadra- 
torum panium  A C , C B . 


Intclligatur  fuper  A B , deferiptum  quadratum  A E 
FB.inquodu&afit  diameter  E B,Sc  ex  pundlisD  ,& 
C,  dudta  fint  D G ; C H , parallela  alterutri  ipfarum  A 
E,  B F,  & per  pumfla  interfeftionum  L , & N;  dutftf  fint 
I P,  K Q , parallela  alterutri  ipfarum  A B , E F . Mani- 
feftum  eft  A D,  effe  differentiam  partium  A C,  C B;  & 
IG.cffe  quadratum  ipfius;  pratcrcaM  0;CQ,qua- 
drata  effe,'  & quidem  inter  fe  aqualia;1  itemque- 
A M,  ipfi  K L ; atque  adeo  L H , ac  proinde  redlangu- 
lumA  G, aquale  effe  gnomoni, R ST. 

Igitur  re&angulum  A G , eft  differentia  quadra-  , 
torum  partium  A C,  C B; quare  cum  rediangulum 
A G,  contentum  fit  fub  A E,&  E G,hoc  eft  AB; 


& A D ; re&angulum  B A D , erit  differentia  quadratorum  partium  , quoniam  au- 
tem huiufmodi  planum  applicatum  ad  A B , partium  aggregatum  reftituit  AD, 
differentiam  earundem  , propterea  differentia  quadratorum  partium  applicata  ad 
aggregatum  ipfarum,  proucnit  differentia  earundem . Quod  erat  Stc. 

Ad  tertium  denique  quod  attinet,  videlicet. 


a.  Orrol.  4. 
fecundi. 

b.  i.ftxti , 


Differentia  quadratorum  nominum  Binomij  propojiti  tjl  quadratum  differentia  quadra - 
torum  nominum  alterius  Binomj,  quod  ejl  radix  propojiti  Binomij . 


Hoc  autem  vt  oftendamus;  fint  nu- 
meri , A , B , illius  autem  quadra- 
tum fit  C ; iftius  vero  D;  horum  ag- 
gregatum efto  G , differentia  vero 
H ; quadratum  aggregati  G , fit  K , 
differentiae  vero  H , Iit  L . ReiSan- 
gulum  verd  fub  A , St  B , efto  E > 
cuius  duplum  fit  F > huius  quadra- 
tum fit  1 , differentia  ver6  inter  K , 
ii,  efto  M. 
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Demonftrandum  eft  M , aequalem,  efle  ipfi  L . Hunc  enim  in  modum  conflabit  quod 
intendimus . 

Sed  non  praeteribo  illud,  nimirum  hoc  e£>  deduci. 

Si  duo  fint  numeri , fumanturque  eorum  latera , quod  fit  fub  praedi&is  numeris 
aquale  efl  quadrato  ex  fado  fub  lateribus. 

Hinc  enim  fit , vt  quadruplum  faiium  fub  ipfis  numeris  aquale  , fit  quadrato 
eius,  quod  fit  cx  duplo  tluSo  fub  lateribus. 

Atque  adeb  hinc  offenditur,  quod  efl  principaliter  intenturo. 

Sed  fidum  fub  duobus  numeris  aquale  efle  quadrato  fadi  fub  eorum  lateribus 
hunc  in  modum  perfpicuum  fiet . 

Sint  duo  numeri  A,B,  eorumque  latera  fint  C,&  D.  Quod  fit  fub  A,&B,cfto 
E , quod  autem  fit  fub  C,  & D cftd  F. 

Dico  F,  efle  latus  quadratum  ipfius  E . 


nimifiiut,.  Quandoquidem  A , multiplicans  B , E 

producit  E ; fupponamus  vnitatem  e flo  A 576  B 

I , erit  vt  I , ad  A , ita  B , ad  E ; & quia  3 6 16 

C»  multiplicans  D , producit  F , ergo  vt 

Htnumf,- 1 . ad  C , ita  D , ad  Fi  Sed  I , eft  radix  I H 

fuimet , & C , radix  ipfius  A,  quemad-  C D 

f*“-  modum  D,  ipfius  B , etiam  F , erit  radix  < 4 

ipfius  E. 

Si  enim  F , non  efl  radix  ipfius  E , ea  F 

edo  H , maior,  vel  minor.  Sit  primum*  24 

maior;  Quoniam  igitur  H , eft  radix  ip- 


fius E , funtque  1 , C , D , radices  ipforum  I,  A , B , ergo  I , C , D , H . erunt  propor- 
tionales ; fiquidem  I , A , B , E , funt  proportionales  , ergo  H > aequalis  erit  ipfi  F , 
contra  hypothefin,  fupponebatur  enim  maior ; ita  etiam  fi  fupponeretur  minor. 

At  fi  E,  eft  quadratum  ipfius  F,  ergo,  Jc  E , quadruplum  erit  quadratum  dupli 
F;  quadrata  enim  funt  in  duplicata  ratione  laterum.  Hxc  etiam  de  cubis , de  qua- 
drato-quadratis  fuo  modo  &c. 

Reaffumamus  nunc  fuperifls 

paradigma . Quandoquidem*  A B E 

A , B , funt  latera  ipforum  C , 6 4 24 

D ; erit  E , quod  fit  fub  A B , 

radix  eius, quodfitfub  C,D,8e  C D F 

infuper  F, duplum  ipfius  E, erit  3 6 16  48 

rad  v quadrupli  eius  quod  fit 

fub  C D.  Sed  ex  hypothefi  F,  G H I 

nwltiplican  lo  fe  ipfum  produ-  ja  ao  2304 

cit  1 , ergo  I , erit  quadruplum 

eius  quod  fit  fub  C D > at  ve-  K L M 

rd  ipforum  C , D , aggregatum  2704  400  400 

eft  G , cuius  quadratum  eft  K ; 

& quadruplo  fa&o  fub  partibus  ablato  a quadrato  totius  relinquit  quadratum  dif- 
ferentiae partium,  ergo  lublato  I,  ex  K,  quod  remanet  M .erit  quadratum  differen- 
' tite  partium  nempe  L,eft  enim  H , differentia  partium , vt  fupponimus  , cuius  qua- 
dratum L,  quod  erat  nobis  propofirum  demon  lirare. 

Ex  his  plane  condat  principale  intentum , videlicet.  Si  ex  differentia  quadrato- 
rum  partium  Binomij  eliciatur  latus  quadratum  & hoc  f quandoquidem  efl  qua- 
' ' dratum  differentis  quadratorum  nominum  alterius  Binomij , quod  eft  radix  propo- 
fiti  Binomij ) diuidatur  per  aggregatum  nominum  , orietur  differentia  ipforum  no- 
minum quxfiti  Binomij . 

At 
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At  vero  fi  differentia  nominum  addatur  aggregato  .fit  duplum  lateris  maioris  ; fi 
vero  fubtrahatur,  fit  duplum  minoris. 

Quare  fi  nomen  rationale  eft  maius. ad  illud  habendum  oportet  differentiam  ad- 
dere aggregato;  fi  vero  fuerit  minus  oportet  fubtrahere. 

Non  igitur  attendi  debet  num  pars  rationalis  maior  ; vel  minor  fit  parte  irra- 
tionali in  propofito  Binomio  ex  quo  radix  eruenda  eft ; fed  potius  attendi  debet 
num  pars  rationalis  Binomix  radicis  quxfitx  maior  > vel  minor  fuerit  parte  irra- 
tionali. De  hoc  iterum  infra. 

Et  in  hoc  deceptus  eft  ille . alioquin  optimi  meritus  de  Scientijs  Mathematicis , 
cum  attendendum  putet  num  rationalis  pars  propofiti  Binomij  cx  quo  radix  elici 
debet  maior , vel  minor  fuerit  pane  irrationali . 

Sit  iniun&um  radicem  quadratam  extrahere  ex  Binomio  13  pt  448.  Hoc  au- 
tem eft  Binomium  primum  , cuius  maius  nomen  , plus  poteft  quam  minus  qua- 
drato , cuius  radix  maiori  nomini  eft  longitudine  commenfurabilis  , ipfumque  ma- 
ius nomen  expolito  numero  rationali  eft  commcnfurabile  longitudine. 

Radix  paulo  minor  iplius  448  , eft  11  ; at  vero  paulo  maior  clf  a2.fi  fiat  addi- 
tio ad  23  , panem  rationalem,  fiet  44,  vel  45  , radix  autem  quadrata  paulo  minor 
eft  tf-j-  , & 7 , eft  paulo  maior,  fumatur  autem  differentia  quadratorum  nominum-, 
eaque  eft  81 ; cuius  latus  quadratum  eft  9,  diuidendum  per  7 ,-  radicem  paulo  ma- 
iorem inuentam  , & prouenicc  ~ . Hoc  autem  quoniam  pars  rationalis  imior  eft 
pane  irrationali,  addatur  ad  7;  radicem  iam  di&arn,  & prouenier  8-f-,  dimidium 
autem  integri  in  hoc  contenti  numeri  eft  4.  pars  rationalis  quxfitj  radicis;  cx  cu- 
ius quadrato  nimirum  1 6 , auferri  debet  radix  differentia:  quadratorum  nominum  , 
quandoquidem  quadratum  panis  rationalis,  maius  eft  quadrato  partis  irrationalis  , 
& remanet  7,  pro  quadrato  irrationalis  partis  , itaque  pars  ipfa  erit  JJt  7 ; quamo- 
brem  quxfita  radix  propofiti  Binomij  erit  4 -f-  St  7 . 

Quod  fi  Binomium  fuerit  tfadlionibus  implicatum  , cuiufmodi  eft  1 -J-  pt  3 , 
liberetur  ab  iplis  fractionibus  omnia  multiplicando  per  denominatorem  4 . Fiet  autem 
. -J-  «i»  & -S-,  hoc  eft  7 + fi  48 . 

Huius  radix  fic  eruetur.  Radix  proxime  maior  ex  48  eft  7 j qua:  addita  ad  7 , 
panem  rationalem,  efficit  14 ,-  cuius  latus  proxime  maius  eft  4,  feruandum.  Hoc 
autem  habendum  eft  pro  vero  Utere  Binomij . 

Deinde  differentia  quadratorum  partium  eft  t ; cuius  radix  diuifa  per  4 ; ferua- 
tum,  dat  -j-,  pro  quotiente.  Addito  autem  -f-  ad  4 ; radicem  habitam  pro  vera  , 
dat  4 -j- , maximus  integer  numerus  eft  4 ; cuius  dimidium  eft  2 ; pars  rationalis 
Binomix  radicis  quxfitx . Huius  quadratum  eft  4. 

At  vero  ex  hoc,  fubtrahatur  1 ; radix  differentis  quadratorum  nominum ; & ha- 
betur 3 , cuius  latus  eft  $ 3 , conneitantur  per  fignum  <i> , & proueniet  1 + 513, 
latus  quxfitum  diuidendum  per  2 datus  quadratum  denominatoris  4 ; & proueniet 
1 4*  -J->  <iu3c  Cfit  radix  propofiti  Binomij  1 J-  «f*  £ 3 . 

Cum  autem  pars  rationalis  ; quxfitx  Binomix  radicis  fuerit  maior  , parte  ratio- 
nali; Habita  ipfa  parte  rationali,  ad  habendam  irrationalem;  ex  quadrato  rationa- 
lis fabtrahatur  latus  differentix  quadratorum  nominum;  propofiti  Binomij , cx  quo 
radix  eruenda  eft;  & refidui  fumatur  latus. 

Contra  vero  fi  pars  rationalis  fuerit  minor , ei  addenda  eft , radix  differentix 
quadratorum  nominum . 

Cum  autem  vtraque  Binomij  pars  fuerit  irrationalis  , oponet  Binomium  illud  , 
ad  aliud  reuocare  , in  quo  pars  vna  rationalis  fit . Id  autem  per  multiplicationcm- 
altcrutrius  partis  affequimur , vel  forte  breuius,  per  minoris  numeri  multiplicationem  y 
vel  diuifionem.. 

Sit  Binomium  51  242  «j.  Ifc  243  , & oponeat  illud  reuocare  ad  Binomium , cuius 
altera  pars  fit  rationalis.  Multiplicetur  igitur  vtrumque  nomen  per  jti  242  , St  pro- 
ucnict  242  58806. 
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Quod  fi  vtrumque  nomen  foret  multi- 
plicatum per  R 2 , idem  breuius  perfice- 
retur, prouenit  enim  Binomium  R 486  4* 

22  > etenim  ducendo  R 241  in  R 2 ; fit 
$ 484,  hoc  eft  22,  multiplicando  autem 
R 243  per  Rt  2 , fit  R 488 . 

Non  diflimiliter  procedendum  erit  in-, 
alijs.  Propofitum  fit  Binomium  R 4050 
•i»  R 33S4.  Diuidatur  vtrumque  nomen 
per  R 2 . Diuifa  R 4050  per  R 2 , fit  quo- 
tiens R 2025, hoc  eft  45.  DtuidaturR  3 354, per  R 2 .fit  quotiens  R 1682  . Ex  his 
porro  confureit  Binomium  45  4.  R 1882 ; ex  quo  radix  cubica  erui  poteft . 

Sit  Propofitum  Binomium  R 2028  4*  R 2025 . Diuidatur  vtrumque  nomen  per 
R 3 , & quidem  fi  diuidatur  R 2028  , per  Ii  3 . fit  quotiens  R 6j6  , nempe  2 6 ; fi 
diuidatur  R 2025  per  R 3,  fit  quotiens  R 67 j,  itaque  fiet  Binomium  26  4*  R 675. 

Per  multiplicationem  autem  fic.  Propofitum  fit  Binomium  ii  54  4*  R 50.  Mtil- 
tiplicetur  vtrumque  nomen  per  r 2 , & prouenict  Binomium  in  quo  alterum  i no- 
minibus erit  rationale . Si  enim  multiplicetur  R 54  per  R 2 , fiet  productum  R 1 08. 
At  fi  multiplicetur  R 50,  per  R 2, fiet  R 100,  hoc  eft  10;  Vndc  Binomium  ex  ho- 
iuimodi  multiplicatione  proueniens  erit  R 108  4*  10  . Cuius  latus  cubicum  exhi- 
beri poteft ; illudq;  eft  R 3 4*  1 . 

Ad  extrahendam  radicem  cubicam  Binomij  propofiti,  non  dilfimilitcr  proceden- 
dum ; Solum  illud  intereft  quod,  e differentia  quadratorum  nominum  extrahenda-, 
eft  radix  cubica,  non  autem  quadrata,  & infuper  ex  aggregato,  quod  confurgitex 
proxima  radice  partis  irrationalis , & ex  parte  rationali  > extrahi  debet  radix  cubi- 
ca, non  autem  quadrata.  In  reliquis  verd  eadem  prxeepta  leruanda. 

Propofitum  fit  Binomium  4 y 4»  R 1682  ,•  cuius  latus  cubicum  quatritur  Diffe- 
rentia quadratorum  nominum  eft  343  , cuius  radix  cubica  eft  7 , leruanda.  Dein- 
de fumatur  radix  quadrata  ipfius  1682;  eaque  eft  42  , qua:  addita  ad  43  , partem-, 
rationalem  facit  87  , cuius  radix  cubica  proximi  maior  erit  4 -r-  , ( debet  autem* 
effe  proxime  maior , itaut  eius  cxceffusfupra  veram, non  fuperet  4-,) per  4 4 , iara 
inuentam  radicem  xftimandam  veram,  diuidatur  7,vt  fiat  quotiens  1 — , quo  ad- 
dito ad  4 4»  radicem  xftimatam  veram  > prouenict  6,  cuius  dimidium  eft,  3,  & eft 
pars  rationalis  Binomix  quxfitx  radicis . 

At  ver6  fi  ex  9,  quadrato  ipfius  3,  auferatur  7 , radix  fuperius  feruara  , f.  radix 
differentix  quadratorum  nominum,  prouenit  a , cuius  radix  eft  R 2 , addenda  ipfi 
3 , vt  fiat  3 R 2,  propofiti  Binomij  45  4*  R 16S1  > radix  cubica. 

Primum  autem  , addi  debet  1 -4  > ad  4 4-,  ad  habendam  panem  rationalem* 
Qgoniam  pars  rationalis,  quxfitx  radicis  Binomix,  maior  eft  parte  irrationali . 

Secundo  ad  habendum  irrationale  nomen , habito  rationali , debet  e quadrato 
rationalis  fubtrahi  latus  differentix  quadratorum  propofiti  Binomij , quoniam  ra- 
tionale nomen  quxfitx  Binomix  radicis  maius  eft  irrationali , & differentix  qua- 
dratorum nominum  latus,  eft  differentia,  quadratorum  nominum  qtixfitx  radicis  Bi- 
nomix . 

Sit  deinde  propofitum  Binomium  R 20480  4*  128.  Differentia  quadratorum  no- 
minum eft  4096,  cuius  latus  cubicum  eft  16,  feruandum. 

Deinde  radix  quadrata  proxime  maior  ipfius  20480  , eft  144 , qux  addita  ad 
«28,  partem  rationalem  facit  272  , cuius  radix  cubica  proxime  maior  eft  6 4,  per 

J|uam  oportet  diuidere  16,  latus  fuperius  feruatum,vt  proueniat  2 4-,  quod  eft 
obtrahendum  ex  6 4»  vt  remanat  4 -fi-,  in  quo  maximus  integer  numerus  eft  4 , 
cuius  dimidium  eft  2 , pars  rationalis  quxfitx  Binomix  radicis  cubicx  , ad  cuius 
quadratum  4 , fi  addatur  16  , latus  lupra  feruatum  fiet  20  , cuius  radix  quadrata  , 
eft  r 20, addenda  inuento  2,vt  fiat  R 20  4»  2,  radix  quxfita  cubica  propofiti  Bi- 
nomij  R 20480  4*  128. 

Debet  autem  fubtrahi  2 -4-.  ex  6 -j->  ad  habendam  partem  rationalem  quxfitx 

Binomix 
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Binomi*  radicis,  quoniam  huiufmodi  pars  rationalis  minor  eft  parte  irrationali. 

Vnde  cft , vt  ad  cius  quadratum  addi  debeat  differenti*  quadratorum  nominum 
radix  16  i ad  habendam  partem  irrationalem  quxfitx  Binomi*  radicis. 

Infuper  propolitum  iit  Binomium  fit  1944  4*  44-  Radix  cubica  differenti*  qua- 
dratorum  partium  cft  2 ; nam  differentia  quadratorum  d partibus  eft  8 , cuius  ra- 
dix  cubica  eft  2 . At  vero  radix  quadrata  ex  1944.  cft  maior  quam  44,  minor  ve- 
rd  , quam  4; . Hanc  autem  oportet  addere  parti  rationali  > puta  numero  44 , ve 
fiat  88  , vel  89  ; cuius  radix  cubica  maior  eft  , quam  4 , minor  verd  quam  4-7- 
Quamobrem  diuidatur  2, radix  differenti*  quadratorum  partium  per  44-,  radicem, 
quam  diximus  rationalem  , prouenict  4,  quo  fubtra&o  ex  4 4,  radice  rationali  re- 
manet 4 -|r«  Sumatur  autem  2 , dimidium  integri  numeri  4 , & erit  pars  rationalis 
Binomi*  quxfitx  radicis;  huius  autem  quadrato  4,  (i  addatur  2 , radix  differenti* 
quadratorum,  proucniet  <5,  quadratum  reliqu*  partis; quamobrem  pars  ipfa  erit  $t 
6,  proinde  Rt  6 4.  2,  erit  radix,  cubica  propofiti  Binomij . 

Quod  fi  ex  propofito  Binomio  extrahenda  fit  radix  quadrato-quadrata  , id  qui-  RUix 
dem  perficietur  extrahendo  bis  radicem  quadratam . 

Propofuum  fit  Binomium  97  *f»  Jfc  9408  , cuius  radix  quadrato-quadrata  quseri- 
tur.  Primo  notetur  differentia  quadratorum  nominum  Binomij ; eatjue  cft  1 , cuius 
latus  quadratum  cft  1 . Deinde  hoc  feruato  , fumatur  latus  proxime  maius,  nume- 
ri 9408,  latus  inquam  quadratum,  & illud  cft  97,  quod  additum  ad  97  ; partem 
rationalem  facit  194,  cuius  latus  quadratum  proxime  maius  eft  14  , per  quod 
diuidendum  eft  1 , latus  fupra  feruatum  , vt  in  quotiente  proucniat  —fi-  . Inte- 
rim  autem  numero  ipfi  14  , addatur  —■  ( quoniam  radicis  Binomi*  quxfitx  ma- 
ius nomen  eft  pars  rationalis ) , & proucniet  14  — fi— . Dimidium  integri  numeri 
eft  7;  & erit  7;  pars  rationalis  quxfitx  Binomi*  radicis.  Quoniam  autem  pars  ra- 
tionalis cft  maius  nomen.  Ab  eius  quadrato  49  , fubtrahatur  1 , latus  quadratum- 
differenti*  quadratorum  nominum  , & prouenict  48  , cuius  latus  quadratum  eft  5t 
48,  connexis  autem  hiicc  uominibus  per  fignum  4*  fiet  7 4*  9?  48 . 

Mox  quidem  non  diffundi  artificio  eruetur  latus  quadratum  huius  Binomij  7 
»48  5 Differentia  quadratorum  nominum  eft  1 , cuius  latus  quadratum  eft  1 , fer- 
uandum.  Deinde  latus  quadratum  proxime  maius  ipfius  48,  cft  7,  quod  additum 
ad  7,  partem  rationalem  propofiti  Binomij , facit  14  > cuius  latus  quadratum  pro- 
xime maius  eft  4,  per  quod  oportet  diuiderc  1 , latus  fupra  feruatum,  vt  proueniat 
4,  addendum  ad  4 > cum  pars  rationalis  Binomi*  quxfitx  radicis  maior  fit  altera-, 
parte ; & fit  4 4,  dimidium  autem  integri  numeri  cft  2 , & eft  pars  rationalis  quxfi- 
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fa  , a cuius  quadrato  4 , cum  ipfa  pars  rationalis  maior  fit  reliqua . auferatur  latus 
differenti*  quadratorum  nominum  propofiti  Binomij , & remanet  3 , cuius  latus 
quadratum  cit  JJr  3 , quod  additum  ad  a .fecit  a IS  3 , & eft  radix  quadrata  pro- 
pofiti  Binomij  7 tf*  9;  48 . Atq;  adeo  quadrato-quadrati  eius  quod  propofitum  cft 
ab  initio  Binomij  97  tft  Ii  9 408 . 

Hic  autem  vides  [opere  multiplicationis  1 3 ,•  in  fe  quadrato-qua- 

dratice  produci  Binomium  iam  dictum ; nempe  illud  ex  quo  radix  huiufmodi  generis 
extrahenda  proponebatur . 

jy  Art,  ,t~  Num  autem  Binomium  aliquod  fit  alterius  Binomij,  vel  cuiufnam  Binomij  fit  ra- 
dix  quadrato-quadratica.finevlla  multiplicatione fecili  dignofei  poteft.-vt  ex  didis 
intelligerc  non  eft  difficile. 

mniJmu  Iam  enim  fuperius  traditum  cft  . quo  pado  id  nobis  colligere  licet  de  Binomio 

fit  rmdix  cubico  . 

a. xM-yuUr»  £rat  autem  prateeptum  , vt  ad  quadratum  nominis  maioris  adderetur  quadratum 

triplum  nominis  minoris , fumma  vero  multiplicaretur  per  nomen  maius.  Inde  enim 
alterum  maius  Binomij  quaefiri,  prouenit. 

Et  fi  ad  quadratum  nominis  minoris  addatur  quadratum  triplum  nominis  maio- 
ris , fumma  verd  multiplicetur  per  nomen  maius  , produdum  fiquidem  cft  nomen- 
mitius  quxfiti  Binomij . 

Hatc  autem  nos  ex  eo  deduximus , quia  fi  exempligratia  fupponamus  a , effe  no- 
men vnumjat  vero  51  b pL  nomen  alterum;  manifeftum  eft  ex  opere  multiplicatio- 
Bis  cubica  prouenire  a'  t 3 a‘  ijt  b pl.  t 3 a b pl.  f b pl.  $ b pl.  Vbi  pars  rationa- 
lis eft  a'  t 3 a b pl.  pars  autem  irrationalis  eft  3 a'  Ijt  b pl.  t b pl.  Ijt  0 pl.  Obfer- 
ua  autem  nomen  maius  , ex  hypothefi  , quod  , fit  maius  nomen  Binomij , effe- 
a’  t 3 a b pl.  effedum  hunc  in  modum  , nempe  addendo  quadratum  triplum  no- 
minis huius  fjt  b pl.  cuiufmodi  eft  3 b pl.  ad  a'  quadratum  nominis  alterius  a > ag- 
gregatum ver6  a*  -f  3 b pl.  multiplicando  per  nomen  ipfum  a;  fit  enim  a'  1 3 a b pL 
Deinde  ad  nomen  alterum  quod  attinet . Quxfiti  Binomij  nomen  ipfum  3 a'  fi  b 
pl.  t b pl.  ftt  b pl.  fieri  hoc  modo  , nempe  3 a’  triplum  quadratum  nominis 
a , addendo  ad  b pl.  quadratum  nominis  alterius , fummain  vero  3 a'  j-  b pL 
multiplicando  per  nomen  cuiufmodi  eft  ijt  b pL  hoc  enim  pado  fit  3 a‘  fit  b pl.  t 
b pl.  $ b pl. 

Non  minus  fi  fermo  fit  de  radice  quadrato-quadratica , idem  affequemur  nam— 
fuppofito,  quod  Binomium  datum  fit  a f $ b pl.  huius  quadrato-quadratum  erit  a* 
t 4 a’  Ijt  b pl.  -f  6 a‘  b pl.  t 4 a b pl.  Ijt  b pl.  t b pl.  b pl.  feu , quod  idem  eft  a* 
t 6 a‘  b pl.  t b pl.  pl.  t 4 a’  Jfc  b pl.  f 4 a b pl.  $ b pl. 

Vbi  pars  rationalis  eft  a*  t 6 a‘  b pL  t b pl.  pl.  reliqua  cft  pars  irrationalis  , 
illa  fit  maior  ex  hypothefi  , quod  , fit  nomen  maius  ; hxc  erit  minor , fi  nimirum 
fuerit  minus  nomen . Obferua  autem  a’  f 6 a‘  b pl.  t b pl.  b pl.  fadum  effe  ex  ad- 
ditione quadrati  nominis  minoris  ad  fcxtuplum  quadratum  nominis  maioris , fup- 
pofito, quod  a , fit  nomen  maius,  & Ijt  b pl.  nomen  minus , deinde  vero  fumma- 
duda  fit  in  quadratum  nominis  minoris,  produdum  verd  additum  fit  ad  quadrato- 
quadratum  nominis  maioris . 

Ad  nomen  alterum  quod  attinet.  Quadruplo  cubo  nominis  maioris  additum  fit 
produdum  ex  quadruplo  nomine  maiori  in  nominis  minoris  quadratum; fumma  au- 
tem duda  fit  in  nomen  minus . 

Vt  fit  Binomium  2 Ijt  3 , quadratum  nominis  minoris  eft  3 , quo  addito  ad 
14,  fextuplum  quadratum  nominis  maioris  2,  fit  27,  hoc  autem  dudum  in  3, qua- 
dratum nominis  minoris  facit  81  , quod  additum  ad  16  , quadrato-quadratum  ip- 
fius  nominis  maioris  2 > facit  9 7,  nomen  rationale  quxfiti  Binomij . 

Deinde  quadruplus  cubus  nominis  maioris  2 cft  32 , addatur  24  , produdo  ex  8 , 
quadruplo  nominis  maioris  in  3,  nominis  minoris  quadratum,  fumma  autem  51S,  du- 
da fit  in  Ijt  3 , nomen  minus,  & fiet  Ijt  9408,  nomen  irrationale  Binomij  quxfiti. 
Sed  de  his  alibi  redibit  fermo- 

Supereft,  vt  hic  adnotemus.; poftquam  Binomium  datum  per  numerum  aliqucm- 

multiolica- 
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multiplicatum  , aut  diuifum  fiierit ; atque  adeo  ad  aliud  reda&um , cuius  radix  in- 
unita fit.  Arte  nimirum  tradita,  vel  alio  quocunquc  modo;  Adnotemus  inquam- 
fupercft,  ad  confequcndam  prioris  Binomij  radicem,  opus  efle  radicem  inucntam- 
diuidere,  vel  multiplicare  per  radicem  numeri,  per  quem  fimomium,  fuit  multipli- 
catum ,|vel  diuifum . 

Itaque  fi  fit  nj  R 242  i multiplicetur  aurem  vtraque  Binomij  pars  per  2,  fiet 
*5  "f*  8 1 968, fcu  S 968  25 . Huius  autem  Binamij  cubica  radix  deprehenditur 

efle  £ 8 *$•  1 - Oportet  igitur  diuidere  8 1 , per  Rl  c 2 ; vt  fiat  quotiens  »_ 

ce  128  pte  -p  itaut  prioris  illius  Binomij  12  — ij*  $ 242,radixfit  ?tcc  128 

. 

SuperdTet,  vt  hic  oftenderemus  methodum  iam  traditam. 

Ex  diftis  tamen  difficile  non  eft  intelligcre  quo  pa&o  huiufmodi  dcmonftratio 
contexi  poffit.  Solum  illud  infinuabo,  quod  ab  alijs  etiam  pratftitum  legimus , nimi- 
rum. 

Si  fupponamus  Binomium  a p ft  b c , in  fc  quadrate  dudtum  facere  a*  f b c £ 
2 a 9;  b c,  & ex  hoc  in  illud  gigni  a'  f 3 a b c p ja^bctbclfeb  c,hoc  enim 
erit  cubus  propofit?  radicis,  in  quo  pars  rationalis  fignificatur  per  a'  1 3 a b c,pars 
verd  irrationalis  per  3 a'  I£  b c f bcljib  c,  vbi  obicruant,  quod  nos  fuperius  etiam 
aduertimus,  rationalem  panem  efle  compofitam  , ex  cubo  partis  rationalis  radicis  , 
Se  ex  triplo  folido,  quod  ex  hac  parte  in  quadratum  relique  partis  radicis  confur- 

fit.  Harum  autem  partium  quadrata  funt  a'f  6 a’  b c 1 9 a’  b' c',  & b'  c'  f <i  a‘ 
* c‘  t 9 a'  b c, quorum  differentia  erit  a*  3 a'  b c f 32'  b*  c'~*-b‘  c'  >&hanc 
efle  cubum  differentia:  inter  a‘,&b  c,  nempe  cubum  ex  a‘  bc,  liquido  conftat. 

Oflendunt  autem  Binomium  dudum  in  differcutiam  quadratorum  partium  pro- 
ducere (emper  aliud  Binomium  , in  quo  differentia  quadratorum  panium , fit  nu- 
merus cubus ; atque  ex  his  deducunt  intentum.  Sufficiat  autem  hrc  infinuafle, obi- 
ter enim  hic  a nobis  de  Binomio  auctum  fuit  in  gratiam  tantummodo  extra&io- 
nis  radicis  cubica:  ex  Binomio  propofito , huiufmodi  enim  Pragmatia  erat  nobis 
opus  ad  explicandas  cubicas  aequationes , alibi  autem  hac  de  re  inftituenda  erit 
tra&atio . 

Illud  ad  extremum  videtur  adnotandum  , ex  fupra  explicata  methodo  extrahen- 
da: radicis  cubicc  ex  Binomio  propofito  deduci  illam  , fic  fe  habentem.  Sit  Bino- 
mium  g;  108  10. 

Reperiatur  numerus  cubus  , qui  detradlus  ex  jji  1 08  , relinquat  numerum  triplum 
ad  fecundi  nominis  quadratum,  multiplicatum  per  nomen  primum. 

Numerus  cubus  efto  Bi  27 , qui  dctra&us  ex  $ 108  , relinquat  numerum  Ii  27  ; 
huius  autem  radix  cubica  cft  Ii  3 , & ita  R 3 , erit  nomen  primum . 

Modo  fecundum  nomen  efto  1 R , cuius  quadratum  cft  1 Q_,  cuius  triplum  eft 
3 Qi.quo  dudo  in  Rt  3 , primum  nomen,  fit  r,  27  Q.,  & erit  xquatio  81  27 
Rl  27;  quare  fi  diuidatur  *i  27,  per  R 27  Q.,  fiet  quotiens  t , cumque  diuifor  affi- 
ciatur quadrato:  extrahatur  radix  quadrata  ex.i  > quamobrem  1 , erit, radix ; atque, 
aded  nomen  fecundum, ac  ob  id  radix  cubica  Binomij  erit  Rt  3 4»  1 , ficut  radix 
cubica  refidui  erit  Ii  3 — 1 . At  vero  fecundi  nominis  10  , beneficio  tali  pa&o  ra- 
dix reperietur. 

Inueniatur  numerus  cubus,  qui  deduiftus  ex  10  , relinquat  numerum  triplum  ad 
primi  nominis  quadratum  duflum  in  fecundum  nomen . Dico  igitur  numerum  cu- 
bum efle  1 , quo  fubrrafto  ex  10  , remanet  9 . Modo  primum  nomen  radicis  cubi- 
ca: extrahenda:  efto  1 R , cuius  quadratum  eft  r cuius  triplum  eft  3 Q^>  quod 
multiplicari  debet  per  1 , fecundum  nomen  inuentum  , & fiet  3 Q , quod  aqua- 
bitur 9,  refiduo  iam  habito  per  fubtraCtionem  vnius  ex  1 0,  Se  fiet  3 QJ2  9 ; quare 
1 Q,  zquabitur  31  proinde  i»  3 , aequabitur  pretio  vnius  radicis,  atque  adeo  R 3 , 
erit  nomen  primum. 

At  vero  fecundum  erat  1 ,•  ob  id  R 3 1 , erit  radix  cubica  quaefita,  ficut  radix 

cubica  refidui,  erit  3 - — « . 

Superiora  quidem  conducunt  ad  oftendendum , haud  bene  generaliter  pronun- 
ciatum  fuiffe  in  extractione  radicis  cuiufcumque  generis  ex  Binomio  propofito  at- 
tendendum 


Cm  B i nomi  i 
diuiditur  : 


Aliorum  di- 
misit ut  io  in* 
futuatur . 

£ Significat 
fiut  t v/l  mi* 

MU. 


AliaextraJif* 
da  radici  1 ra- 
tio tx  fuptrio- 
ritui  drdu/fa 
affertur . 
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tendendum  elTe,  num cius  pars  rationalis  fuerit  maior  parte  irrationali  &c.  i 

Alioquin  Ii  contingat  in  cubico  Binomio , vci  aliquo  alio,-  vt  para  rationalis , 
Iit  maior  parte  irrationali , etiam  radicis  pars  rationalis  maior  elTe  debeat  parte  ir- 
rationali ; hoc  vtique  Icnfu  tolerabile  erit ; perinde  enim  foret,  vnum,  vel  alterum-, 
in  iplius  radicis  inquilitionc  rcfpiccrc  ; generale  tamen  prxeeptum  non  erit ; qua-> 
mobrem  improbandum  cenfuimus.  luuar  igitur  illud  decernere;  Exiftentibus  pro- 
portionalibus in  continua  ratione,  cum  Binomium  cubicum  fuerit;  cubo  primi  no- 
minis , folido  fub  quadrato  primi , & fecundo;  Solido  fub  primo  , & quadrato  fe- 
cundi, & cubo  fecundi,  iuxra  hanc  hypothefin,-  num  aggregatum  ex  primo,  & tri- 
plo tertij  maius  Iit  aggregato  ex  triplo  fecundi, & quarto;  Binomij  primo  nomine 
exiftente  maiori , & lecundo  minori . 

Cbm  autem  cnunciauimus  refpiciendum  elfe  ad  rationalem  partem  radicis.qua- 
muis  ifta  non  conftet, quandoquidem  in  quxftionc  polita  cft,  non  fic  accipias  ama- 
bo; quali  nos  tanquam  exploratam  adhibendam  illam  elfe  putemus , fed  quoniam 
id  fupponendum  cft  pro  rei  natura  , de  qua  agitur;  quemadmodum  fuperius  a no- 
bis oftenlum  fuit ,-  Fatendum  tamen  id  ad  radicis  inquifitionem  non  facere  , nili 
quatenus  in  hac  vtroque  modo  elicita  , periculo  fadto , licet  illam  praeferre , quae 
iuxta  exigentiam  in  fc  dudla  Binomium  reftituit,  ex  quo  radix  eruenda  eft. 

Si  quid  autem  in  his  proprio  Marte  parauimus  , negligendum  non  duximus  , 
eft  enim  proles , licet  ingenij ; atque  adeo , eius  , quae  cft  corporis , conditionem- 
fbrtita.nam. 

E'(  ytL p r/f  *{T I xtMc(  cuOpeiiroi;  rsuof  , 

K tu  61  ii(i  tuto  Sot-ia , • (cupo(  Aija , . . 

flwpcrr  ti  iriei  r tus  Tixtufi  Ar* . 

Accedit, quod  in  difficillimis  tentalTe,  fateft  ad  laudis  confecutionem . Quod  fi 
in  homine  laudabilius,  nihil  perhibetur  , quam  praelatiora  fedtari,  commendabi- 
le profe&d  erit  id  ad  quod  tradlandum,  nos  amimum  appulimus , Quod  Ii  perficere 

non  licuit,  adumbralfe  fit  fatis.  In  Mathematicis  enim  difciplinis.quae  de  Re- 
folutione  difputat  pars  in  poftremis  habita  nunquam  fuit , quod  in  prae- 
dariffimarum  rerum  contemplatione  occupata, menti  pabulum  con- 
fentaneum  prxftat ; prout  videlicet  hominem  fublimis , peneq; 

Diuinx  naturx  decet.  Sed  inter  extera  > momenti  parui 
non  cft,  quod  hic  tradi andum  alfumpfimus , in  hoc 
enim  mnltorum  h veteribus  ingenio  prxftanti, 
atque  fublimi  fc  exercuit  labor.  Tanti  au- 
tem refert  Binomij  cubici  naturam  in- . 
trofpexilfe ; vt  eius  quidem  igno- 
ratione nemini  liceat  xqua- 
tionum  (olidarum  re- 
folutionem  adire. 

Hxc  autem 
quam- 

plurimos  praterijt;  paucis  innotuit,-non  tamen  fatis  pro  digni- 
tate trailata, neglexerunt  enim  rem  verfarc  diligentius, ea  lege 
vt  prxeeptis  demonftratione  firmatis  intclledlus  acqui- 
efceret , quod  nobis  prxfcrtim  curam  ingclfit ; cum 
non  pauca  fuerint  ad  demonftrationis  calculum 
redigenda.  Reliquum  autem  eft.vt  cubica- 
rum xquationum  explicationem  aggredia- 
mur;quod  pluribus  modis  perficere  ten 
tabimus  methodice  procedendo , & 
prxeepta  demonftrando;  ne  ali- 
quid defiderandum  fuper-  i 
Iit,  quantum  ingenij  im- 
becillitas patietur. 

De 


Digitized  by  Google 


CAPVT  VIGESIMVMPRJMVM  281 


Dc  explicandis  aequationibus  Cubicis  affefbs  tantum 
fub  latere  in  quibus  nimimm  fecundus 
terminus  deeft. 

CAPVT  XX 1. 


GEneralem  methodum  tradidimus,  pro  explicandis  aquationibuscuiufcumque 
generis,  Analytice  procedendo  i & quidem  fi  quid  erat  quod  officeret,  cu- 
rauimus  opportuna  remedia,  vt  inflituta  Analyfi  denique  ad  finem  Artifex 
non  fine  veritatis  lucro  perueniret,-  Numerorum  enim  afymmetria,  nimis  , eft  one- 
ro fa  ,•  plurimumquc  vexat  animum  operantis  , vnde  locus  prxcludirur  induftri.c  i 
propterea  non  erat  pratermittenda  fpecialis  ratio  explicandi  aquationes  in  qui- 
bus plurimum  negotij  experitur  Artifex  . Sumemus  autem  exordium  ab  aquatio- 
nibus cubicis  i in  quibus  fecundus  terminus  deeft , tum  quia  ad  id  cogimur  natura 
ordine, cum  quia  ordo  etiam  dodtrinxid  exigit ; eo  vel  maxime,  quod  ad  has  alia 
quidem  artificiose  reuocari  poliunt. 

Caterum  harum  aquationum  Geometrica  explicatio  quantum  in  Geometria  ipfa 
momenti  habeat,  fuo  loco  planum  fiet. 

Interim  illud  adijeiam;  nempe  rationem  hanc  Arithmetici  omnia  perficiendi,  qua 
ad  hac  aquationum  genera  pertinent, exploratam  die  , ctfi  diu  in  tenebris  latita- 
uerit,  minus  tamen  conflare  modum,  quo  hac  Geometrice  praftari,  Se  abfolui  pof- 
fint . De  his  tamen  in  hac  Arte  refolutiua  nobis  erit  agendum  alibi.  Quo  non  erit 
parum  gloria  confecutus  Artifex  , oftendens  , quo  pacto  id  Geometrici  poffit  ab- 
folui, quauc  ratione  Geometrica  effedtio  perfici  queat.  Tanti  autem  hoc  fieri  debet, 
quantum  infigne,  fingulareq;  tam  nobilis  , tamque  praflantis  vtriufque  Difciplina 
poflulat  incrementum.  Difficile  enim  efl  didtu  , quantum  hinc  vtraque  ,&  ditior, 
& locufpletior  euaferit  ; erat  quandoquidem  Vtriufque  campus  ferax  ,at  incul- 
tus videbatur  effaetusiHaud  erant  Problemata  ac  Theoremata  multa  quibus  Artifi- 
cis opera  polfct  fieri  fatis.  Nunc  nullum extat, quod  fatis  obuium non  putes; nullum 
tam  abftrufum  , ad  cuius  refolutionem  non  liceat  apertam  calcare  viam  , Se  vt 
Clauis  efl  in  detegendis  veritatibus,  quas  Natura  fuo  Thefauro  abfeonditas  conclu- 
dit , ita  magni  facienda  efl  ad  illas  recludendas  , vc  vix  liceat  in  omni  difei- 
plinaruin  ordine  reperire,  vnde  humanum  animum  maior  admiratio  fubeat. 


Sufrdiifltru 

timtmttuti*. 


Harum  tqu*- 
fimum  Gm> 
mttrirM  n:0;i 
fieri  debet . 


De  explicanda  cequatione , in  qua  Cubus  aificitur 
adiunftione  /olidi  lub  latere ; datoq^ 
coeihciente  plano. 

CANON. 

CVbus  tertii  partit  numeri  radicum  addatur  quadrato  dimidij  numeri  ab f eluti  * Truefium  . 

gregali  autem  fumatur  latui , cui  additum  ; vel  fubtraHum  dtmidq  numeri  abftluti 
gignit  Hinommm , ej/  Apetomen . Si  itaque  latus  cubicum  ipfius  Apotomes  fubtrahatur  i la- 
tere cubico  Binomjf , Rej iduum  erit,  quajlta  radicis  pretium . 

Mm  EXEMPLVM 
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.Quadratum  dtmidq  numeri  abfoluti . 

Cubas  tertia  fartis  numeri  radicum . 

Aggregatum  primum . 

Radtx  quadrata  ipfius  Aggregati . 

Dimidium  numeri  ab  folati. 

Aggregatum  fecundum . 

Radix  cubica  fecundi,  aggregati. 

Radix  quadrata  primi  aggregati. 

Dimidnim  numeri  ab  folati* 

Differentia . 

Radtx  cubica  differentia . 

Radix  cubica  primi  aggregati. 

Differentia,  & Radix  aquationis  cubica  prtpofta. 


Itaque  tertia  pars  numeri  radicum  eft  14  , qua;  cubice  duifta  in  fe  facit  13814 , 
huic  addatur  735KS00, quadratum  ex  88o,dimidio  numeri  abfoluti, vt  fiat  752424, 
huius  autem  radix  quadrata  cil  888  i huic  vero  fi  addatur  880  > dimidium  numeri 
abfoluti,  fiet  1728,  cuius  latus  cubicum  eft  12  . At  ex  888  , radice  quadrata  iam 
dicta  eodem  880 , dimidio  fubduito  , remanet  8 , cuius  latus  cubicum  eft  2 ; hoc 
autem  fubtra&o  ex  i2,cubica  radice  ipfius  1728, remanet  10, pro  aequationis pro- 
pofira:  radice. 

Cancrum  in  idem  recidit  illud. 

Sumatur  quarta  pars  , quadrati  ex  numero  abfoluto  , dr  huic  addatur  vigeffmafeptima 
pars  cubi  ex  numero  radicum , huius  autem  aggregati  Uteri  quadrato  , addatur  dimidium 
numeri  radicum  , cr  ab  eodem  fubducatur  , ex  aggregati  vero  Utere  cubico , fubtrahatur 
latas  cubicum  refidui  horum  namque  differentia  erit  radix  qua/ita . Hoc  infra  offendemus. 

Sit  aequatio,  vt  fupra  1 C 7!  R “ 1720H0C  modo  fit  explicanda. 

Quarta  pars  numeri  abfoluti  eft  739800,  cui  addatur  13824,  vigefima  feptimtu 
pars  cubi  ex  numero  radicum,  fiteue  733424 , huius  latus  quadratum  eft  888  , cui 
fi  addatur  dimidium  numeri  abfoluti , nempe  880  > fit  1728.  Cuius  latus  cubicum 
eft  1 2 . llludquc  feruetur . Modo  idem  880  , dimidium  numeri  abfoluti  > fubtraha- 
tur ex  888  , latere  illius  aggregati  f.  ex  quarte  parte  quadrati  numeri  abfoluti  , & 
ex  vigefima  feptima  parte  cubi  ex  numero  radicum  > & remanet  8 , cuius  latus  cu- 
bicum eft  2 , quod  fubtra&um  ex  12,  feruato,  rclmqcit  10, pro  aquationis  propo- 
fita;  radice . Sed  redeamus  ad  primum . 

Sit  aequatio  1 C 8 R ~ 20 . 

Tertia  pars  numeri  radicum  eft  2 , cuius  cubus  eft  8 , at  vero  quadratum  ex  di- 
midio 
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midio  numeri  abfoluti  eft  100, quandoquidem  dimidium  ipfum  cft  io, addatur  au- 
tem 8,  ad  ioo;  vt  fiat  1081  cuius  radix  quadrata  eft  JE?t  108,  huic  addatur  io;di- 
snidium  numeri  abfoluti , & fiet  Ri  1 08  *$*  xo  ; Ab  eadem  autem  auferatur  io;  & 
remanebit  Ri  to8  — io.  Modo  radix  cubica  Binomij  eft  Re  C ( $ 108  io  ) , & 
radix  cubica  Apotomes  eft  Ri  C ( 9t  108  — io  ) haec  autem  fi  cx  illa  fubduca- 
tur , remanet  li'  C (B*  108  i o ) R;  C ( R:  108  — .io ) , pro  radice  propofitar 
aequationis.  Sed  tam  ex  Binomio,  quam  ex  Aporome  radix  cubica  erui  poteft , ex 
ijs  qua:  luperiits  docuimus  , eftquc  Binomij  Ri  108  *t*  io  , radix  cubica  Rl  3 1. 

Relidui  vero  radix  cubica  eft  Rl  3 — 1 . Harum  autem  radicum  differentia  cft  2 , 
& ob  id  2 , erit  radix  aquationis  propofita:  ; atque  adeo  vniut  radicis  valor  quas- 
litus. 


Sit  aequatio  1 C + 170. 

Tertia  pars  numeri  radicum  eft  3 , cuius  cubus  eft  27;  huic  addatur  182*3,  ni-  ixmflim. 
mirum  quadratum  ex  dimidio  numeri  270  , & fit  fumma  18232  i cuius  radix  qua- 
drata eft  Rt  18252;  huic  addatur  illud  dimidium,  & fit  Rt  18252,*  135, ex  quo 
eruatur  latus  cubicum  ; & erit  Ri  C ( Be  18252  * i3j)inluper  extrahatur  latus  cu- 
bicum, ex  refiduo,  & erit  Rt  C ( Rt  18252  — 135  ). 

Hoc  autem  ex  illo  fi  dematur,  remanebit  Ri  C ( r?  18252  * 135  ) — p*  C ( Rt 
18252  * 135 ). 

Et  hoc  erit  radicis  pretium. 

Verum  enim  vero  Radix  explicabilis  cft  ; fiquidem  ex  Rl  18252  * 135  , & cx 
18252  — 135  , radix  cubica  erui  poteft;  Illius  enim  eft  It  12  * 3 , iltius  vero  Rt 
12  — 3.  Si  autem  ex  81  12  * 3,  dempferis  5«  12  — 3,  remanebit  6,-pro  vnius  ra- 
dicis pretio  (uperioris  aequationis . 


Sit  xquatio  1C  + 9R"  1836. 

Tertii  pars  numeri  radicum  eft  3;  cuius  cubus  cft  27  , huic  addatur  842724,  lr- 
quadratum  ex  918.  dimidio  numeri  183 d»  Fit  842751,  cuius  latus  quadratum  cft 
Bt  842751  , cui  addito  918  , fiet  Ri  842751  * 918  , cuius  latus  cubicum  cft  Rt  C 
( Rt  842751  *|*  918  ) , ex  hoc  autem  fubtrahatur  latus  cubicum  refidui  , vt  R C 
(li  8+2751  - 918;.  & remanebit  li  C(ii  8+27st  ^918  ) — RiC  (Rt  842751  — 

918  ).  At  vero  radix  cubica  illius  Binomij  Bi  842751  * 918  , eft  it  39  * 6 , Re- 
fidui vero  ri  842751  — 918,  eft  Rt  39  — 6.  Si  ex  ^ 39  * 6, auferatur  Rl  39  — 

6,  remanebit  12  , pro  radice  xquationis  propofita:. 

‘ Propofita  fit  aequatio  1 C * 1 2 R ~ 1 12  . 

Tertia  pars  coelficicntis  , feu  numeri  radicum  eft  4,  cuius  cubus  eft  «4  , cui  ad- 
dito  31 36,  quadrato  ex  5 6,  dimidio  comparationis  homogcnci.feu  numeri  abfolu- 
ti  1 12  , proucuict^oo;  cuius  latus  quadratum  cft  Rt  3200  , cui  fi  addideris  praedi- 
divftum  dimidium  , puta  5<S  , fiet  Rt  3200  , *•  56 , Bmomium  , fi  vero  idem  dimi- 
dium ex  illo  fubJuxeris  , fiet  Rt  3200  — 5 6 , quorum  latera  cuhica  funt  Rl  C ( Rt 
3200  * 5 6 ),  Sc  Rr  C ( Rt  3200  — 5 6 ) qm  fi  per  lignum  deli£kus  ieparentur  , 
fiet  radix  aequationis  propofitar  Rl  C ( Rt  3200  * 56  ) - Rt  C f Rt  3200  - 56  7 
Sed  Binomij  Rt  3200  + 55  .latus  cubicum  cft  Rt  8 *f»  2 , & radix  cubica  Apo- 
tomes Rt  3200  — 56  , cft  Rt  8 — 2 . Haec  autem  ii  ab  illa  auferatur  , fit  4 , radix 
aequationis  propofitar. 

At  verd,  tam  Binomij , quam  Apotomes,  illas  effe  radices  cubicas  hunc  in  mo- 
dum deprehendemus. 

Cubus  contentus  in  5 6,  itaut  cx  hoc  numero  56,  fubtradhis  relinquat  numerum 
integrum  diuifibilcm  in  tres  partes  aequales  fine  fra&ione  eft  8 , quo  fubtratto  cx 
5 6,  remanet  48 1 cuius  tertia  pars  eft  16;  hic  autem  numerus  fi  diuidatur  per  2 , la- 
tus cubicum  iplius  8 , fit  quotiens  8 , cuius  radix  quadrata  Rt  8 , adfcito  2 , laicrc 
cubico  iam  dicto  facit  Rt  8 * 2 . Itaq;  Rl  8 * 2 , erit  latus  cubicum  illius  B1110- 
mij,  quemadmodum  8 a>  — erit  latus  cubicum  Refidui. 

M ni  2 Hic 
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Hxc  autem  explicandi  xquationis  cubici  ratio  maxime , vt , & eius  demon* 
flratio  Arithmeticae  eft  conlcntanea.  Inftituitur  enim  additio  inter  heterogeoea  » 
& (it  afccnfus  multiplicatione  ad  imaginarias  quantitates . 

At  candor  ille  Geometricus  ab  his  inquinari  non  permittit;  deturpari  non  patitur. 

Et  quidem  hxc  methodus  a nonnullis  infoelicitcr  tamen,  vt  opinor, fuit  demon- 
ftrata.  Foret  irritus  labor,  fi  quis  Geometrice  in  quibufdatn  contenderet  illam  often- 
derc,  prxeipitur  enim  > vt  coclHcicntis  tertia  pars  cubice  multiplicetur , & produ- 
ctum addatur  quadrato  comparationis  homogenei . At  quis  non  videt , ex  illa  cu- 
bica multiplicatione  plani, cuiufmodi  c(t  coclficiens,  atque  adeo  cius  tertia  pars  non 
procreari  quantitatem  intra  cancellos  iGeometricos  contentam? imaginaria  enim  eft, 
cuius  contemplationem  Geometra  dedignatur.  Ita  dimidium  comparationis  homo- 
genei, quod  folidum  fupponitur.quadraticiduAum,  quantitatem  gignit  alterius  ge- 
neris ab  ea, que  lub  Geometrica  cadit  contemplatione  , fic  & alia  obfunt  Artifici , 
ne  hcc  Geometrice  traAare  poflit . Illud  tamen  non  diflftmulandum  , fi  potcftates 
tanquam  limpliciflimg  longitudines  concipiantur,  rem  quidem  eo  deduci  polle,  vt 
pateat  aditus  ad  Geometram  ipfum.  Huius  tamen  loci  non  eft  hac  dc  re  diffcrcre. 
Subijciam,  nempe  methodum  hanc  Arithmetice  oftendi  polle;  In  ferieenim  quatuor 
quantitatum  continue  proportionalium  , vt  mox  etiain  dicemus  , cubus  e fecunda., 
plus  folido  a quadrato  primx  in  fecundam,  xqualis  eft  folido  a quadrato  primx  in 
aggregatum  fecundx , & quartx  ; ita  vt  in  hoc  xquationis  genere  , quadratum  pri- 
mae fit  coefticicns ; folidum  a quadrato  primx  in  aggregatum  e fecunda  , & quarta 
fit  comparationis  hotnogeneum,  ipfa  vero  fecunda  radicis  xftimatio.  At  fi  ad  qua- 
dratum e dimidio  folidi  contenti  fub  quadrato  primx  , & aggregato  fecundx  , & 
quart£  addatur  cubus  e triente  quadrati  prirn;,  aggregati  ver6  lateri  quadrato  addatur, 
& fubtrahatur  prxdiAum  dimidium  folidi  ;differcntia  inter  latera  cubica  aggregati , Sc 
refidui  xqualis  eft  fecundx  c quatuor  quantitatibus  continue  proportionalibus  fu- 
pra  di  Ais,  proptcrca  huiufmodt  differentia  erit  radicis  valor  in  xquatione  propofi- 
ta,  in  qua  nimirum  coefticicns  eft  quadratum  primx  i quatuor  proportionalibus , 
comparationis  autem  hotnogeneum  eft  &c. 

Sil  nqtutit  4'  f k'  i'  d ,&  tnnfmuttu  indunt  hinc  ftrmim . 

4'“*  — f t ^ q% 

Si  igitur  (it  xquatio  prima  4'  ~ * — f » \ q , hxc  methodus  obferuari  debet. 
Sumatur  t -f-  q > illudquc  feructur,  mox  autem  accipiatur  -7-  q\  cui  addatur  -j-  f 
& cx  aggregato  extrahatur  latus  quadratum,  illudquc  addatur  ipli  f -r  q:  Superius 
feruato,  ex  toto  hoc  autem  aggregato  fumatur  latus  cubicum,  cui  fubducatur  latus 
cubicum  huius  refidui,  nempe  fumatur  R q'\~p'),cx  hoc  autem  latere  fub- 
trahatur -f  j;  ita  vt  fiat (-  q t Rt  ( — ; — q'  t — f' ) huius  porro  refidui  latus 

cubicum  erit  R C ( — —7—  q t ( -7-  q'  f -5—  f'  ),  faAaque  fubtraAione,  vt  di- 
Aura  eft;  futura  eft  radix,  vt  hic  vides. 

Scft-f  ytR(-r  ?‘t  RCf-  —h~f  )• 

Hxc  autem  iuuabit  numeris  explicare; Sit  xquatio  primo  propofita. 

1 C f 71  r ~ 1720. 

*'  t <1 

Huius  xquationis  radix  erit. 

RC  ft  860  t ( 739*00  t >3824;  - qtc(  — 860  f Jfc  ( 739600  f 13824) 
hoc  eft,  R c(  t 860  t r 733424*  — rc(-  860  t 8*8). 

Hoc  eft  R c 1728  — JJi  c 8 . 

Hoc  eft  12  — 2.  Hoc  eft  10,  & ita  ro.erit  radix  propofitx  xquationis. 

Huius  autem  methodi  dcmonftratio  fic  fe  habet. 

Sunpo- 
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Supponamus  A B . squati  a.  eft  autem  a, radix  fuperioris  aquationis,  quz  qui- 
dem fupponitur  valere  lo.-adco  vtJA  C.zque* 

tur  huic,  nempe  C f t -r  7 f B-’?  ~r  7‘  t dr  A B c 

f' ).  

Si  igiiur  accipiatur  refiduum  illud  , id  eft  R 
c ( — -r  7 'f  Pi  (.  -f-  7‘  t -rr-  p'  ) srqualc  nimirum  line 7 B C,  eorum  differentia^ 

emiicft  — J-  7 1 9<  r -7-  f t 77  A)* 

oc  quidem  squalis  erit  hzc  differentia  ip(i  A B. 

Si  vcr6  (latuanius  A B , zquari  a , differentis  cuborum  ex  prsdidis  radicibus  , 
nempe  differentis  inter  -7-  7 f Bt  ( -J-  7’  t — />■ ; , nempe  cubum  ex  R C ( t 

— r—  7 t !*/  — i — 7 t —5—/  J ex  hunc  fcilicet 1-  q ±-q'  f — rr-?) 

cubum  nimirum  ex—  Bi  C ( 7—  7 t {c  ( — j — 7’  t —77  p' ) erit  inquam  iftorum 

cuborum  differentia  zqualis  71  vt  patet  ex  opere  multiplicationis  &c. 

Erit  igitur  7 dif- 
ferentia inter  cu-  Cubus  t — \ — 7 | Ri  f — ~ 7’  f £ — p'  ) tx  A C . 

bum  linez  A C , Cubus i — 7 t ijt(  if  -f  a — p'  ) ex  B C : 

8c  cubum  linez  B 7.  Dijfcrentu  cuborum  Jupredtciorum . 

C , Cubus  autem 


cx  AB,  atque  triplum  producum  redarum  A C , B C,  A B,  limul  zquantur 
eidem  differentis  7,  quandoquidem  cubus  cx  A B , plus  cubo  ex  B C,  plus  triplo 
produdo  redarum  A C,  B C,  A B , limul  zquatut  cubo  lines  A C,  vt  enim  7, 

eft  differentia  inter  illos  duos  cubos  t -i-  7 t Ifc  — ; — q'  f — ~ — f & j-  7 t 

R ( ~<f  t - — p'  ) , ita  cubus  cx  A B,  plus  triplo  produdo  redarum  A C.BC, 
A B,  limul;  proindejeubus  cx  A B , plus  triplo  produdo  redarum  AC  ,BC,  A 
B.squabitur  7.  Quamobrem  a' , nempe  cubus  ex  A B,vna  cum  triplo  produdo  li- 
nearum A C,  B C,  A B,  zquabitur  7;  Illud  autem  triplum  produdum,  compara- 
bitur, fi  multiplicemus  Binomium  0i  C ( t — j—  7 1 Bt  ( — j — q'  f — £ — p'  J,q qua- 
le redz  A C,  per  refiduum  1 Je  C ( 7 f w f— 7—  7'  t — 5—  p ' ) zqualc  re- 

ds  B C;  At  vero  inftituta  multiplicatione  , vt  vides  ex  I$i  f — — 7*  t — p‘  ) 
in  fe  fit  certe  —7—  q'  t ■■ e'.  Infuper  ex  t — : — 7 tn  — — J—  qj!t  •—  — j—  7*. 

Si  igitur  ad  iftud  t — 7—  7’  T addatur a—  7',  fit  fumma  t A • 

Etenim  t,  & — in  additione  fubtrahuntur. 

Produda  vero  fitda  cx  f —7—  q;  & — —7—  7 , in  radicem  illam  nimirum  t)L 
( -j-  q'  T tt  f ) » quoniam  vnum  cuadit  affedum  figno  f , alterum  vcr6  figno  — , 
proinde  fe  mutuo  deftruunt ; Quamobrem  fi  ducatur  51  C ( f -j-  qtR(~ftJ^p'J 


Huius  nrrt&u 
didtuxrjlr* 


^ cc  t -r  7t*r-r  7*  t, 
*CC--i-qt  r-i-  l'\-r,p') 


tf VCC. Jt^q>tJ.p< 

~-.-q'-VC( ) 


~b  P' 

VC(-7TP') 
fcu  i p 

in  hanc  nimirum  R C ( r 7 1 a f-r  7’  t fr/>'  ).  ffet  produdum  RC  ( p' ) , 

feu  -j-  p nempe  radix  cubica  ipfius  -rr  P’  > & autem  produdum  illud  R C ( p' ) 
quoniam  radices  cubics  ligats  fuerunt  multiplicats;  proinde  etiam  produdum  de- 
bet effe  huiufmodi , nempe  radix  cubica  &c.  Triplum  autem  produdum  ( erat  enim 
in  squatione,  plus  triplo  produdo  redarum  A C , B C,  A B,  Ierit  quidem  p ; hoc 
autem  fi  multiplicetur  per  a , quoniam  produdum  cx  A C , in  B C , fuit  dudum- 
iaA  B , fiet  p a,  quamobrem  «'  t p *>  squabitur  7.  Vel  •'  zquabitur  — p a -f  7 . 
Vel  demum  *'  \p  u — q~  o. 

Dc  hoc  iterum  redibit  fermo,  & in  quo  huiufmodi  demonftrationum  vis  confiftat 
explicabimus . 

Superius 
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C •$.  b 

c 4*  t> 


l>  e «|<  b‘ 
e'  •}•  b e 


c'  i b c if  1)’ 

c <$•  b 


b e’  4*  a b*  e ♦$.  b' 
t'  ij*  i b c'  i(i  b‘  e 

e’  «|«  j b c'  + 3 b‘  c •£  b' 

'jtrr-m»;  it.  Superids  3 nobis  alTumptum  fuit  quod  veriffimum  eft ; Nempe  fi  fuerit  redii  A 

mtufirttit.  C,  vtcunquc  in  B,  diuifi,  cubum  lineae  A B,  plus  cubo  lineat  BC,atq,-  triplg  pro- 
dufio  linearum  A C,  B C , A B , limul  aquari  cubo  linea:  A C i Supponamus  A 
B,  aquari  e,  & B C ; aquari  b i tota  A C,  aquabitur  e -J+  b.crit  autem  produflum 

linearum  A C,  B C,  A B;  . , - ,, 

Idem  quod  b e’  «f.  b’  c,  huius  triplum  erit  3 b e‘  *(*  j b'  c,  huic  vero  (1  addan- 
tur cubi  linearum  AB>BC,  fiet  e'  4*  3 b e',  3 b‘  e, 4*  b';  Hac  autem  fumma 

aqualis  cft  cubo  ex  refla  A C.nam  hac  erat  c 4.  b,  cuius  cubus  conftat  opere  mul- 
tiplicationis vt  fupra. 

" Caterdm  fuperior  methodus  ex  alijs  etiam  principijs  deduci  potuilfet,  atq;  adeo 
alias  aquationes  confentanea  luppom  a'f  3 b pl.  a“  d fol.  Item  a'  1 3 b pl.  a “ b pl.  d. 

Aittr  etiam  hoc  aquationis  genus  licet  explicare . 

Sit  aquatio  a'  f t'  4 H i'  d . 

Tnpptit . Quoniam  autem . 

St  fint  quatuor  quantitates  continui  proportionales , cuius  i fecunda , plus  felido  i qua- 
drato prima  in  fecundam  aqualis  efi  Jolsdo  a quadrato  prima  in  aggregatum  ex  fecunda  , 
dr  quarta . 

Propterea  in  aquatione  propofita  coefficiens  planum  eft  quadratum  prima  ma- 
ioris» minorifue  inter  extremas,  feu  quod  idem  eft, latus» quod  poteft  planum  coef- 
ficiens eft  prima  maior  , vel  minor  inter  extremas  » & aggregatum  ex  lecunda,& 
quarta  eft  quantitas  ortiua  ex  applicatione  folidi  comparationis  homogenci,  ad  pla- 
num coefficiens.  E6  igitur  res  deducitur,  vt  fi  fit  aquatio  huiufmodi  a'  t b’  a — 
b'd. 

Vt  b , fit  prima  maior , vel  minor  e . quatuor  quantitatibus  continue  proportio- 
nalibus, at  d.fit  aggregatum  ex  fecunda,  & quarta,-  vnde  fit  vt,  a radix,  fit  fecun- 

Z, micam,  da ; quare|oportet . 

Data  prima,  & aggregato  ex  fecunda, & quarta  in  ferie  quatuor  continue  proportiona- 
lium, iuuenire  fecundam , 

Secunda  ex  quatuor  pradiflis  continue  proportiofialibus  eft  radix  aquationis 
cubica  propofita. 

At  vero  propofitio  fuperior. 

Si  fint  quatuor  quantitates  continue  proportionales',  cuius  i fecunda  plus  folido  &c. 

Tnteptimh  §ic  Analytice  dcmonftrabitur.; 

Zmm/irJu.  Sunto  quatuor  quantitates  continui  proportionales  b.  a.  c.  d.  Quoniam  autemu 
ha  funt  in  continua  ratione  , proinde  erit  b‘ , quadratum  prima,  ad  a' , q<j^d ra- 
tum fecunda,  vt  a,  fecunda  ad  quartam  , vt  patet  ex  Elementis  , atque  adeo  con- 
uertendo,  vt  a’  ad  b’,  ita  d , ad  a , & componendo , vt  a‘  f b'  ad  b‘ , ita  d f a , ad 
a.  Sed  etiam  conuertendo  erit  b*  ad  a‘  t b* , ita  a , ad  d t a > ergo  productum  fub 

nicdijs 
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medijs  xquabitur  produfto  fub  extremis;  quare  a'  t b’  a,  zquabitur  b‘  d t b*  a. 
Sed  a‘ . eft  cubus  b fecunda  folidum  b“  a , eft  contentum  a quadrato  primr  in  fe- 
cundam . Denique  b‘  d t b*  a,  eft  folidum  a quadrato  primx  in  aggregatum  e fe- 
cunda , & quarta  ; proinde  fi  luerint , quatuor  quantitates  continue  proportionales 
&c.  Quod  oportebat  oftendere . 

Propofita  fit  aequatio  i C 36  R — 2160;  erit  igitur  3 6,  quadratum  prima:,  e 
quatuor  continue  proportionalibus  , at  vero  aggregatum  e fecunda  , & quarta^  , 
orietur  ex  applicatione  2160,  ad  3 6,  cum  enim  2160,  fit  (olidum  a quadrato  pri- 
mae in  aggregatum  ex  fecunda,  & quarta,  fi  applicetur  liuiufmodi  folidum  ad  qua- 
dratum ipium  orietur  aggregatum  ex  fecunda  , & quarta,  erit  autem  60.  Secunda 
cfto  1 R,  ergo  quarta  erit  60  — 1 R,  folido  autem  fub  primx  quadrato,  & quarta 
eft  aequalis  cubus  e,  fecunda  cum  fit , vt  quadratum  primae  ad  quadratum  fecundae 
ita  fecunda,  ad  quanam,  quare  » C,  xquabitur  36,  in  fio,  hoc  eft  aifio  — 3 fi  R, 
& per  antithefin  fiet  1 C 36  R “ 2160. 

Ad  huius  igitur  aequationis  explicationem , oportet. 

Dat*  frim*  c ferie  quttutr  centmue  frefvrtuntlum  , d*teq;  aggregato  ex  fecundi , & 
quarta , dtfl infuere fngulas . 

Caeterum  iuxta  priorem  methodum  , aequatio  propofita  fic  explicaretur , cubus  c 
tertia  parte  coeificientis  plani  eft  1728, quo  addito  ad  1 165400, quadrato  a 1080, 
dimidio  numeri  2 1 fio  , fit  1168128,  cuius  radix  quadrata  eft  Ii  1 1 68 1 28  , cui  ad- 
dito, Sc  fubtradto  praedicto  dimidio  fit  Oi  1168 128, *f*io8o,&I>  1168128  — 
1080  ■ Horum  autem  latera  cubica  funt  Ii  48  fi , & Ifc  48  — fi.  Quorum  diffe- 
rentia eft  12.  Itaque  propofitx  xquationis  radix  eft  12.  Quare  primus  e,  quatuor 
numeris  conrinue  proportionalibus  ent  fi , fecundus  1 2 ; quartus  erit  60  — 12,  nem- 
pe 48,  tertius  erit  radix  quadrata  produdti  ex  48,  in  12,  vel  tertius  proportionalis 
ad  fi,  12,  nempe  24. 

Propofita  fit  f quatio  1 C 9 R “ 810. 

Iuxta  priorem  methodum  fic  procedendum  effet, Dimidium  numeri  abfoluti  810, 
eft  405,  cuius  quadratum  eft  164025;  huic  fi  addatur  27,  cubus  c 3 , triente  cocf- 
ficicotis  plani  , 9.  fit  164052  , cuius  radix  quadrata  eft  Ii  164052  cui  additio 
405,  dimidio  iam  didto  fit  81  164052  t 405  , & ab  eadem  Ri  164052  , fubtradto 
jplo  dimidio  , remanebit  Rt  164052  — 405.  Horum  autem  radices  cubicx  funt  Rt 
c ( 81  164052  -J»-  405 ) Sc  81  c(  81  164052  _ 405  ) ex  Binomio  autem  fi  lubduxe- 
ris  refiduuin  Ii  c f r,  164052  — 405  ) remanebit  v c ( 164052  t 405  ) — 
8' c ( 8»  164052—  405,).  At  vero  ex  huiufmodi  Binomio,  & refiduo,  radices 
cub».x  extrahi  polfunt.  Binoinij  fiquidem  radix  cubica  eft  8k  23  -j-  t 4 ,-f-«  Rc" 
fidui  vero  eft  Bi  23  t.  — 4 . Harum  quidem  differentia  eft  9.  itaq;  9 , erit  radix 

fuperioris  xquationis. 

At  vero  radices  cubicas,  prxdidtorum  eas  effe  , quas  diximus  fic  oftendemus. 
Quadratum  nominis  maioris  81 23  — i — eft  23  -7-  cui  fi  addideris  fio  -7-  , triplum- 
quadratum  nominis  minoris  fiet  84,  quo  dudto  in  8t  23  -7  nomen  maius  , fit  $t 
164052  nomen  maius  quxfiti  Binoinij.  Deinde  quadratum  nominis  minoris  4 -7— 
eft  20-7-  at  fi  huic  addatur  69  — \ — , triplum  quadratum  nominis  maioris  fiet  90, 
quo  dudto  in  nomen  minus  4 ; Fit  produdtum  405 , nomen  minus  Binomij,  cu- 
ius latus  cubicum  dicebatur  effe  gt  23  — ~ — t 4 -j— . Non  diflimiliter  de  Refiduo . 

Cxterum  , cubicam  radicem  ex  illo  Binomio  extraximus  hunc  in  modum  Radix 
quadrata  proxime  maior  numeri  164051  eft  406,  cui  fi  addideris  partem  rationa- 
lem 405,  hetfumma  81 1,  cuius  radix  cubica  maior  eft  quam  9 led  minor  quam  9-^  per 
hanc  diuidatur  3 latus  cubicum  numeri  27,  quieft  differentia  inter  164052, & 164025, 
nempe  inter  quadrata  partium  Binomij  propofiti  fit  quotiens  quo  fubtradto 
ex  9 -7—  radice  cubica  fuperius  habita  proxime  maiori;  fit  rcliduum  9 ■ 

Integri  autem  numeri  dimidium  eft  4 —7—  & 4 — j-  eft  pars  rationalis  binomix 
radicis  cubicx  de  qua  quxritur . Ad  habendam  panem  irrationalem , quadrante 
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ducatur  4 -4 — & fit  20  -7-  cui  addito  3.  radice  cubica  differentia:  quadratorum^ 
partium  Binomij , fit  23  4"  cuius  radix  quadrata  cft  Jk  23  -j-  cui, addito  47-  fit  pt 
23  -j-f  4 -j-  : fit  Radix  quatfita. 

Vel  numerus  cubus  contentus  in  403,  fit  91  —cuius  radix  cubica  eft  4 — at 
vero  ex  405,  fubtraflo  91  ~ remanet  313  4-  feu-1^-  cuius  tertia  pars  eft  -i-r- 
hic  autem  numerus  diuidatur  per  4 ~ radicem  cubicam  iplius  91  -f-,  fit  quotiens  23, 
j-  cuius  radix  quadrata  cft  Bt  23  -j-»  & li.ee  erit  pars  irrationalis  quatfita:  binomiat 
radicis;  At  pars  rationalis  erit  4 -j-  - Itaque  radix  vniuerfa  erit  Bt  23  -f  t 4 -f 

Hic  autem  obferua,  non  vnum  effc  cubum  contentum  in  numero  4o;,itaut  ex 
hoc  lubtractus  relinquat  numerum  diuiiibilem  in  tres  partes  fine  fra&ione  . Ita_, 
quidem  v.g.eft  21 6,  qui  ablatus  ex  40  5,  relinquit  189,  cuius  tertia  pars  eft  6 3 . 
Quod  etiam  obferuare  licet  in  hoc  alio  exemplo,  vt  fi  propofitum  fit  Binomium-., 
R 1 1681 28  f 1 080.  Cuius  latus  cubicum  cft  K 48  f 6 . Numerus  enim  cubus  con- 
tentus in  1080,  itaut  fubtradus  relinquat  numerum  diuiiibilem  in  tres  partes  lino 
fradtione;  eft  alius  etiam 'a  216,  cubo  cx  6 ; cft  enim  729,  cubus  ex  9»  fiquidem 
fubdudus  ex  1080.  relinquit  331.  diuiiibilem  vt  requiritur , cius  enim  terna  pars 
eft  117.  Prarceptum  igitur  intelligcndum  cft,  vt  videatur  maximus,  vel  minimus, 
qui  fi  non  fit  idoneus,  eligantur  deinceps,  quod  etiam  luperius  tetigimus. 

Ita  fi  fit  Binomium  ifc  119319361  345s>  cx  quo  radix  cubica  fit  eruenda  , qua: 
quidem  cft  » 101 1 9.  ne  dum  numerus  729  , cubus  cx  9.  fubdudus  ex  3436,  re- 
linquit numerum  diuiiibilem  in  tres  partes  fine  fradione,  relinquit  enim  2727, 
cuius  tertia  pars  eft  909.  fcd  etiam,  3373,  cubus  ex  13,  relinquit  enim  81,  cuius 
tertia  pars  eft  27.  Proptcrea  cauti  in  hoc  procedendum,-  vnde  in  hoc  cafu  prote- 
rendus cft  729,  vt  vides-  Obferua  igitur  in  propofito  numero,  quot  fint  numeri 
contenti,  cum  fupra  polita  conditione,  &c.  & prscfcras  illum,  qui  facit  fatis. 

Aliter  etiam  hoc  aquationis  genus  licet  explicare. 
a'  t 3 b pl  a S d folido. 

Fl  quoniam  vt  ex  alibi  traditis  eft  manifeftam  Cubus  differentia  laterum  , plus  tripla 
ftihdo  ab  eadem  differenti*  in  planorum  fub  lateribus  aqualis  eft  differentia  cuborum  ab 
eifdem  lateribus . 

Proptcrea  ex  hoc  facile  condat  alia  eandem  aequationem  explicandi  ratio . Si- 
quidem coelficicns  erit  triplum  planum  fub  lateribus  , comparationis  homogcncum 
erit  differentia  cuborum,  Sc  atquationis  radix  erit  laterum  differentia,  vt  fi  fuerit  a' 
t 3 b pl.  a " d folido  ; erit  quidem  b pl.  erit  in  quam  planum  fub  lateribus  , & d 
fui.  erit  differentia,  cuborum abcifdem.-at vero  a, erit  differentia  laterum.  Oportet 
igitur. 

Data  differentia  cuborum , cr  reCt angulo  fub  lateribus  reperire  laterum  differentiam. 

Cum  autem  quadratum  differentia:  cuborum,  plus  rcdangulo  fub  lateribus  qua- 
druplo cubo,  ecquale  fit  quadrato  aggregati  cuborum  ; Si  comparationis  homogc- 
ncum quadraticc  multiplicetur  , eidemque  addatur  quadruplus  cubus  a plano  lub 
lateribus  , aggregati , vero  fumatur  latus  quadratum  , hoc  vtique  erit  aggregatum 
Cuborum,  quorum  differentia  eft  comparationis  homogcncum.  Quamobrem  opor- 
tet . 

Data  differentia  cuborum , & aggregato  eorundem  reperire  Utera  ; Horum  enim  diffe- 
rentia erit  radix  aquationis  propofit. a . ^ 

Verum  enim  vero  fi  ad  aggregatum  cuborum  addatur  eorundem  differentia  , fit 
duplus  maior  cubus  , fi  vero  fubtrahatur  , fit  duplus  minor , ergo  cum  habito  du- 
plo , fimplum  ignorari  non  poflit ; proptcrea  ftatim  conftabit , & cubus  maior , & 
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cubus  minor,  quorum  lateri  non  latebunt  .His  aurem  habitis , ftarimmnotefcet  diffe- 
rentia ipforum,  atque  adeo  radix  aquationis  propofitir. 

Sed  vt  melius  intelligantur ; reaflumamus  fuperiorem  aequationem  i C *J*  71  R 
CE  1710. 

Coeificiens  planum  eft  71 , & hoc  eft  triplum  planum  fub  lateribus ; at  verd  1710, 
comparationis  homogeneum.eft  differentia  cuborum  eorundem  laterum  . Quadra- 
tum autem  ex  1720,  eft  2958400, cui  fi  addideris  quadruplum  cubum  ex  24  , ter- 
tia parte  plani  coefficicntis  , cuiufmodi  eft  55295  ; cubus  enim  ex  24 , eft  13824  , 
cuius  quadruplum  eft  55296;  fiet  3013696  , & hoc  erit  quadratum  aggregati  cu- 
borum ab  eifdem  lateribus;  Huius  igitur  latus  quadratum,  1736, erit  cuborum  ag- 
gregatum,ad  quod  fi  addideris  1720, cuborum  differentiam, fiet  3456,  duplum  cu- 
bi maioris  , fi  vero  fubduxeris  , het  1 6 , duplum  cubi  minoris . Dimidium  autem., 
ipfius  3456,  eft  1728,  cuius  latus  cubicum  eft  12.  Dimidium  ipfius  16, eft  8, cu- 
ius latus  cubicum  eft  2 . 

At  verd  differentia  inter  1 2 , &.  2 , eft  10,  & ita  quidem  xo,  erit  radix  xquatio- 
nis  propofitx, 


Aliter  etiam  hoc  aquationis  genus  licet  explicare . 
a'  t 3 b pl  a 3 b pl.  d . 
Prxmittendum  eft  autem. 


LEMMA. 

J teter  dum  numeros  datos,  medium, uti  medios  proportionales inuemre . 

Satis  eft  obuia  ratio  inueniendi  inter  duos  numeros  datos  medium  proportionalem . Du- 
itis enim  numeris  datis  inter  (e , producti  vero  latus  accipiatur  quadratum  > numerus  eniim, 
hic  erit  medio  loco  proportionalis  inter  numeros  datos. 

Si  verd  duo  fint  reperiendi  numeri  inter  duos  numeros  datos . Ducatur  quadratum  minoris 
in' maiorem,  producti  vero  fumatur  radix  cubica,  erit  primus  medius  iuxta  minorem  c duo- 
bus datis  collocandus;  Vt  dati  fint  duo  numeri  2,  & 54,  inter  quos  oporteat  teperire  duos 
medios  proportionales.  Ducatur  4 quadratum  minoris  2 in  54,  vt  fiat  21$,  cuius  radix  cu- 
bica eft  6,  & hic  erit  numerus  minor  e duobus  mediis  . Vel  quadratum  maioris  , nempo 
2916  ducatur  in  2 fiet  5832, cuius  radix  cubica  18, erit  maior  i duobus  medip. 

Ad  explicandam  xquatiouem  , in  qua  cubus  afficitur  adiunftionc  folidi  fub  la- 
tere, datoque,  coelficicnre  plano. 

Sumatur  tertia  pars  (tepe icatis,  per  quam  dissidatur  comparationis  bomogentum  , quo- 
tiens autem  ftatuatur  coefficiens  longitudo  aquationis  quadratica  , in  qua  comparationis 
homogeneum  fit  tertia  pars  iam  dicta . 

Huius  enito  radix  erit  minor  extremus  numerus  e quatuor  proportionalibus, 
quorum  differentia  erit  ipfa  coeificiens;  at  differentia  mediorum , erit  radix  initio 
xquationis  propofitx . 

Oblata  fit  xquatio  1 C t 324  R ET  5 6 1 6. 

Diuidatur  3 24  per  3 , fit  quotiens  1 08,  per  quem  diuidatnr  56 1 6, & fiet  quo- 
tiens 52 . Fiat  igitur  xquatio  1 Qji*  5 2 R — 108.  Eruatur  radix  huius  xquatio- 
nis , & erit  2 , hic  erit  uumerus  minor  extremus  e quatuor  continue  proportiona- 
libus, quo  addito  ad  5 2 fiet  54  maior  extremus  , inter  quos  per  Lemma  prxmif- 
lum , reperiantur  medij  6,  & 18  , quorum  differentia  1 2 , erit  radix  initio  xquatio- 
nis propofitx  tCf324R  — 5616. 

Si  fuerit  xquatio,  in  qua  cubus  afficitur  adiun&ionc  folidi  fub  latere,  datoque^ 
cocficicme  plano. 

Vta'  >i>  3 bpl.a  EEb  pl.  d.  Sunt  quatuor  magnitudines,  fcu  quantitates  proportiona- 
li n les. 
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Ies,  iub  quarum  mcdijs , vel  extremis  (itb  pl.  at  vero  differentia  extremarum  cfld, 
fit  autem  a.  differentia  mediarum ; Quod  cx  Zctetico  deprchenlum  eft . 

I,  ,uum . Data  differenti*  extremarum , re  Si  angulo  /ni  medtjs  i vel  extremis  tn  ferie  quatuor 

continue  proportionalium , referire  differentiam  mediarum , 
j ni  fi,  no  . Si  fuerint  quatuor  quantitates  in  continua]  ratione  , cuius  i differentia  mediarum  , plus 

triplo  [olido  ai  eadem  differentia  in  planum  fui  ipfss  meds/s  , vel  extremis  , aquatis  eft 
fohdo  a differentia  extremarum  tn  planum  fui  medqs , vel  extremis. 

Quamobrcm  coefficicns  in  huiufmodi  aequatione  eft  triplum  planum  fub  mcdijs , 
vel  extremis , & comparationis  homogeneum  cfl  folidum  iam  dictum , factum  ni- 
mirum a differentia  extremarum  in  tertiam  partem  cocificientis,  nempe  planum  (ub 
racdjjs  vel  extremis. 

Si  igitur  fumatur  tertia  pars  ipfius  coefficientis  per  hanc  vero  diuidatur  compa- 
rationis homogeneum , innotefeit  differentia  extremarum  e quatuor  continui  pro- 
portionalibus, a quarum  mcdijs,  vel  extremis  fit  planum  aequale  tertiae  parti  ipfius 
coefficientis. 

Quamobrcm  fupponendo  extremum  minus  efle  i R , extremum  maius  erit  i R , 
plus  differentia, qua:  perdiuilionem  prxdi&am  innotuit;  cumque  etiam  conflet  pla- 
num fub  mcdijs,  atque  adeo  fub  extremis;  fi  extremum  vnum  eft  i R,  aliud  t R , 
plus  illa  differentia ; fiet  i Q,plus  plano  fub  differentia  iam  didla,  & radice  , quod 
aequabitur  plano  fub  mcdijs, atque  adeofub  extremis.  Vndc  deprchenfo  valore  ip- 
fius radicis  , innotefeet  minus  extremum  ; cumque  cognita  fit  differentia  inter  ip- 
fum,  & maius  extremum,  hyc  vtique  non  latebit.  Habitis  autem  duobus  extremis, 
i quatuor  proportionalibus,  repertis  mcdijs  , cognita  fiet  differentia  mediarum; at- 
que adeo  radix  aequationis  propofita*. 

At  vero  fi  fuerint  quatuor  quantitates  continue  proportionales , cuius  e differentia  me- 
diarum , plus  fohdo  &c. 

Vt  fuperius  enunciauimus  hunc  in  modum  innotefeet. 
tnpifiiii.  Cuius  enim  differentia  laterum  , plus  triplo  fohdo  a differentia  laterum,  in  reti  angu- 
lum fub  lateribus  eft  aqualis  differentia  cuiorum  a lateribus. 

Smr  latera  a,  & e,  & fit  ollendendum  , cubum  ab  a — e , plus  folido  fub  triplo 
a e,  & a — e,  xquari  a'  — e'. 

Opere  multiplicationis  conflat  ex  a — e , cubum  effe  a'  — 3 a*  e f 3 a e*  — e' . 
At  huic  fi  addidtris  3 a'  e - 3 a e‘. Solidum  abs  3 a c in  a — e,  vt  etiam  ex  ope- 
re multiplicationis  conflat ; fiet  a'  — e'  , nempe  differentia  cuborum  a lateribus. 
Quod  oportebat  oflendcre. 

Deinde . 

Treffui. . Si  quatuor  quantitates  fuerim  continue  profor  nonales  , fr  planum  [ub  extremis , ducatur 
indifferentiam  extremarum, fit  differentia  cuborum  i medus;  Seu  folidum  apiano  fui  extre- 
mis tn  differentiam  extremarum  , aqHalc  eft  differentia  cuborum  a medus , 

Sint  quantitates  proportionales  m continua  ratione  a,  b , c.  d , Sitque  demon- 
ftranduin,  folidum  a redtangulo  a d , in  a - d,  atqualceffc  b'  — - c’,  nempe  differentis 
cuborum  a mcdijs . 

Quandoquidem  a‘  d , xqualc  efl  b' , & a d' , squale  efl  c' , proinde  folidum  a* 
d — ad*,  xquabitur  b'  — c’ ; efl  aurem  folidum  a rctflangulo  a d in  a — d ; xqua- 
lc folido  a'  d - a d*.  Quamobrcm  folidum  apiano  a d in  a — d , xquabitur  b'  — c'. 

Ex  his  porro  deducitur  primum  nempe  . 

■ St  futnnl  quatuor  quantitates  in  continua  rattone , cubus  e differentia  mediarum  , plus 

triplo  folido  ab  eadem  differentia  , m planum  fub  ipfis  mcdijs  , vel  extremis  , aqualis  eft 
folsdo  a differentia  extremarum  m planum  fub  medqs,  vel  extremis. 

Ex  quo  facile  intclligcs,  fi  fuerit  xquatio  in  qua  cubus  allicitur  adiunftionc  foli- 
di  fub  latere,  datoque  cocHicicnrc  plano,-  quemadmodum  cfl  a'  t 3 b pl.  a “ bpl. 
d,  Quatuor  clfe  proportionales  quantitates,  fub  quarum  mcdijs,  vel  extremis  fir  b 
pl,  nempe  terria  pars  plani  cocificientis,  differentia  vero  extremarum  efl  d,  nempe 
quantit^  ortiua  e*  applicatione  folidi  comparationis  homogcnti  ad  tertiam  par- 
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tem  coefficientis  plani.  At  vero  a,  effc  differentiam  mediarum  . Quod  tanquanu 
arcanum  ab  aliquibus  venditatum  fuit. 

Elegans  igitur  hsec  eft  aequationem  cubicam  explicandi  methodus  ; & quidenu 
Geometri®  quoqi  maxime  confentanea. 


De  explicanda  aquatione , in  qua  Cubus  afficitur 
multa  folidi  fub  latere , datoque 
coefficiente  plano.  ' 

CANON. 


Symatur  tertia  pars  numeri  Radicum  , eaque  cubice  multiplicetur , numerus  p reducius 
auferatur  a quadrato  dimidjj  numeri  ab  folati  , (quando  fuhtralho  infitui  pote  fi) , refi- 
dat  vero  quadrata  radix  addatur  ad  dimidium  numeri  abfotuti  , & ex  aggregato  extra- 
hatur latus  cubicum  , eadem  vero  radix  quadrata  auferatur  ex  dimidio  numeri  abjoluti  , 
re  fidat  latus  cubicum , ad  latus  cubicum  tam  inuentum  addatur  , hoc  enim  aggregatum 
erit  aquationis  propofita  radix  quafita . 

Cubus  autem  e triente  plani  coefficientis  , non  pr ad et  quadrato  a dimidio  comparationis 
hemo  genti. 


EXEURLVU. 

1 C — 71  JE  ZZ  180. 

19600  Quadratum  dimidq  numeri  ab  folati . 

138:4  Cubus  tertia  partis  numeri  radicum . 

J 7 7 6 Refiduum. 

7 6 Radix  quadrata  refdui. 

140  Dimidium  numeri  abfoluti. 

116  Aggregatum'. 

6 Radix  cubica . 

140  Dimidium  numeri  abfoluti . 

7 fi  Radix  quadrata  primi  refdui , 

6 4 Refiduum  fecundum'. 

4 Radix  cubica  fecundi  refidui. 

6 Radix  cubica  primi  aggregati . 

1 o Aggregatum  vtriufique  radicis  cubica , tf  radix  aquationis  propofita 

Vel  quod  in  idem  recidit. 

Sumatur  dimidium  numeri  abfoluti  , atque  huic  addatur  latus  quadratum  differentia 
inter  quartam  partem  quadrati  numeri  abfoluti  i dr  vtgefimamfieptimam partem  cubi  ex  nu- 
mero radicum . 

At  vero  ex  hoc  aggregato  fumatur  latus  cubicum,  cui  addatur  latus  cubicum  differentia, 
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inter  dimidium  tnmeri  ah [eluti , & latus  patentis  differentiam  , qua  tjl  inter  quartam _» 
partem  quadrati  ex  numere  abfelute  , & ■vigejimamfeptimam  partem  cubi  ex  numere  ra- 
dicum, hec  enim  aggregatum  radicis  quafita,  pretium  repraftntabit , 

Sit  eadem  iquatio  : C — 72  R ZZ  280. 

Dimidium  numeri  abfoluti,  eft  140,  quarta  vero  pars  quadrati  numeri  abfoluti, 
cft  19600,  d quo  (ubtrahatur  13824,  nempe  vigefimalcptima  pars  cubi  ex  nume- 
ro radicum  , & remanet  577 6 1 cuius  radix  quadrata  eft  76 , qux  addi  debet  ad 
140,  dimidium  numeri  abfoluti  vt  fiat  a 16,  cuius  latus  cubicum  eft  6;  modo  fuma- 
tur idem  numerus  76,  habitus,  vt  modo  dicebamus,  & fubtrahatur  ex  140  , dimi- 
dio numeri  abloluti,  fiet  refiduum  64,  cuius  latus  cubicum  eft  4,  hoc  autem  addi- 
to ad  6,  fit  10,  radix  iquationis  propolitx. 

Sit  iquatio  1 C — 6 R “ 40. 

Tertia  pars  numeri  radicum  eft  2 . cuius  cubus  eft  8 ; qui  fubdu<3us,  ex  400  , 
quadrato  dimidij  numeri  abloluti  relinquit  392  ; cuius  radix  quadrata  cft  1%  392; 
hic  autem  addatur  ad  20,  fiet  20  4»  lii  392,  ab  eadem  20,  auferatur, & remanet 
20 — 5t  392.  Nunc  autem  oportet  eruere  radices  cubicas  ex  Binomio  ,&  Apo- 
tome. 

Hi  vcri>  funt  ^ C ( 20  4»  R 392  ),&  it  C(2o — £t  392  ).  Qui  fi  per  lignum 
•J*  conncfhntur,  fiet  Hi  C ( 20  *f«  Ii  392  ,1  4*  Ji  C f 20  — i»  392 ). 

Sedhi  radices  explicabiles  funt,  quandoquidem,  tam  20  4*  Rt  392  , qudm  20 
— Ri  392  .radicem cubicam  habent, illius  quidem  radix  cubica  cft  2 «f,  $2  2 . lftius 
vero  cft  2 — ?!  2 , quarum  futnma  eft  4 , & hic  eft  radix  fupenoris  xquatio- 
nis. 

Propofita  fit  iquatio  1 C — 24  R “ 72  . 

Tertia  pars  nnmeri  radicum  cft  8,  cuius  cubus  eft  512 1 ifque  feruetur,  fuma- 
turque  dimidium  comparationis,  homogenci , feu  nnmeri  abfoluti  72  ,&  eft  36,  cu- 
ius quadratum  eft  1296  , d quo  fubtraifto  512  , remanet  784  , cuius  latus  quadra- 
tum eft  28,  quo  addito  ad  36,fuperius  habitum, fit  64,  cuius  latus  cubicum  cft  4. 
Deinde  ex  36,  dimidio  comparationis  homogenei,  auferatur  28  , latus  quadratum 
differentix  inter  1296,  & 512  , & remanet  8,  cuius  latus  cubicum  eft  2 , quo  ad- 
dito ad  4;  latus  cubicum  fuperius  feruatum  fiet  6,  radix  iquationis  propofirx. 

Animaduertcndum  autem  fumi  potuiffe  cubum  ex  24  , iliudque  diuidi  per  27  > 
proucniffet  enim  312.  Idem  enim  numerus  prouenit , G nnmerus  quifpiam  cubice 
multiplicetur , produiftufque  per  27  , diuidatur ; ac  fi  tertia  pars  numeri  prididfi , 
cubice  multiplicatus  fuerit . 

Propofita  fit  xquatio  1 C — 60  R ~ 1008. 

Cubus  ex  60,  cft  21600  , quo  diuifo  per  27  , prouenit  8000  , qui  fubdu&us 
cx  254016,  quadrato  e 304  , dimidio  numeri  abloluti , remanet  246016  , cuius 
latus  quadratum  cft  496  i Hoc  autem  addito  ad  S04  , fit  1000,  cuius  latus  cubi- 
cum eft  10;  At  ex  504,  dimidio  cocfficientis, auferatur  496  ; eadem  fcilicet  diffe- 
rentiae radix , & remanet  8;  cuius  latus  cubicum  eft  2 , quo  addito  ad  10,  latus  cu- 
bicum fupra  feruatum, fit  12.  Radix  iquationis  oblati. 

Sit  aquatio  a'  _ b'  a~  b'  d,dr  tranfmutata  induat  hanc  formam , 

•'  ZZ  * t p ai  q. 

Si  igitur  fit  iquatio  fuperior  a'  “ • f p a t q;  Hic  Methodus  obferuanda  eft . 

Sumatur  t -j—  q , iliudque  feruetur  , mox  accipiatur  — j — q' , a quo  fubtraha- 
tur 
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tur  — n — P',  & ex  refiduo  extrahatur  latus  quadratum,  illudque  addatur  t 
fupenus  icru.no ; cx  toto  hoc  autem  aggregato,  fumatur  latus  cubicum  , cui  adda- 
tur latus  cubicum  huius  relidui;  nempe  fumatur  Ri  ( — t — q' — p'  ) hoc  au- 

tem fubcrahatur  ex  — j — q , itaut  fiat  t -i — 4 > — P ( — j — q'  - p'  ) huius 

porro  relidui  latus  cubicum  erit  $ C ( t — {—  q — ft  ( — — q‘ p‘  ) faflx- 

que  additione,  vt  difium  , efl,  futura  eft  radix  , vt  hic  vides  ffr  C ( f — 1—  4 t 
f — j— f‘ r-?‘)  +5»C(t— ■ i—  f-*(t  -i~  91 ri — p’  )■ 

Hsc  autem  iuuabit  numeris  explicare;  Sit  squatio  primo  propolita. 

i c — 7*  /t  :n  280. 

«•  p.  4. 

Huius  atquationis  radix  erit  5?  C ( 140  f Ii  C >9600  — 13824 ) f (i  C ( t 140 
— 51  ( 19600  — 13824). 

Hoc  eftptCi^fftC  64. 

Hoc  eft  6 f 4.  Hoc  eft  10,  & ita  10,  erit  radix  propofitat  aquationis. 

Huius  autem  methodi  demonftratio.fic  fc  habet. 

Supponamus  Hi  C(t  -7-  4 t f -i-  q‘  - 
— f ) xquari  AB,4  deinde  B C , efle  ^ B c 

Cft  -r-f  — Bif  -j-?‘  - T7  f'  )•  * 

Summa  Cuborum  vtriufq;  lines  erit  q. 

SiveroAC,  iqtietur  a,  cuiuscu-  Cubus  4*  — j—  q f 1 bf-j-4’—  — — p')cxAB 
bus  erit  a’ ;&  ab  eius  cubo  auferatur  Cubus  4* — r-?*- ^ — pyexBC 

triplum  produftum  linearum  AB,B  

C,&  A C , fcu  4 , remanebunt  cubi  li-  q Summa  Cuborum . 

nearum  A B , B C , qui  fimul  fum- 

pti  squantur  q . Triplum  enim  produdtum  redtarum  A B,B  C,&  A C.feu  4,  plus 
cubis  redtarum  A B;  B C,  xquatur  cubo, ex  A C.feu  cx  4,  quare  fi  abs  cubo,  ex 
AC.feu  4,  nempe  ab  *' , auferamus  triplum  producum , cx  A B , B C , & A C,  feu  4,  re- 
manebunt cubi  linearum  A B,B  Cs  Hi  autem  fimulfumpti  funt  squales  q.  At  ve- 
ro produdturocx  A B>&  B C,  eft  51  C(  — — p<)fiue  4-  p produdtum  ex  A B,  in 
B C,  hoc  eft  ex  ?t  c ( t — r-f  t Bt  (— j—  q'  — — p' ) in  Jt  C f f -f-  4 — 
jif  — j—  q'  — -~-p'Jed  inquam  p');fiue— j— p,vt  patet, cx  opere  multi- 


BCft-t-f  t*  f-rf  - ■&/) 
h-  t ') 


— BtCf f“-iqp' 

-4-  4’t^  C ( ) 


-rr-f' 

1 icr-z-p’J 

fcu  tf. 


plicationis . Si  enim  t R ( q' p' ) ducatur  in  — Iit  ( — J — q' ; — 

p'  ),  ob  figna  t & — » fiet  productum  1—  q'  — —p\  multiplicata  vero  vtraq; 

radice  per  t -j-  4,  cuanefcent  produdta  ob  figna  f & -.  & remanet  t — \ — 4,  infe 

ducendum , vt  fiat  — 7—  q' , quo  addito  , ad  - -7  f'  ’ fiet  fuuima  Bi  C ( j- 

p' ,)  8c  erit  totum  produftum  cx  illa  multiplicatione . Quamobrem  cius  radix  cubi- 
ca 


\ 
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ca  -J-  p,  erit  quoque  produftum;  Huius  autem  triplum  cip,  quo  du£to  in  a,  fit  p a , aequa- 
le triplo  producto  Irnearum  A B,B  C,  AC,&  quia  41, minus  huiufmodi  triplo  pro- 
duifo  xquabatur  cubis  ex  A B»  B C,  qui  xquaies  erant  <7;  proinde  a'  — p a , aqua- 
bitur q.  Infuperiori  etiam  demonftratione  cratp,  triplum  ipfius  -j-p>  Sc  p a,  xquale 
erat  triplo  produ&o  linearum  A B ,B  C.  A C , quod  ibi  forte  fub  obicure  didlum  fuit . 

Numeris  autem  illuftratur  fuperior  doctrina  hunc  in  modum. 

Sit  xquatio  1 C — 71  R “ 280.  Sumatur  dimidium  numeri  280  , nempe  140 , 
& ab  cius  quadrato  fubtrahatur  13824, nempe  quotiens, qui  oritur, diuifo273248, 
cubo  ex  72 , per  27 , & remanet  577 6 , cuius  radix  quadrata  eft  7 6 , qua  fubtra&a 
cx  140, remanet  64,  huius  radix  cubica  eft  4 , qux  ieruanda  eft  . Sumatur  idem- 
140,  cui  addatur  -j6 , nempe  radix  illius  numeri  5776  , ortum  ducentis  ex  illa  di- 
uiiione  ; fiaCta  autem  additione  habetur  216,  cuius  latus  cubicum  eft  (5, cui  adda- 
datur  latus  cubicum  4,  fuperius  leruatum,  & fiet  10,  pro  radice  quxfita. 


filuer  etiam  hoc  aquationis  genus  licet  explicare , 
a'  - b'  a ~ b’  d, 


Quoniam  igitur. 

Si  fui  quatuor  quantitates  continue  proportionales ; cubus ) fecunda, minus  fetido  fui  qua- 
drate prima  minens  inter  extremas,  C~  fecunda  aquatis  eft  fetide  a quadrate  eiufdem  pri- 
ma minoris,  <jr  differentia  inter  fecundam , <jr  quartam . 


Proptcrea  in  xquatione  propofita , coefficiens  planum  eft  quadratum  prima:  mi- 
tioris inter  extremas,  feu  quod  idem  eft,  latus  quod  poteft  planum  coefficiens  eft', 
prima  minor  inter  extremas , Sc  quantitas  ortiua  cx  applicatione  comparationis 
homogenci  ad  planum  coefficiens,  fit  differentia  fecunda ,&  quartae.  Eo  igitur  res 
deducitur  vt  fi  fuerit  zquatio  huiufmodi  a'  — b’  a ~b‘  d. 

Sit  quidem  b , prima  minor  inter  extremas,  4 quatuor  quantitatibus  continui 
proportionalibus,-  at  vero  d.fit  differentia  fecunda:, & quarta: , itaut  a, radix  fit  fe- 
cunda. Quare  oportet. 

Data  prima  minere  inter  extremas , dr  differentia  fecunda,  & quarta  in  ferie  quatuer 
continue  proportionalium , innenire  fecundam . 

Secunda  enim  in  huiufmodi  ferie,  eft  radix  quxfita . 

Superior  autem  propofitio  de  quatuor  continue  proportionalibus  fic  oftendi- 
tur . 

Sint  quatuor  continue  proportionales  b,  a , c , f , at  vero  quoniam  quarta  fup- 
ponitur  exprimere  differentiam  a fecunda  ; ipfa  differentia  efto  d , vnde  quarta  erit 
d f a,  xqualisf,  itaque  proportionales  erunt  b,  a , c,d  t a,  Quamobrem  erit  b’  ad 
a*,vt  a ad  d t a,  proinde  conuertendo  crita’ad  b‘,  vt  d f a ad  a,  & diuidendo  vt 
a'  — b*  ad  b' , ita  d ad  a ; ergo  produCtum  fub  medijs  xquabitur  produCto  fub 
extremis,  quare  a’  — b‘  a,  xquabitur  b’  d . A?  verd  a'  eft  cubus  i lecunda  , Sc  b’ 
a , eft  folidum  a quadrato  primx  minoris  inter  extremas  in  fecundam.  Denique  b* 
d,eft  folidum,  quidem  fub  quadrato  primi  minoris,  & differentia  fecundx , & quar- 
tx.  Proinde  fi  fuerint  quatuor  quantitates  continue  proportionales  S(c.  Quod  opor- 
tebat oftendere . 


Propofita  fit  xquatio  1 C 64  R “ q6c. 

Erit  igitur  364 , quadratum  primx  i quatuor  continui  proportionalibus,  at  vero 
differentia  fccundx,  & quartx  orietur  cx  applicatione  960  , ad  64 . Cum  cnim- 

960, 
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960 , fit  folidum  a quadrato  primae  minoris  inter  extremas  in  differentiam  fecun- 
dx,&  quartx.fi  applicetur  huiufmodi  folidum  ad  planum  prxuidium,  orietur  diffe- 
rentia 1 5 1 inter  fecundam , & quartam . 

1 Secunda  igitur  cfto  i R,  ergo  quarta  erit  1 5 4.  r K.  Solido  autetn  fub  quadra- 
to primae  , & quarta , aequalis  cft  cubus  c fecunda  , ob  id  xquabitur  64.  R , plus 
64,  in  1 J , hoc  eft  960,  Sc  per  antithefiu  1 C — 64  R . xquabitur  960 . 

Ad  huius  igitur  aquationis  explicationem  oportet. 

Data  prima  minare  inter  extremas  > & differentia  fecunda  > & quarta  tn  ferit  quatuar 
continue  prapartianalium  I nitetur  i fecundam  . 

C icterum  iuxta  priorem  methodum  aequatio  propofita  facile  explicatur;  vt  ex  di- 
fiis  eft  maniicftum . . . 


Aliter  etiam  hoc  aquationis  genus  licet  explicare . 


a'  -r  3 b pl,  a “ d folido. 

Quoniam  cubus  aggregati  laterum  minus  triplo  folido  fub  aggregato  in  planum 
fub  tpfis  lateribus  xqualis  cft  aggregato  cuborum  a lateribus. 

Propterea  facile  confiat  alia  huius  xquationis  cxplicandx  ratio  . Siquidem  coef  • 
Sciens  erit  triplum  planum  fub  lateribus , comparationis  homogencum  erit  cubo- 
rum aggregatum,  & xquationis  radix  erit  aggregatum  ipforum  laterum. 

Vt  ii  fuerit  a'  — 3 b pl.  a “ d folido , erit  b pl.  id  quod  fit  fub  lateribus  , & d 
folidum  erit  aggregatum  cuborum  ab  ipfis, quare  oportet. 

Data  aggregata  cuborum , dr  reit ungula  fub  lateribus  referire  latera . 

Cum  autem  quadratum  aggregati  cuborum  , minus  quadruplo  cubo  rcflanguli 
fub  lateribus  xqualc  fit  quadrato  differentix  cuborum  . Si  comparationis  homoge- 
neum  quadratice  multiplicetur , cx  producto  autem  auferatur  quadruplus  cubus  a ■ 
reitangulo  fub  lateribus  , remanebit  quadratum  differentix  cubomm  , cuius  latus 
quadratum,  erit  ipfa  cuborum  differentia.  Oportet  igitur. 

Data  differentia  cubarum . dr  eorundem  aggregata  referire  latera . Harum  enim  aggre- 
gatum erit  radix  initia  cubica  aquationis  propopafitt . 

Verum  enim  vero  fi  ad  aggregatum  cuborum  addatur  eorundem  differentia  , fir 
duplum  cubi  maioris;  fi  vero  lubtrahatur,  fit  duplum  minoris.  Ergo  cum  habito  duplo 
fimplum  ignorari  non  polfit;  ob  id  ftatim  conflabit, & cubus  maior, & minor, quo- 
rum latera  non  latebunt.  His  autem  habitis  ftatim  innotefcct  eorum  aggregarunt, , 
atque  adeo  radix  xquationis  propofitx . Qux  vt  melius  inrclligantur  , explicetur 
xquatio  1 C — 2 4 R ~ 72. 

Comparationis  homogencum  72,  quadratice  multiplicetur  vt  fiat  J184  , ex  quo 
fubtruharur  2048,  quadruplum  cubi  a plano  fub  lateribus,  vt  remaneat  3 136,  qua- 
dratum differentix  cuborum,  cuius  latus  eft  yiS.-differentia  cuborum,  qua  addita  ad 
72,  eorumdem  aggregatum,  fit  128,  & ab  eodem  fubtraifta  remanet  1 6.  Horum  - 
quidem  dimidia  iunt  <54,  & 8 , quorum  latera  cubica  funt  4 , & 2 . Horum  aggre- 
gatum eft  6,  8c  quidem  6,  erit  radix  initio  xquationis  propofitx. 

Sit  igitur  tequario  primo  loco  fu perius  polita  r C — 72  R “ 28o.Diuifo  72  ,c6cf- 
ficicntc  per  3 , & fiet  quotiens  24 , nimirum  planum  fub  extremis , vel  medijs . De- 
inde diuifo  280  , per  24  , fir  quotiens  1 1 & hoc  erit  aggregatum  duorum  ex- 

tremorum , i quatuor  proportionalibus  in  ratione  continua.  Minus  extremum  cfto 
1 R , maius  igitur  erit  1 1 — ^ — 1 R , ducantur  inter  fe  ; & fiet  11  — R - 1 Q , 
quod  xquabitur  24;  Huius  autem  xquationis  radix  duplex  eft  ; quarum  minor  eft 
5 a — u,  ro  ; & erit  minus  extremum  c quatuor  proportionalibus  ; maius  au- 
tem extremum  erit  j f f B;  10  -j  . 

Repertis  autem  duobus  medijs  inter  hxc  duo  ; ita  vt  planum  fub  ipfis  fit  24 , St 

erunt 
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erunt  4,  & d i Sunt  enim  in  continua  ratione  hi  numeri  5 , — \ R 10  — 4' 

6\  J -J-  t R «o  — nr* 

Aggregatum  autem  mediorum  i nempe  10,  erit  fuperioris  aquationis  radix. 

Non  diffunditer  aequationes  , quae  in  alijs  exemplis  allatz  funt ; poterunt  expli- 
cari, vt  fi  fuerit  zquatio  1 C - 6 R — 40.  Diuifo  d , cocfGciente,  per  3 , fit  quo- 
tiens 2;  llludque  eft  planum,  quod  fub  extremis,  vel  medijs  continetur.  At  ver6 
diuifo  40,  comparationis  homogeneo  per  2 , numerum  iam  habitum  , & proueniet 
20,  pro  aggregato  extremorum. 

Oportet  igitur  diuiderc  20,  in  duas  partes ; ita  vt  planum  fub  ipfis  xquale  fit  2 . 
Et  quidem  pars  vna  erit  1 R,  alia  autem  ao  - 1 R.rc&angulum  fub  his  eft  20  R - 
1 Q,  quod  zquabitur  2.  Huius  vero  xquationis  radix  eft  duplex;  quarum  vna  eft 
10  - Bi  98  , altera  vero  1 o t R 98 . Itaque  minus  extremum  c quatuor  continue  pro- 
portionalibus eft  10  — R 98;  maius  autem  extremum  erit  10  f Ii  98  . Inter  hxc 
autem  repertis  duobus  medijs; quorum  vnum  eft  2 - Ii  2, aliud  vero  2 f Bi  2 .Sunt 
enim  proportionales  hi  termini . i o — R 98 ; 2 — R 2 ; 2 t R 1 > 1 o t R 98 . 

Aggregatum  autem  mediorum  nimirum  4 , erit  fuperiotis  xquationis  radix  . 

Prxtcrea  fi  fuerit  zquatio  fuperius  itidem  pofita  videlicet  1 C — 24  R “ 72 . 
Diuidatur  24  per  3,  fit  quotiens  8,  & hoc  erit  planum  fub  extremis,  vel  medijs. 
Diuidatur  72  per  8,  iam  inuentum,&  fit  quotiens  9,&  hoc  erit  aggregatum  extre- 
morum , i quatuor  proportionalibus  . Extremum  igitur  vnum  efto  r R aliud  erit 
9 - 1 R,  redangulum  fub  his  eft  9 R — 1 Qj  & hoc  zquabitur  8 ; huius  porro 
zquationis  radix  duplex  eft; minor  quidem  1 , maior  autem  8 , inter  illos  autem-, 
numeros  duo  medij  proportionales  reperiautur  , & erunt  2 , & 4 , quorum  aggre- 
gatum, eft  d,  critque  d,  radix  propofit?  zquationis. 

Sit  prxterea  1 C - «oRa  1008 . Diuidatur  do  per  3 , fit  quotiens  10 , & hoc 
erit  planum  fub  extremis,  vel  medijs,  c quatuor  proportionalibus.  Diuidatur  1008, 
per  20, iam  inuentum , fiet  quotiens  50  -j- . & hoc  erit  aggregatum  extremorum- 
Extremum  vnum  efto  1 R,]aliuderit  50  -j-  - 1 Riredtangulum  fub  his  erit  50  -f-R 

— 1 Qi&  erit  zquatio  huiufmodi  jo  R — 1 Q ~ 20 . Huius  autem  zquationis 
radix  eft  duplex  quarum  minor  eft  -j-  , maior  autem  jo  . Inter  hos  autem  re- 
pcrtos,inuenianturduo  medij  proportionales, nimirum  2 , & 10,  horum  enim  ag- 
gregatum nempe  1 2 , erit  radix  fuperioris  zquationis . 

Sit  zquatio  1 C — 4 R ~ 480  . Diuidatur  4 per  3 , fit  quotiens  1 -7-  , & hoc 
erit  planum  fub  duabus  extremis,  vel  medijs, e quatuor  continue  proportionalibus. 
Diuidatur  480  , per  1 —,  fit  quotiens  3do , & hoc  erit  aggregatum  extremorum- 
quorum  vnum  fit  1 R, aliud  erit  360  — 1 K;rc£langulum  fub  his  eft  3do  R — 1 Q 
~ 1 -7-.  Huius  porro  zquationis  radix  eft  180  — R 323  98  -7- , & hoc  erit  prc. 
tium  radicis  minoris  ; pretium  autem  maioris  erit  180  t R 323  98  -7-  . Inter  hos 
autem  numeros  duo  medij  reperiantur ; nempe  4 - R 1 4 — ^ — , 2c  4 f 14—7-  . Hi 

namque  funt  in  continua  ratione  . Aggregatum  autem  mediorum,  nimirum  8 , erit 
fuperioris  zquationis  radix. 

Sit  zquatio  1 C - 9 R ~ td2  Diuidatur  9 per  3 , fit  quotiens  3 . Diuidatur  rur- 
fas  ida  per  3 , quotientein  habituro  , & proueniet  54.  Iraque  3 , erit  planum  fub 
medijs,  vel  extremis,  e quatuor  continui  proportionalibus. 

At  vero  54,  erit  aggregatum  c\trcmorum;quoruin  vnum  efto  1 R,-aliud  erit  J4 

— » R ; rcctangulum  fub  his  eft  54  R — i Q ; & hoc  zquabitur  3 . Huius  autem- 
zquationis  radix  eft  27  — R 72 d,  & hoc  erit  pretium  radicis  minoris. 

At  vero  maioris  pretium  erit  27  t R 72 d.  Inter  hos  autem  repetiantur  duo  me- 
dij; nempe  3 — Rd,&3tRd.  Horum  enim  aggregatum  ; erit  fuperioris  zqua- 
tionis radix  . 

Propofita  fit  zquatio  i C-3dR“  224. 

Et  exhibenda  fit  radix.  Diuidatur  3d  per  3 , & fit  quotiens  12  , per  quem  diui- 
datur 224,  vt  fiat  quotiens  18  — } — . Hic  fiet  coefficiens  nouz  zquationis  qua- 

draticx 
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dratici  Amphibolae, cuius  comparationis  homogeneum  ,erit  u,  tertia  pars  iamdi- 
&a;  eft  enim  18  7 , lumini  extremorum  e quatuor  continui  proportionalibus  .quod 
inSpcciofa  demonftrabimus  . Extremum  igitur  vnum  erit  1 R,(ad  indagandam  enim 
propofitar  atquationis  radicem  oportet  extrema  diftinguere;  & inter  huc, media  re- 
petite ) extremum  alterum  erit  18  ~ — 1 R,  his  multiplicatis  ad  inuicem,  fiet  18 
-7—  R — 1 Qj  nempe  redanguluna  fub  extremis  , vel  medijs . cui  xquatur  ia  , vt 
fuo  loco  demonftrabimus.  Erit  igitur  atquatio  18  -7-  R — 1 Q — ia  . Huius  au- 
tem aequationis  radix  eft  18.  Extremum  igitur  vnum,  nempe  maius  erit  18;  extre- 
mum alterum  erit  7-,  Sumatur  igitur  quadratum  ex  -f  , huiufmodi  eft  -j-  ; & hoc 
ducatur  in  1 8 ; vt  proueniat  , nempe  8 , cuius  latus  cubicum  eft  1 ; & hic  erit 
terminus  minor  e duobus  medijs . Deinde  324,  quadratum  ex  18  , ducatur  in  — , 
vt  proueniat  , nempi  a 1 6 , cuius  latus  cubicum  eft  6 , & hic  erit  terminus  al- 
ter, nempi  maiore  duobus  medijs;  aggregatum  mediorum  fcilicet  8 , erit  radix  ini- 
tio atquationis  propofitx  cubice  iC~36Rz:aa4. 

Propofita  fit  xquatio  1 C — 34  R zZ  240. 

Diuidatur  34,  per  3 , & fiet  quotiens  1 1 —f—  ftatuendus  pro  comparationis  ho- 
mogeneo  nouae  aquationis  quadraticac  amphibolac  vt  videbimus.  Diuidatur  240, 
per  1 1 —7-  , fiet  quotiens  2 1 — rj — aflumendus  pro  cocificiente  eiufdem  nou* 
aequationis.  Eft  enim  11  — re&angulum  fub  extremis,  vel  medijs  £ quatuor  pro- 
portionalibus; & 2 1 — rr-  eft  aggregatum  extremarum . Ad  enodandam  autem  pro- 
pofitam  aequationem  cubicam ; oportet  extrema  diftinguere.  Extremum  vnum  efto 

1 R;  aliud  igitur  erit  ai  — i t R,  recftangulum fub  his  eft  21  - R — , 0, 

id  vero  squabitur  11  Huius  autem  aequationis  radix  eft  t hoc  enim 
du&oinai  — b—  fit  t or  ■ feu  quod  idem  eft . ( duftis  numeratore , & de- 

nominatore  per  ia,)2Zp.  Quadratum  autem  cx  is  eft  n£e±  f pi  --"£rr- 

quo  fubtrafto  cx  produifto  iam  dido,  remanet  1 1 — j — . 


Refiduum  -735-  feu  1 1 — j — 


Eft  igitur  extremum  vnum  c quatuor  proportionalibus, quod  diximus  51  -73?-  f 

•77 , extremum  alterum  erit  refiduum  ad  a 1 — j—  nempe  -7 91  — • 

Ad  comparandam  radicem  cubici  aequationis  iam  propofitae.inter  hic  duo  extrema, 
duo  proportionalia  media  reperire  oportet, quod  aflequemur  iuxta  praeceptum  iam  r M- 

traditum , de  indagandis  duobus  medijs  proportionalibus  inter  duo  extrema  data_.  •***+■ 
nempe  ducatur  -f  9.  quadratum  ex  IS  — t -rr  ducatur  in- 

quam  in  extremum  alterum  fcilicet  -7 8i  — produfti  verd  fumatur  latus 

cubicum;  hoc  enim  erit  terminus  maior  i duobus  medijs  proportionalibus. 

Si  fuerit  enim  aequatio  in  qua  cubus  afficitur  multa  folidi  fub  latere  , datoquo 

O 0 coeffi- 
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coefficienre  plano.  Vt  fi  fit  a‘  - 3 b plano  a = b plano  d. 

Sunt  quatuor  quantitates  continue  proportionales  > fub  quarum  medijs . vel  ex-, 
tremis  fitb  pl.  aggregatum  autem  extremarum  eft  d,dc  fit  a,  mediarum  aggregatum 
quod  ex  Zctctico  depromptum  eft . 

Ziutinm i . j)tU  aggregato  extremarum  > & reff  angule  fuk  medt/s  vel  extremis  , i*  feri  e quatuor 

ttnttnuc  proportionalium  mucnire  medttrum  aggregatum . 

Si  fuerint  quatuor  quantitates , m continue  ratione,  culus  ex  aggregato  mediarum  , mi- 
nus triplo  f 'olido  tl  eodem  aggregato,  in  planum  fui  medqs,  vel  extremis  , aqualis  eft  Jo- 
lido,  tl  aggregato  extremarum  m planum  /ul  medijt. 

Quamobrem  coefficiens  in  huiufmodi  squatione  eft  triplum  planum  fub  medijs. 
vel  extremis,  & comparationis  homogeneum  eft  (otidum  tam  diCfum,  factum  nimi- 
rum ab  aggregato  extremarum , in  tert  iam  partem  coetficientis . nempe  planum , fub 
medijs,  vel  extremis,  . . 

Si  igitur  fumatur  tertia  pars  coefficientis , & per  hanc  diuidatur  comparationis, 
homogeneum  , innotefeit  aggregatum  extremarum  , e quatuor  continui  proportio- 
nalibus , a quarum  medijs  , vel  extremis  fit  planum  squale  tertis  parti  cocfficien- 

i apiieane.  Quamobrem  fupponendo  extremarum  datum  aggregatum ; fiquidem  eft  quod  ori- 

tur  ex  applicatione  comparationis  homogenei  «id  tertiam  partem  coeUicienti$  pia* 
ni,  extremum  vnum  erit  i R,  aliud  erit  aggregatum prxdi<ftum; minus  i R.produ- 
flum  autem  fub  his  erit  planum  fub  aggregato  extremarum  , St  i R , minus  i Q . 
quod  squabitur  plano  fub  extremis,  vel  mediis.  , 

Cum  autem  innotuerint  extrems  quantitates,  duabus  medio  loco  proportionali-, 
bus  repertis , innotefeet  etiam  initio  cubica;  squationis  radix  . nempe  mediarum- 
quantitatum  aggregatum , 

At  fi  fuerint  quatuor  quantitates  in  continua  ratione  cubus  cx  aggregato  me- 
diarum , minus  &c.  Quod  nos  fuperiiis  afTumpfimus , fic  oftendemus . 
tueuHlhaiii  Si  fuerint  quatuor  quantitates  continud  proportionales  , folidum  ab  aggregato 
fi fradiStre.  extremarum  in  planum  lub  extremis  , vel  medijs  squale  eft  aggregato  cuborum  i 
medijs  , Sint  continui  proportionales  a , b , c , d , ergo  erit  a‘dS  b1 , & iu 
d‘  — c'  quare  a‘  d tj*  a d\  {quabitur  b'  •>£  c',  at  cubus  cx  aggregato  mediarum-, 
minus  triplo  folido  ah  eodem  aggregato  in  planum  fub  medijs  vel  extremis, squa- 
lis eft  aggregato  cuborum  a medijs  nempe  b'  >f*  c’ ; ergo  cubus  ab  aggregato  me- 
diarum , minus  triplo  folido  ab  eodem  aggregato  in  planum  fub  medijs  vel  extre- 
mis; squabitur  a*  d a d\  fed  hoc  eft  iolidum  ab  aggregato  extremarum  iu  pla- 
num  fub  medijs  vel  extremis, ergo  cubus  ab  aggregato  mediarum, minus  tiiplo  fo- 
lido ab  eodem  aggregato  in  planum  fub  medijs,  vel  extremis, squalis  eft  folido  ab 
aggregato  extremarum  in  planum  fub  medijs,  vel  extremis. 

Sint  rurfus  continui  proportionales  a,  b,  c,  d , St  oftendendum  fit,  cui  nam  fo- 
lido fit  squalis  cubus  aggregati  mediarum  , minus  triplo  folido  fub  aggregato  me- 
diarum, St  redlangulo  lub  extremis , vel  medijs. 
fiur.irftr.d.  Cubus  aggregati  mediarum  eft  b'  q*  3 b‘  c f 3 b c'  t e’  , cx  quo  fi  fubduxeris 
triplum  folidum  fub  eodem  aggregato  b | c , St  b c > cyiufmodi  eft  3 b‘  C t 3 b c' , 
remanebit  aggregatum  cuborum  a medijs,  nempe  b'  t C.fcd  in  feric  quatuor  con- 
tinue proportionalium;  folidum  fub  rc&angulo  a medijs,  vel  extremis,  & aggrega- 
to extremarum, eft  squale  aggregato  cuborum  a medijs,  ergo  in  ferie  quatuor  con- 
tinue proportionalium  .cubus  aggregati  mediarum  , minus  triplo  folido  fub  aggre- 
gato cqdein  , & plano  fub  extremis  , vel  medijs  , squalis  eft  folido  ab  aggregato, 
extremarum  in  planum  fub  extremis,  vel  medijs.  Quod  oportebat  oftcnderc. 

Quando  autem  cubus  e triente  numeri  radicum  prxftat  quadrato  femilfis  nume- 
ri abloluti.rcs  eft  difficultatibus  implicata; neque  fatis  pro  dignitate  tra&ata, 

Aliqui  igitur  fic  prscipiunt, 

1 Vtriquc 
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Vtrique  xquationis  parti  adde  numerum  cutium,  cuius  latus  cubicum  ad  vnita- 
tem,  eandem  nabeat  rationem, quam  numerus  compofitus  ex  numero  cubico  addi* 
to,  & numero  abfoluto  xquationis  ad  numerum  radicum . Additione  liquidem  fa- 
&a , partes  diuidantur  per  i R , plus  latere  cubico , cubi  additi , ita  enim  xquatio 
cubica,  in  quadraticam  erit  tranfmutata.  1 

Propofita  fit  aiquatio  in  qua  i C — ii  R — 1 6.  Reperiatur  numerus  cubus , qui 
addi  debet  vtnq;  aequationis  parti,  itaut  latus  ipfiusad  vnitatem, rationem  habeat, 
quam  compofitum  ex  huiufmodi  cubo,&  numero  abfoluto,  ad  numerum  radicum. 

Numerus  autem  cubus  idoneus  erit  8,  qui  additus  ad  i<S,  numerum  abfolutum  ef- 
ficit 24,  qui  ad  i»  , numerum  radicum  rationem  habet , quam  2 , radix  cubica  ip- 
fius  8 , ad  vnitatem.  Fiat  igitur  additio  ad  vtramque  partem  , prius  tranfmutata- 
aquatione  per  antithefin  in  hanc  formam  1 C ZnS  R | 1 6.  F.idta  autem  additione 
erunt  xquales  xquationis  partes  t C t 8,<5aS  R f 24.  Diuidatur  i C t 8 per  1 R 
t 2 ; fiet  quotiens  1 QJ-  4 - 2 R , fi  vero  diuidatur  24,  per  eundem  diuiforem  fit 
quotiens  1 2 . 

Itaque  erit  xquatio  1^4-2«-  12,  & ordinata  xquatione  fiet  1 Q — 2 
R — 8.  Huius  autem  xquationis  radix  eft  4.  Itaque  xquationis  propofitx  1 C — 

14R  zz  1 6.  Radix  erit  4. 

Propofita  fit  xquatio  inqua  1 C—  13  R - .2.  Numerus  cubus  addendus  erit 
27,  nam  39,  conflans  ex  27,  & 12,  ad  13,  numerum  radicum  eft  vt  3 , latus  cu- 
bicum iplius  27,  ad  vnitatem.  Tranfmutata  xquatione  in  aliam  formam,  vt  fiat  1 C 

— 1 3 R t 1 2 • Fiat  additio  vtriq;  cius  parti , & erit  quidem  iCf  27  — 1 3 R 3 
Diuidatur  1 C f 27  per  i R f 3 , fiet  quotiens  1 QJ  9 — 3 R.  Diuidatur  13  R t 
39,  per  eundem  diuiforem  , fiet  quotiens  13  . Itaque  erit  xquatio  1 QJ  9 — 3 R 

— 13.  Et  ordinata  xquatione,  fiet  1 Q_-  3 R - 4.  Huius  autem  xquationis  ra- 
dix eft  4 . 

Alij  autem  animaduerterunt  coefficiens  planum  conflare  aggregato  quadrato- 
rum  a duobus  lateribus, plus  re&angulo  fub  ijfdcm,  re&angulum  autem  , fub  late- 
ribus  medium  proportionale  efle  , inter  quadrata  laterum  , eo  proinde  rem  deduci 
exiftimant , vt  tres  numeri  reperiantur  in  continua  analogia  , quorum  fumma  fa- 
ciat coefficiens  planum,- nam  extremi  numeri,  erunt  quadrata  laterum  quxfitorum, 
quorum  fcilicet  aggregatum  eft  radix  cubicx  xquationis  propofitx. 

Si  itaque  ( vt  eorum  vtar  exemplo  ) fuerit  xquatio  1 C — 13  R — 12  .pragraa- 
tiam  hunc  in  modum  inftituemus.  Primus  numerus  efto  1 , fecundus  r R,tcrtiu?erit 
1 Q,  fic  enim  inftituitur  analogifmus , requifitus.  Itaque  1 QJ  1 R f 1 , xquabi- 
tur  13,  coefficicnti , atque  adeo  per  antithefin,  fiet  1 QJ  1R3  11 . Huius  au- 
tem xquationis  radix  eft  3 , atque  adeo  tres  erunt  proportionales  1,3,9,  extre- 
marum autem  1 , & 9,  latera  quadrata  1 , & 3 , erunt  illa,  quorum  aggregatum  pu- 
ta 4,  erit  radix  cubicx  xquationis  propofitx . 

Obuia  fatis  eft  in  illa  xquatione,  ratio  diuifionis  prxdidlx. 

In  alijs  tamen, non  tam  facile  perficietur.  Veriffimum  eft  quod  affumitur,quod 
vt  explicetur. 

Propofita  fit  xquatio  1 C-  33  R ~ 18.  Huius  radix  eft  6.  Manifeftum eft  au-  *»*«*„* 
tem  quod  eft  aflertum  ,-  fiquidem  duo  funt  numeri  3t9t«,&3-Bi  6,  quorum- 
fumma  eft  6 , nempe  radix  xquationis  propofitx.  Horum  autem  quadrata  funt  13 
t li  2 id,  & 1 5 - 51  2i(S,  inter  quos  medio  loco  proportionalis  eft  3, nempe  quod 
fit  lub  numeris  illis  13  f Jt  6 ,&  13  — 51  6.  Vnde  numerus  33 , conflat  ex  aggre- 
gato quadratorum  i5tRi2i<5,&ij— fliatfi.ex  lateribus  3 f $t  6,Scj  — 13,  6, 
plus  3 , rc&angulo  fub  ijfdem  lateribus  3 t & 3 — Hatc  autem  omnia 
hic  a latere  cernuntur . 
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Et  quidem  ii  diuidatur  6 , 


iuxta  legem  prxfcripram  , par- 
tes eo  modo  fe  habebunt , quan- 
doquidem pars  vna  dicetur  1 
R , alia  erit  6-1  K,  huius  qua- 
dratum cft  36  - 12  R t < Q^> 
illius  vero  eft  1 Q;_ 

Horum  aggregatum  eft  36- 
1 2 R t » Qj  reetangulum  iub 
partibus  cft  6 R — 1 Q , at  ve- 
ro aggregatum  ex  his  eft  36  — 
<i  R t 1 Hoc  autem  aequa- 
bitur 3 3 , & per  amithclin_, 
fiet6R-iQ— 3-  Huiuspor- 
ro  aequationis  radix  eft  3 - Rj  6, 
itemque  3 t Se  6.  Et  hxefunt 
latera  .quorum  fumma  exiften- 
tc  6, fatis  faciunt, eorum  fiqui- 
dem  quadrata , vna  cum  raCtan- 
gulo  fub  iplis  conficiunt  33 , & 
ipfum  reitangulum  medium- 
proportionale  cft  inter  quadra- 


3 ♦ M 
3 + 9«  6 


* 54  * 
9 9t  54 


rj  tf*  R 256 


3 *■  Ik  6 
3 ~ l*=  6 


— R 54  >*• 
9 — 8«  54 

*5  — *5S 


3 ♦ R 6 

3 ~ V 6 

— R'  54  — 6 

9 * 54 


ta.  

Sed  illius  diuifionis  inftitu-  3 

tio  , qua  videlicet  coefficiens 

planum  diuidendum  eft  praeferipta  lege, nempe  in  tres  partes  continue  proportio- 
nales, cum  nihil  aliud  additum  (it  infinitis  modis  abfolui  potcfhnifi  enim  prxfcri- 
batur  proportio;  cuilibet  erit  ambiguum  affumere  primum  terminum  Analogiae,  qux- 
ftioni  (atislailurum , atque  illum  eligere  apportunum  , & ex  infinitis  feligere  Di- 
uinum  quid  eft  , quamobrem  alio  confugiendum  erit  ad  comparandam  propofitae 
aequationis  cubicx  radicem . 

Quod  autem  affumebatur  demonftrabile  cft,-  quandoquidem. 


Si  duo  fiat  Uteri,  quarum  quadrata  adiun&a  redangulofub  ipfis  efficiant  planum.  Cu- 
bus ab  aggregato  praat&orum  laterum  minus  foltdo  ab  eodem  aggregato  in  planum  praeti- 
Itum,  aqualis  ejl  foltdo  ab  aggregato  eodem  tn  reClangulum  fub  lateribus.  Et ft  duo  fint  la- 
tera, quorum  quadrata  adi  unci  a r rei  angulo  fub  ipfis  efficiant  planum.  Solidum  ab  alteru- 
tro laterum  in  planum  proditium,  multatum  cubo  eiufdcm  lateris , aquale  ejl  foltdo  ab  ag- 
gregato laterum  tu  rell angulum  fub  iffdem  contentum . 

fixe  vt  oftendamus.  Supponamus  duo  efle  latera  a,  & c,  quorum  aggregatum 
cft  a f e,  & quadratorum  aggregatum  erit  a‘  t e',  rc&angulum  iub  ipfis  eft  a e;  at 
aggregatum  ex  his  cft  a'  t r’  t a Ci  & hoc  quidem  erit  planum.  At  vero  cubus  ex 
a t e eft  a'  t 3 a'  c f 3 a e’  f e' ; ex  quo  fi  dcmpferis  a'  t a a'  e t 2 a e'  t e'-  So- 
lidum ab  huiufmodi  plano  in  idem  laterum  aggregatum  , remanebit  a'  c f 1 c' , 
nempe  (olidum  a re&angulo  fub  lateribus  in  laterum  aggregatum . Quod  erat  pri- 
mum . 

Deinde  fi  duo  fint  latera  vt  fupra  a,  & e,  quorum  quadrata  a’,  & e',  rcdfangu- 
lum  fub  his  cft  a e j at  aggregatum  illorum  a*  f c'  t a c * vt  diximus ; Solidum  ab 
alterutro  laterum,  a,  vel  e,  & exempli  gratia  primo  ab  a,  in  planum  iam  dictum- 
a’  | e’  f a e,  nempe  a'  f a c'  f a'  e,  multatum  a',  cubo  eiufdcm  lateris  a , aquale- 
eft  a e'  t a‘  e,  nempe  folido  ab  aggregato  laterum  in  rcCtangulum  fub  ipfis.  Quod 
erat  lccundum . 

Vnde  recte  fi  a’  - 3 b pl.  a , xquatur  d fol.  cedat  autem  folidi  quadratum  qua- 
druplo b plani  cubo,  <3c  3 b plano  e — e' , xquabitur  rurfus  d folido  , & cnuncia- 
tur  dc  duobus  lateribus, a quibus  fingulis  quadrata  adicCta  rcftangulo  (ub  ipfis  la- 
, teribus 
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tcribus  faciunt  b planum  . Quod  autem  fit  ab  vno  laterum  in  quadratum  reliqui 
adiun<3um  redtangulo,  fcu  aliter, quod  fit  ab  aggregato  Uterum  in  reftangulum , efl 
d folidum,  & a,  enunciatur  de  aggregato  illorum  laterum. 

Ex  didtis  porro  videtur  conflare  facile  qua:  ab  alijs , quali  tuirynandat  pro- 
nunciata  fuerunt. 

Neque  vtilius  eft  ad  exhibendam  radicem  huiufmodi  xquationis  confugere  ad 
triangula  re&angula;  hoc  modo. 

Si  fuerit  a1-  j b'  a n b'  d;  fitque  b maior  d , fcmifTe , & 3 b'  e — e'  , xquabi- 
tur  b’  d.  Suntque  duo  triangula  redlangula  xqualis  b,  hypothenufx  , ita  vt  angu- 
lus acutus  fubtcnfus  a , perpendiculo  primi  fit  triplus  ad  angulum  acutum  fubten- 
fum  a;  perpendiculo  fecundi,  bafis  vero  dupla  primi  efl  d,&  fit  a, dupla  bafis  fe- 
cundi, contracta , protradtaque  longitudine  eius.qux  potefl  quadrato  triplum  per- 
pendiculi eiufdcm . 

Confideratis  tamen  diuerfis  modis  explicandi  hoc  aequationis  genus,  exteris  vi- 
detur tamquam  aptior  prxferendus  , qui  Radicis  xflimationem  ad  fubtenfas  in  cir- 
culo refert. 

Si  igitur  quadratum  femiflis  numeri  abfoluti  non  fit  maius  cubo  trientis  coeffi- 
cientis  plani  ;feu  quod  in  idem  recidit , quadratum  femiflis  vltimi  termini  non  fit 
maius  cubo  trientis  quantitatis  cognitf  penultimi  termini. 

Vt  autem  nobis  liceat  melius  huius  xquationis  naturam  introfpicere  non  pige- 
bit quid  maioribus  accepimus  in  medium  proferre,  eademque  illuftrarc, 


PROBLEMA. 


Circulo  quidem  exifiente  F G K , cuius  diameter  F K , in  quo  infer ipta  flFC,  tri- 
fariam autem  /edus  fit  arcus  G K , interceptus  i diametro , & infiripta  iam  dtcla 
in  pandis  / , & L>  reda  vero  connedatur  F L , fitque  data  F H > feu  H K , qua  dicatur 
t , dataque  fit  etiam  F G , qua  dicatur  c . Oporteat  reperire  F L , qua  vt  ignota  / appona- 
tur a. 


Iungantur  K L,  L I,  & I G;  atque  dufta  F I , producatur  ad  S , donec  angulus 
quidem  F S L , xqualis  fit  angulo  I F L,  fiet  ’ enim  S L»  squalis  ipfi  L F,  & SI , 
xqualis  ipfi  F K,  efl  enim  S L , xqualis  ipfi  L 
F,  itemque  S I,  ipfi  F K,  cum  triangula  I L S, 

& K L F.ea  fint,  quorum  duo  quidem  anguli  LIS, 

& S,  vnius , xquales  funt  finguli  duobus  L K F ,& 

L F K.alterius t quamobre  latus  I Liquabitur ' la- 
teri L K.nec  diffunditer  intelligatur F G.protra&a 
donec  angulus  F T I, xqualis  fit  angulo  G FI, 
erit  enim  fimilitcr  T I , xqualis  I F,  atque  T G, 
ipfi  L F.  Cum  autem  fimilia  fint  triangula  F H 
L,F  L S.&F  I T.erit  vt  H F.adF  L.itaLF, 
ad  F S . Cum  igitur  H F,  fupponatur  b,  atque 
F L , fupponatur  a , critquidem  F S , xqualis  fi- 
a qua  fi  fubduxeris  S I , fiuc  K F , hoc  efl  2 b, 

remanebit  IF, xqualis  -J 2 b.  Item  cum  fic 

vt  H F,  ad  F L.ita  I F.ad  F T.erit  F T,  xqua- 
lis — 2 a .equa  fi  auferatur  TG.fiueFL,  nem- 
pe a remanebit  G F, xqualis — 3 a reliquum  efl, 
vt-Jr-  3 a,  xqualis  iit  G F,  datx.qux  foppo- 
nebatur  c ; fiat  igitur  xquatio  a'  — 3 b'  a ~ 
b’  c. 
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Hxc  xquatio  ea  eft  , in  qua  quadratum  a dimidio  vltimi  termini  fuperatur  i cu- 
bo trientis  quantitatis  cogmtx  penultimi  termini  t maius  cum  fit  b‘  quam  -f  b'  c‘  • 
Si  enim  vtrobique  inftituatur  diuifio  per  b‘  fit  b' , maius  quiim  c‘ ; Siquidem-, 
vtrinque  extradla  radice  b,  fit  maius  quam  ~ c,  fcu  a b ,quamc,  cum  a b,  diametrum 
circuli  referat; at  vero  c.infcriptam  G F,  in  eodem.  Quamobrem  fi  b\ aequalis  eft 
-a-  b*  c’ , tunc  itidem  inferipta  G F , aquabitur  diametro  F K , ita  vt  in  huiufinodi 
cafu  dux  hx  linei  coincidant.-cadcmquc  fiat  quiftio.non  fecus  ac  femicircumfe- 
rentia  F G K , in  tres  xquales  partes  diuidenda  cflet , tunc  autem  quxfita  radix  F 
L.  fit  latus  trianguli  xquilateri  eidem  circulo  inferipti. 

Hxc  vt  melius  etiam  percipiantur.  Supponamus  a,  xqualem  f , feu  quod  idem 
eft  a — f xqualem  o i Rurlus  a, xqualem  — c.fiuc  a f c xqualein  oidenuo  etiam 
a,  xqualem  - d,  fiue  a f d,  xqualem  o;  ducamus  autem  a - f , xqualem  o,  in  a t 
c . xqualem  o , & fiet  a*  — f a t c a - f c , quo  duilo  in  a f d . proueniet . 

s'  - f a‘  - c f t - c d f 2 p 
c — d f 

>fr  d «fc  c d 

Si  autem  f , fupponatur  valor  radicis  a . xqualis  c t d , duobus  valoribus  falfis 
ipfius  a fimulfumptis;  tunc  quidem  t i,  dcftruct  - c - d . vnde  fiet  o a',  fiue  euanefccc 
affeilio  illa  fub  quadrato.  Cum  enim  fupponamus  f,  xquari  c f d .inftituta  multi- 
plicatione per  f , fiet  f1 :2  c f t d f ; at  vero  f*  maius  eft  quam  c d , cum  idem- 
valcat  ac  c'  t a c d t d',  nimirum  quadratum  ex  c f d i quamobrem  , & c f t d f. 
erit  maius,  quam  c d»  & manebit  affcdlio  lub  latere  per  affirmationem,  nempe  f c 
f t d f - c d , quo  intelle&o  per  f p > & t c d f , per  f q > xquatio  hanc  formam- 
induet  a'  22  * tp  a f q. 

Hxc  autem  admittit  ttes  diuerfos  radicis  valores  vnum  verum  . duos  autem  reli- 
quos falfos ; ad  hoc  autem  requiritur , vt  cubus  i triente  penultimi  termini  non  fit 
minor  quadrato  a dimidio  termini  vltimi , alias  radix  xquationis  de  vno  tantum- 
valore , vtpotc  vero  explicabilis  eft . 

Supponamus  xquationem  efle  1 C - 39  R 22  70  ; hxc  xquatio  tres  admittit  ra- 
dices, duas  quidem  falfas  2 , & y,  vnam  autem  veram,  nimirum  7;  fit  autem  fi  du- 
catur 1 R f 2 , in  1 R f 5,  produftum  autem  1 Q f 7 R f 10,  ducatur  in  1 R - 7 , 
proueniet  enim  1 C - 39  R — 70  22  o ; dux  autem  falfx  radices  efficiunt  veram  , 
ii  fimul  accipiantur, vbi  obferua  fi  ftatuamus  51  13, mediam  inter  13 ,&  vnitatem, 
ftatuamus  inquam  femidiametrum  ipfius  circuli,  videlicet  F H,  & in  eo  linea  F G, 
fit  y -d-  . quantitas  ortiua  ex  applicatione  70,  ad  13 , & trifariam  fecando  arcum 
G K,  in  punitis  I,  & L , iunilaque  F L , hxc  erit  quxfitx  radicis  valor  7;  alij  au- 
tem duo  valores  funt  FM,  & F N,  nimirum  2,  & 5 , reperiuntur  autem  deferiben- 
do  in  circulo  a punito  L,  triangulum  xquilatcrum  LMN,  iunftifque  F M,  F N . 

Illud  porro  eft  confiderationedigniffimum.ciim  fuerit  xquatio  39  R - 1 C~  70; 
eafdcm  recipiendas  efle  radices,  tantum  mutatis  fignis  f , & -,  ita  vt  dux  falfx  ra- 
dices euadant  verx ; at  vera  euadat  falfa ; erat  enim  1R22  — 2feuiRfi22  o, 
&iR  — — 3 , feu  1 R f J 23  o,  ex  quorum  multiplicatione  fiebat  1 Q f 7 R f 10, 
quodu&o  in  1 R 22  7, hoc  eft  1 R - 7 22  o,proucniebat  1 C — 39  R-7022  o;mo- 
do  autem  fi  r R f 2 , ducatur  in  1 R — y , proueniet  1 Qj-  7 R f 10  , quo  ducto 
in  1 R f 7,  fiet  1 C - 39  R f 70  22  o,feu  39  R — 1 C 22  70, cuius  xquationis  ra- 
dices dux  funt  verx; alia  autem  falfa, nempe  2 , & y.funt  verx,  at  vero  7, eft  fal- 
fa, de  quo  iterum  inferius  redibit  fermo. 

Si  igitur  proponatur  xquatio,  in  qua  cubus  afficitur  fub  latere  , prxftat  primum 
inquirere,  num  ea  diuidi  poffit  per  quantitatem  incognitam  plus , vel  — minus 
aliquo  numero  terminum  vltimum  xquationis  diuidente  . 
t Et  quidem  fi  de  xquationc  agitur , in  qua  cubus  afficitur  multa  folidi  fub  latere, 
datoque  cocfficientc  plano, id  apud  Artifices  arguit  radicem  tam  veram, quam  fal- 
lam nullo  modo  exprimi  polfe,  led  potius  eam  effe  denotandam  per  redam  datum 

angulum; 
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angulum  , vel  arcum  in  eres  «quales  parces  diuideneem  ; cum  nimirum  diuifio  fu- 
pradidla  inftitui  nequit. 

Vc  autem  hzc  melius  intelligantur,  & cumulacirs  explicentur:  non  pigebit  qu« 
maiores  literis  prodidere  breuiter  in  medium  afferre- 
Rem  igitur  tute  Problemate  adiunflo  declarare  tentarunt,-  ita  Schooten  . 


PROBLEMA. 


IN  [tmiarculo  fupr*  diametrum  A D , dtfiripta  qtudriUttr»  ABC  D , ttpaittfmt 
tria  Uter*  e tus  A B,  B CtC  D . 

Operte  at  diametrum  inutnire , Jiue  quartum  Utus  A O, 

Supponamus  A B,  «qualem  b,  Se  B C,  aequalem  c. denique  C D, aequalem  d . 
Diameter  autem  A D . fit  a , afla  refla  B 
D . & in  B C , protraftam  perpendicula- 
ris cadat  D C . 

Quandoquidem  reflangulum  eft 'trian- 
gulum A B D , ac  proinde  quadratum  A 
D , aequale 'duobus  quadratis  A B,  B D» 
ii  ex  quadrato  A D, «quale  a’fubducatur 
quadratum  A B,  aequalcb’ , remanebit  qua- 
dratum B D,  «quale  a*  - b'. 

Quoniam  verd  triangulum  B D C , eft* 
obtufiangulum ; proinde  quadratum  B D . maius  eft  quadratis  B C.C  D.fimul  fum- 
ptis  duplo  reflangulo  BCEilii  quadrato  B D , squale  a’  — b’ , fubrrahamus 
aggregatum  quadratorum  BC  ,CD.  «quale  c'4*d‘,  remanebit  duplum  rcflangulum ' 
B C E»  «quale  a’ - b‘  — c*  — d'.  V o 

Denique  cum  triangula  A B D,&  C E D (int  fimiliaffunr  enim  reflangula.infuper  an- 
gulos A,  & DC  E, habent  «quales; erit vtD  A. ad  A B, ita  D C, ad  CE.  Qua- 
mobrem  cum  A D,  fit  «qualis  a.  A B,  «qualis  b,&  D C,  «qualis  d.erit  quidem 
C E , «qualis  — — - , fcd  dufla  in  duplam  B C , nempe  2 b,  fiet  duplum  rcflangu- 
lum BC  E,  «quale  , comparandum  cum  duplo  reflangulo  B C E . fuperius 
inuento  «quale  ipfi  a'  - b'  - c'  - d‘,  quapropter  — rioJ — , «quabitur  a'  - b'  - c*  - 

d‘,&  «quatione  ordinata. fiet  a’  S j“  j-  a «(t  : b c d. 

His  autem  prshabitis,  deinceps  inquirunt, an  quadratum  femiftis  vltimi  termini, 
maius  fit  cubo  trientis  quantitatis  cognits  penultimi , an  vero  ipfi  «quale  , an  de- 
qique  minus . De  hoc  tamen  alibi  , cum  vero  deprehenfum  fuerit  cubum  trientis 
quantitatis  cognits  penultimi  termini  maiorem  elfe  quadrato  femiffis  vltimi ; con- 
cludunt radicem  «quationis  iuxta  Cardanl  prscepta  exhiberi  non  poffe. 

Illud  porrb  fubijciendum  eft.  Problema  fuperius  pofitum  folidumeffe;  fi  tria  la- 
tera data  A B , B C , & C D , inter  fe  fuerint  insqualia , fiquidem  ad  «quationem 
cubicam  deucnitur  > qus  diuifionis  beneficio  ad  quadraticam  reduci  non  poteft , fi 
duo  quslibcr  ex  diflis  lateribus  «qualia  fuerint , tunc  «quatio  diuifione  ad  qua- 
draticam reduci  poteft. 

Vt  fi  C,&  D,  «qualia,  fuerint  perueniturad  «quationem  a'  “,“^a-*bc*3 
o,  qui  diuilibifs  eft  per  a t b ~ o,  vnde  ad  quadraticam  reducetur  a' - b a — 1 
c‘  “ o.  Vltcrius  tamen  diuifioni  non  eft  latus. 

Quod  fi  tria  latera  squaba  fuerint  iuter  fe , «quatio  hanc  formam  fortietur  a'  - 
3 b'  a - 2 b>  zz  o;  & ea  diuifibilis  eft  per  a - 2 b ~ o . At  orietur  impoffibil is 
«quatio  a’  t 2 b a t b‘  “ o . Ita  fit  vt  vator  verus  radicis  > a , tunc  fit  2 6 ; fintq: 
pr.rtcrea  duo  fiilfi  valores  — b , Sc  — b , quod  ex  eo  liquet , quoniam  fi  tria  late- 
ra AB,  BC.dcCD,  inter  fe  fuerint  «qualia  , erit  quidem  figura  ABCD.fi> 

mihexa- 


F/ B 


a.  ji.mrair. 

b.  47.  primi. 


C.  I x.  fu  udi. 


dej 

AftUAtitrtti  at • 

hir  arum  rr/t- 
l Utitur  . 


Digitized  by  Google 


Ut  e MMML-I 

rumtris  Mtb 
ftrtuum , 


Cum  gijuMti* 


304  C.  RENALD.  ALGFBRyE  VETERIS. 

miexagona  regularis,  cuius  quod  libet  latus  squale  eft  fcmidiametro . 

Numeris  autem  hunc  in  modum . 

Supponamus  A B , fiuc  b “ 14;  B C,  feu  c r:  ao  , C D,  ieu  d ~ 1 5 , & qus- 
ratur  AD“  1 R.  Quoniam  igitur  b*  f c*  t d‘ , fuit  atqualc  uoi  , & a b c d " 
14400,  proucniet  xquatio  iC;  raoi  H t 14400  , fiuc  tCRo  — raoi  R - 
14400  ^oi  quae  diutlibilis  eft  per  1 R f ay  — o , fit  enim  quotiens  1 Q_~  aj  R 
— 57tf  « o.  Siue  1 Q — 15  R z:  176  , cuius  radix  1 R , duo  admittit  valores  > 
nempe  1 a — j-  tBt73J-7->&>*-r-Bt73a  — j— ; ita  nimirum,  vt  fupradids  aequa- 
tionis radix , fiue  diameter  A O , tres  recipiat  diuerfos  valores  vnum  verum , fiuc 
maiorem  quam  o.vt  ia  -4— t Bt  73»  — j— .duos  autem  tallos.fcu  minores  quam 

o,  vt  — a j,  & ia  — j 51  73a  — j— , qui  fimul  fumpti,  vero  funt  aequales. 

Quod  fi  aequatio  diuifibilis  non  fuerit  adeum  , quem  explicuimus  , modum  ; ar- 
dimfibilit  ni  gumento  erit  eius  tam  veram,  quam  falfam  radicem  , nullo  modo  exprimi  podto, 
»riiiAanm  vni^e  tunc  Pr*ftat » alio  confugere  . Idque  , vt  clarifts  explicemus  perpendamus 
f"‘“'  ‘ aequationem  hanc  1 C - »43  R ~ 1 a 1 5 , hac  enim  diuifibilis  non  eft  per  quanti- 

44 exf lumin  tatem  incognitam  4*  plus  , vel  — minus  aliquo  numero  terminum  vltimum  aequa- 
Jlll„  fcT  'i011'5  diuiaente  fine  fradione,  neque  eius  radix  vilis  numeris  eft  explicabilis;  nec 
fanimv^na-  prsceptum  fuperius  traditum  ad  eius  explicationem  idoneum  eft  , fiquidem  cubus 
tiatxfiitnda,  £ triente  coeificientis  plani,  fiue  numeri  radicum,  maior  eft  quadrato  a dimidio  com- 
parationis homogenei,  feu  numeri  abfoluti. 

Snapa/ut ra  Commode  igitur  radix  ipfius  denotatur  perfedionem  anguli  in  tres  partes  squa- 

f,fann  *cs’  'n  cu‘us  onu'jm  deferibunt  circulum,  cuius  radius  F H , feu  H K , fit  q > fiuc 
atfiuum . J5t  — i — p,  in  coque  aptando  redam  F G, 
aequalem  1 J , feu  — p-  , atque  trifariam* 
fecando  arcum  G K,  fiuc  angulum  GF  K, 
per  redam  F L,quam  veram  quantitatem 
ipfius  radicis  exprimere  autumant,  vbi  prae- 
terea , fi  a puncto  L , triangulum  squila- 
terum  L M N , circulo  fuerit  inferiptum  , 
rede  quidem  F M,  & F N , vtramque  ra- 
dicem falfam  defignant,-  vbi  falfx  radices 
fimul  fumptx  veram  conficiunt. 

*•-  Quandoquidem  triangula  L N O , Sc  L 
nuaflrantHr  p > fimilia  funt,  cum  habeant  angulum* 
ad  L,  communem, 8c  angulum  L N O, fi- 
ue L M N,  ipfi  L F N,  squalem,  atque  adeo  tertius  L O N , squalem  tertio  L N 
F;  quamobrem  erit  vt  N O,  ad  L N,  ita  F N,  ad  L F,  non  fecus  cfim  fimilia  fint 
triangula  L M O,  & L F M , erit,  vt  M O,  ad  L M , feu  L N,  ita  F M , ad  L F,  ac 
proinde  vt  N O.ad  M O,  fimul  ad  L N,ita  F N,F  M,  fimul  ad  L F.  Sunt  autem 
N O , M O , fimul  fumptx  squales  ipfi  L N , squales  propterea  etiam  erunt  F N , 
F M,  fimul  fumpts  ipfi  L F. 

Vel  etiam  interuallo  reds  F H,  vel  H K , squalis  q , feu  51  — | — p , circulus 
deferibatur,  in  quo  inferipta  reda  F G , squalis  1 j , feu  — y — .trifariam  fecetur 
vterque  arcus  F M G , & F N G , per  redas  F M,  & F N,  harum  enim  aggrega- 
tum vers  radicis  quantitatem  effe  Carte- 
fius  dicebat,  vtramque  vero  illarum  edej 
falfam . 

Floc  autem  in  idem  recidit  cum  fuperio- 
ri  1 fi  enim  angulus  G F K , triplus  fuerit 
anguli  L F K,  & arcus  G K, fuerit  triplus 
ipfius  L K , etiam  G M F , triplus  erit  ip- 
fius M F , & G N F , triplus  ipfius NF. 

Huius  tutem  demonftratio  fic  fe  habet. 

Duda  fiquidem  diameter  L H P , leca- 
bit  arcum  MFN,  bifariam  in  P.  Quoniam 
autem  triangulum  L M N , squilaterura* 
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cft,  proptcrca  arcuum  quilibet  trium  .tertia  pars  erit  totius  peripheria: ; itaque  tota 
periphcria  erit  tripla  ipiius  M P N , atque  adeo  fcmipcripheria  FMK,  tripla  erit 
arcus  M P , cum  igitur  eadem  fit  ratio  arcus  F M K , ad  arcum  M P , nimirum  to- 
tius ad  totum,  qua:  eft  arcus  G L K,  ad  arcum  L K , feu  E P,  ablati  ad  ablatum, 
erit  itidem  reliqui  arcus  G M F,  ad  reliquum  arcum  M F , eadem  ratio,  qua:  to- 
tius ad  totum.  Eft  autem  arcus  FMK,  triplus  ipiius  M I’,  ergo  ctiatn  arcus  G M 
F,  erit  triplus  ipfius  M F . Id  autem  erat  opera:  pretium  demonftrare.  Non  fecus 
oftenditur  arcus  G N F , triplus  ipfius  N F . 

Hunc  fere  in  modum fuprapolitam  veritatem  oftenderunt.  Vel  denique  radicem 
aequationis  explicandam  putarunt,  dicentes  duo  ede  triangula  xquicrura  concipien- 
da , cruribus  alterum  alteri  xqualia, quorum  fecundi  angulus  , qui  cft  ad  bafin  tri • 
plus  fit  anguli, qui  eft  ad  bafin  primi, & bafim  quidem  iecundi  effe  in  cafu  de  quo 
loquimur  7 leu  -fa_,  crus  vero  9,  fiuc  lk  — j — p , radicem  autem  quaefitam. 
effe  primi  trianguli  bafim . 

Eleganter  tamen  videtur  explicabilis  huiufmodi  aequationis  radix  dicendo  cam. 
effe  femicirculi  exempli  gratia  A Ii  D , diame- 
trum A D > (upra  quam  deferipto  quadrilatcro 
inaequalium  laterum,  vt  verbi  gratia  A BCD, 
tria  luperiora  A Ji , B C , C D , per  inuiccm. 
multiplicata  faciant  607  — , dimidium  nu- 

meri abfoluti  r 2 1 5 , leu  4-  q , at  fumma  quadra- 
torum ex  ipfis  fit  245  , numerus  radicum, 
feu  p. 

Ad  haec  illud  adijeerem;  Nimirum  cum  fue- 
rint A B , B C , C D , inter  fe  ecquales , atque  adeo  qusuis  ipfarum  aequalis  feroi- 
diametro,  fi  A B,  fupponatur  b , & B C,lup- 

ponatur  c , denique  C D , fupponatur  d , tunc,  _ 

aequationem  effe  futuram  a‘  - 3 b*  a zZ  2 b‘ 

eiufquc  radicem  cfTc  2 b . In  huiufmodi  autem  //  V\ 

cafu  cubus  e triente  coefficientis  plani  atqualis  / / \\ 

cft  quadrato  a dimidio  comparationis  homoge-  f/ 
nci ; fiquidem  triens  coefficientis  plani  cft  b’ , A-  ’ D 

cuius  cubus  eft  b‘;at  verb  dimidium  compara- 
tionis homogenci  cft  b',  cuius  quadratum  cftb‘. 

Vides  igitur , cubum  c triente  coefficientis  plani  efle  aequalem  quadrato  a dimidio 
comparationis  homogenci. 

H.rc  autem  vt  magis  illuftrentur  fupponamus  A D , diametrum  efle  8.  Si  igitur 
A B,  B C,  C D,  fuerint  inter  fc  xquales  ipfarum  quxlibct  erit  4,  cubus  ex  A D, 
erit  512,  aggregatum  autem  quadratorum  ipfarum  A B,  B C , C 0,  erit  triplum, 
quadratum  vnms  ex  illis,  quxlibct  autem  ipfarum  cft  4 , cuius  quadratum  cft  16  , 
cius  triplum  cft  48  , critq,-  numerus  radicum  ; at  vero  numerus  abfolutus  erit  pro- 
ductum duplum  fub  A B,  B C,  C Di  eft  autem  produdlum  6 4 , cuius  duplum  cft 
128, & ita  quidem  128, erit  numerus  abfolutus  fiue  comparationis  homogeneum, 
quamobrem  fiet  1 C - 48  R ~ 118,  cuius  xquationis  radix  cft  8, nempe  AD.ip- 
dus  cubus  cft  512,  a quo  fi  fubduxeris  384,  (olidum  fub  48,  plano  , & 8,  radicis 
pretio  remanet  128.  Manifcftum  eft  autem  trientem  ipfius  48  , effe  16  , cuius  cu- 
bus eft  4096  ; at  vero  dimidium  ipfius  128  , eft  <54  , cuius  quadratum  cft  itidem. 
4096. 

Cxterum  cum  re<ftx  illae  fuerint  inatquales  cubus  c triente  coefficientis  plani  ma- 
ior erit  quadrato  a dimidio  comparationis  homogenci . 


Elfdi:s  exffi 
rdK,ll  TRUO  . 
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fuerint  inter 
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Sit  A D . diameter  10,  & A B,  ii  20,  inluper  BC,!k  jo, denique  C;D,ipt  io, 
quadratorum  aggregatum  erit  80  ; produCtum- 
vero  fub  ipfis  erit  Ii  10000;  hoc  eft  100, cuius 
duplum  eft  aoo;  quamobrem  200, erit  compa- 
rationis hotnogeneum  ; vnde  erit  «quatio  1 C 
- 80  R — 200  , cuius  xquationis  radix  eft  10  , 
cuius  cubus  eft  1000,  a quo  (i  dcmpferis  800, 
numerum  fattum  ex  80, in  10,  radicis  pretium- 
remanebit  200  i itaque  confideremus  quod  in- 
tendimus . Tertia  pars  numeri  radicum  eft  2 fi  -j- , huius  autem  cubus  eft  maior , 
quam  10000 , quadratum  a 100  > dimidio  numeri  abfoluti . Hoc  autem  analytice 
ab  alijs  dcmonftratum , nos  etiam  in  Speciofa  oftendemus . 

Si  igitur  «quatio  fuerit  cubica,  vt  dittum  eft , modo  iam  mlinuato  poterit  explicari . 
Hic  folum  addam  , cum  oblata  fuerit  «quatio  iuxta  preditta  > itaut  quadratum 
£■“  ^cm'®s  tennini , non  fit  maius  cubo  trientis  quantitatis  cognite  penultimi 

termini  luxta  Cartcfium  fupponitur  circulus  N QJ>  V, 

«*.  cuius  femidiameter  N O , fit  fi  — j—  p ; hoc  eft  media- 

proportionalis  inter  trientem  quantitatis  dat;  p ; & vni- 
tatem;  itemque  fupponitur  linea  N P > huic  circulo  in- 
feripta  , que  fit  — j3 — , hoc  eft1,  qu{  fit  ad  alteram- 
quantitatem  datam  q , vt  eft  vnitas  ad  trientem  ipfius 
p;  diuidendus  eft  autem  vterque  arcus  N Q P;  N V 
P,  in  tres  partes  {quales  ; erit  enim  N Q,  fubtcnfa- 
trientis  vmus  arcus , vna  cum  N V,  fubtcnfa  rrientis 
alterius,  {qualis  radici  de  qua  queritur. 

ixmfhfr.  Qu;  vt  melius  intelligantur  i Efto  {quatio  1 C — 245  R — 1215.  Supponamus 
TrxZl'  fcm'Jmmc'rum  N O,  e(Tc  9 ; mediam  proportionalem  inter  Vnitatem  , & trientem 
jpfius  143,  numeri  radicum , cuius  triens  eft  81 , & 9 , eft  medio  loco  proportio- 
nalis inter  vnitatem,  & 81 . Pr{terea  fupponamus  N P,  huiufmodi  circulo  inferi- 
ptam  efle  quidem  15,  nempe  numerum, qui  fit  ad  rai  j,  vt  eft  vnitas  ad  81 , trien- 
tem cognit;  quantitatis  243  , & fiet  qu;fita  radix  aggregatum  ex  N Q , fubtenfa- 
trientis  vnius  arcus,  & N V,  fubtenfa  trientis  alterius. 

Ex  hactenus  autem  fatis  conftat,  ratio  explicandi  cubica:  cquationis,  in  qua  ni- 
mirum cubus  afficitur  multa  folidi  fub  latere  datoq,-  coefficientc  plano. 

Supercft  modo,  vt  tertium  {auationis  genus  aggrediamur,  cuiufmodi  {quatio  eft 
illa,  in  qua  folidum  fub  latere  datoq,  coefficientc  plano  afficitur  multa  cubi, fateor 
tamen  hanc  efle  eperis  implicatiorem;  in  eius  igitur  explicatione , paubulum,  erit 
immorandum  , quamobrem,  vt  par  eft,  a canone  ducentes  exordium,  multa  dice- 
mus , vnde  nobis  illucet  ratio  enodandi  huiufmodi  squationem  ; qu;  amphibola- 
eft,  vtpote  illa,  cui  duplex  radix  fatisfacit,  vnde,  vt  antecedens  vmcam  radiccm- 
veram  admittebat,  duabus  fallis  exiftentibus. 

H{C  vtique  duplicem  veram  , vnica  exiftente  falfa  habet . De  explicatione  pro- 
inde huius  {quationis  nunc  verba  fati  uri  lumus . 


Dc  explicanda  aquatione  , in  qua  folidum  fub 
latere,  datoque  coefficiente  plano 
afficitur  multa  cubi . 

CANON. 

Flat  aquatio  dirteie  negata , retentis  q fdem  coefficiente plano ,&  comparationis  homo- 
geneo;  deinde  huius  aquationis  tranfmutatx  exhibeatur  radix  iuxta  fuferint  tradita 
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bcc  enim  innent a radix  fiat  cocff ciens  aq  nationis  quadratica  auulfa  , cuius  comparationis 
hemogcncum  confli  tuatur  differentia  mter  quadratum  tflius  inuenla  coe fidentis , & cocffict  en- 
tem magnitudinem  veteris  aquationis  i hn  ius  cniro  radix  adi  nuent  a erit fu  perior  is  aquationis 
radix . 

Sit  aquatio  147  R — 1 C “ 286,  & per  mctamorphofin  cuadat  1 C — 147  R 
" 286.  Huius  xquationis  radix  reperiatur  arte  fuperius  tradita  > & cft  13  , cuius  “• 
quadratum  cft  169,  a quo  fubtraflo  147.  remanet  22,  ac  proinde  fiet  xquatio  13 
K — 1 Q_p  22  . IHuius  autem  xquationis  radix  cft  duplex  nempe  2 , <Sc  11. 
quanta  eft  radix  vtraq,-  initio  xquationis  propofitx . 

Rurfus  fit  xquatio  39  R - 1 C n 70,  per  mctamorphofin  fiet  1 C - 39  R ~ 70,  ixtmflum-. 
huius  xquationis  radix  eft  7 ; fiat  hic  numerus  coemcicns  xquationis  quadraticx 
auulfx,  deinde  a 49,  quadrato  ex  7, auferatur  39, numerus  radicum,  vt  remaneat 
10  > pro  comparationis  homogeneo  in  xquatione  quadratica  . Itaque  fiet  xquatio 
7 R — 1 Qjr  10.  Huius  xquationis  radices  funt  2 , & 5 . Itaque  hx  funt  radices 
initio  xquationis  propofitx. 

Sit  xquatio  8 R — 1 C zZ  3 , & per  mctamorphofin  fiet  1 C — 8 R “ 3 , cuius  £».»7/««-, 
radix  eft  3 , huius  autem  quadratum  eft  9 , a quo  fi  dempfcris  8 , numerum  radi- 
cum  remanet  : > itaque  fiet  xquatio  1 Qj—  ; R “ 1 huius  porro  xquationis  ra- 
dix cft  duplex , quarum  vna  eft  1 — f & * — 7— , alia  vero  t -r  — ?t  1 -f- . 

Prxtcrea  fit  xquatio  7R-1CS  6 ,&pcr  mctamorphofin  fiet  1 C - 7 R “ 6, 
cuius  radix  eft  3,  huius  autem  quadratum  eft  9,  a quo  fi  dempfcris  7,  numcrum_ 
radicum , remanet  2,  itaque  fiet  xquatio  3 R - 1 Q_~  2 . Huius  porro  xquationis 
radix  eft  duplex,  quarum  vna  eft  t -j—  t « -7- , hoc  eft  1 -f-  t -r,  hoc  cft  2 ; 
alia  veri  eft  1 -f  - Ri  — j—  hoc  eft  i — — — t-  , hoc  eft  1 . Superiores  xqua- 
tiones  funt  quidem  diuifibiles,  itaut  hunc  in  modum  perdiuifionem  ad  quadraturas 
reduci  poflint . - 

Reiftc  autem  prxcipi,qux  fuperius  diximus  hoc  padto  planum  fiet,  de  quo  in- 
fra. 

Dato  circulo  F M G N , in  quo  aptata  fit  recta  F G .fit  autem  trifariam  fetius  vterque 
arcus  FMG,&FNG,  in  M,  & N>  fitque  tniunClum  reperire  F M,  fubtenfam  trien- 
tis vnius  ,&  F N , fubtenfam  trientis  alterius. 

Circuli  femidiameter  F H,  feu  H K,  efto  b , at  vero  F G , fit  c , denique  F M > m "pm- 
efto  a , & ex  datis  F H , & F M , reperia-  iPnaum . 

tur  inferipta  F G,  3 a ~ -jj->  cumque  hxc 
fupponatur  c,  proinde  3 a - xquabitur 
c ■,  quamobrem  3 b'  a - a'  , xquabitur 
b*  c. 

Non  dilfimiliter  fi  F N,  fupponatur  a_. , 
atque  ex  H F,  & F N, inquiramus  F G,in 
eandem  xquationem  incidemus  in  qua  vi- 
delicet 3b'a  - a1,  xquabitur  b‘  c,  ex  quo 
facili  intelliges  propofitx  xquationis 
radicem  elfe  t.im  F M , quam  F N > 
quorum  aggregatum  oftenfum  eft  fupe- 
rius cfle  F L , & hoc  erit  pretium^ 
falfx  radicis,  veris exiftentibus  F M , & F 

N , quemadmodum  in  xquatione  negate  affcfta  duo  erant  falfi  valores  F M , St 
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Si  itaque  «quatio  hxc , in  qua  foiidum  fub  latere  afficitur  multa  cubi , tranfmute- 
tur  in  illam» in  qua  cubus  afficitur  multa  folidi  fub  latere» datoque  cocfficicnte  pla- 
no , huius  autem  radice  inuenta  vera ; cognitifque  duabus  fallis  ;hx  quidem  huius 
de  qua  loquimur  aquationis  radices  erunt. 

Supponamus  igitur  aquationem  cITe  i C — 39  R S 70  , cuius  dua  iunt  talla 
radices  2»  & 5;  vna  autem  vera  aggregatum  ex  his, nempe  7.  Tranfmutctur  aqua- 
tio, vt  fiat  39  R — 1 C r 70 , huius  autem  aquationis  radices  vera  dua  funt , ni- 
mirum a , & 5, vna  quidem  falfa , puta  7 . 

. . Itaque  fi  detur  aquatio  39  R - 1 C - 70,  tranfmutanda  eft  aquatio  in  direClt 

negatam »vt  fiat  1 C — 39  R S 70, huius  autem  reperta  vera  radice , cogmtifqut. 
fallis, ha  adimuntur  pro  veris  radicibus  aquationis  propofita  39  R — 1 C ~ 

um.,  ‘ °Sit  aquatio  $3  R — 1 C - \6i , hac  tranfmutanda  eft  in  hanc  1 C - 6x  R p- 
“■  162 , cuius  vtique  aquationis  radix  eft  9,  & quidem  vera  tat  dua  funt  falfa  vide- 

licet 3 , & 6 . Ha  itaque  erunt  radices  aquationis  propofita  63  R — iC; 

1 Hac  eadem  fuperiori  methodo  , explicata  comperies  adeo , vt  eadem  radix  de- 
txfUtuit.  fumatur;  Sit  enim  eadem  aquatio  39  R — 1 C ^ 70,  tranfmutctur  in  hanc  1 C - 
R — 70  , huius  porro  aquationis  radix  rcperictur  7 . Nunc  beneficio  radicis 
inuenta  ex  tranfmutata  aquatione  compcriemus  radicem  aquationis  propofita. 
Radix  igitur  illa  7,  quadratice  multiplicetur,  vt  fiat  49,  a quo  fubtrahatur  radicum 

numerus  39,  vt  remaneat  10,  numerus  feruandus.  Deinde  multiplicetur  3 r, 

dimidium  inuenta  radicis,  multiplicetur  inquam  in  fe  quadratice  vt  fiat  11  -7-  ,4 
quo  fubtrahatur  10, numerus  fupra  feruatus.&proucnit  2- — ; — .cuius  radix  qua- 
drata eft  1 -r-  , hoc  autem  numero  addito  ad  3 — j— , dimidium  iam  dictum,  fit  5, 
ab  eodem  itidem  fubtrado  remanet  a , itaque  veri  radices  aquationis  propofitx 
39  R — 1 C £ 70,  erunt  3,  & 2 , at  verd  falfa  radix  erit  7. 

3 itidem  fit  iquatio  63  R — 1 C ~ 162  , tranfmutctur  in  hanc  1 C — 63  R " 
,62  , huius  autem  xquationis  radix  eft  9 , cuius  quadratum  eft  81  , a quo  fi  dem- 
pleris  63, numerum  radicum , remanet  18  , numerus  feruandus.  Mox  autem  furaa- 
tur  4 1 — , dimidium  radicis  ex  tranfmutata  iquatione,  quadratice  vero  multi- 
plicetur ,vt  fiat  20  — — , a quo  fi  fubtraxeris  18, fupra  feruatum, remanet  2 7, cu- 
ius radix  quadrata  eft  1 — \ — , at  fi  r -f->  addatur  ad  4 — j — , fit  6,  fi  vero  fub- 
trahatur fit  3,  itaque  6,  Se  3,  erunt  radices  initio  xquationis  propofitx  63  — 1 C 
—172.  ' 

Exem  tums  Item  fit  xquatio  7 R — 1 C ~ 6,  tranfmutctur  in  hanc  1 C — 7 R ZZ  d.  Huius 
w.  ” autem  xquationis  radix  eft  3 . 

Cuius  quadratum  eft  9 , a quo  fi  dempfcris  7 , numerum  radicum  , remanet  2 » 
feruandum . Deinde  dimidium  inuentx  radicis  ex  xquatione  transformata  eft  1 -^> 

cuius  quadratum  eft  2 j — , a quo  fi  lubtrahatur  2 , fupra  feruatus  numerus 

remanet  — } — , cuius  radix  quadrata  eft  — f—  , quo  addito  ad  1 -f*—  , dimidium-i 
inuentx  radicis, fit  2 , Se  ab  eodem  fi  fuerit  fubtradum  -J- , remanet  1 . 

Itaque  propofitx  xquationis  dux  funt  radices  1 , & 2 , quarum  fumma  eft  3 , at- 
que adeo  1 , Se  2,  funt  radices  veri;  Sed  3 , eft  radix  falfa. 

Aducrtc  autem  per  diuifionem  has  xquationesadquadraticasreuocari.quodeui- 
denter  compcriemus  inftituta  diuifione. 

txtwfixm-j  Si  fit  xquatio  39  R — iC"  70,  feu  39R'  1 C — 7©  o,  per  diuifionem  ad  quadra- 

'■  ticam  redigetur  . Si  itaque  diuidatur  per  1 R t 7,prouenict  iQ-yKf  io~o, 

(CU7R-  1 10, cuius  xquationis  radix  eft  duplex , nempe  2,  Se  5 , Se  quidem 

fi  1 R — 2 , ducatur  in  1 R - 5,  fiet  1 Q_~  7 R t 10  ~ o. 
ixtmfiam-x  Cxtcrum  fi  propofita  xquatio  1 C — 39  R t 7°  — o»  diuideretur  per  1 R — j, 
r‘-  fieret  quotiens  1 QJ  5 R — 14  ZZ  o.  Si  fi  eadem  diuideretur  per  1 R — 2 , fieret 

quotiens  1 QJ  2 R - 33  " o. 


Prioris 
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Prioris  xquationis  r Qf  5 R — 14  S o.eft  i.at  vero  poftcrioris  1 Qt  1 K — 
35  ~ o.  Radix  eft  5 . 

Pr?tcrca  fit  squatio  fij  R — 1 C — 161 , feu  1 C — fij  R t ifi2  “ o,per  diui- 
fionem  ad  quadraticam  redigetur  , fi  igitur  diuidatur  per  1 R t 9 . proueniet  quo- 
tiens 1 Q^-  9 Rfi8“o,feu9R-i  18;  huius  squationis  radix  eft  duplex. 

& quidem  fi  1 R — 3 , ducatur  in  1 R — fi,  fit  1 Qj—  9 R t <8  ^ o . 

Csterum  fi  squatio  illa  diuifa  fuiffet  per  1 R — fi , proueniflet  1 QJ-  fi  R — 17 
~ o , cuius  radix  eft  3 , & fi  di  uda  fuiffet  fuperior  eadem  squatio  cubica  per  1 R 
— 3 , proueniflet  1 QJ-  3 R — 54  “ o,  cuius  xquationis  radix  eft  fi  . 

Ad  explicandam  autem  huius  squationis  naturam  ab  alijs  ttadita  hic  affere- 
mus. 


PROBLEMA. 


IN  circtlt  enim  diameter  eft  A D,  inferi ftis  tribus  inatjualilms  lineis  relfis  A t>  BC, 

C Dtjibi  mute  em  contiguis,  ef  utrum  cxsremt  frtnemtnt  ex  ditmetri  terminis  A , & 

D . Oftrtet  t/s  datis  diametrum  A D,  referire. 

Supponamus  A B,  squalem  b,  & B C,  squalem  c,  denique  C D,  squalem  d;  Duflaiji 
at  vero  A D.  fupponatur  a,  iuwftifque  A C.  B D,  & in  B C, protraham, perpen-  ra- 
dicularis dimittatur  D E. 

Duplex  aurem  eft  cafus  , cum  etiam  dupliciter  fe  habere  poflit  inferipurura  po- 
litio. Vel  enim  A B.&  C D e diametri  terminis funt prodeuntes ,vt  non  fe  mutuo 
fecent,  vel  mutuo  fe  fecant. 

Ad  primum  cafum  quod  attinet  Subtrahatur  quadratum  B D.a* «.  b’ , ex  aggre-  cafiutrmm. 
gato  quadratorum  B C , C D , nimirum  c‘  | d*  > remanebit  duplum  rc&angulum  B 
C D , nimirum  c’  f d’  - a"  f b’ . 

Quoniam  autem  triangula  B A D,  & C ED,  fimilia  funt  fiquidem  anguli  B>& 

E . funt  refti  ,&  B E D,  atque  E C D,  inter 
fe  squales  vtpotc  illi  qui  eidem  infiftunt  pe- 
ripheris  B D : erit  quidem  vjt  D A , nempe 
a,  ad  AB.  nimirum  b,  ita  D C,  fcilicet  d, 
ad  C E. nempe  — ^-.qus  fi  ducatur  in  du- 
plam BC, nimirum  2 c.fiet duplum re&an- 
gulumBCE.hoceft  — ‘4‘- — ,&xquandum 
fpfi  c'  t d*  - a'  t b‘,hoc  eft  duplo  re&angu- 
lo  B C E,  iam  inuento ; atque  adeo  fiet  squa- 

tio,  a-i'“  ibed. 

In  hac  autem  squationc  quadratum  fe- 
iniflis  vltimi  termini  minus  eft  cubo  e trien- 
te quantitatis  cognitx  penultimi  termini . 

Ad  fecundum  cafum  quod  attinet  a quadrato  D C , feu  d‘  auferantur  quadrata  e,/»  /um. 
D B,B  C,  feu  a'  — b*  t c’,  vt  remaneat  du- 
plum re&angulum  B C E , fiue  b'  t c*  — b* 

— c\ 

Et  quoniam  propter  fimilitudinem  trian- 
gulorum A B D,  & C E D.vteft  AD,  feu 
a , ad  A B , fiue  b , ita  D C . nempe  d . ad 
C E,  hoc  eft  fi  ex  hoc  fubtrahatur  C B, 
feu  c,  remanebit  B E,  hoc  eft  -V  — c»  qug 
fi  multiplicetur  per  duplum  C B > orietur  du- 
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pium  reftangulum  C B E , hoc  eft  - a c’, aquale  tpfi  rcxftangulo  C B E,  fu- 
perius  inuento,  videlicet  d‘  — a'  t b'  - e',  vtrinque  igitur  ablato  e1,  fiet  aquatio, 

J '<j  \ a - a'  S * b c d . 

In  vtroque  igitur  cafu  eadem  occurrit  aquatio , cuius  radix  refert  diametrum- 
A D , proptcrca  (equitur , eam  differentiam  fortiri  quantitatem , atque  ex  eifdem  da- 
tis inferiptis  bifariam  inueniri  pro  carum  politione  diuerfa  . 
a.fjiprt-  Aduerte  autem  Problema  tunc  effe  folidum  cum  tres  inferiptx  A B,  B C,CD, 
St».  /Mi  fuerint  inter  fe  inaquales  , fiquidem  ad  aquationem  cubicam  afccndit , qua  diui- 
*/■  fionis  beneficio  ad  quadraticam  reduci  nequit. 

At  vero  cum  dua  qualibet  ex  inferiptis  fuerint  aquales  inuenta  aquatio  ad  qua- 
draticam  reducetur,  atque  adeo  Problema  planum  fiet. 

JUri/JfT  Si  igitur  ftatuamus  c,  & d,  aqualia ; fiet  aquatio huiufmodi  a'  1 ,5  ^ a t i b e' 

— o,  qua  quidem  diuidipotcftper  a — b " o , prouenict  enim  aquatio  quadratica 
a'tbi“2c'“  o,  hac  autem  alterius  diuilionem  non  fubit. 

tr„  Qu0d  fi  omnes  tres  iuxta  alterutram  hyporheiin  aquales  fupponantur , ita  vt  in  • 
,Z!lT  de  proueniat  aquatio  a'  - 3 b‘  a t 2 b'  “ o , ipfa  quidem  diuidi  poterit  per  a 1 1 
tu:*  b — 0)  praueniet  enim  aquatio  a‘  — 2 b a t b'  — o.qua  diuifibilis  eft  per  a - b 

— 0 t fiquidem  oritur  a — b ~ o . In  hoc  autem  cafu  intelligenda  funt  inferiptx 
coincidcre  eum  ipfa  diametro,  cidemque  aquales  effeituncemm  radicis  valor.feu 
diameter  A D , duos  admittit  valores  inuiccm  aquales  , qui  quidem  finguli  vni- 
cuique  ipfarum  inferiptarum  aquales  erunt;  ac  inluper  falfum  alterutrius  illius  du- 
plum. 

Numtfii  ea-  Hac  eadem  numeris  perficientur;  Supponamus  A B , effe  24  B C , autem  20  » 
i,m  fnfitu-  & c D 1 j,  & AD,  quaratur,  qua  fupponatur  • H,  cum  igitur  b’  t c‘  t d',  dice- 
retur 1201 , & 2 b c d,  fupponerctur  14400,  prouenict  aquatio  1201  K - 1 C “ 
14400, feu  r‘C  — 1201 R t 14400  =3  o,hac  autem  diuidi  poteft  per  1 R - 25  33 
o,  & fit  quotiens  1 Qgf  25  R - 576  33  o.fcu  1 QJ33  — 25  R t 57^>qua  radicem 
vnam  habet  veram,  nimirum?!  732  — j — — 12  — b—  > & fallam  vt  — ii  732  — j— 

■ 12  -4—,  adeo  vt  radix  aquationis  pradidfa  1 C 33  1201  R - 14400,  fiue  qux- 

t fita  diameter  A D,  tres  differentes  valores  admittat , duos  veros , nue  t quam  o , 
-vt  t 25 , maiorem  , & ?!  732  — — 12  — J— , minorem  ; falfum  vero  fiue  - quam 
o,—  ?i  732— { — 12  -j-  , aqualem  veris  illis  fimul  fumptis  quamobrem  cum  fu- 
perioris  aquationis  1 C ~ 1 201  R t 14400.  Radices  inuenta  fint  23,12  — | 

R 73i  — i — , & 12  — 1 — -f  5,  732  — •- — . oportet  eas  tantum  auferre  ex  o , 
vel  earum  immutare  ligna,  vt  huius  pofterioris  aquationis  radices  habeantur. 

Verum  enim  vero  Ii  aquatio  iam  difta  diuidi  non  potuiffet  per  1 R t vel  - , ali- 
quo  numero  vltimum  terminum  aquationisdiuidente  ,id  argumento  fuiffer  cius  ra- 
fmi  t**  «t  aicem  neque  veram, neque  falfam  vllo  modo  numero  explicabilem  effe,  fcd  cane- 
exponendam  effe  vt  paulo  infra  dicetur,  nimirum  per  rcifam,  datum  angulum  vel  ar- 
cum in  tres  aquales  partes  diuidentem,  vel  alio  modo  paulo  infra  referendo. 

Sit  igitur  aquatio  iCRoR  - 2700  R | 32400  33  o.hac  diuidi  non  poteft  ad 
cum  modum,  vt  fuperius  diximusipropterearadicis  valor  expreflibilis  non  erit  fiue 
lernio  fit  de  vera,  (iue  de  falfa  radice.  Alii  igitur  eft  confugiendum,  quando  cubus 
trientis  numeri  radicum  excedit  quadratum  femilfis  numeri  abfoluti . 

•*» mirimt  Tunc  autem  per  redtas  fubtendentes  trientem  anguli,  vel  arcus  commode  deno- 

St  ‘Xf ' tari  P0ffunt  > & quidem  vt  ait  Cartcfius  deferibendo  circulum  N Q P V,  cuius  ra- 
dius N O , fit  ?!  — I — p,  in  quo  inlcripta  N P , fit  -tf 
erit  quidem  N Q , fubtendens  trientem  arcus  N Q,P  , 
vna  ex  radicibus  quafitis  , & N V , fubtendens  trien- 
tem arcus  N V P , radix  altera  faltem  cum  quadratum 
femilfis  vltimi  termini , non  excedit  cubum  quantitatis 
cognita;  penultimi  termini , li  maius  enim  foret  linea- 
N P,  huic  circulo  inferibi  non  poffet. 

SteuxJh  a!i • Vel  delcribcndo  iridem  circulum,  cuius  radius  FH, 

Utm  ftr-  feu  H K , fit  30  , fiue  ii  ; — p , & in  eo  accorno-  dando 
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dando  rcflam  F G,  qux  fit  xqualis  36, fiue — s? — .trifariam  vero  fecando  vtrum- 
que  arcum  F M G,  & F M L,  per  reflas  F M,  & F N,  vt  enim  circulus, cuius  ra- 
dius 3 o , per  inferiptam  36.  in  duo  xquales  arcus  diuiditur,  fic  etiam  ignota  quan- 
titas a duplicem  valorem  oatinct , fitque  alterutra  e fubtcnfis  F M , vel  F N , tam 
trientis  F M , minoris  arcus  F M G , quam  trientis  F N , maioris  F N G , radicis 
autem  valor  falfus,  xqualis  eft  veris  limul 
fumptis,  vel  cum  Victa. 

Duo  triangula  intelligantur  xquicrura— 
cruribus  alterum  alteri  xqualia  , quorum 
quidem  fecundi  angulus  qui  eft  ad  bafim 
triplus  fit  ad  angulum  qui  eft  ad  bafin- 
primi, &bafis  fecundi  intelligatur  clfe  18, 
fiue  — F? — • At  vero  eius  30,  fiuc  ft  -j- 
p , denique  iK.dc  qua  quxritur  efle  di- 
midiam bafim  primi , multatam  continua- 
tamue  longitudinem  eius  , cuius  quadra- 
tum eft  xquale  triplo  quadrato  altitudinis 
primi . 

Denique  'dicere  etiam  licebit  radicem- 
effc  diametrum  circuli  A D , in  quo  fi  in- 
feribantur  tres  iniquales  reflx  linei  A B, 

B C,  & C D.fibi  inuicem  contigue, qua- 
rum exrem?  proueniuntex  diametri  termi- 
nis A , & D , folidum  autem  ex  ipfis  tri- 
bus fit  — i—  q , hoc  eft  in  fuperiori  exem- 
plo itfioo.fumma  autem  quadratorum- 
earundem  fit  F.hoc  eft  in  fuperiori  exem- 
plo 1700. 

Curandum  igitur  eft  in  primis,  vt  pla- 
ne conftet,  num  xquatio  propofita  , diui- 
fibilis  fit  per  1 K f vel  - numero  diuiden- 
tc  numerum  abfolutum  xquationis  tran- 
fmutatx  ,-  fic  enim  eius  innotefeet  radix  ; 
cuius  beneficio  propofitx  xquationis  ra- 
dicem aflequemur. 

Vt  fi  propofita  fit  xquatio  7 R — 1 C 
~ 6,  fcu  7 R - 1 C - tf  “ o.  Ffac  tran- 
fmutata  fiet  1 C - 7 R S 6 , fcu  1 C — 7 
H — 6 ~ o.  Hxc  quidem  diuifibilis  eft 
per  1 R - 3 ; fit  autem  quotiens  t QjJt  3 R 4$»  2 ~ o.  Et  radix  quidem  erit  3 . 

Vel  etiam  eadem  xquatio  diuidi  poteft  per  1 R a ; fit  autem  quotiens  1 Qj- 

- R — 3 ~ o . Seu  1 Q — 2 R “ 3 . Cuius  xquationis  radix  eft  3 . 

Vel  diuidi  poteft  xadem  xquatio  per  1 R 1,  fiet  autem  quotiens  1 Qjj-  1 R 

— 6 — o ; fcu  1 Q — 1 R “ 6.  Cuius  xquationis  radix  eft  3 ; hac  autem  habita- 
proccdendum  erit  vt  fupra,-  Quadratum  inuentx  radicis  eft  9,  a quo  fubtraflo  7 , 
numero  radicum  ; remanet  2,  feruandum,-  deinde  dimidium  inuentx  radicis  eft  1 
— i-,  huius  quadratum  eft  2 -a- ; a quo  fi  dempferis  i ; feruatum,  remanet  —f—; cu- 
ius radix  quadrata  eft  — {— ; at  vero  fi  — j—  , addatur  ad  2 -J— » dimidium  fupradi- 
flx  radicis  fit  a;  fi  vero  fubtrahatur  ab  eodem  remanebit  1 . Itaque  initio  propo- 
fitx xquationis  7 R — 1 C—  6;  verx  radices  funt  2 , St  1 ,falfa  autem  3 . 

Quod  fi  rcuocari  non  poteft  ad  xquationera  direfle  negatam , prxftabit  illam  ex- 
plicare vt  fuperius  innuimus. 

Quod  fi  etiam  id  fine  reduflionc  ad  xquationem  direfle  negatam  prxftare  veli- 
mus, ita  procedendum  erit. 

Propofita  fit  xquatio  7 R— iC“6;feu7R-iC  — dSo;  hxc  diuidi  qui- 
dem 
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dem  poterit  per  i R t 3 — fit  autem  quotiens  i Qj-  3 R t a ~ oi  cuius  radix 
cft  1 i item  per  1 R - 1 , & fit  quotiens  1 Q 1 R — 6 “ o ; Cuius  radix  eft  z i 
infuper  diuidi  poterit  per  1 R - i 3 o;  & fit  quotiens  « Qj*  iK-jr  o;  cuius 
radix  cft  3 . Itaque  abfque  redudtione  iam  difta  propofita  cubica  iquatio  diuifio- 
nis  beneficio  poteft  explicari. 


Aliter  etiam  licet  hoc  aquationis  genus  explicare . 
Sit  iquatio  b‘  a - a'  “ b'  d. 


Junoniam  fi fint  quatuor  quantitates  continue  proportionales , folidum  a quadrato  prima 
mater  ts  inter  extremas  m fecundam , minus  cubo  fecunda,  aquale  efl  f olido  a quadrato  ctufi 
dem  prima  maturis  inter  extremas  tn  differentiam  jccunda , de  quarta , 

Proptcrca  in  cquationc  propofita  cocfficicns  planum  cft  quadratum  primi  ma- 
ioris inter  extremas,  (eu  latus,  quod  poteft  planum  cocfficicns  cft  prima  maior  in- 
ter extremas,  differentia  vero  fecundi,  & quarti  cft  quantitas  ortiua  ex  applica- 
tione comparationis  homogenci  ad  planum  coefficiens.  Eo  igitur  res  deducitur, 
vt  fi  fit  iquatio  huiufmodi  b*  a — a'  b‘  d . 

Vt  b fit  prima  maior,  c quatuor  quantitatibus  continue  proportionalibus,  at  d, 
fit  differentia  (ecundj , & quartg,  vnde  fit  vt  a,  radix  fit  fecunda;  quare  oportet. 

Zttttitum . Data  prima  maiori  inter  extremas,  & differentia  fecunda , & quarta  in  ftrie  quatuor 
continue  proportionalium  inuenire  fecundam  . 

Secunda  i quatuor  predidlis  continue  proportionalibus  cft  radix  cquationis  cu- 
bic?  propofit? . 

At  vero  propofitio  illa  fuperior . 

St  fint  quatuor  quantitates  continue  proportionales , folidum  .1  quadrato  prima  maioris 
inter  extremas  in  fecundam  (jrc.  Analjltce  hunc  tn  modum  licebit  oflendere . 

prefa/iiiemi  Sint  continue  proportionales  b,  a,  c,  f.  Quandoquidem  b , a , c,  f,  funt  conti- 
danu-fi,atu . nuj  proportionales,  erit  vt  b‘  ad  a‘,  ita  a ad  f,  & diuidendo  vt  b‘  — a:  ad  a‘,  ita 
a — f,  quod  dicatur  d , ad  f ; & conucrtcndo  vt  a‘  ad  b*  — a' , ita  f,  ad  d , quo- 
niam vero  eft  vt  a'  ad  b‘  — a‘,  ita  f ad  d , erit  etiam  vt  b‘  ad  b’  — a’ , vt  a ad  d ; 
quamobrem  produdtutn  fub  medijs,  iquabitur  produdlo  fub  extremis  ; itaque  b‘  a 
— a1,  iquabitur  b‘  d,  eft  autem  b maior  prima  inter  extremas  , a vero  fecunda  d, 
autem  differentia  inter  fecundam,  & quartam  in  ferie  quatuor  continue  proportio- 
nalium . Itaque  fi  fint  quatuor  quantitates  continue  proportionales,  folidum  a qua- 
drato primi  maioris  inter  extremas  in  fecundam  minus  cubo  fecundi , iqualc  cft 
folido  a quadrato  eiufdcm  primi  maioris  inter  extremas  in  differentiam  lccundi  , 
& quartf . 

Quod  fi  fit  vt  a’  ad  b’  — a’,  ita  f ad  d,  debeat  etiam  efle  vt  b’  ad  b’  — a‘ , ita 
a ad  d , ex  eo  patet,  quia  fi  fuerit  vt  a‘  ad  b'  — a’  ita  f ad  d , feu  ad  a — f , erit 
etiam  componendo  vt  b“  ad  b’  — a'  , ita  a ad  a — f , fupponitur  autem  a — f , 
exprimi  per  d ; propterea  erit  , vt  b'  ad  b’  — a‘ , ita  a ad  d . Quod  oportebat 
oftendere . 

Hunc  itaque  in  modum  nos  poffumushas  iquationesVxplicare;  Quod  fi  demum 

pro 
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pro  earum  explicatione  confugimus  ad  fubtcnfas  arcuum  per  anguli  partitionem 
neminem  admiratio  fubcat;  quandoquidem  id  res  ipfa  exigit;  iniquum  eft  enim  plus 
ab  Arte  requirere,  quam  rei  natura  patitur,-  quamobrem  huiufinodi  artificio  debe- 
mus efle  contenti  co  , vel  maxime  quod  fatis  perfpicue  tradi  videcur.-hoc  pado 
radicis  arftimatio  , adeo  vt  quidquid  aliud  defideretur, omnino fuperuacaneum  vi- 
deatur , idque  fatis  exploratum  cuique  efTe  poteft  , fi  rem  paulo  diligentius  intro- 
fpexerit. 

Hxc  xquatio  tres  admittit  valores,  duos  quidem  veros, alterum  autem  falfum  , 
ita  vt  falfus  «qualis  fit  duobus  veris , vt  antecedens  admittebat  duos  falfos  , & 
vnum  verum  duobus  falfis  «qualem,  vt  autem  aequatio  praefens  tres  commemora- 
tos valores  recipiat , necefle  eft , cubum  e triente  plani , fub  quo  ,&  fub  radicis  pre- 
tio continetur  folidum  affedum  multa  cubi,  neceife  eft  inquam  effe  minorem  qua- 
drato a dimidio  numeri  abfoluti . 

Ex  hactenus  traditis,  neminem  praeteribit,  ne  dum  fuperius  quadraticas  tenuatio- 
nes explicatas  fuiffe  , fed  etiam  cubicas,  in  quarum  tradacionc,  ctfi  Vereres  mul- 
tum laboris  impenderint, fufeeptum  opus  abfoluerc  minime  potuerunt.  Multa  nos 
autem  in  harum  tcqttationum  Arithmetica  tradationc  congellimus,  id  enim  opera: 
pretium  videbatur  ; argumenti  fiquidem  praedantia  non  permittebat , vt  paucis 
rem  ipfam  perftringeremus,  cum  potius  exigeret,  vt  fufiori  calamo  illud  perfeque- 
remur. 

Et  quidem  plura  adhuc  de  his  in  Speciofa.praefertim  agentes  de  Rcfolutione,& 
Compofitione  Mathematica,  nos  afferemus  in  medium  ; fiquidem  huiufmodi  xqua- 
tionuin  explicatio  magnum  in  rebus  Geometricis  momentum  habet.  Ex  his  quan- 
doquidem Artifex  difficillimorum  Problematum  effediones  Geometricas  deducit , 
ita  vt  mirum  fit  quantum  hinc  Geometria  ipfa  fufeeperit  incrementum  , quan'um_. 
etiam  vniucrfat  Mathcfi  fplcndor  affulfcrit.curo  alioquin  e Veteribus  etiam  peritio- 
res  Artifices , vtpote  penitiora  Artis  minime  affecuti , difficiliora  fedari , St  abftru- 
fiora  perquirere  non  potuerint . 
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prittpmm  » 


Dmunflrtti» 


Dc  ijs  quae  fuperiiis  allata  fuerunt  circa  prgceptorum 
demonftrationes . 


C A P VT  XXI 1. 


PROXIMVM  eft . vt  hic  aperiamus  in  quo  polita  fit  vis  demonftrationis,  quam 
fuperius  adhibuimus  in  oftendenda  methodo  explicandi  cubicas  aquationes, 
quod  vt  melius  affequi  poifimus , iuuabit  rem  altius  repetere  i atque  adeo  de- 
tnonftrare  methodum  explicanda  quadratica  aquationis  : inde  enim  haud  erit 
difficile  intclligere  vim  cuiufcumque  demonftrationis  ad  huiufmodi  genus  pertt- 

nentis.  _ . . ( , 

Cum  autem  aquatio  fuerit , in  qua  quadratura  afficitur  adiunaione  plani  luo 
latere,  dataque  cocfficicnte  longitudine  Prxccptum  erat  huiufmodi. 

jU  quadratum  e dimidie  eeeffcientit  addatur  temparatiemt  hem  (turum  , ex  a(pe(au  autem  latere, 
fubtrahatur  idem  ceeffiaentu  dimidium:  qued  enim  fuferejt  aquabitur  qua/ita  radia  ■ 


Propofita  igitur  aquatio  fi  fuerit  a* «—  b a 2 z pl.  cuius  aquationis  radix  iuxta 

praceptum  erit  lif-j-  b‘  f z pl.  ) ; — b;huiufmodi  aquatio  induathanc  formam 

a’ t p a r:  q,  vel  a’ t p a — q — o. 

Offendendum  eft  igitur,  fi  ad  quadratum  ex  dimidio  p,  addatur  q,&  ex  aggre- 
gato fumatur  latus , ex  quo  fubtrahatur  idem  dimidium  > quod  fupcreft  aquale^ 
efle  a. 

Sumatur  quadratum  h dimidio  ipfius  p , cuiufmodi  eft  — p',  cui  addatur  q • 
& fiet  — t — p'  \ q , cuius  latus  quadratum  eft  ( ; — p'  1 1 ) • ex  quo  fubtra- 
hatur — p , vt  remaneat  $ ( — ; — p'  t ? > \ — p > hoc  autem  in  fe  du&um 

facit  -j-  p'  f q — Bt  ( — ; — p'  t p'  q ) • & hoc  erit  quadratum  ipfius  ifc  ( — J—  p' 

t q ) i—  p.  Deinde  hoc  idem  ducatur  in  tp,  vt  fiat  ( — j — p'  t p'  1 ) — 

-f-  (' s quo  addito  ad  quadratum  fuperius  habitum  fiet  q. 


'~P 


— *(-ir-p‘t  — '—f 

— T—f  t ? - $ f-h-p'  t — i-  P*  1 > 


-r-  ?il-*(-T-f1p'1> 
r-  p' 


? 


Itaque  fi  ad  quadratum  i dimidio  ipfius  p, addatur  fiet  aggregatum  -~-p'  t ?» 
cuius  radix  quadrata  eft  Bt  ( — j — p'  t <f  )ex  qua  fi  fubduxeris  dimidium  coefficicn- 
tis  nempe  — j—  p , fit  refiduum  , nempe  Bt  ( — | — p'  t f ) 7-  p > cuius  quadra- 
tum afeito  plano  , quod  fit  ex  p,  in  ijt  ( ~~  p*  t f ) r~ P » f*c‘c  f • Huiufmo- 

di 
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di  autem  intelligitur  a>  ita  vt  iit  id,  cuius  quadratum  ad  fcito  eo, quod  fit  ex  ipfo 
in  p,  squale  fit  q.  Vel  etiam. 

Quoniam  fi  reCfa  fuerit  vtcumque  diuifa  , quadratum  totius, minus  re&angulo 
fub  eadem,  & vno  tegmentorum, xquale  eft  quadrato  alterius  fegmenti , plus  re- 
Clangulo  fub  ipfis  tegmentis  i proptcrca  quadratum  totius  minus  rcCtangulo  fub 
tota,  & vno  tegmentorum  aquabitur  q. 

Tota  linea  intelligatur  R ( — j—  /'  t ? ) t —i — p , huius  quadratum  eft  q f ?! 
( -J-  p'  t p'  q ) t 4-  p‘  ■ Segmentum  autem  , quod  du&um  in  totam  lineam  facit 
rcCt  angulum,  intelligatur  p,  rc&angulum  vero  erit  R ( — ; — / t /’  } ) t t , quo 
fubtradto  ex  quadrato  iam  dicio , remanet  q , cui  erat  squale  quadratum  radicis 
qusfits,  plus  reCtanguIo  fub  ipfa,  & coefficicnte  data. 

Quadratum  autem  prsdi&s  totius  lines, minus  rcCtangulo , fub  tota,  & fub  vno 
fegmentorum  squale  eft  quadrato  alterius  fegmenti,  plus  rcCtangulo  fub  ipfis  fcg- 
mentis . 

Intelligatur  expofita  A B , qus  bifariam  in  C , diuifa  fit , & addita  fit  B D ; ita 
vt  reCta  C D , poffit  aggregatum  quadratorum  ex  C B , & q . Intelligatur  A B , 
effc  p , ita  vt  tam  A C,  quam  C B,  fit  — j—  p ; 

& B D , quidem  a intelligatur  effe  R { — r—  p' 

t q ) p;  ac  proinde  C D , erit  R ( -~p' 

\ q )>  duda  autem  R ( — f t ? ) — -r  p,  in  , 
p,  facit  R ( — j—  p'  t p'  q ) — -7—  p', quo  fub-  — 
trado  abs  q , remanet  q — R ( — ; — p'  f p'  q ) 

j — p'  , quod  xquabitur  a'  quadrato  ex  B D > nempe  -f  p1  f q f R ( — ; — p'  t 

— j — p'  q)  i ergo  cum  fit  aequatio  t'  t p « — ? > fi  ad  -x — p'  f q t 9*  ( “i — f 

t — r p'  1 ) additum  fuerit  R ( — J — p'  \p'  q ) { — p' , fiet  q\  ergo  ipfius  a ra- 
dicis valor  eft  , vt  fupra  enunciauimus  R f — j—  p'  t q) — p ; cum  huius 

quadratum  — | — p'  f q t R ( — ; — p'  t p'  q ) , auCtum  redangulo  R ( — j — p' 

t p'  q ) — - p' , reprsfentato  per  p *,  squale  fit  q . 

Si  autem  fuerit  xquatio , in  qua  quadratum  afficitur  multa  plani  fub  latere  , da- 
taque coefficiente  longitudine , prsceptum  erat  huiufmodi . 


f 

C B D 


Ad  quadratum  i dimidio  cotjficirrrtij  Ungitudims  addatur  camparatiomj  homo^tueum , agxrrgdti  artem 
Jaten  addatur  tdem  dtmidtum  , quod  enim  fit  aggregatum  aquabitur  aquationis  propo/ita  quafita  radia.. 


Propofita  igitur  squatio  lita'  — b a zl  z pl.  cuius  radix  iuxta  prsceptum  eft  r 
( ~ l'  f « pl-  ) t — i — £,  huiufmodi  autem  squatio  induat  hanc  formam  a‘  — p * 
~ q , feu  4*  — p d — q ~ o . 

Oftendcndum  eft  igitur  fi  ad  quadratum  e dimidio  p , addatur  q , & aggregati 
lateri  addatur  idem  dimidium  ipfius  p,  quod  proucnit  squale  efie  a. 

Sumatur  quadatum  C dimidio  ipfius  p,  cuiulmodi  eft  -j — p,  & huic  addatur  q, 
aggregati  autem  latus  eft  R f — ; — p'  t q ),huic  fi  additum  fuerit— 4 />,  proucniet 
Rf-J-  cuius  quadratum  eft  -4 — p'  f q t R f — 7—  p'  t p'q) ; in- 

telligatur autem  duciR  ( — j-  p'\  q ) t — i — p in  — p , & proucniet  — R (-$-'/*  t 

p'  q ) 'r  P'  • Hoc  autem  addito  aa  quadratum  fuperius  habitum,  proue- 

niet  q. 


Q^q  a 


Itaque 


Frcfoptio . 


Dnnenflratio 


Prsctftum . 
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ftr-rr-  p’ 

t 9lf  -ri-  /’  t « /'  9 ) 


-r-^tf  t9*f  rp'ip‘q) 
9>  ( -j—  A t p‘  ? ) i-  p‘ 


? 

Itaque  (i  ad  quadratam  i dimidio  ipfius  p addatur  q , fiet  aggregatum  , nempti 
Ik  f 4 P'  t q ) cui  li  addideris  dimidium  coefficicntis  nempe  4-  p,  fiet  aggregatum  , 
nempe  lp  ( — j—  p'  1 q ) 1 -j-p.  cuius  quadratum  multatum  plano,  quod  fit  cx  p, 
in  iji  ( — J — p'  f q)  1 4-/*  facit  q.  Huiufmodi  au  ein  intclligitur  a > ita  vt  fit  id  , 
cuius  quadratum  multatum  plano . quod  fit  ex  iplo  in  p , xqualc  fit  q. 

Dtmcm/i  ttit  Intelligatur  expolita  A B , bifariam  in  C , diuifa , & ei  addita  fit  B D , ita  vt  C 
D , poflit  aggregatum  quadratorum  ex  C 

D ,Scq.  Intelligatur  A B , elTe  p , itaut  . r ^ n n 

tam  A C,  quam  C B,  fit  — j — p ; at  vero 

A D,  quidem  a,  fit  Ik  f -rP‘  tqlti-pi 

Quadratum  verb  cx  A D,  nempe  ex  f -j-  p'  fq)^’rp<i^-Jrp'q^q\l,‘(i 
P'  t p'  quod  aequabitur  reitangulo  D A B , nempe  pr  f — f-  p’  t p'  q ) t — i — 
p’,  reptalentaro  per  p a,  vna  cum  q;  cli  autem  xquatio  t'  — p * ~ jiquamohrem 
ex  — I / ? t f t ? ( — ; P'  t p'  1 ) > lubtrahatur  Ik  ( — j p'  t p'  q ) r p' . & re- 

manebit q,  radicis  igitur  «,  valor  eft  Ik  ( -*■  p1 1 q ) t ~t  p > fiquidem  eum  cx  eius 

quadrato  — t-  p'  t q t lk  ( t P'  t f fi  cempltris  Jk  ( -j-  p'  tp‘  q ) 7 /'»  rc- 

prxfcntarum  per  p 4 , remanet  q. 

Quod  fi  xquatio  fuerit,  in  qua  planum  fub  latere  , dataque  coefficientc  longitu- 
dine afficitur  multa  quadrati ; prxeeptum  erat  huiufmodi. 


Prvtp/am  . A q«ddrafo  e dimidio  coeffic  entis  longitudinis  auferatur  comparationis  homogeneum  , rejidut  autem  la- 
tus additum , vel  fubduttum  cutem  dsmidto  $ro\ofita  aquationis  radeem  exhibet . 

Ptopofita  igitur  xquatio  fi  fuerit  b a — 4'  ~ z,  pl.  cuius  xquationis  radix  iuxta- 
prxeeptum  erit  — j—  t f Ik  ( — j — l‘  — t,  pl. ) vel  -J-  b — Bi  ( — j—  t'  — i^p/. ) ; 
huiufmodi  xquatio  induat  hanc  aliam  formam  p 4 — 4'  ~ q , vel  p 4 — a‘  — q 
— o. 

Oftcndendum  eft  igitur  fi  ex  quadrato  e dimidio  p , fubtrahatur  q , refidui  au- 
tem latus  addatur  eidem  dimidio,  vel  ex  eodem  fubtrahatur,  aggregatum  , vel  re- 
fiduurn  xquari  4. 

Vtmttfiuui,  Sumatur  quadratum  & dimidio  ipfius  p.cuiufmodi  eft  — p*,ex  quo  fubtrahatur 
q , & fiet  p‘  — q , cuius  latus  eft  Jk  ( -7—  p'  — q ) quod  addatur  ad  -f-  p , & 
fiet  —7-  p f lk  ( ~ p'  — q ),  vel  ab  eodem  -j-  p , lubtrahatur  , & remanebit  —7-  p 
— R ( — p'  — q ) • 

Si  autem  p t ik  ( -7-  p'  — q ) ducatur  in  fe  quadratice,  proucniet. 


Itaque 


Digitized  by  Coogle 


CAPVT  VIGESIM  VMSEC  VNDVM . 


3i7 


*(- 


v/tSf-r/’-}) 
+ pl*(-~P'-q) 

P'  — -7P'1>  t-rf  — ? 


T /’  t V < :-r  / -/*  q ) t -r  p'  - ? 
T-/  t9tC  -T-p'—  p'  q ) — q. 


Itaque  quadratum  ex  -f-  ? t £ C -f-  / — q ) erit  -4-  p'  f r,  ( -u_ 

— quod  cft  fubtrahendum  cx  f 51  ( p-  — p-  q ) , qUOd  eft  produSum 

cx  -T-P  t Oi  radicis  pretio, in  />,fii<aaque  fubrradtione,  habito  rcfpe- 

au  lignorum  f,  & —i  remanet  q.  Eft  igitur  — 7 ),  radicis  pre- 

tium atquationis  propofita!  ; quandoquidem  fi  ducatur  in  p,  datam  quantitatem-  , 
fit  planum  , ex  quo  fi  fubtrahatur  ciufdem  quadratum  , remanet  q » quantitas  da- 

Nec  difiimiliter  dcmonftrationem  contexemus , fi  fit  radix  altera,- puta  minor  , Cum 
quemadmodum  eft -f /-S  ( ),  etenim  huius  quadratum  cft  -f-  p' 

— -T-p'—p'l)  ~ q>  fubtrahendum  cx  -~p'  — r C~  p'  — p‘  q j,  produ- 

cum cx-i-p  — &C-rP'  ~ f J>  in  p>  datam  quantitatem ; faCtaquc  fubtradtionc 
remanet  q . Itaque  radicis  pretium  erit  ~ p — & ( -4-  p>  — q ) , fiquidem  eius 
quadratum,  fi  fubtrahatur  ex— r~p'~  pt  ( ' -*  * * 

Intelligatur  expofita  A B , bifariam  in- 
C,  diuifa  , & non  bifariam  in  D ,-  itaut  D 
C , poilit  differentiam  inter  quadratum  C 
B,  & q . Intelligatur  autem  A B , effe  p ; 
itaut  tam  A C , quam  C B , fit  -j-  p ; at 
vero  D B,  quidem  4;fit  — f-  p fRf  p' 

— q ) quadratum  autem  cx  D B , nempe  ex  — j- p f 9?  C~t~P'  — q)  eft  — j-  p * f 

5*  f P'  ~ P'  1 ~*~f  ~~  1 ' ^eu  — />’?)•  nempe  -4-  p'  f 

&('~-p’  — p‘  qJ  , reprxfcntato  per  p 4 , minus  tamen  q ; cft  autem  (quatio  p a 

4’  — ? ’ proinde  ex  -j-/‘  t B'  ( -f-  P'  — p'  q)'  fubtrahatur  -f-  p ' t 5*  [ — ^ p' 

— p\q\—q>  fcilicet  quadratum  ex  -±-p  f 5,  [ -L-p-  — q ] , & remanebit**. 

Radicis  igitur  4 , valor  eft  ~p  f Bt  f - p'  f q ] , fiquidem  eius  quadratum  , puta 
-r-p'  t $ [ -r~pP  — p'  q J — f,  fi  fubducatur  ex-f - /*  t Ifc  f -j-  P’  — p'  ? ]>r(- 
prxfcntato  per  p 4,  remanet  q. 

Non  diflimili  artificio  procedendum  erit  in  demonftrandis  ijfdem  rebus  , cum- 
radix  minor  extiterit.  In  hoc  igitur  non  amplius  immorabimur. 

Accedamus  nunc  ad  aquationes  cubicas.  Cum  igitur  fuerit  xquatio,in  qua  cu*  . 
bus  afficitur  adiunttione  lolidi  fub  latere , datoque  coefficiente  plano  prateeptum-  /f.ZfZZ 
erat  huiufmodi. 

ues, 

Svmatur  cubus  tertia  partis  coefficituUsplam  y fm  numeri  Ruditum  iftjue  addatur  quadrato  i dimidia  lrdetttum 
comparationis  homo  genet , /me  numen  abfoiuti , ex  'ggregato  autem  fumatur  latus  > cui  additum  vel  fub - 
trathtm  ■,  prtediClum  dimidium  , %igmt  Emortuum  , ($•  Ayctomen  $ p itaque  latus  cubicum  AVotomts  fub- 
trahatur  ex  latere  eubico  Binomy , refiduum  reprafentabit  lateris  /fiue  radicis  pretium  . 


— p — / q remanet  q . 

Demonlhatio 

e 

A D C B 


Propofita  igitur  atquatio  fi  fuerit  *'  \b'  4 ~b'  J,  ita  vt  tranfmutata  induat  hanc 
formam  4'  — * — p 4 f 7,  eius  radix  dicebatur  R c f t — j-  ? t 9t  f — 1 —q'  \ — p I 
— RC[ r-  ^ t 9e  t — j—  t -b-  P'  J- 


Oftcn- 
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O (Vendendum  cft  igitur,  quod  iupcrius  prf- 
cepimus.  ^ B £ 

Expolita  fit  A C , qua;  intelligatur  valere-  1 
B C f t — i-  1 t 9«  f — : H 7'  t -W'  Jt  « ver6 
diuifa  cum  ipla  fit  A C , in  B,  intelligatur  B C, 

valere  B c [ — q t B f -j-  q'  t Huius  autem  ex  illa  fida  fobtradione 

remanebit  A B , nempe  BCft-rfTBt  — ; — ?*  t — b — P'  i C [ t t 

t B*  l ~r  9'  t ~k~  P'  1 • 

Quoniam  igitur  fi  a cubo  ex  A C,  auferatur  cubus  ex  B C,vna  cum  triplo  pro- 
duito  redarum  AC,  B C , A B , remanet  cubus  ex  A B , cubus  ex  A C eft  t 

-a-  q f u,  f -z_  q'  f -a-  p'  ] ; at  verd  cubus  ex  B C , eft i — q | Ut  f — t~  f‘  t 

_L  f'  j , fubtradtione  autem  fada  remanebit  pro  ipforum  differentia  q , a quo  lub* 
ducendum  eft  triplum  produdura  ipfarum  A C,  B C,  A B,vt  remaneat  cubus  ex 
A B.  Triplum  autem  produdum  illud  fic  habetur.  Ducatur  A B, nempe  B c[— i" 

q t B t ~r  q ' t -j—  p'  ]>  ducatur  inquam  in  B C,  nimirum  i*  C [ 'r  q t B["T" 

q'  f a.  p j'  & het  produdum  a p,  cuius  triplum  erit  p , quo  dudo  in  A B,  feibeet 
It  C [f-f-  q\  B-  f -r?‘  t-trp'  ] — BC '—qi  Bf-f?'  t ?r  P' } < 6«  produ- 

dum B C [ t P'  -~q  t p'  B [ : q'  t -5-  P"  ] — B C [ — p'  -f  q t p'  * f a-  q'  t ~~ 
p'  J quo  fubtrado  ex  q , remanebit  q — R C [ f p1  — q f p‘  V [ Hr  q'  t ~rr  P‘  ^ 
C [ — p’  — t-  q f p'  & [ q'  t 7rp'  ]>  quod  atquabitur  cubo  ex  A B , cui  fi  adda- 
tur triplum  produdum  redarum  AC,  BC,  AB,  nempe  B C [ f p'  a-  q \ p'  b f r tf  t 
>_l-  p'  j — V‘C[~~p'-{-qtp'Vi[-i-q't  -j—  p'  ] , fiet  fumma  , fiue  aggregatum- 
q;  squationis  igitur  propoficx  a*  — • — p a f q,  radix  a , cft  fuperius  dida  , nem- 
pe B C f f f ? t B [ -f  q'  \-s-p'~  Rt  C [ — -T-qtH[~-q‘t~p'],  fiqui- 
dem  cius  cubus  affedus  adiundione  folidi  lub  latere  iamdido,  & cocfficiente  pla- 
no p,  hoc  eft  affedus  adiundione  tripli  produdi  redarum  A C , B C , A B.quod 
quidem  triplum  produdum  reprxfentatur  per  p a,  xqualis  eft  q.  Id  autem  oporte- 
bat oftenderc . 

Cum  autem  arquario  fuerit , in  qua  Cubus  afficitur  multa  folidi  fub  latere , da- 
toque cocfficiente  plano . Praeceptum  etat  huiufmodi . 


j raeepeum . Sumatur  cubui  tertia  partit  numeri  radicum  . tfque  f obtrahatur  d quadrato  numeri  abfo/uti  ex  re- 

fi  duo  fumatur  latus  , quod  additum  ,vH  fubtrafhtm  d dimidio  numen  ab folutt  Bmomium  gignit  ,&  sif>o- 
tomen , horum  autem  latera  cubica  inuicem  t omungantur  , fumma  enim  latens  volor  em  reprafentabit . 


Propofita  igitur  xquatio  fi  fuerit  a’  — t'  * ~ t'  d,  tranfmutara  vero  induat  hanc 

formam  *'ZZ'tp*iq>  eius  radix  dicebatur  UtCttfjfSf-rf' j-  /'  J t 

BC[  f-r?  — »f-f-  f*  — -irfJ- 
Oftendendum  cft  igitur, quod  fuperius 

prxeepimus.  A B C 

Expolita  fit  A C , cuius  pars  A B , in- 

telligatur  valere  Ii  Cft  "i  9 1 B^f  -j-q'  t 
— p' ).  At  vero  pars  altera  B C,  in- 

tclligatur  effc  TitC  ( t-ff  — Bfi-?* H — P' ) • 

Dtmenflratie  Quoniam  igitur  A C , conftac  ex  partibus  A B , B C , hx  vero  funt  B C ( t -f- 

q t B ( —i-  q * b — -j - q' - -irp'  )>  >pf«— 

quidem  A C , erit  BC(t-f-?tBC  I q' 77—  p'  ) t B C ( — q — B ( f- 

q' J - p' ),  nempe  xquationis  radix  , videlicet , a;  quamobrem  A C , xquatur  , 

a , cuius  cubus  cft  a'  , a quo  fi  auferatur  triplum  produdum  linearum  AB,BC, 
& 4,  remanebunt  cubi  linearum  A B,B  C ,qui  firnul  futnpti  xquantur  q . Triplum 
enim  ptodudum  redarum  A B,  B C , & A C,  fiue,  a , plus  cucis  redarum  AB» 
B C,  xquatur  cubo  ex  A C,  feu,  a\ quare  fi  a cubo  ex  A C.fiue,  a,  nempe  ab  *• 
auferamus  triplum  prududum  ipfarum  A B,B  C,&,  4,  remanebunt  cubi  linearum 
A B,  B C,  qui  firnul  lumpti  funt  xquales  q.  At  vero  produdum  ex  A B,  in  B C, 
eft  B C ( jp  p'  )>  fiue  -j-  p,  vt  patet  ex  opere  multiplicationis.  Si  enim  t B f — j — 

1'  ~ 
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f1 P ) • ducatur  in  — ft  ( — ; — q'  — b figru  *(*,  & — , fiet  pro- 
ducum   j-  q'  t -r,p  i multiplicata  vero  vtraque  radice  per  t -r-q . euanefeent 

produtta  ob  figoa  , & — , Se  remanet  t -f-  q • in  fe  ducendum  , vt  fiat  4-  q' » 

quo  addito  ad q ' t — 5—  p . fiet  fumma  ii  C ( — p> ) , atque  hoc  erit  to- 

tum produCum  ex  iam  diCa  multiplicatione  , feu  quod  idem  cft  — j - p , cuius  tri- 
plum eft  »,  quo  duCo  in  * . 

Hoc  cft  in  # C ( t — j q 1 £ C — | — f — t-r-?— BtT  — j—  <f 

— t-rj-A )—  9*  c ( t p -4-  q—p 

Jk  ( — j-  q' tt  p J > atquale  quidem  triplo  produCo  ipfarum  A B , B C , A C ; 

quia  verd  fupponitur  41 , minus  huiufmodi  triplo  produCo  xqualis  cubis  ipfarunu. 
A B j B C , fiquidem  hi  squales  erant  q ; proprerea  *'  aquabitur  triplo  produCo 

iam  diCo  vna  cum  q,  nempe  Bt  C f f -4-  f t ( -£-  f ’ 4-;',ltBtC(t4-? 

ir  P ) 1 1 • At  fi  ex  hoc  abftuleris  Bi  C ( t -4  7 t $ ( ~r  — 

-4-  p ) t 9e  ( -j-  q — 91  ( -f-  q ‘ j-  /' ),  remanet  q . jEquationis  igitur  pro- 

pofitx  a'  ~ * f p * 1 radix  t,  eft  fupradiCa , nimirum  IJ.  C ( f q f 91  ( 4.  q' 

j-»>)t9tC('t-rf  — B‘1'  -f  f ‘ ir-  P t ) fiquidem  eius  cubus  affeCus 

mulca  lolidi  fub  latere  iam  diCo,  & plano  p , coefEcicncc»  hoc  eft  triplo  producto 
ipfarum  A B,B  C , AC.fquod  quidem  triplum  productum  rcprxfcmatur  per  p t J 
xqualis  cft  q. 

Si  denique  fuerit  xquatio,  in  qua  Solidum  fub  latere,  datoque  coefficientc  pla- 
no afficitur  multa  cubi.  Prxceptum  erat  huiufmodi. 


Primi  numerus  abf olsetus  fgno  — abiecto , affumat  fignum  4»  t ita  enim  proueniet  4 quatio , in  qua  cu- 
bus aqualis  eft  R 4*  numero , feu  quod  idem  ejl  cubus  minus  R , aqualis  numero , tuxra  hanc  autem  fqua- 
ttonem  tranf mutatum  referiatur  radicis  valor . 

Secundo  » quadrato  latens  tnuenti  per  aquationem  tranf  mutatam  fubtrahatur  numerus  radicum  j reji- 
duum  veri  f 'eruetur . 

T ertio  d quadrato  dtmidij  lateris  tnuenti  per  tranfmutatam  aquationem  fubtrahatur  refiduum  feruatum. 
Si  entm  huius  vltimi  refidut  latus  addatur  , vel  fubtrahatur  d dimidio  latens  tnuenti  per  tranfmutatam 
aquationem  fumma , vel  refiduum  repraftntalnt  valor  em  lateres  vtnufque  nempe  latens  maioris , & mi- 
noris . Huius  erum  vtpote  ambigua  aquationis  duplex  eft  latus » nimirum  maius , cr  minus . 


Hxc  autem  vt  oftendantur,  fupponendum  cft  illud  . nimirum  xquationem  cubi- 
cam  inuersc  negatam  in  negatam  direCle  tranfmutari  pofte,  quandocumque  xqua- 
tio ipfa  prnpofita  diuifionis  beneficio  ad  quadraticam  reduci  queat;  itaque  fi  fuerit 
E.  G,  109  R — iC^  410,  feu  109  R — i C — 420  ZS,  o;qux  diuifibiiis  eft  per 
1 R — 5 . per  1 R — 7 , & per  1 R t • 2 , huius  xquationis  radices  verx  funt  5 , & 
7,  falfa  autem  eft  1 1 , aggregatum  ex  j , & 7 , hxc  vero  xquatio  , qux  eft  indirc- 
Ce  , negata  transformatur  in  aliam  , qux  eft  negata  direCle , cuiufmodi  eft  1 C — 
109  R z:  420  , (eu  1 C — 109  R — 420  “ o , huius  autem  xquationis  radices 
funt  falfx  5 , & 7 , vera  autem  cft  ta  , quod  etiam  licebit  obferuare  in  alijs  om- 
nibus fimilibus  aquationibus  , idq,- facile  etiam  demonftrari  poterit. 

Cum  igitur  xquatio  illa  1 C — 109  R +J*  420  ~ o , ad  hanc  fuerit  reuocanu. 
1 C — 109  R — 420“  o.  Ex  hac  extrahenda  eft  radix  diuifionis  prx(idio;fi  enim 
diuidatur  per  • R >f*  7 > proueniet  t Q, — 7 R — 60  ZZ  o ; huius  porro  xquatio- 
nis radix  eft  12  ; itaque  cubicx  xquationis  1 C — «09  R — 420  :z  o , radix  erit 
ti>  cuius  quadratum  eft  144,  a quo  fi  dempferis  radicum  numerum  109,  remane- 
bit jj,  quem  fi  fubduxeris  ex  36,  quadrato  dimidij  radicis  inuentx  ex  tranfmuta- 
ta  xquatione  > remanebit  1 , cuius  radix  quadrata  eft  1 , hac  autem  addita  ad  6 , 
dimidium  prxdidum  , fit  7 , & ex  eodem  dimidio  fubtraCio  itidem  1 , remanebit 
j ; itaque  3 , & 7,  erunt  radices  xquationis  initio  propofitx  1 C — 109  R 420 
S o. 

His  animaduerfis;  Hoc  paClo  nos  oftendemus  intentum . 


Sit 
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Sit  numerus  A , minus  B , mi* 
nus  C,  aqualis  o;  qui  du&us  in_.  ABC 

D.  plus  E,  producat  F,  minus  G,  144  — 84  — 60  “ o 

minus  H,  aequalem  o i etiam  diui-  D plus  E 

fo  F,  minus  G,  minus  H,  per  D,  5 Hf*  7 

plus  E,  orietur  A , minus  B , mi-  F G H 

nus  C , aqualis  o.  1718  — 1308  — 410  " o. 

Quod  fi  A , eft  quadratum  ip- 

fius  D,  plus  E,  certe,  & F,  erit  cubus  ciufdem;  & fi  D,  plus  E,  duftus  in  E,  nu- 
merum producit  B ; profe&o  G , proucniet  ex  multiplicatione  numeri  orientis  ex 
additione  C,  ad  quadratum  ex  E,  in  D,  plus  E. 

Quod  fi  denique  C,  eft  differentia  inter  A,  & B,  du&o  E,  in  C,  fiet  differentia 
inter  F,  & G.  Quamobrem  diuifa  aquatione,  in  qua  potcftas  eft  cubus,  prouenit 
aquatio,  in  qua  potcftas  eft  quadratum;  & vt  erat  cubus  affe&us  negati  fub  late- 
re ; ita  fit  cubus  negate  affeiftus  fub  eodem  gradu  . Et  vtriufque  aquationis  ea- 
dem eft  radix  vera . Quapropter  cubica  aquatione  diuifa  per  1 R , cuius  valor  eft 
vna  ex  radicibus  falfis  cubica  aquationis,  plus  numero,  qui  eft  altera  itidem  fal- 
fa  radix,  fit  aquatio  quadratica  , cuius  radix  inuenta  propoiite  cubica  aquationis 
fatisfacit. 

Hoc  igitur  paifto  licet oftcndcrepraceptum,  quo propofita.dequadiffcritur  f qua- 
tio cubica  explicatur . Neque  eft  , cur  hic  nos  amplius  perfiftamus.  Supereft  , vt 
gradum  faciamus  ad  alia,  qua  fcquuntur. 


Rurfus 
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Rurfus  demonflrantur , qua:  fuperius  aliata-, 
fuerunt 


C A P F T XX 111. 


HVCVSQVE  prxcepta  ad  xquationes  explicandas  a nemine  generaliter  de- 
monftrata  fuerunt . Siquidem  ea  , quibus  docemur  quadraticas  xquatio- 
nes  explicare  Geometrici  fuerunt  oilenfa  . quod  etiam  nos  pluribus  mo- 
dis prxftitimus;  Sed  Canones  explicandarum  xquationum  atrioris  ordinis,  cuiuf- 
modi  funt  cubicx,  tum  affcdtx  fub  latere  tantum,  cum  , & fub  latere  , & quadra- 
to , ita  etiam , & alix , vel  fine  dcmonftrationc  traditi  funt , vel  infeliciter  oftenlx, 
vnde  videbatur  operx  pretium  rationem  quandam  nouam  demonfirationis  inire-. , 
fatis  coofentancam  argumento  , de  quo  didentur;  huiufinodi  porro  vifum eft  Ari- 
thmetici demonfirationis  genus  , cum  hxc  prima  pars  Analyticcs  in  numerorum* 
contemplatione  verfetur . 

Quamuis  autem  ad  quadraticas  xquationes quod  attinet, quifque  iurc  pofiit  clfc 
contentus,  ijs,  quibus  fupra  in  ofiendenda  veritate  vfi  fumus , tamen  vt  idem  de- 
monfirationis  genus  ijs  accommodemus,  quo  vtimur  in  alijs  altioris  ordinis  xqua- 
tionibus , non  alienum  hic  ab  infiituto  nos  duximus  eodem  modo  Arithmetici 
nimirum  Canones  explicandarum  xquationum  quadraticarum  ofiendere. 

Cum  autem  xquatio  huiufinodi  eft  , vt  in  ea  quadratum  afficiatur  adiumfiionea 

Slani  fub  latere,  dataque  coefficiente  longitudine, communis  Antiquorum  metho- 
us  erat  huiufinodi . 

Quadrato  dsmidij  numeri  radicum  addatur  numerus  ahfalutus  ,feu  comparationis  homo- 
gtneum , ex  huius  aggregati  latere  fubtrahatur  dimtdsum  numeri  radicum , etenim  refiduum 
erit  lateris , fen  radicis  pretium . 

Id  autem  adiumfto  Theoremate  demonfirare  licebit. 


THEOREMA. 


SINT  numeri  A,B;  quidem  ipfius  A,  Utus  quadratum  fit  C,  in  quem 
duitus  B,  faciat  D,  quo  addito  ad  A,  faciat  £;  deinde  ad  E,  addatur  F, 
quadratum  ex  1,  dimidio  ipfius  B , (fi;  aggregatum  fitG , tutus  latus  quadiatum  fit  H, 
ex  quo  detraElum  1 , dimidium  tpfius  'B  , relinquat  K . 

Ofiendendum  ejl  K,  aqualem  effe  C. 


Rr 


IntclHgitur 


Optra  prrtiff 
eff  inire  qua- 
dam grunale 
ratis,  em  dt- 
moxflrandi 
pratef  t*  aqu* 
tionsem  txpli » 

c Andorum  . 


Trutfttan  , 
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a Per  t Jf  , q*4 
tfltr.duntwr 

«A  Sebot.  14. 

9.  LUmta. 


b Per  ea  , <?«4 
«penduntur 
ad  Sebat.  1 4. 
9.  Eltmru. 


prtreftnm . 


a JVr  f.f  , qu* 
«fle  dantur 
ad  Sthrl,  14. 
9.  f Utntn. 


b P rea  .qua 
«fle:  du  fur 
td  ,1!  «I.  14. 
9. 1 Jimen. 
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Intelligatur  B , diuifo  bifariam-. 


10 

D 

40 


I 

$ 

K 


E 
5 <5 
F 


G 

81 

H 

9 


additus  C.  A 

Quandoquidem  B,  diuifus  eft  bi-  16 

fariam  , & ci  additus  eft  C , erit 1 C 

planum  fub  B,  plus  C , in  C , vna  4 

cum  quadrato l.dimidijB,  xquale* 
quadrato  , quod  fit  ex  I , plus  C ; 
produ&um  autem  a B.plus  C , in 
C , xqualc  eft  ‘ aggregato  ex  D , 4 

& A , [ planum  enim  ex  C , in  B , 

xqualc  eft  D.  vt  fupponimus,  quemadmodum  C,qui  iupponitur  additus  ad  B,  eft 
latusquadratumiplius  A,  J ergo  quadratum  exI,dimidioB,  nimirumF.plus  aggrega- 
to ex  A.  Sc  D,  xquale  erit  quadrato  exi,  dimidio  B,  vna  cum  C,hoc  eft  ex  aggrega- 
to quod  fit  ab  I,dimidioB,&C;fed  E, eft  xqualis  A , plus  D , ergo  quadratum* 
aggregati  quod  fit  exi,  & C.xquabitur  E,  plus  F,  quadrato  dimidij  B;  quare  qua- 
dratum aggregati  ex  I , & C , xquale  erit  E . plus  F ; hoc  eft  xquale  erit  G;  quamobre 
eorum  latera  erunt  inter  fexqualia ; ob  id  I,  dimidiumipfiusB,  plus  C aquabitur  H . 
Si  autem  vtrinque  auferatur  dimidium  B.cuiufmodi  eft  I,remanebunt  xquales  C, 
& K . Quod  erat  operx  pretium  oftendere . 

Cum  autem  xquatio  eft  , in  qua  quadratum  afficitur  multa  plani  fub  latere,  da- 
taque coctficicntc  longitudine  iuxta  communem  Antiquorum  methodum  prxeeptum 
erat  huiufmodi. 


Sjuadraio  dimidij  numeri  radicum  addatur  numerus  ab  [elutus  [eu  comparationis  homo- 
'eneum  ; nam  fi  aggregati  Uteri  addatur  dimidium  numeri  radicum  , jumma  lateris  va- 
orem  exhibebit . 

Id  autem  adiun&o  Theoramate  demonftrabitur . 


THEOREMA. 


SINT  numeri  A, 71 , (ifi  quidem  ipftus  A,  latus  quadratum  ftt  C;  at  njcrb 
ex  C,  in  B , fiat  D;  differentia  autem  inter  A,  D,  fit  E ; quadratum-j 
noero  ex  1,  dimidio  8 ,fit  F , quo  addito  ad  E ,fiat  G , cuius  latus  quadratum  fit 
H , cui  addito  l,  dimidio  ipftus  71 , fiat  K . 

Ofiendendum  efi  K,  aqualem  effe  C . 

Quandoquidem  C , eft  latus  qua- 
dratum  numeri  A,  & ex  B , in  C , A 

fit  D;  eftqi  E,  differentia  inter  A , 64 

& D ; ergo  planum  fub  C , & ex-  C 

ceffu  , quo  C , fuperat  B , xquabi-  8 

tur  E;  Quia  vero  B , iupponitur 
bifariam  diuifus ; fi  ei  intelligatur 
additus  exccffus, quo  C,  fuperat  B; 
planum  fub  C , & prxdiCto  exccf- 
fu,  plus  quadrato  ex  I,  dimidio  ipfius 
B,  erit  ‘.xquale  quadrato  aggregati  ex I, dimidio  B,&  prxdidfo  exccffuicft  autem 
F , quadratum  ab I , dimidio  B.quoaddito  adj E , prouenit  G;  ergo  planum  fub  G, 
& cxcclfu  prxdido,  vna  cum  F,  quadrato  ab  I , dimidio  B , xqualc  erit  G ; quare,  & co- 
rii latera  xqualia  erunt:  eft  autc  ipfius  G, latus  quadratum  H;  ergo l.dmiidiu ipfius 

B,  plus 


B E G 

6 16  15 

D F H 

48  9 5 

I 

i 

K 

8 
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B,  plus  cxcdTu.quo  C,  fuperat  B.squabitur  H;  Vtriq;  addito  I;  nempe  dimidio 
B,  fiet  dimidium  B,  bis,  hoc  eft  integrum  B,  plus  exceffu,  quo  C,  fuperat  K,  hoc 
eft  fiet  C,  squalis  H.plus  I.  Sed  H,  plus  I,  eft  K,  qrgo  C,  squabitur  K.  Quod 
oportebat  oltcndere . 

Cum  aurem  xquatio  fuerit, in  qua  quadratum  negatur, de  plano  fub  latere,  da- 
taque coeificicntc  longitudine  , prxeeptum  iuxta  communem  Antiquorum  metho- 
dum erat  huiufmodi . 

A quadrato  dimidij  numeri  radicum  auferatur  numerus  ab  [elutus  i etenim  fi  radix  qua- 
drata refidut  udtUtur  dimidie  numeri  ruditum  , vel  ex  htc  dimidie  [obtrahatur  radix 
ip[a ; duplex  fe  efferre  latus  comperiemur. 

Idem  autem  adiuncto  Theoremate  dcmonftrabimus . 


THEOREMA. 


SINT  numeri  A , 2 , & quidem  ipfius  A , latus  tfuadratum  Jit  C , maius 
dimidio  ipfius  2 ; at  rvero  ex  C,  in  2 , fi at  D , differentia  autem  inter  D , 
tjff  A, fit  E ■, quadratum  ex  1, dimidio  B , fit  F ; a quo  fubtraclo  E,  remaneat  G ; 
cuius  latus  quadratum  fit  H-,  quo  addito  ad  1,  dimidium  ipfius  2 , jiat  K. 
Ojlendendum  efi  K , aqualem  effe  C . 


Quandoquidem  C , eft 
latus  quadratum  numeri 

A 

B E F G 

A , atque  du&us  in  B , 

«4  „ 

ia  31  36  4 

producit  D , cx  hypothe- 

C 

D E H 

fi  ; ergo  D , minus  A , s- 

8 

96  3»  » 

quabirur  plano  abs  B,  mi- 

I 

nus  C,  in  C.  Sed  eft  E, 

6 

xqualis  D , minus  A , ex 

K 

hypothefi;  ergo  planum- 
abs  B , minus  C , in  C , 

8 

squabitur  E;  at  vero  fi  E,  fubducatur  F,  quadratol,  dimidij  B,  remanet  G ; ergo 
fi  ex  F , fubtrahatur  planum  abs  B , minus  C,  in  C , refiduum  atquabitur  G . Sed 
fubtra&o  plano  abs  B,  minus  C,  in  C,  ex  quadratol, dimidij  Bi  remanet  quadra- 
tum intermedia:  fc&ionis  ,-  cum  B , fit  per  squalia  diuifus  , & per  inarqualia  , vt 
vna, nempe  maior  ex  partibus  inxqualibus  fit  C;  ergo  quadratum  intermedia:  fe- 
Ctionis  iam  diClx  squabitur  Gi  quamobrem  eorum  latera  squalia  erunt;  vnde  H, 
latus  quadratum  ipfius  G , squabitur  intermedia:  fc&ioni  iam  diflx  , fcd  interme- 
dia lectio  addita  adi, dimidium  B,  facit  C,  eft  enim  C,  maior  pars  i duabus  ins- 
quaiibus  ex  hypothefi , & H , additus  ad  idem  dimidium  facit  K i ergo  C , & K , 
erunt  inter  fc  squales;  Quod  erat  opera:  pretium  oftendcrc. 

Non  dilfimilitcr  procedendum  erit  in  dcmonftrationc  contexenda  pro  radico 
minori,  hactenus  enim  de  maiori  locuti  fumus. 

Nunc  autem  ad  squationes  cubicas  faciemus  gradum . 

Cum  fuerit  aquatio,  in  qua  cubus  afficitur  adiundtione  folidi  fub  latere  , datoq; 
coclficiente  plano.  Prxeeptum  erat  huiufmodi. 

Cuius  tertia  partis  numeri  radicum  addatur  quadrate  dimidij  numeri  ab  [eluti,  appre- 
qan  autem [umatur  latus,  cui  additum, vel [ubtraSum  dimidium  numen  abj eluti , gignit 
Btumnum,  £■  Apetomen.  Si  itaque  latus  cubicum  ipfius  Apetemes  [obtrahatur  a latere  cu- 
bice Hmemq , refiduum  erit  quajita  radicis  pretium  . 

Id  autem  ex  adiuncto  Theoremate  perlpicuum  fiet . 

Rr  i THEO- 


It  te  f filum  . 


DtmonslrAtlq 


a.  fer  tM, 
oftoediim  in 
Scboliond 
Eittn. 
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Pramtttrndi 

primo. 


Prtmiittndi 

Jftctmdt. 


Pramitttndd 

ttrtio . 


Explicatio 

prima . 


Ixfliemho 
fecunda . 


THEOREMA. 


St  UT  numeri  A , B , & quidem  ipfius  A , latus  cuticum  fit  C i at  uerb 
ex  C,  in  2 j fiat  D ; aggregatum  autem  ex  A,  (ffg  D , fit  E , cubus  ex  S , 
tertia  parte  ipfius  B,  fit  F > (gff  quadratum  ex  dimidio  E , nempe  L , fit  2(j  ex 
utroque  uero  aggregatum  fit  C , cuius  latus  quadratum  fit  H ; aggregatum  ex 
L,  & H , fit  M,  cuius  latus  cubicum  fit  U ; differentia  uerb  inter  JFJ,  (ffr  L, 
fit  O , cuius  latus  cubicum  fit  P ; differentia  autem  inter  N,  (ffg  P,  fit  K . 
Ofiendcndum  e fi  K,  aqualem  effe  C. 


A 

D 

E 

L 

R 

1000 

720 

1720 

860 

739600 

C 

B 

S 

F 

G 

10 

7* 

14 

13824 

7534*4 

M 

O 

H 

N 

P 

K 

1728 

8 

868 

12 

2 

10 

Praemittendum  eft  primo . 

Cubus  differentis  laterum  plus  triplo  produdo  fub  ipfis  lateribus  • squalis  cft 
differenti^  cuborum  a lateribus. 

Przmittendum  fecundo. 

Si  fuerit  aequatio,  in  qua  cubus  afficitur  adiundione  folidi  fub  latere,  datoque 
coefficieme  plano ; huius  aequationis  radia  cft  differentia  duorum  laterum  , e qui* 
bus  qui  fiunt  cubi , differunt  per  comparationis  homogencum.  At  vcr6  fub  illis 
produdum  tertia  pars  eft  cocmcientis  plani. 

Praemittendum  tertii . 

Si  fuerit  aequatio,  in  qua  cubus  afficitur  adiundione  folidi  fub  latere,  datoquo 
coefficicnte  plano , cubus  autem  £ triente  plani  coefficicntis  addatur  ad  quadratum 
e dimidio  comparationis  homogenei , fit  id  , cuius  latus  quadratum  additum  > & 
fubtradum  a przdido  dimidio,  facit  ea,  quorum  latera  cubica  funt  illa  fub  quibus 
tertia  pars  coefficicntis  plani  continetur. 

Vt  fi  fit  t C 4 6i  R z:  1710.  Cubus  i 14  , triente  ipfius  coefficicntis  plani 
71,  eft  13824,  qui  additus  ad  860  , dimidium  1720  , comparationis  homogenei , 
facit  754424  , cuius  radix  quadrata  eft  868,  quae  addita  ad  860,  dimidium  prae- 
dictum facit  1728,  cuius  latus  cubicum  eft  12,  latus  nempe  maius,  e duobus, fub 
quibus  continetur  24, triens  plani  coeificientis; aliud  autem  eft  2, latus  8,refidui. 

Item  fit  1 C 4 *2  R - na.  Cubus  b 4 , trientis  coefficicntis  plani  eft  64 , 
qui  additus  ad  56  , dimidium  ipfius  112,  comparationis  homogenei  facit  3200  . 
cuius  radix  quadrata  cft  $ 3200,  cui  fi  addideris  56  , dimidium  przdidum,  fit  T)e 
3200  4 56  , cuius  radix  cubica  eft  Rt  C ( Ri  3200  4*  56  ) , refidui  radix  cubica., 
erit  81  C ( 51  3100  — 56 ) , qua  fubtrada  ex  illa  , remanet  81  C ( 8t  3200  4 5^ 
— 81  C ( 8i  3200 — 56),  pro  radice  ipfius  aequationis. 

Sed  Binomii  radix  expreffibilis  eft,  vt,  & Refidui ; etenim  cubus  contentus  in_. 
56  , ita  vt  fubtradus  relinquat  numerum  diuifibilcm  in  tres  partes  fine  fradione  , 
ac  idoneus  ad  id,  de  quo  agimus, erit  8.  qui  fubtradus  relinquit  48,  cuius  tertia— 

pars 
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pars  eft  16, hoc  autem  diuifo per  2, latus  cubicum  ipfius  8. fit 8,  cuius  latus  qua- 
dratum eft  91  8 , cui  addito  2 , iam  dido  fit  91  8 t 1 » Binomij  latus  cubicum,  vt, 
& Refidui  eft  ?!  8 — 2 . Horum  autem  differentia  erit  4.  Itaque jpropofitat  aqua- 
tionis radix  eft  4.  Eft  autem  idem  4,  tertia  pars  ipfius  plani  coemcicntis  1 qua;  fit 
ex  multiplicatione  91  8 t 2 > m jfe  8 — 2,  ex  hac  enim  multiplicatione  fit  4,  & ho- 
rum laterum  differencia  eft  etiam  4 . 

Catterfim  cubus  e ^ 8 f a,  eft  Ht  3200  t 56,  Sci-  £ 8 — a,  eft  9t  3200—  36, 
horum  autem  differentia  eft  112, nempe  comparationis  homogeneum  xquationis 
propoGtx . 

Item  fit  xquatio  iCti8R“  324;  cuius  radix  eft  6.  Quandoquidem  triens 
eoefficientis  plani  eft  6,  cuius  cubus  eft  216,  qui  additus  ad  26244  • quadratumu 
ex  r6X)  dimidio  ipfius  comparationis  homogenei  314  , facit  26460,  cuius  radix 
quadrata  eft  91  26460, cui  fi  addideris  162, dimidium  prxdidum,  fit  91  26460  >$» 
1 62 , cuius  radix  cubica  eft  Bt  C ( 9t  26460  f 162  ) , Refidui  radix  cubica  ex  91  C 
( 9!  26460  — 162),  qua  fubtrada  ex  ipfa  Binomij  radice  cubica  , remanet  9 1 C 
( 9t  26460  t r62  ) — 9t  C (9t  26460  — 162  ),  Sed  tam  Binomij,  quam  Refidui 
radix  cubica  expreffibilis  eft;  cubus  enim  contentus  in  162, eft  27,  qui  lubtraAus 
ex  162,  relinquit  133,  cuius  tertia  pars  eft  43, qua  diuifa  per  3,  radicem  cubicam 
ipfius  27,  fit  13,  cuius  radix  quadrata  eft  91  13,  cui  fi  addideris  3 , fit  9t  15  t 3 » 
radix  Binomij , propofiti  vt  91  13  — 3,  radix  Apototnes,  horum  autem  radicum  dif- 
ferentia eft  6,  radix  xquationis  propofitx  . Si  vero  9*  > S t 3 > ducatur  in  91  1 3 — 
3,  fit  proJudum  6,  nempe  tertia  pars  eoefficientis  plani. 

Cxteriim  cubus  e 91  1 3 t 3 > eft  91  26460  t 1 6a  ; & e Bi  13  — 3 , eft  Jfe  26460 
— 162 . Horum  autem  differentia  eft  13 24, comparationis  homogeneum  xquatio- 
nis  propofitx. 

Vt  autem  ha re  oftenderemus  multa  fuperius  attulimus . At  verd  , cum  ferax  fit 
campus, non  pigebit  alia  multa  fubijcere ,-  quamobrem  proximum  eft  vt  explice- 
mus , qua  Arte  idem  prxeeptum  oftendi  pofltt , quod  Analyticc  primum ; deindo 
Arithmetici  prxftare  tentabimus.in  cuius  gratiam  fubfequentia  hxc  prxmittuntur 
Lemmata,  e quibus  demonftratio  ipfa  deriuatur. 

Illud  porro  fiientio  prxterire  non  licet  hxc  eadem  oftendi  poffe  , quod  fuperius 
tetigimus  Geometrica  ratione;  fi  tamen  in  ipfa  Geometria  vnitatis  vfus  permittatur. 
Hxc  tamen  iuuabit  in  fecundam  huius  operis  panem  differre,  vbi  opportuna  fc  fe 
offeret  occafio,ciim  aggredi  erimus  argumentum  non  ignobile  de  Rcfolutione,& 
Compofitione.ab  his  igitur  hoc  in  loco  abftinendum',  cum  in  Arithmeticis  verfe- 
mur,  quorum  confideratio , & fi  plurimum  h Geometricis  illuftretur  , tamen  cunu. 
alibi,  vt  dicebamns  hac  de  re  ferino  fit  reditutus,proptcrea  fiientio  hxc  in  prefen- 
tiarum  iuuabit  inuoluere . 


LEMMA.  1. 


03 


Vod  adumpfimns  primo  illud  erat . 

Cubui  different iu  Ultrum  flui  triple  produCl 0 fub  ipfit  Lttribus , equulis  eft  diffe- 
renue  tuberum  4 luteribus. 


Id  autem  fic  oftenditur . 


Latus 


Gttmttritt 

***M  hir  eft tn- 
di  ftjfunt  V- 
aitMth  v fm . 
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d, muijhuit  Latus  malus  fit  b , & minus 
fit  d,  ita  vt  differentia  ipforum 
fit  b — d , cubus  ex  differentia 


t-lt  b'  — 3 b'  a f 3 b d‘  — d' . 
At  vero  iolidum  triplum  fub 
plano  b d , & differentia  b — d, 
cft  3 b'  d — 3b  d*,quo  addito 
ad  cubum  pratdiiftum.fiet  b — 
d1 , ergo  cubus  differentia:  la- 
terum, plus  triplo  produdto  fub 
lateribus , «qualis  cft  differentis 
cuborum  a lateribus. 


b - d 
b - d 


b*  — * b d t d' 
b - d 


— b‘  d | * b d*  — d* 
b'  — j b’  d f b d* 


b’  — 3 b'  d t 3 b d’  — d‘ 


LEMMA  11. 


Ex  LtmmMH 
MXttctdttiti  • 


QVod  fecundo  loco  affumpfimus  illud  erat . 

Iit  aquatione  , in  qua  cubus  afficitur  adtnnCliont  fetidi  fub  Utere  , datoqut  cotffi- 
w ciente  f Uno,  radix  cft  differenti*  duorum  Uterum  ,fub  quibus  continetur  triens 
plani  coeffictcntis  , & qui  ab  ipfis  ftunt  cubi  , degerunt  fer  comparationis  bomogcucum. 

Id  autem  fic  offenditur . 

Sit  «quatio  a'  t ; b d a S z fol. 

Sit  a,  «qualis quidemb  — d,  cubus  ex  b — d , eft  b'  — 3 b‘d  t 3 b d*  — b', 
cui  fi  addideris  t 3 b*  d >—  3 bdSnempc  triplum folidum  fa&um  ex  b d ,in  b — d, 
proaeniet  b’  — d‘ , quod  aquabitur  z fol.  itaque  zquatio  illa  a'  f 3 b d a “ z foL 
reuocatur  ad  tunc  a'  t 3 b d a ~ b'  — d' . 


LEMMA  111. 


QVod  affumpfimus  tertio  illud  erat. 

Si  fuerit  aquatio,  in  qua  cubus  afficitur  adiunffione  fetidi  fub  Utere , datoque  coef- 
fidente  pUno , cubus  if  triente  plani  ceefficientis  addttus  quadrato  i dimidio 
comparationis  bomogenei  facit  id,  cuius  latus  quadratum  additum,  dr  fubtr actum  ex pra- 
diclo  dimidio  facit  ea,  quorum  Utera  cubica  Jiint  tUa,  fub  qutbus  trtens  plani  coefficicntts 
continetur . 

Id  autem  fic  offenditur, 

nmmitrui,  Quod  autem  tertio  Lemmatis  loco  affumebaturfic  offenditur.  Ex  pr.rmiffo  Lem- 
mate dum  efta'f3bdar:z  fol.  erit  «quatio  a'  f 3 b d a “ b'  — d1. 

Cubus  e b d,  triente  cocfficicntis  plani  cft  b'  d’,quo  addito  ad  ~ 1 J'  * '*  qua- 
dratum e dimidio  ipfius  b*  — d’ , fiet  fumma  “ - » ‘■y  t “ f b;  d’ , feu  quod  idem— 
cft  * * ’ V~ . Huius  radix  quadrata  eft  bilis,  qux  addita  ad  --V-  , dimidium— 
predidtum,  facit  b’, cuius  latus  cubicum  cft  b.  Vides  creo  &c. 

Si  fubtrahatur  fit  d1,  cuius  latus  cubicum  cft  d.  Re3e  igitur  dicebatur  &c. 

Ex  his  porro  facillimum  erit  offendere  .quod  principaliter  intendimus. 


D mstiramr  Quoniam  enim  C , cubus  plus  C , in  B , «qualis  eft  E > vt  ex  hypothcfi  conflat 
Pir"ta‘’ «-  erunt  cx  tertio,  quod  pratmifimus  Lemmate  N , P , latera , fub  quibus  triens  coef- 
ficientis  plani  continetur  ; eft  autem  eorum  differentia  K , radix  aequationis  eiuf- 
dem , vt  patet  ex  fecundo  , quod  pramifium  eft  Lemmate,  & C , cft  itidem  ciuf- 
dem  aquationis  radix,  ergo  K aequabitur  C.  Quod  oportebat  offendere. 
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Alia  autem  Arithmetica  demonftratio  , fic 
fe  habet . 


QVandoquidcm  K,  eft  differentia  ipforum  N,&P,  proinde  * cubus  ex  K,  plus  pusUmuii 
triplo  produfio  ipforum  N,  P,  K , vna  cum  cubo  ipfius  P , aquabitur  M , 

. cubo  ex  N , hoc  eft  aquabitur  compolito  ex  H . & L , vtrinque  fublato 
O,  cubo  fcilicet  ex  P,  & differentia  inter  H.  & L,  cubus  ex  K,  plus  triplo  produ- 
co ipforum  N,  P , K.  aquabitur  duplo  L,  hoc  eft  E . 

Quoniam  autem  cubus  ex  C,  plus  triplo  produ&o  ex  C,  in  S,fupponitur  aqua- 
ri E,  erit 'tara  C,dif- 


A 
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c 


D 


720 

B 

7* 
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$ 

24 


L 

860 


R 
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a.  F.r  Lemma 
u x. 
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G 
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H 
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M 
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N 
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O 

8 

P 
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ferentia  duorum  la- 
terum , quorum  cubi 
differunt  per  E,  quam 
K,  differentia  itidem 
duorum  laterum-  , 
quorum  cubi  diffe- 
runt per  E. 

Et  quoniam  aqua- 
tio cubica  eft  affir- 
mati affeita;  fi  F,  cu- 
bus ex  S , triente- 
coefficientis  plani  B, 

addatur  ad  R , quadratum  ex  L , dimidio  comparationis  homogenci , fit  G , cuius 
latus  quadratum  eft  H,  quo  addito,  & fubtracio  ex  L,  fiunt  M,  & O,  quorum  la- 
tera cubica  N,  &P,funt  ca.fub  quibus ‘continetur  S.-propterea  cubus  ex  K,  plus 
triplo  produifto  ex  K,  in  S,  aquabitur  E,  ( eft  enim  S , quod  fit  ex  N,  in  P ).  At  s 

cubus  ex  C , ex  hypothefi  plus  triplo  produ&o  ex  C , in  S , zqualis  eft  Er  ergo 
cubus  ex  K , plus  triplo  produ&o  ex  K , in  S , aquabitur  cubo  ex  C , plus  triplo 
produ&o  ex  C,  in  S.ergo  cubus  ex  K,  aquabitur ' cubo  ex  C,  quaraobrem,&  K , c£a. 
aquabitur  C.  Quod  erat  opera  pretium  dcmonftrare . <«. 

Quod  fi  fuerit  zquatiofin  qua  cubus  afficitur  multa  folidi  fub  latere  datoque 
coeficiente  plano,  fic  iuftituetur  demonftratio.  Prxceptum  erae  huiufmodi. 


b.  £ v Liirt- 


Cubus  tertie  partu  plani  coefficientis  , fine  numen  radicum  fubtrabatur  d quadrato  comparationis  bo- 
mogenei  Jhu  numen  abfoluti ; ex  refiduo  autem  fumatur  latus  , quod  additum  , vel  fubtr altum  d dimidio 
numen  abfoluti , gignit  Bmomium , & yipotomtn , quorum  lattra  cubica  comungantur  ad  tnutcem , aggre- 
gatum (tum  vmus  radicis  pretium  reprafentabit . 

Id  autem  ex  adiunifto  Theoremate  perfpicuum  fiet* 


THEOREMA. 


SJfJT  duo  numen  A , 8 , & illius  quidem  Imus  cubicum  fit  C , quod  du' 
(lum  m 8 , producat  D,  differentia  autem  inter  A,  tgfi  D , e fio  E , cuius 
dimidium  fit  L,  cuius  c/uadratum  fit  tertia  autem  pars  tpfims  8 , fit  S,  cuius 
cubus  fit  F , qui  fubtraBus  ex  Jf,  relinquat  G , cuius  latus  quadratum  fit  H , 
quod  additum  , (ff  fubtraibum  ex  L ; faciat  M , (tfi  O , quorum  latera  cubicae 
fint  "N , P , quorum  aggregatum  fit  K . 

0 frendendum  efi  K , aqualem  ej fe  C . 
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Hic  autem  vt  oftendamus  pratmittendum  cft  illud . 

Primo . Cubus  aggregati  laterum , minus  triplo  folido  i plano  fub  lateribus  in  ag- 
gregatum eorundem 
atqualis  eft  aggrega- 
to cuborum  a lateri-  A 

bus.  iooo 

Sccundb.  Si  fuerit  C 

Squatio,  in  qua  Cu-  io 

bus  afficitur  multa  fo- 
lidi  fub  latere,  datoq;  F 

cocfficientc  plano.  »3814 

Huius  aequationis 
radix  eft  aggrega- 
tum e duobus  late-  K 

ribus  e quibus,  qur  10 

fiunt  cubi  compo- 
nunt comparationis  homogeneum.at  ver6  produ&um  fub  illis,  cft  triens  plani  cocf- 
ficientis . 

Vt  fi  fit  xquatio  1 C — 72  R S 280;  plani  coefficientis  triens  eft  24, cuius  cu- 
bus fubtraiftus  ex  19600  , quadrato  ex  140  , dimidio  comparationis  homogenei 
relinquit  5 776,  cuius  latus  quadratum  additum, &fubtra<ftum  ex  140  , dimidio  prs- 
difto , facit  2 16, & 64,  quorum  latera  cubica  6 , & 4 , funt  illa,  fub  quibus  con- 
tinetur 24,  triens  plani  coefficientis  72. 

Prxmittendum  deniq;  tertio . 

Si  fuerit  xquatio  , in  qua  cubus  afficitur  multa  folidi  fub  latere  , datoq;  coeffi- 


G 

577« 

H 

76 


M 

216 

N 

6 


O 

64 

P 
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ciente  plano  . 

Cubus  autem  6 triente  coefficientis, fubtrahatur  a quadrato  i dimidio  compara- 
tionis homogenei , fit  refiduum  , cuius  latus  quadratum  additum , & fubtra&um  i 
praedicto  dimidio  facit  ea  , quorum  latera  cubica  funt  , illa  fub  quibus  conti- 
netur triens  coefficientis  plani , & e quibus)  qui  fiunt  cubi  componunt  compara- 
tionis homogeneum , 


LEMMA  /. 


QVod  fuperius  primo  loco  fuit  alfumptum  illud  erat . 

Cubas  uggreguti  Uterum,  minus  triplo  folido  i pUno  fub  luteribus  in  uggregutum-r 
w--  eorundem  aquulis  eft  *{ 'greguto  cuborum  u Uter  ibus % 

Id  autem  fic  oftenditur. 


Latus  vnum  fit  b , alterum- 
vero  d , ita  vt  ipforum  aggre- 
gatum fit  b f d , huius  cubus 
cft  b'  | 3 b’  d f 3 b d‘  t d'  , a 
quo  fi  dempferis  3 b‘  d t 3 b 
d', triplum  loliduma  plano  fub 
lateribus  in  eorundem  aggre- 
gatum remanebit  b1  f d* , er- 
go cubus  aggregati  laterum- 
minus  triplo  folido  a pJanofub 
lateribus  in  aggregatum  eorun- 
dem, aqualis  cft  aggregato  cuborum  d 


b t d 
b f <1 


b’  | * b d t d’ 
b t d 


b’  d t 1 b d’  f d* 
b'  t * b’  d t b d‘ 


b'  f 3 b’  d } j b d'  t J' 
lateribus . 
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LEMMA  11. 


QVod  fecundo  loco  aflumpfimus  illud  erat. 

In  aquatione , tn  qua  cubus  afficitur  multa  fetidi  fub  latere  , dataque  ceefficienit 
fiam  , radix  eft  fumma  duarum  laterum  , fub  quibus  triens  plani  caeffictentit 
tanti  netur , de  qu>  ab  ip/ts  fiunt  cubi , canficiunt  comparationis  hamageneum . 

Id  autem  fic  oftcnditur. 

Sit  atquatio  a'  — 3 b d a " z fol. 

Sit  b t d . aequalis  a , cubus  quidem  ex  b t d , eft  b'  f 3 b‘  d f 3 b d’  t d'  , ex 
quo  fi  dcrppferis  3 b'  d f 3 b d‘ , nempe  triplum  folidum  fadum  d b d , plano  fub 
lateribus  in  b t d , laterum  eorundem  aggregatum , fiet  b1  f d’ , quod  arquabitur  z 
fol.  Itaque  aequatio  illa  a'  — ■ 3 b d a ~ z fol.  reuocatur  ad  hanc  a'  — 3 b d a Z! 
b'  t d'. 


LEMMA  111. 


QVod  autem  tertio  loco  affuraebatur  illud  erat. 

Si  fuerit  aqualia > in  qua  cubus  afficitur  multa  falids  fub  latere » dataque  caefficientca 
plana  , cubus  autem  e triente  plani  ceefficientts  fubtraclus  fit  e quadrata  di- 
midij  camparatianis  hamagenei  , refidui  latus  quadratum  additum  , de  fubtraSum 
i pr  adiit  a dimidio  facit  ea , quarum  latera  cubica  funt  tUa  , fub  quibus  triens  plani  ceeffi- 
cientts caminetur . 

Id  autem  fic  oftenditur. 

Ex  eo,  quod  fecundo  loco  pratmiflum  eft.  Lemmate ; cum  fuerit  aequatio  a'  3 b d 
a “ z fol.  reuocatur  ad  hanc  a'  — 3 b d a ~ b‘  f d'. 

Cubus  e b d,  triente  plani  coefficientis  eft  b'  d' , quo  fubtrado  ex  “ f Jl  f “■ , 
quadrato  & dimidio  ipfius  b'  f d‘,  remanet,  1 h " r u — b'  d' , feu  quod  idem 

eft  “-‘V1***  • Huius  autem  latus  quadratum  eft  hq-i; , quo  addito  ad  - V'  > 
dimidium  ipfius  b'  t d' , fit  b1, cuius  latus  cubicum  eft  b.  Vides  ergo  &c. 

Si  autem  fubtrabatur  " ~ ex  IbLh.  remanet  d',  cuius  latus  cubicum  eft  d.  Re- 
fie  igitur  dicebatur  &c. 

Ex  his  facite  conftabit , quo  pado  principale  intentum  oftendere  poflimus . 


Quoniam  C , cubus , minus  C , in  B , aequalis  eft  E,  vt  ex  hypothefi  conflat; 
erunt  ex  tertio, quod  pratmiflum eft, Lemmate  N,P,  latera, fub  quibus  triens  coef- 
ficientis plani  continetur ; eft  autem  eorum  aggregatum  K,  radix  aequationis  eiuf- 
dem , vt  patet  ex  fecundo  , quod  prxmiftum  eft , Lemmate  , & C , eft  itidem  eiuf- 
dem  aequationis  radix  ex  hypothefi  ■ ergo  K , aequabitur  C . Quod  demonftraro 
oportebat . 
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Alia  autem  Arithmetica  demonftratio  fic 
(c  habet. 


t tx  tltnta 

Vs. 


HxJtltMMM. 

te  [vmd* , 


Vandoquidcm  K,  eft  aggregatum  ex  N,  & P,  cubus  ex  K,  minus  triplo  fro- 
du&o  N,  P, K , minus  O , cubo  cx  P.xquabitur  'M  , cubo  ex  N . hoc  eft 
aquabitur  aggregato  cx  H.  & Li  vtrinque  addito  O,  cubo  ex  P ; cu- 
bus  ex  K . minus  triplo  produco  ipforum  N , P > K . xquabitur  H , (plus  L > vni 
cum  O,  differentia  inter  H,  & L,  hoc  eft  xquabitur  E,  duplo  ipfius  L . 

Quoniam  auteip  -cubus  ex  C , minus  triplo  produdo  ex  C,  in  5 , fupponitur  aqua- 
ri fe,  erit  ‘tam  C,fUm- 


t>.  » hrn- 


e tx  tltmtit- 
tis. 


ma  duorum  laterum, 
quorum  cubi  confi- 

A 

D 

E 
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R 

cunf  E,  quam  K,  iti- 
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bi  eundem  E,  confi- 
ciunt . 

M 

O 

H 

N 

P 

K 

Et  quoniam  f qua- 

116 

«4 

7 6 

6 

4 

20 

tio  cubica  eft  nega- 
te affe&a.-fiF,  cubus 

‘ 'V 

ex  S,  triente  coelficientis  plani  B,  fubtrahatur  ab  R, quadrato  exL.dimidiocomj 
parationis  homogenei , fit  G , cuius  latus  quadratum  eft  H,  quo  addito,  & fubtra- 
fto  ex  L,  fiunt  M>  & O,  quorum  latera  cubica  N,&  P.funt  ea,  fub  quibus4  conti- 
netur S.-propterca  cubus  ex  K,  minus  triplo  produftocxK,  in  S,  xquabitur  E,  ( efF 
enim  S>  quod  fit  cx  N,  in  P).  At  vero  cubus  cxC,  ex  hypothcfi,  minus  triplo 
produ&o  cx  C , in  S , squalis  eft  E,  ergo  cubus  ex  K , minus  triplo  produfto  cx' 
J£  , in  S , xquabitur  cubo  ex  C , minus  triplo  produifto  ex  C , in  S,  quamobrem 
cubus  ex  K,  erit ‘squalis  cubo  ipfius  C>  atque  aded  K , xquabitur  C.  Quod  erat 
opers  pretium  dcmonftrare . 

Quod  fi  fuerit  xquatio, in  qua  fotidum  fub  latere  , datoque  coefficiente  plano  , 
afficitur  multa  cubi , fic  inftituetur  demonftratio  . Praeceptum  autem  erat  huiuf- 
modi. 


Trtcrftttm  . primo  numerus  abfolutus  fano  — abirfto  a/fumat  pinum  + , ita  enim  prouemtt  equario  , in  qua  cubus 
aquahs  e fi  radici  f numero , feu  quod  idem  e fi  cubus  minus  radice  aqualis  tfi  numero ; tuxra  hanc  aurem  aqua- 
t tonem  tranfmutatam  referiatur  radicis  vator . 

Secundo  d quadrato  lateris  muenti  per  aquationem  tranfmutatam  fubtrahatur  numerus  radicum  , refi - 
duum  vero  ( eruetur . 

T ertio  d quadrato  dimidii  lateris  t nuenti  per  tranfmutatam  aquationem  fubtrahatur  repduum  ferua- 
tum.  St  enim  huius  v/nmi  rtftdui  latus  addatur , vel  fubtrahatur  a dimidio  latens  muenti  per  tranfmu~ 
tatam  aquationem  fumma  f vel  refiduum  reprafentabit  uniorem  lateris  vtnufque , nempe  lateris  maioris  , 
& mi  neris  i huius  enim  ,vtpole  ambigua  aquationis , duplex  eft  latus . 


Suffeni.  Supponendum  eft  illud  i nimirum  aequationem  cubicam,  in  qua  fcilicet  cubus  ne- 
/“uftiT"  Satur  ^c  fohdo  fub  latere  , datoque  coefficiente  plano,  trans  formari  in- illam  , im. 
tnmfiwm.  qua  dc  cubo  negatur  folidum  iam  dictum  , quandocumquc  xquatio  ipfa  propofita 
cliuifionis  beneficio  ad  quadraticam  reduci  queat.  Itaque  fi  fuerit  xquatio  i C — 
217  K ~ 6 14,  qux  diuifibilis  eft  per  1 R — 3 per  1 R — 13,  & per  1 R — 16; 
huius  quidem  xquationis  radices  verx  funt  3,  & 1 3 , falfa  autem  1 6 aggregatum, 
ex  3 , & «3,  hxc  autem  xquatio  transformatur  in  illam  iC  — 217  R — 624  zZ 
o,  huius  xquationis  radices  dux  funt  falfx  3,  & 13  , vna  autem  vera  nempe  1 6. 

Cum  igitur  xquatio  illa  1 C — 217  R f 624  ~ o,  ad  hanc  fuerit  reuocata  1 C 
— 109  R — 420  ~ o j cx  hac  extrahenda  eft  radix  diuifionis  prxfidio,  fi  cnitru. 
diuidatur  per  i R t 13 , proueniet  t Q^-  13  R — 48  zz  o , cuius  xquationis  ra,- 
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diu  eft  1 6 , itaque  cubica  aquationis  i C — 217  R — 6 14  z:  o , radix  eft  16  J 
cuius  quadratum  eft  256 , a quo  fi  dcmpferis  317,  numerum  radicum, remanebit 
39,  quem  fi  fubduxeris  ex  64,  quadrato  ex  dimidio  iam  dido; nempe  ex  8,  rema- 
nebit 35  , cuius  radix  quadrata  eft  5 , qua  addita  ad  16 , fit  13 , iubtraiftaque  ex 
eodem  fit  3 , itaque  3 , & 13,  erunt  radices  aquationis  initio  propofita  1 C — 

217  R f 614  ^ o. 

His  igitur  adnotatis,  liquido  conftat , redii  quidem  praceptum  traditum  e (Te,  fi-  rrurpHtm: 
cileq;  demonftrari  poife  opere  multiplicationis.  Ad  conftituendam  enim  aquationem 
Amphibolam  vera  radices  figno  — afficiuntur, & radix  falfa  figno  ticxnorum  au» 
tem  mutua  mulriplicationc  , numerus  abfolutus  fit  affetftus  figno  t in  xquatione^ , 
qua  per  huiufmodi  multiplicationem  confurgit.  Ad  conftituendam  autem  aquatio- 
nem alteram, ijdem  numeri  multiplicantes  concurrunt, cum  hoc  tamen  diferimino» 
qudd  qui  afficiebantur  figno  — , nunc  affedli  euadant  figno  t > & qui  afficiebatur 
figno  t,  cuadat  affectus  ligno  — ; In  hac  igitur  aquatione  numerus  abfolutus  fym- 
bolo  quidem  afficitur  — , in  reliquis  tamen  nullatenus  diferiminantur,  quamobretn 
dux  verx  radices  aquationis  Amphibola  euadunt  falfx  in  aquatione  transforma- 
ta, & falfa  illius  in  hac  euadit  vera  . 

Vt  igitur  prxeeptum  oftenderetur, opportunum  vifum  eft  aduertere  rem  ti>  de- 
duci , vt  demonftremus,  qua  paulo  poft  allaturi  fumus. 

Interim  videtur  adnotatione  dignum , quando  fuerit  aquatio  inuerse  negata  i 
tunc  fuperiori  prxeepto  rclolui  polle; quando  refiduum  illud  conferuandum  fub-  """*  '1”*' 
trahi  poteft  a quadrato  e dimidio  radicis  transformat*  xquationis,  & numerus  ra- 
dicum non  fit  maior  quadrato  radicis  , quod  vt  luculentiis  percipiatur  > Propofita 
fit  xquatio  124  R — 1 C zz  240  , hxc  autem  transformata  reuocabitur  ad  hanc 
iC — 124RZ:  240,  cuius  aquationis  radix  eft  12,  huius  autem  quadratum  eft  144, 
a quo  G dcmplcris  124,  remanet  20,  quo  fubtrado  ex  3 6,  quadrato  a 6,  dimidio 
radicis  transformatx  xquationis,  remanet  16,  cuius  radix  quadrata  eft  4,qux  ad- 
dita ad  6 , dimidium  prxdidum, facit  io,&  fubtra&a  ab  eodem  relinquit  2 . Qua- 
re initio  propofitx  xquationis  124  R — 1 C “ 240,  radices  erunt  10,  & 2.  1 

Quod  fi  refiduum  illud  conferuandum, fuilfet  maius  quadrato  a dimidio  radicis  ttumin 
xquationis  transformatx,  vtique  operatio  inftitui  non  potuilfet.  Ita  fi  numerus  ra-  /«•»*. 
dicum  fuilfet  maior  quadrato  radicis. 

Cxteriim  ex  xquatione  diredki  negata  illa  radix  elicietur  diuifionis  beneficio. 

Erat  enim  iC  — 1 24  R ZZ  140,  atque  aded  r C — 124  R — 340  ZZ  o , hxc  di- 
uifibilis  eft  per  1 R f 10,  & per  1 R t 2,&  per  1 R — 12. 

Ita  etiam  fi  propofita  fuerit  xquatio  28  R — t C ZZ  48  , transformata  ad  hanc  j-xmpit  m 
reuocabitur  t C — 28  R ~ 48  , cuius  radix  innotefeet  ex  prxeeptis  iam  traditis  , 
innotefeet  inquam  elfe  6 , cuius  quadratum'  eft  36 , 2 quo  fi  dempferis  28  , nume- 
rum radicum, fiet  refiduum 8 .auferendum a 9, quadrato  ex  3,  dimidio  inuentx  ra- 
dicis iamdi&x  ex  transformata  xquatione, & remanet  1 , cuius  radix  quadrata  eft 
1 , qux  addita  ad  3 , prxdi&um  dimidium,  facit  4 , & ab  eodem  fubtra&a  relin- 
quit 2 ; Initio  igitur  xquationis  propofitx  28  R — 10S  48,funt  4,  & 2, Radices. 

Rurfus  propofita  fit  xquatio  30  R — 1 3 <5 , hxc  quidem  transformata  re-  rxmr. 

uocabitur  ad  hanc  1 C — 30  R ZZ  36, eius  autem  radix  conflat  efic  6,  cuius  qua-  pu  ™ 
dratum  eft  36  , a quo  fi  dempferis  30,  numerum  radicum, remanebit  6 , quo  iub-  "**• 
tracto  ex  9 , quadrato  e 3 , dimidio  fupradi&x  radicis  6 , remanet  3 , cuius  radix 
quadrata  cft  fti  3,  qux  addita  ad  3, dimidium  prxdiftum, facit  3 t 8t  3,  & fublara 
ex  eodem  3 , relinquit  3 — 51  3 ; itaque  initio  propofitx  xquationis  30  R — 1 C 
3 3 <5,  radices  funt  3 t 3 , & 3 — 9t  3 > quarum  fumma  eft  6,  radix  falfa;  & ita 
eft;  Si  enim  30, ducatur  in  3 f ISi  3 , proueniet  90  — 51  2700  , i quo  fi  dempferis 
54  t gi  2700  , remanet  3 6 . Ita  etiam  de  radice  minori , cuiufmodi  eft  3 — 81  3 > 
hxc  enim  dudla  in  30, facit  90  — 81  2700,3  quo  fi  demptus  fuerit  54  — 51  2700, 
cubus  ex  3 — 8»  3 * remanebit  3 6 , du?  igitur  verx  radices  xquationis  propofitx 
funt  3 f 8,  3 , & 3 — 93,  falfa  autem  eft  6,  qu$  vt  ritft  cognofcantur.-intelligatur 
xquatio  illa  induens  hanc  formam  1 C — 30  R f 36  ZZ  o , qu^  diuifibilis  eft  per 


> R f 6 , fit  autem  quotiens  1 Q,—  <s  R t <s  — o , cuius  xquationis  radices  fimt 
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3.  t 9i  3 . & 3 — 9i  3 . Sunt  autem  vera;  radices  , vt  dicebamus  3 t 9t  3 > & 3 — 
9!  3 , fi  enim  iR  — 3 — 91 3 ~ o , ducatur  in  1 R — 3 f 14  3 ~ o , fiet  productum  1 

— 6 R f 6 n o > quO  duCto  in  1 R t 6 — o > fit  produCtum  1 C — 30  R t 36  — 
o,  feu  30  R — iC;  3 6,  cuius  aquationis  radices  funt  veri  iam  didi  3 t 1*  3. 
&3  — ^3* 

Rurfus  propofita  fit  iquatio  12  R — 1 C“  16 , transformata  ad  hanc  reuoca- 
bitur  1 C - i«,  huius  autem  iquationis  radix  confiet  effe  4 ,- cuius  qua- 

dratum eft  i<5,  a quo  fi  abfiulcris  12  , numerum  radicum  , remanebit  4 » quod  fi 
fubtrahatur  ex  4,  quadrato  c dimidio  prxdidi  radicis,  remanet  o,quo  addito  vel 
fubrrado  ab  eodem  dimidio , fiet  2 . Itaque  initio  propofiti  iquationis  vna  erit 
radix  2 . 

Priterea  propofita  fit  iquatio  8 R — 1 C ~ 3 , transformata  reducetur  ad  1 C 

— 8 R z:  3 , cuius  radix  confiet  effe  3 , cuius  quadratum  eft  9 , a quo  fubtrado 

8,  remanet  1,  hoc  autem  refiduum  eft  feruandum,  vt  fxpc  diximus  ; Deinde  qua- 
dratum ex  1 — » dimidio  transformati  radicis,  eft  2 , a quo  fi  dempfcris  1 , 

refiduum  feruatuin  , remanet  1 — j — , cuius  radix  quadrata  eft  Iit  r — | — , qui 
addita  ad  1 — j — , facit  i -j-  t 1 — ; — ,&  ab  eodem  fubtraCta  .relinquit  1 -j- 
«-  91  1 — i — i itaque  iquationis  initio  propofiti  8 R — iC“  3,  dui  lunt  radi- 
ces veri,  nempe  1 —■ — f 9t  > -f  > & 1 — r — 81  1 -j-  , falfa  autem  radix  erit  3, 
quod  cuique  perfpicuum  eife  potefi  ; fi  enim  diuidamus  1 C — 8 R t j “ o,  per 
1 R t 3»  proucnict  1 Q_—  3 R f « no,  cuius  iquationis  dui  funt  radices  x -J- 
t 91  t — j— , & 1 1 9i  1 — j— ; & quidem  fi  nos  multiplicemus  1R-1 

-i — 9i  > *r  per  1 R — 1 — | 9;  ■ — j-  > proucnict  1 Q — 3 R f 1 n o , 

quo  du&o  in  1 R t 3 ~ o,  proucnict  iC  — 8Kt3  — o. 

Citerum  eam  efle  radicem , quam  diximus  , ita  fiet  manifeftum  ,•  etenim  cubus 
ex  1 -i-  f fi  « — r—  eft  9 t 9i  60 , fi  autem  hoc  fubtrahatur  ex  1 2 f H 80  , produ- 
&o  nimirum  ex  8 , numero  radicum  , in  1 4- 1 9t  1 —■ — , radicis  pretium;  fit  refi- 
duum .3  . Non  diffimiiiter  comprobabimus  minoris  radicis  pretium  efle  1 4 — r. 
• — • 


THEOREMA. 


SI  fuerit  numerus  A , d cuius  Culo  C , fubtratlus  fit  D , faftus  ex  A , in  S , 
(6ft  remanet  E , d quadrato  ex  A , nempe  F , fubtratlus  fit  B, (eft  remaneat 
C , quo  fubtraBo  ex  H , quadrato  ab  I , dimidio  ipfius  A , remaneat  K ; cuius 
radix  quadrata  ft  L , qua  addita  ad  1 , faciat  M ; (f/  fubtraBa  ab  eodem  fa- 
ciat IV. 

Oftendendum  eft4,  Si  M , ducatur  tn  7> , (eft  fiat  0 ; (gft  ab  hoc  fubtrahatur  cu- 
bus eiufdem  M , nempe  P ; ita  n. 't  remaneat  Oftendendum  eft  inquam 
aqualem  effe  F . 

Him  difrimihter  fi  N , ducatur  in  B ; ita  -vt  fiat  Jf,  ex  quo  fubtraclus  fit  S ; 
ita  T>t  remaneat  T.  Oftendendum  eft  T,  aqualem  effe  E. 


Hic 


Digitized  by  Google 


C AP  VT  VIGESIMVMTERTIVM.  3 3 3 


A 

B 

E 

l<5 

217 

6 24 

f 

C 

D 

F 

4095 

347» 

2JIS 

O 

P 

Q- 

2821 

2197 

624 

H 

K 

M 

<54 

*S 

»3 

O 

L 

N 

3 9 

S 

3 

R 

S 

T 

6JI 

»7 

624 

R - 
R — 


Hxc  methodo  eadem  nos  oftendere  poflittnus,qua  fuperius  vfi  fumus  ad  Arith-' 
xnetice  demonftranda  fuperiora  Theoremata. 

Nunc  autem  propoliti  Theorematis  dcinonftrationem  quifque  percipiet , aducr- 
tendoper  A , rcprxfcntari  radicem  aquationis  transmutat®  , in  qua  vidclice»  cu- 
bus afficitur  multa  folidi  fub  latere  , dacoque  coefficiente  plano.  Itaque  ii  ab  eius 
cubo,  cuiufmodi  eft  C,  fubtraflus  fuerit  D , fadtus  ex  A , radice  in  B,  coetficiens 
planum,  ita  vt  remaneat  E,  manifeftum  eft  E,  efle  comparationis bomogeneura: 
Hypotheiis  autetn  eft  iuxta  prxeeptum.  > 

Vt  igitur  demonftrctur  prxeeptum  ipfum  , o (tendendum  eft  Theorema  , iam  dt- 
ttum.  Cxterum  xquatio  foret  huiufmodi  i C — 217  R ~ <Sa 4.  Manifeftum  au- 
tem huius  radicem  efle  1 6 , vt  fuperius  vidimus  . Itaque  fit , vt  huius  aquationis 
a 17  R — iC^  624  , radices  . : J 

fint  13  , & 3 , qux  fimul  confi- 
ciunt iS.eft  enim  duplex  huius 
aequationis  radix  vera  , vna  au- 
tem falfa.puta  i<5.  Quod  ex 
adiundo  paradigmate  cernitur,- 
facile  fiquidem  vnufquifque  co- 
gnofeet  , radicem  veram  dupli- 
cem efle,  vt  diximus,  cum  vtra- 
que  fatisfaciat ; at  vero  altera- , 
conducit  quidem  ad  cfTorman- 
dam  aequationem , fcd  non  fa- 
tisfacit  qujftioni . Si  enim  du- 
catur 16  , in  217  , fiet  3472  , a 
quo  nequit  auferri  4096,  cubus 
ciufdem  16.  Secusautem fifup- 
ponamus  radicem  3,  vel  13 
Illud  infuper  addam 


a- 


R * 39 
R 


« Q - 


R f*  39 
R * «<s 


*f*  >6  Q^—  256  R 624 

1 C — 16  jp  R d 


1 C — r>»7  R 624  r;  6 . ;. 

.•  *iy  R ,i:C  S.<24  - s -.S 

wr;  i •)  < ii  > r'  1 '•  ‘ ,-irr.: 

vt  operanti  perfpicum»  fiet . m , i>  . Tchtn.i 
xquationem  hw  , dmtdi  pofle  per  R .plus  numotb  j it£ 
vt  huiufmodi  diuifionc  ad  quadraticam  reuocctur . Vt  fi  prxdxfta  aquatio  r C -1- 
2 17  R t 624  “ o ; diuidatur  per  1 R t . »6  > fit  .quotiens  1 Q — 16  R f 39,  cuius 
xquationis  radix  eft  duplex; nempe  ,3  13 . Itaque  fi  diuidatur  aequatio  propbfi- 

ta  per  1 R t id,proucnict  xquatio  quadiatica,  quam  diximus, cuius  radix  difplex 
facile  exhibetur ; vtraque  vero  fatisfaci;  atquationi  cubicx  iBitio  propofiix  ; cubus 
enim  ex  3 , cfl  27,  & folidum  fub  3 , radicis  pretio,  & 2 17,  coefhciente  plano  ,eft 
6ji  , ex  quo  fi  fubtraxeris  27,  cubum  ex  3,  remanet  624, comparationis  botnqgc- 
neum.  Vel  fi  radix  eft  13  , eius  cubus  eft  2197  ; folidum  fub  13  .radicis  pretio, 
& 2 17, coefficiente  plano, eft  2821 ; ex  quo  fi  fubtraxeris  2197, cubum  ex  13, re- 
manet 624,  comparationis  homogeneum.  , 

Redeamus  ad  ea,  qux  fuperius  attulimus.  >1 

Data  fit  .xquatio  1 C — 109  R t 420  ZZ  o';  Reuocetur  ad  hanc  1 C — 109  R 
— 420  “ o . Ex  hac  extrahenda  eft  radix  diuifionis  prxtidto  *>  Si  enim  diuidatur 
per  1 R f 7,  proucnit  xquatio  quadiatica,  nempe  ,i  Q_ — 7 Ri-tfo  - o.  Huius 
porro  xquationis  radix  eft  12  ; cuius  quadratum  eft  1 44  j a quo ii  dcmpfcris  radi- 
cum 
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cum  numerum  109  . remanebit  35 ; quem  fi  fubduxeris  ex  36  i quadrato  dimidij  ra- 
dicis inuentx  ex  tranlmurata  aquatione,  remanebit  1 , cuius  radix  quadrata  cft  t, 
hac  autem  addita  ad  6;  diruidium  prxdidium,  fit  7 ; & ex  eodem  dimidio  , itidem 
fubtradto  1 , remanebit  5 ; itaque  3,  & 7.  erunt  radices  aquationis  initio  propofitx 
1 C — 10 9 R t 4*o  — o. 

r»  <,»*<;««  Tranfmutatur  igitur  trquatio  cubica  inuersd  negata  , in  negatam  diredti  , naim. 
• *“/«““»  aequatio  illa  1 C — i09Rf4ior:  o.xquiualet  huic  109  R — 1 C — 400:^0;  in-> 

qua  Poteltas  dicitur  indirecte  >i»ucinucrsc  negata,  cum  autem  illa  tranfmutatur  in.* 
hanc  i C — 109  R — 410  ~ o , hxc  xquipollet  huic  ■ C — 109  R ~ 410  ; in-, 
qua  Potcftas  dicitur  diredld  negata  . Fadia  igitur  huiurmodi  tranfmutatione  , itauc 
hxc  1 C — 109  R t 410  — o,  tranfmutetur  in  hanc  1 C — 109R  — 410  ZZ  o . 
Hatc  diuidenda  cft  , itaut  xquatione  diuifa  , in  qua  poreftas  eft  cubus  , proueniat 
aequatio  in  qua  potcftas  cft  quadratum , & quidem,  vt  erat  cubus  affcdlus  fub  latere, per 
tranfmutationem  fit  itidem  cubus  negati  affcdlus  fub  eodem  gradu , ira  tamen , vt  cilm 
pri&scffct  affcdlio  in  diredte  negata,  fiat  affcdlio  negata  dircdlc . Vtriufque  autem  aqua- 
tionis > tam  fcilicct  quadraticx , quam  cubicx  transformatx , atque  adeo  illius , in  qua 
potcftas  cft  dircdlc,  negata,  eadem  eft  radix  vera.  Vt  patet,  nam  illius  xquationis  1 Q 
— 7R  — 60ZI  o i radix  eft  n,&  xquationis  cubicx  iC  — 109R  — 41  o,  radix 

vera  eft  1 a,  duabus  j,  & 7,  exiftentibus  fallis.  Quamobrcm  cubica  xquatione  cuiufmo- 
dieft  1 C — 109R  — 410“  o,  diuifa  per  1 R,cuius  valoreft  vna  ex  radicibus  fallis 
eiufdem  xquationis  cubicx , plus  numero , qui  eft  altera  itidem  falfa  radix , fit  aquatio 

Suadratica.cuius  radix  inuenra  , propofirx  diuidcndxxquationi  cubice  , qualis  eft 
Ia,  in  quam  initio  data,  tranfmutatur,  omnino  fatisfacic . Vt  in  fuperiori  exem- 
plo,- radix  atquationis  quadraticx  1 Q — 7 R — 60  ~ o,  eft  12,  qux  quidem  ra- 
dix, facisfacit  huic  xquationi  cubicx  1 C — 109  R — 410  “ otvt  operanti  per- 
fpicuum  efle  poteft;  Cubus  enim  ex  11 , eft  1728  , a quo  fi  dempferis  1308,  pro- 
ductum ex  ia  , radice  iam  didla  in  109,  coefficiens  planum , remanet  420  , a quo 
(i  fubtraxeris  420,  remanet  nihil. 

Hxc  etiam  breuiter  adnotauimus  fuperius, pagina  320.  Qux  vtcopiofiiis  quam 
ibi  tradlemus . 


**•  Supponamus  eandem  xquationem  cubicam  1 C — 109  R — 420  “ o,  in  quam 
tranfinutata  eft  illa  r C — 109  R t 4*0  ZZ  o . Si  terminos  vtriufque  nos  explice- 
' mus , pro  xquatione  quadratica  ha- 
bebimus 144  - 84  60  r o,  pro  A B C 

cubica  vcr6  habebimus  1728  — 144  — 84  — 60  ~ o 

1308  - 420  a o.  - D t E 

Si  igitur  A , minus  B , minus  C , 5 t 7 

ducatur  in  D,  plus- E,  producat  au-  F G H 

tem  F,  minus  G , minus  H , etianu.  1728  •—  1308  — 420  a o 

diuifo  F , minus  G , minus  H , per 

D,  plus  E,  orietur  A,  minus  B,  minus  C,  xqualis  o . Si  ver6  A,  eft  quadratum., 
ipfius  D , plus  E , certd  , & F , erit  cubus  eiufdem  1 & fi  D , plus  E , dudlus  in  E , 
numerum  producit  B > veique  G , prouenict  cx  multiplicatione  numeri  orientis  ex 
additione  C,  ad  quadratum  cx  E,-  in  D,  plus  E. 

Proinde  diuifa  xquatione  cubica,  vt  diximus  , nempe  per  1 R > cuius  valor  cft 
•vna  ex  radicibus  falfis  eiufdem  xquationis  cubicx;  per  ipfam  inquam  radicem,  plus 
numero,  qui  eft  altera  itidem  ialfa  radix,  fit  aquatio  quadratica,  cuius  radix,  eidem 
xquationi  cubicx  iam  didlx  fatisfacit ; hoc  eft  cubicx  xquationi , in  quam  data  ini- 
tio f quatio  cnbica  transformata  eft. 


Ali*  txtvtflo 
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Non  pigebit  autem  in  memoriam  reuocare.prxceptum  idem  alio  quidem  exem- 
£c  refecTr’.  C ‘CaT-!  "V*  " ' C = ’4°.  h?c  fi  transformetur,  ad 
o & r R ” • Si  en,,n  diuidatur  per  1 R t 2 — 

~ 20  T °’ CUiuS  radix  cft  11  ‘ & cubic?YquT 

tionis  1 C — 1 24 R — 240-0, radix  erit  ia.  Huius  quadratum  cft  m,.  fi 
dempferis  i*o,coeffiaeas  planum,  fiue  numerum  radicum,  fit  refidmmi  20^  qUD 
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fubtrado  ex  36,  quadrato  e «.dimidio  inuentx  radicis  12, remanet  1«,  cuius  ra- 
dix quadrata  eft  4 , qui  addita  ad  6 , dimidium  pratdi&um , facit  10 > ab  eodem* 
autem  fubtracta  relinquit  a , itaque  radices  verx  propofitx  xquationis  initio  124. 
R — 1 C ~ 240,  erunt  10,  & 2 . Quamobrem  his  duabus  exiftentibus  veris,  fic 
radix  falfa  16,  xquationis  eiufdem,  cum  alioquin  effer  radix  vera  xquationis  tran- 
sformati , & infuper  xquationis  quadraticx  . Vtriufque  enim  eadem  cft  vera  ra- 
dix, vt  fuperius  eft  animaduerfum . 1 , i " 

Theorematis  autem  dcmonftratio,  prxmittendum  requirit,  , t p 


■ - lemma 

-.f  .*•» 

1.  ■ 1 :mi> 

SI  duo  fiat  numeri  A , B , itant  fuhtratto  B , ex  F ■ quadrato  ipfius  A , remaneat  <7 
qui  /ubtr alius  ex  H,  quadrate  ipfius  I,  dimidio  A , relinquas  K , cuius  radix  qua- 
drata L , addita  ad  /,  factat  M . 

Dko  aggregatum  cuborum  ex  A,  & M,  aquale  ejfe  producto  abs  A , in  B,  plus  produ- 
£lo  ex  B,  sn  M . Oportet  autem  B,  missorem  ejfe  quadrato  ipfius  A. 

Et  fido,  fubtraClus  ex  I , relinquas  N . Dico  aggregasum  cuborum  ex  A , & U , 
aquale  ejfe  produci 0 abs  A,  in  B,  vna  cum  produtto  ex  B,  in  N.  Oportet  autem  (fic. 
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1« 

*»7 

«4 

«3 
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aj« 
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3 

Hxe  autem  Geometrici  fie  liceret  concipere . Sit  A D , cuius  quadratum  fit  A H»  inma  cu, 
C D , ex  quo  fubtradtum  rediangulum  F H C D , relinquat  A N > quo  fubtradto  ""****""■ 
ex  quadrato  ipfius  A E,  dimidij  redtx  A D,  rema-  ’ 

neat  id , cuius  latus  quadratum  fit  G E , quo  addito 
ad  E D,  itidem  dimidium  eiufdem  AD  , faciat  G 
D,  fubtraAum  autem  faciat  A G. 

Dico  aggregatum  cuborum  ex  ipfis  A D i 
G D,  xquale  elfe  folido  ab  A D,  in  planum  F C » 
plus  folido  abs  G D,  in  idem  planum  F C. 

Non  diifimiliter  fecunda  pars  concipietur  Lem- 
matis &c. 

Dico  aggregatum  cuborum  ex  A D,  A G,  xquale  efle  folido  , ab  A D > in  pla- 
num F C , plus  folido  ab  A G , in  idem  planum  F C . 

H?c  autem  opitulante  Analyfi  facite  oftendi  poffunt,  fuoque  loco  demonftrabi- 
mus.  Interim  hzc  adijeiam  . 

Cum  hic  adhibeamus  Alphabeti  charadlercs  ad  demonftrationem  efformandam, 
aduerte , planum  fignificari  pofle  etiam  hoc  fymbolo  b‘ , fi  enim  aliquid  eft  qua-  , 
dratum,  etiam  planum,  erit  fcd  ad  diftin&ionem  illius  numeri  qui  quadratus  eft,  Sc 
prxtcrea  quia  in  re, de  qua  agimusnihil  refert,  num  illcnumcrus  iit  quadratus, vel 
non  , proinde  vtimur  fymbolo  b p.  ita  b f.  fignificabit  b folidum  i infuper  b pp.  de- 
notabit b plano  planum  &c.  — . 

Supponamus  longitudinem  a,  planum  autem  b p.  quo  fubtrado  ex  a‘ , re- 
manet a‘  — b p.  ex  hoc  autem  fubdu&o  — j—  a*,  nempe  quadrato  dimidij  ipfius  a, 

fit  reliquum  b p.  — 3 a’ , cuius  latus  cft  51  ( b p. J-  a’./,  quo  addito  ad  4-  a , 

fit  — j-  a t ^ f b p. 1 — a’  ) ; & fi  idem  fubtrahatur  ipfi  -j — a , fit  reliquum* 

~ a — & ( b p. f-  a*  ) . At  verd  fi  fumatur  cubus  vnius  cx  hifcc  duobus  ( 

Verbi 


IxflictUi» 
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Verbi  grati*  ipfius  — I—  a f ft  fbp. — i-a*),&  huiufmodi  cubus  addatur  a',  fiet 

aggregatum,  quod  tequabirur  aggregato  folidorum,  quorum  vnum  fit  ab  a,  in  b p. 
aliud  vero  ab  7-  a f B C b p.  — 7-  a‘ ),  in  b p.  Vel  fi  vtamur  altero  , puta  71- 
& ( b p. J—  a’ ) , ita  vt  huius  accipiamus  cubum , & hunc  addamus  a' , fit  ag- 

gregatum, quod  aequabitur  aggregato  folidorum  , quorum  vnum  continetur  ab  a , 
in  b p.  aliud  verb  ab  ~ * — b ( b p. J-  a’  ),  in  b p. 

Csetcrum  vtriufque  cubus  comparabitur  facili,  attendendo  Genefin  ipfius  cubi  *- 
quantitate  Binomia  , confiat  enim  cubo  primi  nominis  plus  folido  ter  a quadrato 
primi  nominis  in  nomen  fecundum , plus  folido  ter  a primo  nomine  in  quadratum 

fecundi, plus  cubo  fecundi.  Si  adhibeatur  autem  a t B ( b p. ha*),  fplj- 

dorum  aggregatum  prardidum  erit  -h  b p.  a t b p.  B ( b p.  — J a*  ),  feu  1 -7  b 

p, a t Bt  f b fol.  fol. 7-  b pl.  pl.  a *),  quod  ex  opera; multiplicationis  perfpicuura 

eft.  Tantum  autem  cft  aggregatum  cuborum  ex  a,&  ex  -j-a  t B ( b pl. ha')- 

Genefi  enim  obferuata  cubi,  (imulquc  lingularibus  folidis  attentis, illius  cubus  de- 

rehenditur  hunc  in  modum.  Cubus  primi  nominis  eft  — f-"  a'  i folidum  verd  ter- 
quadrato  primi  nominis  in  nomen  fecundum  eft  — h-  a1  B f b pl.  — -h  a*; , feu 
£1  ( —ri — a'  b pl. 5 — a ' ).  Solidum  vero  teri  primo  nomine  in  quadra- 

turo fecundi  eft  1 — : — a b pl.  — 1 -f-  a‘.  Cubus  denique  fecundi  nominis  eft 
?!  f b fol.  foL  t -vi—  a*  — -J-  a1  b pl.pl.  - a*  ),  vt  patet  ex  multipUcatione  B 
C b pl a‘ ),  in  fe  cubice . 


Bt  f b p.  i a1  ) 

Bt  ( b p. i—  a‘  ) 

b p. {-  a* 

Bt  f b p. ha*) 


B f b fol.  fol.  t — )f—  a’  b p.  — — 7-  a*  b p.  p. fi  a* ) 

b p. j — a* 

b p. i-  a*  __ 


1 a*  b p.  f -TT-  »* 

b p.p- h"  a’  b p. 


b P-P-  — -j-  a*  b p.  t vr  a* 
b p.  — -7  a* 


- ha*  b p.p.  t -S-  a*  b p.— v-a‘ 
b f. f. 7 a*  b p.p.  t v b p. 


Bt  f b f.f. a*  b p.p.  t -3-  a*  b p. rr  a‘  ) fcu 

Bt  ( b LL  t -S-  a*  b p.  r -f-  a*  b p.p.  - -fr  ) 


Aggregatum  autem  ex  omnibus  his  eft.' 

—i—  a’  t B C -h-  a*  b p. fi—  »‘)ti  h * b p.  — 1 —7—  a'  t B ( b f.f.  f 

«*  b p. 1—  a*  b p.  p. fi—  a‘ ) , cui  fi  addideris  a'  > fiet  1 -f  a'  f B ( Hr  a* 

b p. fi — a'  ) f 1 -r  a b p.  — 1 -f-  a’  t B ( b f.  f.  t — fh  a*  b p. ’r  a* 

b p.p. if-  a Sc  habita  ratione  lignorum  f,  & — 1 1 — f-  a’ , de  medio  tol- 
litur, propterea  fit,  vt  illud  aggregatumfit  B C -3—  a*  b p. |J—  a'  ) f t — f—  a 

bp.f  Bfb  Cf.f  -S-a*  b p.  — a’bp.p.  — a‘),  &hoc  atquabitur  aggrega- 
to folidorum  1 -f-  bp.a  t B ( b f.f. p a’  b p.p.) 

Si  verd  vtrinque  auferatur  1 — f — b p.  a , remanebit  B C -3-  a*  b p. fi~  a‘ ) 

tB(bUt  —s — «i  b p.  — —i—  a*  b’ s-a*). 
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Quoniam  hxc  admodum  difficilia  funt non  eric  abs  re  numeris  eadem  llluftra-  i„ 
re.  Supponamus  igitur  a.efle  1 6 igitur  a‘  erit  25 tf  ;&  aserit  40 96,  prxterea  fup- 
ponamus  b p.  clfe  217.  Quoniam  vcr6  a‘,  eft  25 6 ; ob  id  — — a‘,  erit  192.  Ita- 

que  b p. J — a‘»  idem  erit  quod  2*7  — 192 . Quamobrem 

t a' , xquiualet  512.  Infupcr  Ffc  f i'  b p. £—  a‘ ),  xquiualet  960 . Prae- 
terea i-t-abp-i-r  a1,  xquiualet  600.  Denique  l*(b  f.f.  | -jj-  a*  b p. ^ 

a‘  b p.p. jj—  a‘ ) xijbiualct  ray. 

At  vero  ex  cubica  multiplicatione  illius  radicis  vniuerfalis , fieri  iam  di&um^ 
produ&uro.adifccs  ex  paradigmate  adiun&o; etenim , vt  habeatur  quadratum  latis 
eft  illud  multiplicandum 


b p. 1_  a‘ 

b p 1-  a* 


— — J — a’  bp.f-Tr  a4 
b p.p.  — — J — a‘  bp. 


b p.  p. a’  b p.  f a‘ 

b p.  - -J—  a* 


— J-  a'  b p.p.  t 4r-  a’  b p. £ — a‘ 

b f.  f. f-  a‘  b p.  p.  t ~rr  a’  b p. 


9e  ( b f.f. a*  b p.p.  t a*  b p. a ‘J 


liberare  a parenthefi;  Vnde  $ ( b p. a 'J,  quadratici  du&a  facit  b p — 

— ; — a‘  j hoc  autem  ducendum  eft  in  ^ C b p. { — a’ ) , ad  id  autcm_  , 

vt  conftat  ex  Artis  prxeeptis  oportet  id  quadratic£  ducere  ; fed  b p, j—  a*> 

quadratice  du&um  facit  b p.  p. J-  a’  b p.  f ~r  a* , quo  dufio  in  b p.  — a’ ; 

nt  ( b f.f. a*  b p.  p.  t -5—  a'  b p. jj—  a4).  Qux  vt  numeris  illuftra- 

ta  reddantur  hxc  fubiecimus . 

Numerorum  enim  tra&atione  plurimum  hxc  illucefcet  pragmatia . Obferuandum  ta-  ««««w*»» 
men  eft  in  primis  pretium  Ungulorum  membrorum  , fi  videlicet  in  numeros  tran- 
sferantur , ijfque  explicentur  i ita  fiet,  vt  omnis  difficultas  de  medio  fublataifit  ad 
ipfarum  enim  fpecicrum  declarationem  non  mediocriter  conducit  numeris  illas  in-  mmenduai. 
terpretari. 

Hic  autem  aduerte  idem  efle  exempli  gratia  feribere  — t — a’  b p.  ac  eft  feribere  umium. 

— j — b p.  a*.  Quia  tamen  fortatfc  Tyronibus  videtur  expreffius  fignificatum , vt 
vtar  eodem  exemplo — J—  a*,  multiplicatum  per  b p.  feribendo  priori  modo,  quam 
fecundo  ; propterca  hoc  loco  in  ipforum  gratiam  huiufinodi  feribendi  formula  vfi 
fumus , cum  alioquin , vt  in  Speciofa  conftabit  familiarius  fit  nobis  fecundum  feri- 
bendi modum  vlurpare.  Vnde  potius  feribere  confucuimus  vctbi  gratia  b a, quam 
a b;  & fi  in  idem  omnino  recidat  t quod  etiam  alias  fuperids  aduerfimus. 
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ftruda  fartis . 
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217  — »92 
217  — 192 


— 41664  t 36864 
47089  — 41664 


47089  — 83328  f 3*864 
217 — 192 


— 9041088  t 1599897*  - 7077888 
10218313  — 18082176  t 7999488 


t 

t 

t 


34216777  — 34201 152 


15998976 

7999488 

10218313 


h a*  b p.p. 

xr-  a‘ 

- -r  a’  b p.p. 


9041088 

7077888 

18082176 


34216777 
34201 152 


34201152 


15625 
• • • 

225  cubus  ex  3 . cui  refpondec 
fk  ( b p. a* ) 


Solidorum  autem  aggregatum  eft  1 -j—  a b p.  1 Bt  ( b f.  f.  — -f-  a’  b p.  p. ) .’ 
Hoc  eft  5208,  plus  1085,  hoc  eft  6293.  At  vero  cuborum  aggregatum  eft 

a’  b p. a‘J  1 1 -r-  a b p.  t R(b  f.f.  f -U-a'  bp.--i-  a’  b p.p.  - — H — a‘> 

hoc  eft  autem,  quod  intendimus.  De  his  tamen  in  fequentibus  redibit  lermo. 

Ad  Theorematis  autem  dcmonftrationem  fuperius  repetatur  paradigma. 
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Quandoquidem  fubtra&o  B,  ex  F,  remanet  G,  & hoc  fubtradlo  ex  H, quadrato 
iplius  I ; remanet  K , cuius  latus  quadratum  L , additum  ad  I , facit  M i proindo 
aggregatum  ipforum  C , & P , nempe  cuborum  ex  A , & M,  aequabitur  * D , plus 
O,  hoc  eft  produflo  ex  A,  in  B,  vna  cum  produdo  ex  B , in  M;  Vtrinque  fubla- 
tis  P,  D : remanebit  O,  minus  P,  aqualis  C,  minus  D;  Sed  O , minus  P ; aqualis 
eft  Q;  ergo  C , minus  D,  aquabitur  At  ver6  C , minus  D,  aqualis  eft  E,  er- 
go Q,  aquabitur  E . 

Non  diffunditer,  quoniam  B , fubtra&o  ex  F,  remanet  G,&  hoc  fubtra&o  ex  H, 
quadrato  ipfius  I,  remanet  K,  cuius  radix  quadrata  L,  fubtra&a  ex  I,  relinquit  N; 
proinde  aggregatum  jpforum  C>  & S , nempe  cuborum  ex  A , & N , aquabitur 
D,  plus  R,  hoc  eft  produfto  ex  A,  in  B,  vna  cum  produ&o  ex  B,  in  N.  Vtrinq; 
fublatis  S,  & O,  remanebit  C, minus  D , aqualis  R , minus  S;  Sed  C , minus  D , 
eft  aqualis  E ; ergo  R , minus  S , aquabitur  E . Sed  R , minus  S > eft  aqualis  T i 
ergo  T , aquabitur  E . Quod  erat  opora  pretium  demonftrarc . 
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De  explicandis  aquationibus  aflfe&is  fub 
Quadrato. 

CAPVT  XXIV. 


VT  multi  laboris  eft  explicare  aquationes  cubicas  afferas  fub  latere , itad  °tm  uhrUi 
quidem  , & illas , qua  fub  quadrato  afficiuntur  ; hoc  itaque  in  loco  nos 
huiufmodi  aquationum  explicationem  aggrediemur,  atque  conabimur  dirmlitii.  ' 
yniuerfalia  praecepta  tradere  demonftrationibus  firmata . 

Si  igitur  aequatio  fuerit , in  qua  cubus  afficitur  adiun&ione  folidi  fub  quadrato  j 
dataque  coemcientc  longitudine;  praeoptem  erit  vt  infra. 


De  explicanda  aquatione , in  qua  cubus  afficitur 
adiunflione  folidi  fub  lateris  quadra- 
to , dataque  coefficiento 
longitudino. 


AD  explicandam  hanc  aequationem  plerique  hoc  praecepto  vfi  funt 

Cubus  e tertia  parte  numeri  quadratarum  duplicetur  , hoc  autem  duplo  fubtraclo  e fw.fi»»  . 
' numero  abfoluto  aquationis  fumatur  triplum  quadratum  tertia  partis  numeri  quadratorum, 

Cr  prouenient  res  aquales  cubo  , & numero ; fi  duplum  cubi  fuerit  maius  numero  aquatio- 
nis ; vel  prouenient  res  cum  numero  aquales  cubo  , fi  duplum  cubi  minus  fit  numero  aqua- 
tionis;  vel  res  aquales  cubo  > vbi  differentia  numerorum  nulla  fit , inde  aquatione  inuenta 
minuere  oportet  ab  ea  tertiam  partem  numeri  quadratorum  , & refiduum  ejl  rei  afii- 
matio.  , 


Itaque  fi  fuerit  i C f 6 Qjz  too  , numeri  quadratorum  tertia  pars  eft  2 , cuius 
cubus  eft  8, huius  autem  duplum  eft  16, quo  fubtradlo  ex  100,  remanet  84, fuma- 
tur vero  tertia  pars  numeri  quadratorum,  nimirum  2 , cuius  quadratum  eft  4 , hu- 
ius triplum  eft  i2,&  erit  numerus  rerum  addendus  fuperiori  refiduo  84, ita  vt  fiat 
atquatio  1 C “ 84  t 1 2 R • feu  1 C — 1 2 R — 84 ; huius  autem  aequationis  radix 
cftfitCf42  tlk  1700 ) t IJtCf  42  — a iqooj  , i quo  fubtrahatur  2 , tertia  pars  nu- 
meri quadratorum ,& fiet  C ( 42  1 9:  1700  )t  BiC(  42—91  1700  ) — 2 ; quamo- 
brem  xquationis  initio  propofitx  radix  erit  IJt  C (42  t9i  1 700  )t  B<Cf  42  — i>  1 700) 
— 2 . 

Propofita  fit  explicanda  atquatio  iCf<  Q_—  2592.  Tertia  pars  numeri  qua- 
dratorum eft  2 , cuius  cubus  eft  8 , huius  duplum  eft  16 , quo  fubtradlo  ex  2592  , 
remanet  257S. 

At  vero,  tertia  pars  numeri  quadratorum  eft  2 , cuius  quadratum  eft  4 , huius 
triplum  eft  12;  proueniet  igitur  xquatio  1 C — 12  R“  257  6.  Huius  xquationis 
radix  eft  14  ; vt  patet  ex  ijs  , qua:  fuo  loco  tradita  fuerunt; ergo iuxta  praceptu:n_ 
Radix  xquationis  propofitx  erit  12 , nempe  14,  radix  noux.ac  transformati  gqua- 

T t i tionis 
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tionis,  minus  tertia  parte  numeri  quadratorum . Nam  cubus  ex  12  , cft  1728  . cui 
fi  addideris  864,  producum  abs  144,  radicis  quadrato  in  6 , numerum  quadrato- 
rum, fit  2 j9  j . Initio  igitur  atquarionis  propofitx  radix  cft  12 . 
ixmfhmi.  Rurfus  propofita  fit  aquatio  1 C t 9 Q — 54°  • 

Tertia  pars  numeri  quadratorum  cft  3 , cuius  cubus  eft  27  , huius  duplum  eft 
34,  quo  lubtradlo  ex  540, remanet  486.  Deinde  tertia  pars  numeri  quadratorum 
eft  3 , vt  diximus,  huius  quadratum  eft  9,  cuius  triplum  cft  27.  Itaq;  noua  aqua- 
tio iuxta  pr.rccptum  traditum  erit  iC  — 27  R “ 485.  Huius  autem  aquationis 
radix  eft  p.vt  conftat  ex  traditis  fuo  loco  tergo  iuxta  fuperius  prxeeptum.  aqua- 
tionis propofita  radix  erit  <5;  nempe  9,  radix  aquationis  transformata  minus  3 . tcr- 
ixfliauu.  tia  parte  numeri  quadratorum.  Etenim  cubus  ex  6,  eft  216,  cui  fi  addideris ‘3 24, 
productum  ex  3 6,  quadrato  radicis  in  9 , numerum  quadratorum, fit  540;  compa- 
rationis homogeneum  initio  aquationis  propofitx. 

Exttnflum  . Infupcr  fit  aquatio  explicanda  1 C t n Q - 2200  . Tertia  pars  numeri  qua- 
dratorum eft  4,  cuius  cubus  cft  6 4,  huius  duplum  eft  >28,  quem  fi  fubtraxeris  ex 
2200  . fit  refiduum  2072  . At  vero  tertia  pars  numeri  quadratorum  , vt  diximus 
eft  4,  cuius  quadratum  cft  16 , huius  triplum  cft  48  , & hic  erit  numerus  radicum 
noux  aquationis,  cuius  comparationis  homogeneum  eft  2072  . Itaq,  erit  aquatio 
1 C — 48  R ~ 2072. 

Huius  aquationis  radix  eft  14  . Vt  conftat  ex  ijs  , qux  fuperius  docuimus ; 
Quamobrcin  hinc  conftat  radix  aquationis  initio  propofitx  , ea  erit  enim  14  , mi- 
nus 4,  hoc  eft  radix  noux  aquationis,  minus  tertia  parte  numeri  quadratorum,  nem- 
txtU'ui< . pe  ro. Cubus  enim  ex  ro,cft  1000, cui  fi  addideris  1200 , produitum  ex  100, radi- 
cis iam  diifta  quadrato  in  12,  quadratorum  numerum,-  fit  2072  &c. 

Tamen  vt  hxc  demolirentur,  oportet  Theorema  illud  oftendere. 


THEOREMA. 


SIT  numerus  A , cuius  latus  cubicum  fit  % , at  rutro  C,  dutlus  in  D , qua- 
dratum ipfius  B , producat  E , quo  addito  ad  A,  proucniat  F , at  ruero  G , 
fit  tertia  pars , ipfius  C , eius  cubus  fit  H , huius  ruero  duplum  fit  I , quo  fubtra- 
Slo  ex  F , remineat  K ; Sit  autem  L , numerus , cuius  cubus  fit  M , fit  njero  W , 
triplum  P , nempe  triplum  quadrati  ipfius  G , ductum  autem  in  L , producat 
O , quo  fi  multetur  M , remaneat  K. 


Oftendcndum  1 

equalem  effe  aggregato  ex 

B,@rG. 

A 

B 

C 

D 

E 

F 

1728 

s* 

»y 

144 

2180 

3888 

G 

H 

1 

5 

I25 

2JO 

K 

L 

M 

N 

0 

P 

3538 

>7 

4 9i3 

75 

1275 

»5 

Ad  huius  Theorematis  dcmoqftrationcm  pramittamus  ncceffe  eft  illud . 


LEMMA 
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LEMMA. 


SI  fuerit  Binomium , ito  vt  cubus  primi  nominis , plus  f olido  t tjHddr.no  tiufdtm  nomi- 
nis prsmi , in  triplum  nomen  fecundum, fit  djnulis  nudum  numero , nempe  compdrdtionis 
homogeneo-,  ot  vero  cubus  numen  cuiufdom  , minus  /olido  folio  i triplo  tjuddroto  nomtmt 
fecundi  in  eundem  numerum , tttjuolis  fuerit  fuperiori  compdrdtionis  homoqenco , minus  du- 
plo cubo  fecundi  nominis,  ille  numerus  ojfumptns  vtrtufqHC  nominis  dggregdtum  erit. 

Sit  Binomium  conflans  ex  duo- 
bus nominibus  B,G.  Sit  autem  A,  B G E 

cubus  cx  B,  plus  E>  folido,  a triplo  12  5 2160 

nomine  fecundo  G , cuiufmodi  eft  A C I 

C.  in  D,  quadratum  ex  B,  squalis  1718  ij  2jo 

F,-  at  vero  efto  L , cuius  cubus  M, 

minusO,  folido  abN,  triploP.qua-  D M O 

drato  ipfius  G , fecundi  nominis  in_,  144  4913  1273 

L,  squalis  fit  F>  minus  I,  duplo  cubo  F N P 

eiufdem  G.  Dico  L , squalem  clfc  3888  7J  25 

aggregato  ex  B,  & G.  Et  quidem^  L 

iuxtaSpeciofam Analyfin,  vtloqua-  17 

muriSia'  | 3 b a‘,  squeturz  fol;  fit 

autem  e,  squalis  a fb,  etiam  e'  — 3 b'  e.squ.ibitur  z fol.  — 2 b'.  EffiCla  enim  ra-  *'/*'*"• 
dix  eft  e,  squalis  a t b,  ita  fit  vt  e , excedat  a . intcruallo  b ; atque  adeo  e — b . ' 

squetur  a.  Quadratum  autem  cx  c — b,  eft  e'  — 2 b c f b’ , & cubus  eft  c'  — 3 
b c*  t 3 b'  c — b',cui  addito  3 b e'  — <Sb‘  e t 3 b' , nempe  produ&o  ab  c-  — ab 
e t b’ , in  3 b , fiet  c'  — 3 b‘  e f 2 b' , squalis  a'  t 3 b a’ , fed  hoc  erat  squale  z 
fol.  ergo  e'  — 3 b‘  c t 2 b',  squabitur  z fol.  & per  Antithcfin  c'  — 3 b'  e,  squa- 
bitur  z fol.  — 2 b' . De  hoc  iterum  paulo  infra . 

Vnde  fit.vt  fi  A, cubus  cx  B,  plus  E,  folido  a D, quadrato  eiufdem  B ,in  C, tri- 
plum ipfius  G,  fuerit  squalis  F , quod  etiam  cubus  ex  L,  aggregato  vtriufque., 
nominis  B,G,  minus  folido  ab  L,in  N.tripIumP, quadratum  ipfius  G.squalis  fit 
F,  minus  I,  cubo  duplo  eiufdem  G. 

Atque  adeo  fi  A,  cubus  ex  B,  plus  E,  folido  a D,  quadrato  eiufdem  B , in  C, 
triplum  ipfius  G,  fuerit  squalis  F,  fitque  numerus  quifpiam, cuius  cubus  multa- 
tus folido  ab  eodem  numero  in  N,  triplum  P,  quadratum  ipfius  G , squalis  fitF. 
minus  I,  duplo  cubo  eiufdem  G;  hunc  numerum  squalem  clfc  aggregato  vtriufquo 
nominis  B,G , &c. 

Latus  igitur , cuius  cubus  multatus  triplo  folido  ab  ipfo  in  quadratum  fecundi  ouetmp,. 
nominis  squalis  eft  comparationis  homogcnco  , minus  duplo  cubo  fecundi  nomi- 
nis eodem  comparationis  homogeneo  exiftente  , cui  erat  squalis  cubus  primi  no- 
minis plus  triplo  folido  a quadrato  eiufdem  in  fecundum  nomen  , latus  inquam  il- 
lud squale  efl  aggregato  vtriufque  nominis.  De  his  tamen  in  fecunda  huius  Ope- 
ris parte  copiose  tractandum  erit. 

Lemmatis  autem  fuperioris  veritate  oftcnfa, facillimum  erit  Theorema  ipfum  dc- 
monftrare  . 

Quandoquidem  L , eft  latus  , cuius  cubus  M , multatus  folido  O,  ab  N , tri- 
pio  P , quadrato  ipfius  G , in  L , squalis  eft  K , nimirum  F . minus  1 , duplo  H , 
cubo  ipfius  G;  propterea  cx  eo,  quod  prsmiffum  eft.  Lemmate ;L  , latus  squabi- 
tur aggregato  duorum  nominum  B > & G . Quod  erat  opers  pretium  demon- 
ftrare . 

Antiqui, 
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Antiqui , autem  cum  hic  ignoraflent . vel  aequationes  huius  generis  explicaro 
aggrefli , fruftra  tempus  triuerunt;  vel  denique,  fi  qui  funt,  qui  tamen  funt  pauci, 
quibus  huiufmodi  xquationum  explicatio  innotuerit,  tamen  , ignorata  caufa  ; per- 
feram rei  notitiam  affequi  non  potuerunt . Hic  itaque  dctnonitrauimus  , quema- 
dmodum nobis  erat  in  animo. 

jWjt txntfHi  Qua:  nihilominus,  vt  cxaftius  intelligantur ; iuuabit  alijs  exemplis,  prxeeptum- 

fru-ptum  u-  illnftrarc . 

Propofita  fit  xquatio  t C t 8 R “ 40  . Tertia  pars  numeri  quadratorum  e fi  2 
— , cuius  cubus  efi  37  — "r — ,hoc  autem  fubtrafto  ex  40, -fit  refiduuma  -|r  > & 
hoc  erit  comparationis  homogeneum  noux  xquationis . 

Deinde  ad  habendum  coelficicns  planum  ( efi  enim  futura  xquatio  affcfta  fub 
latere  }, fumatur  tertia  pars  numeri  quadratorum  >caauc  efi  2 -7-  > vt  vidimus  hu- 
ius quadratum  efi  7 -j-,  cuius  triplum  efi  21  — j — . Quamobrcm  fiet  xquatio  1 C 

— 2 1 -t-  R — 1 Huius  autem  aquationis  radix  efi  4 -7 . Vt  confiat  ex  ijs, 
qux  fuo  loco  docuimus  . 

Si  quidem  huius  cubus  efi  tot  — - > at  vero  producum  ex  21  — \ — , in  4 

— — cft  99  — H — » fi110  fubtrafto  ex  rot  -4  , fit  refiduum  2 -7- . Cum  itaquo 
radix  huius  noux  xquationis  fit  4 -7  . Veteris  xquationis  radix  erit  2 . Hxc  ta- 
men iain  explicata  fuerunt. 

Supponamus  xquationem  1 C t 9 Q.“  44.  Tertia  pars  numeri  quadratorum- 
cft  3,  cuius  cubus  cft  27 , huius  duplum  54  , a quo  fi  dempferis  44,  remanet  10  , 
pro  comparationis  homogeneo  noux  xquationis . Itaque  fumatur  tertia  pars  ea- 
dem, qux  efi  3 , huius  quadratum  cft  9 , cuius  triplum  cft  27  , & hic  erit  coclfi- 
ciens  fub  latere,  noux  xquationis . 

Vnde  fiet  27  R — 1 C ~ 10  . Euadit  enim  xquatio  inuerse  negata,  quan- 
do duplum  cubi  e tertia  parte  coeificientis  longitudinis  maius  eft  comparationis 
homogeneo.  Quamobrem  extrahatur  radix,  caq;  eft  3 . 

Produftum  enim  ex  27,  in  3,  cft  133,  cui  fi  lubducatur  123,  cubus  eiufdem  3, 
fit  reliquum  10  . Igitur  veteris  propofitx  xquationis  radix  erit  3,  minus  3 . 

Hoc  eft  latus  noux  xquationis  minus  triente  coeificientis  veteris  xquationis,- 
huiufmodi  vero  cft  2 . 

Propofita  fit  xquatio  1 C t 13  Q “ «62 . Tertia  pars  numeri  quadratorum  eft 
3,  cuius  cubus  cft  123,  huius  duplum  eft  230.  Differentia  autem  inrer  i<S2,  com- 
parationis homogeneum  , & 230  , duplum  produiftum  cft  88  , pro  comparationis 
homogeneo  noux  xquationis.  Tertia  pars  iam  difta  3,  quadratice  dufta  facit  23  , 
cuius  triplum  cft  73,  pro  cocfficicntc  noux  xquationis.  Itaque  fiet  xquatio  75  R 

— 1 C “ 88  . Huius  xquationis  radix  cft  8 , hic  enim  duftus  in  73,  facit  doo  , 
cui  fi  fubJuxcris  512  , cubum  ex  8,  fiet  reliquum  88.  Quare  veteris  xquationis 
radix  erit  8 , minus  3 , nempe  latus  noux  xquationis  , minus  triente  coeificientis 
longitudinis  xquationis  antiqux;  huiufmodi  vero  cft  3, 

<2»«a»  Sic  itaque  procedendum,  cum  duplum  cubi  c-  triente  coefficientis  cft  maius  com- 
ZZ."*!  Piationis ; homogeneo. 

tmthtfm».  At  vero  Ii  duplum  prxdiftum  fuerit  xquale  ipfi  comparationis  homogeneo  , fu- 
•"<  fta  fubtraftione  nihil  remanet . 

hmc-j-  jta  gtj  vt  cubus  fit  xqualis  folido  fub  latere,  & ipfo  coclficiente  plano  , vndo 
Jm-  extrafta  radix,  multari  debeat  triente  coeificientis  longitudinis  xquationis  veteris.  Vt 
fi  fit  1 C t fi  Q — 'fi.  Tertia  pars  numeri  quadratorum  eft  2,  cuius  cubus  cft  8,  & 

'1  huius  duplum  eft  '6,  quo  fubtrafto  ex  1 6,  comparationis  homogeneo  nihil  remanet 

■ ut»»»,,»,,  fit  ergo  xquatio.fi  accipiatur  triplum  quadratum  trientis  coeificientis  longitudinis, 
pro  coclficiente  londitudine  noux  xquationis,  fit  in  quam  12  R — 1 C ~ o, qua- 
re 1 C , xquabitur  12  R.  Huius  autem  xquationis  radix  cft  It  12  i quare  Radicis 
valor,  in  veteri  xquatione  comparabitur, fi  ex  it  1 a, auferatur  2, triens  cocfficicn- 
tis  veteris  xquationis ; atq;  adeo  erit  Ji  12  — 2 . 

Etenim  cubus  e it  12  — 2 , cft  691 2 — 80  ; at  vero  quadratum  eft  t 'fi  — 
Ii  192 , quo  dufto  in  6 , numerum  quadratorum  , fit  produftum  t 9<S  — $6912, 
hoc  autem  addito  ad  illud, fit  ifi,vt  operanti  pcrfpicuum  effe  poteft. 

Cxtcrum 


Zx.  mplum  . 


Explicatio. 


Exemplum . 


Explicati} . 


Exemplum , 


Explicatio . 
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Cxterura  cubus  e ijt  1 2 — 2 i facile  comparatur  fine  tedio  prolixa:  multiplica- 
tionis, & additionis  numerorum  irrationalium,  hoc  modo. 

Quoniam  cubus  i refiduo  confiat  cubo  maioris  nominis , minus  folido  ter  a quadra- 
to maioris  nominis  in  nomen  minus , plus  (olido  ter  d nomine  maiori  in  quadra- 
tum nominis  minoris , minus  cubo  nominis  minoris . Ob  id  fume  cubum  e 11, 
cuiufmodi  cft  JJt  1728.  Deinde  folidum  ter  a 12,  quadrato  maioris  nominis  in  2 , 
nomen  minus, cuiufmodi  eft  72  . Mox  hoc  ex  illo  (i  fubtrahatur.fitli  1728  *—  72, 
cui  addere  oportet  folidum  ter  a nomine  maiori,  in  quadratum  minoris  nominis, 
vt  eft  9t  1728  , quo  addito  ad  Ri  1728  — 72  , fit  51  69 11  — 72  , a quo  oportet 
fubtrahere  8,  cubum  nominis  minoris,  & fit  refiduum  R 6912  — 80  &c. 

Propofita  fit  aquatio  1 C t 24  Q.^  448 . Tertia  pars  numeri  quadratorum  eft 
8,  cuius  cubus  eft  512  , huius  duplum  eft  1024;  Differentia  autem  inter  448  , Sc 
1024  , eft  J7 6,  pro  numero  abfoluto  noua  aquationis  . Tertia  vero  pars  illa  8 , 
numeri  quadratorum , ducatur  quadraticc,  & net  64  , cuius  triplum  eft  192  . 

Itaq;  net  aquatio  192  R — iCs  576.  Huius  aquationis  radix  eft  1 2 , vt  con- 
flat ex  praceptis  traditis,- hic  enim  duftus  in  192,  facit  2304,  a quo  fi  fubrrahatur 
1728, cubus  ex  eodem , remanet  57 6. 

Quamobrem  aquationis  veteris  radix  erit  1 2 , minus  8 , hoc  eft  latus  noua  aqua- 
tionis abiedto  triente  numeri  quadratorum  aquationis  antiqua . 

Rc£te  igitur  adhibebitur  fymbolum  ad  omnem  amphiboliam  de  medio  tol- 
lendam ; quamobrem  aquatio  illa  e'  - 3 b‘  e zl  z fol.  - 2 b' , eft  ita  feribenda  e'  3 b* 
e “ z fol.  2 b'.  Vndc  aqualitas  inter  differentias  exercetur.  Cuius  eft  fen-’ 
fus , vt  fi  e' , fuerit  maior  quam  3 b'  e,  hoc  intelligatur  ex  illo  fubrra&um.  Vel 
contra  fi  3 b'  e,  maius  fuerit  quam  e' , hic  ex  illo  fublatus  intelligatur . Item  fi  z, 
fol.  fuerit  maius  quam  2 b\hoc  illi  fubdum  intelligatur.  Vel  contra  fubtrahatur  z 
fol.  ex  2 b',fi  intelligatur  z fol.  minus , quim 2 b' ,•  Sed  hac  etiam  fupcriusfuo  lo- 
co fuerunt  indicata . 

Praccptum  autem  fic  potius  eft  cnunciandum. 

Primi  fumatur  tertia  pars  numeri  quadratorum , qua  cubice  multiplicetur ; inter  duplum  *«".*""*’• 
hoc  produci  um , dr  comparationis  homogeneum  fumatur  differenti a , qua  flat  nenda  e fi  com- 
parationis homogenenm  noua  aquationis.  , 

Secundo  accipiatur  triplum  quadratum  trientis  numeri  quadratorum , illud  Jlatuatur  coef 
f ciens  planum  noua  aquationis, qua  erit  directe  negat  tua , cum  duplum  cubi  e triente  numeri 
quadratorum  minus  eft comparationis  homogenco  i erit  autem  inuerse  negatiua , cum  duplum 
pradiBum  efi  maius ; velftmplex  inter  C,dr  R,  cum fuerit  aquale  comparationis  homogenco . 

T ertio  noua  aquationis  radix  eft  exhibenda  , cui  amputari  debet  triens  concientis 
feu  numeri  quadratorum  veteris  aquationis . 

Superior  autem  methodus  maximi  Geometria  cft  confentanea . 

Sic  etiam  explicatur  aquatio , 

. : '■  ' r t 

Numerus  quadratorum , fatuatur  numerus  radicum  noua  aquationis  ,&  fumatur  radix  truifmm. 
quadrata  numeri  abfoluti  aquationis  antiqua , pro  numero  abfoluto  noua  aquationis.  AEqua- 
tio  autem  afjirmatiua  in  negatam  direlle  ,fit  tranfmutata  ; Huius  radix  in  fe  quadratici 
ducatur  , a producto  auferatur  numerus  quadratorum  , vel  quod  idem  eft  numerus  radi- 
cumi refiduum  enim  eft  aquationis  propofita » ftue  veteris, radix. 

Propofita  fit  aquatio  1 C t 5 Q,—  i44,tranfmutctur  in  hanc  1 C — 5 R “ 12.  Extmfltam  . 
Huius  aquationis  radix  cft  3 , cuius  quadratum  eft  9,  a quo  fi  dempferis  5 , nume- 
rum radicum , feu  quadratorum  remanet  4,  radix  prioris  aquationis. 

Propofita  fit  (quatio  1 C t 8 R ~ 1024;  fiet  etiam  aquatio  huiuJmodi  1 C — 8 . 

R “ 32.  Huius  aquationis  radix  cft  4 , vt  conftat  ex  praceptis  traditis ; huius 
quadratum  cft  1 6,  a quo  fi  dempferis  8 , numerum  radicum  noua,  vel  quadratorum, 
veteris  aquationis, remanet  8, pro  radice  aquationis  propofita. 

Propofita 
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Propofita  fit  aquatio  iCfiJ  0,=  3600;  fiet  etiam  aequatio  huiufmodt  1 C — 
13  R — 60.  Huius  aquationis  radix  cft  5,  vt  confiat  ex  lupra  traditis, cuius  qua- 
dratum cft  2 5 , a quo  fi  dempferis  numerum  radicum  nouct-  aquationis  , vel  qua- 
dratorum aquationis  veteris  ; fit  refiduum  12 ,pro  radice  initio  propofita , icu  ve- 
teris aquationis . . , _ ..  , , , 

Hac  Methodus  Arithmetica  congruit;  In  Geometricis  enim  , vt  dicebat  Adra- 
fius,  heterogenca  fe  mutuo  non  afficiunt ; neque  inuicem  comparantur ; non  enim- 
linea  fuperficici , vel  corpori  additur  , neque  fubducitur ; quemadmodum  nequo 
contra  corpus , vel  fuperficies  lines  &c.  Comparatio  enim  homogenea  requirens, 
heterogenca  rcfpuit;  quo  neccfle  eft  squalitatis , vel  insqualitatis , tam  maioris  , 
quam  minoris  rationem  inter  homogenea  verfari . 

Hac  igitur  vt  oftendantur , ad  Arithmeticam  confugiendum  , & quidem  ad  id 
quod  fequitur  Theorema  conducit . 


THEOREMA. 


SlfJT  numeri  A , 3;  & quidem  ipfmi  A,  latus  cubicum  ftt  C , cuius  qua- 
dratum D , duclum  in  B , faciat  E\fed  A,  plus  E,  aqualis  fit  F . 
Deinde  fit  G , cuius  latus  cubicum  H , quod  dubium  in  B , faciat  1 , fitq\  G, 
minus  I , aqualis  K , 

Oftendendum  eft,  quod  fit  ex  B,  quadratum  L,  minus  B,  aquale  effeC. 


A 

B 

1728 

>3 

C 

D 

12 

»44 

G 

I 

«S 

H 

L 

5 

E F 

1872  3600 


K 

Co 


Hoc  igitur  Theorema  demonftrandum  foret  ad  praceptum  poftrerao  loco  poli- 
tum oftendendum , 

Aliter  etiam  boc  aquationis  genus  licet  explicare . 

Propofita  fit  aquatio , 


j'  t b a|  2 b d\' 

Quoniam  igitur  * 

SI  fint  quutuor  quantitates  continui  proportionales  , cuius  i differentia  inter  primam, 
& tertiam, plus  folido  a quadrato  ex  bninfmodi  differentiam  minorem  extremam. _> , 

aqualis 
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aqualis  ejl  fohdo  ab  eodem  mintri  in  quadratum  differentia  inter  fecundem  , & quar- 
ttm. 

Propterca  in  aquatione  propofita  coefficieiis  longitudo  , cft  minor  inter  extre- 
mas , differentia  vero  fecunda  , & quarta  cft  magnitudo  , cuius  quadratum  oritur 
cx  applicatione  folidi  comparationis  homogenei  ad  cocrficicntem  .longitudinem*  ; 
eo  igitur  res  deducitur,  vt  fi  fuerit  aquatio  huiufmodi  a'  f b a'  “ b d‘. 

Sit  quidem  b,  minor  inter  extremas; differentia  vero  fecunda  , & quarta  fit  d, 

& a,  radix  differentia  prima,  & tertia  , quod  cx  Zctctico  deprehenfum  cft  . 

Dele  prime  mineri  inter  extremes  , & differentia  fecunde  , & quarte  ia  ferie  que-  tteutam . 
tuer  continue  proportionalium , inuenire  differentiam  inter  prunam , tertiem  . 

Superior  autem  propofitio  de  quatuor  continue  proportionalibus , hunc  often-  vi- 
detur in  modum. 

Sint  quatuor  continue  proportionales  b,  c , f,  g . ita  vt  differentia  inter  mino-  mm 
rem  b , & f,  tertiam , fit  a ; at  vero  differentia  inter  c , fecundam , & g , quartam* 
fit  d.  Dico  Cubum  cx  a,  plus  b a'  aquari  b d‘. 

Quandoquidem  eft  vt  b , ad  c,  ita  1 , ad  g , ergo  etiam  alterne  erit  vt  b , ad  f,  D""" 
ita  c , ad  g ; quare  etiam  vt  bj,  ad  f — b , hoc  eft  ad  a , ita  c , ad  g — c , hoc  cft 
ad  d , cum  itaque  fit  vt  b,  ad  a , ita  c , ad  d , & eft  vt  c , ad  d , ita  rcftangu- 
lum  c d , ad  d‘  , ergo  vt  b,  ad  a,  ita  erit  refiangulum  c d , ad  d* ,-  Sed  redtangu- 
lum  c d , atquale  cft  redtangulo  a f , fiquidem  quatuor  illi  termini  b , c , f , g , 
funt  continue  proportionales  , atque  adeo  differentia:  ipforum  , fiue  illi  continui  , 
fiue  alternatim  fumantur  funt  in  eadem  ratione  cum  ipfis  terminis,  ac  proinde  , vt 
c,  ad  f,  ita  a,  ad  d,  & permutando  vt  c,  ad  a,  ita  f,  ad  d,  quare  rcfiangulum  c, 
d , iquabitur  rcftangulo  a f , ergo  erit  vt  b , ad  a , ita  reftangulum  a f , ad  qua- 
dratum d;  fed  reftangulum  a f,  idem  eft  quod  a‘  f b a,  ergo  vt  b,  ad  a, ita  a‘  t b 
a ad  d' , quamobrem  fa&um  fub  medijs  iquabitur  fafto  fub  extremis;  vnde  a'  t h 
a‘,  iquabitur  b d1.  Quod  oportebat  oftendere . 

Itaque  fi  fuerit  aequatio  iCji  Q~  28800  , quatuor  funt  concipiendi  quan-  Lxftlictttit , 
titates  continui  proportionales  quorum  prima  minor  inter  extremas , fit  quadra- 
torum numerus  1 ; at  vero  differentia  inter  fecundam, & quartam  fit  120,  latus  or- 
tiui  quantitatis,  ex  applicatione  28800,  comparaticnis  homogenei , ad  2 , coeffi- 
cientem,  fiue  quadratorum  numerum,  radix  autem  cft  30, differentia  inter  primam, 

& tertiam  c quatuor  continue  proportionalibus  c quibus  , vt  dicebamus  , funt  da- 
ti, & prima  minor  inter' extremas  2 , & 120,  differentia  inter  fecundam , & quar- 
tam , ex  quibus  datis  oportet  inquirere  differentiam  inter  primam  , & tertiam , ita 
enim  aquationis  radix  innotefeet . 


De  explicanda  aequatione , in  qua  cubus  afficitur 
.multa  folidi  fub  lateris  quadrato  , 
dataque  coefficiento 
longitudine . 


AD  hanc  xquationem  explicandam , ab  alijs  traditum  hoc  prateeptum  inucni, 
mus . . 

Dimidio  numeri  ebfoluti  eddetttr  cubas  tertie  partit ; uumen  quadratorum,  aggrega-  t 'iiattam . 
tum  autem  quedretiee  multiplicetur  ,& a prodntto  abqciatnr  cubus  quadrati  tertie  partis 
rejiduum  autem  radicis  adde  , & minue  dimidio  aggregati  , quod  in  fe  duxeras  , Itbebts 
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tmm  Binomium,  & Apetomen , quorum  radices  cubicas  iunge, & eis  adde  tentam  ferrem 
numeri  quadratorum ; letum  enim  inde  confurgens,  radicis  ajlimatitmem  rifrejentabtt . 

Itaque  fi  propofita  fit  aequatio  1 C — 5 QS  ao,  fumatur  a 1 tertia  pars  numeri 
quadratorum , cuius  cubus  cft  8>  quo  addito  ad  io»  dimidium  numeri  abfoiuti»  nt 
,8  , a cuius  quadrato  314,  fubtrahatur 64, cubus  quadrati  ex  a.rcfidui  vero  a6o, 
fumatur  radix  quadrata » quae  addita  ad  18  > facit  18  t 9«  2^°  * & codem  fub- 
tra&a  facit  r8  — $1  a<5o  , horum  autem  radices  cubica:  funt  inter  fe  addenda;,  & 
agare°ato  addenda  cft  tertia  pars  numeri  quadratorum  , vt  habeatur  propofita:  ra- 
dius xftimatio  ; itaque  Tk  ( 18  f ffe  ) t ( >8  — 260 ) t 3 erit  initio  pro- 
pofita: aequationis  radix . . „ 

Prxccptum  autem  ad  huiufmodi  aequationes  explicandas  illud  erit  omnibus  nu- 
meris abfolutum , quod  ex  Analvfi  Speciofa  deducitur;  idq;  paulo  infra  explicabimus. 

Itaque  fupponamus  a'  — } o i'  S 1 fol.  Hoc  fuppofito. 

Quandoquidem  aequationis  radix  eft  a ■ effingenda  eft  radix  e , cui  fit  xquahs  a 
— b , adeo  vt  e t b.lit  aequalis  a.  Cumque  potcftas  effet  cubus,  fiat  cubus  ex  e f 
b,  qui  quidem  eft  e'  t 3 b e’  t 3 b‘  e t b';hoc  igitur  fubftituto,  in  locum  ipfius  a’, 
quia  potcftas  erat  negate  affedta  fub  quadrato,  proptereae’t  2 betb*,  quadratum  ex 
e t b,  ducatur  in  e t b , & proueniet  3 bc‘f  <5b'e  1 3 b‘ > fubtrahendum  ex  e’  1 3 h e‘  1 3 b1 
etb',&  remanebit  fafla  fubtraftione  e'  — 3 b‘  c — 2 b',quod  aquabitur  a'  3 
b a' , fed  hoc  erat  xquale  z fol.  ergo  e'  — 3 b’  e — 2 b' , aequabitur  z fol.  & per 
antithefin  e'  — 3 b'  e,  aequabitur  z fol.  t 1 b1;  Qiiamobrem  aequatio  illa,  ad  fim- 
pliciorcm  hanc  erit  reuocata.dequorurfus  infra.  Hinc  autem  colligitur  Praeceptum. 

Duplum  cubi  e triente  numeri  quadratorum  addatur  comparationis  homogeneo ; Aggre- 
gatum enim  erit  comparationis  homogeneum  noua  aquationis  i in  qua  cubus  afficitur  fub  la- 
tere , & coeff ciens  planum  erit  triplum  quadratum  e triente  eiufdem  numeri  quadratorum. 
Huius  autem  noua  aquationis  radix  admuenta  , augeatur  eodem  triente  numen  quadrato- 
rum aquationis  antiqua boc  enim  aggregatum , erit  eiufdem  aquationis  radix . 

Hxc  vt  melius  intelligantur,  exemplis  illuftrabimus . 

Propofita  fit  aequatio  1 C — 6 Q S 864 . Tertia  pars  numeri  quadratorum  eft 
1 , cuius  cubus  cft  8,  huius  duplum  eft  16,  quo  addito  ad  86q,J)et  88o,  pro  com- 
parationis homogeneo  noua:  aquationis . 

Deinde  quadratum  e triente  iam  dido  numeri  quadratorum  eft  4,  cuius  triplum 
eft  ia;  pro  cocfficientc  plano  aequationis  noua:, qua:  erit  negat®  affedionis.&qui- 
dem  dire&e  in  qua  cubus  nimirum  afficitur  multa  folidi  fub  latere,  datoque  coeifi- 
cicntc  plano  j vnde  erit  1 C — 12  R ~ 880.  Huius  radix  cft  10  , vt  confiat  ex 
praeceptis  fuo  loco  traditis;  itaque  io,  fatisfacit  aequationi  noua: ; proinde  10, plus 
2 , triente  cocfficientis  veteris  aequationis,  nempe  12  , erit  ipfius  aequationis  initio 
propofita:  radix , & ita  eft,  nam  cubus  ex  12,  eft  1728 , e quo  fi  fubtraxeris  864, 
fadum  cx  144,  quadrato  ipfius  12 , in  6 , numerum  quadratorum, remanebit  864; 
comparationis  homogeneum  aquationis  propofita: . 

Deinde  propofita  (it  aequatio  1 C — 12  Qz!  1024.  Tertia  pars  numeri  quadra- 
torum eft  4 , cuius  cubus  cft  64 , huius  duplum  eft  128,  quo  addito  ad  1024  , fit 
1152,  pro  comparationis  homogeneo  noua:  aequationis . Mox  autem  fumatur  ter- 
tia pars  numeri  quadratorum,  nempe  4,  cuius  quadratum  eft  16, huius  triplum  eft 
48,  pro  coefficiente  noua:  aquationis,  qua»  erit  r C — 48  R ~ 1152.  Huius  au- 
tem .aequationis  radix  cft  12 , vt  conflat, cx  ijs,qu®  fuo  loco  docuimus; ergo  vete- 
ris xquationis  radix  erit  16,  nempe  latus  nou?  aquationis  au&um  triente  numeri 
quadratorum  , & ita  quidem  cft  ; nam  cubus  e 16  , eft  4096 , a quo  fi  auferatur 
3072,  fadum  ex  235,  quadrato  ipfius  16,  in  12,  numerum  quadratorum  , fit  refi- 
duum  1024  ; remanet  igitur  comparationis  homogeneum  ipfius  aquationis , 

Ad  fuprapofiti  prccepti  dcmonftrationcm  illud  conducit . 


THEO- 
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SIT  numerus  A , cuius  Luus  cubicum  fit  ‘B , at  e vero  C,  duchts  in  D , qua- 
dratum Ipfus  'B  , producat  E , quo  fubtracio  ex  A , remaneat  F , at  -vero 
C , fit  tertia  pars,  ipfus  C , eius  cubus  fi  H , huius  mero  duplum  ft  1,  quo  ad-  ' 
dito  ad  F,  ptoueniat  K-,Sit  autem  L , numerus  , cuius  cubus  fit  M , ft  mero 
5V , triplum  P,  nempe  triplum  quadratum  ipfus  G ; dudum  autem  in  L , pro- 
ducat 0 , quo  fi  multetur  M , remaneat  K . 

Oftendcndum  e fi  L,  aqualem  effc  B , minus  <7. 


A 

B 

C 

D 

E 

F 

18 

IS 

324 

48^0 

97* 

G 

H 

I 

S 

“S 

2JO 

K 

L 

M 

N 

O 

P 

1212 

•J 

»197 

7S 

97S 

*S 

Ad  huius  autem  Theorematis  demonftrationem  promittendum  cft  illud . 


LEMMA. 


St  fuerit  Rtfiduum , itaut  cubus  nominis  rutioris , minus  folido  a quadrato  eiufderu  ma- 
ioris nominis  in  triplum  nomen  minus,  aqualis  fit  cuidam  numero , nempe  compara- 
tionis homogeneo . 

At  vero  cubus  numeri  cuiufdam  , minus  folido  a triplo  quadrato  nominis  minoris  iiLa 
eundem  numerum  , aqualis  fit  fuptriori  comparationis  bomogeneo  , plus  duplo  cubo  no- 
minis minens,  ille  numerus  affumpius,  ipforum  nominum  differentia  erit. 


Sit  Rcliduum, cuius  nomen-, 
maius  Bi  at  minus  fit  G;fit  ve- 

B 

G 

E 

Dem  en  (fr *:Lt 

rd  ex  B , cubus  A ; minus  E , 

18 

j 

4850 

folido  i triplo  nomine  minori 
Gi  cuiufmodi  cft  C , in  D , 

A 

C 

I 

quadratum  ex  B , aequalis  F ; 

583» 

IS 

»So 

At  verd  efto  L , cuius  cubus 
M , minus  Oi  folido  ab  N ; tri- 

D 

M 

N 

0 

plo  P , quadrato  ipfius  G ; no- 

3J4 

»197 

7J 

975 

minis  minoris,  in  L,  aequalis  fit 
F ; plus  I,  duplo  cubo  eiufdein 
G ; Dico  L , xqualcm  eflfe  difi. 
ferenti*  inter B,&  G.  Et  qui- 

F L 

97*  13 

Vu  » 

P 

*S 

' a ”* 

dem 
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dem  iuxta  Speciofam  Analyfin,  vt  loquamur.  Si  a'  — 3 b a’  squetur  z fol.  (it  au- 
s.trhf,  d,_  tcm  e squalis  a — b , etiam  e'  — 3 b'  e , aquabitur  z fol.  t » b1 . Effit»  enittw 
Mtn»,  radix  eft  e,  squalis  a — b,  ita  fit  vt  c»  excedatur  ab  a>  interuallo  bi  atque  adeo 
e f b,  squetur  a;  Quadratum  autem  ex  e f b,  eft  e’  f a b c f b',fic  cubus  eft  e'  t 
3 b c1 1 3 b‘  e f b' , a quo  fi  fubtrahatur  3 b e‘  f 6 b*  e t 3 b',  produdtum  ex  3 b; 
in  e*  f a b c t b’ , quadratum  ipfius  e f b , prouenict  e'  — 3 b’  e — 2 b' , quod 
aquabitur  a'  — 3 b a' ; Sed  hoc  erat  squale  z lol.  ergo  e’  — 3 b‘  e — ib1.  cquabirur 
2 lol.  fic  per  antithcfin  fiet  e’  — 3 b*  e ZZ  z fol.  f 1 b1 . Qu^  lupra  etiam  iufinuauimus. 

Vnde  fit,  vt  fi  ex  B,  cubus  A , minus  E,folido  a D,  quadrato  eiufdem  B > in  C, 
triplum  ipfius  G,  fuerit  squalis  F.quod  ctiatn  cubus  ex  L , differentia  ipforum  no- 
minum B , G,  minus  folido  ab  L , in  N , triplum  P , quadratum  ipfius  G , squalis 
fit  F,  plus  I,  duplo  cubo  ipfius  G. 

Atque  adeo  fi  ex  B,  cubus  A,  minus  E>  folido  a D,  quadrato  eiufdem  B,inC 
triplum  ipfius  G,  fuerit  squalis  F,  fitque  numerus  quifpiam,  cuius  cubus  multatus 
folido  ab  eodem  numero  in  N,  triplum  P,  quadratum  ipfius  G.  squalis  fit  F,plus 
1 , duplo  cubo  eiufdem  G),  hunc  numerum  squalem  e fic  differentis  ipforum  nomi- 
num B , G,  ncccffc  eft . 

Latus  igitur  cuius  cubus  multatus  triplo  folido  ab  ipfo  in  quadratum  minoris  no- 
minis squalis  eft  comparationis  homogeneo  , plus  duplo  cubo  minoris  nominis , 
eodem  comparationis  homogeneo  exiftente,  cui  erat  squalis  cubus  nominis  maio- 
ris , minus  triplo  folido  a quadrato  eiufdem  in  minus  nomen  , latus  in  quam  illud 
squale  eft  differentis  ipforum  nominum . 

De  his  tamen  in  fecunda  huius  Operis  parte  copiose  tra  filandum  erit . 

Lemmatis  autem  fuperioris  veritate  oftenfa , facillimum  erit  Theorema  ipfum  de- 
tnonftrare , 

Quandoquidem  L , eft  latus  , cuius  cubus  M , multatus  folido  O , ab  N , triplo 
" P > quadrato  ipfius  G,  in  L,  squalis  eft  K,  nimirum  F,  plus  I,  duplo  H,  cubo  ip- 
fius G . Propterea  ex  eo  , quod  prsmiffum  eft  Lemmate  L , latus  squabitur  diffe- 
rentis nominum  B,  G.  Quod  erat  opers  pretium  oftenderc. 


Aliter  etiam  licet  hoc  -equatwnit  genus  explicare , 


Propofita  fit  squatio, 


a1  — b a*  5 b d\ 


Quoniam  igitur. 

r"W‘"  ■ C t Jint  quatuor  quantitates  continue  proportionales  , cuius  at  aggregate  prima  , ($■  ter- 
lj  Ii*,  minui  folido  a maiori  , mmor sue  inter  extremas  in  quadratum  aggregati  pradi- 
Cti  , aqualis  eft  folido  ab  eadem  prima , mtnoriue  inter  extremas  in  quadratum  aggregati 
ex  fecunda , & quarta  . 

Propterea  in  squatione  propofita  coefficiens  longitudo , eft  prima  maior , vel 
minor  inter  extremas',  aggregatum  verb  fecunds  , & quarts  eft  magnitudo . cuius 
quadratum  eftmagnitudo  ortiuaex  applicatione  comparationis homogenei  adcocf- 
heientem  longitudine,  at  vero  radix  eft  aggregatum  prims,  fic  tertis  , eo  ergo  res 
deducitur,  vt  fi  fuerit  aequatio  a‘  t b a’  ~ b d-. 
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Sit  quidem  b,  prima  maior,  vel  minor  inter  extremas,  aggregatum  vero  fecun- 
di, & quarta;  iit  d,&  a radix, aggregatum  prima;, & tertii, quod  ex  Zetctico  de- 
prehenfum  eft . 

Dat a prima  > & aggregato  fecunda , & qi uarta  in  ferit  quatuor  e enti  nui  proportionalium  znnhum . 
inuinire  aggregatum  frinu,  (ft  terti*. 

Superior  autem  propoiitio;  de  quatuor  contiuue  proportionalibus, hunc,  qui  fc-  p>- 
quitur,  in  modum  oftendetur.  . , 

Quandoquidem  eft,  vt  b,  ad  c , ita  f , ad  g , etgo  permutando  erit  etiam  vt  b , 'Z. 
ad  f,  ita  c,  ad  g,  & conuertendo  vt  f , ad  b , ita  g , ad  c , Si  componendo  vt  f , Dems/t,,*,. 
plus  b,  ad  b,  ita  g,  plus  c,  ad  c,  & conuertendo  vt  b,  ad  f,  plus  b,  ita  c , ad  g, 
plus  c,  fcu  quod  idem  eft  vt  b,  ad  a,  ita  c,  ad  d,  fcd  vt  c,  ad  d,‘,ita  eft  rectan- 
gulum  c d , ad  d’ ; ergo  vt  b , ad  a ; ita  redtangulum  c d , ad  d‘;  at  redangulo  c 
d,  squale  eft  rciftangulumaf,  fcu  quod  idem  eft  a*— b a.  Cum  enim  iit  vt  b , ad  c, 
itaf.ad  g.erit  vt  b,ad  f.ita  c,ad  g, atque  aded  vt  b f f , fcu  a , ad  c t g , fcu  d , 
quemadmodum  c , ad  f;  ac  proinde  reftangulum  c d , aequabitur  redangulo  a f , 
ime  a’  — b a;  quamobrem  erit  vt  b,  ad  a , ita  a‘  — b a,  ad  d’j  ac  proinde  produ- 
dum  fub  medijs,  nimirum  a1  — b a",  xquabitur  b d‘;  Quod  erat  opera:  pretium- 
Oftendere . 

Itaque  fi  fuerit  aequatio  i C — i Q“  36992, quatuor  funt  concipiendi  quan- 
titates  continue  proportionales,  quarum  prima  minor , vel  maior  inter  extremas , 
eft  1 , quadratorum  numerus ; at  vero  aggregatum  ex  fecunda  , & quarta  fit  1 36, 
latus  ortiui  quantitatis  ex  applicatione  36992  , comparationis  homogenci  ad  2 1 
quadratorum  numerum , fiuc  coefficientcm  longitudinem  , radix  autem  eft  34,  ag- 
gregatum ex  prima , & tertia  e quatuor  continue  proportionalibus , e quibus , vt 
dicebamus , lunt  dati,  prima  minor  inter  extremas  2 , & 136,  aggregatum  ex  fe- 
cunda, & quarta,  ex  quibus  datis  oportet  inquirere  aggregatum  ex  prima  , & ter- 
tia; ita  enim  iquationis  radix  innotefeet. 


De  explicanda  aequatione , in  qua  /olidum  fub 
lateris  quadrato , dataque  coefficiente 
longitudine  afficitur 
multa  cubi. 


PRxceptum  hoc  traditum  eft  . 

Ducetur  radix  cubica  numeri  abfoluti  in  numerum  quadratorum  , numerus  eniatu  **•>"*•- 
f reductas  erit  numerus  radicum  in  aquatione  , in  qua  cubus  negatur  de  huiufmodi  produ- 
cto, & ab  folatus  numerus  eft  idem , repertis  autem  pretf/s  radicum  ducatur  radix  cubicos 
numeri  abfoluti  in  fe  ; produlfumque  diuidatur  per  vtramuis  aftimationem  inuentam  , & 
proueniet  qua/ita  radicis  pretium . 

Itaque  fi  fuerit  iquatio  18  Q_ — 1 C “ 64 , ducatur  18  > quadratorum  nume-  zxmpu  a,. 
rus  in  4 , radicem  cubicam  numeri  abfoluti  64 , vt  fiat  72  , numerus  radicum , Sc  f,‘~ 
proueniet  iquatio  72  R — 1 C n 64,  huius  porro  iquationis  radices  funt  8,  & r 
5i  24  — 4 , per  quas  diuidatur  1 6 , quadratum  cx  4 , radice  cubica  numeri  64 , & 
proueniet  2 ; atque  51  96  f i S , radices  iquationis  initio  propofitx . 

Sumatur 
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Sumutur  differentia  inter  comparationis  homogeneum , dr  duplum  tubum  e triente  coeff- 
c i ent  is  longitudinis, fine  numeri  quadratorum  ; et  que  Jit  ctmptr itionis  homogeneum  noue 
aquationis  i tn  qui  cubus  afficitur  fub  luere.  Deinde  fumatur  triplum  quadratum  eiufdtm 
trientis  , & illud  eflo  ceejjicitns  pUnum , ftue  numerus  radicum  nona  aquitionis . 

Secundo  extrahatur  radix  aquationis  nona  , ea  f quidem  vel  adduci  a triente  numeri 
quadratorum,  vel  fubduCla  ex  eodem  triente;  radicem  aquationis  veteris  repraf enubi . 

Propofira  fit  xquatio  9 Q_—  iC  ~ 108 . Tertia  pars  numeri  quadratorum  eft 
3i  cuius  cubus  eft  17;  huius  duplum  eft  54  , quo  lubtrado  ex  1 08, relinquitur  iti- 
dem 54  > pro  comparationis  homogenco  noux  aquationis.  Deinde  tertia  eadem- 
pars  3,  numeri  quadratorum  quadratice  duda  facit  9,  cuius  triplum  27,  eft  coetfi- 
ciens  planum, fiue  numerus  radicum  xquationis  noux.  Itaq,-  fiet  xquatio  27  R — 
iC"  54.  Huius  autem  xquationis  radix  eft  3 , vt  conftat  ex  ijs , qux  fuo  loco 
tradidimus . 

Quamobrcm  adauda  numero  3 , 'triente  numeri  quadratorum  facit  fi,  radicem  ini- 
tio propofitx  xquationis . Et  quidem  6 , duftus  in  fe  quadratice  facit  3<5,  quo  du- 
do  in  9 , numerum  quadratorum  fit  3 24 , cui  fi  fubduxeris  2 1 fi  , cubum  ex  eodem 
fi,  fit  reliquum  108,  comparationis  homogeneum  antiqux  xquationis. 

Propofita  fit  xquatio  24  Q_ — iC“  1728.  Tertia  pars  numeri  quadratorum^ 
eft  8,  cuius  cubus  eft  512,  huius  duplum  eft  1024  , quo  fubtrado  ex  1728,  com- 
parationis homogeneo.fit  refiduum  itidem  1728  , pro  comparationis  homogenco 
noux  xquationis.  Deinde  8 , tertia  pars  iam  dida  numeri  quadratorum  , quadra- 
tice duda, facit  £4, cuius  triplum  192,  eft  coefticiens  planum , fiue  numerus  radi- 
cum noux  xquationis . Itaque  prouenict  192  R — iCs  1728 . Huius  xquatio- 
nis radix  eft  4,  vt  conftat  ex  ijs,  qux  fuo  loco  tradidimus  i hxc  aufta  numero  8 , 
triente  iara  dido  numeri  quadratorum,  facit  12,  radicem  xquationis  initio  propo- 
fitx . 

Propofita  fit  xquatio  30  Qj—  1 C “ 3584.  Tertia  pars  numeri  quadratorum^ 
eft  10;  cuius  cubus  eft  1000,  huius  duplum  eft  2000,  quo  fubtrado  ex  3584,  re- 
manet 1 584,  pro  comparationis  homogenco  noux  xquationis . At  vero  quadra- 
tum eiufdem  trientis  eft  roo, cuius  triplum  eft  3oo,inlcruicns  noux xquationi  pro 
cocificientc  plano  , fiue  numero  radicum  . Itaque  fiet  xquatio  300  R — 1 C ~ 
1584.  Huius  xquationis  radix  eft  fi,  qux  adauda  numero  10,  triente  numeri  qua- 
dratorum, veteris  xquationis  facit  1 fi,  pro  eiufdem  xquationis  radice.  Et  quidem 
a;fi,  quadratum  ex  ifi,  dudum  in  30  , numerum  quadratorum  facit  7680  , a quo 
fi  fubduxeris  4096 , cubum  eiufdem  ifi , fit  3584  > comparationis  homogeneum- 
xquationis  initio  propofitx 

Propofita  fit  xquatio  12  Q^— • iCs  ia« . Tertia  pars  numeri  quadratorum  eft 

4,  cuius  cubus  eft  6q,  huius  duplum  eft  128,  a quo  fi  fubtrahatur  121  , compara- 
tionis homogeneum  fit  refiduum  7 ; pro  comparationis  homogenco  noux  xquatio. 
nis.  Quadratum  autem  prxdidi  trientis  eft  ifi  , cuius  triplum  eft  48  , coefticiens 
planum,  fiue  numerus  radicum  noux  xquationis.  Itaque  cum  duplum  cubi  a triente 
numeri  quadratorum  eft  maius  comparationis  homogeneo,  contingit  xquatio  dire#* 
negationis  vnde ; erit  1 C — 48 R ~ 7.  Huius  autem  xquationis  radix, vt  patet,  ex 
fupra  traditis  eft  7,hcc  autem  adauda  triente  iam  dido 4, facit  1 1 /pro  radice  ve- 
teris xquationis . 

Propofira  fit  xquatio  15  Qj—  t C “ 1 96.  Tertia  pars  numeri  quadratorum  eft 

5,  cuius  cubus  eft  125,  huius  duplum  eft  250  , ab  hoc  fi  fubtraxeris  196,  compa- 
tionis  homogeneum,  fiet  refiduum  J4,pro  comparationis  homogeneo  noux  xqua- 
tionis. At  vero  quadratum  ab  eodem  triente  eft  25,  cuius  triplum  eft  75  , & hoc 
erit  coefticiens  planum  , fiue  numerus  radicum  noux  xquationis , hxc  etiam  acci- 
dit, vt  fit  affedionis  direde  negat? . Itaque  fiet  r C — 75  R — 54  . Huius  au- 
tem xquationis  radix  , vt  conftat  ex  prxeeptis  fuo  loco  traditis  eft  9 ; hxc  autem 
adauda  triente  iam  dido  3,  faciet  14,  radicem  veteris  xquationis. 

Propofita  fit  tquatio  18  Q. — iC~  289 . Tertia  pars  numeri  quadratorum  eft 
fi,  cuius  cubus  eft  a ifi , huius  duplum  eft  432  , a quo  fi  fubtraxeris  289  , compa- 
rationis 
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rationis  homogeneum  remanebit  143 , pro  comparationis  homogenco  noux  sequa- 
tionis.  Quadratam  autem  4 prxdido  triente  eft  3 6 , cuius  triplum  eft  108 , pio 
coefficiente  plano,  fiue  numero  radicum  noux  xquationis,  & erit  xquatio  directi 
negationis,  vtetiamfupra,  vnde  fiet  r C — 108  R ~ 143  . Huius  xquationis  ra- 
dix eft  j 1 , vt  conftat  ex  ijs  , qua:  fuo  loco  tradita  funt , ergo  hxc  adauda  prxdi- 
£to  triente  6,  faciet  17 , radicem  antiqui  aquationis ; & ita  eft  nam  produduuu. 
ex  18,  numero  quadratorum  in  189,  quadratum  cx  17,  eft  5202 , a quo  fi  fubtra- 
hatur  4913, cubus  ipfius  i7,fitrefiduum  289 , nempe  comparationis  homogencum^ 
aquationis  propofits, 

Propofita  fit  aquatio  30  Q_ — 1 C 5 1408 . Tertia  pars  numeri  quadratorum^  Exemptu»/  . 
eft  io  , cuius  cubus  eft  1000 , huius  duplum  eft  2000  , a quo  fi  dempfcris  1408  , v“- 
remanet  502  ; pro  comparationis  homogeneo  noui  aquationis.  At  vero  quadra- 
tum e triente  iam  dido  10,  eft  100,  cuius  triplum  eft  300 , & erit  coefficiens  pla- 
num, fiue  numerus  radicum  noux  aquationis ; qui  erit  inuersc  negationis,  vnde  fiet 
300  R — 1 392 . Huius  aequationis  radix  eft  2 , qua  fiibtrada  ex  r o , triente 

iam  dido,  remanet  8 , pro  radice  veteris  xquationis , & ita  eft,  nam  produdunu 
ex  30,  numero  quadratorum  in  64,  quadratum  cx  8 , eft  1920 , a quo  fi  dempfc- 
ris jia ; cubum  ex  8,  fit  reliquum  1408,  comparationis  homogeneum, 

Propofita  fit  aquatio  24  Qj—  i Cs  <548 . Tertia  pars  numeri  quadratorum  eft  Exemplum , 
8,  cuius  cubus  eft  jia  » huius  duplum  eft  1024 , a quo  fi  dempferis  «48  , compa-  V,‘L 
rationis  homogeneum,  fit  reliquum  376  ; pro  comparationis  homogenco  aquatio- 
nis nou£ . Quadratum  autem  a pr?dido  triente  8 , eft  54 , cuius  triplum  eft  192  ,• 

& erit  coefficiens  planum , fiue  numerus  radicum  nouf  aquationis  , & erit  aquatio 
inuersf  negationis,  vnde  fiet  192  R — 1 C ^ 37 6 . Huius  xquationis  radix  eft  2 . 

Vt  conftat  ex  ijs,  qui  fuo  loco  tradita  funt,  quare  fubtrada  cx  8 , triente  iam  di- 
do numeri  quadratorum, relinquet  6,  pro  radice  veteris  aquationis  , & ita  eft  nam 
produdum  ex  24 , numero  quadratorum  in  36,  quadratum  ex  6,  eft  864,  a quo  fi 
abftuleris  21 6,  cubum  cx  6,  fit  reliquum  648 , comparationis  homogeneum  anti- 
qua aquationis. 

Obferua  autem , quod  noua  aequatio  contingit  dired?  , & inuers;  negationis,  0</nw.», 
cum  duplum  cubi  4 triente  coeffictcntis  longitudinis  , fiue  numeri  quadratorum  eft 
maius  comparationis  homogeneo  , fiue  numero  abfoluto;  Vt  fi  fit  fuperior  xqua- 
tio  18  Qj—  1 C " 289  > vbi  tertia  pars  numeri  quadratorum  eft  6 , cuius  cubus 
lrS,  & huius  duplum  432 , a quo  eft  fubtrahendum  289’,  comparationis  homo- 
geneum, & remanet  143, pro  numero  abfoluto  noux  xquationis.  Quadratum  ve- 
ro a prxdido  triente  eft  3«;  cuius  triplum  eft  io8,inferuiens  noux  xquationi  tan- 
quam  planum  coefficiens,  vnde  fiet  xquatio  1 C — 108  R ZZ  143 . Qux  eft  affe- 
dionis  direde  negatx  vt  patet. 

Huius  xquationis  radix  eft  1 1 i fiquidem  cubus  ex  1 1 , eft  1331  , a quo  fi  dem- 
pferis 1 1 88,  folidum  a 1 08 , numero  radicum  in  r 1 , remanet  143 . At  vero  in  huiufmo- 
di  cafu  comparatur  radix  xquationis  veteris, augendo  hanc  noux  xquationis  radi- 
cem incremento , squale  illi  trienti  6 ; addito  <S , ad  1 1 , fit  1 7 , manifeftum  eft  au- 
tem propofitx  xquationis  18  Q — 1 C “ 289 , radicem  elfc  17. 

Si  vero  fuerit  xquatio  3 oQ^-iCzi  1408;  fecus  cuenit,&  quidem  radix  noux 
xquationis  fubducenda  eft  ex  triente  numeri  quadratorum.  Tertia  enim  pars  nu- 
meri quadratorum  eft  ioi  cuius  cubus  eft  1000 , huius  duplum  eft  2000,  a quo  fi 
dempfcris  1408  , remanet  392  , pro  comparationis  homogeneo  noux  xquationis . 

At  vero  quadratum  4 triente  iam  dido  10, eft  100,  cuius  triplum  eft  300,  & erit 
coefficiens  planum , fiue  numerus  radicum  noux  xquationis  , qux  erit  inuers;  ne- 
gationis, itaut  fit  300R  — 1 Cs  592,  & huius  xquationis  radix  eft  2 , vt  conftat;  eft 
autem  non  huic  addendus  10,  tertia  pars  numeri  quadratorum,  fed  potius  ex  10, 
auferri  debet  2,  vt  comparetur  8,  radix  xquationis  antiqux. 

Sit  propofita  aquatio  1 8 Q. — 1 C ZZ  847  . Tertia  pars  numeri  quadratorum.  r *,*>;«« . 
eft  6 , cuius  cubus  21 6 , huius  duplum  eft  432  , quo  lubtrado  ex  847  , remanet  u- 
413,  pro  numero  abfoluto  noux  xquationis . Quadratum  autem  a prxdido  trien- 
te eft  36,  cuius  triplum  eft  108 , & ita  108,  erit  coefficiens  planum  , vel  numerus 
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radicum  noux  iquationis ; fit  igitur  aquatio  noua  108  R — i C “ 415  . Huius 
aquationis  radix  cft  j , cui  addere  oportet  6,  trientem  numeri  quadratorum  vete- 
ris aquationis,  vt  fiat  11, radix  eiufdcm  aquationis.  Sed  hac  obferuanda  funt. 

Propofita  fit  aquatio  12  Qj—  1 C — 121 . Tettia  pars  numeri  quadratorum  cft 
4,  cuius  cubus  cft  64,  huius  duplum  cft  128,  i quo  fi  fubtrahatur  1 21,  compara- 
tionis homogcncum  fitrefiduum  7.  Defcruit  autem  7 , noup  cquationi  pro  compa- 
rationis homogeneo.  At  vero  quadratum  e triente  4,  iam  dido  eft  16  , cuius  tri- 
plum cft  48,  & hoc  erit  coeflkicns  planum  , fiue  numerus  radicum  noua  aquatio- 
nis • Itaque  fiet  aquatio  1 C — 48  R2  *J.  Vbi  vides  duplum  cubum  c triento 
numeri  quadratorum  fuiffc  maius  comparationis  homogeneo.  At  ver6  huius  aqua- 
tionis radix  cft  7 , qu?  auda  triente  predido  facit  1 1 , radicem  veteris  aqua- 
tionis. Vides  igitur  haberi  aquationem  in  qua  poteftasdircdtf  afficitur  negatione, 
& duplum  cubi  c triente  numeri  quadratorum  eft  maius  numero  abfoluto;  & ni- 
hilominus noua  aquationis  radix  augeri  debet  triente  predido , vt  habeatur  radix 
cquationis  propofite. 

Deinde  propofita  equario  fit  30  Q. — 1 Czl  1408.  Tertia  pars  numeri  quadra- 
torum eft  io,  cuius  cubus  eft  1000  , huius  duplum  eft  2000  ,- a quo  fi  fubtraxeris 
140S,  remanet  592,  pronumero  abfoluto  noup  aquationis.  Sed  quadratum  trien- 
tis ciufdem  cft  100, cuius  triplum  eft  3oo,coefficiens  planum  cquationis  nou?  300 
R — : C " 592;  cuius  cquationis  radix  cft  2,  fubtrahenda  ex  10,  triente  numeri 
quadratorum, vt  habeatur  8, radix  cquationis  propefite.  Vbi  vides  duplum  cubum 
c triente  efle  maius  numero  abfoluto & prpterca  radicem  pquationis  nou?  fubtra- 
hendam  efle  a triente  cocfficientis  longitudinis  veteris  aquationis ; Sed  hoc  inte- 
refle  diferimine  a precedenti , quod  ex  illa  fit  noua  pquatio  negatiua  diredS  , hic 
autem  fit  noua  aquatio  negatiua  innerse  , prpterea  in  priori  cafu  , ad  habendam- 
radicem  propofite  aquationis  radix  nou?  pquationis  augeri  debet  triente  numeri 
quadratorum ; fed  in  fecundo  cafu, radix  cquationis  noue  qu?  eft  negatiua  inuerse, 
fubtrahi  debet  ex  triente  numeri  quadratorum  aquationis  antiqui . 

At  fi[  propofita  fit  xquatio  rj  — • 1C2  196.  Tertia  pars  numeri  quadrato- 

rum eft  5,  cuius  cubus  eft  12J,  huius  duplum  ijo,a  quofi  fubtraxeris  196, com- 
parationis homogcncum, fiet  refiduura  54,  & comparationis  homogeneum  noui 
iquationis . Sed  quadratum  e triente  eodem  j , eft  2j  , cuius  quadratum  cft  25 , 
huius  triplum  cft  75  > quod  erit  coeflkicns  planum  , fiue  numerus  radicum  noux 
iquationis ; hic  autem  erit  negatiua  inuerse  vt  75  R — 1 C “ 54  . Cuius  radix 
quadrata  cft  9,  qui  augeri  debet  j,  triente  numeri  quadratorum  propofitx  iqua- 
tionis , vt  proueniat  14,  pro  radice  ipfius  iquationis  propofitx. 

Quamuis  igitur  noua  xquatio  fit  huiufmodi , vt  in  illa , potcftas  negetur  de  ho- 
mogcnco  ; atque  adeo  affedio  fit  per  negationem  inuersi ,-  nihilominus  ad  haben- 
dam radicem  veteris  cquationis , oportet  eius  radicem  augere  triente  numeri  qua- 
dratorum ; Secus  cuntingebat  in  iquatione  illa  fuperius  pofita  30  Q — iC~ 
1408,  qui  reducebatur  ad  illam  300  R — 1 C ~ 592,  cuius  radix  eft  2, qup  fub- 
tradaex  10,  triente  numeri  quadratorum  relinquit  8, pro  radice  ipfius  iquationis 
initio  propofitx.  Vbi  vides  radicem  iquationis  noux  fubtrahendam  efle  e triente 
numeri  quadratorum  , cum  in  fuperiori  iquatione  , radix  noux  cquationis  augeri 
debuiflet  triente  ciufdem  numeri  quadratorum  ;Sc  tamen  vtraque  noua  xquatio  cft, 
in  qua  folidum  fub  latere,  & cocmcientc  plano  afficitur  multa  cubi,&  duplum  cu- 
bi e triente  numeri  quadratorum  veteris  iquationis  maius  eft  comparationis  ho- 
mogeneo, feu  numero  abfolu» ciufdem  iquationis. 

Propofita  fit  xquatio  3 6 Q_—  1 C ~ 1225 . Tertia  pars  numeris  quadratorum 
eft  1 2 , cuius  cubus  cft  1728  , huius  duplum  eft  34 j6 , a quo  fi  fubtraxeris  122;  , 
comparationis  homogeneum  remanet  2231  ; pro  comparationis  homogcncum  no- 
ux iquationis  . Quadratum  autem  a triente  iam  dido  eft  144,  cuius  triplum  cft 
432,  pro  cocfficicntc  plano,  feu  numero  radicum  eiufdem  iquationis  noux.  Vn- 
de  ipfa  xquatio  erit  1 C — 432  R ~ 2231 . Huius  iquationis  radix  eft  23  , qux 
adaucta  triente  iam  dido  12,  facit  35,  pro  radice  xquationis  propofitx. 

Obfcrua  autem  huius  cquationis  noux  radicem  efle  23 , maiorem  triente  nume- 
ri 
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ri  quadratorum  veteris  arquationis,  & eiufdem  radicem  comparari  addendo  inuen- 
tam  radicem  noux  xquationis  ad  trientem  numeri  quadratorum  . 

Propofita  fit  xquatio  36  Q_ — 1 C ~ 2600.  Tertia  pars  numeri  quadratorum.,  r 
eft  12 , cuius  cubus  eft  1728  , huius  duplum  cft  3455  , a quo  fi  fubtraxeris  2doo  , x'"- 
comparationis  homogeneum  , remanebit  856  , pro  numero  abfoluto  , feu  homoge- 
neo  comparationis  nouj  fquatioois.  At  vero  quadratum  ex  eodem  triente  cft  t44> 
cuius  triplum  43  2’ > erit  coefSciens  planum  , fiue  numerus  radicum  noux  aquatio- 
nis , qux  proinde  erit  432  R — r C ^ 8 jd . Huius  aquationis  radix  eft  2 , qux 
fubtradta  ex  12  , triente  numeri  quadratorum  relinquit  10  ; pro  radice  xquationis 
propofitx . 

Obferua  huius  xquationis  nouf  radicem  cfTe  2 , minorem  1 2 , triente  numeri  qua- 
dratorum;  & veteris  aquationis  radicem  comparari , fubtra&ione  radicis  aquationis 
noue  c triente  numeri  quadratorum , 

Propofitafit  cquatio  13  Qj—  1 Cs  17 6.  Tertia  pars  numeri  quadratorum  cft 
5,  cuius  cubus  eft  125,  huius  duplum  cft  250, a quo  fi  fubtraxeris  17 6,  numerum  ' ' ' 
abfolutum  , fit  refiduum  74  , & numerus  abfolutus  nou$  aquationis.  Quadratum, 
eiufdem  trientis  eft  25,  cuius  triplum  73,  eft  coefticicns  planum  noux  aquationis. 

Itaque  noua  xquatio  eft  73  R — 1 C z:  74  . Huius  xquationis  radix  eft  1 ; qua 
fubtradta  e 3,  triente  numeri  quadratorum  aquationis  antiqu.r.fk  4,  refiduum  pro 
radice  veteris  xquationis . 

Obferua  radicem  aquationis  nouc  c(Tc  minorem  triente  nnmeri  quadratorum.,  ol/man, . 
xquationis  veteris  , & huius  radicem  comparari , fubtradionc  radicis  xquationis 
noux  .1  triente  numeri  quadratorum . 

Propofita  fit  squatio  30  Qj—  1 C " 1701 . Tertia  pars  numeri  quaratorum  cft  txtmpimm . 
10,  cuius  cubus  eft  tooo,  huius  duplum  eft  2000,  a quo  fi  fubtraxeris  1701 , nu-  xr- 
merum  abfolutum  , fit  reliquum  299 , pro  numero  abfoluto  noux  xquationis . At 
vero  quadratum  e 10,  triente  iam  didlo  cft  100, cuius  triplum  300, erit  coefficiens 
planum  nou?  aquationis,  que  erit  ob  id  300  R — 1 C “ 299 . 

Huius  xquationis  radix  cft  1 , qux  fubtradla  ex  10 , triente  iam  didlo.relinquit 
9 , pro  radice  xquationis  initio  propofite . 

Obferua  aquationis  antiqug  radicem  comparari  fubtradio  i,&c.ex  1 otriente  nu-  et/m,**,. 
meri  quadratorum. 

Propolita  fit  aquatio  30  — 1 C " 1127.  Triens  numeri  quadratotum  eft  . 

10,  cuius  cubus  cft  1000,  huius  duplum  eft  2000  , a quo  fi  fubtraxeris  1127  yxrl- 
numerum  abfolutum,  fit  reliquum  873  , pro  numero  abfoluto  nou?  aquationis.  Qua- 
dratum trientis  cft  ioo,cuius  triplum  3oo;erit  numerus  radicum  nouf  aquationis, 
qug  propterea  erit  300  R — 1 C ~ 873  . Huius  aquationis  radix  eft  3 , que  fub- 
tiadla  ex  10  , triente  numeri  quadratorum, relinquit  7, pro  radice  aquationis  ve- 
teris . 

Obferua  radicem  aquationis  propofit?  comparari  fubtradlione  radicis  nou?  equa-  0 
tionis  ex  triente  numeri  quadratorum. 

Propofita  fit  aquatio  1 3 Q__— - 1 C 2 32.  Tertia  pars  numeri  quadratorum  eft  rrempixm.  > 
3, cuius  cubus  eft  123, huius  duplum  eft  230, a quo  fi  fubtraxeris  52, fit  reliquum  xy“- 
198  , comparationis  homogeneum  noux  xquationis  , & quia  quadratum  e triente 
numeri  quadratorum  eft  25 , cuius  triplum  cft  73  ; ob  id  75  , erit  numerus  radi- 
cum xquationis  noux.  Itaque  fiet  75  R — iC"  198.  Cuius  radix  eft  3 , qux 
fubtradta  ex  3 , triente  numeri  quadratorum  facit  refiduum  2 , pro  radice  veteris 
xquationis. 

Obferua  itidem  xquationis  veteris  radicem  comparari  fubtradlione  radicis  noux  O IftTKMtio  . 
aquationis,  ex  triente  numeri  quadratorum. 

Ex  quibus  colligitur  trientem  numeri  quadratorum  clfc  aggregatum  ex  vtraq; 
radice  nempe  veteris  , & noux  xquationis.  Quando  radix  xquationis  noux  atq; 
adeo , & veteris  minor  cft  ipfo  triente . 

Quod  fi  proponatur  xquatio  30  Q_ — 1 C “ 1558  . Tertia  pars  numeri  qua - txmpimm. 
dratorum  eft  10,  cuius  cubus  eft  iooo  , huius  duplum  eft  2000  > a quo  fi  fubtra-  xvm. 
hatur  1358 , numerus  abfolutus  .remanet  432 , pro  comparationis  homogenco  no- 
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Uf  aquationis  . At  verA  quadratum  ciufdem  trientis  eft  100 , cuius  triplum  300  , 
cft  numerus  radicum  noux  xquationis  . Itaqs  fiet  aequatio  1 C — 300  K zz  432  . 
Huius  aquationis  radix  cft  18  » qu?  adauda  triente  iam  dido  10  > facit  vtique 
cquationis  radicem  28. 

Hxc  autem  conferri  debet>cum  illa, quam  fuperius  attulimus,  erat* enim  1 3 
— 1 C ZZ  198,  & orta  erat  aequatio  1 C — 75  R ~ 54.  Huius  xquationis  nega- 
tiux  direde  radix  erat  9,  qux  auda  5,  triente  numeri quadratorum  dabat  radicem 
14,  pro  veteri  aquatione. 

At  vero  fi  fit  30  Q — iC"  1558.  oritur  aquatio  negatiua  direde  , vt  1 C — 
300  R “ 432,  cuius  radix  eft  i8,qu;  auda  10,  triente  numeri  quadratdrum,  dat 
28 , pro  radice  aquationis  propofitx . 

Obfcrua  in  vtroq;  cafu  , radicem  xquationis  noux  efic  maiorem  triente  numeri 
quadratorum,  & etiam, duplum  cubi  trientis  efle  maius  comparationis  homogeneo 
& in  primo  cafu  aquationem  nouam  effe  cum  cubus  afficitur  multa  folidi  fub  late- 
re , & coefficientc  plano ; in  fecundo  , vero  xquationem  efle  , in  qua  folidum  fub 
latere,  & coefficientc  plano  afficitur  multa  cubi. 

Cuiufcunque  igitur  xquationis  ad  hoc  genus  pertinentis,  radix  eft , qux  conflat 
noux  xquationis  radice  ; trienteqc numeri  quadratorum  xquationis . Aut  cft  difle- 
rentia  inter  huiufmodi  trientem,  & radicem  noux  xquationis  qux  ex  hadenus  ex- 
plicatis, facillimi  cognolci  pofsunt. 


THEOREMA. 


SIT  numerus  A , cuius  latus  cubicum  2 , at  ruero  C , dullus in  D , qua- 
dratum ipfius  2 , producat  E , qui  ft  multetur  ipfo  A , prouemat  F ; Sit 
autem  G , tertia  pars , ipfius  2 , eiusq;  cubus  H , cuius  duplum  fit  I , at  ruero  1, 
fubtraelo  ex  F , remaneat  K ; Sit  autem  L , cuius  cubus  M ,@r  quidem  Tl  , 
fit  triplum  P,  quadratum  ipfius  G ‘,fi  'utra  L , ducatur  in  fi,  fiat  O , qui  mul- 
tatus ipfo  M , relinquat  K . 

O jlendendum  eft  L,  plus  G,  aqualem  effe  2. 


A 

B 

C 

D 

E 

F 

4098 

1 6 

30 

25« 

7680 

3584 

G 

H 

I 

IO 

1000 

2000 

K 

L 

M 

N 

O 

P 

1584 

6 

21 6 

300 

1800 

100 

Ad  huius  Theorematis  demonftrationem,  prxmittcre  neceffe  eft  illud. 
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lemma. 


SI  fuerit  Refidutim , itant  folidum  d quadrato  nominis  maioris  in  triplum  minoris  nomi- 
nis1 minus  cubo  nominis  maioris  aquale  Jit  cuidam  numero  , nempe  comparationis  bo- 
mogenco  Sit  autem  numerus  quidam  itant  /olidum  ab  ipfo  , in  triplum  quadratum  nomi- 
nis minoris  minus  cubo  esnfdem  numeri , aquale  Jit  eidem  comparationis  homogeneo  , mi- 
nus duplo  cubo  eiufdem  nominis  minoris.  /. Jfumptus , ille  numerus  aquabitur  differenti* 

nominum . 

Sit  Binomium  conflans  cx 

duobus  nominibus  B,G;  fit  au-  B G E 

tcmE.folidumaC.in  D,qua-  1 6 io  7gg0 

dratum  ex  B , minus  A , cubo 

eiufdem  B,  aequale  Fi  At  vero  A C I 

efto  L,  cuius  cubus  M.fubtra-  409«  30  1000 

dius  cx  O ; lolido  ab  N ; triplo 

P,  quadrato  ex  C,  relinquat  E,  D M N O 

minus  I,  duplo  cubo  ipfius  G;  aj 6 ai 6 300  ,8go 

Dico  L,  squalem  efle  differen- 
tia: nominum  B,&  G,  Et  qui-  F L p 

dem  iuxtaSpcciofam  Analyfin,  3584  6 100 

vt  loquamur . Si  3 b a'  — a' 

xquetur  z lol.  fit  autem  e squalis  a — b . etiam  3 b‘  c — c' . xquabirur  z fol. a 

b' . EffidU  enim  radix  eft  e,  squalis  a — b,  ita  fit  vt  e,  excedatur  ab  a , interual-  ****** 
lo  b;  atque  adeo  e t b, xquetur  a,-  Quadratum  autem  ex  c f b,eft  e‘t  1 b c ) b‘, 

& cubus  eft  e*  f 3 b e*  t 3 b‘  e t b‘ , quod  fi  auferatur  cx  3 b e’  f 6 b'  e t 3 b' , 
nempe  produdio  ab  e’  f 2 b c | b* , in  3 b;  fiet  3 b‘  c — e'  t a b , squale  3 ba*  — ’ 
a‘ . Sed  hoc  erat  iquale  z fol.  ergo  3 b1  c — c’  f 2 b',  aquabitur  z fol.&pcr  an- 
tithefin  fiet  3 b'  c — e'  ~ z fol.  — a b'. 

Vnde  fit , vt  fi  E , folidum  a C , triplo  ipfius  G , in  D » quadratum  ipfius  B , 
minus  A,  cubo  eiufdem  B.  Iit  sqnalc  F>  quod  etiam  folidum  ab  L,  differentia  no- 
minum B,  G>  in  N,  triplum  P,  quadratum  ipfius  G,  minus  cubo  ipfius  L.  squalo 
fit  F,  minus  I,  duplo  cubo  eiufdem  G.  * 

Atque  adeo  fi  E.  folidum  a C,  trmlo  ipfius  G,  in  D.  quadratum  ipfius  B, minus 
A , cubo  ipfius  B.  fuerit  squale  F,  firque  numerus  quifpiam,  itaut  folidum  ab  ipfo 
m N,  triplum  P,-  quadratum  ipfius  G , minus  N , cubo  ipfius  B , squale  fit  F , mi- 
nus I , duplo  cubo  ipfius  G . Hunc  numerum  squalem  cflc  differentis  nominum- 
B,  G necelfarium  eft . 

Latus  igitur  cuius  cubus  fubtraftusex  triplo  folido  ab  ipfo  in  quadratum  minoris 
nominis  relinquit  in  quod  eft  squale  comparationis  homogeneo , minus  duplo 
cubo  minoris  nominis, eodem  comparationis  homogeneo  cxiftente.cui  crar  squa- 
le triplum  folidum  a quadrato  nominis  maioris,  in  minus  nomen,  minus  cubo  no- 
minis maioris.  Latus  in  quam  illud  squale  eft  differentis  ipforum  nominum. 

Lemmatis  autem  fupcrioris  veritate  oftenfa , facillimum  erit  Theorema  ipfunu, 
dcmonftrare. 

Quandoquidem  L,  eft  latus , cuius  cubus  M,  fubtradlus  ex  O,  folido  ab  N,  tri-  DtmZ&ratm 
pio  P,  quadrato  ipfius  G,  in  L,  relinquit  K,  nimirum  F,  miuus  I,  duplo  H,  cubo 
ipfius  G.  Propterca  cx  eo , quod  prcmilfum  eft  Lemmate  L,  latus  squaditur  diffc- 
rentis  nominum  B,  (i.  Quod  erat  opers  pretium  offendere. 

Non  dillimili  mcihodo  demonftrabimus  , cum  radix  cilicia  fuerit  triens  numeri 
quadratorum,  minus  radice  antiqus  sq nationis. 
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Aliter  etiam  licet  hac  aquationis  gemis  explicare . 


Tropcfstlc 


71  tU  ficum 


Dtmovflratio 
fisfe  rigris  f>re- 
ft/itiams  , 


IxplieMtUiO‘ 
(MfradiUcrii 
tflliciio  . 


Propofita  fit  xquatio, 


b a1  — a1  ~ b d’, 


Quoniam  igitur.' 

SI  fint  quatitor  quantitates  continue  proportionales  , / olidum  a prima  maiori  inter  ex- 
tremas in  quadratum  differentia  inter  primam  • & ternam , minus  cubo  eiufdem  dif- 
ferentia aqualis  eft  [olido  a prima  maiori  inter  extremas  in  quadratum  differentia  inter 
fecundam , & quartam. 

Propterea  in  aquatione  propofita  cocfticicns  longitudo  , eft  prima  maior . in- 
ter extremas  , differentia  vero  inter  fecundam  , & quartam  eft  magnitudo  , cuius 
quadratum  oritur  ex  applicatione  folidi  comparationis  homogcnci  ad  cocfficicntcm 
longitudinem,  co  igitur  res  deducitur,  vt  fi  fuerit  iquatio  huiufmodi  b a'  — a'  ~ 
bd‘. 

Sit  quidem  b,  prima  in  feric  quatuor  continue  proportionalium,  cademque  ma- 
ior inter  extremas,  differentia  vero  fecundi,  & quarti  fit  d,  at  vero  a radix  , fiet 
differenria  primi,  & tertiae,  quod  ex  Zetetico  deprehenfum  eft. 

Data  prima  maiori  inter  extremas  differentia  fecunda , & quarta  in  ferie  quatuor  con- 
tinue proportionalium  inuenire  differentiam  fecunda , ffr  tertia . 

Superior  autem  propofitio ; de  quatuor  continue  proportionalibus , hunc , qui  fe- 
quitur,  in  modum  oftendetur. 

Sint  continui  proportionales  b,  c,  f,  g,  ita  vt  differentia  inter  maiorem  b , pri- 
mam , & f,  tertiam  fit  a ; at  vero  differentia  inter  fecundam  c,  & quartam  g , fit  d . 
Quandoquidem  igitur  continue  funt  proportionales  b,  c,  f,  g,  ergo  permutando 
erunt  etiam  proportionale  b,  f,  c,  g.  Vt  igitur  b , ad  f,  ita  c,  ad  g , ac  proinde, 
ctit  b — f,  ad  c — g,  vt  b,  ad  c ; arque  adeo  vt  b,ad  c,ita  erit  a , ad  d;eft  enim 
a,  idem,  quod  b,  — f,  & d , eft  idem,  quod  c — g,  ergo  a‘,  ad  d‘,  duplicatam., 
habebit  rationem  eius,  quam  habet  b , ad  c ; fed  b , ad  f,  duplicatam  habet  ratio- 
nem eius  quam  habet  b , ad  c , ergo  vt  b , ad  f , ita  a’  ad  d' ; at  vero  f , idem  eft 
quod  b — a,  proinde  vt  b , ad  b — a,  ita  a‘ , ad  d’ , quamobrem  faltum  fub  mc- 
dijs  xquabitur  fa&o  fub  extremis  i atque  b a*  — a' , xquabitu  b d' . Idque  nobis 
erat  iniynllum  oflenderc . 

Itaque  fi  fuerit  aquatio  8o  Q.  — : C “ 2 7000,  quatuor  funt  concipiendi  quan- 
titates continue  proportionales,  quarum  prima  maior,  inter  extremas,  eft  80, qua- 
dratorum numerus  i at  vero  differentia  inter  fecundam  , & quartam  eft  30  , latus 
ortiui  quantitatis  ex  applicatione  72000,  folidi  comparationis  homogcnci  ad  80; 
quadratorum  numerum , fiuc  cocrficientcm  longitudinem  , radix  autem  eft  60  , dif- 
ferentia inter  primam  , & tertiam  e quatuor  continui  proportionalibus,  c quibus, 
vt  dicebamus , funt  dati , prima  maior  inter  extremas  80 , & 30 , differentia  inter 
fecundam  , & quartam  , ex  quibus  datis  oportet  inquirere  differentiam  inter  pri- 
mam , & tertiam  i ita  enim  iqnationis  radtx  innotefeet . 
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/~\  V*  icitur  haltenus  a nebis  tradita  funt , maxime  pro  funt  An  ah  fi. e,  fi  quidem  prace- 
pta , quibus  infiruftus  bene  fnum  opus  perficit , demonfirationibus  firmata ; congruen- 
Ilus  atque  potiori  iure  conficquuntur  locum  iu  Arte  . 

Hic  tamen  aduertere  non  pigebit , demonfirationes  , a nobis  hactenus  elaboratas  fiuifie  > 
ad  ofiendendnm  in  vnoquoque  genere  fupradiCIarum  aquationum  , quod  efi  potiffimums , 
atque  adeo , id  vnde  catera  innotefeunt ; Ita  quidem  appofite  ad  huiufmodi  cafius  Theoremata 
nos  eone/nnauimus . Contingit  enim  cum  cubus  afficitur  adtunchonc  fiolidt  fub  quadrato  , 
dataque  coefficiente  longitudine , contingit  inquam,  vt  transformata  aquatio  fit  negatiua  di- 
relfe,  vel  tnuerse ; prout  duplum  cubi  'e  triente  longitudinis  coefficientis  fub  quadratica.ad 
comparationis  homogeneum  fe  habuerit ; vel  enim  excefius  efi  penes  homogeneum  compara- 
tionis , vel  contra ; ita  fit  vl  non  vno  confiant  i modo  in  aquatione  tr an format a habeatur 
affellio . Primum  T heorema  fuperius  allatum  congruit  transformata  aquationi , negationis 
dtrecla  , vt  confiderantt  perfptcuum  , ac  mantfejlum  effe  potefi  ; quamobrem  cuique  expli- 
tandt  rationem  in  fingulis  affectionis  modis , atque  adeo  Theoremata  congruentia  enunctan - 
di  onus  incumbet  ; ea  quidem  indufiru  Letions  operantis  imitatione  eorum  , qua  fuperius 
attulimus  , non  immento  reliquimus , rati  nemini  operofitm  futurum  , fimiles  demonfira- 
t tones  contexere . Jfiuod  autem  de  primo  aquationis  genere  adnotautmus , de  caleris  intelli- 
gendum  volumus  , tn  quibus  non  diffimiliter  Letions  fe  fe  exercebit  labor , ad  abfolutam^o 
demon fi r st  tonem  vniufcuiufque  transformata  aquationis.  Plura  autea  exempla  in  medium 
afferre  fupcruacaneum  duximus  ; fiquidem  ex  allatis  , omnis  pragmatia  in  re  de  qua  agi- 
mus , fatis  mnotefeit , exercitationis  caufa  tamen  cuique  vtiliffimum  erit  varias  hjpothcfcs 
adhibendo  , dtuerfas  aquationes  percurere  ; tn  quibus  pracepti  ventarem  luculenter  aduer  - 
tet , & demonfirationts  vim  experietur  non  fine  lucro  facilitatis  , in  numeris  tratiandis ; 
fi  praferttm  etiam  viatur  minui  vulgaribus , in  quorum  tratlatione  iuual  Analjfiam  in 
Artis  fplendorem  , ac  decus , fe  frequenter  exercere  ; quod  enim  difficile  , illud  etiam  pra- 
elorum ; ac  proinde , tanto  fe  ceteris  anteire  magis  aduer  tet , qui  nimirum  tn  Arithmetica 
funt  occupati , quanto  eos  affumet  numeros , quorum  confideratio  magis  efi  a vulgari  fciun- 
cla . Vt  enim  hi  ahfcondita  quadam  inuoluit , ita  non  mediocre  decus  efi  Artis  illa  , fum- 
ma  facilitate,  recludere . 


De 
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De  aquationibus  Cubicis  explicandis,  in  quibus, 
omnes  termini  extant. 


C A P V T XXV. 


TraBmuUrS 


J3m(hx  viM~J 
mdh*t  txpli - 


HAftcnus  explicuimus  aquationes  cubicas  , in  quibus  cubus  afficitur  fub 
quadrato,  atque  adeo  tertius  terminus  deeft;  Reliquum  eft  , vt  aquatio- 
nes illas  ciufdem  ordinis  rraiftemus.  in  quibus  omnes  termini  extant . 
Huiufmodi  autem  xquationes,  non  magno  labore  explicantur;  fi  tamen  ad  fim- 
pliciorem  naturam  reuocentur  , auferendo  fecundum  terminum  , itaut  xquationes 
euadant  cubicx  quidem  , fcd  affcdt.e  fub  latere . 

Verum  enim  vero  maioris  eruditionis  caufa  , duplicem  viam  in  earum  explica- 
tione calcabimus.  Primo  enim  vniucrfali  quadam  ratione  redu&is  ad  fimpliciorem 
formam,  carum  radices  exhibere  docebimus.  Secundo  peculiarem  methodum  ape- 
riemus, qua  quidem  inftrutSus  Analyfla  vniufcuiufque  zquatioois  ad  huiufmodi  ge- 
nus pertinentis,  radicem  affequetur. 

In  his  pofTo  non  mediocriter  elucet  Recentiorum  ingenium,  fiquidem  opus  tam— 
prxclarum,  atque  fubilime,  generofo  animo  aggreffi,  ad  finem  optatum  fumma  fe. 
licitate  perduxerunt. 


De  explicanda  aequatione  , in  qua  cubus  afficitur  tam_a 
adiun&ione  ffilidi  fub  latere  , datoque  coefficiente 
plano , quam  adiunclione  folidi  fub  lateris  qua- 
drato, dataque  coefficiente  longitudine. 


SI  fuerit  «quatio,  in  qua  cubus  afficitur  tam  adiun&ione  folidi  fub  latere  , dato- 
que coefficiente  plano,  quam  adiun&ionc  folidi  fub  lateris  quadrato,  dataque 
coefficiente  longitudine. 

frtr-ftum . Tollendus  eft  fecundus  Aquationis  terminus,  vi  nona  confurgat  aquatio  itidem  cubicum* 

vbt  fecundus  terminus  defit . /d  autem  fit  diuidendo  coeffieicnrem  longitudinem  fer  nume- 
rum dimenfionum  fote  flatis’,  quotiens  vero  eft  adbibendos , pro  augumentb  radicis  aquatio- 
nis profofita  > itaus  radix , minus  huiufmodi  quoti  ente  , fumi  debe  At  pro  vera  radice  pro- 
pofitA  aquationis . Huius  autem  cubo  addendum  folidum  fub  eadem  efjiffa  radice  , & coef- 
ficiente plano  , infuper  fub  eius  quadrato , dr  cofficientc  longitudine  , denique  numerus  ob - 
fo lutus : habita  ratione  fi gn  orum  f , dr  — ,/n  additione  perficienda  > aggregatum  enim , aqua- 
tionem exhibebit , fine  fecundo  termino . Hac  autem  explicata  iuxta  praeopta  tam  tradita ; 
tnnotefcet  radix  , a qua  fi  dempferis  incrementum  , quo  aucia  vera  radix  aquationis  pro- 
pofitA  intclligcbatnr , proneniet  radix  ipfa,  qua  fit  a eiufdem  profofita  aquationis  . 
proreptum-*  Vniuerfim  vero  fit  diminuendo  ver  as  radie  es  , quantitate  cognita  fecundi  termini  di  ni - 
yi  p(r  numerum  dimenfionum  primi,  fi  vnus  ex  hifce  duobus  terminis , notatus  fuerit  figno 
f,  & alter  figno  — i Aut  augendo  illas  eadem  quantitate , fi  vterq\  eodem  figno  fuerit  affic- 
it ns  i quod  etiam  inferius  t angemus . 

Propofira 
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Propofita  fit  aequatio  i C t '5  QJ  ao  R — 41 28  ~ o . Bxmptm  1 . 

Diuidatur  1 5 , coefficicns  longitudo  . fiue  numerus  quadratorum  per  3 , nume- 
rum diraenfionum  poceftatis  cubicae  ; & fiet  quotiens  3 , quo  intclligatur  a uda  ra- 
dix propofita:  aequationis ; itaut  fic  adauda  illa  fit  c , atque  adeo  ipfa  fit  c — j , 
effinge  cubum  ex  e — 3 , eius  quidem  quadratum  eft  e*  — 10  c f 2 j . 

At  vero  cubus  eft  e'  — 

15  c‘  t 75  e — ,25  • Su-  c — s 

matur  igitur  hic  cubus  , e — j 

loco  vnius  cubi  i radice  — — — . 

propofita:  aequationis . 

Deinde  ducatur  e* — 10 
e t 2 5 , in  1 j , numerum 
quadratorum , & proue- 
niet  15  e*  — 150  e 1 375- 

Mox  autem  ducatur  c 
— 5 , in  20  , numerum., 
radicum  , & proueniet  20 
c ■ — * 100  ; Sic  omnia-, 
in  vnum  colligantur , & 
aggregato  intclligatur  ad- 
di — 4128.  Horum  fumma  erit 


— 5 

e‘  — 5 


t 25 


c*  — 10  c t 


25 

5 


— j e-  t 

e'  — 10  e*  f 


50  e — 
25  e 


”5 


c'  — 15  e'  t 75  e — 125  Zi  o 


c’»—  35  c-  3978=0. 

Hsec  omnia  cernere  ltcet  ex  hoc  adiundo  paradigmate,  & quidem , huius  aqua- 
tionis, feu  poteftatis  affe- 


di  exhibenda  eft  radix , 
iuxta  praecepta  (uperiiis 
tradita  , aeaque  deprehen- 
detur 1 7 . Quoniam  au- 
tem e,  valet  17;  proinde 
c — 5 , quod  aequabatur 
verj  radici  1 R , erit  11. 


e'  — ij  e’  f 75  e — 125  pro  f 1 C 

t ij  C - 150  e t 375  P«>  t 15  Q, 

t ao  c — 100  pro  t 20  R 

— 4128  pro  — n. 


55  e — 3978  = o. 


Itaque  initio  aequationis,  & atfcda:  poteftatis  radix  erit  12 . 

Hoc  igitur  pado  explicanda  eft  radix  propofita. 

Sit  aliud  exemplum.  iBquatio  propofita  fit  1 C t 18  Qt  30  R — 9184  5 o.'  zxmplum. 

Diuidatur  1 8 , numerus  quadratorum  per  3 ■ numerum  dimenfionum  poteftatis  , «. 

& fit  quotiens  6 . 

Intclligatur  radix  xquationis  anda  hoc  incremento  <5  > itaut  htec  fic  adauda  fit  e, 
vnde  c — 6 , fit  aequalis  1 R,  radici  propofita»  xquationis. 

Quadratum exe  — tf.cft  e*  — 12  c t 3<5,  cubus  eft  e>  — 18  e’  t 108  e — 21 6. 

Intelligatur  igitur  e'  — 18  e'  t 108  e — 216  , & huic  additum  fit  f /8  c'  — 21 6 e 

t £48,  fidum  ex  e’  — 12  c f 3 <5.  quadrato  in  t >8,  numerum  quadratorum. 

Infuper  his  addi  intclligatur  f 30  c — 1 80,  fadum  ex  c— 6,  in  3 o,  numerum  radicum 
Denique  his  additum  fit  — 

c'  — 18  e*  f e — 216 

— 18  e’  - 2 16  e t 648 

t 30  e — 180 
— 9184 


pro  f « C 

pro  } 18 
pro  j 30  R 
pro  — n. 


9184,  numerus  abfolutus , 
fumma  autem  erit  e’  *—  78 
c — 8932 , qua:  aquabi- 
tur o . 

His  igitur  habitis  expli- 
cetur aequatio , iuxta  Ar- 
tis prjeccpta  , & ea  repe- 
rietur  22  ; Itaque  e aequabitur  22.  Quoniam  vero  e — S,  erat  sequatis  1 R, nem- 
pe radici  primo  polita;  xquationis,  fupponebatur  enim  eius  radix  adauda  numero 
6,  ita  vt  ipfa  fic  adauda  diceretur  e,  ac  proinde  vera  radix  erit  e — 6,  ob  id  pt£- 
dida radix  erit  12  — tf, nempe  1 6. Hoc  igitur  artificio  induftriosehuiufinodi aequa- 
tionis genus  explicari  poteft. 


e'  * — 78  e — 8932  z:  o. 


SCHO- 
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S C H O L 1 0 n. 


DIE  explicatione  aquationis  fic  praccptum  intelligendum  efi . Prafcriptum  opus  Jit  di- 
minuendo veris  ndices  quantitate  cognita  fecundi  termini  > diuija  per  numerum  , 
dsmenjionum  primi , fi  vnus  ex  hi  fit  duobus  terminis  notatus  fuerit  figno  abundantia  , (fi 
alter  figno  dc fidus  . Aut  augendo  illas  eadem)  quantitate  , fs  vterque  eodem  figno  affillus 
fuerit ; vt  in  fuperibus  cafibus  (fic. 

Ad  hanc  pragmatiam  , prajlat  omnes  terminos  ex  vna  parte  conjlituere  comparandos 
cum  o.  ex  altera  exifiente. 


De  explicanda  aequatione  in  qua  cubus  afficitur  abiunftione 
tam  lolidi  fub  latere , datoque  coefficiente  plano 
quam  folidi  fub  lateris  quadrato , 
dataque  coefficiente  lon- 
gitudine^ . 


RAdix  aquationis  propofitx  intelligatur  diminuta  numero , qui  prouenit  diuifa 
coefficiente  longitudine  , feu  numero  quadratorum  per  numerum  dimenfio- 
num  potcftatis,  & ea  i ita  tradatur,  vt  d latere  vides. 

Sit  atquatio  i C — 6 Q_—  ioR~  744  “ o. 

Proueniet  autem  c'  * — ia  e — 780  5 o. 

Cuius  radix  inuenta  iuxta  prxeepta  iam  tradita»  erit  10.  Quoniam  autem  fup- 


e t 1 

ef* 


1 e t 4 
e‘  t * e 


e*  t 4 c t 4 

et* 


2 c’  t 8 c t 8 
e'  t 4 c'  t 4 e 


c1  f 6 e'  t n e t 8 

e'  t d c*  t 12  e t 8 pro  f s C 

— 6 c'  — 24  e — 24  pro  — 6 Q_ 

— 10  e — 20  pro  - 10  R 

- 744  pro  - n. 


c'  * — 22  e •—  780  — o. 


>ofuimus  radicem  xquationis  initio  propofitx  efle  diminutam  numero  2 » qui  fit  ex 
iiuifione  6,  numeri  quadratorum  per  3 » numerum  dimenfionum  poteftatis,ac  pro- 
inde 
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inde  e t i . iquari  prxdiSx  radici . Intelligatur  addi » , ad  i o ; vt  proucni.it  r 2,  fiet 
enim  radix  quxfita  1 2 . 

Vides  autem  aequationem  1 C — fi  Q_—  10  R — 744  “ o,  ita  proponi  vt  om- 
nes termini  ex  vna  parte  conftituti,  collati  fit  cum  o,  cxiftenre  ex  alia  parte,  cum 
atioquin  aequatio  hic  ita  propoponcretur  1 C — <5  Q — 10  R “ 744.  Praedat  au- 
tem, ad  hanc  pragmatiam  perficiendam , terminos  omnes  ex  vna  aequationis  parte 
collocare,  quod  in  fuperiori  Schoho  aducrtimus . 

Sit  deinde  exemplum  alterum , nempe  data  fit  explicanda  aequatio  1 C — 9 Q- 
r>  K — ifioo  " o . 1 

Diuidatur  9 , numerus  quadratorum  per  3 , numerum  dimenfionum  poteftatis  , 
fiet  quotiens  3 . Intelligatur  diminuta  radix  xquationis  propolin , decremento  , 
huiufmodi , puta  3 > itaut  radix  ita  diminuta  fit  e , at  vero  ailumens  3 , fiat  e f 3 , 
aequalis  1 R , huius  quadratum  cft  e*  f fi  e t 9 , atqui  cubus  eft  e'  t 9 c‘  t 27  e 
♦ *7*  - ' a ;,•••• 


c t 3 

c t 3 

t j'  t 9 

e*  t 3 e 


e‘  t 6 e t 9 
c t 3 


3 e'  t «8  c t *7 
e’  t 6 e*  t 9 h 

e'  t 9 e'  t 27  It  *7  Pr0  t _ 1 C 

— 3 e’  — 54  c — t 8|_’  pro  — 9 Q. 

— r 2 e — ‘ 3S  pro  — ia  R 

— 1600  pro  — n. 


e'  • — 3 9 c — 1690  “ o. 

r-''  " 

Itaque  difponSntur  omnia,  vt  a latere  conftat . Sc  colligetur  aequatio  huiufmodi 
e*  * — 39  e — 1690  ~ o. 

Huius  autem  xquationis  radix  colligitur  13  , ex  ijs,  qux  luo  loco  tradita  funt 
cum  autem  propolitx  xquationis  radici , fupponcretur  e t 3 , xqualis.-Sirque  huius 
aequationis  radix  ipfie, Aqualis, ob  id  illius  radix  erit  1313, nempe  1 fi,  Hoc  itaque 
artificio  huiufmodi  xquationis  genus  explicatur. 

Quoniam  primus  terminus  eft  affectus  figno  abundantix ; it  fecundus  figno  def- 
fe&us  , itaut  vterque  non  fit  eodem  figno  affectus ; propterca  radix  intelligitur  di- 
minuta numero,  qui  prouenit  diuifo  numero  quadratorum  per  numerum  dimenfio- 
num poteftatis  ite. 

Quod  fi  xquatio  fuerit  in  qua  potcftjs  affirmate  fub  quadrato  , at  vero  negate 
fub  latere  cuiufmodi  eft  hxc  1 Cf  6 Q_—  40  R — 2 1 1 2 “ o . Quandoquidem- 

e'  — fi  e1  f 12  e — 8 pro  t « C 

t fi  e’  - 24  e t *4  Pro  t 6 Q^ 

— 40  c i 80  pro  — 40  R 

— 2ii2  pro  — n. 


e'  * — J2  e — 2oifi  o. 

vterque  terminus , tam  fciiicct  primus  , quam  fecundus  eodem  figno  t • afficitur  i 

Y y proinde 


AdntUUio . 


Lxtmf-tum  . 


Exf  lirati» . 


Zxrmflum . 
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oroinde  diuifo  6,  numero  quadratorum  per  a , numerum  dimenfioms  poteftatis  , 
vt  proucniat  a , radix  aequationis  intelligi  debet  aufta  binario,  jtaut  e a , Gt 
aequalis  r R . Tradetur  igitur  radix  iuxta  praedata,  & colligatur  aquatio  huiufmo- 
j;  c,  * — o e — aoifi  ZZ  o.  ...  . 

Huius  autem  affecta  poteftatis  radix  eft  141  propterea  initio  propoGta  aequatio- 

I,'SQuod<  fi  denique  aquatio  fuerit , in  qua  cubus  afficitur  negate  fub  quadrato  , 
& affirmati  fub  latere.  Vt  fi  effer  1 C<—  9 Q.t  4°  R — 1 344  — 

Diuidatur  numerus  quadratorum  per  numerum  dimenfionum  poteftatis  , vt  lu- 
pra;  Mox  autem  intdligatur  radix  aquationis  multata  numero,  qui  prouemt  ex  di- 
uifione  pradifla , & procedatur  vt  in  praecedentibus . 

Itaque  e + 3 > erit  aqualis  1 R , at  quadratum  cx  e f 3 , eft  e t d e t ?,«  cu- 
bus eft  e'  t 9 e'  1 17  c t *7  > difponantur  omnia  more  coufueto  ; nempe  ducatur 
c‘  t det  9 > quadratum  ex  c 1 3 , ducatur  inquam  in  — 9 , numerum  quadratorum 


e t 3 
e t 3 


3 « t 9 
e*  t 3 e 


c‘  t 6 c t 9 
e t 3 


3 e1  t >8  e t »7 
e'  t 6 e t 9 e 


e'  t 9 e*  t *7  e t *7  P™  t 1 C 

— 9 c‘  — J4  e — 81  pro  — 9 Q_ 

— 440  c t 3o  Pro  — 40  R 

— 912  pro  — n. 


e‘  * t «3  e — 846  ZZ  o. 

affc&um  fymbolo— ,&  fiet  — 9 e‘  — 54  e — 8t . Infuper  ducatur  e f 3*in  1 4°  » 
numerum  radicum  affeiftum  nota  f , & fit  440  e t 110.  Denique  feribatur  912, 
cx  his  colligetur  aquatio  e'  * f 13  e — 8d4  S o . 

Cuius  radix  eft  9,  quare  e valet  9 , cum  verd  e f 3 • fit  aqualis  1 R , ex  hypo- 
thefi  .proinde  ad  habendam  radicem  aquationis  propofita  addere  oportet  3 , ad 
p,  vt  fiat  ia.  Itaque  radix  initio  aquationis  propofita  erit  n. 


De  explicanda  aquatione  in  qua  de  (olido  fub  latero, 
Sc  coefificiente  plano , addito  ad  (olidum  (ub 
lateris  quadrato  , & coefficiento 
longitudine  negatur 
Cubus . 


EAdem  funt  obferuanda  pracepta,  quibus  ha&cnus  vfi  lumus  , facili  enim  ijs 
rem  abloluemus . 

Propofita 
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Propofita  fit  aequatio  6 Qf8o  R-iC-  96,  & induat  iiaoc  formam,  nempt, 
t 6 QJ  80  R — 1 C — 96  — o , qua  coincidir  cum  hac  t<5  Q,—  80  R — 1 C 
- 96  . 

Diuidatur  6 , numerus  quadratorum  per  3 , numerum  dimenfionuro  potcftatis  ; 
quotiens  autem  iit  decrementum,  quo  intelligenda  cft  radix  mulrari.  Si  itaque  ra- 
dix fupponarur  e,  & huic  addatur  a.vtfit  e t 2 , idq;  intciligatur  aequari  1 R;  pro- 
cedendum cft  autem  vt  fupra. 


e t 2 

e f 2 

2 e t 4 

e‘  f 2 e 

e'  t 4 e t 4 

e t 2 


2 e*  f 8 e f 8 
e'  t 4 «*  t 4 c 


e'  f < c'  f u e t 8 
— e'  — 6 t'  — ue  — 8 pro  — 1 C 
t 6 e‘  t 24  c t 24  pro  f 6 Q_ 
f 80  e t ,tfo  pro  t 80  R 
— 96  pro  — n. 


— c'  * t ji  e t 80  ^ o. 

, fcu  80 1 92  C * — C'  s o. 

Cubus  erit  c'  f d c’  t >2  e f 8 , quadrato  exiftente  e*  t 4 c 1 4 > produci  unu 
verd  fub  f 6,  numero  quadratorum,  qui  eft  affeSus  ilgno  t,&e’  t4«t4>  qua- 
drato ipfo , erit  6 e'  t 24  e t 24,  produ&um  fub  f 80  , numero  radicum,  & c t 2 , 
radice,  erit  | 80  e t 160.  Quoniam  aurem  cubus  afficitur  fymboio  — , propterea 
fcribatur  — e'  — 6 c'  — 1 2 e — 8,&  omnibus  difpofitis  iuxta. 

Artis  praecepta  colligetur  aequatio  80  t 92  c ’ — c'  " o. 

Huius  porro  atquationis  radix  cft  10,  cumque  fupponerctur  e t 2 , aequari  1 R , 
& e , vt  dixi  cft  aequalis  10  > ob  id  ia  , aequabitur  1 R ; Itaque  aequationis  initio 
propofitx  radix  cft  12. 

Propofita  iit  rurfus  aequatio  explicanda  raQJioo  R — 1 C — J76  — o, St  ope- 
randum vt  antea . Nempe  diuidatur  1 2 , numerus  quadratorum  per  3 , numerum  di- 
mcnlionum  poteftaris ; quotiens  autem  cft  4 , quo  intciligatur  multata  radix  atqua- 

— e'  — 12  c*  — 48  e — <54  pro  — 1 C 

t 12  e*  f 96  e f t?»  pro  f 12  Q. 

t 100  e t 400  pro  f 100  R 

— J7  6 pro  — n. 


— e'  * t 148  e — 48  “ o. 
fcu  148  e — e'  — 47  3 o. 

tionis.  Supponatur,  radix  quidam  c,  Jcinttelligatur  defficere  .i  vera  radice  per  4, 
itaut  vera  radix  lit  e t 4 , difpofitifqs  omnibus  , prout  Artis  praecepta  requirunt 
colligetur  aequatio  148  e — e'  — 48  “ o. 

Huius  autem  aequationis  radix  cft  12  , quemadmodum  colligitur  obferuatis  prae- 

Yy  2 ceptis. 
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ceptis  , quxfupcrius  tradidimus;  Itaque  c,  xquabitur  n,  ergo  e t 4 . xquabitur 
1 6.  erat  autem  cf  4.  xqualis  t R,  proinde  1 R,  xquabitur  16.  Quamobrem  initio 
propofitx  xquationis  radix  erit  1 6. 

Huiufmodi  itaque  methodo,  xquationes  omnes,  pertinentes  ad  hoc  genus , ex- 
plicari, atque  rclolui  poliunt . 

Sed  hxc  ad  altioris  cti.tm  ordinis  xquationes  extenditur,  proprerea  de  hac  ite- 
rum inferius  redibit  fermo.  Intcrim  aggrediemur  methodum  peculiarem  pro  expli- 
candis xquationibus  cubicis  in  quibus  omnes  termini  extant>acq;  omnes  diligenter 
perfequemur,  cum  id  magnum  in  Arte  momentum  habeat . 

Cxtcrum  rciTtc  initio  nos  pronunciauimus  illud,  nimirum. 

Tollendus  cft  fecundus  xquationis  terminus , vt  noua  confurgat  xquatio  itidem  cu- 
bica > vbi  fecundus  terminus  delit . Id  autem  fit  diuidendo  coetficientem  longitudinem 
per  numerum  dimenfionum  potcftatis ; quotiens  vero  cft  adhibendus , pro  augumento 
radicis  xquationis  propofitx,  itaut  radix,  minus  huiufmodi  quotiente,  fumi  debeat 
pro  radice  propofitx  xquationis.  Huius  autem  cubo  addendum  folidum  fub  prx- 
di&a  radice,  & cocfficicntc  plano,  infuper  fub  eius  quadrato,  & coefficicnre  lon- 
gitudine, denique  numerus  abfolutus;  habita  ratione  hgnorumf,  & — , in  additio- 
ne perficienda  ; aggregatum  enim , xquationem  exhibebit , fine  fecundo  termino. 
Hac  autem  explicata  iuxta  prxeepta  iam  tradita  iinnotcfcct  radix,  a qua  fi  dempfc- 
ris  incrementum,  quo  auAa  vera  radix  xquationis  propofitx  intclligebatur,  proueniet 
radix  ipfa  quxfita  ciufdcm  propofitx  xquationis. 

Hoc  itaque  prxeeptum  contraAum  cft  ad  huiufmodi  genus  xquationis , cunu 
alioquin  illud  vniuerfimcnunciari  poffet,  quod  inferius  etiam  manifeftum  fiet,  hunc 
in  modum,  nimirum., . 

Cum  tollendus  cft  fecundus  xquationis  terminus,  opus  perficitur  diminuendo  veras 
radices  quantitate  cognita  fecundi  termini , diuifa  per  numerum  dimenfionum  primi,  fi 
vnus  ex  hifce  duobus  termiuis  notatus  fuerit  figno  t,  & alter  figno  — , aut  augendo  illas 
quidem  eadem  quantitate , fi  vterque  eodem  figno  fuerit  affeAus. 


Peculiaris  methodus  ad  eadem  pneftanda_> 
traditur,  ac  aperitur. 


Vid  Artifex  operetur  cremento,  vel  decremento  radicis,  atque  adeo  tranfmu- 
W tationc  xquationis  in  fimpliciorcm  ablato  fecundo  ipfius  xquationis  termino 
iam  fupra  aliqua  ex  parte  vidimus , copiolius  eadem  de  re  verba  in  fequenti- 
busfaAuri;&  quidem  hucufquc  illarum  xquationum  explicationem  commemorata^ 
methodo  opitulante  traAauimus,  in  quibus  poteftas  triplici  tantum  dimenfiune  con- 
fiat ; cum  alioquin  adhiberi  ad  xquationes  altioris  ordinis  commode  poffit,  qua  de  rej 
nobis  in  fcqucntibus  lupererit  differendum . 

Quoniam  xquationes  cubicx  iu  quibus  nimirum  omnes  termini  extant , peculia- 
ri methodo  rclolutiua , etiam  per  reduAionem  ad  fimpliciorcs  explicari  fclicifsime 
poliunt ; ob  id  hoc  argumentum  verfare  diligenter  nunc  noftrx  erunt  partes . Im. 
horum  autem  confideratione  primo  ab  cis  , qux  apud  alios  reperiraus  exordiunu, 
ducemus  . 

Cardanus  fibi  proponens  explicare  xquationem , in  qua  cubus  afficitur  adiun- 
Aione  folidi  fub  latere , & coefficiente  plano , item  fub  lateris  quadrato,  & cocffi- 
cicntc longitudine;  quamuis  alia  formula  xquationem  concipiat,  dicendo  cubum, 
quadratum,  & politiones  xquari  numero,  hoc  nihil  eft,  cum  in  idem  recidat;  fibi  in- 
quam proponens  hoc  xquationis  genus  explicare  regulam  his  fere  verbis  memorix  li- 
tcrifquc  prodidit . Dcmonftrationes  ommittimus,  funt  enim  Mathematico  candore, vt 
jta  dicam,  deftitutx . 

Duc 
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Duc  tertiam  partem  numeri  quadratorum  ad  cubum , addeque  numero , inde  duc  numerum  quadra - 
lorum  in  fui  tertiam  partem  , & produfti  differentia  d numero  rerum  , eft  numerus  rerum  addenda- 
rum cubo  , vbi  produftum  fuerit  minus  numero  rerum  propofitarum , vel  addendarum  numero  , vbi  pro - 
ductura  fuerit  maius  numero  rerum  propofitarum . 

Si  igitur  differentia  tfl  nulla , produfti , & numeri  rerum  > erit  cubus  aqualis  numero  iam  infuma- 
to, inde  fumpia  radice  cubica  numeri , minue  ex  ea  tertiam  partem  numeri  quadratorum ; e fiduum 

eft  rei  aftimatio ; quod  fi  pofitiones , & cubus  aquentur  numero , duces  numerum  pofitiouum  in  tertiem 
partem  numeri  quadratorum , & produftum  addes  numero  iam  aggregato  , & habebis  cubum , dr  res 
tam  inuentas  aquales  numero  iam  aggregato , inde  ab  aquatione  minue  tertiam  partem  numeri  quadra- 
torum, dr  refiduum  eft  aftimatio. 

Quod  fi  produftum  fuerit , maius  numero  rerum»  duc  differentiam»  qua  eft  numerus  rerum  in  tertiam 
partem  numeri  quadratortm : dr  produftum  minue  ex  numero  » quem  habebas » aggregato  » & fi  nihil 
fupereH » habebis  cubum  aqualem  rebus  iam  propofstis  tantum ; quare  deducendo  ad  minorem  denomi- 
nationem » habebis  quadratum  aquale  numero  » dr  res  erit  Q»  numeri  rerum  d qua  minue  tertiam 
partem  numeri  quadratorum » dr  refiduum  erit  aftimatio  rei . 

Quod  fi  in  detraftione  produfti  ex  numero  rerum  in  tertiam  partem  numeri  quadratorum  d nume- 
ro aggregato » fuperfit  » numerus  iUe  cum  rebus  iam  propofitis  aquatur  cubo  , inde  ab  afthnationcs  ; 
minue  tertiam  pitrtem  numeri  quadratorum»  & refiduum  eft  afhmatio  quafita. 

Sed  fi  produftum  numeri  rerum  in  tertiam  partem  quadratorum  maius  effet  numero  iam  aggregato» 
differentia  eft  numerus » qui  cum  cubo » aquatur  rebus  iam  propofitis ; inde  habita  aftimatione  minue 
tertiam  partem  numeri  quadratorum » dr  refiduum  eft  aftimatio  rei . 

Cardanus  idem,  aggrediens  explicationem  aquationis  in  qua  cubus  afficitur 
adiun&ionc  folidi  fub  latere,  & coefficiente  plano, itemque  multa  folidi  fub  lateris 
quadrato  , dataque  coefficiente  longitudine,  regulam  his  verbis  tradidit. 

Trimo  flatuas  numerum  rerum  femper,  vt  in  pracedenti  capitulo,  dr  eft  vt  ducas,  numerum  qua- 
dratorum in  tertiam  fui  partem , dr  differentia  huius  produfti , d numero  rerum  , eft  numerus  rerum , 
qua  fi  nulla  fit  habebimus  cubum  aqualem  numero  fi  autem  produftum  fit  minus  numero  rerum , dif- 
ferenda erit  numerus  rerum , qua  cum  cubo  pquantur  numero , dr  fi  produftum  fuerit  maius  , habe - 
bimus  res  aquales  cubo , dr  tunc  fi  numeri  erunt  aquales , erit  cubus  , aqualis  rebus  ; dr  fi  qui  pro* 
ducitur  ex  numero  rerum  in  tertiam  partem  numeri  quadratorum  , fuerit  minor  numero  aquationis 
cum  additione , erit  cubus  aqualis  rebus , dr  numero  i 

Quod  fi  produftus  numerus  ex  rerum  numero  in  tertiam  partem  numeri  quadratorum  fuerit  maior 
numero  aquationis  cum  fua  additione  habebimus  res,  aquales  cubo,  dr  numero. 

Numerus  autem  aquationis  fic  habetur ; Duc  priorem  numerum  rerum  , in  tertiam  partem  numeri 
quadratorum , dr  produfti  accipe  differentiam , ab  aggregato  numeri  aquationis,  dr  dupli  cubi  tertia 
partis  numeri  quadratorum  differentia  erit  numerus  addendus  cubo . St  primum  puoduftum  fuerit  ma- 
ius  aggregato , vel  rebus , fi  fuerit  minus , rei  numerus  aqualis  cubo  , vbi  nulla  fint  res . Inde  ha- 
bita aft  1 motione , eam  adde,  vel  minue  tertia  parti  numeri  quadratorum , prout  in  exemplis  docebimus , 
dr  habebis  quafitam  aftimationem . 

Ali3  regula  apud  ipfum. 

Si  numerus  rerum  aqualis  eft  produfto  ex  numero  quadratorum  in  fuam  tertiam  partem , duc  ter- 
tiam partem  numeri  quadratorum  ad  cubum  C , differentia  huius  , & numeri  aquationis  adde  ter- 
tia parti  numeri  quadratorum  , vbi  cubus  fit  minor  numero  , aut  minue  , vbi  fit  maior  , dr  totunu 
eft  aftimatio  rei  ; manifeflum  eft  autem  , quod  vbi  cubus  tertia  partis  numeri  quadratorum  , dr  nu- 
merus fint  aquales  , non  addemus  , ncc  minuemus  , fed  tertia  pars  quadratorum  erit  ipfa  rei  afti- 
matio. 

Si  vero  fic  aequatio  in  qua  cubos  afficitur  adiun&ionc  folidi  fub  latere  , & da- 
to coefficiente  plano, & aaiun&ionc  folidi  fub  lateris  quadrato,  da  taq,*  coefficiente 
longitudine,  hanc  regulam  tradit  Cardanus. 

Duc  numerum  quadratorum  in  tertiam  fui  partem,  produftum  adde  numero  rerum , aggregatum  erit 
numerus  rerum  , inde  duc  numerum  , in  tertiam  partem  numeri  quadratorum  , dr  produfti  fume 
differentiam  , ab  aggregato  ex  numero  aquationis  » dr  cubo  tertia  partis  numeri  quadratorum ; Qua 
fi  nulla  eft , habebis  cubum  aqualem  rebus , fi  vero  fit  produftum  minus  aggregato ; differentia  eft  nu- 
merus 
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merus  , qui  cum  rebus  aquatur  cubo  , quod  fi  produftum  fuerit  maius  aggregato  , differentia  eji  »«- 
merus  > qui  cum  cubo  aquatur  rebus , inde  habita  ajiimatione  tertia  partis  numeri  quadratorum , re- 
fduMA  cfl  aflimatio  vera  qua  fit  a . 

Cum  autem  aequatio  fuerit  in  qua  cubus  afficitur  multa  folidi  fub  latere*  & cocf- 
ficientc  plano, itemq;  multa  folidi  fub  lateris  quadrato, & coefficicute  longitudine. 
Cardanus  hanc  tradidit  regulam . 

Cmdtxi  Ru  Duc  numerum  quadratorum  in  tertiam  fui  pnrtem , & produftum  adde  numero  rerum , aggregatum 
gul* , erit  numerus  rerum  aqualium  cubo  , pro  numero  autem  duc  numerum  rerum  fecundum  in  tertiam  par- 

tem numeri  quadratorum  » & produftum  adde  numero  aquationis  , a quo  minue  cubum  tertia  partis 
numeri  quadratorum,  refiduum  cfl  numerus , qui  cum  rebus  aquatur  cubo  , inde  inuenta afliruatione , 
adde  ei  tertiam  partem  numeri  quadratorum , & habebis  veram  animationem . 


Cffin  vero  aequatio  fuerit,  in  qua  cubus  afficitur  multa  folidi  fub  latere,  & dato 
coefficiente  plano  , & multa  folidi  lub  lateris  quadrato  * dataq,-  coefficicncc  longi- 
tudine. Cardanus  hanc  regulam  tradit. 

CarUani  Rt-  Duc  numerum  quadratorum  in  tertiam  fui  partem , produftum  adde  numero  rerum  , & conflabitur 
gula.  numerus  rerum  , hunc  duc  in  tertiam  partem  numeri  quadratorum  , & produftt  fume  differentiam  ab 
aggregato  ex  numero  aquationis , & cubo  tertia  partis  numeri  quadratorum  , qua  fi  nulla  efl  > erunt 
res  aquales  cubo  ; Si  vero  produftum  fuerit  maius  aggregato , differentia  eji  numerus  , qui  cum  rebus 
aquatur  cubo , & fi  aggregatum  fuerit  matus  produfto  , differentia  efl  numerus , qui  cum  cubo  aqua- 
tur rebus , inde  habita  sfhmatione  , addes  eam  tertia  parti  numeri  quadratorum , & conflabitur  ve- 
ra aflimatio  . Sue  mineris  tamen  > quod  quando  capitulum  boc  peruencrit  ad  capitulum  cubi  aqua- 
lis rebus  , & numero  , addenda  erit  vera  aflimatio  eius  , & ex  his  , qua  fi  fla  funt  minor , per  mi- 
nus tertiam  partem  numeri  quadratorum  > vt  habeas  vtramque  aflimationem  capituli , cubi , & nu- 
meri aqualis  rebus , & quadratis  cum  capitulum  cubi  aqualis  rebus , & numero  > vnam  tantum  ve- 
roni aflimationem  habeat , 

Quando  autem  aequatio  fuerit  in  qua  de  folidofub  lateris  quadrato,  & coefficien- 
te longitudine  , negatur  folidum  fub  latere  , & coefficiente  plano  , itemqj  cubus. 
Cardanus  hanc  regulam  tradidit. 

C*rd*ni  tt-  D,te  numerum  quadratorum  in  fui  tertiam  partem , & a produ&o  minue  numerum  rerum ; quod  fi 
*****  fieri  nequit  cafus  efl  impojfibilis  in  vera  afhmatione  , refiduum  itaq\  erit  numerus  rerum  , inde  multi- 
plica primum  numerum  rerum  in  tertiam  partem  numeri  quadratorum  , & produftum  adde  numero 
aquationis , huius  aggregati , & dupli  cubi  tertia  partis  numeri  quadratorum  differentiam  accipe  qua 
fi  nulla  efl , habes  cubum  aqualem  rebus  folstm  fin  duplum  cubi  tertia  partii  numeri  quadratorum  nur. 
ius  efl , differentia  efl  numerus  addendus  rebus , fi  duplum  cubi  minus  cfl  aggregato , differentia  efl  numerus 
addendus  cubo  , inde  aflimationi  inuenta  adde  tertiam  partem  numeri  quadratorum  > vt  habeas  afli- 
mationem veram  . 

Quando  deniq;  de  folido  fub  latere  negatur  folidum  fub  lateris  quadrato  , & 
coefficiente  longitudine , itemque  cubus  . Hanc  regulam  tradit  Cardanus . 

C*rd*ni  Tt-  Duc  numerum  quadratorum  in  tertiam  fui  partem , produftum  adde  numero  rerum  ,fiet  numerus  re- 
gul» . Tum  f ecundus , ab  boc  minue  quadratum  tertia  partis  numeri  quadratorum  , & refiduum  duc  in  ter- 

tiam partem  numeri  quadratorum  , & totum  produftum  adde  numero  aquationis , & conflabitur  nu- 
maus  , qui  cum  cubo  aquabitur  rebus  iam  affignatus , inde  ab  eius  afitmationibus  minue  tertiam  par- 
um numeri  quadratorum , refidua  funt  qua  fit  a aftimationes . t 

Quamuis  huius  ordinis  xquationes,  nimirum  affe&ionis  multiplicis, & in  quibus 
Potcftas  haud  plurium  , quam  trium  dimenfionum  eft  ,•  fublato  fecundo  termino , 
ad  fimpliciorem  formam  reda&x  fuperioribus  prxeeptis  refolui  poffint ; nihilomi- 
nus , & praecepta  quidem  attulimus , & alia  peculiaria  , hic  afferre  lubet , quibus 
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munitus  Analyfta  , tuto  earum  explicationem  aggreditur.  . 

At  verb  te  monitum  hic  volo,  idem  effe  numerum  quadratorum,  ac  coeflicfcntem 
longitudinem  fubquadraticam , & numerum  radicum,  idem  ac  planum  coefficicns 
fublaterale ; infuper  idem  numerum  abfoiutum  ac  comparationis  homogcncum  &c. 

Vnde  quandoque  nos  xquiualentia  geminamus,  quandoque  autem  vitandi  cau- 
fa  tedij  negligimus  j ii  infuper  aliquando  audis  ex  numero  -in  numerum  folidum_ 
fieri , non  explicata  numerorum  conditione,  intelligas  eorum  vriumefle  per  modum 
lateris,  numerus  enim  ille,  alter  vt  planus  mhypotheii  habitus  eft,  vel  quia  erat  qua- 
dratum alicuius  lateris , vel  quia  erat  coefficicns  fublaterale  , atq;  adeo  faciebat 
ad  conilitutionem  homogenei  alicuius  in  aequatione  (olida,  vel  quia  erat  duorum- 
planorum  differentia  Scc.  Hxc  tibi  perfpe&a  effc  volui , & in  fupradi&orum,  & in 
deinceps  dicendorum  gratiam  ne  nos  negligentiae  redarguas. 


De  explicanda  seqoatione , in  qua  cubus  afficitur  tarrij 
adiunflione  (olidi  fub  latere , datoq:  coefficiehte  ' 
plano  , quam  adiunctionc  folidi  fub 

lateris  quadrato,  dataquo  ' :..„y 

coefficiente  longi-  . , • - , - 

tudino  . , 

, o,  ' . . i‘.  1 1 ; . ■ i . . i 

AD  comparationis  homogeneum  addatur  folidum  a pUno  coepciente  fublaterale , feu 
numero  radicum  , in  trientem  coepeientis  longitudinis  Juhquadratica  : feu  numen 
quadratorum  , inter  aggregatum  hoc  , dr  duplum  cubum  ex pradillo  triente,  fumatur  dif- 
j/ir  entia  , pro  comparationis  himogeneo  noua  aquationis  , in  qua  cuius  afficitur  fuh  latere  . 
Differentia  veri  inter  planum  coepeiens  fublaterale,  & triplum  quadratum  a triente  pra- 
ds8o  ft  planum  coepeiens  fublaterale,  feu  numerus  radicum  noua  aquationis.  Huius  enim 
noua  aquationis  radix  multata  iam  ditio  triente , initio  propofta  aquationis  radicem  exhi- 
bebit . 


Sit  xquatio  propofita  t C t <S  Q t 25  R 1064. 

Triens  coefficientis  longitudinis  fubquadraticx  , feu  numeri  quadratorum  eft  a, 
quo  cubici  ducto  fit  8;  cuius  duplum  eft  i6,feruandum.  At  vero  ad  1064, com- 
parationis homogcncum,  addatur  41 , folidum  i 2 , triente  iam  di$o  in  1 1 , coef- 
ficiens  planum  fublaterale,  feu  numerum  radicum  fit  1 io5,  inter  hoc, & 16,  duplum 
cubum  trientis , differentia  eft  1090  , numerus  abfolutus  feu  comparationis  homo* 
geneum  noux  xquationis  . Triens  autem  idem  , quadratice  dudtus  facit  4 , cuius 
triplum  eft  ut  Differentia  verd  inter  11 , planum  cocfficiens  fublaterale  , feu  nu- 
merum radicum,  & 12  , eft  9,  pro  coefficiente  plano  fublaterale , feu  numero  radi- 
cum noux  xquationis  in  qua  cubus  afficitur  fub  latere  . Itaque  erit  1 C f jRS 
1090  . Huius  xquationis  radix  prout  fuo  loco  docuimus  , eft  10  ; qux  multata- 
triente  iam  dido  1,  exhibet  8,  radicem  veteris  xquationis. 

Propofita  fit  xquatio  i Cf  15  Q_t  60R-  4848*. 

Tertia  pars  coefficientis  longitudinis  fubquadraticx,  feu  numeri  quadratorum  eft 
5 , cuius  cubus  eft  12;;  huius  duplum  eft  250,  inter  hoc  autem  , & $248  , aggre- 
gatum ex  4848 , comparationis  homogeneo,  & 400,  folido  a 5 , triente  iam  di&o, 
in  80,  cocfficiens  planum  fublaterale,  feu  numerum  radicum,  eft  4998, pro  com- 
parationis homogeneo,  feu  numero  abfoluto  , noux  xquationis. 

At  vero  differentia  inter  75  i triplum  quadratum  prxdiclum  trientis,  & 80  , nu- 
merum radicum  eft  j;  Itaque  5,  erit  coefficicns  planum  fublaterale,  fiue  numerus 
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radicum  noux  xquationis  . qua;  erit  1 C t ; R " 4998  . Huius  xquationis  radix 
eft  17.  Vt  fuo  loco  docuimus  ; qux  multata  prsdido  triente  5,  exhibet  12  > pro 
radice  veteris  xquationis . 

Propofita  fit  xquatio  1 C t 18  QJ  70  R “ 3300. 

Tertia  pars  coefficientis  longitudinis  fubquadraticx  feu  numeri  quadratorum  eil 
6,  cuius  cubus  eft  216,  huius  dupium  c(l  432  ,•  Inter  quod,  & 3920,  aggregatum 
ex  3500,  numero  abfoluto,  atque  42o,produdlo  a 6, triente  prxdicto  in  7o,cocf- 
ficiens  planum  fublaterale,  feu  numerum  radicum  ,-  differentia  eft  3488  , compara- 
tionis homogeneum,  feu  numerus  abfolutus  nbux  aequationis. 

Differentia  inter  108  , triplum  quadratum  e 6,  triente  numeri  quadratorum  , & 
70  , numerum  radicum  eft  38  , cocflicicns  planum  , fiue  numerus  radicum  noux 
aquationis.  Itaque  erit  1 C — 38  R ~ 3488.  Huius  aquationis  radix  vt  fuo  lo- 
co docuimus  eft  1 6 , qux  multata  triente  prxdido  6 , exhibet  veteris  xquationis 
radicem  10. 

Obferua  in  hoc  cafu  , vt  in  praecedentibus  duplum  cubum  effc  minus  aggregato 
&c.  atquationem  effe  negatiuam  , feu  potcftatem  efle  negati  , direde  tamen  affe- 
dam,  eft  autem  triplum  quadratum  trientis  maius  numero  radicum  , vbi  in  cafibus 
prxcedcntibus  triplum  quadratum  trientis  erat  minus  numero  radicum. 

Propofita  fit  «quatio  1 Cf  30  QJ'  <5o  R r:  3599. 

Tertia  pars  numeri  quadratorum  eft  10  , cuius  cubus  eft  tooo  , huius  duplum^ 
eft  2000 . At  inter  hoc  , Sc  4299  , aggregatum  ex  3899  > comparationis  homoge- 
neo  , & 600  , folido  a prxdido  triente  10  , in  do  , coefficicns  planum  fublaterale 
feu  numerum  radicum  eft  , 2299 , comparationis  homogeneum  , fiue  numerus  ab- 
folutus noux  xquationis.  Differentia  inter  300,  triplum  quadratum  trientis  10;  3c 
60  , numerum  radicum  , eft  240  > cocflicicns  planum  > feu  numerus  radicum  noux 
xquationis,  qux  erit  1 C — 240  R ZZ  2299. 

Huius  xquationis  radix  eft  19  ,-  vt  conflat  ex  ijs  > qux  fuo  loco  tradita  fum  ,- 
bxc  autem  multata  triente  iam  dido,  exhibet  9,  pro  radice  veteris  xquationis. 

Obferua  duplum  cubum  efle  minus  aggregato  &c.  & triplum  quadratum  trientis 
efle  maius  numero  radicum,  xquationem  autem  efle  direde  negatiuam. 

Ad  huius  prxeepti  dcmonftrationem  illud  facere  videtur. 


THEOREMA. 


Sit  numerus  A,  cuitu  lutus  cubicum  2? , huius  quadratum  fit  C,  quod  dutlum- 
ih  D , producat  £ , quo  addito  ad  A , facit  F ; Sit  autem  G , quo  du- 
Bo  in  S , proueniat  H ; at  'vero  hoc  addito  ad  F , prouemat  I ; Sit  autem  ip- 
fms  D , triens  L , qui  duBus  inG , producat  K , quo  addito  ad  /,  proueniat  M, 
fit  rvero  ex  K , cubus  , cuius  duplum  O , quo  fubtraclo  ex  M , remaneat  P . 

Sit  autem  numerus  cuius  cubus  1 fitq ; S , quadratum  ex  L , cuius  tri- 
plum fit  T;  quo  fubtraBo  ex  G , remaneat  P,  quo  multiplicato  per  proueniat 
X hoc  autem  addito  ad  If,  proueniat  P . 

OJkndendum  e fi  Q,  aqualem  cjfe  2,  plus  L . 
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Ad  huius  Theorematis  dcmonllrationem  pramittendum  eft, 


LEMMA. 


SI  f 'ner it  Btnomium , it  aut  cubtu  primi  suminis  , plus  folido  i quadrato  tiufdcm  nomi- 
nis primi  in  triplum  nomen  fecundum  , vna  cum  folido  ab  eodem  nomine  prirtu  isut 
planum  quoddam , aqualis  fit  cuidam  numero  > nempe  comparationis  homogeneo  . At  veri 
cubus  numeri  cuiufdam  plus  folido  ab  eodem  in  planum  iam  dtftum  , minus  folido  ab  eo- 
dem in  triplum  quadratum  nominis  fecundi. aqualis  fuerit  fuperiori  comparationis  homo- 
geneo i plus  folido  a nomine  fecundo  in  pradsifum  planum , minus  duplo  cubo  fecundi  no- 


minis . Ille  numeris  ajfumptus  vtriufqi  nominis 
Sit  Binomium  conftans  ex 

dggrtgAtum  tritu 

Thtmtnfintnt 

duobus  nominibus  B , L.  Sit 

A 

B 

C 

D 

E 

autem  ex  B , cubus  A i plus 
E , folido  a C , quadrato  ip- 

1728 

12 

144 

»5 

2 1 60 

fius  B;in  D,vna  cumH  foli- 

G 

H 

I 

K 

L 

do  ex  B>  in  G,  planum,  aqua- 
lis 1 . At  vero  efto  Q^cuius 

IIO 

1320 

3208 

55« 

5 

cubus  R , vni  cum  X Tlolido 

O 

Q 

R 

S 

T 

abs  Q^,  in  V , differentiam- 
inter  T , triplum  S , quadra- 
tum ex  L , & G , aqualis  fit 
I>  plus  K,  folido  ab  L,  inG, 
planum, minus  O , duplo  cu- 
bo eiufdem  L. 
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Dico  aqualem  e(Te  aggregato  ex  B,  & L.  Et  quidem  iuxta  Speciofatn  Ana- 
lyfin  , vt  loquamur.  Si  a'  t 3 b a*  t d pl  a,  aequetur  z fol.  Sit  autem  c aqualis 
a t b , etiam  e'  f d pl.e—  3 b’  e,  aquabitur  z iol.  t d pl.  b — ab'.  Effkfta  enim- 
radix  eft  e,  aqualis  a t b,  ita  fit,  vt  e excedat  a interuallo  b;  atque  adeo  c — b , 
aquetur  a . Ex  c — b , quadratum  eft  e*  — 2 b e t b* , at  cubus  eft  e'  — 3 b e'  t 
3 b*  e — b',  quadratum  autem  pra’diftum,  dudfum  in  3 b . coefficicntem  longitu- 
dinem fubquadraricam.eft  3 b e‘ — <5  b'  e f 3 b',  quo  addito  ad  e'  — 3 b e'  f 3 b’ 
e — b'  . nempe  cubum  ex  e — b,  fit  e'  — 3 b‘ef  2 b'i  huic  autem  addito  d pl.  e 
— d pl.  b.  nempe  folido  acocfficiente  longitudine  fublaterali  d plano  in  e — b;pro- 
ucnicr  c'  t d pl.e  - 3 b‘  c t 1 b'  — d pl.  btquod  aquabitur  a'  1 3 b a‘  t d pl.  a;  (ed 
(iuc  aquabatur  z fol.c.go  c'  t d pl.e — 3 b*  e f J b'  — d pl.  b; aquabitur  z fol.  & 
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per  antithefin  fiet  aequatio  e'  t d pl.e—  3 b‘  e ZZ  z fol.  t d pl.  b — 2 b'  .expediret 
fortaffe  adhibere  fymholum  anceps , vbi  opus  eft.  ad  vitandam  a/Mfafhhar . 

Vnde  fit  v.t  fi  ex  b,  cubus  A,  plus  E,  folido  a C,  quadrato  ipfius  B.,  in  D,  vni 
cum  H,  folido  ex  B,  in  G , aequalis  fit  I . Quod  etiam  ex  Q.  aggregato  vtriufque 
nominis  B,  L,  cubus  R,  plus  X,  folido  a Q,  in  V,  differentiam  inter  G,  & T,  tri- 
plum S.  quadratum  ipfius  L,  aequalis  fit  1 . plus  K»  folido  ab  L>  in  G . minus  O „ 
duplo  cubo  ipfius  L. 

Atq;  adeo  fi  ex  B,  cubus  A.  plus  E «folido  a C,  quadrato  ipfius  B , in  D , vna 
cum  H,  folidtv ex  B.in  G,  aequalis  fit  f,-  $it  autem  numerus  quifpiam, cuius  cubus 
audus  folido  abeodem  numero  in  V»  differentiam  inter  G , & T,  triplum  S,  qua- 
dratum ipfius  L « xquabs  fit  I , plus  K , folido  ab  L , in  G , minus  O , duplo  cubo, 
eiufdem  L;  hunc  munerum  aequalem  cfTc  aggregato  vtriufque  nominis  B,  E.  Nc- 
ceflfe  eft  &c. 

Latus  igitur  , cuius  cubus  au&us,  folido  ab  ipfo  in  differentiam  inter  tripi  um_ 
quadratum  a nomine  fecundo  . & planum  aliquod  , aqualis  eft  comparationis  ho- 
mogeneo,  plus  folido  a fecundo  nomine  in  planum  praedirum , minus  duplo  cubo, 
eiuldem  fecundi  nominis  eodem  comparationishomogencocxiftcme.cui  eratxqua- 
lis  cubus  primi  nominis. plus  triplo  folido  a fecundo  nomine  in  quadratum  primi 
vna  cum  iolido  a primo  nomine  in  planum  iam.di&um ; latus  inquam  illud  aequale^ 
eft  aggregato  vcriulq,- nominis. 

Lemmaus  autem  luperioris  veritate  oftenfa  facillimum  erit  Theorema  ipfum  de- 
monftrare . 

Quandoquidem  Qj  eft  latus, cuius  cubus  R , vnd  curo  X , folido  abs  Q_.  in  V , 
differentiam  inter  T,  triplum  S . quadratum  ex  L , & G , aqualis  eft  P , nempe  I , 
plus  K,  folido  ab  L > in  G , minus  O , duplo  cubo  eiufdem  L , ergo,  ex  eo, quod 
prxmiflufn  eft, Lemmate  , erit  Qj  atqualis  B,  plus  L.  Siuc  aggregato  duorum  B . 
fc  L,  Quod  initio  proponebatur  oftendendum, 


S:  C H 0 L t O It, 


IN  tjs  > qua  fcquntur  fi miles  demonfirationes  contexere  cuique  facillimum  erit,  fi  nimi- 
rum , & qua  fuperiui  attulimus  iam  , & qua  paulo  antea  explicuimus  diligenter  ad- 
ner  ter  it . 

llhtd  porro  hic  non  pr ater  ibo  , nimirum  cuiufq > caf as  aptari  pofie  demon/lrationi  , con- 
fini ancum  Theorema  vt,  cum  exempltgratia  , prouenit  transformata  aquatio  negatiun-t  j 
Theorema  enim  allatum  deaffirmatina  procedit.  Non  enim  hic  inanimo  efi fingula  percur- 
rere i fatis  enim  id  ofiendifie,  vnde  confiare  c ater  a poffimt , 

Placet  autem  exemplum , quo  in  demonfirando  vfi  fumus  « viter  tus  profiqui . 

Propofita fit  aquatio  1 Cf  15  4!_t  noft"  5208. 

Terna  pars  cotficientis  longitudinis  fuhqudratica  fiu  numeri  quadratorum  efi  5 , cuius 
euhus  efi  115,  huius  duplum  efi  250 , feruandunt.  Deinde  ad  numerum  5208,  compara- 
tionis homogeucum  addatur  550  , /oltdum  a pradiefo  triente  5 , in  planum  eoe  ffic  uns  fuh- 
laterale  1 10.  & inter  aggregatum  5758  , & numerum  250  , duplum  euhum  pr adiit **_, 
differentia  eji  5 J08  ,pro  comparationis  homogeneo  nona  aquationis  , in  qua  euhus  afficitur 
fui  latere . 

At  vero,  triens  numeri  quadratorum  efi  5 , cuius  quadratum  efi  2 J ; huius  triplum  efi 
7 5 > differentia  autem  inter  1 1 o , corfficiens  planum , fiue  numerum  radicum , efi  75,  pro- 
dici um  eji  3 5 , pro  coc ffic  tente  plano  fui  later  ale  fiue  numero  radicum  noua  aquationis  , qua 
em  > C t R 5508  . Huius  autem  aquationis  radix  efi  vj  , qua  multata  pradtfft. 
triente  $>  dat  i j , pro  radice  veleris  aquationis  &c. 

Obferua 
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Obferua  nouara  hanc  zquationem  ciTc.in  qua  cubus  aificitur  affirmati  fub  late- 
te. Vbi  triplum  quadratum  c triente  numeri  quadratorum  eft  minus  numero  radi- 
cum; nam  75,  minor  eft  numero  1 10;  ille  eft  triplum  quadratum  e j , triente  nu- 
meri 15,  quadratorum,  hic  autem  eft  numerus  radicum . 

At  fi  proponatur  aequatio  iCt«8QtiooR~  3800. 

Hatc  artificio  fuperius  explicato  ad  hanc  redigitur,  nempe  1 C — 8 R “ 3968. 
Huius  zquationis  radix  eft  16;  quz  multata  6,  triente  numeri  18, qui  eft  numerus 
quadratorum  veteris  zquationis,  relinquit  10  , pro  radice  eiufdem  aquationis  an- 
tiqux  . Hic  autem  vt  cernis  triplum  quadratum  e triente  numeri  quadratorum , 
cuiufmodi  eft  108,  maius  eft  quam  100  , numerus  radicum. -duplum  autem  cubi  i 
6,  triente  numeri  18  , cuiufmodi  eft  431  , minus  eft  quam  4400 , aggregatum  ex 
3800,  comparationis  homogeneo,  & 600,  folido  ab  eodem  triente  in  100,  nume- 
rum radicum . 

Propofita  fit  zquatio  i Cf  t8o  Q | 10  R ZZ  ia  1 12 . 

Tertia  pars  numeri  quadratorum  eft  60,  cuius  cubus  eft  216000,  huius  duplum 
eft  432000,  feruandum.  At  vero  ad  12112,  comparationis  homogcncum  addatur 
600,  folidum  a 10,  coeificiente  plano,  (iue  numero  radicum  in  60  , trientem  prx- 
diiftum,  fit  12712  , at  vero  duplum  cubi  iam  diiftum  eft  maius  quam  12712  , pro- 
pterea  fubtrahi  non  poterit , fed  potius  12712  , fubtrahere  oportebit  ex  216000 , 
duplo  iam  diifto  cubo  , & remanet  417288  , pro  comparationis  homogeneo  noux 
zquationis, in  qua  cubus  afficitur  fub  latere.  Differentia  autem  inter  10, numerum 
radicum  , & 10800  , triplum  quadratum  a prxdi&o  triente  eft  10790  , pro  coeffi- 
ciente  plano,  fiue  numero  radicum  noux  aquationis, qua:  erit  negatiua  inuerse  hoc 
modo  10790  R — iCs  419288  . Huius  zquationis  radix  eft  68  , vt  condat  ex 
fuo  loco  traditis;  proinde  hxc  multata  prxdidlo  triente  60  , exhibet  8 , pto  radice 
vereris  zquationis. 

Obferua  in  huiufmodi  cafu  , duplum  cubum  e triente  numeri  quadratorum  effo 
maius  aggregato  cx  comparationis  homogeneo  , & folido  a numero  radicum  iru 
trientem  numeri  quadratorum  ; triplum  autem  quadratum  e triente  przdifto  effo 
maius  numero  radicum,  & xquationem  nouam  neri  negationis  inuerfx. 


Ol/irutl. 


fttundum  *d 
eadem  txflt- 


Ixtmplitm—r 
tertium  ad  /it 
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tiaratior, tm  . 


Olferttatit  . 


De  explicanda  squatione  in  qua  cubus  afficitur  multa 
folidi  fub  latere  , datoque  coefficiente  plano  3 & 
adiunctione  (olidi  fub  lateris  quadrato, 
dataque  coefficiente  longitudine . 


S Venatur  differentia  inter  comparationis  homogcncum  , dr  duplum  cubum  a triente  lost - *«  /'«"»• 
gitudinis  coeff cient  is  fubquadratica  ,feu  numen  quadratorum  , plus  folido  ab  codenu 
triente  in  planum  cocjjiciens  fublaterale , feu  numerum  radicum  , es  que  /it  comparationis 
homogeneum  noua  aquationis , tn  qua  cubus  afficitur  fub  latere . rit  iero  aggregatam  ex  tri- 
plo quadrato  eiufdem  trientis,  & numero  radicum  fiat  planum  coejfctcns  fublaterale  aqua • 
tionts  noua  . Huius  enim  aquationis  radix  , multata  pradiclo  triente  radteem  aquationis 
propofita  exhibebit . 


Propofita  fit  zquatio  1 C t 12  20  R Z3  1120. 

Tertia  pars  coelficicntis  longitudinis  fubquadraticz , fcu  numeri  quadratorum  eft 
4,  cuius  cubus  eft  64,  huius  duplum  eft  128,  cui  fi  addideris  80  , productum  cx 
4,  triente  iam  difto,  in  ao.cocfficicns  planum  fublaterale,  fcu  numerum  radicum, 
fit  208,  inter  hoc  autem,  & 1120,  comparationis  homogencum,  vel  numerum  ab- 
folutum  differentia  912  , eft  comparationis  homogeneum  , fcu  numerus  abfolutus 

Zi  1 notu; 
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nous  aequationis;  in  qua  coeificiens  planum  iublaterale  , fiue  numerus  radicum.., 
erit  68.  aggregatum  ex  io,  numero  radicum  > & 48  , triplo  quadrato  trientis  pra- 
diai.  Itaque  fiet  aquatio  1 C — 68  R ~ 912 . Huius  aquationis  radix  eft  ia,vt 
conliat  ex  fupra  traditis,  qua  multata  triente  iam  dido  4,  exhibet  8,  radicem  ve, 
teris  aquationis . 

, Propofita  Gt  aquatio  1 C t ai  Qj—  60  R ~ 612. 

Tertia  pars  numeri  quadratorum  eft  7 , cuius  cubus  eft  34}  , huius  duplum  eft 
686 ,-  cui  fi  addatur  420  , produdum  ex  60  , numero  radicum  in  7 trientem,  fit 
1 106,  differentia  vero  inter  612  , comparationis  homogeneum,  & 1 106,  eft  494  • 
comparationis  homogeneum  noua  aquationis . At  quadratum  trientis  pradi&i  7 , 
eft  49,  cuius  triplum  eft  147;  cui  addito  60,  numero  radicum  fit  207,  coeificiens 
planum  iublaterale  noux  aquationis,  qua  erit  cubica, affedafub  latere, negationis 
tamen  inuerfa,  vnde  erit  207  R — iC;  494.  Huius  autem  aquationis  radix  eft 
13,  qua  multata  triente  pradido  7,  relinquit  6,  pro  radice  veteris  aquationis. 
ctfruAti'.  Obferua  comparationis  homogeneum  veteris  aquationis  effe  minus  aggregato 
&c.  & aquationem  nouam  effe  huiufmodi.vt  auulfa  infit  poteftas. 

Ita  fi  fuerit  aquatio  i C t «8  Qj-  60  R - 504  » fit  enim  noua  aquatio  168 
tertium . __  t — j 288,  cuius  radix  eft  12,  fed  multata  triente  iam  dido  6 ; dat  6 , pro 

radice  veteris  aquationis . 

Propofita  fit  aquatio  1 C t 18  Qj-  R - 672 . ....  „ 

1 Tertia  pars  numeri  quadratorum  eft  6 , cuius  cubus  eft  216  , huius  duplum  eft 

u 43 2,  feruandum.  At  vero  folidum  ab  eodem  triente  6 , in  32 , planum  coeificiens 
iublaterale  fiue  numerum  radicum  eft  192,  quo  addito  ad  432,  fit  624.  Differen- 
tia autem  inter  672  , comparationis  homogeneum  , & aggregatum  prxdidum  eft 
48  ; comparationis  homogeneum  noux  aquationis, in  qua  cubus  afficitur  fub  late- 
re. At  verd  triplum  quadratum  e 6 , triente  numeri  quadratorum  eft  108,  nume- 
rus autem  radicum  eft  32,  quo  addito  ad  108,  fit  140,  pro  numero  radicum  nou? 
aquationis  ; erit  igitur  aquatio  1 C— ; 140  R zZ  48  . Huius  aquationis  radix 
eft  12,  qua  multata  triente  6,  dabit  6 , pro  radice  veteris  aquationis. 

PTirtttiuL^  Pnceptum  fuperius  allatum  demonftrari  pollet  imitatione  fuperioris ; nequo 
enim  aliunde  petenda  eft  dcmonftrationis  ratio  , quifquc  etenim  infiftens  ijs,  qu* 
1 rui  tuticae  j*~  fupra  declarauimus,  oftcnfurus  eft,  & hoc,  & qua  pracepta  iequntur.  Quamobrem 
fuperioribus  inftrudus , Theoremata  cnunciabit  opitulante  Lemmate  , in  confirma- 
tionem eorum , quibus  vniuerfa  hac  perficitur  pragmaria . Si  igitur  a‘  t 3 b a*  — d 
pl.  a aquetur  z fol.  fit  autem  a t b , aqualis  e , etiam  e'  — 3 b‘  — d pl.  e aquabi- 
tur z fol.  — ab'  — d pl.  b.  Effi&a  enim  radix  eft  e , aqualis  a f b , ita  fit  vt  e ex- 
cedat a,  interuallo  b;  atque  adeo  e — b , aquetur  a,  ex  e — b,  quadratum  eft  c* 
— 2 b e t b*,at  cubus  eft  e'  — 3 b e*  t 3 b’  e — b',fi  vero  huic  addatur, 3 be*  — 
6 b’  e t 3 b' , nempe  folidum  ab  ipfo  c‘  — 2 b e t b’ , in  3 b , fiet  e'  — 3 b'  e f 2 
b' , a quo  fi  fubtraxeris  d pl.  e — d pl.  b , folidum  ab  e — b , in  d pl.  fiet  c'  — } 
b‘  e t 2 b'  — d pl.  e t d pl.  b,  quod  aquabitur  a'  t 3 b a‘  — d pl.  a, fed  hoc  erat 
2qualc  z fol.  ergo  e1  — 3 b*  e f 2 b'  — d pl.  e f d pl.  b, aquabitur  z fol.  ergo  per 
antithcfin  fiet  c'  — 3 b‘  e — d pl.  e ~ z fol.  — 2 b'  — d pl.  b . Vnde  Lemmaj 
confentaneum  Theoremati  oftendipoffer,  ac  proinde  Pr?ceptumipfum  demonftrari. 

Quod  autem  de  hoc  dicimus  prxeepto , fuo  modo  de  exteris  intelligcndum  eft. 


De 
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De  explicanda  aequatione  , in  qua  cubus  afficitur 
adiunftione  folidi  fub  latere , datoque  coeffi- 
ciente  plano  , & multa  folidi  /ub  la- 
teris quadrato , dataque  coef- 
ficiente  longitudine. 


SVmatur  duplus  cubas  e tricate  coefficientis  longitudinis  fubquadr dtic a , fcu  numeri  ana-  'Treiqum-i 
dr  alorum,  addaturque  comparationis  homogcneo , inter  aggregatum  , dr  foltdum  A eo- 
dem triente  in  coepe  iens  planum  fublaterale,  feu  numerum  radicum,  fumatur  differentia, 
qua  fiat  comparationis  homogeneum  ntua  aquationis,  in  qua  cubus  afficitur  fub  latere.  At 
vero  differentia  inter  triplum  quadratum  a pradiilo  triente  , & numerum  radicum , fiat 
coefficiens  planum  fublaterale  , fiue  numerus  radicum  nona  aquationis  . Huius  aquationis 
radix  re periatur  ,hacemm  adaulla  pradido  triente , vel  ab  podem  fub tr ali  a , radicem  vele- 
ris aquationis  reprafentabit . 


Propofita  fit  «quatio  i C — 6 QJ 20  R “ 1104. 

Triens  numeri  quadratorum  eft  a , eoius  cubus  eft  8 , huius  autem  duplum  eft  zxtmfi.  fre- 
te, quo  addito  ad  1 104»  fit  1 110 , inter  hoc  autem  , & 40  , produ&um  ex  przdi-  ‘jf"""  a,“~ 
fto  triente  a,  in  20,  numerum  radicum  «differentia  1080«  eft  comparationis  homo- ' 
geneum  noux  xquationis,  in  qua  cubus  afficitur  fub  latere  . At  vero  quadratum  i 
prxdi&o  triente  eft  4 , cuius  triplum  eft  12  , inter  hoc  , 8c  20  .numerum  radicum 
differentia  8 , efto  coefficiens  planum , fiue  numerus  radicum  noux  xquationis , 
eaque  erit  1 C t 8 R z:  1080.  Huius  xquationis  radix  eft  10,  qux  adaucta  prz- 
dicto  triente  a.  facit  12  , pro  radice,  veteris  xquationis. 


Propofita  fit  xquatio  tC  — 12  QJ  28  R 3 80 . 

Tertia  pars  numeri  quadratorum  eft  4 , cuius  cubus  eft  6q,  huius  duplum  128 
additum  ad  80  , facit  208  . Inter  hoc  aurem  aggregatum , & 1 12  , productum  a u 

triente  iam  ditto  4,  in  28  , numerum  radicum  > lumatur  differentia  96  ; pro  com-  ’ 
parationis  hoinogeneo  noux  xquationis  cubicx  fub  latere . At  veri  quadratum  i 
prxdi&o  triente  eft  1 6,  cuius  triplum  eft  48 , inter  hoc  autem,  & 28  , numerum., 
radicum  differentia  eft  20  , pro  cocfficientc  plano  fublaterale  noux  xquationis  . 

Itaq;  fiet  1 C — 20  R ~ 96  . Huius  xquationis  radix  eft  6 , qux  adaucta  prxdi-  ’ 
fio  triente  4,  facit  10,  pro  radice  veteris  xquationis . 

Propofita  fit  xquatio  r C — 24  QJ  30  R ~ 6300.' 

Triens  numeri  quadratorum  eft  8 ; cuius  cubus  jia  , huius  duplum  eft  1024 , 
quo  addito  ad  £300  > fit  7324 , inter  hunc  autem  numerum , & 240  , factum  ab 
eodem  triente  8,  in  30, numerum  radicum  differentia  eft  7084,  comparationis  ho- 
mogeneum xquationis  noux,  in  qua  cubus  afficitur  fub  latere.  At  vero  quadratum 
ab  eodem  triente  eft  64,  cuius  triplum  eft  192,  inter  hoc  autem , & 30,  numerum 
radicum  differentia  eft  162  , numerus  radicum  noux  xquationis , qux  erit  1 C — 
id2  R “ 7084 . Huius  xquationis  radix  eft  22  , vt  conftat  ex  ijs , qux  fuo  loco 
tradita  funt ; ergo  hxc  auCta  eodem  triente  8 , reprafentabit  veteris  xquationis  ra- 
dicem 30.  Itaque  30,  eft  initio  propofux  xquationis  radix . 

Propofita  fit  xquatio  1 C — 18  QJ  88  R r:  80. 

Tricas  numeri  quadratorum  eft  6,  cuius  cubus  aifi,  huius  duplum  eft  432 , ad- 

dendum  ****• 
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dendum  80  , comparationis  homogcnco , vt  fiat  512  . Inter  hoc  aggregatum  & 
528,  producum  a prxdido  triente,  in  88  , numerum  radicum  eft  6 , comparatio- 
nis homogeneum  nona:  xquationis  in  qua  cubus  afficitur  fub  latere . Differentia- 
vero  inter  88,  numerum  radicum , & 108  , triplum  quadratum  .i  prxdido  triente- 
6 , ctt  20,  numerus  radicum  noux  xquationis  , qua:  proinde  erit  20  R _ 1 C “ 
16.  Cuius  xquationis  radix  eft  4,  que  auda  prxdido  triente  6, facit  10,  radicem 
veteris  xquationis. 

cifrrrtjrie . obfcrua  comparationis  homogeneum  effe  minus  aggregato _&c.  & numerum  ra- 
dicum effe  minorem  triplo  quadrato  trientis;  fieri  autem  xq  nationem  inuerfx  nega- 
tionis , radicem  autem  xquationis  antiqua:  comparari  incremento  trientis  nu- 
meri quadratorum  ciufdem  veteris  aequationis  fupra  radicem  xquarionis  noux;  hu- 
ius enim  radix  auda  prxdido  triente , exhibet  veteris  aequationis  radicem  . 

Sit  iterum  1 C — »4  QJ-  160  R"  192 . 

txmfln m_>  Triens  numeri  quadratorum  eft  8,  huius  cubus  eft  5 12,  cuius  duplum  eft  1024, 

quo  addito  ad  192,  comparationis  homogeneum, fit  iaifi,  inter  hoc  autem  , Sc 
1280,  produdum  ab  eodem  triente  8 . in  ifio  , numerum  radicum  differentia  eft: 
«4,  comparationis  homogeneum  noux  xquarionis  cubica:  , in  qua  eft  affedio  fub 
latere.  At  verb  quadratum  ab  8 , triente  iam  dido  eft  64  , cuius  triplum  eft  192  > 
inter  quod,  Sc  160  > numerum  radicum  differentia  eft  32  , coefficicns  planum  fub- 
lateralc.feu  numerus  radicum  noux  aquationis,  qui  proinde  erit  32  R — 1 C~  64. 

Huius  radix  eft  4 , qu;  aucta  pr? dicto  triente  8,  dat  1 2,  pro  radice  veteris  aquationis. 

Sit  xquatio  1 C — 24  Q f 164  R " 240  . 

Xxmfhm-j  Triens  numeri  quadratorum  eft  8 , cuius  cubus  eft  5 12, huius  duplum  eft  1024. 
fixum.  qU0  addito  ad  240,  fit  1264  , inter  hoc  autem  , & 1312  , produdum  ab  eodem- 
triente  8,  in  164  , numerum  radicum  differentia  eft  48  , comparationis  homoge- 
neum noux  aquationis  cubica:  affedionis  negatiux. 

Quadratum  autem  trientis  eft  6 4 , cuius  triplum  eft  192  , inter  hoc  autem  , Sc 
164,  numerum  radicum  differentia  eft  28,  numerus  radicum  noux  aquationis  qu? 
erit  28  R — 1 C “ 48.  Huius  xquationis  radix  eft  4, qua:  auda  triente  iam  dilto 
8,  facit  12,  radicem  veteris  xquarionis. 

Propofita  fit  xquatio  1 C — 30  QJ-  200  R z:  33 6'. 
zxmftim-i  Triens  numeri  quadratorum  eft  io,  cuiuscubus  1000  > huius  duplum  2000, quo 
fatimum.  jjfjito  ad  }j6,  fit  2335.  Inter  hoc  autem, & 2000,  produdum  ab  eodem  triente 
10,  in  200,  coefficicns  planum  fublaterale  , feu  numerum  radicum  eft  336  , com- 
parationis homogeneum  noux  xquationis  cubicx  affedionis  fub  latere.  At  qua- 
dratum ciufdem  trientis  eft  100,  cuius  triplum  eft  300,  inter  hoc  , Sc  numerum- 
radicum  differentia  eft  100,  numerus  radicum  noux  xquationis,  qux  proinde  erit 
100  R — 1 C S 33 6.  Huius  aquationis  radix  eft  4 , qux  fubtrada  ex  10  , trien- 
te prxdido  relinquit  6,  radicem  veteris  xquationis. 

2 w**  *'*  Prxftat  obferuarc,  dari  xquationem  , in  qua  cubus  negate  afficitur  fub  quadra- 

•i/traomr  • to , affirmate  fub  latere ; Itant,  addito  duplo  cubo  e triente  coefficientis  longitudinis 
fubquadratic;  , feu  numeri  quadratorum  ad  comparationis  homogeneum , fiat  ag- 
gregatum, maius  folido  ab  eodem  triente  in  coefficicns  planum  fublaterale  , & tri- 
plum quadratum  trientis  maius  fit  numero  radicum ; contingere  autem,  vt  noua 
aquatio  fit  negatiua  indircde,  vt  fupra,  & direde  vt  hic, -fi  enim  fit  1 C — 18  Q. 
t 100  R “ 33$. 

txflituh.  Triens  plani  coefficientis  longitudinis  fubquadratiex , feu  numeri  quadratorum- 
eft  <5,  cuius  cubus  21 6,  huius  duplum  eft  432  , quo  addito  ad  33$,  fit  758  , inter 

J|uod,  Sc  600,  produdum  ab  eodem  triente  in  100,  coefficicns  planum  fublaterale 
eu  numerum  radicum,  differentia  eft  1 <58  , comparationis  homogeneum  noux 
xquationis  cubicx  &c.  in  qua  cubus  afficitur  fub  latere. 

Quadratum  ciufdem  trientis  eft  36,  cuius  triplum  eft  108 , inter  quod , & 100 , 

numerum 
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numerum  radicum  differentia  eft  8 > numerus  radicum  noua:  aequationis,  quj  proin- 
de erit  i C — 8 R r:  i«8 . Huius  aequationis  radix  cft  <5,  qua:  auda  triente  dido 
6>  facit  ia, radicem  aequationis  veteris.  In  priori  comparatur  radix  veteris  aqua- 
tionis , fubtrada  radice  nou*  aequationis , i triente . In  pofteriori » aditione  eiuf- 
dem  radicis  ad  trientem, 

Propofita  fit  aequatio  i C — 30  QJ  280  R ~ 704 

Triens  numeri  quadratorum  cft  10,  cuius  cubus  eft  1000, huius  duplumeft  2000, 
quo  addito  ad  704,61  2704, inter  quod,  & 2800,  produdum  ab  eodem  triente  10,  “lmm- 
in  280,  numerum  radicum  , differentia  96  , eft  comparationis  homogeneum  noua: 
aequationis, in  qua  cubus  cft  affedus  fub  latere.  At  vero  quadratum  trientis  cft 
100,  cuius  triplum  eft  300,  inter  quod,  & 280,  numerum  radicum  differentia  10, 
eft  numerus  radicum  noua:  aquationis ; quas  propterea  erit  1 C — 20  R “ 96  . 

Huius  radix  cft  <s,  qua:  fubtrada  ex  io,  triente  iam  dido, relinquit  4, radicem* 
veteris  arcuationis, 

Propofita  fit  aequatio  1 C — 30  QJ  331  R ~ 1248 , 

Triens  numeri  quadratorum  cft  10,  cuius  cubus  eft  1000,  huius  duplum  eft 
2000  , quo  addito  ad  1248 , fit  3248  , inter  quod  , & 3320  , produdum  fiue  foli- 
dum  ab  eodem  triente  10,  in  cocfficiens  planum  fublateraie  3 3 2, differentia  eft  72, 
comparationis  homogeneum  noua?  aequationis,  in  qua  cubus  afficitur  fub  latere. 
Trientis  eiufdem  quadratum  eft  100, cuius  triplum  eft  3 00,  inter  quod,& 332,000^ 
fidens  planum  fub  laterale  differentia  32  , erit  planum  coetfiaens  , fiue  nume- 
rus radicum  nouac  aquationis,  qu?  propterea  erit  1 Cf  32  R ~ 72  . Huius  aequa- 
tionis radix  eft  2 , que  fubtrada  cx  fupradido  triente  10 , relinquit  8 , radicem- 
aquationis  initio  propofita; . 

HfC  diftindius,  & copiofnis  in  Spcciofa  tradahimus. 


De  explicanda  aquatione,  in  qua  cubus  afficitur  multa 
folidi  fub  latere,  datoque  coefficiente  plano, 
itemque  multa  folidi  fob  lateris  qua- 
drato , dataque  coefficiento 
longitudine^. 

SVmdtur  duplus  cubus  e triente  coefficientis  longitudinis  fubquadratiea  , fiue  numeri  Priapum^, 
quadratorum  , addatur  comparationis  bomogeneo  i deinde  huic  aggregato  addatur 
/olidum  a coefficiente  plano  fublateraie  , fine  numero  radicum , in  trientem  pradiclum  , dr 
aggregatum  ex  his,  e flo  comparationis  homogeneum  noua  aquationis  cubita  affel/a  fub  la- 
tere. At  vero  aggregatum  ex  triplo  quadrato  trientis  numeri  quadratorum  , & numero 
radicum  , fit  etefficiens  planum  fublateraie  ,fiue  numerus  radicum  noua  aquationis.  Huius 
tnim  radix  adaucit  pradtfto  triente  , veleris  aquationis  radicem  rtprafentabit . 

Propofita  fit  aequatio  t C — 6Q—  iaR  “ 744 . 

Triens  numeri  quadratorum  eft  2 , cuius  cubus  eft  8 , huius  duplum  eft  16  , sxmp iep.t~ 
quo  addito  ad  744 , fit  780,  huic  autem  addatur  20  , produdum  a 2 , triente  iam  ‘u“~ 
dido  in  10, numerum  radicumjdc  fit  780  .comparationis  homogeneum  nou?  equa- 
tionis , in  qua  cubus  afficitur  fub  latere . At  vero  quadratum  praedidi  trientis  2 , cft 
4 > cuius  triplum  cft  12  , quo  addito  ad  10  > numerum  radicum  fit  22  , numerus 
radicum,  nouj  aequationis,  qui  propterea  erit  i C — 11  R - 780.  Huius  autem 
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aequationis  radix  cft  10,  qux  aud*  triente  a,  iatn  dido  fecit  is,  pro  radice  vete- 
ris aequationis, 

propoflta  fit  aequatio  1 C — 18  Q^—  30  R r:  leo. 

Triens  numeri  quadratorum  eft  6,  cuius  cubus  eft  a 1 6,  huius  duplum  eft  41*  1 
quo  addito  ad  *oo»  comparationis  hpmogeneum  fir  612  , cui  fi  addatur  180,  loli- 
dum  a prxdido  triente  in  30,  coefficiens  planum  iublaterale , feu  numerum  radi- 
cum , m 81 2 . comparationis  homogeneum  noux  xquationis  cubicae  affe&x  fub  la- 
tere. Sed  triplum  quadratum  a prxdido  triente  6,  eft  «08  , cui  fi  addatur  30,  nu- 
merus radicum  fit  138  , coefficiens  planum  lublateralc  noux  aquationis, qux  pro- 
pterea  erit  1 C — 138  R r 813.  Huius  aquationis  radix  eft  14,  qux  au&a  prx- 
icto  triente,  facit  20,  radicem  veteris  xquationis. 


De  explicanda  aequatione,  in  qua  /olidum  fub  latere, 
datoque  coefficiente  plano  , afficitur  multa_j 
(olidi  fub  lateris  quadrato , dataquo 
coefficiente  longi t udi  no 
itemque  multa_i 
*-  cybi . 

Sy netur  tertie  pers  eeefflcientis  longitudinis  fulquedretue,  feu  tumeri  quedretoru» u, 
etufquc  duplus  tutus  sidetur  tomper etionis  homogento , cui  didetur  [olidum  ut  eedem 
triente  in  coejf ciens  plenum  futtetersle  ,fiu  numerum  reditum . Et  huiu/medt  eggregetnm 
ejie  comperettonis  homogeneum  noue  eqeetiouts , in  que  tutus  efficitur  Jutleterc.  At  veri 
eggregetnm  ex  triplMquedrelo  trientis  nnmeri  qnedreterum , & numero  reditum  Jit  cotfficitns 
plenum  fntleurek  , Jiue  numerus  reditum  ttufdem  noue  eqeetiouts . Huius  eutm  re- 
dix  multetu  triente  i em  dii 7» , exhibet  veteris  eques  torus  redteem , 

Propofita  fit  xquatio  too  R — 30  Qj—  t C r;  71 , 

Tertia  pars  numeri  quadratorum  eft  10, eius  cubus  eft  1000,  cuius  duplum  eft 
2000, quod  addatur  comparationis bomogeneo  72,fitque  2071. cui  addatur  1000, 
folidum  a triente  iam  dido  10,  in  100,  planum  coefficiens  fublaterale,  feu  nume- 
rum radicum,  fit  3071,  pro  comparationis  homogeneo  noux  xquationis.  At  verd 
triens  iam  dictus  erat  10,  cuius  quadratum  eft  ioo,huius  triplum  cft  300, quo  ad- 
dito ad  100 , numerum  radicum  fit  400 , coefficiens  planum  fublaterale  , nue  nu- 
merus radicum  noux  xquationis,  quf  proinde  erit  400  R-iC;  3072 . Huius 
autem  xquationis  radix  cft  ia,  qux  multata  triente  fuperius  dido  10  , dat  * , pro 
jadice  veteris  xquationis, 
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De  explicanda  aequatione , in  qua  lolidum  fub  quadra- 
to , dataque  coefficiente  longitudine  afficitur 
adiun£lione  folidi  fub  latere  , datoq; 
coefficiente  plano  , & 
prarterea  multa 
cubi . 


SVmtlur  terti*  pars  coefficientis  longitudinis  fubquadratica  , feu  numeri  quadratorum,  Prtcitmm . 

eiufquc  duplus  cubus  addatur  filide  abs  tr tente  tam  ditio  in  planum  coefficiens  , fine 
numerum  radicum  , inter  hoc  aggregatum  , & comparationis  homogeneum  , differentia  fit 
comparationis  homogeneum  noua  aquationis  cubica  , affeci  a fu b latere  . dt  vero  aggrega- 
tum e triplo  quadrato  trientis  , & numero  radicum , fit  coefficiens  planum  ,fiue  numerus 
radicum  aquationis  noua . Itaque  huius  aquationis  radix  adinuenta  > aucta  tamen  pr adi- 
tio triente  , vel  ah  eodem  fubtrati* > veteris  aquationis  radicem  exhibebit . 

Sit  xquatio  18  QJ1  92  R — 1 C z;  1720.  1 *«»//»*_; 

Triens  numeri  quadratorum  eft  6 , cuius  cubus  cft  2 16 , huius  duplum  eft  432, 
feruandum.  At  verd  folidum  a prxdi&o  triente  6 , in  92  , numerum  radicum, cft 
JJ2  , hoc  addico  ad  432,  fit  984.  At  differentia  inter  hoc  aggregatum  , & 1720, 
comparationis  homogeneum  eft  73 6 , comparationis  homogeneum  noux  aquatio- 
nis , in  qua  cubus  negatur  de  folido  fub  latete,  & plano.  At  vero  ad  92  , nume- 
rum radicum,  addito  108,  triplo  quadrato  e triente  6, fit  200 , coctficicns  planum, 
fiue  numerus  radicum  noux  xquationis,  qux  erit  aoo  R — 1 C“  73 6. 

Huius  xquationis  radix  cft  4,  qux  aufta  triente  fupradi&o  6, facit  10, pro  radice 
veteris  xquationis. 


Propofita  fit  xquatio  24  Qj;  100  R — 1 C “ 2928.  1 xtmflum-, 

Triens  numeri  quadratorum  eft  8,  cuius  cubus  eft  312,  huius  duplum  cft  1024; 
feruandum.  At  vero  folidum  ab  eodem  triente  8 , in  100  , numerum  radicum  eft 
800  , quo  addito  ad  1024,  fit  1824.  Differentia  verd  inter  hoc  aggregatum , & 
comparationis  homogeneum  2928  , eft  1104  , comparationis  homogeneum  noux 
xquationis  cubicx.  Sed  triplum  quadratum  a prxdifto  triente  eft  192,  quo  addito 
ad  roo,  coefficiens  planum  fublatcrale,  feu  numerum  radicum, fit  291 . 

Numerus  radicum  xquationis  noux,  qux  propterca  erit  292  R — 1 C Zf  1x04. 

Huius  xquationis  radix  cft  4, qux  aufta  triente  pr^difto  facit  12, radicem  aquatio- 
nis initio  propofitx. 

Obferua.in  vtroque  exemplo  comparationis  homogeneum  maius  effe  aggregato 
ex  vtroque  folido  fupra  difto,  quorum  vnum  fcilicct  duplum  cubi  e triente  , aliud 
vero  fit  i triente  in  coefficiens  planum  fublatcrale  , & infuper  radicem  veteris 
xquationis  comparari,  augendo  radicem  xquationis  noux  triente  numeri  quadrato- 
rum ipfius  veteris  xquationis; cum  autem  contra cucnit ,cfto  exemplum. 

Sit  xquatio  propofita  30  QJ  roo  R — iC"  1464.  ixmpiam-a 

Triens  numeri  quadratorum  eft  10,  cuius  cubus  cft  1000,  huius  duplum  cft 
2000,  cui  addatur  1000  , folidum  ab  eodem  triente  in  coefficiens  planum  fublatc- 
rale, & fit  3000.  Atqui  differentia  inter  hoc  aggregatum,  & comparationis  ho- 
mogeneum eft  1536.  Sed  quadratum  a prxdifto  triente  cft  100,  cuius  triplum  cft 
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'OO,  quo  adJito  ad  ioo  , planum  coefficicns  fublaterale,  fit  400  , coefficicns  pla- 
num, line  numerus  radicum  noux  xquationis  . Itaque  fiet  a-quatio  400  R — 1 C 
- 1536  . Huius  xquationis  radix  e(l  4 > qux  fubtraifta  ex  prxdi&o  triente  , relin- 
quit 6,  radicem  veteris  xquationis. 

Obferua  autem  aggregatum  c duplo  cubo  trientis  , & folido  ab  eodem  triente- 
in  coefficicns  planum  fublatcralc  maius  cite  comparationis  homogenco,  & radicem 
veteris  xquationis  comparari  .fubduccndo  radicem  noux  xquationis  ex  triente, 
iam  dido . 


Ix  emptu 

ir. 


Sit  xquatio  60  QJ'  >4°  R — 'C  - '35°4- 

Triens  numeri  quadratorum  cft  20,  cuius  cubus  eft  8000  , huius  duplum  cft 
idooo  , cui  ii  addatur  1800  , folidum  ab  eodem  triente  in  140  , numerum  radi- 
cum fit  18800 , inter  hoc  autem  aggregatum  , & 13504  , comparationis  homoge- 
neum  differentia  52 96  , eft  comparationis  homogcncum  noux  xquationis, in  qua_. 
cubus  negatur  de  homogeneo  fub  latere . Sed  quadratum  ex  eodem  triente  eft 
400  , cuius  triplum  eft  1200  , quo  addito  ad  140  , numerum  radicum, fit  1340  , 
coefficicns  planum  fublatcralc  noux  xquationis  . Itaque  erit  1 340  R — 1 C ~ 
ja 96.  Huius  aquationis  radix  cft  4 , qus  fubtrada  ex  eodem  triente  20,  relinquit 
itf,  radicem  veteris  xquationis. 

Obferua  aggregatum  e duplo  cubo  ipfius  trientis , & folido  ab  eodem  triente  in 
numerum  radicum, feu  coefficiens  planum  fublaterale, maius  effe  comparationis  ho- 
mogenco , Si  radicem  veteris  xquationis  comparari  fubtrahendo  radicem  xqua- 
tionis noux  ex  triente  numeri  quadratorum  veteris  xquationis. 


De  explicanda  cequatione,  in  qua  folidum  fub  qua- 
drato , dataque  coefficiente  longitudine^ 
afficitur  multa  folidi  fub  latere, 
datoque  coefficiente  pla- 
no, itemq;  multa 
cubi . 


rneifnn . P Vmatur  tertia  pars  coefficientis  longitudinis  fubquadratka , feu  numeri  quadratorum  , 
, I inter  eius  autem  duplum  cubum  , dr  aggregatum  ex  comparationis  homogeneo , & 
folido  'a  triente  pradi&o  in  coefficicns  planum  f ublatcrale , feu  numerum  radicum  , fuma- 
tur differentia, qua  fit  comparationis  bomogencum  nouaaquationis  cubica  fub  latere . At  vero 
differentia  inter  triplum  quadratum  'e  triente  numeri  quadratorum , (jr  numerum  radicum, 
fit  coefficicns  planum  fublaterale , fiu e numerus  radicum  noua  aquationis . Huius  autem  ra- 
dix attfta  tr tente  tam  dt(fo\,  vel  ab  eodem  fubtracia , facit  veteris  aquationis  radicem. 

Propofita  fit  xquatio  24  Qj—  60  R — 1 C“  1008.  < 

Triens  cocfficientis  longitudinis  fubquadraticx , feu  numeri  quadratorum  eft  8 , 
huius  cubus  eft  512, huius  duplum  cft  1024,  feruandum.  At  folidum  abs  8,  trien- 
te iam  didio  in  do, planum  fublaterale, numerum  radicum, eft  480,  quo  addito  ad 
1008  , comparationis  homogcncum,  fit  1488  , differentia  vero  inter  hoc  aggrega- 
tum , & 1024  , fupra  feruatum  eft  464  , comparationis  homogcncum  noux  xqua- 
tionis cubicx  affedix  fub  latere  . Sed  quadratum  ex  eodem  triente  cft  64  , cuius 
triplum  cft  192,  inter  hoc  autem  , Sc  60  , numerum  radicum  differentia  eft  1 32  , 
numerus  radicum  noux  xquationis,  vnde  fit  132  R — iC~  464. 

Huius  equationis  radix  eft  12  , qu£  audta  triente  iam  didio  8 , facit  12,  radicem 
vereris  xquationis . 

Sit 
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Sit  «quatio  ii  Q — 19  R — iC“  10. 

Triens  numeri  quadratorum  eft  4 , cuius  cubus  eft' 64 , huius  duplum  eft  128  , 
feruandum,  at  vero  76, eft  folidum  ab  eodem  triente  4,  in  19 . coefficicns  planum 
fublateralc,  quo  addito  ad  10,  comparationis  homogeneum  fit  86,  inter  hoc  verb,& 
128,  feruatum  duplum  cubi  trientis, differentia  eft  42  .comparationis  homogeneum 
noux  squationis  cubicae.  Sed  differentia  inter  19 , coefficicns  planum  fublateralc  , 
& 48  , triplum  quadrati  6 4,  triente, eft  29 , numerus  radicum  nouae  aequationis, 
qux  proinde  erit  1 C — 29  R ZZ  42  . 

Huius  radix  eft  6 , quat  aufta  triente  4 , iam  dido  , dat  1 o , radicem  xquationis 
antiqux . 

Sit  aequatio  30  Q_—  100  R — 1 C “ 264. 

Triens  coefficientis  longitudinis  fubquadraticx,  fiuc  numeri  quadratorum  eft  10, 
cuius  quadratum  eft  roo,  cubus  autem  1000,  huius  duplum  eft  2000,  feruandum 
at  vero  folidum  ab  eodem  triente  in  100,  planum  coefficicns  fublateralc , fiuc  nu- 
merum radicum  eft  1000 , quo  addito  ad  264,  comparationis  homogeneum, fiue 
numerum  abfolutum.fit  1264  , inter  hoc  autem  , & 2000  , duplum  cubum  fupra 
feruatum  differentia  eft  736 , comparationis  homogeneum,  fiuc  numerus  abfolutus 
nome  squationis , in  qua  cubus  afficitur  fub  latere . At  vero , cum  quadratum  trien- 
tis fit  100  , eius  triplum  eft  300  , planum  vero  coefficicns  fublaceralc , fiue  nume- 
rus radicum  eft  roo , horum  differentia  eft  200  , coefficicns  planum , fiue  nume- 
rus radicum  noux  xquationis,  in  qua  cubus  &c.  Itaque  «quatio  erit  200  R — 1 C 
— 736.  Huius  aequationis  radix  eft  4 , vt  fuo  loco  explicuimus ; proinde  fubtra- 
Oa  a 10,  triente  iaradido,  relinquet  6,  radicem  antiqux  xquationis. 
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Proponuntur  extera,  quibus  inftru&us  Analyfta_> , 
difficultates  implicatiores  in  xquationibus 
explicandis  facile  de  medio  tollit . 


C A P V T XXVI. 


QVAMVIS  hadenus  tradita , ita  conferant  ad  xquationes  explicandas , vt 
vix  aliud  videatur  deiiderandum  ; tamen  adhuc  nonnulla  fuperfunt , fine 
quorum  notitia  haud  licet  omne  genus  aquationis  tra&andura  fufeipere  > 
, De  his  igitur  nobis  hic  fcquitur  differendum . 

Plurimum  Analyticx  pragmatix  vitium  negationis  officit ; proptcrca  curandum- 
eft,  vt  inde  nullum  incommodum  immineat  Analyftx  ; Aliqua  igitur  eft  adhiben- 
da tranfmutatio.pcr  quam  emendantur  aquationes, in  quibus  affectionum homoge- 
nea  validiora  de  potcftate  negantur. 

Applicandum  igitur  eft  comparationis  homogeneum  ad  radicem  quxfitam  , vt 
alia  quadam  incerta  radix  oriatur  , fub  cuius  (pecie  primum  propofitam  aquatio- 
nem dirigere  , de  nouam  ordinare  liceat , ita  enim  fiet.vt  affccliones  illinc  negatat 
tranfeant  hic  in  affirmatas,  & contra  falua  ipfa  numerorum  fymmetria  . 

Huius  operationis  vtilitas  ex  infradicendis  facile  conflabit. 

Perficitur  autem  hunc, qui  fequitur,in  modum. 

Et  quidem  quantum  ad  xquationes  quadraticas . 

Propofita  fit  xquario  a*  — f>a"z  plano. 

Effinge  radicem  effe  t'*-,  cuius  quadratum  eft  '-t'"*;;'— , & quoniam  b a negatur 
de  a’ ; proinde  b ducatur  in  ,J~  , & fiet  negandum  de  vndo 

xquabitur  z plano, & per  antithefin  fiet  • — z p]ano  f 

, Omnibus  d udis  in  a,  proucniet  •■frr.cp-— ~ 7 plano  in  a t b in  z planum;  Om- 
nibus dudis  in  a'  fiet  z plano-planu  in  a~  z plano  in  a'  t b in  z planu  in  a',&  per  antithesi 
fiet  z planum  in  a'  t b in  z planu  in  a'  “ z plano-plano  in  a , per  hypobiba/mu  prouenict 
z planum  in  a'  t b in  z planu  in  a ~ z plano-plano . Inftituto  parabolifmo  omnibus  fcili- 
cet  applicatis  ad  z planum,  & proucnicta'tba=:  z plano.  Itaque  xquario  illa,  in  qua 
potcilas  affeda  erat  per  negationem,  tranfmutataeft  in  illam,  qux  eft  per  affirmatio- 
nem affeita  , eodem  comparationis  homogcnco  retento , & nullo  modo  coefficien- 
te  variata  fub  eodem  omnino  gradu  parodico;vt  prius. 

Proponatur  a'  — b plano  a ~ z folido . 

Quandoquidem  xquatio.eft  in  qua  poteftas  afficitur  ncgatfc  , ac  proinde  refpuit 
Artificis  iu/^<u'ua. 

Proptcrea  tranfmutanda  eft  in  aliam  » quxobuia  refolutioni  fit , cuiufmodicft  in 
qua  poteftas  affirmate  afficitur;quarcIi^cftoeplanum,ergo-:~;,£;  crita,  quare  ex 
ijs  qux  proponuntur  , aquabitur  z folido. 

Dudis  omnibus  in  c plano-plano-planum  z folido-folido-folidum  — b plano  itu 
z folidum  in  e plano-plano-planum  , xquabitur  z folido  in  c plano  plano-planum . 

Omnibufque  diuifis  per  z folidum, & congrua  adhibita  antithcfi.c  plano-plano- 
planum  t b plano  in  c plano-planum,  xquabitur  z folido  folido. 

Vel  c plani  cubus  t b plano  in  c plani  quadratum  xquabitur  z folidi  quadrato. 
Hxc  autem  xquatio  explicabilis  eft,  ex  ijs,  qux  fupcriits  docuimus,  eft  enim  in 

illa 
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illa.potcftas  cubica  affcfla  fub  data  coefficienrc  affirmate.  Si  igitur  innotefeat  e pla- 
num, ad  hoc  autem  applicatum  fuerit  z folidum,  proucniet  a, de  qua  primum  que- 
rebatur. In  his  porro,  qui  inuoluitur  analogifmus  eft. 

Vt  a ad  5t  c z folidi , ita  iji  c z folido-folidi  ad  a‘  — b plano  , hoc  eft  ad  c pla- 
num... 

Quod  fi  contingat  in  propofita  primum  cubica  iquarionc  homogencum  compa- 
rationis in  fua  foliditate  irrationale  , fcd  facultate  velut  quadratica  rationale  , ea- 
afTymmetria  in  aquatione  noua  euancfcct. 

Deinde  proponatur  a'  — b a'  — d pl.  a‘,  iquari  z plano-plano . Sit  vero  expli- 
canda iquatio . 

Quandoquidem  poteftas  eft  affc&a  negate, atque  adeo  minus  refolutioni  idonea, 
ob  id  in  illam  eft  tranfmutanda , qua:  obuia  fit  Analy  fti . Quamobrem  tfefcr  efto 
c folidum  ergo  , iquabitur  a.  Igitur  ex  ijs,  qui  proponuntur 

» pU»o-rUnfr-|,lia»-|daa»-pUf>»-rtia»-rJjii»-rl>nBm  B >a  I pUno-uton*  plano-plann-i.!., )>*.«  J 't.nitia  i i.Ijd®  plmn  .liM.plin.r» 

L-  ?tS,dUtlc.u*.-t.<Z — 1 ! — > 

aquabitur  z plano-plano; Omnibus  autem  duitis  in  e folido-loiido  folido-folidum_ 
z plano-plano-plano-plano-plano-plano-plano-planum  — b in  z plano-plano-plano- 
plano  plano-planum  in  e folidum — d planoin  z plano-plano-plano-planum  in  e folido- 
lolidum,  aequabitur  z plano-plano  in  e folido-folido-folido-folidum . Omnibufquej 
per  z plano-planum  diuifis , & antithefi  adhibita  , e folidi  quadrato-quadratum  — 
d plano  in  z plano-planum  in  e folidi  quadratum  f b in  z plano-plano-plano-pla- 
num  in  e folidum ; iquabitur  z plano-plani-cubo. 

Quod  fi  contingat  in  propofita  primum  aquatione  quadrato-quadratica  homo- 
gencum comparationis  eifc  in  fua  plano-planitic  irrationale  , fcd  facultate  vcluti 
cubica  rationale, ea  afTymmetria  in  aquatione  noua  euanefeet. 

Praccptum  igitur  cfto. 

Et  primo  quidem  de  comparationis  homogeneo , quod  in  quadratis  affettis  inuariatunej 
tonfiflat . 

In  cubis  ducatur  quadratice  . In  quadrato-quadratis  cubice . In  quadrato  cubis  qua- 
drato  quadratice . In  cubo-cubis  quadrato-cubiic  ejrc. 

Secundo  homogenca  fub  gradibus  afficientia  negati,  in  homogenea  fub  gradibus  reciprocis 
afficientia  affirmate  tranfeant ; & contra  afficientia  affirmate  in  afficientia  negate . Itaque ^ 
e feli  io  mutationem  fubeat. 

T ertio  affectionis  fub  latere  innariata  confijlat  coefficiens , affeCltonts  fub  quadrato  duca- 
tur tn  homogencum  comparationis , 

Coefficiens  affeci ioms  fub  cubo , in  homogenei  comparationis  quadratum . 

Coefficiens  affectionis  fub  quadrato-quadralo  tn  homogenei  comparationis  cubum. 

Coefficiens  affcltionis  fub  quadrato-cubo  in  homogenei  comparationis  quadrato-quadra- 
tum &c. 

Quarto  ad  cognitam  radicem  Potcjlatis  nouiter  adaquata  applicetur  homogeneum-i 
comparationis  , perlinens  ad  aquationem propoft 'tam ; renjlituet  enim  latus  primo  quaftum. 

De  his  multum  Artifex  gloriari  poteft;  abftrufiffima  fiquidem  illa, quorum  igno- 
ratione , non  parilm  erubefccbat , pertinaci  demum  labore  magna  cum  admiratione 
mortalium  eft  affecutus.  Multum profedto, qui  pricefferunt  Analyftc,  & temporis  , 
& induftrix  ad  horum  confecutioncm  impenderunt  , quantum  tamen  pcrdificilo 
fuerit , hic  e tenebris  in  lucem  prodere  ; fatis  intelligcs  , cum  > ctfi  plurimum  in_. 
hoc  puluere  verfati  fuerint,  nihil  tamen  adepti  funt.quod  ad  opus  conduceret. 

Citerum  fuperiora  placet  numeris  tractare . 

Ad  quadraticas  xquationes , quod  attinet . 

Propofita  fit  iquatio  i Q_—  6 R ZC.  16. 

Hic  iquatio  negutiux  cum  fit  alfeiftionis , minus  idonea  eft  ad  Analyticam  ex- 
plicationem , quare  oportet  illam  ad  affirmationem  reducere  , hoc  enim  paito  fa- 
cile 
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cile  ex  prsccptis  in  Arte  refolutiua  traditis, licebit  illam  explicare. 

Effinge  autem  comparationis  homogcncum,  nempe  1 6 , applicatum  ad  t R , hoc 
M.;,„ , !i_  °cfle  I K , & quidem  fiet  t QJ  * R — 16  . Huius  squationts  radix  eft  i , 

quamobrem  hoc  eft  8 . erit  radix  primum  qusfita  . Hsc  autem  vt  melius  m- 
telligas , quandoquidem  effingis -f*-  effe  i R,& quoniam  in  aequatione  Poteftas  eft 
quadratum,  eflbrma  quadratum  ex  -fr  , huius  quadratum  eft  , & quomam- 
erat  i a—  * K>  propterea  duc  in  6 , vt  fiat  -fi-  quo  negato  de  fiet  -rt 
ai-  ,hoc  autem  squabitur  16 , Sc  per  antithefm  fiet  =:  16  t -fj-  . Omni- 
bus duais  in  t Rfict-M^-r  i*Rt?*-  Omnibus  deinde  d udis  in  i Qjfiet  ajtf  R 

— 16  C f 9*  Q.  & per  hypobibafmum  fiet  25 6zX  16  QJ  96  R>  feu  1 6 QJ  9*  «■ 

— 3 rg ' Inftituto  autem  parabolilmo.fiet  1 QJ  * R “ i<5.  Itaque  aequatio  illa—» 
in  qua  poteftas  erat  negate  affcfla.in  illam  tranfmutata  eft , in  qua  eadem  Poteftas 
affirmate  fub  eodem  gradu  afficitur . 

fanfium-j  Propofita  deinde  fit  aequatio  1 Q — 12  R “ 64.  Effinge  -fj-  effc  1 R > & non- 
f intum , (jiifimili  modo  ac  fupra  rcperies  squationem  ■ Q.t  n K r «4. 

Huius  aequationis  radix  eft  4 . Proinde  -7-,  hoc  eft  16,  erit  radix.de  qua  pri- 
mum quaerebatur . 

jxffinu».  Siquidem  Poteftas  eft  quadratum  , fume  quadratum  ex  -ff-  illud  autem  eft  ~ , 
de  quo  negandum  eft  , productum  ex  1 2 , in  — ff-  , reiiduum  autem  — 

aii_  squabitur  64, & per  antithefin  fiet  ■ ~ r <>4  t Omnibus  duflis 

in  i R,  fiet  " 64  R t 7*8.  Omnibus  duflis  in  1 Q,  prouenict  4096  R n 64 
C f 768  Qiicu  64  C 1 7*8  4096  R,&pcr  hypobibalmum  fiet  64  Q f 7*8  R 

U 4096 . 

Inftituto  parabolifmo  prouenit  1 QJ'  12  R i 4096  . Itaque  squatio  negata: 
affeflionis  tranfmutata  eft  in  eam , qua:  eft  affeflionis  affirmata:  fub  eodem  gradu . 
ttymmiiu.  Vides  igitur  quaminduftriofus  fit  lftc  modus  tranfmutandi  squationes  negat?  af- 
fcflionis , quo  in  xquationes  affeflionis  affirmats  tranfmutantur ; id  que  tanta  facilitate 
cum  fiat,  mirum  eft  multis  non  innoruifle,  qui  alioquin  feduio  cum  huiufmodi  ftu- 
dijs  operam  nauarent , per  falcbrofas  vias  greflus  direxerunt . 
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Sed  hsc  oftendi  poterunt  . Sit  refla  A D , 
reprxfcntans  radicis  pretium, cuius  quadratum 
ABCD.fit  xquationis  Poteftas.  Sit  autem- 
A D.diuiia  in  E.itaut  ED.fit  cocfficicns  lon- 
gitudo fublatcralis.  Ex  E.dufla  fit  E F, paral- 
lela alterutri  ipfarum  A B , D C . Quoniam- 
igitur  A D > eft  radicis  valor , cuius  quadra- 
tum eft  A B C D,&  eft  E D, cocfficicns  longi- 
tudo fublatcralis,  fub  hac,  & fub  D C,  feu  AD, 
radicis  valorc  , fiet  planum  de  poteftatc  nega- 
ram ; atque  adeo  ctlm  quadratum  A Ii  C D , mi- 
nus rcflangulo  E F C D,  squale  fit  A B F E; 
fitque  quadratum  minus  plano  ex  radicis  valo- 
rc in  cocfficientem  longitudinem  squale  numero  abfoluto  ; ob  id  A B F E , erit 
numerus  abfolutus  , fine  comparationis  homogcncum . Intclligatur  A G , squalis 
ipfi  A E.duflaque  fit  G HI , parallela  alterutri  ipfarum  B C , A D . Maniteftum- 
cft.rcflangulum  A F,fi  applicetur  ad  latus  A B,  fieri  magnitudinem  ortiuara  A E, 
cuius  quadratum  A G H E,(  eft 'enim  A G H E, quadratum,  quemadmodum  H F 
C I ; eft  quadratum  ipfius  E D , exiftente  quadrato  A B C D ) vna  cum  rcflangulo 
G B F H,  contento  lub  G B,  feu  F H,  vel  H I,  hoc  eft  E D,  cocfficicnte,&  G H, 
fiuc  A E , eft  squale  ipfi  A F , cui  erat  squale  quadratum  A B C D , minus  re- 
flangulo  fub  eadem  coefficientc  E D , & D C,  feu  A D . Reflc  igitur  prxeeptum 
fe  habet  quantum  ad  quadraticas  squationes. 

Vides  enim  comparationis  homogcncum  inuariatum  confiftcre  . Er  contrariam 
haberi  affectionis  notam.  Item  coefficicntem  fub  latete  non  mutari.  Denique  dum 
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ad  cognitam  radicem  poteftatis  applicatur  homogeneum  comparationis  pertinens 
ad  aquationem  propofitam,  comparari  latus  primd  quxfitum . 

Theorema  autem  polfet  hunc  in  modum  Arithmetice  cnunciari. 


theorema. 


SI  fuerit  numerus  , a cuius  quadrato  fukratlum  fit  produclum  ah  eodem  /«_. 

aliquam  eius  partem,  repduum  autem  applicatum  fuerit  ad  eundem  nume- 
rum, quantitas  erit  ortiua, cuius  quadratum,  -una  cum  pioduclo  a numero  propo. 
pto  tn  eandem  ippus  numeri  partem  ,pr<ediclo  repduo  aquale  erit. 


G 

12 

H 

4 


Sit  numerus  A , cuius  quadratum  B , a 
quo  fi  dempfcris  C , productum  ex  eodem  B C E 

A,  in  D, partem  eiufdem  A, remaneat  E,  64  48  16 

quo  applicato  ad  A , proueniat  F , fit  au- 
tem G , produitum  ex  F > in  D , & ei  ad-  A D F 

dito  H , quadrato  ipfius  F . proueniat  I ; 8 6 2 

Dico  I , squalem  effe  E &c. 

Hxc  autem  facili  demonftrari  polTunt.  1 

Quoniam  A, eft  latus, cuius  quadratum  16 

B,  a quo  fubtrailo  C,  nempe  produito  ex 

A > in  D,  remanet  E , quo  applicato  ad  A , proucnit  F i erit  F , pars  altera  , qux 
cum  D , confhtuit  A Quoniam  igitur  F , multiplicando  feipfum  facit  H , erit  vt 
vnitas  ad  F,  ita  F,  ad  H,  & quia  F,  duitus  in  D>  facit  G,ergo  vt  vnitas  ad  F.ita 
D ad  G,  quare  vt  F,  ad  H>  ita  D,  ad  G,  & permutando  vt  F,ad  D,ita  H,ad  G, 
& componendo  vt  F,  plus  D,  ad  D,  ita  H , plus  G,  ad  G , & conuertendo  vt  G , 
ad  H,  plu  G,  ita  D,  ad  F,  plus  D,  fcd  I,eft  squalis  H,  plus  G,ergo  vt  G,  ad  I, 
ita  D,  ad  F,  plus  D,  hoc  eft  ita  D,  ad  A,  fcd  vt  D , ad  A,  ita  C , ad  B , ergo  vt 
G,  ad  I,  ita  C,  ad  B , fed  vt  C,  ad  B,  ita  G,  ad  E,  ergo  vt  G,  ad  I,  ita  G,ad  E, 
ergo  I,  erit  squalis  E.  Quod  erat  opera:  pretium  offendere . 

Ad  cubicas  squationes,  quod  attinet. 


Propofita  fit  aequatio  1 C — 94  R 3 do. 

Effinge  ~ effe  1 R , & fiet  1 C t 94  Q—  3600.  Huius  autem  aquationis  radix 
clt  d.  Quamobrem  hoc  eft  10,  erit  radix  prim6  quxfita. 

Quoniam  enim  effingitur  , effe  1 R,  fiat  cubus  ex  — fV-  , & eft‘-££,  at  ve- 
ro  produdum  ex  64  , in  — , eft  , quo  fubtrailo  ex  , remanebit  ~ — 
-rr  ~ do  , & per  antithefin  fiet  ~ 60  t f-  . Omnibus  duitis  in  i R , fiet 
-tt~  R-  — do  R "f  5640 . Omnibus  duitis  in  1 C , fiet  2 1 dooo  R “ do  QQ  f jd4o 
C,  fcu  quod  idem  eft  do  QQJjd40  C ~ 216000  R > & per  hypobibafmum  fiet 
do  C t 5fi4°  Q_—  a idooo  . Inftituto  parabolilmo  , proueniet  1 C f 94  Q_— 
ydoo;  fit  autem  parabolifmus, omnia  applicando  ad  do,  numerum  poteftatis. 


Propofita  fit  xquatio  1 C — 60  R zl  32. 

Effinge  effe  1 R,  & fiet  1 C t do  Qj5  1014.  Huius  xquationis  radix  eft 4. 
Proinde  , hoc  eft  8,  erit  radix  primum  quxlita . 

Quoniam  enim  fupponitur  radix  , eius  cubus  eft  comparandus, is  autem  eft 
177i,  a quo  (ubtrahendum  eft  netnpc  produitum  ex  do,  in  , rtmanet  autem 
T r1  — , quod  xquabitur  32  , & per  antithefin  , fiet  S 3 2 t ts  • Omnibus 

duitis  in  1 R,  fiet  z;  32  R t ‘920 . Omnibus  duitis  in  1 C , fiet  327d8  R S 

32  QQ. 
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QClt  1910  C,  fcu  quod  idem  cft  32  Qg  t 1920  C S 32768  R,&  per  hypo- 
bibatam  fiet  atquatio  32  C t <920  Q.~  327?« • Induto  parabo^.fmo  , .per  ap- 
plicationem omnium  ad  32 , numerum  poteftatis , & het  1 C 1 60  «024. 

Propofita  fit  equatio  1 C — 140  R ZZ  48.  . 

Etfirme  elfe  1 R , & fiet  aequatio  1 C t 1 4°  Q,—  23°4-  Hums  atquationis 
radix  cft  4' 'itaque  f , hoc  eft  1 2 , erit  radix  primi)  qusfita . 

Quoniam  enim  , fuppomtur  radix  .eius  cubus  eft  comparandus,  is  autem 

cft  •"»  , a quo  fi  fubtraxeris  ~i  ■ nempe  produiSum  ex  140  , numero  radicum  m- 
- remanebit  quod  arquabitur  48  , & per  antithefin  , fiet  = 48 

R t 7 'i-  Omnibus  dufiis  in  1 R.fiet  ^ „ 48  R t 672°.  Omnibus  duflts  m 1 C. 
fiet  «.0592  R “ 48  Qg.t  <5710  c>  fc“  ft“od  ‘dem  eft  48  QCU  <7>»  C - 
1 10592  R 48  QQ  t <5720  C r 110592  R , & per  hybobimafmum  , fiet  48  C t 
„7200,-  i .0592  . Omnibus  diuifis  per  48  , quod  eft  parabohfmum  perficero  > 

fiet  t 1 C t ‘4°  Q — 23°4  • 


Propofita  fit  aquatio , quam  etiam  fuperius  attulimus, agentes  dePoteftatum  nia- 
meroia  refolutione  terat  autem  huiufmodi  1C-16RZ  46080. 

Etfingc , effe  1 R,  & fiet  1 C t 16  Q,=  21233  66400.  Huius  autem  equa- 
tionis  radix  Analytice  elicita  reperitur  1280,  quamobrem  . . ,r  > hoc  eft  361  erit  ra- 
dix primum  qua- lita.  . . 

Et  eodem  modo  ac  fupra  huiufmodi  xquatio  tractari  potett . 

Propofita  fit  sequatio  1 C — 96  Rz  40. 

£fljn„c  -is- , efle  i R . Ita  enim  1 C t 96  Q , atquabitur  1600  . Hums  autem- 
atquationis  'radix  cft  4.  Proinde  ieu  10,  erit  radix  primo  quatfita. 

Propofita  fit  aquatio  1 C — 10  R " R 48 . 

Effin°c  iri , effe  1 R,  & fiet  1 C f Q — 48  . Huius  a-quatioms  radix  eft  2 . 
Quare  %f','feu  ii  ia  , erit  radix.de  qua  primum  querebatur . Nam  fi  radix  cft  fy 
11  , eius  cubus  eft  91  1728,  produ&um  vero  a 10,  in  9;  12, cft  91  1200, qua  dem- 
pta ex  9i  1728,  remanet  91  48.  Vides  autem  quomodo  in  noua  aequatione  affym- 
metria  illa,  qua  alioquin  a-quatio  propofita  laborabat,  de  medio  fublata  fit. 

Harc  etiam  demonftrationibus  firmari  poffunt.  Et  quidem  Arithmetice , vt  per- 
fpicue  conftat;  Geometricis  namq;  finibus  non  comprehenduntur;  fit  enim  folidi, 
cuiufmodi  cft  comparationis  hotnogencum , duiftio  quadratica  , quamobrem  fit  af- 
ccnfus  ad  immaginarias  quantitates , a quibus  fc  fc  Geometram  abftincre  , fupra 
notauimus,  nifi  tamen  vnitatis  vfum  in  Ane  recipiat . De  hoc  tamen  in  fecunda- 
huius  operis  Parte  differendum  . 

Ad  horum  autem  demouftrationera  faceret;  quod  fequitur. 


THEOREMA. 


SI  fuerit  numerus , tutus  cubus  multatus  produBo  ab  ipfo  m altum  quempiam 
affumptum  faciat  reftduum . Hoc  fi  applicetur  ad  numerum  pradiBum , orr.ua 
quantitatis  cubus , t ma  cum  produBo  , ab  eiufdem  quantitatis  ortiua  quadrato  in 
illum  affumptum  numerum , aqualis  ejl  reftdui  pradiBt  quadrato . 


Sit 
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Sit  numerus  A,  cuius  cubus  B , multatus  numero  C,  produ&o  exJA  , in  D , re- 
iinquat  E,  quo  applicato  ad  A,  proueniat  F,  cuius  cubus  fit  G,  cui  addito  I.pro- 
duflo  ex  D,  in  H,  quadratum  ipfius  F,  proueniat  K ; Sit  autem  L,  quadratum  ip- 
fius  E. 

Dico  K,  squalem  efle  L . 


C 

E 

G 

I 

96 

41« 

1 40608 

32448 

D 

F 

H 

K 

12 

J* 

2704 

I73°5d 

L 

1730515 

Hoc  Theorema  demoniirari  facile  poteft , imitatione  eorum  , qui  fuperius 
attulimus. 

Quod  fpedlat  ad  Quadrato-quadraticas  xquationes . 

Propofita  fit  atquatio  i QQ_ — 3 C — 8 Q_~  50.  «««w 

Effinge  -H-  efic  1 R , proinde  1 QQJ  400  Q t 75°°  R»  aquabitur  125000,  Se 
fiet  1 R 10.  Quamobrcm  -fi-  > feu  5 , erit  radix  primo  quzfita. 


Propofita  enim  cum  fit  zquatio  ■ QQ. — 3 C — 18  Qjr  50,  & effifta  fit  radix 
-ff-,  oportet  — , quadratiee  multiplicare,  at  vero  quadrato  quadratum  ex  -f j-» 
cft  — de  hoc  autem  oportet  negare  " > nempe  produdtum  ex  3 , numero  cu- 
borum, in  , cubum  ex  — f; — . Denique  oportet  fubtrahere  > nempe 

producum  ab  8,  in  -fjj- , quadratum  ipfius  — fi — > fit  igitur  atquatio  

— — 50.  Omnibus  dudlis  in  1 QQ.fit51?^ — ^ 20000  ~ 50  Q_.  Rurlus 

omnibus  dudlisin  1 C,  fiet — 375000  Q — 20000  Q ZZ  50  QC. 

Dcniq;  dudtis  omnibus  in  tQQ;  fit  62  50000  QC  — 375000  CC  — 20000  QQC  “ 
5oCCC,&per  antithclinfit  50 CCCt  375000  CC  t 20000 QQC  “ «25000  QC, 
&per  hypobibalmum  fit  50  QQ_t  375000  R f 20000  Q~  «25000. 

Inftituto  parabolifmo  per  applicationem  omnium  ad  50  , numerum  maioris  po- 
tcflatis,  3c  prouenit  1 QQ  t 400  Qt  7500  R — 125000  . Huius  autem  aquatio- 
nis radix  eli  10,  quamobrcm  -fi-  > hoc  cft  5 , erit  radix  prim6  quclita . 


Cum  *tju*rto 
tfl  in  au*  au* 
Ar*to~ifu*>ir* 
tum  mf/titw 
(ut  au*tir*to, 

&cU». 


Propofita  fit  zquatio  1 QQ_—  4 C — 1 1 Q~  3«. 

Effinge  -fi-,  e(fe  1 R,  proinde  1 QgJ  39«  Qjt  5184  R,  atquabitur  4««5«.  Sit 
autem  huius  zquationis  radix  fi  . Quamobrcm  , feu  etiam  « , erit  radix  prim6 
quxfita . 

Noux  autem  zquationis  radicem  efle  6, facile  conflat  fi  quidem  cius  quadrato- 
quadratum  cft  129«.  Ar  vero  quadratum  idem  3«  , duflum  in  39«,  facit  1425«  , 
numerum  quadratorum,  dudtus  autem  fi,  in  5184,  numerum  radicum, facit  31 104, 
at  fumma  ex  1425«;  31104, & 129«,  cft  4fifi5«,-  nempe  comparationis  homoge- 
neum- . 


Jf.tfUMtifiau*- 
JrA!*-yu*JrA 
tit* , in  <ju* 
rim-runt  au* 
drat^untir* 
tum  Mlficirtir 
/ut  /fuuJrmtc, 
t ait»  rurjui 
txfiirdfmr . 


Propofita:  etiam  zquationis  radix  eft  fi, eius  enim  quadrato-quadratum  cft  129«, 
a quo  fi  dempfcris  8«4,  ptodu&um  cx  4 . numero  cuborum  in  21«  , cubum  ex  fi  , 
remanet  432  , a quo  fi  dcmpferis  391S , produ&um  ex  1 1 , numero  quadratorum- 


in  36,  quadratum  ipfius  6,  remanet  3 fi  , comparationis  homogeneuin. 

Quod  fi  fuerit  zquatio  in  qua  numerorum  afymmetria  mtcrcefferit ; fic  proce- 
dendum. 

B b b Propofita 
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chmmhmm  Propofita  fit  zquatio  i QQ,—  8 R “ I*  c 8o. 

**w>  Effinge  ‘Vineae  i R,&  eueniet  iquatio  i QC^t  8 c“  8.  Huius  autem  ;qua- 

"vtu  ummt  ,‘on‘s  radix  eft  a . Propterca  *j?  , hoc  dilkc  i o , erit  radix  , de  qua  primum* 
imHrtttfrriMi,  quatrebatur . 


4/fi  ttdto  4« 

Multum  etiam  incommodi  vocum  affert  AupviSa*i*dc  qua  inferius  fecunda  huius 
»!ymmctria  operis  parte  differemus . Remedium  igitur  aliquod  cft  adhibendum , cuius  pradidio 
ut"M'  aequationes  alioquin  inexplicabiles,  commode  polfmt  enodari. 
t/huatwitU.  Dum  igitur  aliqua  proponitur  arquatio,  ope  fui  correlatz  per  irregularem  de- 
mMaum  z<-  «Wccnfum  climadticum  ad  depreffiorem  reducitur.  Atque  adeo  hac  Artificis  indu- 
fctnfiu , Hem  jn  squalitatibus  inuerso  negaris  vitatur  amphibolia,  atque  dyfmecania.  Ita.. 

jmaa,/ii/i  qUjj4m  jn  cubicis  quadrato-quadraticis  , & ex  inde  per  binos  alternas  clunadlicas 
gradus  alioquin  in  quadraticis  quadrato-quadraticis,  & cx  inde  per  binos  alternas 
gradus  huiufmodi  artificium  locum  non  habet . Ad  aliud  propterca  coafugiendum. 


Pratceptum  autem  fit  huiufmodi. 

rrttrfhtm^.  Primo  pote  flat  i radicis  qua/ita  addic  iatur  pote  flas  radicis  aquealta  ; fiquidem  talium. *, 

poteflatum  aggregatum  diuifionem  recipit  tn  pradtdo  riimalUcarum  ordine . 

Secundi  homogeneum  comparationis , vna  cum  translatis  affetttonum  homogeneis , & ad- 
dita potejlate  comparetur  affeCl  a magnitudini , qua  eandem  diuifionem  recipiat ; huiufmo- 
di enim  comparatione  inciditur  in  aquali  talem,  cor  relatam , vel  affirmatam  , vel  negatam 
direffe . 

fumfitrn  Hzc  autem  vt  intelligantur. 

iUo/httur,  Proponatur  b planum  a — a',a:quariz  folido,&per  metathcfin  fiet  a'  n b pla- 
no a — z folido . Vtrique  parti  addatur  e' , ergo  a'  f e',  aquabitur  b plano  a t e' 

— z folido . 

Prima  ipfius  aquationis  pars  nempe  b planum  a f e1,  diuifionem  recipit  ab  a'  te1. 
Dum  enim  ad  laterum  aggregatum , applicatur  aggregatum  cuborum,  oritur  aggre- 
gatum quadratorum  minus  re&angulo  a lateribus, quamobrem  applicatione  facta*, 
prouenit  a'  — e a f e’. 

Reliquum  eft.vt  altera  atqualitatis  pars', nempe  b planum  a t e'  — z folido, ap- 
plicata ad  a f c,  faciat  planum  aliquod,  iam  ortis  reliquis  comparandum.  Id  qui- 
dem alfequcmur  fi  in  locum  ipfius  e'  — zfolido  fubilituatur  b planum  c.proueniet 
enimbplanum.fi  enim  b planum  a t b plano  e,  applicetur  ad  a t e, prouenit  b pla- 
num, xquiualcat  igitur  fubftitutionis  gratia. Data  itaque  hypothefi  quod  e'  — z fi», 
lido , zquetur  b plano  c , per  antithcfin  fiet  e‘  — b plano  ezz  z folido . Quamobrem 
a'  — c a f c‘,  atquabitur  b plano. 

At  vero  cx  fupra  explicatis  innotefeat  e , erat  enim  atquatio  e'  — b plano  e ~ 
z folido , cuius  radix  cx  przceptis  paulo  antea  traditis  , nequit  ignorari , eaque  di- 
catur d , ergo  a‘  — d a f d‘ , a-quabitur  b plano  . Omnibulq;  ordinatis  fecundum* 
Artis  prarccpta  da  — a* , aquabitur  d'  — d plano. 

Ex  his  facile  intelliges  Theorema.  Si  bplanum  a — a1, atquetur zfolido  etiam  e' 

— b plano  e , aquetur  z folido.  Innotefeat  autem  e.effc  d , igitur  da  — a‘  aqua- 
bitur d‘  — b plano . His  porro  habitis , qua:  in  fcquentibus  accuratis  deroonftratiQ- 
nibus  perfequemur, numeris  mox  explicabimus. 

tumftun-i  Propofita  fit  aquatio  52  R — i C — j<S. 

Igitur  cx  modo  traditis  fiet  1 C — 52  R ~ 96 . Huius  autem  aquationis  radix 
eft  8 ; qui  erit  numerus  radicum  aquationis  quadraticz  , inuerfa-  negationis  . In* 
qua  comparationis  homogeneum  cft  12,  nempe  inuenrg  radicis  quadratum, minus 
numero  radicum  dat*  aquationis.  Proinde  zquatio  erit  8 R — i Q,—  12  . Hu- 
ius 
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Ius  zquationis  duplex  eft  radix  nempe  a , & 6 . Vtraque  autem  fatisfacit  xqua- 
tioni  propolitz  51  R — 1 C “ 96. 

Hzc  vt  melius  intclligas;  proponatur  zquatio  52  a — a’  zquatio  96  , ex  ijs  igi-  Suf,/Uuhn 
tur,  qnx  proponuntur  adhibita  metachefi  a1»  aquabitur  52  a — 96  . Vtrique  parti 
addatur  e',  ergo  a'  t e1,  aquabitur  52  a f e>  — 96.  Prima  aquationis  pars  e'  t e'» 
diuifionem  recipit  ab  a t e,  vt  diximus,  prouenit  autem  aggregatum  quadratorum» 
minus  rcdangulo  a lateribus,  itaque  proucniet  a’  — e a t e’ . Reliquum  eft  vt  al- 
tera squalitatis  pars  applicata  ad  a t e, faciat  aliquod  datum  planum  ortis  reliquis 
comparandum , id  autem  fiet  fi  in  locum  e‘  — 96  ,-fubftituatur  52  e,proueniet  enim 
51 , fi  enim  52  a t Ji  e , applicetur  ad  a t e , prouenit  52  . Cum  igitur  e1  — 96 , 
sequetur  ex  hypothcfi  52  e per  antithefin  fiet  c1  — 52  c “ 96 . Cuius  aequationis 
radix , ex  antea  eraditis  innotefeit  8,  vt  dicemus.  Itaque  a'  — e a f e',  aequabitur 
51 . Nota  fit  e,  nempe  8, ex  praeceptis  traditis,-crgo  a'  — 8 a t 64,  aequabitur  52, 

& ordinata  aquatione  fecundum  Artem  fiet  8 a — a‘  ~ 64  — 52  . Hoc  aft  8 R — 
iQ^  12  . Cuius  zquationis  duplex  eft  radix  2 , & 6,  quarum  vtraque  propofit; 
aequationi  fatisfacit , nempe  52  R — 1 C “ 96. 

Vides  autem  zquationem  negationis  inuerfz  omnibus  retentis  euaderc  negationis 
direitz,  cuius  radix  inuenta,  fit  radicum  numerus  zquationis  quadraticz  , inuerfz  “ ' 
quidem  negationis  , cuius  comparationis  homogeneum  eft  quadratum  inuentz  ra- 
dicis. 

Quod  fi  propofita  fuerit  zquatio,in  qua  datur  affeftio  fub  quadrato.  Vt  b a*  — cim 
a’  ~ z folido . Ex  ijs,  quz  proponuntur  adhibita  metathefi,  fiet  zquatio  in  qua  a'  ***" 
aequabitur  b a’  — z folido  addito  vtrique  zquationis  patti  e' , fiet  a'  t e’  — b a'  f 
c'  — z (olido . At  z fol.  — e' , xquetur  b e’.  Hoc  eft  e'  f b e’ , squetur  z folido , 

& a'  | c1,  squabitur  b a'  — b c’.  Solidum  autem  affe&um  adiumftione  cubi  opor- 
tet reducere,  quamobrem  omnia  applicentur  ad  a t e , igitur  a’  — cate',  zqua- 
bitur  b a — b c . Innotefcat  autem  c , effe  d , ex  ijs  , que  fuperius  explicuimus  , 
nempe  inftituatur  Analyfis  zquationis  fuperioris  e'  t b c‘  ~ z folido. Ordinetur 
aequatio  quadratica  bafda  — a'  “ d’  f b d . 

/Equatio  proinde  inuerse  negata,  in  aftirmatam  eiufdem  ordinis  rranfmutata  eft, 
itaur  data  radice  nouz  zquationis , fiat  irregularis  dcfcenfus  in  zquationem  dc- 
preffiorem.  Ex  his  illud  intelliges  Theorema  . 

Si  b a'  — a’,  zquetur  z folido,  & e'  f b c‘,  zquetur  z folido,  ac  verb  c » inno-  Tkmm*. 
tefcat  effe  d , erit  b a t d a — a* , yquale  b d t d‘ . 

Quz  vt  numeris  tradentur  de  more . 

Propofita  fit  zquatio  41  Qj—  tC“  3200. 

Igitur  42  Q t 1 C,  zquatur  3200.  Huius  zquationis  radix  eft  8 . Addatur  8 , Nmmh 
ad  42  , numerum  quadratorum,  fiet  50.  pro  numero  radicum  zquationis  quadrati- 
c*  auulfz.  Et  ad  33 6,  produ&um  ex  8 , radice  inuenta  in  42  , numerum  quadra- 
torum > addatur  £4  , quadratum  inuentz  radicis  , vt  fiat  400  , pro  comparationis 
faomogenco  iam  diiftz  zquationis  quadraficz ; quz  propterea  erit  50  R — 1 Q^“ 

400  . Huius  radix  eft  duplex  1 o , Sc  40 , & vtraque  zquationem  propofitanu. 
ioluit. 

Propofita  fit  zquatio  42  a — a'  ZZ  3 200  i per  metathefin  fiet  a’  ” 42  a‘  — 3200. 

Addito  autem  vtrique  zquationis  parti  c’  , fiet  a’  t e'  “ 42  a’  t e’  — 3200  . At  ”7,“^'” 
3200  — e1,  zquetur  42  e‘,  hoc  eft  e1  f 42  e*,  zquetur  3200,  & a‘  t e',  zquabitur  ‘ ' 

42  a'  — 42  c\  Diuidantur  omnia  per  a t e,  igitur  a‘  — e a t e’ » zquabitur  42  a 
— 42  e.  Analyfi  autem  inftituta fuperioris  zquationis  c’  t 41  c’  — 3200; nota  fiet 
c , eaque  fit  8 . 

Proinde  42  a t 8 a — a‘, zquabitur  336 1 «4, hoc  eft  jo  a — a'  zquabitur  400. 

Seu  fiet  zquatio  jo  R — 1 400  . 

Vides  autem  zquationem  negationis  inuerfz  omnibus  retentis  euaderc  affirma-  Mmkimr. 
tiuam, cuius  radix  inuenta  fit  radicum  numerus  zquationis  quadraticz  inucrf;  qui-  f*' 
dem  negationis;  & comparationis  homogeneum  effe  quadratum  inuentz  radicis. 

Bbb  a Quod 
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Quod  fi  fuerit  xquatio  quadrato-cubica;&  primo  fit  affeSio  fub  latere. Sic  pro- 
cedendum , . 

Proponatur  b pl.pl.  a — a’,  aquari  z plano  folido. 

Fiat  quadrato-quadratum  ex  c — a i & fingularia  efformata  plano-plana  fimph- 
cicer.  nec  repetita  quidem  erunt  c*  — a c1  t a*  c*  a'  c 7 a' . Ducantur  autem  in 
c t a»  & fit  e’  t a'.  At  vero  ex  ijs,  qua  proponuntur  a',  valet  b pl.pl.  a — z pla- 
no (olido,  ergo  e'  t c',  fquabitur  e'  t b plano-plano  — z plano-folido.  Vrraquo 
pars  applicetur  ad  e t a,  & ex  prima  aquationis  parte  proucnit  e*  — a e'  — a* 
e‘  — a'  e t a' . Cum  ver6  non  confiet  proucnicns  ex  fecunda  , comparetur  hu- 
iufmodi  plano-folido , vt  plano-planum  orriuum  non  poflit  ignorari . Propter ea- 
b pl.pl.  e t b pl.pl.  a aquabitur  alteri  eius  parti  , nempe  c'  t'b  pl.pl.  a — z 
plano-folido  . Vtrinque  foblata  affectione  fub  a gradu  , & adhibita  antithcfu 
e'  — b pl.pl.  e,  aquabitur  z plano-folido.  Cum  autem  innotefeat  c , effe d , dicen- 
dum d'  — d'  a f d‘  a'  ■—  d a’  t a*  i aquari  b plano-plano  , & aqualitate  ordinata- 
fecundum  Artem  d‘  a — d'  a’  f d a'  — a' .aquabitur  d‘  — b plano-plano.  Vnda- 
Theorema . 

Si  b pl.pl.  a — a' , aquetur  z plano-folido , & c'  — b pl.  pl.  e, aquetur  z plano- 
folido  ,■  Si  innotefeat  e , effe  d , vtrique  d'  a — d‘  a'  t d a'  — a4 , aquabitur  d*  •— 
b pl.pl. 

Numeris  hoc  modo  . Propofita  fit  aquatio  176  R — 1 QC“  320;  ergo  1 Q_ 
C — 1 76  R , aquabitur  3*0  . Huius  radix  eft  4 . Huius  autem  cubus  eft  64 , & 
erit  numerus  radicum  noua  aquationis  quadrato-quadratica  , at  ver6  ciufdem  4 , 
quadratum  eft  1 6 , critque  numerus  quadratorum  . Deinde  idem  4,  erit  numerus 
cuborum.  Denique  afferendum  1 QQ  i hac  lege  ex  fupra  traditis,  quod/adicura 
numerus  gerat  fignum  abundantia , at  numerus  quadratorum  fignum  deffeifius,  nume- 
rus cuborum  fignum  abundantia ; denique  poteftas  gerat  fignum  deffe&us , Igitur 
fiet  aquatio  64  R — 16  QJ  4 C — 1 QQ  ~ 80. 

Huius  autem  radix  Analyticc  elicitur  t , quamobrem  initio  aquationis  propofit? 
radix  erit  1 . 

Cateriim  , cum  proponitur  aquatio  inuerfa  negationis  , fit  aquatio  negationis 
dirc&a  cuius  radix  eft  adhibenda, ad  opus  perficiendum,  elicitur  autem  radi*  iux- 
fta  pracepta  foperfos  tradita . 

Hic  fupereffet  modum  tradere  explicandi  aquationem  illam  quadrato-quadra- 
ticam,  & quidem  hac  de  re  fuperius  multa  fcripfimus,  paulo  infra  induftriofnis  ta- 
men idem  argumentum  tranabimus . 

Propofita  fit  aquatio  176  a — a'  ~ 320  ; operando  iuxta  praferipta  comperie- 
mus  e’  — 17 6 c — 310;  Cuius  radix  adinuenitur  4 . Huius  cubus  , puta  «4,  erit 
numerus  radicum,  & 16,  eiufdem  quadratum  erit  numerus  quadratorum,  & idem 
4,  erit  numerus  cuborum,  vnde  fiet  64  e — itf  c'  t 4 e'  — C " 25 6 — 176,  hoc 
eft  80.  Huius  radix  eft  2 , quanta  eft  illa  qua  propofita  xquationi  fatisfacit. 

Cateriim  pragmatia  vt  fupra,  inftituitur . Supponitur  enim  c — a , ex  quo  effin- 
gitur quadrato-quadratum , vnde  fingularia  etfiCta  plano-plana  (impliciter  fumpra  , 
& non  repetita  lunt  e'  — a c‘  t a*  e‘  — a’  e t a' .ducantur  in  c | a,  fit  e’  f a' . Sed 
a' , valet  1 76  a — 310  , propterea  e’  t a'  , xquabitur  e'  | 176  a — 310  . Vtraq: 
pars  applicetur  ad  c | a,  & ex  prima  aquationis  parte  oritur  e*  — a e'  | a‘  e‘  — a' 
ef  a*. 

Ortum  autem  ex  fecunda  cum  non  conflet,  comparetur  cum  huiufmodi  plano-folido 
itaut  plano-planum  indeortiuum  ignorari  nequeat  ;ob  id  176  e t 176  a,  xquabitur 
alteri  eius  parti  , nempe  e’  t ij6  a — 320  . Ht  vtrinque  deleta  affedlioBe  fub  a , 
gradu  ,& antithefi  adhibita, fiet  e'  — 176  e, quod  xquabitur  3 20.  Innotefeat  autem 
e effe  4;  etenim  aj 6 — 64  a t id  a‘  — 4 a'  t a*,  xquabitur  176 , & squalitate  or- 
dinata 64  a — 16  a'  t 4 a’  — a*,  xquabitur  23 6 — 17«,  hoc  eft  80. 

Sed  vt  diximus , de  his  fufiori  calamo  fuo  loco  tranabimus , vbi  pariter  conabi- 
mur remedium  afferre  aduerfos  fradlionis  vitium , prxter  ea , que  fuo  loco  fcripfimus 
de  Ifomceria  difputantes , fic  etiam,  & numerorum  afymmetria  naufeam  mouer,  vn- 
de tenuit  analylin , Aduerfos  illam  nonnulla  diximus , & alia  in  fcquentibus  dice- 
mus 
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mus . Hic  tamen  non  praeteribo  filentio , pauca  quzdam  de  depreffione  aquatio- 
num in  medium  afferre,  fiue  quadrato-quadratica  fit  aquatio , fi ue cubica. 

Illa  quidem  ad  quadraticam  deprimi  poteft  per  medium  cubicarum  a radice  pla- 
na , & hzc  ad  quadraticam  itidem  a radice  folida  zquatio  igitur  in  qua  quadrato- 
quadratum  afficitur  fub  latere  per  medium  cubica  radicem  habentis  planam  , de-  »»**«*- 
primenda  fit  ad  quadraticam.  "■  f m'~ 

Propofita  fit  zquatio  a‘  t b fol.  a — z plano-plano  , & ex  ijs  quz  proponuntur  t",". 
a* , aequabitur  z plano-plano  — b folido  a , at  vero  vtrique  atquationis  parti  adda-  ' 
tur  a*  e‘  t — j—  e* , & proueniet  a’  t a‘  e‘  | — j-  e’  — z plano-plano  — b folido 
a f a*  e'  t — J—  e’-  Omnibus  autem  Iubquadratice  diuifis,  illic  orietur  a‘  t -—  e‘. 

At  vero  ipfi  a*,  adieda  fuerunt  in  fupplemcntum  duo  illa  plano-plana  a*  e’  f ■— 
e’ , qua:  deficiebant  alioquin  a genefi  quadrati  canonice  inftituta  a duobus  radici- 
bus planis;  ex  a‘  t — ; — e*,  fit  a*  t a'  e*  f —e — e';  Si  vero  pars  aequationis  altera 
diukli  Iubquadratice  poffet,  fieret  a’  t -t-  e‘.  Diuidendo  enim  a’  t a*  c‘  t -j-  e', 
per  a‘  f — t—  e‘ , fit  quotiens  a’  t -r~  e* . 

Effinge  igitur  quadratum  a radice  plana  , cui  altera  illa  aquationis  pars  compa-  <w  ,.mii 
rctur , vt  ei  tandem  radici  planae  aequale  fiat  a‘  t — j—  e* . Sitque  quadratum  abs 
~r-  — ea.  Hoc  enim  modo  in  comparatione  euanefeent  affc&iones  fub  a,  vel 
gradibus , & incidetur  in  aquationem  de  e , quo  tendit  operatio  , erit  autem  qua- 
dratum cffiftum  ejeye±“ie  f e‘  a'  — folido  a , comparandum  , & aquandum  z pla- 
no-plano — b folido  a t e*  a*  t — J—  e* . 

Deletis  vtrinque  affectionibus  e‘  a‘  — b folido  a,  & omnibus  in  4 e’,  du&is  e‘  f 
4 z plano-plano  e1 , aquabitur  b folido-folido  . At  innotefeat  e‘ , effc  d* , ergo 
— d a>  aquabitur  a'  t —i — d‘ , & ordinata  aquatione  iuxta  Artis  przccpta 
fiet  a'  f d a “ i — d’. 

Itaque  fi  a'  f b folido  a , aquetur  z plano-plano  , & e quadrati-cubus  t 4 
z plano-plano  e’ , aquetur  b folido-lolido  . Innotefeat  e die  d , & a'  t d a aqua- 
bitur t# f-d\ 

Eadem  numeris  trademus . Kmnm  ui 

Propofita  fit  aquatio  a‘  t 43*°  * — 27216  . Iuxta  fuperiiis  tradita , proueniet 
zquatio  c quadrati-cubus  f 108864  e’  r:  18662400  . Huius  autem  aquationis  ra- 
dix eft  12.  Propterea  iuxta  fuperiiis  tradita,  fiet  aquatio  a’  f 12  a r:  108.  Huius 
aquationis  radix  eft  6.  Proinde  6 , erit  radix  aquationis  initio  propofita  , Caete- 
rum  ex  aquatione  illa  c quadrati  cubus  t 108864  e’  — 18662400  , elicitur  radix 
Analytice , ex  ijs,  qua  nos  in  fuperioribus  fcripfimus  , eft  enim  zquatio  cubi  atfe- 
fti  fub  quadraro. 

Verum  enim  vero  ipfius  aquationis  e quadrati-cubus  f 108864  e’  ~ 18662400, 
radicem  effe  u , facile  conftat  ; quandoquidem  cubus  ex  144,  quod  eft  qua- 
drarum ipfius  11,  eft  2985984,  cui  fi  addatur  15676416,  produdum  ex  108864, 
in  144,  fit  i866i4oo,comparationis  homogeneum  ipfius  aquationis.  At  vero  aqua- 
tionis propolin  a*  1 4310  a “ 27216  , radicem  erte  6,  ex  eo  liquet , quod  qua- 
drato-quadratum  ex  6 , eft  1296 , cui  fi  addatur  25920,  produdum  ex  4320  in  6, 
fit  27216,  comparationis  homogeneum  aquationis  propofiti. 

Dari  etiam  portet  aquatio  a'  — h folido  a — z plano-plano . Item  b folido  a — jusfatrut 
a*  “ z plano-plano . Prapterea  a'  f 2 b a'  5 z plano-plano  . Deinde  2 b a’  — a'  . 

“ z plano-plano;  & alia  etiam,  de  quibus,  cum  iterum  in  Speciofa,  fit  agendum, 
ab  earum  confideratione  abftinendum  in  pralcntiarum  duximus. 

Solum  hic  adijeiam  aliquid  de  cubicarum  aquationum  depreffione  ad  quadrati- 
eas  a radice  folida. 

Propofitum  igitur  fit  cubum  artedum  fub  latere  affirmate  ad  quadratum  radicem  Cubus  uffrfhu 
habens  folidam , idemque  affedlum  reducere . A* u""  ‘f- 

Propofitum  fit  a'  t b plano  a , zquari  1 z folido  , & fit  faciendum  quod  impe- 
ratur ; Itaque  e'  f a e , aquetur  b plano  . Ex  huiufmodi  zquationis  conftitutiono  ludiam 
b planum,  intclligitur  redtangulum  fub  duobus  lateribus  quorum  minus  eft  e , dif-  t-'1  A'1*"» 
ferentia  a maiori  eft  a , ergo  1 '“T  -1 , erit  a . Quamobrem  “S; 

> -■«■»*  H-.-pi— »!■. t , ..  | 1 - peztleei-  iJ  - - f aquabitur  2 

z folido . 
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i Solido  . Omnibus  autem  per  e'  du&is , & ordinaris  fecundum  Artis  praecepta.,,  , 
fiet  e cubi  quadratum  t > z folido  in  c!  “ b plani-cubo . 

Huiufmodi  autem  aquatio  eft  quadrati  affirmate  affefli  radicem  habens  fou- 
dam.  Vndc  tolligitur. 

Si  a*  t 3 b plano  a,  atquetur  a z folido,  & R b piano-plano  plani  f * folido-fo- 
lido  squetur  d>,  certe  1 , fit  a.  Qua:  numeris  illuftrari  poterunt. 

Propoftta  fu  {quatio  a'  t ‘S-  a — • Sitque  faciendum  propofitum , & e- 1 

a e atquetur  64  . Quid  autem  fit  <5+  , couftat  ex  didis,  intelligitur  enim  fieri  per 
multiplicationem  duorum  laterum,  quorum  minus  eft  rcpr{fentamm  per  e,  differen- 
tia vero  a maiori  r{prcfentatur  per  a , itaut  fit  a . Quamobrcra 

4 , {quabitur  4031  , comparationis  homogeneo  {qua- 

tionis  propofit{.  Omnibufquc  ductis  in  e',  & obicruatis  pt{ccptis  Artis,  fiet  {qua- 
tio e cubi  quadratum  t 403*  e’  — 262144. 

Itaque  ft’a‘  f 192  a , cquetur  403» , & 4326400  , compotiti  ex  40(5425«  , nem- 
pe quadrato  cx  2016  , & ex  262144  quequidem  radix  eft  20*0,  minus  2016, 
{quetur  64,  & 64  — i6>  hoc  eft  ~ , {quabitur  a. 

Dc  hoc  tamen  accuratius  , atque  copiofius  in  Speciofa  differendum  erit . Haec 
fufficiat  attuliffe,  pro  explicatione  propofiti. 

Si  ver6  cubus  affeClus  fuerit  fub  latere  negate  , hunc  qui  fcquitur  in  modum  ad 
planum  fub  radice  folida,  multatum  quadraro  reducetur. 

Oportet  autem  in  aequatione  propofita,  cubum  e triente  cocfficicntis  affedionis, 
cedere  folidi  comparationis  fubquadrato-quadrato . 

Propofita  igitur  {quatio  fit  a'  — 3 b plano  a,  {quari  2 z folido,  & oportet  face- 
re, quod  eft  propofitum.  Sit  a e — e‘  “ b plano.  Ex  huiufmodi  atquationis  con- 
ftitutione,  b planum  intelligctur  redangnlum  fub  duobus  lateribus, quorum  maius, 
vel  minus  eft  c . Summa  vero  minoris,  re  maioris  a,  ergo  " , «quabitur  a. 

Quare  uaoteatest  ( jqUa. 

bitur  2 z folido. 

Omnibus  autem  in  e’  dudlis , & fecundum  Artem  ordinatis  2 * foiidum  in  e"  — 
e’,  cubi  quadrato  aequabitur  b plani  cubo. 

Haec  autem  {quatio  eft  negationis  inuerf{,  cuius  radix  eft  folida.  Deteominatio 
»utem  problematis  conftet, nempe  folidi  quadratum  prf flare  debere  b plani-cubo. 

Igitur  fi  a1  — 3 b plano  a,  aequetur  2 z folido;  fiet 

te  c 2 folidi  t iv  1 folido-folidi — b pt41l.pl.  *f*  Se  c I folidi — Se  2 folido-folidi — b plano  pbno-plano 

Quamobrem  fi  fit  i C — 81  R {quetur  756,  quandoquidem  378  t 351,  eft  729  , 
cuius  latus  cubicum  eft  9 , & 278  — 35 1 , eft  27 , cuius  latus  cubicum  eft  3 , pro- 
ptetea  9 t 5> nempe  1 2 , radix  erit  quafita . 
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AfFcctac  multipliciter  3 quae  funt  aquationes 
explicantur . 

CAPVT  XXVU. 


ET  fi  quafi  laboribus  defefli  quidquid  in  medium  allatis  hucufque,  videbatur  *■ 

addi  pofle  nos  prxtcrmittendum  duceremus  , tamen  quia  non  eo  vide- 
batur  Ars  deduCta  > quo  fpcClabat  induftria  » propterca  , maxime  con-  JiaMi  **- 
fentaneum  cft  vifum  de  explicandis  xquationibus  multiplicis  affeiftionis  pauca  qu{-  Ju“m 
dam  fubijcere , eo  vel  maxime  quia  nobile  quoddam  cft  argumentum  , atque  di-  ■ ’ 
gnum.in  quo  fedulus  Analyfta  verfetur.  Accedit  qudd  ardua  res  , cft  plena  fani 
difficultatibus , quibus  ire  obuiam  excelli, generofique  animi  eft.  Quod  fi  laborio- 
fum  eft  opus, tamen,  vt  Euripidi  placuit. 

nupioiQ  Ttt  xct A<x  yty  1*7 au  ttowc  . . 

Et  plaulibile  quidem  cft  labores  fufeipere,  nam 
Ori  TreirrcL  rei  ^irroofxiv'  t^tuptcxtrai . 

Gradum  propterea  facimus  ad  explicandas  arquationes  multipliciter  affe&as,  nimi-  „ r 
rum  qua  arte  explicetur  aquatio  quadrato-quadrati , tam  fub  latere  , quam  qua- 
drato ; & quidem  per  affirmationem  vtriufque.  Infuper  qua  methodo  explicari  pof- 
fit  xquatio,  in  qua  quadrato-quadratum  afficitur  fub  latere  per  affirmationem  , & 
cubo  per  negationem.  Item  quomodo  poflit  xquatio  illa  euolui,  in  qua  quadrato- 
quadratum  afficitur  fub  cubo  per  affirmationem,  Sc  latere  per  negationem.  Pratte- 
rea  , qua  via  fit  incedendum  ad  explicandam  atquationem , in  qua  quadfato-qua- 
dratum  afficitur  fub  cubo  , quadrato  , Sc  latere  per  affirmationem  , qu?  facile  ex 
diSis  fupcrids , Sc  ex  adiundtis  exemplis  intelligi  poterunt . Satis  enim  copiose 
refolutionem  Potcftatum  numerofam  tra&auimus , quantum  ad  aquationes  non_. 
adeo  affectionibus  implicatas ; de  quibus  hoc  loco  differerc  , noftrj  funt  par- 
tes . Illud  porro , defiderandum  videbatur  ad  numerofam  Analyfin  , nempe  ra- 
tio interpunctionis,  qu£  hac  in  re  magnum  habet  momentum,  & inde  omnis  Ana- 
lyfis  dependet,-  Sed  hac  de  rc  fermonem  diftulimus  , ad  fequentia  , paulo;  infra 
propterea  nobis  id  erit  tractandum  futnma  diligentia,  Sc  ne  in  eo  defecilfe  videa-  ' 
mur  , quod  prxfcrtim  in  Arte  refolutiua  curandum  omnino  cft  . Primo  autenu 
id  proflandum  duximus  generali  illa  ratione  Analyfeos,  qua  fuperiis  vfi  fumus  . 

Deinde  methodum  afferemus  , fatis  elegantem , qua  quifque  poterit  ab  huiufmodi 
implicatiflimis  aquationibus  fe  expedire  . Interim  ad  generalem  methodum  quod  *»«* 
attinet  , nil  aliud  pr^tcr  difta  videtur  fubijcicndum  ; Solum  propterea  qu^dam- 
paradigmata,  nos  afferemus,  ex  quibus  cognitu  minime  erit  difficile,  quo  paClo  fit 
incedendum  in  harum  aquationum  explicatione,  eo  vel  magis  , quod  paulo  infra., 
interpunctionis  Analyticc  ratio  fnbijcietur,  quf  ad  rem  de  qua  agimus  non  parum 
coducit . 

Praemittendum  eft  autem, quod  in  fuperioribus  docuimus,  vt  obuia  fitdiuifioad  »«***  "/»- 
indagandum  lingulare  latus  fecundum  , opus  effe  Spcciofa  fynthefi  quadrato-qua- 
drati  affeCti,  prout  Problema  requirit  a Binomia  radice;  quamobrem,  lingulare  la- 
tus primum  efto  a,  fingularc  latus  fecundum  fit  c.itaut  vniuerfum  fit  a f c, etenim 
examinato  Problemate  , proucniet  xquatio  a*  f 4 a1  e f 6 a'  e’  f 4 a e'  f e4  f b pl. 
a'  f a b pl.  a c t b pl.  e’  t b fol.  a t b fol.  e SZ  z plano-plano  , Sc  per  antithefiru. 
fiet  4 a’  c t « »’  e‘  t 4 1 c'  t e‘  t * pl-  a c t b pl.  e'  f b fol.  c — z plano-plano  — 
a'  — b pl.  a‘  — b fol.  a . Vndc  e diuiforibus  fuperiores  erunt  a b pl.  a * b pl,  * b fol. 

Inferiores  vero  4 a'*tf  a'  * 4 a.quiquidem  fignisdumconneCiuntur  faciunt  fummam 
a d quam  applicandum  cft  notum  refiduum  , quod  alteram  aequationis  partem  con- 
ftitutt.  , 
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Paradigma  analyfcos  quadrato-<]uadrati  affcdU  tam  fub  Iatero, 
quam  quadrato. 


7.  Ziuliio  Uteris  fingaUris  frimi. 


b pl.  Coefficiens  planum . 

d fol.  Coefficiens  folidum . 


Z pl.pl.  Quadrato-quadratum  affedum  rc- 
foluendiun. 


a4 

Plano -plana  ablatiiia . , 

bpl.a’ 

dfoLa. 


a'  t b pl. 
a‘  t d lol. 
a. 


7.  pl.  pl.  - 
a*-bpl.i’ 

-dfoLa. 


Summa  plano-planorom  ablatitioru . 


Reliquum  Q Qj  affe&i  refoluendi . 


2 

4 o 

a z 4 

I 9 9 

8710 

QCR  . 

QQ.i 

Q9ji 

8 I 

i I 

6 0 

«7t 

I o j 

» 7 a 

» « 

6 0 0 • 

Subquadraticum . a t e 

Tot  pundta  quadratica  quot  quadrato-quadratica. 

Sublatcralc . 

Tot  pundfca  fimpliaum  laterum , quot  quadratica. 


Pundta  quadrato-quadratica. 


Quadrato-quadratum  lateris  primi . 

A quadrato-Iatem  primi  in  coefficiens  planum . 
A latere  primo  in  coefficiens  folidnm . 


11,  Eduttio 
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11.  Eduliis  Uteris  JinguUrts  fecundi . 


Diuiforum-j 
pars  /uperior 


[ Solidum  expletionis 
a coefficicnte  nJa- 
no  in  duplum  late- 
ris primi. 

Cocfficiens  planum . 

Co  efficiens  folidum. 


Reliquum  oiudrato-qnadrati  affeci  9 6 
reiolucndi . 


r Quadruplus  cubus  la  1 o 
I teris  primi. 

Diuiforum_»  \ Sextuplum  quadratu 
paes  inferior.  ) ciufdem . 

| Quadruplum  latus 
^ primum . 


a te 
jottf 


Summa  omnium  diuiforum . 


Inferioribus . 


6 4 
* 9 


Plano-plana  i 
faftaadmi-  < 

foribus . * 


Superioribus 


Summa  plano-p  tonorum  aufercnda_j  9 6 
«qualis  reliquo  rcfoluendi  qnadra- 
to- quadrati  aflc&i. 


a 4 o 
x a 4 
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8 i 9 4 


8 

4 4 
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1x96’ 
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A latere  fecundi  in  quadruplum  cubum  ■ 
primi . 

A lateris  fecundi  quadrato  in  quadratum 
fexrupJum  primi. 

A lateris  fecundi  cubo  irt  quadruplum  . 
latus  primum . 

Quadrato-quadratum  lateris  fecundi . 

A latere  fecundo  in  folidum  expletionis. 

A quadrato  larcris  fecundi  in  cocfficiens 
planum . 

A latere  fecundo  in  cocfficiens  folidum . 


uadrati  aflcCri . I 

Dum  igitur  eft  aequatio  i QC5  t 240  Q t 214  R ~ 1998710, 1 
valor  36,  vt  vides, 


* bpl.a. 


bp!. 

dfol. 


z pl.  pl,- 
a*-  b pl.a' 
-dfol.  a. 


4»’- 

tfa‘. 


4 *• 


2 b pl.  a f 
bpl.fdt 
1 43'fb  a' 
' t4»- 
4a'c- 
<Sa’e*. 
4ae'. 
c\ 

abptae.’ 
bpl.e‘. 
dfol.  e. 


4 a'  e f 6 
a'e’f  4a 
e’fe*ti 
bpl.ae  f 
bpl.e‘td 
foi.cz:  z 


pl.pl,— a’— 
bpl.a' -d 
fol.  a . 


Ccc 


Taradigma 
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Paradigma  analyfeos  Quadratoquadrati  dupliciter  affcfli , fub  Latere 
per  affirmationem,  & Cubo  per  negationem. 


/.  Eduilic  Uteris finguUris primi. 


^ — CoefKcicns  longitudo.  6 

0 Subcubica . 

^ 4*  Coefficiens  (olidum . »4  6 

a 

$ 8 4 Sublaterale.  4« 

0 0 Tot  nnmera- 

„i  » Quadrato-quadratum  afledum  re-  9 9 8 

2 pl.pl.  foluendum  • 

QQ.» 

Qt  4 6 li  quot  pun- 

0160  da,  quadra- 

1 6}  } 6 to-quadrati- 
C QR  . Pun&a  qua-  ca . 

drato-qua-  C 6r,  n£ 

Q&i 1 dratica . 

QC^xy  tf»x  »96 

f * J i 

a*.  rUno-pUna  iblititii.  < 

dfoLa.  {.  9 8 7 

QQ*  lateris  primi . 

336  A latere  primo  in  coefliciens  folidum . 

. , . r « Summa  ablatitiorum . 1 x 4 * 

a^dioLa. 

plano-planum  addititium.  5*4; 

i l * 

0 A lateris  primi  cubo  in  cocffidemca_* 

longitudinem . 

f d fol.  Exccffus  «Maritiorum . 8 j 8 

3 3 * 

, .1  n|  . Reliquum  refoluendi  aifedU  qua-  1 3 9 

P /r  . dilco-quadrati . 

a*-dfoL 

afba*. 

6 8 0 

U.  E duci  it 


Digitized  by  Google 


CAPVT  VIGESIMVMSEPTIMVM 


395 


It.  EiulUa  Ultris  JinguUrii  fecundi . 


- — Solidum  expletio-  z 8 
nis  i coefficicte  «>  » 
triplum  quadratura 
lateris  primi . 

DiuiTorum-*  — Planum  expletio- 

parsfupcrior  nisa  coefficientt  in 

niplum  latus  pri- 
mum  . 

— Cocfficicns  longi- 
tudo. 

8 0 

a t e 
4°t* 

7 x • 

6 0 

*f  Cocffi ciens  /oli-  x j 
dum . 

6 S 8 4 

Reliquum  refoluendiafle&i  quadrato-  i 3 9 
quadrati . 

6 8 0 0 

r Quadruplus  cubus  x j 
| lateris  primi. 

Duitarum.*  \ Senuplum  quadra- 
pars  interior,  f tum  eiufdem. 

| Quadruplum-,  latus 
primum . 

6 

9 6 
I 6 

Summa  diuitaram  aifedtionis  affirma-  j j 
t*. 

Summa  diutiorum  afie&ionis  nega-  x 9 

t* . 

* 1 4 4 
9 x 6 0 

Bxceffus  diuitarum  atfedionis  affir-  x 1 

mater. 

7084 

r r J 1 3 

| Inferioribus,  f 34 

Plano-plamu  l J 

ablatitia  a di  < 1 3 

uiforibus . f 

Superior,  1 4 j 

6 A latere  fecundo  in  quadruplum  cubum_* 

lateris  primi . 

5 6 A quadrato  later»  fettindfiti  fcxtuplum_* 

quadrarum  lateris  primi. 

456  A lateris  fecundi  cubo  in  quadruplum— 

latus  primum . 

1 x 9 & Quadrato -quadratum  lateris  fecundi. 

9 y 0 4 A latere  fecundo  in  coefficicns  talidum . 

Summa  plano-planorum  ablatitioru.  339 

6960 

r 1 7 « 

Plano- plana  addiritii-#.  ^ x 5 

1 

80  A latere  fecundo  in  folidum  expletionis. 

9x0  A quadrato  lateris  fecundi  in  planum_» 

expletionis  . 

1 9 6 0 A cubo  lateris  fccnndi  in  cocfRcicntem . 

Summa  plano-planorum  addiiitioru.  x 0 0 

0160 

Exceffusablatitionim  aqualis  refi  luo  139 
refoluendi  affc&i  qua  Jraco-quadrati. 

6800 

Duro  ituque  eft  «quatio  t CQr  60  C f 246584  R — 9980160  , 
fit  j H valor  46. 

Cee  a Paradigma 


3 ba'. 
3 ba. 

b. 


tlfol. 


z pl.  pl.  - 
a'  - d foL 
afba'. 
41’ . 

61'. 


43. 


d fol.  f 4 
a!f  6a’t 
4 a. 

jb  a‘f3  b 
atb. 
d fol.  f 4 

a-t6a‘t 

4 a -jb  a’ 

-3ba-b. 

4a'c. 

6a*e*. 

4ae>. 

e'. 

dlol.e. 

4a'ct6a* 
e'f4ac'f 
e’jd  fol  e. 
3 ba’c. 
3bac*. 
be’. 

3 ba‘cf3 
bae'tbe’. 
4a'  e f6a* 
e’f4ac'  f 
Ctdfol.c. 

3 b a'  c-3 
bae-bc1 
= &c 
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b. 


dfoL 


zpl.pl. 


ba'.' 


a*tba'. 

dfoL 


a't  b a' 
dfol.a. 

zpI.pL- 
a'-  b a' 
d fol.  a . 


Paradigma  analyfeos  Quadrato-quadrati  dupliciter  adedi , fub  Cubo 
per  affirmationem,  & Latere  per  negationem . 


/.  hiulHs  Uteris  /ingultris  frimi. 


«!♦  Cocfficicns  longitudo.  i 

0 Subcubka. 

— Cotfficiens  folidum. 

a 

x t 4 SublateraJe*  40 

0 0 Tot  nnmera» 

Quadraro-quadratum  affc&um  re-  6 4 : 
foluendum . 

QQj 

9 £ 4 6 li  quot  pun- 

387«  &a  quadra- 

idj  ) 6 to-quadrati- 

CQR  . ca. 

C 6r,  ii6 

QS-ii 

f 

Plano- plana  ablati  t ia . < 

f I i 8 

Q&  lateris  primi . 

0 A latere  primi  cubo  in  cocfficientem_* 

longitudinem . 

Summa  plano-planorum  ablati-  384 

Plano-planum  additkium. 

0 

8 96  A latere  primo  in  coefBciens  folidum . 

i xceflus  ablaticiorum « 3 8 3 

1 0 4 

Reliquum  rcfoluetxii  afftfti  qua*  a y 8 

drato-quadrari  • 

i 8 

11.  EiaClit 
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11.  Educi  it  Ultris JlnguUris  fu  unii . 


. Solidum  expletio- 
nis a coefficictc  in_* 
triplum  quadratum 
lateris  pruni . » 

Diuiforum-.  Planum  expletio- 
ra* fupciior  nis  a coefficietc  lon 
girudinc  in  triplum 
Jatus  primum . 

+ Cocfficicns  longi- 

■ tudo . 


•—  Cocfficicns  foli- 
dum . 


Reliquum  refoluendi  afic&i  quadrato-  158 
quadrati. 


Diuiforum_. 
pars  inferior. 


1 


t 


Quadruplus  cubus 
lateris  primi. 

Scxtuplum  quadra- 
tum ciufdem . 

Quadruplum—,  'latus 
primum . 


Summa  diuifomm  affettionis  affirma- 
te. 

Diuifor  affe&ionis  negate. 


a S 


3 6 


Erccflus  diirifarum  aflWUon»  affir*  j 6 
mate . 


1 f 3 


6 ® 

m 

X 4 o 

X o 


a a 4 


x 8 ) x 


6 

9 6 
1 6 


4 *i  8 o 


3 9 16 


6 


Inferioribus . 


3 4 S 6 

3 4 J 6 


P!ano-plana_» 
ablantia  4 di 
uiforibus. 


| Superioribus. 


! 


I z 9 6 . 
17  6 o 

8 4 4 9 

41x0* 


. t« 
«°t« 


A laerc  fecundo iu  quadruplum  cubum 
lateris  primi. 

A quadrato  lateris  fecund/ in  fcxtuplum— 

;|ttadrarum  lateris  primi . 
ateris  fecundi  cubo  in  quadruplum— 
latus  primum . 

Quadrato -quadratum  lateris  fecundi. 

A latere  fecundo  in  folidum  expletionis. 

A |hteris  fecundi  quadrato  in  planum— 
expletionis . 

A latens  fecundi  cubo  in  cocfjficicntcm— 
longitudinem . 


Summa  plano- planorum  ablatitiorfi . x j 8 4176 

Plano-planum  additicium.  1344 

Exceflus  ablatitiorum  equilis  refiduo  1 ; I » Q 1 
refoluendo  aflc&o  QQ. 


A latere  fecundo  in  cocfficicns  folidnm. 


Dum  itaque  eft  aequatio  i QCJ,t  10C  — 124  R z:  6413871  , 
1 R valor  erit  46. 


Ad 


3 ba’. 
3ba. 


b. 


dfol. 


zpl.pl.  - 
a’-bi't 
dfol.  a. 
4a‘- 
6a\ 

4a- 


3ba’t3 
batbf4 
a't  ^ a*t 


IkL 
3 ba't3b 
atbt(4a' 
f6a*t  41 
-dfol. 

4a'e. 

Ea’?. 


4ae'. 

e*. 


3 ba'e. 


4a'cf6a* 

c'  t4  ae*t  ' 

cfjb  a‘e 
1 3 b a c‘t 
be1. 
d fol.  c . 

43  ‘cf  <5a' 
c‘t4  ac't 
c*t3ba‘e 
1 3 b a e*t 
b e‘-d  f.  e 


-:z  p.p,- 

a*-ba'td 
fol.  a . 
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jU  induen- 
dum fingul* . 
rt  Imhi  jicun - 
dum  ^4* 
th  (it  iiuu/Hm 
gundm  diui- 
/»'• 


Diuifort  i . 


Tiiuifatn  in 
vnwn  tolli - 
ftnJi , vi  in- 
Jtifui  d’ W fi» 
fo.Jit  « / M ■ 
digtudu  4_» 
finwUrt  l.t. 
tui  jtcmdS . 
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Ad  fequentia  duo  Paradigmata  . Hxc  funt 
praemittenda . 


IN  primo  proponitur  sequatio  1 QfJJ  <5  C f 4 Q.t  10  R — 31800. 

Cum  fuerit  deprehenium  radicem  vniucrfam  ex  duobus  Angularibus  lateribus 
conflare;  atque  adeo  Binomiam  e (Te.  Singularia  laiera  fint  a,  & e ; ita  vt  vniucrfa 
radix  fit  a t e • 

Huius  quadratum  efl  a'  t * a e t e‘,  ciufdem  cubus,  efl  a'  t 3 a‘  e f 3 a e‘  f e1; 
eiufdcm  quadrato-quadratum  efl  a*  t 4 a1  e t 6 a‘  c‘  t 4 a e‘  t c*.  Coelficiens  au- 
tem fub  cubo,  fit  f, fub  quadrato, fit  b planum,  fub  latere, fit  d fol.  Comparatio- 
nis homogeneum  fit  z pl.pL  Loco  igitur  quadrato-quadrati , fubflituatur  effe&um 
ex  Binonna  radice  iam  dida;  illud  autem  efl  a'  t 4 a'  e t 6 a‘  e‘  f 4 a e’  t c*.  Cu- 
bus autem  nimirum  a'  t 3 a'  e t 3 a e'  f e’ , ducatur  in  f , longitudinem , & proue- 
niet  fa't3fa'et3fac‘tf  e1.  Ducatur  autem  quadratum,  nempe  a'  f 1 a c j 
e‘,  ducatur  inquam  in  b pl.  & proueniet  b pl.  a‘  t a 0 pl.actbpl.  e‘.  Deinde  du.  * 
catur  at  c,  in  d fol,  & proueniet  d fol.  a t d fol.  e.  Horum  3ggregatum  efl. 


a'  t i(  a'  e f < a’  e'  t 4 a c'  t C 
t f a'  t 3 f s'  e t 3 f a c‘  f f c 

t b pL  a'  t 1 b pl.  a c t b pl,  c‘ 
t d fol.  a t «b-t"  d fol.  e 


1 


~ z pl.pL 


Horum  inquam  aggregatum,  atquale  efl  z pl. pl.  comparationis  homogeneo. 

Cum  autem  fuerit  elicitum  latus  fingularc  primum, & ex  ipfo  comparationis  ho- 
mogenco  fubtradis  plano  planis  , eo  ordine  , vt  primum  ex  eo  fubtrahatur  qua- 
drato-quadratum primi  lingularis  lateris  ; fecundo  plano-planum  fub  cubo  lateris 
primi , & coefficicnte  cuborum  ; tertio  fub  quadrato  lateris  primi , & coefficicnte 
plano  quadratorum,  quarto  fub  latere  primo,  & folido  coefficiente . 

Parandus  efl  diuifor  ad  fecundum  fingularc  latus  indagandum  acceptis  his,  quf 
fcquuntur , & in  vnam  fummam  coilc&is. 


4 a1 
t 6 a‘ 


t a b pl.  a 
t b pl. 

t d fol. 

Ad  horum  igitur  aggregatum , fieri  debet  applicatio  illius  refidui.vt  inde  prouc- 
niat  fingularc  latus  fecundum  . 


Paradigma 
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Paradigma  analyfeos  Quadrato  quadrati  affodii  per  affirmationem 
Cubi,  Quadrati,  & Lateris. 


J)  Ropofita  fit  atquatio  i QQ_t  <5  C f 4 Qt  10  R — 31800. 

A numero  31800  , fubtrahe  Quadrato-quadratum  prima:  figura:  1 , Sc 
eft  1 . 

A refiduo. 

Subtrahe  6 , numerum  fadlum  a cubo  primae  figurae  in  numerum  Cuborum . 
A refiduo  annexa  fequente  figura . 

Subtrahe  4 , numerum  fadlum  a quadrato  primx  figurae  in  numerum^ 
Quadratorum . 

A refiduo  annexa  fequente  figura, 

Subrrahe  numerum  fadlum  a prima  figura  in  numerum  Radicum , 

A refiduo  inuenta  fecunda  figura  . 

Subtrahe  quadruplum  cubum  primx  dudlum  in  fecundam. 

A refiduo. 

Subtrahe  fextuplum  quadrati  primg  figurj  dudlum  in  quadrarum  fecunde. 
A refiduo. 

Subtrahe  Quadruplum  primx  figurx  dudlum  in  cubum  fecundx. 

A refiduo. 

Subtrahe  Quadrato-quadratum  fecundx  figurx . 

A refiduo , - 

Subtrahe  numerum  fadlum  a triplo  quadrati  primx  figurx  dudlo  in  nu- 
merum Cuborum , & fecunda  figura  . _ 

A refiduo. 

Subtrahe  numerum  fadlum  a triplo  primx  figurx  dudlo  in  numerum^ 
Cuborum  > & a quadrato  fecundx  figurx  . — 

A refiduo. 

Subtrahe  cubum  ex  fecunda  figura  dudlum  in  numerum  Cuborum . 

A refiduo . 

Subtrahe  numerum  fadlum  a produdto  dupli  primx  , & fecundx  figurx 
in  numerum  Quadratorum.  _ 

A refiduo. 

Subtrahe  numerum  fadlum  a quadrato  fecundx  figurx  dudlo  in  nume- 
rum Quadratorum.  _ 

A refiduo. 

Subtrahe  numerum  fadlum  a fecunda  figura  dudla  in  numerum  Radicum; 

& nihil  remanet . — 

Ad  indagandam  fecundam  ipfam  figuram  paratur  diuifor  modo  infra 
pofito  ; Aduerte  autem  nomine  primx  figurx  intclligi  latus  primum 
quod  fi  radix  condet  pluribus  figuris,  quam  duabus; primx  duc  fun- 
guntur munere  vnius,  vt  fxpc  dictum  cll . 


1 s 

J 1 8 o o 
1 

2 1 
6 

I 5 8 
4 

1 5 4 
1 o 

15  3® 

8 o 

7 3 
* 4 

4 9 0 

3 * 

4580 
1 6 

4 5 6 4 
3 6 


964 
7 * o 

j 4 4 
4 8 
196 

I 6 o 


3 6 

1 6 

2 o 
2 o 

0 o 


Quadruplus  Cubus  prima  figura . 4 

Sextuplum  quadrati  prima  fi  gure . (, 

Quadruplum  prima  figura . 4 

Triplum  quadrati  prima  figura  duefum  in  numerum  Culorum , i 8 

T riplum  prima  figura  du  filum  in  numerum  cuborum . 2 s 

Numerus  Cuborum  • f> 

Duplum  pnma  figura  ductum  in  numerum  Quadratorum . 8 

Numerus  Quadratorum . 4 

Numerus  Radicum . 1 ° 

Summa , & diut/or . (>710 


Paradigma 
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Paradigma  item  aliud  analyfeos  Quadrato-quadrati  affc&i  per  affirmationem 
Cubi,  Quadrati,  & Lateris. 


pRopofita  fit  iquatio  r QQt  uCfio  Qt  r<5  R “ 5 o ? 8 ° i 

A numero  503808  , fubtrahe  Quadrato-quadratum  primi  figurat  2 , & 1 « 

eft  16.  

A refiduo . 3 4 i 

Subtrahe  8 , cubum  primae  figura:  2 , duilum  in  1 2 , numerum  Cuborum . 9 6 

A refiduo  annexa  fcqucntc  figura . 1478 

Subtrahe  4 , quadratum  prima:  figura:  du&um  in  10  , numerum  Qua-  4 o 

d ratorum . 

A refiduo  annexa  fequente  figura.  24380 

Subrrahe  2 , primam  figuram  dudfam  in  r<S , numerum  Radicum . 3 » 

A refiduo  inuenta  fecunda  figura  . 14348 

Subtrahe  quadruplum  cubum  prima:  dudtum  in  fecundam.  118 

A refiduo  vero.  \ , . 4 g 

Subtrahe  fcxtuplum  quadrati  primp  figurf  du&um  in  quadratum  fecunde.  3 a 4 
A refiduo  autem.  7 7 e 8 

Subtrahe  Quadruplum  primi  figuri  dudtum  in  cubum  fecundi.  ? 1 1 

A refiduo  vero.  7 1 9 6 8 

Subtrahe  Quadrato-quadratum  fecundi  figura . 256 

A refiduo . ~ t 

Subtrahe  numerum  fadfum  a triplo  quadrati  primi  figura  du&o  in  nu-  576  1 

merum  Cuborum  , & fecunda  figura . 

A refiduo . 1 4 1 1 2 

Subtrahe  numerum  fadtum  a triplo  primi  figuri  dudo  in  numerunu  n!, 

Cuborum , & a quadrato  fecundi  figuri . 

"'»59» 

76» 

1824 

X 6 o 


A refiduo. 

Subtrahe  cubum  ex  fecunda  figura  du&um  in  numerum  Cuborum . 

A refiduo. 

Subtrahe  numerum  fadlum  a produdlo  dupli  primi , & fecundi  figuri 
in  numerum  Quadratorum. 

A refiduo. 

Subtrahe  numerum  faftum  a quadrato  fecundi  figuri  dudio  in  nume- 
rum Quadratorum. 

A refiduo. 

Subtrahe  numerum  fadlum  a fecunda  figura  dudfa  in  numerum  Radicum;- 
In  pricedcnti  Paradigmate  licet  intueri  methodum  inftituendi  analy- 
fin  arquationis  in  qua  QQ,  afficitur  adiun&ione , cubi,  quadrati, & la- 
teris. Solum  fupcrefl  adnotare  modum  indagandi  fecundam  figuram, 
Aduerte  diuiforem  parari  hac  methodo. 


» » 4 
160 


6 4 
6 4 


Quadruplus  Cubus  prima  figura  2 . 

Sextuplum  quadrati  prima  figura . 

Quadruplum  prima  figura . 

Triplum  quadrati  prima  figura  dullum  in  numerum  Cuborum. 
Triplum  prima  figura  d ullum  tn  numerum  cuborum  . 

Numerus  Cuborum . 

Duplum  prima  figura  duclum  in  numerum  Quadratorum . 
Numerus  Quadratorum . 

Numerus  Radicum . 

Summa , & diuifor . per  quem 

Dtntfo  2 43  48  S > fit  quotiens  > fecunda  figura  4 , fatis  faciens  (jrc. 


3 * 

2 4 

8 


1 4 4 

7 a 
1 a 


4 o 
1 o 
1 6 


50038 

Si 


Digitized  by  Google 


CAPVT  VIGESIMVMSEPTIMVM.  401 

Si  itaque  fuerit  propofita  quidam  zquatio  , in  qua  i QQJ  uCf  roQtnS  r,„,  lV„„ 
R ~ 503808 . Redle  dicemus  vnius  radicis  pretium  efle  24;  huius  enim  quadrato-  ' 
quadratum  cft  33177«, & eiufdem  cubus  eft  i3824,-qua- 
propter  uC,  valebunt  165888.  Infuper  10  QJ quo-  331776 
niam  quadratum  ipfius  14 , eft  576  ) eft  5760  , demutru  165888 
16  R , pretium  erit  384.  Porro  hi  numeri  (i  in  vnam  fum-  5760 

mam  colligantur  , fiet  numerus  50808  , qui  in  zquatio-  384 

ne  munere  comparationis  homogenei  fungitur . Hic  au- 

tem  cernere  licet  in  adiundlo  exemplo  j quamobrem  dea  50808 
his  hadenus. 


S C H O L 1 O iV. 


A~\  Voniam  fyuthefis  diclai  analyfin  ,baud  ene  difficile  ,qua  hailenus  explicabimus  iuxt a Cmrimm*. 
methodum  VietaeM , demonft  rationibus  confirmare  .emufeunque  enim  allata  potejla-  tlllZ  1" 
tts  affclla  fynthefin  perpendendo,  hcebtl  analjjln  cognojcere  , & eandem  rcSte  fuumiitran- 
fecundum  pruferiptam  methodum  ordinatam  effc  demonjlrare  . Nos  quidem  foliim  m_,  ».«■<•*•- 
aquationibus  quadrat  icis,  dcmonjl rationes  attulimus,  pr  ut  er  mittentes  in  reliquis , quando- 
quidem  nimium  opus  excrefcebat,  coque  libentius  eas  prutereundas  filanto  duximus  , quod 
ex  unimaduerfione  fynthefeos,  quemadmodum  dicebamus,  ipfas  conficere  citru  difficultatem  ?*• 

cuicunque  licebit . guod autem  de potcjlattbus  affeSln  ujfcnmus,de puris  quoque, & mul- 
to  facilius  inteUigendum  nolumus  : quamobrem  opera  pretium  duximus,  ibt  Theoremata 
illa  /pathetica  adnotare ; quandoquidem  iuxta  illa  fuit  injhtuta  onaljfis  . Seu  de  his  ba- 
‘ fenus , qua  arte  commemorata  aquationes  explicari  poffint  intercedentibus  numeris  irra- 
tionalibus drc.  ( quemadmodum  adnotauimus  quoque  nos  in  fuperioribus  ) hucufq;  depre- 
henfum  non  erat  i licuit  aliquando  , /suente  Deo,  methodum  adeo  J, 'ub  limem  admuenire . 

Catorum  de  reduilione  aquationum  coptofius  agendum  foret ; at  quoniam  huc  de  re  iterum unanda 
in  Algcbra  Specio fit  rediturus  ejl  fermo  ; proinde  nos  contemplationem  hanc  in  prafentia 
pratermitemus , in  pracitato  loco  de  eadem  fermonem  habituri . Ex  aquationibus  expiscatis  , 
cuicunque  licebit  aduertere  methodum  procedendi  in  alfit  aquationibus  : plurimum  autem 
conferet  ad  analpfm  relfe  infti  tuendam,  aduertere  pretium  figura  i ex  hac  enim  ob/eruatio- 
ne  non  erit  operofum  intelligere  locum  ipfi figura  debitum;  inde  ipfius  refolutionis  ordina- 
tio dependet ; Si  igitur  prima  figura  fit  1 ; radix  autem  vniucr/a  duabus  figuris  confiet, 
latus  primum  erit  io ; quamobrem  dum  dicitur , [umendum  cjfe  duplum  latens  primi,  tllud- 
que  efie  1 ; intelligere  oportet  circularem  comitantem  figuram  ; quandoquidem  lutus  erat 
ao;  oh  id  1 valebit  20  ; que  fit , vt  figura  2 confiitut  debeat  tn  ordine  denariorum-a  , 
non  vnitatum  , fi  foret  prima  figura  1 , & vniuerfum  latus  duabus  figuris  conflaret , figni- 
ficabit  20;  quamobrem  duplum  ipfius  erit  4,  ujfumens  o i vnde  fit  40  ; eius  quadratunua 
erit  4 ; hoc  efi  4001  quo  jit,  vt  duplum  illud  Uteris  confli  tui  debeat  fic  , vt  nimirum  2 
cadat  in  loco  denariorum , fic  ut!  o , in  loco  vnitatum ; ita  quoque  dum  accipitur  4 ; pro  qua- 
drato illius  figura  1 ; conftttui  debeat  in  loco  centenariorum ; non  denariorum;  neque  vni- 
tatum . Itaque  in  [uperiori  primo  exemplo,  cum  diceretur  e.  g.  fumatur  quadruplus  cubus 
prima  figura  1 ; quoniam  radix  efi  11  ; duabus  figuris  conflans  , quadratum  prima  eft  1 , 
afiumens  00;  hoc  efi  100  i quapropter  eius  cubus  erit  1000;  atque  adeo  quadruplus  tubus 
erit  40000  ; quo  fit  vt  4 ; ad  indagandam  fecundam  figuram  , debeat  confislut  m ordine 
militariorum  &c.  Jduod  animadnertijfe  1uutb.1t , (fi  mox  conflabit  magqs  ex  Analjtica  m- 
terpunOionis  ratione. 


Hic  ircriini  infudandum  cft  nobis  , aduerfus  nimiam  aHcftionem  , quam  Gratci 
rohwr aStior  dixerunt.  Quando  enim  aquatio  , ad  altos  gradus  afccndit  ; atq;  loca  Z-ZViSs 
omnia  lunt  expleta,-  multipliciter  afficiatur  nccefle  cft;  At  vero  plurimum  inde  Ia-  aflat-n,  , 
boris  Analylti  lubftincndum  erit  , ad  illam  explicandam  ; & certi;  in  hoc  tota_  l“;im  <J’"' 
videtur  cius  pofita  indpftria ; atque  adeo  , tanto  hinc  plus  gloris  ipfe  con/equitur ; ZrttiuTj 
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quanto  difficilius  eft  rem  fatis  pro  dignitate  tranare.  Conabimur  hic  brcuitcr  h?c 
omnia  maiori, qua  polTumus  claritate  in  medium  afferre  i vt  aequationes  huius  ge- 
neris hii it^atuc  explicentur. 

Propohra  lit  xquatio  explicanda  » QQ, — 34  C t adj  Q. — 3456  R t 20736 

n o. 

Primo  oportebit  de  medio  tollere  fecundum  terminum,  nimirum  C . Diuidati .• 
proinde  24, numerus  cuborum  per  4, exponentem  elatioris  potcftatis,  fiet  quotiens 
6 . Alterius  aquationis  radix  efto  a;  propofitx  igitur  erit  a f 6 , cuius  quadratum 
eft  a‘  f 12  a t 3 fi;  cubus  vero  eft  a’  f 18  a‘  f 108  a t 216.  At  vero  eiuldem  qua- 
drato-quadratum  eft  a'  f 24  a‘  t 2 16  a‘  t 864  a t 1*96.  Inftituenda  vero  eft  ope- 
ratio, vt  hic  a latere  cernitur;  Caute  procedendum  eft  tamen  in  hac  pragtnatia- , 
quandoquidem  prat  oculis  habenda  eft  ratio  lignorum  deffe&us,  & abundantix.qux 
vexat.  Artificem , & in  errorem  trahit , eft  etiam  magnopere  aduertendum,  ad  hoc  per- 
ficiendum , neni , Analyftam  inftruftum  effe  debere  in  diuifione  inftituenda  alicu- 
ius xquationis,  per  incognitam  quantitatem,  plus  vel  minus  quantitate,qux  abfq; 
fra&ione  , vltimum  xquationis  terminum  diuidere  poffit  huiufmodi  enim  Binomio 
fic  inftituitur  diuifio  xquationis  fex  dimenfionum.que  tamen  pro  tribus  fummi  pof- 
funr,  ita  vt  ex  huiafmndi  diuifione  prodeat , vel  radix  xquationis,  qux  er«  ipfius 
JJinomij  cognita  quantitas. 


a t 

6 

* t 

6 

6 a t 

36 

a’  t 6 a 

a‘  t »*  »'t 

3 6 

a t 

6 

6 a‘  t 7*  * t 

21 6 

a'  f 12  a*  t 36  a 

a’  f «8  a’  t «08  a t 

21 6 

a‘  t «*  a t 

3« 

a*  t 12  a t 

36 

36  a‘  t 45*  » t 1296 
12  a’  t «44  *‘  t 43* 
a'  f 12  a’  t 36  »' 


a‘  f 24  *‘  t 216  a’  t 864  a f 12 96  prof  1 QgL 

^-24  a1— 432  a'  — 3592  a— 5184  pro-  24  C 

t 2 6$  a’  f 35515  a t 94*8  prof  2 6} 

- 345«a-ao73d  pro -3456  R 

2073«  prot  N 


jt’  * t 47  a*  — 2028  a f 5580  z:  o. 


Vel  xquatio  per  iplam  diuifa  ad  duas  dimenfiones  redadta  , facili  vulgaribus 
prxeeptis  explicatur,  Ita  fit  vt  huius  radice  cognita, & etiam  quadrato-quadraticx 
xquationis  radix  ignorari  non  poffit . 

Sex  dimenfionum  aquationis  radix  eft  quantitas,  qu?  fit  coefficicns  fublatcralis  f qua- 
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nonis  quadraticx,  cuius  radix  eft,  qux  initio  aquationis  propoli  tx  fatis  facit. 
Supponamus  igitur,  aquationem  illam  ad  bos  terminos  effc  redactam, 

a*  * p a*  q a . r n o, 

Et  loco  iftius  xquationis  fcribcnda  cft  hxc.  ' .1. 


?r*p*r a ilwis 

tcti-  ha  Sio  ni 
tqUAttcnn  fro 
pofiu  fXpiim 

tAtionem . 


C4 


ape* 


tp‘  C‘—  q*=J  o. 
4t 


Hoc  tamen  obferuandum . Si  in  procedenti  aequatione  fit  f P s in  fecunda  poni  0 
debet  f 2 p ; & fi  in  illa  eft  — p , in  hac  poni  debet  — 2 p . Contra  vero  fi  ibi  fit 
t r , hic  poni  debet  — 4 r , quod  fi  ibi  fit  — r ; hic  poni  debet  t 4 r • At  verd  , — . 
fiue  ibi  fit  f qifiuc  — q , lemper hic  oportet  ponere— q‘.  Denique  fia*,&  e",  affi- 
ciantur figno  f , poni  debet  f p’.  Quod  fi  afficerentur  figno  — ponere  oporteret  — 
p'.  Hoc  igitur  prxeepto  in  memoriam  reuocato  ; cum  aquatio  illa  a*  * t 47  a'  — 
2028  a t 5580  = o ■ ad  hanc  fuerit  rcdaCta  c*  t p 4 e*  — 201 1 1 e‘  — 4112784 
— o.  Extrahenda  eft  radix  huius  aequationis,  quam  reperiemus  13. 

Beneficio  huius  inuentx  radicis , loco  illius  aquationis . 

a'  * pa’  q a r ~ o. 

Has  duas  alias  feribendas  effc  iam  fuperius  adnotauimus . 


a‘  — eaf  —7—  c' 
t a‘  f c a f — i—  e‘ 


Habita  fetnpcr  cautione  lignorum  f , & — ; ita  vt  fi  in  procedenti  aquatione  fit  os/«m*»* 
t p;in  vtraque  iftarum  duarumponere  oporteat  t -i—  p,&fiin  priori  habeatur  — 

p,  in  pofterioribus ponere  debemus 1- p.  Et  vbi  habetur  — c a , ponere  oportet  — . 

t — fr-  , & vbi  feriptum  eft  t c a , feribere  oportet , prout  nimirum  habe- 

tur in  prima  f q . Contra  verb  fi  lubetur  ibi  — q , ponere  oportet  — — , in  illajv ideli- 

cet , vbi  feriptum  eft  — e a ; & vbi  cft  f e a,  feribendum  eft  t . Hoc  prxeepto 

in  memoriam  reuocato ; Quandoquidem  loco  xquationis  a’  * t 47  a'  — »028  a t 
5580  ZZ  o , fubftituimus  alteram  illam  e‘  f 94  e*  — 20111  e‘  — 41 12784  “ o,& 
huius  inuenta  eft  radix  1 3 . Propterea  loco  illius  xquationis  a'  * 1 47  a*  — 1028 
a t 5580  ~ o,  fcribantur  hx  . 

ta*—  13  a t 30  z:  o , & fa*  ti3at3oz:o. 

Nam  —7—  e’  t — J — p — — , idem  eft  quod  t 30  , quod  eft  magnopere  ob-  a.vtm 
feruandum.  A/nm. 

Et  per  antithcfin  reuocata  fecunda  xquatione  ad  hanc  formam  133  — a‘  “ 30.  r*- 

Radiccm  huius  extrahentes  ; reperiemus  eam  3 . Quamobrcm  illius  fuperioris  Jk““  ' ' 
xquationis  a*  * t 47  a*  — 2028  a t 358°  ZZ  o , radix  erit  3 . Cumque  dicere- 
mus a t <5,  xquari  1 R.  Proinde  xquationis  illius  1 QQ^ — 24  C t 263  Q — 3456 
R t 10736  ~ o , radix  erit  9.  Propofitam  igitur  xquationetn  explicuimus. 

Ddd  2 Illud 
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Illud  porro  animaduertendum  eft;  nimirum  fi  hic  iquatio.ad  formam  Victiam 
rcuocctur,  hunc  in  modum  fe  habere. 

s4Ct  345«  R — Qj~  * Q£L=  *°73« • 

Vel  3456  R — *6$  QJ  24  C — 1 Qg,—  20736. 

Quamobrcm  haec  «quatio  cft,  in  qua  i QQ,  afficitur  negate. 
iifiuMK, r+  Propofita  olira  aequatio  fit  fuperior  64  R — 16  Q t 4 C — 1 QQJ2  80  • Quz 
. s**  fic  etiam  enunciatur , nempe  £4  a — 1 6 a't  41'  — a*—  80  n o . Et  ad  hanc  formam 
reuocatur  a'  t i<S  a*  — 4 *'  “ fi4  a t 80  “ o .*  Priftat  vero  hunc  in  modum- 
pd  j8j,  squalitatem  concipere , vt  ex  diitis  cuique  facile  conftare  poteft . Sit  1 QQ^f*  1 6 Q 
USiTV’  .1,  — 4 C — <54  R 4 80 r:  O.  Diuidatur  numerus  cuborum  puta  4. per  exponentem 
“ elatioris  poteftatis,  fit  quotiens  1 . 


a t 1 
a t ‘ 


a t « 
a‘  f » 


a'  t a a t « 
a t 1 


a’  t 

2 a t 1 

a' 

t 

a a’  f 

a 

a' 

t 

3 a‘  t 

3 a t 1 

a t 1 

a1 

t 

3 a‘  t 

3 a f « 

a'  t 3 a' 

t 

3 a‘  t 

a 

a*  t 4 a’ 

t 

6 a1  t 

3 a t « 

a‘  t 4 a' 

t 

6 a*  t 

4 a t 1 

— 4 a1 

— 

12  a1  — 

12  a — 4 

t iS  a'  t 31  > t ,s 

— 

64  a — 64 

t 80 

a'  * f 10  a' 

■ — 40 

a t »9  - ' 

pro  4 1 QSL 

pro  — 4 C 
pro  16  Q 
pro  — 64  R 
pro  t n. 


Itaq;  intelligatur  radix  efle  a f 1 , eius  quadrarum  erit  a 1 2 a 1 1 > & eiufdem  cubus 
erit  a'  t 3 a'  t 3 a t 1 » &eiufdcm  quadrato-quadratum  erit  a*  t 4 a'  f 6 a'  f 3 a t •. 
Itaque  pro  ipfius  a t ' > quadrato-quadraro  lcribendum  erit  iplum  coUeihrm  multi- 
plicatione quadrato-quadratum  , nimirum  a*  t 4 a'  t 6 a*  f 4 a t « > pro  — 4 C > 
lcribendum  — 4 a'—  12  a‘  — 12  a — 4.  pro  t t<5  Q^fcribendum  f 16  a‘  f 3*  a 
t 1 6,  pro  — 64  R . oportet  feribere  — 64  a — 64,  pro  t 80,  denique  feribendum 
t 80 , fiet  autem  fumma  de  medio  fublato  fecundo  aquationis  termino  a’  * f ioa' 
— 40  a t 29—  o-  Huius  autem  habit£  iquationis, radix  exhibeatur; qui  quidem 
explicatum  in  modum  indagabitur . 

iam  enim  fuperius  infinuauimus  redudlionem  aquationum  quatuordimenfionum 
problemate  exiftente  plano , quod  cumulatius  fuo  loco  profequemur ; etenim  cum 
liuiufroodi  fuerit  aquatio. in  qua  incognita  quantitas  quaruor  diroenfiones  habeat, 
lublatis  primo  furdis,&  fraftis  numeris,  fi  qui  funt,  perpendendum  eft , num  repe- 
tiatur  binomium  compofitum  ex  incognita  quantitate  plus,  vel  minus  aliqua  quan- 
titate cognita,  qua;  abfque  fr  a itione  vltimum  terminum  diuidat,  quod  quidem  bi- 
nomium°totam  diuidat  fummam  i id  enim  fi  reperiatur  , vel  hmufinodi  binomij 

cognita 
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cognita  quantitas  quxfita  erit  radix,  vel  faltem  poft  diuifionem  hanc, relinquentur 
tantum  in  aquatione  tres  dimenfiones,  ita  vt  illa  deindi  examinanda  lit.  Quod  ii  ,/i 

huiufmodi  binomium  reperire  non  liceat,  augendo , vel  minuendo  radicis  valorem 
oportebit  fecundum  terminum  xquationis  de  medio  tollere  ,-  mox  autem  illam  ad  ’mmm 
aliam  rcuocare,  qux  tres  tantummodo  dimenfiones  continear . 

Pars  aliquota  numeri  abfoluti  huic  squationi  tanquam  latus  fatisfacit , vt. 

Si  propolita  foret  xquatio  t Qg  t »4  C f a 63  Q_t  3456  R _ 60864  — o. 

Primum  iuuat  fecundum  aequationis  terminum  de  medio  tollere  > quod  vt  per-  *’•?-»»»» 
ficere  poflimus . Diuidere  debemus  14,  numerum  cuborum  fecundum  terminum* 
per  4,  exponentem  maioris  potellatis,  & fit  quotiens  6 , quo  iptelligi  debet  audta 
radix  xquationis  propofitx. 

Itaut  a — 6 , fu  aqualis  1 R , & effc&is  poteftatibus  ex  a — 6 , tanquam  ex  ra- 
dice vfque  ad  quadrato  quadratum  fiet  a*  — 12  a t 36  , pro  quadrato  a1  — 18  a‘ 
t ic8  a — 216,  pro  cubo,  & a*  — 14  a‘  f 216  a'  — 864  a f 1296,  pro  quadrato- 
quadrato.  Vnde  fadt a multiplicatione  per  lingulas  cocfhcicntes , fiet. 


a‘  — 24  a'  4*  1 16  a’  — 864  a 4*  1296 
•i»  24  a'  — 432  a‘  4*  2592  a — 5183 
263  a‘  — 3156  a 4»  9468 
4*  3456  a — 28736 
— 60S64 


pro  t 1 QQ_ 
pro  t 24  C 
pro  t 263  Q_ 
pro  f 345  <S  K 
pro  - n. 


a*  * 4*  47  a*  4*  2028  a — 76020  o. 


Huius  autem  aquationis  radix  puta  14,  multata  6, eo,  quo  intelligebatur  inere- 
mentoau&a,  radix,  fit  8,  pro  radice  aquationis  propofitx  1 QQ.4»  24  C 4*  345fi  R 
t 263  Q — 60864  ~Z  o. 

Comparatur  huius  xquationis  radix  methodo  iam  explicata  , & quidem  quanti- 
tas, veluti  pars  aliquota  numeri  abfoluti  ad  applicationem  idonea  eft  5430.  Vnde 
facto  parabolifmo  , innotefcct  radix  14 , qux  multata  incremento  6 , prouenit  8, 
latus  xquationis  propofirx. 

Aquationis  igitur  fuperioris  radix  eft  1 , vti  perfpicuum  eft  , quod  etiam  mani- 
feftius  cognofcccur  periculo  faito  in  ipfa  vnitate  , cuius  quadrato-quadratum  eft 
1 ,cui  addito  10, pretio  decem  quadratorum, fit  1 1 ,cui  addito  29, numero  abfolu- 
to,  fit  40, ex  quo  fubtra&o  40,  pretio  quadraginta  radicum,  remanet  o.  Quoniam 
verd  a 4*  1 . Supponebatur  xquari  1 R i proinde  xquationis  propofitx  1 QQ.4* 
16  Q^—  4 C — 64  R 4*  80  ” o.  Radix  erit  2 . 

In  his  quidem  cernuntur  Artis  myftcria,namper  diuerfas  metaraorphofes , trigafq; 
multiplices  denique  veritatem  adipifeimur. 

At  verd  cum  xquatio  ad  tres  dimenfiones  reduCJa  eft  , & quxrendus  eft  valor 
radicis,  in  hoc  prxlertimeft  infudandum.lcilicetin  mftituendadiuifione  ipfius  aqua- 
tionis per  binomium  ex  incognita, Recognita  quantitate  confurgcns.  Idque  fit,  ob- 
feruando  vltimum  terminum  , & quantitates  omnes  ordine  examinando , qux  abfq; 
fradionc  vltimum  terminum  diuidere  poliunt,  videndum  eft  enim,  num  aliqua  cx 
ipfis  iun&a  cum  quantitate  incognita  per  lignum  abundantis  , vel  dcflc&us  com- 
ponere poflit  binomium  , quod  diuidat  totam  fumtnam  i quod  fi  contingat  ( in* 
Geometricis  quidem  cum  id  eucnic  Problema  dicitur  planum  ) aut  cognita* 
quantitas  huiufmodi  binomij  eft  radix  quxfita ; aut  xquatio  per  ipfum  diuifa  ad 
duas  dimenfiones  dedu&a  erit;  Qua  Arte  igitur  huiufmodi  applicatio  perfici  debeat 
eft  adifeendum  . Sed  hac  de  re  prxftabit  in  Speciofa  copiosi  traiftarc . Solum* 
hic  breuiter  infinuabo , nempe  incognitam  quantitatem  fi  eft  quadratum  , adhiberi 
tamen  veluti  radicem  , fi  quidem  quadrati  cubus  , eft  cubo  cubus  lateris  , vnde* 
quadratum  eft  . Ordine  igitur  examinando  xquationem  , num  diuidi  polii  per  ali- 
quod 


Rudix  tqua- 
titi.it  prtfof- 


Diuirid  hui  tu 

Artit 

riu. 

QuundoMUM 
tt«  quadrat» 
tftutdruritu  , 
tui  uquarionf 
tri»  i dtMtn- 
fimum  mu- 
tat* Jmrit . 


Quidum  et- 
f ruunt  di^nu 
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quod  ex  binomijs  iam  didis,  quae  nimirum  comparamur, obfcruato primum  vltimo 
terminorum , e diuidentibus  illud  diuilio  ipfa  perficitur  • 
ji  quarte  mu  Itaque  fi  propofita  foret  atquatio  e'  — 16  e*  — 680  c‘  — 1440  ~ o;  examinare 
tu**. ft— m 0p0rtct  quantitates,  quibus  diuidi  poteft  1440  fine  fraflionc,  inter  reliquas  autem 
„fiiM*r.  c(t  ' quamoi,rcm  examinanda  cft  aquatio,  num  diuidi  poflit  per  vnum  ex  bino- 
mijs,qux  fiunt  cx  ignota  quantitate  e‘,&  vna  ex  quantitatibus  diuidentibus  1440, 
fine  fractione , reperiemus  autem  diuidi  polle  per  c‘  — 36. 


4 e*  — t6  e‘  — 680  e'  — 1440 
— e‘  — 10  e*  — 40  c'  — 3<s 


o — 3<S  c‘  — 720  e‘ 

>6  i6 


c'  4 20  e‘  4 40  ~ o. 


txpiiMMr  Ji  initio  autem  fafto  ab  vltimo  termino  — • 1440  ; cum  diuido  per  — 36  , fit 

quotiens  4 40 , reponendus  in  quotiente , deinde  multiplico  4 40  , per  4 
tnium  ex  »j-  C*  , & fit  4 20  e’ , ac  proinde  in  lumina  diuidenda  repono  — 20  e‘ . Scribenda 
mi*  , punt  cnjm  (ign3  4 vel  — , contrarium  fanc  illi , qood  per  multiplicationem  pro- 
% ducitur.  At  vero  ad  — 680  e’ , addito  — 40  e‘, fit  — 7200',  quod  rurfusdiuido 
],,<*>  wj*.  per  — 36 , & prouenit  4 20  e’ , reponendum  in  quotiente  . Hoc  ipfum  autem_ 
. multiplicando  per  e',  prouenit  — 20  c4,  addendum  termino  diuidendo,  quieft  16 e', 
fimul  autem  conficiunt  — 36  e*,  quod  per  — 3 6,  diuido,  fitque  quotiens  4 1 c*, 
quodu&oine’,fit4  c‘,&ipfi  4 e4,  addendus—  1 c* ; quo  faCto , prouenit  o . Itaque 
diuifionem  ad  finem  deduximus  , & quidem  propofita:  xquationis  radix  eft  36 li 
tamen  cubo-cubum  interpreteris  , cubum  , fiue  potcftatem  trium  dimenfionum  , at 
vero  fi  is  reputetur  fex  dimenfionum,  itaut  e‘,  aequetur  36,  radix  certe  erit  6,  & e 
aquabitur  6. 

Deinde  propofita  fit  arquatio  e‘—  16  c*  — 12315  c’  4 72576  — o. 


4 c‘  — «6  e4  — 2736  c‘  4 72576  — o 
— c‘  — 20  e‘  4 2016  e‘  — 3 6 


o — 36  c’  — ' 720  c' 

36  3« 


c'  4 20  e‘  — 2016  s o. 


Initio  fafto  ab  vltimo  termino , primo  diuido  4 72576,  per  — 36 , & fit  quo- 
tiens — 2016 , deinde  multiplico  — 2016  , per  4 c’  > & fit  — 201 6 c' , quamo- 
brem  in  fumma  diuidenda  repono  4 2016  e' , adhibendo  contrarium  lignum,  vt 
didlum  eft  fupra. 

At  vero  addendo  4 2016  c‘,  ad  — 2736  e‘ , fit  — 720  c‘ , quod  rurfus  diui- 
dere  oportet  per  — 36,  cc  nt  2oe',  hoc  iplo  autem  multiplicato  per  e > proue- 
njt  4 jo  e', addendum  termino  diuidendo, puta  — 1 6 e‘,&fic  — 3 6 e’,  quod  per 
t,tf  — diuido, &fit  4 1 e',  quotiens, quo  dudto  in  e’,  fit  4 e‘, quo  addito  ad4e‘« 
prouenit  o,  nam  ipfi  4 c*,  additur — e‘.  Adhibitis  contrarijs  lignis , vt  adnotatum  fuit . 
£>««,■«„  «.  Ex  hac  igitur  diuifione  prouenit  c'  4 20  c‘  — 2016  “ o. 
ktiim.  Huius  autem  aquationis  radix  , velut  aquationis  duarum  dimenfionum,  cft  36 , 

elicita 
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«licita  prarceptis  vulgaribus  hunc  in  modutn  , primo  transformata  xquatione  . vt 
fiat  c*t»o  e‘"  toi  6 . Deinde  accepto  io  , dimidio  coetficientis  20  ; eius  qua- 
dratum 100  , addatur  aoitf , comparationis  homogeneo , & fit  au 6,  cuius  radix 
quadrata  eft  4 6 , qua:  multata  :o  , coetficientis  dimidio  dat  36  , pro  radice  vndo 
huius  aequationis  radix  eft  36,  & 36 , eft  etiam  radix  initio  xquationis  propofitx 

— 16  e'  — 123$  e*  t 7*57^  — o 1 fi  tamen  hxc  reputetur  trium  dimenfionum 
adeo  vt  # e\ xquetur  36>alioquin  fi  fex  dimenfionum  repetetur,  radix  erit  ts.atqt 
adeoexquabitur  6 . 

Vides  itaque, quod  enunciauimus , nempe  , aut  quantitatem  cognitam  ipfiqs  bi- 
nomij  radicem  ede  qusfitam  , autem  xquationem  per  ipium  diuifam  ad  duas  di- 
menfiones  efle  reuocatam  , itaut  ctus  radix  per  ca  , qux  tradiderunc . Veteres  in- 
ucniri  commodi  (fimi  polfit  &c. 

In  antecedenti  autem  cafu  contingit  radicem  xquationis  duarum  dimenfionunv 
eandem  efle  cum  quantitate  cognita,  faciente  binomium  dfoidens;ptopterea  aha- 
propofita  Gt  xquatio  c‘  f 16  e'  — 832  c‘  t Jtao  ZZ  o. 


4 e‘  4 ifi  e*  — 83*  e’  4 5120  ~ o 
— e‘  — 14  e'  4 64°  e*  — 8 


ElfC/tur  ut 
dtx  futc*  ieris 
e querionitCte 
t formet  e no 

equetienems 
duarum  di  m 
mtnfienum . 


Sufredifttru 
confirmet  te . 


Contingit  h)( 
redici  aqua- 
tionis dumi 
dimffionum  , 
tardem  tffuj 
tum  quanti- 
fate  c»gmt*_j 
feriente  bino- 
mitem , 


0 — ■ 8 e*  — 192  e* 

8 8 

4 e*  4 24  C'  — dqo  " 0. 


Incipio  igitur  ab  vltimo  termino  5120,  illumquediuido  per  — 8,vt  fiat  quotiens 
— 640,  atque  ita  procedendo,  vt  fuperius  fecimus  peruenitur  ad  xquationem e*f  24 
e*  — 640  “ o . H*c  autem  ad  aliam  formam  reducatur,  vt  fiat  per  antithefin  e’  t 
14  e’  ZZ  640 . Adhibenda  funt  figna  contraria , vt  fupra  &c. 

Cuius  xquationis  radix  eruetur  Tumendo  ia  , dimidium  coefficientis  24  , eius 
vero  quadratum  144,  addendo  ipfi  «40  , comparationis  homogeneo,  aggregato 
enim  radix  28,  multata  dimidio  prxdifto , exhibet  16,  pro  radice  xquationis  iam 
di&x  duarum  dimenfionum,  fimulque  alterius,  qux  trium  eft  dimenfionum. 

Hoc  itaque  modo  elicitur  radix  xquationis  initio  propofitx  . Hxc  ptagmatia- 
plurimum  inferuit  ad  xquationes  explicandas,  eftque  demonftratu  facilis. 

Inferuit  autem  vt  dicebamus, quia  cum  fuerit  xquatio,  in  qua  incognita  quanti- 
tas quatuor  habeat  dimenfiones  , & fublatis  primum  fordis  fa&ifque  numeris , fi 
qui  lunt.deprehenfomque  fuerit  binomium  , non  inucniri  compofitum  ex  incogni- 
ta quantitate  , abfque  ffaftionc  terminum  vltimum  diuidens , quod  quidem  bino- 
mium  totam  diuidat  fommam  , tunc  ad  aliam  xquationem  reducitur , qux  tres  di- 
menfiones tantummodo  contineat , cuius  radix  adhibetur  ad  equationem  quadra- 
ticam  conftituendam , cuius  latus , eft  radix  xquationis  propofitx  quatuor  dimen- 
fionum , 

Si  vero  foret  xquatio  quatuor  dimenfionum  , cuiufmodi  eft  a*  f 14  a’  — ^20  a' 
t $7844 — 17456  — 0 • Eodem  artificio  , primo  perpendendo  quantitates  diui- 
dentes  17456,  fine  fra(ftiOhe,&  ex  omnibus  feligendo  8,  itaut  diuifor  euadat  a — 
8,  diuifione  inftituta, primo  prouenier  a'  f 22  a*  — 444  a t 1632  ZZ  o,  qu?  fi  rur- 
far  confidereturireperietur  diuifibilis  per  idem  a — 8 , & proueniet  a‘  t 30  a — 
204  =3  o;  fiue  a'  | 30  a ZZ  204,  cuius  radix  eft  idem  8 . 

At  fi  foret  xquatio  1 Q.Q  f '8  C — 388  Q t 1848  R — 2304  “ o.feu  a*  f 18 
a'  — 388  a’  t 1848  a — 2304  zZ  o , ex  quantitaribus  diuidentibus  — 2304  , feli- 
gatur  6 , vt  fiat  diuifor  a — 6 . Inftituta  diuifione  proucnit  a'  t 24  a’  — 244  a t 
384  S o , qux  adhuc  diuifibilis  eft  per  idem  a — 6 , & prouenit  a‘  t 3°  a — 64 


Di  Ni/io  infltr 
tuitur  Elici « 
ter  affefia  fote 
fietis  reduc . 

Eruitur  eque, 
t ion  it  per  dim 
uifiomm  ha* 
bite  redix . 


Cium  equetio 
fuerit  queruor 
dimenfionum. 


Proponitur  tx 
fluida  eque - 
tie  &c. 
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0_  scu  a'  t 30  a ~ *4  > cuius  xquatiofiis  radix  cft  1 , atque  adeo  1 » cft  radix 
aequationis  initio  propofirx. 

Si  deinde  propofita  effet  aquatio  a'  4 30  a'  — 1272  a*  f 21504 

fttfmr.r,  „ 0,  perpendendo  quantitates,  quibus  diuiditur2i504,fine  fra&ione,  inter  exteras 
occurrit  4,  fiat  igitur  a — 4,  diuifor,&  inftituta  diuifione  proueniet  a'  •$.  34  a‘ 

1 ijtfa 1 537®  — o.  Hxc  rurfus  inucnietur  diuifibilis.nam  5376, diuifibilis  cft  per 
plurcs  quantitates,  quarum  vna  cft  idonea  6,  vnde  fit  diuifor  a — 6,  & inftituta^ 
diuifione  proueniet  a'  f 40  a — 8 96 , fcu  a‘  f 40  a “ 896 . 

Huius  xquationis  radix  cft  16.  Itaque  , & initio  propofitx  xquationis  a'  — 40 

3, 1272  a1  f 99*o  a — 21504  — o,  radices  erunt  16,  6,  4. 

mi.  , & ' Varijs  etiam  modis  diuifio  perfici  poteft,  penens  diuiforem,  vt  modo  intercedat 
fignum  f,  & modo  — &c.  , . . „ 

•'“r1?....;  Animaduertimus  autem  fuperius  , xquationcm  fex  dimenfionum  , accipi  polio 
t,  j— ■.  pro  aquatione  trium  dimenfionum  , & eam  , que  cft  quatuor  dimenfionum  poffo 
accipi,  pro  ea,  qux  cft  duarum  dimenfionum.  Id  autem  intellige  fieri  polle , cum 
in  tota  Fumma  non  reperientur  dignitates,  quarum  exponentes  funt  5,  3,  1 . Vt  fi 
fuerit  xquatio  hiufmodi  c‘  — 8 e*  — 1 24  e'  — 64  “ o . Accipi  quidem  poteft  pr6 
xquationc  trium  dim?ofionum  , in  ipfa  enim  dciunt  gradus  , quorum  exponentes 

fint  5,3,1,  . . 

pipiM  «t.  Sed  argumenti  dignitas  expofeit , vt  adhuc  in  re  de  qua  agimus  immoremur, 
pmtuti  i.‘-  prxftat  igitur  paulo  diligentius,  hxc  ipfa  perpendere. 

«Ii  * V i‘Z  Propofita  fit  xquatio  1 QQ^  — 24  Q,—  64  R — 48  3 o . qux  alioquin  fic  enun- 
'ZfaZL  ciabitur  a'  * — 24  a‘  — 64  a — 48  - o , & ad  fpeciofos  terminos  redaifta  fic  a*  * 
■~pa‘  — qa  — r“  o.  Itaq;  his  terminis  continetur  a'  p a‘  qa  r.  Si  au- 
tem ad  xquationcm  trium  dimenfionum  reuocata  fuerit  bis  termmis  continebitur. 


t P‘  e'  — q’  — o, 

4' 


0Xplit*tio . 

p ^iu4i«rl«a  ip 


Qjjamobrem  xquatio  propofita  ad  hanc  redigetur, 

e‘  — 48  e’  t 7*8  e‘  — 409«  S o . 

Eft  enim  vt  2 p,  duplum  ipfius  p , ita  48,  duplum  numeri  24 , & quia  24  , affi- 
citur figno  — , ita,  & 48,  gerit  fignum  — , deinde , quoniam  p‘ , habet  prxfixunu. 
fignum  t>  ita  576 ’>  eodem  figno  erit  affe<ftiis,liquidcm  poteftates  a’,&  e‘,  eodem 
afficiuntur  figno, & quoniam  r, nempe 48, afficitur— ,propterea  4 r, nempe  192,* 
figno  f,  notabitur , vt  Prxceptum  requirit. 

Itaque  ad  t 57*  > addendus  eft  t 1 92,  vt  fiat  768.  Denique  quadratum  ex  q, 
nempe  ex  64,  cuiufmodi  eft  4096 , erit  terminus  vkimus , itaut  fiat  xquatio  e‘  — 
48  e’  f 768  e‘  — 409«  — o . Huius  autem  xquationis  radix  cft  4 , propterea  fiet 
xquatio  quadratica  his  terminis  contenta. 


a’  — e a t — f-  e* 
a’  t eaf  — r-  e’ 


XfnnvK.r-  Ac  proinde  proueniet  xquatio  a‘  — 4 a — 12  ~ o. 

fairr.f.u..  Nam  quantum  ad  figna  t,  & — , data  opera  prxtermifla  in  fpeciofa  xquationc 
+ >*”•  quando  in  ipfa  xquatione  prxcedenti  habetur  f p , tunc  in  vtraque  iftarum  dua- 
rum ponendum  eft  t -7-  p,  &fiin  priori  habeatur  — p,in  his  poni  debet j- 

p;at 
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F ; :'t  vero  ponendum  eft  — ,in  vna  vbi  habetur  — c a,& a_Vm  altera, 

\ bi  habetur  fca,  prout  in  prima  habetur  t q , vt  contra  fi  ibi  habetur  — q ; po- 
nendum eft  — -V  , in  illa  vbi  habetur  — c a i & t— 5V  » in  altera  vbi  habetur 
ACU. 

At  vero  illius  aquationis  a’  - 4 a — 12  r o;  Seu  a‘  — 4 a r n , radix  eft 
6 , prout  Anis  praeopta  oftendunt . Dimidium  enim  numeri  radicum  4 , eft  2 ; »•>,, 
cuius  quadratum  eft  4,  quo  addito  ad  12,  comparationis  homogeneum  fit  16,  cu- 
ius radix  4 > audia  prxdidio  dimidio  , exhibet  6 , pro  radice  ipfius  aquationis  , & 

6 , eft  radix  aquationis  quadrato-quadrarica  initio  propofitx. 

Nec  diflimiliter  fi  fuerit  aquatio  a*  * — 54  a’  — 2 16  a — 243  — o.  Reuocabi- 
tur  ad  e”  - .08  e*  f 3888  c‘  - 466;, S - o , cuius  radix  6,  que  erit  cocfficicns  in 
aquatione  quadratrea  icribendaloco  ipfius  quadrato-quadraticx.  Quadratica  vero  .w,„. 
erit  a’  6a--27  “ o.  Cuius  latus  eft  9 , nam  dimidium  numeri  radicum  eft  3 , cu- 
ius quadratum  eft  9 , quo  addito  ad  27  , fit  36  , cuius  radix  quadrata  eft  6 , qute 
audla  prxdidlo  dimidio  3,  facit  9,  pro  radice  huius , & propofitx  xquationis  quadra- 
to quadraticx  , in  qua  Icilicct  fecundus  terminus  deeft. 

Cum  natura  fua  xquatio  quadrato-quadratioa  fecundo  termino  caret , radbrequa- 
tionis  quadraticx  in  qua  tranfmutata  eft  xquatio  trium  dimenfionum  orturo  ducens  H,c  d“ 
a quadrato  quadratica  propofita  fatisfacit . liinar. 

1 n fuprapotitis  duabus  xquationibus  radix  veta  ad  falfam  rationem  habet  triplam , 

& hx  natura  genefeos,  termino  fecundo  carent , dux  autem  funt  radices  reales.  »«•  'fo™ 

Quod  xquatio  fi  fiterit  1 QQ_—  12  C — 32  QJ  48  R f n»  ~ o . | Tollatur  «*»**>" 
fecundus  terminus,  in  cuius  gratiam  diuidatur  12, numerus  cuborum pcr4,  potcfta- 
tis exponentem,  & proucniet  3 . Itaque  fupponatur  a t 3 “ r R,&  iuxta  fuperiora 
compcricmus  a*  * — 86  e’  — 360  a — 27J  ~ o. 


pro  f 1 Qa 
pro  . i!  C 
pro  - 32  a 
pro  f 48  R 
pro  t n. 


a*  * — 86  a"  — 360  a — 27J  Z3  o. 


a'  4 12  a'  4 54  a'  4 • 08  a 4 8r 

— ia  a'  — 108  a‘  — 324  a — 324 
— 32  a'  — 192  a — 288 

4 48  a 4 144 
4 na 


Huius  xquationis  radix  vt  indagetur,  tranfmutanda  eft  in  aliam  trium  dimenfio-  rtf  mkl„„ 
num,  cuiufmodi  eft  e'  — 172  c’  t 8496  c‘—  129600  ~ o.  Huius  xquationis ra- 
dix  adinuenta  , ftatuenda  eft  cocfficicns  longitudo  fublateralis  in  xquatione  qua- 
dratica,  vt  fuperius  ad uen imus, hunc  enim  in  modum  extradia  radix  huius  quadra- 
ticx  xquationis , erit  radix  xquationis  quadrato-quadraticx  , in  qua  terminus  fc-  n,*mZ't ZL 
cundus  deeft  , erit  igitur  1 r , cumque  fupponeretur  a f 3 » xqualis  t R , proinde^ 
xquationis  initio  propofitx  radix  erit  14.  Cxteriun  ciufdcm  xquationis  radix  ve- 
ra eft  2 . 

Supradidlx  autem  xquationis,  in  qua  ignota  quantitas  trium  eft  dimenfionum  , 
radix  eft  io,qux  erit  vt  dicebamus  cocfficicns  fublateralis  in  xquatione  quadratica, 
inftituenda  iuxta  legem  prxfcriptam > itaut  fi  fuerit  xquatio  quadrato-quadratica  . 

a’*  pa‘  qa  r — o . 


Loco  ipfius  feribantur. 


Ece 


F.t 
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a’  — e a 4 — j — e’  —4—  p — 4r-  — o . 
i'  e a + —i — e’  -4—  p — K—  — o. 

Et  quoniam  aequatio quadrato-quadratica erat i'*-pa'-qa-r-  o;  nempe 

p q r 

a'  * — 8tf  a‘  — jtfo  a — 27$  “ o. 

aquatio  trium  dimenfionum  erat  ( dico  autem  trium  dimenfionum  , ctfi  vt  fex 
— r;;:  haberi  poilit>ob  rationem  fuperius allatam )c‘  — 17»  e'  f 84 96  e‘  — 129600  Zi  o, 
qmiUrsiuA  cuius  radix  eft  10  . Propterea  fiet  «quatio  quadratica  a'-ioa-n“o,  eft 

nMx.  enim  canonice  «quatio  effe&a  a'  — e a t —i—  e' 1 — p A-  — Qua- 

mobrem  «quatio  erit  a’  — 10  a t 5°  — 43  ~ 18  ” o , hoc  eft  a‘  — 10  in  43 
t 18  — 50,  hoc  efta'-ioa“  1 1 . vt  prius  . Huius  autem  xquacionis  radix  eft 
eruenda  . Dimidium  coefficientis  (ublateralis  eft  3 , cuius  quadratum  eft  2;  > quo 
addito  ad  1 r > fit  3 6 , cuius  latus  quadratum  eft  6 , quo  addito  ad  5 , dimidium- 
coefficientis  prxdibtum , fit  1 1 . radix  ipGus  «quationis  quadraticz at  verd  idem- 
1 1 , eft  radix  «quationis  quadrato-quadraticx  in  qua  fecundus  terminus  deeft,  quf 
audta  incremento  3 , facit  14  > pro  radice  «quationis  quadrato-quadraticz  initio 
propofitz  . Quare  hinc  luculenter  adifees  > huiufmodi  prxeeptis  has  xquationes 
quadrato  quadraticas  explicari. 

picrumq;  tamen  contingit  huiufmodi  «quationes,  in  quibus,  fiue  ignota  quanti- 
tas  fit  trium,  fiue  quatuor  dimenfionum, diuidi  non  poflc  per  quantitatem  ignotam 

l, »,,  fn  a-  plus,  vel  minus  certa  aliqua  quantitate  diuidente  numerum  «quationis  fine  fra&io- 

ne.  Vt  fi  propofita  fit  «quatio  a'  * — 18  a’  1 47  a — 410  ~ o, reducetur  ad  e‘  — 
•,  g,  | 1964  e*  — 2209  ZZ  o.  Quadrato-quadraticz  «quationis  radix  eft  j 1 vt  pa- 

tet . Sed  ad  aquationem  trium  dimenfionum  quod  attinet  eius  radix  methodo  fuperiits 
tradita,  pro  explicandis  cubicis  zquationibus,  extrahi  poteft  &c.  eft  autem  de  ge- 
nere earum,  qu«  Gcometr*  inditio  funt  Problema  inde  deduiftum  folidum  efle, 
H“  Geometra  quidem  contentus  id  hinc  collegifle  fiftit , vlteriorem  progreflum  ne- 

gligens,  vtpote  minus  opportunum, aduertens  nullam  inde  laudem  confecuturum, 

m, »».  diniJi  cum  non  minus  peccet,  qui  conftrudlionem  Problematis  per  redlas  lineas, & circu- 

lum  tentat , quam  qui  ad  conftrudtioncm  eorum  in  quibus  non  eft  opus  nifi  circu- 
lis, conicas  fectiones  adhibeat, inuita  quafi  dixerim  natura, eft  enim  per  impropria 
procedere . 

jriihmtiuw  Arithmeticus  tamen  diferetara  quantitatem  confidcrandam  aflumens  Problema- 
,We~'  tum  huiufmodi  partitione  negle&a  fibi  maximum  onus  incumbere  cognofcens  ma- 
gnopere  triftatur,  coailus  ad  varia  prffidia.vcl  etiam  ad  generalem  Analyfcos  ra- 
tionem confngerc , cuius  opitulatione  tamen  , fi  non  omnimodam  , & accuratam- 
quantitatem  exhibeat , approximatione  minutiarum  , vel  limitum  prxfinitionc  con- 
tentus , qua  nimirum  conftat  latus  inter  duos  terminos  parum  inter  (e  diftantcs  , 
cxcufationcm  inuenit  apud  Mathematicum  pratftantiflimum.exiftimanrcm  Gcomc- 
trx  munus  efle  non  Arithmetici  prxeise  quantitatem  przfcribcrc.  Sed  pace  tanti 
viri , id  , & Arithmetici  eft  , quamobrem  oportet  efle  paratum  aduerfus  varia  , di- 
uerfaq;  xquationum  vitia . Et  quidem  hac  de  re  multa  nos  ha&cnus  in  medium- 
attulimus, plura  deinceps  allaturi. 

gwr»„a™,  In  hoc  haud  mediocriter  defeciflc  videntur,  qui  vtiliflimam  alioquin  hanc  difei- 
d.pHm.  plinam  veluti  nugatoriam  fecerunt , numeros  parum  accurate  trafiando.  Vndo 
iordidiores  Mathefeos  aflcclx,  velut  nullius  prztij , nulliufq;  commodi , Diumam- 
hanc  Artem  defpiciunt . 

jv.  ,kw/,  Pauca  tamen  hic  ab  alijs  accepta  referemus  in  gratiam  eorum, quibus  moieftum 
videtur  toties  periculum  facere  in  pluribus,  pluribufque  diuiforibus,  vt  demum  ille 
reperiatur  , qui  cum  ignota  quantitate  binomium  conftituat , diuidens  totam  fura- 

maro , 
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mara  , przfertim  cum  vltimus  terminus  plures  diuifores  admittat . Id  autem  ope- 
rofum  non  eft  adeo , fi  tamen  aduerterimus  quofdam  £ diuiforibus  /eligi  poffc  e 
quibus  fi  componatur  binomium  > per  quod  zquationis  diuifio  minime  contingat , 
certum  ac  exploratum  fit  inde  Problema  dependens  /olidum  c(Tc , quod  in  Geome- 
tricis magni  momenti  eft  , ac  infuper  nullam  reperiri  radicem  , fiue  veram  , fmo 
fal/am , quz  numeris  exprimi  poffit.  Sed  omnes  potitis  irrationales  e/Te,  ac  eorum 
pretium  exprimendum  , vt  /upra  nos  explicuimus  ; & ad  /uccurrcndum  meraoriz 
breuiter  hic  repetemus . 

Si  igitur  aequatio  a1  ~ * p a f q- 
Atque  hunc  in  modum  ratiocinantur. 

Sit  circulus  FGN,  cuius  radius  F H', 
vel  H K , fit  — | — p , ideoque  intelli- 

gatur  inferipta  F G,  quz  fit — '-f— . Mox 
vero  arcus  FMG.FNG.&GLK, 
in  tres  aequales  paries  diuidantur  per  re- 
&asFM,F  N,&FL,exijs,quzfuperius 
retulimus  r e£tx  F M,  F N . quantitatem 
vtriufque  falfx  radicis  defignabunt  > vt 
F L , radicem  veram  reprxfcntabit . Ex 
his  facile  intclliges  , ciim  eft  parandus 
diui/or . non  opus  effe  in  tot  diuiforibus  periculum  facere  , fiquidem  fatis , fuperq; 
eft  confiderarc  illos  , qui  lineis  F M , F N,  & F L , proximiores  funt , cattcris  ne- 
gledfis  . Si  igitur  periculo  fafto  in  diuiforibus , qui  maximi  funt  propinqui  com- 
memoratis lineis , deprehenfumque  fit  non  dari  quempiam  idoneum  ad  partitionem 
perficiendam  . Cuique  perfuafum  volunt  ab  huiufmodi  aequatione  Problema  de- 
pendens omnino  folidum  elfe  , neque  dari  aliquam  radicem  , fiue  veram  > fiue  fal- 
lam , quz  numero  exprimi  poffit.  Sed  omnes  irtationales  effe,  caruroque  cftima- 
tionem  exprimendam  effe  per  quantitatem  linearum  F M,  F N,  F L.  Nec  diffimr- 
lirer  fi  fuerit  zquatio  altcta. 

Data  enim  fi  fuerit  zquatio  a'  3 * f P * — q . 

Deicripto  iterum  circulo  FGN,  cuius  radius  F H , vel  H K , fit  Bi  -t— |p  , in^ 
quo  inferipta  intclligatur  reda  F G,  qua  erit  -e?- , fi  diuidantur  arcus  F M G , F 
N G,  & G L K,  in  tres  aquales  partes,  defignabunt  F M,  F N,  vtramque  veram 
radicem,  at  vero  F L,  fal/am. 

Si  igitur  non  contigerit  diuifio  per  binomium  in  quo  certa  quantitas , fit  vna  ex 
ijs , quz  proximiores  funt  fupraditftis  lineis, enunciandum  erit  Problema  folidum  effe, 
nullamque  radicem  adinueniri,  fiue  veram , fiue  falfam,  quz  numero  exprimi  pof- 
fit; Sed  omnes  irrationales  effe,  nec  earum zftimationem  exprimi  aliterpoffe  quam 
per  quantitatem  linearum  F M,  F N,  & F L. 

De  his  etiam  iterum  redibit  fermo,  vbi  rem  Geometrici  traftare  tentabimus. 

Inrerim  non  pigebit  adijeere  , quzdam  ad  maiorem  fupradiCiorum  explica- 
tionem . Sit  zquatio  i C — 143  R 
— ao8  — 0.  Numerus  143,  intelliga- 
tur  p , & 208 , fupponatur  o . Igitur  H F, 
vel  HK.femidiametercirculi  erit  8t  — ; — 
p, nempe  9:  8t , hoc  eft  9.  AtverdFG, 
erit  — 71—  , hoc  eft  -£5—  , fcu  -!£-  , 
nempe  1 -Jf— . Vt  autem  t , ad  8t  , 
trientem  ipfius  243  , ita  a -jf-  , ad  208 . 

Huius  zquationis  radix  vera  eft  16,  ita- 
que refta  F L , erit  16  ; diameter  F K , 
erit  1 8 , &c. 

Flic  tamen  aduerte , quod  etiam  fupe- 
rius  docuimus.  Aut  huiufmodi  zquatio  cubica  eft  , in  qua  cubus  c triente  numeri 
radicum  , eft  minor  quadrato  a dimidio  numeri  abfoluti , aut  eft  illi  zqualis , aut 
eodem  eft  maior. 

E e c * Quando 
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. Quando  igitur  cubus  c triente  numeri  radicum  , feu  penultimi  termini  minor  eft 

BfJZ  quadrato  ii  dimidio  numeri  abfoluti.  feu  vltimi  termini . Tunc  procedendum  eft  , 
i.  umeri  emi  i-  vt  fupra  nos  explicuimus;  Praeceptum  enim  tradidimus  ad  hoc  aequationis  genus  ex- 
plicandum  ; fiue  nimium  radix  iit  numerus  rationalis , fiue  irrationalis  , & de  hoc 

Jimdm  t„-  exempla  attulimus.  ......  . ... 

mini  vltimi.  At  vero  fi  aequatio  huiufmodi  fit » vt  in  illa  cubus  e triente  numen  radicum-.  > 
cr‘£m*  fiue  penultimi  termini  aqualis  fit  quadrato  a dimidio  numeri  abfoluti , fiue  vltimi 
termini.  Tunc  eodem  prxeepto  rem  explicabimus.  Hic  autem  exemplis  clariora 


Jr.t.iMmi-  fient_ 

Propoiita  fit  iquatio  i C — 24  R — 72  ~ o . . . 

Dimidium  numeri  abfoluti  eft  36  , cuius  quadratum  eft  1296  , cubus  a triente 
numcri  radicum  eft  512  . quo  fubtrado  ex  1296  , remanet  784 , cuius  radix  qua- 
”k"  drata  eft  28  . Dimidium  autem  numeri  abfoluti  eft  36  , quo  addito  ad  28,  fit  ag- 
gregatum 64,  cuius  radix  cubica  eft  4 . At  vero  ab  eodem  dimidio  numeri  ablo- 
lut° nempe  ex  3 6,  auferatur  28  > radix  quadrata  inuenta,  & fit  refiduum  8,  cuius 
radix  cubica  eft  2 , qu$  fi  addatur  4 . radici  cubic;  iam  habit? , fit  6 , radix  aquatio- 
nis propofiti  in  qua  5*1 2,  cubus  e 8,  triente  numeri  radicum,  minor  eft  1296,  qua- 
drato c 36.  dimidio  numeri  abfoluti. 

smf*riw  At  fi  fuerit  iquatio  iam  difta  ea  non  poterit  explicari  per  fubtenfas  modo  lu- 
ftr  perids  allato , iiquidem  p , eft  24 , & 72 , eft  q , verum  enim  verb  non  poteft  in- 
feribi  circulo  recta  F G , namque  -W-  , idem  eft  quod  , hoc  eft  9 , & R 

i_  p , jdem  eft  ac  R 8 , ergo  circuli  femidiameter  erit  R 8 ; quare  diameter  erit 

Bi  3 2 . Sed  F G , eflet  9 , quod  fieri  non  poteft  . _ 
u,m4nit.  idem  cernes  in  hoc  alio  exemplo , in  quo  femidiameter  eft  , numerus  rationa- 

Mr.am/m  j;s  &c_ 

TZZ.  Propofita  fit  iquatio  1 C — 27  R — 730  - o'. 

rntionnlit . Dimidium  vltimi  termini  eft  365  , cuius  quadratum  eft  133225  , a quo  h dera- 
rrrfuiiiir  _fe(js  y29  , cubum  ex  9 , triente  penultimi  termini,  remanet  13249«  , cuius  la- 
tus  quadratum  eft  364  . At  vero  dimidium  vltimi  termini , nempe  365  , addi- 
tum  ad  364,  facit  729  , cuius  latus  cubicum  eft  9 , iam  ab  eodem  dimidio  fubtra- 
4 ***,„*.  )la[ur  > radix  quadrata  fuperius  inuenta  , & remanet  1 , cuius  latus  cubi- 
' £Uin  eit  1 , quod  additum  ad  9 , latus  cubicum  iam  inuentum , focit  10  , radi- 
cem iquarionis  propofiti.  Sed  p,  erit  17  , & q,  erit  730. 

Itaque  femidiameter  R — f—  p,  erit  3,  cuius  duplum  6,  erit  diameter.  At  vero 
. erit  -H?-,  hoc  eft  81  , vnde  inferipta  F G,  deberet  effc  81  -j->  diametro 

exiftente  6,  quod  fieri  non  poteft. 

at-  At  vero  fccus  fi  cubus  i triente  numeri  radicum  maior  fuerit  quadrato  a dimi- 
tir.  niftu  dio  numeri  abfoluti ; tunc  enim  iuxta  priceptum  fuperius  traditum  iquatio  inex- 
pUcabilis  eft  ; Sed  rede  explicabitur  vt  paulo  antea  dicebamus  per  fubtendenres 
a arcuum  alicuius  circuli.  Vt  fi  fuerit  1 C — 243  R — 208  “ o . Seu  1 C — 243 

. dtmidf  nm-  R ^ 2o8  . 

-m Dimidium  numeri  abfoluti  )eft  104,  cuius  quadratum  eft  1081«, a quofubtrahi 
non  poteft  , iuxta  regulam  531441,  cubus  e 81 , triente  numeri  radicum. 

MftktuU  fa  Sed  methodo  modo  per  fubtenfas  infinuatio  facile  explicabitur;  Sic  numerus  ra- 
/.ita/.a  *r-  cum , puta  243  intclligatur  p , & 208 , numerus  abfolutus  fit  q . 

Igitur  H F>  femidiameter  circuli  erit  R -f-  p,  nempe  R 81  , hac  eft  9.  At  ve- 
ma.tr ro  F G,  erit  — , hoc  eft  — , feu  -Vf-,  nempe  2 -i-.  Vt  autem  1 , ad 
‘ 81,  ita  2 , ad  208.  Huius  aquationis  radix  vera  eft  16  , itaq;  reda  F L , erit 


16,  diameter  F K , erit  18,  Scc. 

Igitur  cum  cubus  e triente  penultimi  tetmini  maior  eft  quadrato  a dimidio  ter- 
mini vltimi,  optime  iquatio  per  fubtenfas  explicatur. 

Si  vero  cubus  e triente,  fuerit  minor  quadrato  a dimidio  nequaquam. 
cum  alm  i Quamobrem  fi  fuerit  iquatio  1 C — 48  R — 12672  ~ o . Intclligatur  per  p , 
m’Z.'/frut'  48,  cuius  triens  eft  16,  huius  radix  eft  4,  atque  adeo  circuli  femidiameter  erit  4, 
dan.Jmi-  diameter  propterea  8.  Sed  F G , foret  792,  namqi  — 71-,  nempe  , eft  792  . 
■ Fieri  autem  r.on  poteft  , vt  reda  , qu.v  lupponicur  792  , inferibatur  circulo , cuius 

diameter 
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diameter  cft  8 . Diameter  enim  cft  omnium  qux  in  circulo  polTunt  inferibi  ma- 
xima. Huius  xquationis  radix  eft  14,  quare  &c. 

Cum  autem  cubus  e triente  penultimi  termini  fuerit  aequalis  quadrato  a dimi-  qw. 

dio  vltimi.  Ius  r rritntt-j 

Tunc  iuxta  pr?ccptum  fuperius,  poterit  explicari.  Et  fi  fuerit  1 C — 108  R — 

43  * — • ® ^ ^ * qualis  q**- 

Dimidium  vltimi  termini,  feu  numeri  abfoluti  cft  21 6,  cuius  quadrarum  eft  46656,  ****••  i,mi 
at  vero  triens  penultimi  termini,  feu  numeri  radicum  eft  j<S, cuius  cubus  cH^66^6, 
qui  fubdu&us  cx  46656,  relinquit  o , cuius  radix  quadrata  eft  o , cui  addito  2 1 5 , 
dimidio  iam  dido,  fit  216,  cuius  radix  cubica  cft  6 . At  vero  ab  eodem  aitf.di-  tuam. 
uiidio  iam  dicio  fubtrahacur  o,  radix. quadrata  primi  refidui,  & remanet  2 16,  cu- 
ius radix  cubica  eft  6,  qua:  addita  ad  6,  radicem  cubicam  fuperius  habitam,  facit 
12,  radicem  aequationis  propoficx. 

Et  hxc  etiam  per  fubtcnfas  commemoratas  poterit  explicari , nam  p , intelliga-  AT 
tur  108  , & q i fupponatur  432  . Itaque  -p  p,  erit  & 36,  hoc  eft  6,  & > ZpZdi^uu 

erit  12 . Quatnobrem  femidiameter  F H,  feu  H IC.  oux  cft  81  ~j~  p,  cric  6,  vnde-  «i«»> 
diameter  erit  1 2 . Sed  F G , erit  > 2 , coincidit  ob  id  F G , cum  diametro . Quamo-  "u 'xt,',Ar' 
brem  in  huiufmodi  xquationibus  inferipta,  nempe  F G , cum  diametro  , cum  quo 
etiam  radix  eiufdcm  pquationis,  coincidit  ;qaarc  radix  in  huiufmodi  xquationibus, 
cft  duplum  latus  quadratum  trientis  numeri  quadratorum . , 

Idquc  luculenter  etiam  cernes  in  hac  alia  aquatione  iC — 192R — 1024“  o, 
in  qua  cubus  c triente  penultimi  termini  eft  xqualis  quadrato  a dimidio  vltimi  ter- 
mini, & quidem  p,  cft  192  ; vnde  IJt  p , erit  51  «4  , hoc  eft  8 , igitur  femidiar 
meter  erit  8 , quare  diameter  erit  1 6.  Sed  q , eft  1024,  vnde , erit  -*$-  , 
nempe  itf.quamobrcm inferipta FG, coincidit  cum  diametro, propterea>& duplum 
lateris  quadrati  trientis  erit  diameter,  erit  inferipta, & etiam  F L,  radix  vera,  tres 
namqi  hx  quantitates  coincidcnt,  cft  enim  huius  xquationis  radix  1 6. 

Hinc, quod  eft  notatu  digniflimum, facile  efformabis  aquationem,  in  qua  cubus  sanju^u, 
c triente  penultimi  termini  xqualis  erit  quadrato  a dimidio  termini  vltimi . 

Sit  1 C — 12  R,&oporteat  inquitere  radicem,  itaut  fiat  xquatio  in  qua  cubus  e "LrZ 
triente  penultimi  termini,  xqualis  fit  quadraro  adimidio  termini  vltimi.  Sumetrien-  atUmuimU 
tem  numeri  1 2 , & cft  4 , cuius  radix  quadrata  eft  2 , huius  duplum  cft  4 . Dico 
4 , cfle  latus  xquationis  , itaut  fi  fiat  fecundum  hanc  rei  xftimationem , vt  1 C — ZZpium^ 
11  R~  16,  huiufmodi  quidem  fit , vt  diClum  eft.  Huius  enim  radix  cft  4.  p* -i ("■»»»- 

Infuper  fit  1 C — 27  R , & oporteat  inquirere  radicem  , itaut  fiat  xquatio  , in-  fj*r 
qua  cubus  e triente  penultimi  termini , pqualis  fit  quadrato  a dimidio  termini  viti- 
mi . Triens  numeri  27,  eft  9,  cuius  latus  quadratum  eft  3 , huius  duplum  cft  6 . e,,»»»,,*. 

Dico  (S.cfic  radicem  quxfitam,-  fecundum  quam  xftimationem,  fi  formetur  xquatio  > & •!> 

1 C — 27  R — 54  “ o , erit  vt  quxritur,  cubus  enim  e 9,  triente  numeri  27  , eft 
729 ; at  vero  quadratum  e 27  dimidio  ipfius  54,  eft  itidem  729  . nemfimm . 

Sic  1 C — 48  R , & oporteat  &c.  Triens  numeri  radicum  cft  1 6 , cuius  radix  T ntiam  Ui- 
quadrata  eft  4 . cuius  duplum  cft  8 . Dico  8,  e(Te  radicem  quxfitam  , fecundum-  Z'**- 
quam  xftimationem  fi  formetur  xquatio  i C — 48  R — 128  ~ o . erit  vt  qux- 
ritur . 

Vnde  fit  Theorema . 

Si  furit  numerus  quifpiam  i cuius  cuius  multatus  produSe  ab  ccJcm  numere  in  quen-  Tttmma, 
Jam  ufjumptnm  ; itaut  ille  numerus  /equulis  fn  duple  Uteri  quadrate  trientis  affumpti 
numen . Diee  cubum  ipfius  trientis  aqualem  efie  quadrato  a dimidie  differentia  inter  cu- 
bum , & prediftum  pr educi um . 

Sit  numerus  A,  cuius  cubusfit  B,  qui  multatus  C,  produifto  ex  A , in  D , relin-  ’>• 

quat  E,  cuius  dimidium  F,  fit  autem  G,  triens  ipfius  D , & H , fit  eius  latus  qua-  Z,  T'“"' 
oratum,  cuius  duplum  K,  fit  xqualis  A.  At  vero  L,  fit  quadratum  ipfius  F,&  M, 
fit  cubus  cx  G. 

Dico  L,  xqualcm  efie  M. 

Huius 
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Huius  vero  Theorematis  veritas  facile  oftendi  poteft  imitatione  eorum) que  nos 
in  fupenoribus  Theoremata  dcmonftrauimus. 

Cxterum  ex  fupra  allatis  facili:  intelligcs  veritatem  prxeepti  > de  explicanda- 
aequatione  quadrato-quadratica  per  ablationem  fecundi  termini, atq;  tranfmuratio- 
nem  ipfius  in  atquationem,  vbi  ignota  quantitas  trium  eft  dimenfionem  atque  de- 
mum per  aequationem  quadraticam  inftirutam  beneficio  inuentae  radicis.  Vidimus 
enim  cum  fuo  ortu  termino  fecundo  eft  deftituta  xquatio  quadrato-quadratica  fic 
iuxta  prxeeptum  in  xquationem  trium  dimenfionum  tranfmutari , vt  cum  haec  per 
mctamorphofin  quadratica  cuafent , demum  huius  radix  xquationi  quadrato-qua- 
dratic;  iam  ditftx  fetisfaciati  nihil  autem  refert , quod  aequatio  illa  quadrato-qua- 
dratica fecundo  termino  carcat , natura  genefeos , an  vero  incremento, vel  decre- 
mento radicis  ablatus  fit  ille  fecundus  terminus , perinde  enim  eft . Si  itaq;  prx- 
eeptum traditum  in  xquationibus  primi  generis  locum  habet,  & in  ijs,qux  fecun- 
di funt  generis  vfurpari  commodiflimc  poterit. 

Quod  fi  contingat , xquationem  trium  dimenfionum , non  pati  diuifionem  per 
binomium  ex  incognita,  cognitaquc  quantitate;  profedb , id  Gcomctrx  iucundum 
erit, lucranti  notitiam  de  conditione  Problematis;  Arithmetico  autem  nequaquam, 
cum  ei  potius  labor  atque  follicitudo  immineat , vtpote  deuio  , ad  veritatis 
confecutionem;  Quamobrcm  recedens  ab  initio  tramite,  confugit  ali6  , vt  nempe 
propofitam  xquationem  , explicet , atque  refoluat.  Multa  fane  videntur 

ab  Arrificis  induftria  fuppeditata  Spcciofx  Logiftices  opitulatione,  quamobrcm-. 
hac  de  re  nos  ibi  quxdam  afferemus  ad  inftitutum  opportuna. 

Cxterum  cum  fuperius  non  femcl  mentionem  fecerimus  de  radice  tam  vera-  , 
quam  falfa,  itemque  immaginaria.  Non  pigebit  hic  paululum  hxrerc  , vt  hxc  ex- 
plicata reddamur. 

Illud  igitur  eft  operx  pretium  aduertere  , nimirum  , tam  veras , quam  falfas  ra- 
dices, non  femper  cfTe  reales  , fcd  aliquando  immaginarias  effe  pofTc  ; quod  vt  in- 
telligas  , aduerte  in  xquatione  quacunque  pofle  a nobis  intelligi  plures  radices , 
tot  nimirum,  quot  funt  diroenfiones  jncognitx  quantitatis,  tot  itaque  nos  radices 
imaginari  poffumus  interdum  tamen  nulla  eft  quantitas  , qux  illis , quas  imagina- 
mur refpondeat , vnde  in  aliqua  xquatione  tres  exempligratia  Ii  fuerit  trium  di- 
menfionum , nos  radices  imaginari  poffumus,  vna  tantum  exiftente  reali. 

In  cuius  gratiam  aduerte, incognitam  quatitatem , in  qualibet  xquatione,  tot  di- 
uerlas  radices  , fiuc  pretia  habere  poffe  , quot  ipfa  incognita  quantitas  dimcnlio- 
nes  habet.  Hxc  autem  vt  melius  intelligantur . Supponamus  a — 1 , aquari  o,  & 
rurfus  a — 3 , xquari  o,  multiplicetur  autem  a — 2 , per  a — 3 , fiet  a*  — 5 a t 6 
“ o,  vel  a‘  ~ 5 a — 6 . In  qua  quidem  xquatione  quantitas  a , valet  2 , & 3 . 
Deinde  multiplicetur  a‘  — 5 a t 6 “ o , per  a — 4 ~ o , producetur  a'  — 9 a*  t 
26  a — 24  — o-  In  hac  xquatione  a , habet  tres  dimenfiones  , atque  fimul  etiam 
tres  habet  radices  , fiue  pretia.  Plerumque  autem  contingit  vt  e,  prxdi&is  radici- 
bus, quxdam  fine  falfx;  fiue  minores  nihilo,  hoc  eft  minores,  quam  o . Si  enim- 
a , fupponcretur  importare  quemdam  dcfciftuin  quantitatis  , exempli  gratia  defe- 
ftum  numeri  2 , itaut  iit  e f 2 ~ o , iam  2 , erit  radix  falfa  illius  xquationis , 
ad  cuius  genciin  binomium  illud  facit  . Non  diffitniliter  fi  fit  a f 5 , multiplicetur 
autem  a'  — 9 a'  t 26  a — 24  z:  o,  per  a t 5 — o,  fiet  xquatio  a*  — 4 a‘  — 19  a1 
t 106  a — 120^0.  In  hac  autem  xquatione  potcftas  puta  a*,quatuor  dimenfio- 
nes habet , ciufdcm  propterea  funt  quatuor  radices,  quarum  tres , nempe  2,3.4, 

funt 
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funt  vcrx,  vna  autem  falfa , nempe  5 . Ita  fit » vt  xquationis  fumraa  , qux  plures 
continet  radices  , femper  diuidi  poffit  per  binomium  , compofitum  ex  incognita., 
quantitate  , minus  pretio  alicuius  ex  veris  radicibus  falfis  , Huiufmodi  vero  diui- 
fione,  ipfius  xquationis  dimenfiones  diminuntur,  vnde  ex  quadrato-quadratica , fit 
cubica, ex  cubica,  fit  quadratica  &c.  Quod  fi  fccus  eueniat  inditio  eft  , quantita- 
tem hanc  non  efTe  valorem  alicuius  ex  eius  radicibus  fiquidem  illa  xquatio  alias 
non  admittit  radices,  pratter  illas  3cc.  Prxtcrea  illud  itidem  aduerrendum  ; tot  in 
«quatione  aliqua  veras  efle  polle  radices,  quot  variationes  lignorum  f,&  —.con- 
tingunt . Tot  autem  falfa;  quot  vicibus  ibidem  deprehenduntur  duo  fignaf , vel 
duo  ligna  — , qux  fe  inuicem  fcquantur. 

foo  in  vna  eademq;  xquationc  fieri  poterit,  vt  radices  omnes,  qux  falfc  erant, 
euadant  verx , & qux  verx  erant  euadent  falfx . 

Idouc  fit  mutando  ligna  omnia  t , & — , qux  in  fecundo  , quarto , fexto , ve! 
alijs  locis, qui  per  nmnerospares  defignantur  reperiuntur,  reliquis  non  mutatis,  qui 
in  primo, tertio,  quinto, limilibufque  locis, qux  per  impares  numeros  defignantur. 

Si  propofita  foret  aquatio  1 QQ.t  nCf  33  Q — 38  R — ifi8  3 0 > ablato 
fecundo  termino  fit  a**  — z i a‘  — 20  a * 3 c, 

Itaut  defit  etiam  terminus  vltitnus . Vnde  per  hypobibafmum  fit  xquatio  a'  — 
a t a — »o  3 o.  Seu  a!  — 21  a 3 20  , Cuius  radix  iuxta  prxeepta  tradita  elici- 
tur j . Superioris  itaq;  aquationis  radix  eft  2 , Nam  diuifo  12  , numero  cubo- 
rum per  4,  exponentem  poteftatis  QQ,  Sit  quotiens  3 , fi  igitur  fiat  a — 3 , xqua- 
lis  1 R,  & a reperiatur  5 , vtique  1 R , valebit  j . 

Decii  autem  vltitnus  terminus,  quando  xquatio  ipfa  ducit  ortum  a radice  falfa , 
cui  fit  xqualc  incrementum  , quo  radix  ipfa  audta  intelligitur  . Illa  enim  fuperior 
xquatio  propofita  habet  radicem  veram  2 i eiufdcm  vero  funt  radices  falfx  3,4, 
&7,at  vero  3 , eft  incrementum  iam  dictum;  Quod  etiam  cernes  in  hac  alia  aqua- 
tione 1 QQJ  8 C — 7 Qjp-  122  R — id8  3 o.  Huius  enim  radix  vera  eft  4, at 
falfx  lunt  2 , 3 , & 7 . Quoniam  autem  8 , numerus  cuborum  diuifus  per  4 , expo- 
nentem poteftatis  dat  2 , pro  quantitate  fit  vt  fi  tollatur  fecundus  terminus  prouc- 
niat  xquatio  hxc  a*  * — 31  a*  — 30  * 3 o. 


1’  - 8 a’  4*  »4  a'  - 32  a 4 16 

•f*  8 a'  — 48  a*  4 96  a — 64 

— 7 a'  4 *8  a — 28 

— t*2  a 4 244 

— id? 


pro  t • QQ 

pro  t 8 C 

pro  - 7Q, 

pro  - 122  R 
pro  f n. 


a*  * — 31  a’  — 30  a * 3 o. 

Seu  a*  * — 31  a’  3 30  a , qux  per  hypobibafmum  fit  a’  — 31  a 3 30.  Cuius 
radix  elicitur  6,  quare,  qux  ponebatur  1 R,  erit  4,  nam  intelligcbatur  nomine  a, 
audla  incremento  2 , vnde  <s  — 2 , hoc  eft  4 , erit  radix  illius,  Hxc  etiam  in  hac 
xquatione  deprehendemus.  Sit  ergo  xquatio  1 QQt  ifiCt  53  Q^-4dR—  »643  o. 

Ablato  fecundo  termino,  continget  quod  adnotauimus, 


a'  — id  a!  4 96  a*  — 256  a 4 *5$ 
4 16  a‘  — 192  a*  4 7^8  a — «o*4 
4 33  a’  — 424  a 4 848 
•—  46  a 4 »84 
— 21S4 


pro  t 1 Q&. 
pro  f 16  C 
pro  t 53 
pro  - 46  R 
pro  - n. 


a*  * — 43  a‘  4 4*  * * “ o. 


Propofit?  autem  xquationis,  radix  vera  eft  2,  reliqux  3,  4,  1 1 , funtradicesfalfx; 
at  vero  4 , eft  incrementum  quo  rad  ix  vera  adaufta  intelligitur . Cxterum  xq  uano  hfc 
fecundo  , & vhimo  termino  deflituta  per  hypobibafmum  reducetur  ad  hanc  a'  — 
43  a t 4*  “ o ,•  qux  per  antithefin  fiet  43  a — a'  3 42.  Cuius  radix  elicitur  ex 
prxeeptis  luo  loco  traditis,  elicitur  inquam  6. 

De 
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nonnulla . 
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dit n omr.tS 
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Quando  id 

t intingar. 
Aliud  exem- 
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Trrtitm  txf* 
flum ; 
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Majoi  rtftri 
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liionis  Ana- 
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Proponitur  in 
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terpuctio^UM' 
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Ir  emplS  af- 
fertur. 
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fuferiiii  Ai- 
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De  Analytica  interpun£Iiono . 

C A P V T XXVI 11. 


MAGNI  quidem  intereffe  Artificis  diligenter  aduertere  modum,  quo  fufee- 
pta  alicuius,  fiuc  purx  , fiuc  atfcCtx  Poteftatis  numerofrr  Analyfi,  nu- 
merorum nota;  punCtis  debita  lege  notandx  fint , quam  fcpiffime  , nec 
immerito  nos  inculcauimus.  Verum  cnimvcro  hucufquc  contenti  inftituiffepraxim 
ad  Analyticum munus  obeundum,  accuratius  rem  ipfam  traCtare  negleximus,  exifti- 
mantes  opportunius  hoc  in  loco  fieri  poffc  i At  certe  praetermittenda  non  erat 
exa&ior  huius  rei  contemplatio  i cum  hinc  maxime  perdeat  numerofc  Analyleos 
perficcnd®  ratio . 

Primo  autem  fupponamus  inquirendam  effe  interpunctionis  rationem, in  analyfi 
quadrati  puri ; Plurinomia  quxdam  radix  a {luminatur,  & vt  melius  id  explicetur, 
huiufmocfi  radix  conflet  tribus  lingularibus  lateribus,  caq;  fit  276 , qua?  multiplice- 
tur, quadratice,  vt  eius  poteftas  gignatur  76166.  Hoc  autem  quadratum  in  fua_. , 
quibus  conftat  membra  refoluatur . Ea  vero  lunt  tria  Angularia  quadrata , quot  vi- 
delicet funt  Angularia  latera  , ex  quibus  latus  vniucrfum  confurgit . Hatc  autem- 
furit  40000,  4900,  36. 

Praeterea  nondum  expleta  eft  omnis  refolutio  potcftatisf  fupcrcfl  enim  planum- 
a latere  fecundo  in  duplum  latus  primum,  & cum  duo  elicita  latera  fumantur , vt 
vnum;  etiam , & aliud  planum  a latere  tertio,  tanquam  fecundo  in  duplum  aggre- 
gatum ex  illis  prioribus  , tanquam- 

latus  primum ; duo  autem  hxc  plana  Radix  276 


funt  28000  , & 3240  . Hcc  cum- 

7 6 1 7 6 

z* 

aduerteris  , facile  refolutione  pera- 

. R . R . 

Cla,  punfta  quidem  addifees , quibus 

Qi  Q11  Qui 

notamur, & Angularium  poteftatum, 

O 

i° 

O 

O 

't 

a* 

& planorum  fub  lateribus,  fedes  . 

Qj 

• 

Atque  adeo  inflitucndam  effe  pun- 

4900 

c* 

ctorum  notationem,  quemadmodum 

Q.r 

•• 

ab  Arte  prjfcribitur  ; fi  tamen  con- 

3 <S 

c* 

lentanea  ■rramium , promittatur . 

Qui 

... 

Ex  adiunCto  autem  paradigmate , 

28000 

2ae 

cuique  licebit  aduertere  interpun- 

K 

ctionem  quadraturam  fieri  debere- 

3240 

2 ac 

per binas  alternas  figuras,  quoniam. 

R 

vt  cernis , Angularia  quadrata  ca- 

dunt in  illis  locis. 

Et  intermedia;  quidem  fedes  debentur  planis fub lateribus, quoniam  hfc  ibi  con- 
tingunt, ita  fit  vt  refolutio  inftituatur,  vt  fuperius  explicuimus,  & ad  eum,  qui  fc- 
qUitur  modum. 

Hic  autem  vides  , vbi  Angularia  cadant  quadrata  , vbi , & plana  fub  lateribus  ; 
denique  vbi  diuifores,  qui  (ucccfliue  moucntur,  non  fecus  ac  m quacunque  fit  di. 
uilione  , qua:  ea  lege  perficitur  , vt  fuccefliue  , pro  Angulis  diuifionibus , per  An- 
gulas  proueantur  figuras. 


Ad 
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Ad  Analjfn  Quadrui  puri , inter  (unii i tmis  ratis  explicata. 

Quadrarum  refoluendum . 


7 6 I 7 6 2\ 

. R . R . 

Qj  QjiQui 


Radix  z7 6 . 

Sedes  Angularium  quadratorum  , plago 
rumque  fub  lateribus . 


Planum  ablatitium . 


4oo*e  2* 


rumque  i 

a 

Qaadratum  lateris  primi  i 


Primum  quod  occurrit  ad  ]$uam , e Qjr 
punCtij  quadraticis. 

Reliquum  refoluendi  quadrati . 3 6 i 7 6 1*  — a* . 

Reliquum  refoluendi  quadrati.  2 6 1 7 6 Z*— * a*. 

. R . 

Qt  1 Qj  1 1 


* te 

SOO  j"  70 


Diuifor  4 
Plana  ablatitia . 


frima  e fedibus  planorum  fub  la-  . R 
. “teribus 


21.  Duplum  lateris  primi, 

2 1 C • a latere  fecundo  in  duplum  primum  . 


c* » v 

Quadratum  Interis  fecundi . 

Secunda  e fedibu*  quadratonupi*  , Qfi 

Summa  planomm  ablatitiorum . 51900 

. '■*  . c j 0 0 . 

Reliquum  refoluendi  quadrari.  5 a 7 6 

Reliquum  refoluendi  quadrati.  3%76  * 

« .5  ?>  :-,V  s 

2 a c|  c* 

2* -a*  - 
2 a c*c\ 
z‘“  a*  - 
aae-e\ 

a fe 

11  ••• 

»7®  t 6 

• Qjii 

' J ’ » 

Iam  duo  elicita  latera  vnius  munere 
funguntur . 

Diuifor.  T ♦ 0 

. ’ J A 

2 a. 

i> 

Duplum  latetis  primi . 

Plana  ablatitia.  * 1 : J 3 x 40 

2 ae. 

• 

A latere  lecundo  in  duplum  primum 

Secunda  e fe^n*  planorum  fi£  5 c ' 

lateribus.  ... 

3 6 

• *:  r 

c’. 

-•  : <..ii  ii.  i:t  i » > 

Quadratura  lateris  ccrtij , vt  fecundi  . 

O O O 'J  *'• 


Tertium  t pjij4is  guadraticis Qj  11  . 


Summa  planorum  ablatitioru  *qua«  3 1 7 1 
lis  reliquo  refoluendi  quadrati. 


aaefe-z*-  a’“—  Z f»<T  — C*. 

• • i.  • • 

Fff  *'  ' ' ' £c 
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. , Et  rt  reCtitis  percipiatur,  quod  affumpfimus  declarandum  . Edo  litus  vniuerfum 
A D i in  quo  lingularia  latera  lint  AE,EF,FD.  At  verd  fuper  A D , intelliga- 
itmmTt.  tur  delcriptum  quadratum  A B C D , cuius  diameter  cft  B O , es  pun&is  autem-, 
E , & F , du&x  lint  E P , F Q,  paralleli  alterutri  ipfarum  A B,  C D , per  M,  I, 
pumfta  iircrfeCtionum  cum  diametro,  duiti  lint  G K>  L O , paralleli  alterutri  ip* 
farum  B C;  AD,  vides  igitur  quadratum 
A D,  reiblutum  clfc  in  hic  plana , nempe 
L P ■ H N , F K , quadrata  lingularium  la- 
terum, & in  plana  GM.MQ, hoc  eft  in 
planum  a duplo  lingulari  latere  primo  A E, 
in  fecundum  E F , & in  plana  A H,  N C, 

E I , I O i leu  in  plana  A I , I C , hoc  eft 
in  planum  fub  duplis  lateribus  A E,  E F, 
tanquam  vno  , & F D , latere  tertio  tan- 
quam  fecundo;  Ex  his  facile  conflat, puri 
* ,JK’  quadrati  analyfis  , etenim  quadratum  non 
lecus  ac  omnis  alia  poteftas  imo  compoti- 
tum quodcunque  in  ea  refoluitur  ex  qui- 
bus conftat;  Cum  igitur  L P , quadratum 
lingularis  lateris  A E,  fubdu&um  fuerit  ex  quadrato  A C ;quod  remanet  pertinent 
ad  indagationem  fecundi  lateris , eft  gnomon  L M P I , quod  applicatum  eft  , ad 
duplum  latus  L M,  feu  A E,  excedens  quadrato  fegmenti  H I,  leu  E F,  lingulari* 
latetis  fecundi.  His  omnibus  autem  fubduiftis  ex  refiduo  iatn  dicto  , nempe  diffe- 
rentia inter  quadrata  LP,&  A C.quod  fupereft  gnomon  GIQD.-pertinensed  ad 
indagationem  lingularis  lateris  terti)  F D ; eft  autem  applicatum,  ad  duplum  G I ; 
feu  A F , tanquam  vnius  aggregati , ex  lateribus  ftngularibus  A E , E F ; excedens 
F K,  quadrato  lingularis  lateris  tertij  FD,  tanquam  fecundi . 

...  Non  diffunditer  innotefeet  Analyfis  quadrati  affcifti  adiundtione  plani  fub  latere, 
Wr.» ' •fftat  dataque  coeficiente  longitudine;  cum  eius  radix  pluribus,  quam  duobus  lingulari* 
bus  lateribus  conftauerit. 

J Sequitur  puri  Cubi  inter-  Radix  864 

punftionis  ratio  explicanda,  644972  S44  z fol, 

>n  ca  autem  comperietur  affum-  . Q_R  . Q_R  . *' 

pto  aliquo  numero , repn-  Ci  Cii  Cui 

tiuafUu.  fentante  cubicam  radicem  al- 


**•  tcrius  , & ita  quidem  vr  plu- 
ribus , quam  duabus  figuris 
condet ; exempli  gratia  tri- 
bus; Ita  enim  reprifentabit 
latus , conftans  ex  tribus  lin- 
gularibus lateribus.  Hoc  igi- 
tur in  le  duCium  cubice  gi- 
gnet potcftatem , cuius  refo- 
futione  in  lingularia  folida-  , 
quibus  conftat , reperiemus , 
qui  debentur  fcdes,&  lingu- 
laribus poreftatibus  compo- 
nentibus , & foiidis  fub  gra- 
dibus,qux  itidem  ad  vniuer- 
fx  potcftatis  conftitutioncm-, 
faciunt. 

AHMtyfmtx-  A latere  autem  refoluri  cu- 

*u‘“'  ■ bi  644972544.  Cuius  radix 
eft  864 , fient  manifcfta , qu? 
ad  eius  interpunctionem  per- 
tinent i interpungo  quidem. 


512000000  *'J 

Ci 

1 1 6 o o • c'. 

Crr 

6 4 e'. 

....  11 

Ctn 

11  5100000 

~ Q- 

7640000  3 a e*. 

R 

8875200  3 a*  e.' 

Q_  — 

41280  3 a e*. 

R i*  ••• 

a fit 
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fit  i dextra  ad  laiuam  pergendo  vna  figura  notata  , duabus  pratermiflis . Irerunu  t 
alia  notata.  Hxc  autem  pun&a  dicuntur  cubica,  fedefue  cuborum  lingularium  com- 
ponentium;  quoniam  in  huiufmodi  punCtis  cadunt  lingulares  cubi , & quidnn_>«»>. 
maximus  e componentibus , in  eo  , quod  primum  occurrit  ad  lamam  e punctis  cu- 
bicis , & ita  deinceps  caneri  lingulares  cubi , in  fubfequentibus  punCtis  cadunt  a 
Ixuaad  dextram, quf  pariter  de  {olidis  fub gradibus  intelligenda  funt.  Itaut  etiam, 

& haec  fuas  libi  vindigent  fedes  in  locis  intermedijs , multiplicatione  effeCta  in_> 
lingularia  latera . 

In  horum  autem  declaratione  non  erit  amplius  immorandum  i cum  cuique  pof-  .v»*,™,™ 
fint  efle  manifefta  ex  numerorum  difpofitionc  , qua:  in  paradigmate  confpicitur . <*»■>  *- 
Ex  his  porro  facile  etiam  conftabit  interpunctionis  ratio  in  Analyli  cuiufcunqutc, 
purx  potcftatis . 

Sufficiat  propterea  explicalTe  rationem  interpunctionis  puri  Quadrati , puriquo  sufitu  rxfU- 

Cubi . caffe  ii.terpmu 

In  reliquis  autem  Potcllatibus  puris  Analylla  edoClus  ijs , qux  dc  his  duabus 
attulimus , facilC  , ac  tuto  ipfarum  interpunctionem  aggredietur . Illud  porro  infi-  punctu*  cubi 
ciandum  non  elt, videlicet  opera-  pretium  efle,  ipfius  interpunctionis  analyricx  ra- 
tionem  nouilfe,  quandoquidem  hac  ignorata,  nunquam  licebit  Analylin  inltime- 
re  , vnde  miror  , quamplurimos  alioquin  in  his  non  parum  verfatos  pragmananu.  /«,,»»,  , 
hanc, in  fide  parcntum.vt  ita  dixerim, exercere, nefeientes  vnde  fit  vt  hoc  vel  illo  s»A 
modo  figura  punCtis  notanda  fint;  quamobrem,  nobis  videbatur  minime  pratermit- 
tcudum  hoc  argumentum  , vtpote  illud  , quod  ad  Analyfcos  rationem  tantum  ha-  a-G, 
bet  momenti , vt  eius  ignoratione  minime  ipfa  Ars  AnalyCtica  pcrfcctC  compare- 
tur . Quae  vero  de  potcllatibus  puris  notauimus , fufficiant . Oe  affeCtis  fupererit  dif- 
ferendum, qux  quidem  multo  etiam  magis  ad  fui  refolutionem  interpunctionis  ra- 
tionem cxpolcunt.  Prater  ea  fiquidem, qua?  potellatibus  puris  conueniunt  ,quxq; 

& puris, & affeCtis  communia  funt,  quaedam  fuperfunt  animaduerfione  digna,  qua: 
poteflatibus  affeCtis  peculiaria  funt, ira  nimirum,  vt  nemo  quidem  carum  Analyfin 
inftituere  canonice  polfit  > nili  ptfter  diCta  de  puris , reliqua  affcCtionem  concer- 
nentia, cognoucrit. 

Et  quidein  fi  decet  Artificem  hunc  introfpicere  naturam  ipfarum  poteftatum , & Mifilmh  p*- 
primo  quidem  purarum , oportet,  vt  illas  in  ea  quibus  membra  confiant,  refoluat, 
quod  nunquam  praftabit  nili  rraCtando  potcftatcs  ipfas , diligenter  fcilicet  punCtis 
figuras  notando  , vt  fedes  membrorum  , quibus  potefias  confiat, figentur,  fic  enim 
refolutionem  ipfam  rite  traCtabit , alioquin  caligine  quedam  offufus , in  errores  la- 
betur. 
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POTESTATES  AFFECTA. 


Leges  etiam  poteftatis  affedl? 
prout  hfc  Analyticam  fufcipit  in. 
terpun&ionem  funt  explicandy  > 
tamen  nullius  eft  laboris  intelle- 
gis , qua-  fuperius  attulimus  de 
potcftatibus  puris; 

Affe&a  fiquidcm  , tantum  id 
fuperaddit,  vt  coetficicntis  fit  ra- 
tio habenda, atque  adeo  eorum 
pariter  > qux  fub  coefficiento 
fiunt,  vel  plana,  vel  folida,  vel 
plano-plana , prout  xquationis 
natura,  atque  conditio  pofeit . 

In  quadrato  igitur  arfe&o  A- 
nalytica  interpunctio  vt  in  puro 
fe  habet , folumque  hic  interce- 
dunt punita  , quibus  notantur 
fedes  coelficienti  debita  , at- 
que confentanex ; qua;  quidem 
ex  adiuncto  paradigmate  facile 

intelliguntur.  Singularium  quadratorum  fedes, quemadmodum  planorum  fub  late- 
ribus , vt  in  puro  quadrato  funt  punitis  adnoracc  , funt  etiam  , & loca  quibus  eft 
addiiia  coctliciens  longitudo,  punitis  fiquidem  defignantur , quemadmodum  (edes 
etiam  planorum  fub  lateribus  , & coefficientc  notantur. 

Diligenter  hxc  verd  funt  addifeenda  , nam  ex  horum  perceptione  innotefeit , 
natura  poteftatis  atfcslx,  quod  magnopere  iuuat  Analyftam  alfecutum  fuilfe,  cum 
tota  ipfa  relolutiua  Ars,  in  eo  polita  fit,  vt  introfpiciat  naturam , atque  adeo  mem- 
bra cx  quibus  poteltas  affloreicit , fic  enim  alfequitur  ea , in  qux  quidem  ipla^ 
refolui  debet , atque  adeo  , & fedes  lingularium  membrorum  notandx  funt , fiqui- 
dem natura  ipfa  exigit,  vt  mutua  multiplicatione  tam  in  puris,  vt  fupra  dicebamus 
quam  in  affeitis  hunc,  vel  illum  locum  obtineant.  Ita  fit  vt  in  huiunnodi  pragma- 
tia  inflituenda  prx  oculis  habendx  fine  fedes  membrorum  , vt  diximus  , fic  enim 
pro  carum  diuerlitate,  diucrfusfit  etiam  figurarum , fiue  notarum  valor.ac  pretium 
quod  maximum  in  re  de  qua  agimus  momentum  habet . 

In  his  affectis  potellatibus  prxtermifimus  notationem  figurarum  punctis,  &com-  sum 
mis  fubtus  pofitis,  cum  fatis,  fuperque  fit  in  puris' id  aduertilfe; quandoquidem  de 
iplis  affctis  idem  intclligendum  volumus . . 
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Aduerte  autem  fedem  cocfficientis  fign  ificari  a pundis  fuprapofitis  i dextra  ad 
Ixuam  pergendo  ,■  vltimum  enim  i dextra  adlatuam  defignat  vbi  primi  fiftit  coeffi- 
ciens  ,'pro  extrahendo  primo  fingulari  latere;  fubfequens  pro  fecundo  , & ita  dein-  l'4'm 
ceps,  multitudo  vero  ipforum  pundorum  eft  iuxta  multitudinem  pundorum  , qui- 
bus  defignanturfedes, lingularium  potcftatum,- fiftit  autem  in  primo  ad  liuam  pun- 
do,  quoniam,  tot  numeralibus  circulis  augetur  pretium  produdi  a coefficicnte  in 
lingulare  latus  primum,  quot  pundis  defuper  funt  adnotata,  & quidem  in  quadra- 
to aflfcdo  huiulmodi  punita,  lateralia  dicuntur,  licut  etiam  tot  numeralibus  circulis 
augetur  pretium  produdi  A coefficientc  in  lingulare  latus  fecundum,  quot  punda^ 
defuper  fuperfunt , & ita  deinceps  . Hac  iraq;  lege  coeificiens  magnitudo  defuper 
cor.ftituta,  moueri  debet  dextrorfum  pro  eliciendis  lingularibus  lateribus  reliquis, 
vt  inter  diuilores  recenfcri  poflic  ; cum  enim  debitam  fibi  ledem  acquifierit  iupe- 
rioris  diuiforis  munere  fungitur ; ita  nimirum  , vt  in  applicatione  facienda  pro  eli- 
ciendo latere,  etiam  cocfficicns  in  debita  fede  conftituta  attendi  debeat.  In  hoc  au. 
tem  oportet  plurimum  diligentiae  adhibere,  cum  cledio  lateris  fecundi  hinc  maxi- 
me pendeat . Caeterum  duorum  laterum  , primi  fcilicet , & fecundi  tantummodo 
meruimus  , quoniam  cum  fecundum  elicitum  fuerit , & alia  fuperfint , duo  priora., 
vnius  munere  funguntur  , reliquum  autem,  & fi  ordine  tertium  , vcluti  fecundum 
fc  habet . 
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Quae  fuperius  de  fcdccoetficientium  attulimus  hic  itidem  locum  habent,  cum  fci- 
licet  de  cubo  affecto  iuftituirur  fermo.  Erat  autem  perpetua  lege  fancitum , vt  coef- 
ficiens  magnitudo  fifteret  in  extremo  punCto  defuper  adnotatis  a dextra,  ad  Icuam 
pergendo, litu, difpolitioncque  proconditione  gradus  parodici.in  quem  coefficicns  " " 
ipfa  magnitudo  intelligitur  ducta  ad  e (formandum  homogeneum  poteftati . Itaque 
huiufnodi  puncta  continuatim  iunt  defuper  lignata  , cmn  parodicus  gradus  fuerit 
latus  ; alterne  vero  cum  huiufmodi  gradus  fuerit  quadratum  &c.  Ratio  autem  ex 
diCtis  fupra  petenda  eft.  In  fuperiori  igitur  paradigmate  Analyleos  cubi  affcCti  fub 
latere,  ita  faCta  eft  punftorum  lignatio  pro  coefficicntis  fede  , nempe  , vt  a dextra 
ad  latuam  pergendo  , continuatim  punCta  delignentur  pro  numero  lingularium  la- 
terum, quae  cum  lint  numero  tria , totidem  etiam  funt  lupralcripta  puncta  ,&  quia 
coelficiens  eft  fublateralis,ob  id  concinuatim  ddignatio  punCtorum  faCla  eft. 

Cattera  de  coclficicnte,  vide,  qua;  fupra  docuimus. 


. crsrs  AFFEcrrs  srs  qt ad  rato. 


Cum  autem  atquatio  cubi- 
ca affecta  fuerit  fub  quadra- 
to eius  interpunctio  Analyti- 
ca  , perlimilis  omnino  eft  in- 
terpunctioni cubi  affcCti  fub  la- 
tere , folumque  diferiminis  illud 
intercedit , quod  interpunctio 
dcferuiens  coctficicnti  alia  le- 
ge perficitur. 

Illa  liquidem  , qua-  codfi- 
cieati  plano  inferuit  fieri  debet 
continuatim  , quandoquideim- 
coefficicns  quantitas  fublatera- 
lis  eft  ,•  At  vero  , quae  inleruit 
longitudini  cuiufmodi  eft  quan- 
titas coelficiens  lubquadr  tica, 
vr  in  cubo  affecto  fub  quadra- 
to , fedes  ipfius  coclficientis  no- 
tantur punctis  fupra  figuris  al- 
ternarim, prout  quadrati  natu- 
ra expofeit . 

In  reliquis  obferuanda  eft 
interpunctionis  ratio  , pro  vt 
prefens  exhibet  ■^apafxiun  , 3c 
paradigma  fubfcquens . Hic 
enim  lingularium  cuborum-,  , 
itemque  lolidorum  fub  gradi- 
bus adnotarp  fedes  cernuntur, 
ibi  vero  eadem , & pratterea., 
totius  Analyfeos  ftrudura  in- 
terpunctionibus diftinCta  con- 
fpcitur. 


Radix  242 

Coelficiens  longitudo  6 4 

7910584 

z fol. 

• QR  . QR  • 

Ci  Cii  Cii  i 

8000000 

Ci 

64000 

c*. 

Cii 

8 

C'. 

Citi 

1560000 

4800000 

ba*. 

3a‘c- 

Q_ 

9 6 0 0 0 0 

3ae‘* 

R 

1014000 

1 b pl.  c . 

102400 

be*. 

345600 

3 a’e- 

a 

2880 

3ae’- 

R 

81440 

abae. 

2 J 6 

be*. 
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Ai  Andjfw  Cuti  fub  imerfunSinif  ruit  exfUcttt. 


Coeflicicns  longitudo. 

Cubus  affe&us  fub  quadrato  refol- 
ucndus . 


primum , quod  occurrit  ad  lamam  e 
pui. dii  cubicis , & prima  c ledi- 
bus  cuborum . 


Summa  planorum  ablatitiorum . 

Reliquum  rcfoluendi  cubi. 

Planum  expletionis. 
Coefikiciis  longitudo . 

Reliquum  rcfoluendi  cubi . 


79105  84 

• QR  • <<R 
;f  C 1 x Ciii 

8000000 

Ci 

x 5 6 o o o o 
10560000 

7560584 


x 1 6 o o 
6 4 

7360584 
QR.  . QR  • 
Cii  Cin 


b. 
z fol. 

a’. 

ba‘. 
a'  t b a*. 

z fol  -a' 
-ba‘. 
2ba. 
b. 

z fol.-l' 
•‘ba’. 


Radix  I4i* 


Sedes  cuborum  , & folidorum  fub 
gradibus . 

Cubus  lateris  primi . 


Solidum  a quadrato  laceris  primi  m 
coethciciuem  longitudinem . 


a t c 

100  t 4» 


Diuifores  inferiores . «j 

Summa  diuiforura . 

Prima  qux  occurrit  ad  fatuam  e fe- 
dibus  lolidorum  fub  gradibus. 
Secunda  c fcdibus  folidorum  fub 
gradibus . 


x x o o 0 o 

600 


1 x 6 6 4 o 


4800000 

Q. 

9 6 O O O O 

R 

64000 


ga\ 

3a. 

3a‘t3ao 

tb. 

ja‘c. 

jae1. 

e‘. 


Solidum  a latere  fecundo  in  triplum 
quidratum  lateris  primi. 
Solidum  a quadrato  lateris  fecundi 
in  triplum  latus  primum. 

Cubus  lateris  fecundi. 


Secundu  c puniris  cubicis , & fecun- 
da c iedibus  cuborum . 


Summa  folidorum  ablatitiorum . 

Reliquu  rcfoluendi  cubi. 

Planum  expletioris . 

Coefficiens  longitudo  . 

Reliquum  rcfoluendi  cubi. 
Diuifores  inferiores . 

Summa  diuiforum . 

Tertiae  fcdibus  folidorum  fub  gra- 
dibus . 


Quarta  c fcdibus  folidorum  fub  gra- 
dibus . 

Tertium  i pun&s  cubich  tcniauc 
cuborum  ledes. 


Sutrnna  folidorum  «qualis  &c. 


Ci  1 


1 • x 4 0 0 0 

* ba  e- 

10x400 

be’. 

6950400 

z fol.-a' 
- b a‘-j 

a^-jac1 
2 ba. 

30740 

6 4 

4 J 0 1 84 

QK  . 
Cm 

1 7 » 8 0 0 
600 

yfol. 

3 a*. 
3a. 

174400 

3a'ct3a. 

3 4 j 6 0 0 

Q_ 

3a‘ e. 

4880 

3 ac*. 

R 

8 

Ci  1 1 

61440 

e'. 

2 b a e. 

456 

be*. 

410184 

3 a‘  c 1 3 

Solidum  a latere  fecundo  id  planum 
expletionis . 

Solidum  a quadrato  lateris  fecundi 
in  cocfficicntem  longitudinem  . 

f c 3 -b  pl.  c , & per  sequipol- 
lcntiam  y foL 

a t e 

J40  t * 


Solidum  a latere  fecondo  in  triplum 
quadratum  latens  ptimT. 

Solidum  a quadrato  lateris  fecundi 
in  triplum  latus  primum. 

Cubus  lateris  fecundi . 

Solidum  a latere  fecundo  in  pla- 
num cxpleritirnis . 

Solidum  a quadrato  lateris  fecundi 
in  coefficicntcm  longitudinem. 

ae*&c. 


Quaa- 
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Quandoquidem  in  fupcriori  exemplo  vt  ditium  fuit  coefficicns  magnitudo  , eft 
longitudo  , vnde  eft  coefficicns  fubquadratica  » qua:  nempe  dufta  in  parodicunu 
gradum, homogcneum  conftituit ,•  propterca  quae  dcfignantur  punita  Cupra  notas  af- 
fedtr  poreftatis  rcfolucndae  ; non  funt  continuatim  pofita , fcd  alterne  , prout  ciuf- 
dem  parodici  gradus  conditio  requirit ; Caeterum  qui  fupra  fcripfimus  de  fede  cocffi- 
cientis,  hic  itidem  funt  vfurpanda.  Quamobrcm  non  erit  hoc  in  loco  magis  imo- 
randum;  Siquidem  ex  didtis  omnia  intclligi  commode  poffunt. 

CVBPS  BIFARIAM  AFFECTAS. 


Radix  2392 

Coefficicns  longitudo  8637. 
Cocfficiens  planum  24883200. 

Poltremo  loco  fe_. 

* 3 

884139320 

zfolidum. 

fc  offert  aequatio  cu- 

QR . Q R . QR  . 

bica  dupliciter  affe- 
ifta  > fcilicet  affirmate 

C 

1 Cii  Ci  i i Ci  i i i 

fub  latere, & negate 

8 

000000000 

a'. 

fub  quadrato , huius 
autem  aequationis  in- 

C 

1 

tcrpumSio  Analyti- 
ca  eft  implicatior  > 
quandoquidem  plu- 

123000000 

Cii 

e1. 

res  » ac  diuerfae  funt 
fedes  punitorum  def- 
fignatione  adnotan- 

729000 
Ci  1 1 

e*. 

dae  , pro  diucrlitate-» 
folidorum  , multipli- 
catione quid  cmorto- 

8 

Chii 

e'. 

rum  , pto  vt  videli- 

497^(5400000 

bpl.a. 

cet  huius  aequationis 

3 4 

0 

0 

0 

0 

0 

0 

00 

**• 

V*N 

da'. 

Analyfis  expofeit . 
Haec  autem  partiin- 

6 

OOOOOOOOO 

3a‘e. 

ccrnuntur  a latere  in 
appoflta  refolutione, 

I 

JOOOOQOOO 

R 

3»c‘. 

quam  exhibet  decens 

I 2 

441 600000 

bpl.e. 

hfc  py^-paratioiabun- 

* 7 

274000000 

2dae. 

df  vero  in  fubadiun- 

2 

159250000 

de*. 

fto  paradigmate , vbi 
tota  ipfius  aquationis 

I 

687500000 

Qv. 

3a'e. 

Analyfis  ordinata., 
confpicitur  vbi,  & in- 

60730000 

R 

jac*. 

terpunctionibus  prg- 

2 

239488000 

bpl.e. 

fimtf  fedes  obferua- 

3 

886630000 

adac. 

ri  luculentiffimc  pof- 

698 59700 

de*. 

funt . 

40284600 

a 

31080 

R 

49766400 
89479320 
3 4 5 4 8 

3a*e. 

3 a e*. 

bpl.e. 

adac. 

de*. 
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Ad  AualjJt»  Cuti  affirmat}  afelU  fut  Utere , negate  tutem /at  quadratu, 
intcrpfwtfiQMti  ratio  explicata. 


Cocfliciens  longitudo . 

Coefficicns  planum . 

Cubus  affcdtus  affirmari  fub  latere 
& negate  fub  quadrato  rcfoluen- 
dus . 

Primum  quod  oceurrit  ad  laruam  e 
punctis  cubicis , primauc  cubo- 
rum  fedes . 


* 6 3 7 

14883*°° 

238841395*0 

. QR  . Q^R  . QR  . 

Ci  Cu  Cui  Chii 

8*0  00000000 
497  6640  °*°  0 0 


. \ °*o  o o 

Solida  ptoftaphzrmca.  j j 4 5 4 s"°  o o o 0 o 


Exccflus  folidl ablat  .fubtrahendus.  2321840  0*0  o o 
Reliquum  refoluendi  cubi . 665  7395*° 


Diuiforcs  fuperiores . 


i 


3 4 5 4 8*0  O O 

— 8 6 3 7 

•{♦24883200 


Reliquum  refoluendi  cubi . 


Diuifores  inferiores . -j 

Summa  diuiforum  affellionis  affir- 
mat* . 

Summa  diuiforum  affc&fonis  ne- 
gat* . 

Exccfliis  diuiforum  affeftionis  af- 
firmat* . 

Prima  fedes  folidorum  fub  gradi- 
bus* 

Secunda  fedes  folidorum  fub  gra- 
dibus. 

Secundum  quodoccurrit  ad  l;uam 
e punitis,  cubicis , fecundauc cu- 
borum fedes . 

Summa  folidorum  ablatitiorum . 


6 * 5 7 3 9 5 * • 
QR  . QR  . QR  . 

Cii  Cui  Ciii 


+ I 

2*0  0 0 

000 

+ 

6*0  0 

0 

+ 1 

7 4 8 } 

2 0 0 

— 3 

5 4** 

7*0  0 

2071 

5*0  0 

6600000000 

Q. 

1 5 oooooooo 

R 

125000000 

•Cu 

12441600  0*0  o 
20066600000 


17274  0*0  0000 
2 1 5 9 * 5*o  000 


Summa  folidorum  addititiorum.  19433250000 


Exccflus  folidorum  ablatitiorum.  633350000 

fubtrahendus  a reliquo  &c.  — — 

Reliquum  refoluendi  cubi  affefii.  3*3895»° 


d. 

bpl. 

zfol. 


0*00  Tot  numerale*  circuli 
. quot pun&a  cubica  * 
laterauc  fingulana . 
Radix  259»- 

a 

2000 


a'. 

b pl.  a . 
i'  -fb  pl.a. 
da’. 

a‘tb  pl.a- 
da‘. 

zfoI.“a'-bpl.atda*. 

2 d a • A duplo  latere  primo  in_» 

coefficienrem  longitudine, 
d . Coefficicns  longitudo . 

b pl.  Coefficicns  planum . 

z fol.-  a>-  b pl.  a t d a’  ^#crfeo 
* fol.-lcc. 


Cubus  lateris  primi . 

A Jacere  primo  in  coefficicns 
planum. 

A quadrato  lateris  primi  ia 
cocfficicmcm  longitudine. 


3 a * Triplum  Quadratu  lateris  pr. 
3 a . Triplum  latus  primum . 


3 a‘e  t 3 a 

ootb  pl.  1 t e 
idatd.  «oofjoo 

3»‘t3a° 

o|b  pl.-ada-d. 

o a*  C * A latere  fecundo  in  triplum 

2 a C1  quadratum  lateris  primi . 

3 “ c • A quadrato  lateris  fecundi  in 

, triplum  latus  Drimum. 

C ' Cubus  lateris  fecundi . 


b pl.  C.  A latere  fecundo  in  planum 
coefficiens . 

3a’ct3ae’ 

fc'tbpl.c. 

2 da  e. 
de’. 

adacfde*. 


3 a’  c 1 3 ae’  te‘tb  pl.e-a  d ae-de’. 

zfol-a'-bpl.atda’-3a’e-3  ac‘-c'- 
bpl.ctadaefde’,  & 
per  tquipollcntia  y lol. 


Diuiforcs 
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r 

Diuiforcs  fuperiorcs . -<j 

— 4 JI  8 5 0*0  0 
-H]7 

«$♦14883100 

2 da. 
d. 

b pl  Iam  duo  elicita  latera  vidua 

munere  funguntur. 

Reliquum  refoluendi  cubi. 

3 a j S 9 5 1 0 
QR  . Q R . 

C111  C1111 

yfolidum  a t e 

1.J00  t 80 

Diuiforcs  inferiores . ^ 

4*  1 8 7 S*o  0 0 0 

4*  7 J*o  O 

3a‘* 

3*. 

Summa  dmiforum  affeftionis  affir- 
mat* . 

Summa  diuiforum  affectionis  ne- 
gat* . 

Exccflus  diuiforum  affc&ionis  af- 
firmat* . 

Tertia  fedes  folidorum  fub  gra- 
dibus . 

Quarta  fedes  folidorum  fub  gra- 
dibus. 

Tertium , quod  occurrit  ad  Iruam 
e punCtis  cubicis , tcniauc  cubo- 
rum fedes . 

4*437o8ioo 

3a"t  3 a°t 
bpl. 

ad  af  d. 

— 4 3 * 7 1 3 7 

4 3 * 8 3 0 

3»'t3a°t 
bpl.-ada-d. 
3 a*  e. 

3 1C*« 
c’ . 

b pl.  c . 

1*8750000 

Q. 

60750000 

R 

719000 
Ci  1 1 

11394880  0*0 

Summa  folidorum  ablatitiorum . 

39884*70  0*0 

3a’cf3  ae' 
tc'tb  pl.c. 
2 d ac. 
de*. 

v. 

388665  0*0  0 0 
* 9 9 5 9 7*o  0 

Summa  folidorum  addititiorum . 

3 9 5 * * 0 9 7*0  0 

adaetde*. 

Exceffus  ablatitiorum  folidorum 
fubtrahendus. 

Reliquum  refoluendi  cubi . 

} 1 8 ! 7 3 0 0 

3a*et3ae*t  e*  f b pl.  e-  2d  ae-dc*. 

3 3 1110 

yfol.~3a‘e-3ae*-e'^b  pl.cf 
2 da  2 d a efd  e*,&  per  ?qui- 

d * pollentiam  z iblidum. 

bpl 

Diuiforcs  fuperiores . ^ 

l 

"^44739**0 

— 8 6 3 7 
4**4883100 

Reliquum  refoluendi  cubi . 

n»»»o 

. QR  Cmi 

Iam  tria  elicita  latera  rnius 
munere  funguntur . 

3 ae\ 

3*«  a + , 

Diuiforcs  inferiores . ^ 

4**0114300 
4*  7 7 7 0 

Sumnu  diuiforum  affe&ionis  affir- 
mat*. 

Summa  diuiforum  affedionis  ne- 

ExcclJus  diuiforum  afftdtionis  af- 
firmat* . 

Quinta  fedes  folidorum  fubgradi- 
bus. 

Stxta , & vltima  fedes  folidorum 
fubgradibus . 

Quartum  e punClis  cubicis, atquo 
vltima  cuborum  fedes . 

4*  4 5 0 1 5 1 7 0 
— 44748197 

a 7 e 

3a‘f?afbpj.  1590  T 1 

adatd. 

i t i f 7 S 

3*’t3  a|  b 

p!.-i  d a-d. 

3 a‘c« 

3»  e*. 
e1. 

bpl.  e. 

40148600 

CL 

31080 

R 

8 

Cmi 

497*6400 

' 

90046088 

3 a*e  t3  a c!te'tb  pl.c. 

ad  a e. 
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de* 
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2 d a c t d e* . 
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3 a’et3ae*te'tbpl.e-2dae-dc*. 
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Propofitx  Igitur  xquatiouis  Radix  eft  2592  . Hoc  itaque  padlo  in  multifariam— 
aquationibus  affectis  Analyfta  procedit  indagando  latus . Cxrtmm  mihi  vide- 
tur fatis  hucufque  explicata  Poteftatum  , tum  purarum  » cum  affectorum  Analyfis  > 

Se  quod  fupererat,  vclut  coronidis  loco,  nos  interpundfis  rationem  adijecimus. 

* .»•«&<-  Aduenc  autem,  vt  clare  conflaret  ipfius  interpunClionis  ratio,  nos  adijccifle  nu- 

7sZj.r  mcrales  circulos,  hoc  eft  cifras ,. rati  hunc  in  modum  futurum, yt  clarius, quod  in- 
tendimus perciperetur.  Notauimus  de  more  a latere  dextro  fpeciofamrcfolutionem, 
vnde  facile  conflat,  ipforum  numerorum  conditio. 
jUjtiuntf-  Ad  fedes  coefficicntium,  quod  fpe&at, nihil  dicendum  amplius  occurrit;cum  cx 
fupra  explicatis,  cuique  fatis  exploratum  e (Te  poflit , cur  puncta,  hoc,  vel  illo  mo- 
5w  & {ignari  debeant,  pro  conditione  gradus  parodici , in  quem  duCta  ipfa- 

coefficiens  magnitudo  homogcncum  conftituit . - 

Illud  ad  extremum  fuperefl  declarandum , nimirum  fupra  lineolam  , vt  hic  a la- 
tere  cernis,  feribere  nos  confueuiffe  tot  numerales  circulos, quot  funt  latera  fingu- 
„Itm,  iaria  refoluendx  potcftatis , quandoquidem  fopponimus  nul- 
hmtidm.  jum  c[jcitum  c{fc  iatus , fed  tot  erte  elicienda , atque  adeo  cx-  o o 

plenda  effe  loca  ipforum  numerorum  circularium  i V nde  fi  fue- 

rint  duo  circuli  numerales,  fignificamus, duo  effe  latera  fingu-  000 

laria  elicienda,  fi  tres  vero  tria;  Cum  autem  primum  elicitum 

fuerit , fintque  duo  circuli  numerales  , expleto  vno  , alius  fit- 
pereft,  vnde  ftatim  intelligitur  primum  latus  lingulare  elicitum  , effe  numerum  de- 
nariorum : fi  enim  figurat  alicui  numerali  addatur  numeralis  circulus  , conftituitur 
numerus  ordinis  denariorum  . Quod  fi  circuli  numerales  fuerint  tres , ijs  quidem- 
fignificamus  tria  clfc  fingularia  latera,  quare  pritno  expleto  , duo  fuperfunt  quibus 
fignificamus , primam  illam  figuram  importare  numerum  centenariorum  , fi  enim 
alicui  nota:  numerali , duo  numerales  circuli  apponantur , fit  numerus  ordinis  cen- 
tenariorum , vt  perfpicuum  eft . 

Quod  fi  fuerit  expletus  fecundus  circulus,  cum  vnus  fupercrit,  fignificamus, fe- 
cundum latus  lingulare  , effe  ordinis  denariorum  , & fic  de  alijs  fuo  modo  intclli- 
gendum,  cum  fcilicet , fupra  lineolam  feripti  fuerint  quatuor,  quinque, plurefq;  nu- 
merales circuli  &c.  Monitum' fri  t/jmmanu  numerorum  ejlt , 
nw  Jititn-  Illud  folum  hicadijciam  quantum  ad  analylin  Potcftatum  affcCiarum , cum  inter- 
.Au/nu  ceflerint  numeri  irrationales,  in  quo  plurimum  eft  infudandum. 

?“•  f*’*  A'  si  fuerit  xquatio  1 QJ  6Rs  2 f 72  . Ium  fuperius  docuimus  quo  paClo  fit 
t"m dZt“Z.  procedendum,  primo  enim  aquatio  ad  hanc  redigetur  1 QJ-  6 R — 1 r:  91 71 . 

„•  1,1  »»,*,-  Mox  vtraque  pars  aquationis  , quadratice  ducenda  eft,  vt  tollatur  afymmcrria-, 
r«,  inmaft-  £ qUjdem  quadratice , quoniam  afymmetria  eft  huiufmodi, cum  comparationis  ho- 
mogeneum  , fit  latus  quadratum;  per  huiufmodi  autem  multiplicationem  fit  1 QQ 
| 1 2 C f 32  Q — 24  R t 4 “ 7*>  & per  antithefin  fit  1 QQf  12  C t 32  Q—  24 
R'—  68 . Nunc  extrahendum  ell  latus  Analyticc.  Illudquc  rcperictur  Ii  2 . Sed 
iuxta  Veterum  priccpta  nos  idem  abfoluimus;  aquatio  enim  huiufmodi  ad  hanc 
rcuocatur  1 QQ  t 3*  Q,—  68  . 

Um  t,_  Dimidium  numeri  quadratorum  eft  16, cuius  quadratum  eft  ajd,  quo  addito  ad 
68,  fit  324,  cuius  latus  quadratum  eft  18,  a quo  fi  fubtraxeris  16,  dimidium  prx- 
**  • duSum , remanet  2 . 

At  vero  radix  quadrata  ipfius  2 , nempe  Jit  2 , eft  latus  aquationi  quadrato- 
quadraticx  fatisfaciens, atque  adeo  etiam  aquationi  propofitx.  Id  autem  contin- 
git, quoniam,  duo  illa  homogenea  f ia  C,  & — 24  R,  vtpotc  eiufdem  prxtij , fe 
mutuo  interimunt. 

Mu  Nec  dillimiliter . Si  fit  1 Q t 4 R — 3 f $ 48  > qua  per  Antithefin  fiet  1 QJ  4 R 

— 3 — 48  • Duclis  panibus  quadratice, fiet  1 QQJ  8 C f 10  Qj—  24  R t 9 

Mm?.  — 48.de  per  antithefin  fiet  1 QQ  t 8 C t 10  Qj—  24  R ~ 39.  Seu.vt  fupra  1 QQ_ 
t 10  Qi:  59.  Dimidium  numeri  quadratorum  eft  5,  cuius  quadratum  eft  2 5, quo 
addito  ad  39,  fit  £4,  cuius  latus  quadratum  eft  8,  d quo  fi  dempfcris  j, dimidium 
Jam  dictum,  remanet  3 .cuius  latus  quadratum,  puta  Iit  3,  eft  radix  aquationis  qua- 
drato-quadraticx,  atque  adeo,  aquationis  etiam  propolitx. 

Ceterum 
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Cxterum  eandem  aquationem  Veterum  prxeeptis  explicari  pofle , ex  ijs  , quae 
fupra  fuerunt  a nobis  tradita,  cuilibet  intclligere  licebit  > tio  V turum 

Quandoquidem  fi  fuerit  illa  fuperior  aquatio  i Q_t4R  — 3 t 8t  48 . Sumaturdi-  A'"** 
midium  numeri  radicum  , puta  2 , & eius  quadratum  4 > addatur  tti  48  > compara- 
tionis  homogenco.  At  vero  ex  aggregato,  nempe  7 f B:  48  .fumatur  latus  quadra- 
tum , cuiufmodi  cft  2 f Bi  3 > & ex  hoc  fubtrahatur  idem  dimidium  2 , remanebit 
Ij,  3 , pro  radice  aequationis  prxditfta . Solum  igitur  qua  fupra  fcripfimus  intelligen- 
da  volumus  , quatenus  aquatio  propofita , intelligitur  liberanda  ab  ea  , qua  labo- 
rat alymmetria . 

Quod  fi  Speciofa  beneficio  id  nos  amplius  explicare  velimus . Intelligamus  ra- 
dicem  aquationis  e(Te  quantitatem  irrationalem  . Effinge  igitur  illam  effe  Iji  a pl. 
itaque  ducatur  in  fe  vt  hat  a pl.  deinde  multiplicetur  Ri  a pl.  per  b , quod  volu-  £ 

mus  efle  coefficicntcm  longitudinem  , & fiet  produdtum  b It  a pl.  vnde  pars  vna  m, *»«<«, 
aquationis  erit  a pl.  t b It  a pl.  at  pars  altera  , ex  hypotefi  quod  binomij  pars  ra-  **»"«' 
tionalis  fit  dpi.  altera  vero  irrationalis  fit  51  z pl.pl.  erit  vt  fiat  aquatio  a pl.  t b It  a ■ 

pl.  Z2,  d pl.  f 81  z pl.  pl.  Quoniam  vero  pars  rationalis  efl  fubtrahenda  ex  altera^, 
parte  aquationis  , vt  nihil  rationalis  remaneat  ex  natura  aquationis , ob  id  a pl. 
aquabitur  d pl.  quare'  b It  a pl.  aquabitur  It  z pl.  pl.  Ex  his  facile  intclligcs  la- 
tus quadratum  partis  rationalis  binomij  conftituentis  comparationis  homogencum 
efle  radicem  aquationis  propofita. 

At  vero  fi  fuerit  aquatio  1 Qt  4 R — 1 5 t Ji  192  . Sic  procedendum  foret . 

Per  Antithefin  rcuocetur  ad  hanc  1 Qt  4 R — ij  — (t  19*  . Vt  vero  liberetur 
ab  afymmetria,  qua  laborat,  quadraticc  vtraque  pars  multiplicetur  ; ita  enim  pro- 
ucniet  1 QQt  8 C — 14  Q—  120  R t 22  j — 192  . Huius  aquationis  radix  eli-  /'«' 
cietur  rcuocando  illam  per  Antithefin  ad  hanc  r QQ  t 8 C — 14  Q_—  120  R f 
jj  — o ; fcu  14  Qt  120  R — 8 C — 1 QQr  3 3 . Huius  aquationis  radix  cft 
a t li  3 • Nam  huius  quadratum  eft  7 t R 48 . Cubus  vero  2fi  t 8i  675  , quadra- 
to quadratum  antem  97  t 81  9408  . Itaque  fi  14  , numetus  quadratorum  ducatur 
in  7 t 48  , fit  98  t 94°8  , cui  addito  240  t 81  43200  , producto  ex  120  , nu- 
mero radicum  in  2 f R 3 , fit  338  t 81  9*9*8.  At  verd  fi  2«  t Ii  «75, cubus  e 2 t 
8i  3 , ducatur  in  8 .numerum  cuborum, fit  208  t 8<  43200  , quod  ii  dempferis  ex 
338  f 81  9*9*8,  remanet  130  t 81  94°8  , «t  quo  fi  fubtrahatur  97 1 fli  94°8>  qua- 
drato quadratum  ipfius  2 t Ii  3 , remanebit  33  . Vides  igitur  aquationis  prxduftx 
radicem  efle  2 t 8t  3 • Hoc  itaque  conftat . 

Methodus  ad  latus  indagandum  in  huiufmodi  aequationibus  , pulcherrima  eft  , lutMmU 
cognituque  difficilis. 

Cxterum  idem  pariter  ex  Veterum  doCfrina  , nos  itidem  abfoluerc  poterimus. 

Nam  dimidium  numeri  radicum  eft  2 , cuius  quadratum  4 , additum  15  f Bi  19*  > S"4" 
comparationis  homogeneo, facit  19  + 81  19*. cuius  latus  quadratum  4 t 81  3 > mul- 
tatuin  eodem  dimidio  2 ; propofita:  xquationis  radicem  exhibet  2 f 81  3 • Sed  ad  inttrrt/ftrimt 
methodum  vt  redeamus;  cum  propofita  fuerit  fuperior  aequatio  1 Qt  4 R — ‘St 
81  192  . Effinge  radicem  binomiam,  cuius  pars  vna  fit  rationalis,  altera  vero  irra-  f»""*- 
tionalis,  & quidem  rationalis  efto  a,  at  irrationalis  efto  IS  c pl.  itaut  radix  vniucr- 
fa  fit  a t 81  c pl  • Huius  quadratum  eft  a’  t * a 81  e pl.  t c pl.  & quoniam  coeffi- 
cicns  fuppom  poteft  b , ducatur  b , in  a t 8*  <=  P>-  ptoueniet  enim  b a f b Bt  e pl. 
mitur  pars  vna  xquationis , in  qua  eft  quantitas  ignota  erit  a‘  t 2 a B,  c pl.  f c pl. 
t°b  a t b IS  c R'-  qu*  aquabitur  alteri  parti ; Itaque  fi  quantitatem  rationalem^ 
appellemus  d pl.  & irrationalem  81  z pl.  pl-  fiet  aquatio  huiufmodi  a*  f a a 81  e pL 
t c pl.  t b a t b 81  e pl.  r d pl.  t 9 z pl-  pl-  & Per  Antithefin  1 a 81  c pL  f c pl.  t 

bFlCpl=  bpl.t81.zpl.pl. J „ r . . ..  m„U- 

Ex  his  facili-  intclligcs,  partes  binomij,  quod  eft  propofita  aquationis  radix;  cc  j^gatrutii 
qua  Arte  fit  procedendum  in  huiufmodi  aquationibus  explicandis,  etiam  fi  ad  altiorcs  #/i  -a  w 
gradus  afccndant.  Methodus  enim  generalis  cft  ad  quodlibet  xquationis  genus . 

Cxterum  non  diflimili  artificio  , explicatur  tethoria  methodi  . De  his  tamen., 
multa  dicemus  in  huius  operis  fecunda  parte,  vbi  diligenter  hac  , cum  alijs  pluri- 
mis, ad  idem  pertinentibus  profequemur  &c. 
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Algorithmus  Signorum  >J<,  & deniio  perpenditur, 
& hac  de  re  multa  tractantur  in  fupradicto- 
rum  gratiam , noufque  demonftra- 
tiones  contexuntur. 


C A P VT  XXIX. 


QV  A M V I S operationes  huiufmodi  fatis  effc  comprobat?  videantur , ita  vt 
nulla  poflit  fupereffe  difficultas  ; nihilominus  cum  multa  dixerimus  , in- 
quibus  prima  fronte  habitatio  aliqua  videtur  contingere ; propterea  multa 
nos  hic  afferemus»  vt  ibi  di&a  illuftria  reddantur,  atque  cuiuflibet  er- 
roris fufpicione  dc  medio  fublata,  veritas  demum  affulgeat. 

Non  grauabimur  tamen  demonflrationes  ftudioforum  gratia  nouas  contexere» , 
quibus  operationes  iam  di&p  comprobentur  , eoqne  libentius  in  id  adducimur  , 
quod  Io.  Alphonfum  Borellium  ftrictiflimo  neceffitudinis  vinculo  nobis  coniun&um 
luaforem  habuimus  . Confilium  autem  ipfius  apud  nos  tantum  habet  momenti  , 
quantum  fane  plurima,  qua  pollet  eruditio  requirit » vt  non  immerito  , cum  eo  de 
his  quandoque  colloquium  habendum  duxerimus, pratfertim  de  binomij  cubici  ex- 
trahendo latere  tra&utionem  aggredientes  i quinimo  feptimum  ex  ijs  Theoremati- 
bus oflendens  nobis  copiam  demonflrationis  fecit, qua  mirum  in  modum  gauifi  fu- 
mus aduertentes  in  hoc  non  lecnsac  nos  ratiocinatum  fuifle,  cum  fcilicet  haud. 
Mufis  aduerfis  olim  perfimilem  demonftrationem  adinuenimus. 

Primo  autem  vt  offenderemus  additionem  (ignorum  — , & t,  nempe  in  additio- 
ne — , & t • fieri  debere  lubtradionem , & hunc  in  modum  redte  infhtutam  e fit» 
operationem  fubtrahendo  ea,  qux  afficiuntur  lignis  diucrfis&c.  Dicebamus  ex  eo 
perfpicuum  e (Te,  quoniam. 

Si  duo  fint  numeri  inatquales  quorum  differentia  addi  debeat  numero  vtcumq; 
diuilo  , periode  eli  minorem  e duobus  differentibus  ab  alterutra  partium  numeri 
diuili  lubtrahcre  , & maiorem  alteri  parti  coniungcre  , aggregato  vero  reliquum- 
numerum  addere,  ac  elt  differentiam  illorum  numerorum  addere  ad  numerum  illum 
djuifum. 

Sit  do  t 40,  & 32  — 15 , Fada  additione  confurgit  92  f aj  , idem  cfl  enim  ad- 
dere 32  ad  60  , & fumm?  92  , addere  25  , interuallum.feu  differentiam  inter  40  , 

& 1 j,  ac  eft  numero  100,  compofito  ex  do,  & 40 , addere  17,  differentiam  inter 
3 2 , & 1 5 i vtroque  modo  conlurget  117,  pro  fumma  qua- (ita . 

Aducrtendum  cfl  igitur  , de  quo  etiam  in  Scholio  ad  Caput  III.  verba  fecimus 
Propo  (Itionem  hanc  intelligendam  effe>cum  numerus  minor  e duobus  differentibus 
confertur  cum  parte  numeri  diuili  , ita  vt  numerus  lit  minor  parte  ; alioquin  alia- 
fieri  debebit  cnunciatio  ,-  & vt  lupcrius  exemplum  adhibeamus  . Sit  do  f 40  , & 

32  — 151  Mamfcltum  efl  , fi  ad  do  , addatur  32  , fieri  92  i at  fi  cx  40  , auferatur 
ij,  remanere  2 5 , quo  addito  ad  92 , fit  117,  quantum  fane  fit  (i  ad  do  t 40,  hoc  • 
ell  fi  ad  ico,  addatur  17  , differentia  inter  32  , & ij  , idem  plane  contingeret , fi 
ad  40  , addatur  32  , vc  fiat  72  , at  vero  1 j , fubtrahacur  cx  do , vt  remaneat  4;  , 
hoc  enim  addito  ad  71  fit  1 17,  vt  prius. 

At  verd  fi  fuerit  do  f 40  , cui  addere  oporreat  92  — 50  , fiidla  additione  92  , 
ad  do,  vt  proueniat  152  , fubtrahaiur  30  , cx  50  , vt  remaneat  10  , quo  fubtrado 
cx  1 52 , remanet  142 , quantum  fane  fit  ii  ad  do  t 40  , hoc  cfl  fi  ad  100,  addatur 
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41  , differentia  inter  gi , & jo  , itaque  lumina  fit  refiduum  » vt  in  fuperiori  cafu 
luraraa  erat  binomium . 

PropoGtio  igitur  illa,  intelligi  debet,  vt  dictum  eft , alias  fic  erit  enuncianda . ^ 

Si  duo  fint  numeri  inxqualcs  , quorum  differentia  addi  debeat  numero  vrcumq;  pZZv* 
diuilo,  fi  numerus  i duobus  differentibus  affebus  figno  — , conferatur  cum  partta  «&-»»«  •«. 
diuifi  , ita  vt  numerus  ipfe  fit  minor  parte  , perinde  eft  minorem  ex  duobus  diffe- 
rentibus  ab  alterutra  partium  numeri  diuifi  fubtrahere,  & maiorem  atteri  parti  co- 
niungere,  aggregato  vero  reliquum  numerum  addere;  ac  eft  differentiam  illorum^ 
numerorum  addere  ad  numerum  ilhim  diuifum. 

At  fi  e duobus  differentibus  numerus  affebus  figno  — .conferatur  cum  parte  di-  Ex  & 
uili  ; ita  vt  numerus  fit  maior  parte  , perinde  eft  a minori  e duobus  differentibus 
alterutram  partium  diuifi  fubtrahere;  fi  vtraque  fuerit  minor , vel  minorem  fi  vna^ 
tantum  , & maiorem  alteri  parti  coniungere  , ex  aggregato  autem  fubtrahere  refi- 
duum habitum  , ac  eft  differentiam  illorum  numerorum  addere  ad  numerum  illum 
diuifum . 

Primum  patet,  fecundum  fic  fiet  manifeftum.  Sit  40  t 3°,  cui  addere  oporteat 
92  — 50,  idem  eft  ad  40,  addere  91 , & ex  aggregato  132 , fubtrahere  ao,  diffe- 
rentiam  inter  50,  & 30,  ac  eft  ad  40  f 30,  feu  ad  70 , addere  42  differentiam  in-^  ‘ 
ter  91 , & 50 . Vides  igitur  propofitiones  illas  fuo  loco  prolatas  intelligendas  effe 
fcnfu,  vt  diximus. 

Hunc  enim  in  modum  ijs  ineft  demonftrationis  vis  ; in  vtroque  enim  cafu  con- 
tingit quod  inrendimus,  nimirum  — , ad  t,  fubtrahi.notarique  fignum  illud,  quo 
terminus  maior  afficitur. 

Non  fecus  etiam  de  alijs  propofitionibus  fentiendum  erit ,-  quemadmodum  ft. 
habet  illa.  Si  duo  numeri  vtcumque  diuifi  fuerint,  differentia  totorum  numerorum 
xqualis  eft  partium  vnius  numeri  a partibus  alterius  fimul  fumptis  differentijs , feu 
idem  eft  totum  a toto  fubduccre,  ac  eft  partes  a partibus,  & differentiam  in  vnum 
colligere . 

Vt  fint  duo  numeri  diuifi  78,  & yy  , ille  quidem  in  duas  partes  60  , & 18,  hic 
autem  in  40,  & iy,  fit  diuifus.  Si  fubtrahamus  iy , ex  18 , remanent  3,  fi  ex  60, 
fubducantur  40  , remanent  ao  , harum  fumma  eft  23  , tanta  eft  autem  differentia- 
inter  78 , & yy . 

Hxc  autem  intclligenda  funt,  quando  terminus  affebus  figno  f,  fuerit  minor  eo, 
qui  eodem  afficitur  figno  , a quo  fieri  debet  fubtrabio ; alioquin  aliter  erit  enun-  fafrtditurs, 
cianda  propofitio  . Vndc  propofitiones  ille,  vt  vno  verbo  dicam,  explicatione^ 
indigent  . 

His  igitur  animaduerfis , gradum  faciamus  , ad  id  quod  nobis  propofitum  erat 
agendum.  Algorithmus  quatuor  operationes  complebitur,  nimirum.  Additionem 
fubtrabtoncm  , multiplicationem , & diuifionem  , hx  quoq;  in  re, de  qua  agimus  uLLmilj 
contingunt,  vt  fuperius  vidimus ; Rebd  igitur  ab  Artifice  has  operationes  exerce-  »1»  Antoni  Hi 
ri,  in  fignis  abundantia: , atque  defebus  trabandis  operx  pretium  eft , vt  Geome- 
trico  more  nos  oftendamus , quod  a nemine  fabum  aduertimus  , fieri  tamen  debe- 
re,  fummus  ille,  nec  vnquam  fatis  laudatus  Vir  Bonauentura  Cauallerius  Mediola-  >«■>  w,- 
nenfis  Mathematicus  toto  orbe  celeberrimus, felicis  recordationis,  teftabatur ; Vt, 

Silo:  Antonius  Rocca  Kegienfis  nobili  loco  natus,  cuius  cineres  , iuxta  quadam  fi- 
gnificationc  cultus,  profequi  gloriofum  exiftimo;  erat  enim  animi  candore,  erat  & 
omni  virtutum  genere  cumulatus  , atque  fpebabilis  adeo , vt  fine  Iacrymis  nomen 
quafi  dixerim  extinbx  virtutis  recordari  non  poffum.  Eius  autem  confuetudino  , 
dum  fcilicet  vfura  lucis  fruebatur  ita  familiariter  vtebar,  vt  cum  ipfo  coniunbiffimi 
viuerem;&  quidem  perplures  menfes  eodem  contubernio  recepti  mutuis  colloquijs 
iucundiffime  vitam  traduximus  , erat  ingenij  fumma  quadam  alacritate  ptxdius , 
itu  vt  dc  re  quacunque  valde  fubti liter  differeret , & peracuti  loqueretur  . In— 
Arithmeticis,  Geometricis,  alijfquc  Mathefeos  partibus  prxeipue  verlatus.  Quod 
autem  me  ad  eum  amore  profequendum  pellebat  erat  optima  quxdem  indoles, op- 
tima quidem  anima  , quam  natura  fortitus  , haud  mediocriter  excoluerat . Mirus 
erat  ingenuitate  animi , luauitate , probitateq;  morum-,  conflantia  fidei . Dcteftaba- 
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tur  proinde  verfipcllcs,  odio  habebat  mendaces , deteftabatur  ingratos.  Ita  demum 
virtutibus  exornatus  quemlibet  ad  fui  amorem  alliciebat  . At  ignarus  ego,  num_ 
in  eo  ingenij  folcrtia , an  indolis  prxftantia  commendabilior  foret , folum  id  pro 
comperto  habebam,  nimirum  tot  vnum  ede  pneclaris  dotibus inlignitum, quot  non 
line  diiHcuJtate  licet  in  pluribus , pluribulque  reperire  difperlas . Nec  didentiebat 
Ifach  Baro  Cantabrigicnfis , Mathefcos  ibi  profeflbr  eximius, quem  hac  de  re.noiu 
femcl  fumus  allocuti  . Qualclcunque  vero  fmt  futurx  deinceps  noftrx  damonftra- 
tiones  xque,  bonique  confulc  , atq;  grati  animo  amplcftcre  fludiofe  leCtor , tamctli 
enim  hx  faciles  prima  fronte  videantur-,  tamen  illas  ad  Geometricam  tbrmam  re- 
digere , non  nihil  negotij  faceffere  tcftis  eft  quicunque  tractandum  hoc  argumen- 
tum affumens  in  arenam  defccnderit. 


Algorithmus  Signorum  >£< , & — . 
SVPPOS  ITIONES. 


QZ 


Fatuius  lutu  cenfetur  affici  /igne  f,  cum  a ttaUa  quantitate  fnitrahitnr . 


II. 


Quantitas  tunc  cenfetnr  affcBa  figne  — , cum  at  alia  fubtrahttur. 

t 

III . 

t Addi  ad  t , eft  quantitatem  affeBam  fient  f , addi  ad  quantitatem  affeBam  /igne  t , 

& centra. 

IV. 

— Addi  ad — , eft  quantitatem  affeBam  /igne  — , addi  ad  quantitatem  affeBam  /igne 
• — , dr  centra. 

V. 

t Addi  ad — , eft  quantitatem  affeBam /igne  \,addi  ad  quantitatem  affeBam  /igne  — . 

VI. 

•—  Addi  ad  f , eft  quantitatem  affeBam  figne  — , addi  ad  quantitatem  affeBam  /igne  t . 

VII. 

f Subtrahi  i f,  eft  quantitatem  affeBam figna  t, / 'attrahi  a quantitate  affcBa /igne  t, 

& centri. 

VIII. 

— S ut trahi  a — , eft  quantitatem  affeBam  /igne  — , /ut trahi  i quantitate  affcBaj 
figne  & centri. 

IX. 

t Subtrahi  i — , eft  quantitatem  affeBam  ftgue\ , /obtrahi  i quantitate  affcBa figne— . 

\ 

X. 

— Subtrahi  i f , eft  quantitatem  affeBam  figne  — , /ubtrabt  i quantitate  affeBam 

figne  t-  * 

Sic  de  multiplicatione  , diuiilone  fuo  modo  Stc.  Vndc  t , duci  in  t , eft  quanti- 
tatem affectam  ligno  f , duci  in  quantitatem  affcCtam  Cgno  t > fic  de  ligno  _ Scc. 


THEO- 
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THEOREMA  I. 


I ad  t",  additur , & fit  t , Hoc  ejl  piat  ad  plus  additur  , (§>■ 
jit  plus. 


SINT  quantitate*  A>B  • ita  vt  neque  A , neque  B , ex  alia  quantitate  fubtra- 
hatur. 

Primo  autem  offendendum  fit  in  additione, t ad  f,addi. 

Quoniam  itaq;  neque  A , neque  B , ex  alia  fubtrahitur  quantitate ; propterea- 
♦traque  erit  affcifa  figno  t,  per  primum  iuppofitum  ; quoniam  igitur  inftituenda* 
eft  additio  t ad  f , ergo  etiam  quantitati*  B , ad  quantitatem  A , per  tertium  fup- 
pofitum ; fed  inftituendo  additionem  B , quantitatis  affcfta:  figno  f , ad  A , quanti- 
tatem affectam  figno  t',  exhibetur,  per  definitionem  additionis,  aggregatum  cx  vtra- 
que  quantitate  affecta  figno  f i huiufinodi  enim  aggregatum  comparatur  additione 
B , quantitatis  affciftj  figno  t , ad  A , quantitatem  affeiftajn  figno  f , vnde  cum  eft 
inffituenda  additio  f ad  t > addenda  eft  quantitas  affc&a  figno  f , ad  quantita-_ 
ccm  affectam  figno  t > atqui  hoc  eft  addere  t ad  t , per  con- 

uerfum  tertij  fuppofiti , ergo  t ad  f,  in  additione  additur  ■ A 

Quod  erat  primum . 

Secundo  fieri  t,  fic  offenditur.  B- 

Quoniam  igitur  t ad  t,  additur  ex  dcmonftratis,-  ergo  B, 
quantitas  affeda  figno  t,  additur  ad  A,  quantitatem  affeiftam  figno  f , per  tertium 
Iuppofitum,-  Sed  in  huiufinodi  additione  neutra ipfarum  A,B,  a quantitate  aliqua 
fubtrahitur,  ergo  vtraque  erit  affeita  figno  t,  per  primum  Iuppofitum,-  atque  adeo 
retinendum  erit  fignum  t.  Quod  oportebat  offendere. 


rriM  Th4f. 
rtnuuii  faat 
tfittulitHr . 


SerurJa  p*n 
dtm»nrtr*tkT 


THEOREMA  II. 


— ad  — , additur , & fit  — , Hoc  efi  minus  ad  minus  additur  , 
(cfi  jit  mtnus . 


Primi  in  additione,—  ad  — ,addi  fic  offenditur. 


Sit  quantitas  G F , fubtrafla  ex  quantitate  H F , G 

vt  fiat  refiduum  H G,  item  K I , ex  L 1 , vt  fiat  H F 

refiduum  L K ; erit  igitur  idem  addere  L I , minus 
K I,  ad  H F , minus  G F , ac  eft  addere  refiduum  K 

L K , ad  refiduum  H G . Quoniam  igitur  refiduum  L 1 

L K , laddi  debet  ad  refiduum  H G ; ergo  fieri  de- 


bet aggregatum  ex  vtroque  refiduo  ex  definitione  additionis  . Sed  huiufinodi  ag- 
gregatum comparatur  addito  L F.ad  H F,  & cx  hoc  aggregato  fubtraflo  aggregato 
ex  K I , & G F ,-  ergo  in  additione  refidui  L K , ad  refiduum  H G , fieri  debet  additio 
ipfius  K I , ad  G F t Sed  vtraque  harc  affe&a  eft  figno  — , per  fecundum  fuppofi- 
tum;  ergo  io  additione  refidui  ad  refiduum,  fit  additio  quantitatis  affedat  figno  — , 

H hh  x ad 


frim * 77;»- 
rtmsttit  patri 
eft  cuditur* 
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ad  quantitatem  afferam  figno  —i  Sed  cum  additur  quantitas  affcdla  figno  — ,ad 
quantitatem  affcflam  figno  — , additur  — ad  — » per  conuerfum  quarti  fuppofiti 
ergo  — ad  — , in  additione  additur.  Quod  erat  primum. 

. Secundo  fieri  — , lic  oftenditur.  _ . . 

Quoniam  refiduum  LK.additur.ad  refiduumHG.fit  igitur  aggregatum  exvtro^ 
"ZZJhJL.  que;  Sed  aggregatum  ex  vtroque  refiduo,  squale  eft  aggregato  ex  vtraque  H F s 
L I,  minus  aggregato  ex  vtraque  K I , G F,&  — ad  — , per  primam  huius  partem 
addi  debet ; ergo  fatia  huiufinodi  additione  prouenit  — . Quod  oportebat  often- 
dere. 


THEOREMA  III. 


; i 


t ad  — , fuhtr abitar , (g V notatur  maius.  Hoc  efl  plus  ad  minus 
fuhtrahitur , $ notatur  maius . 


Sint  quantitates  E F,H  I , quarum  illa  fit  multata  fegmento  G F , vt  remaneat 
E G ; Sit  autem  H I , conftans  ex  duobus  nominibus  H K , K I > Oporteat  often* 


G L F 


H 


n. 


F L 


H 


K 


dere  Stc. 

primus ufm,  Supponamus  primo  G F , ma-  B 

imi.  mt-  jorcn>  e (Te,  quim  K I,  & exccf-  — 

(‘T"“ " fum  effe  L F;  Intelligatur  H K,  feu 

C E . addita  ipfi  E G , itemq;  K I . 
feuBC.  Quandoquidem  aggre- 
gatum ex  E G,  H I . squale  eft  ag- 
gregato ex  E G , H K , K I . huiuf- 
modi  autem  aggregato  squale  eft 
aggregatum  ex  EG,HK,GL; 
ergo  aggregatum  ex  E G , H 1 , 

squale  erit  aggregato  ex  E G , 

H K , G L ; Sed  huiufinodi  aggregatum , squale  eft  aggregato  ex  H K , E F , mi- 
nus L F,  ergo  aggregatum  ex  E G,  H I,  squale  erit  aggregaro  ex  H K,  E F,  mi- 
nus L F i ergo  in  additione  f » ad  — , fit  ihbtra&io , Utbtrahitur  enim  G L > ex 
G F,  vt  habeatur  L F . 

Quoniam  autem  aggregatum  ex  E G . & H I , squale  eft  aggregato  ex  H K , E 
F.  minus  L F ; propterea  remanet  minus.  Sed  G F , terminus  maior , a quo  fadU 
fuit  fubtra&io,  atficiebatur  nota  — , fiquidem  E G , squale  eft  E F , minus  G F ; 
propterea  in  huiufinodi  fubtra&ione  facienda  > notatur  fignum  afficiens  maiorem* 
terminum . 

sntuiitufm  Supponamus  fecundo  KI,  maiorem  efle , quam  G F,  & intelligdtur  H K » feu  C E , ad 

i mru/b.n,.  dita  ipfi  E G ; at  vero  K I,  feu  G L , addita  ipfi  G E (ita  vt  exceffiis  ,’fitFL.  Quandoqui- 
dem  aggregatum  ex  EG.&H  1.  squale  eft  aggregaroex  E G.HK.KI;  huiufinodi 
vero  aggregato  squale  eft  aggregatum  ex  E G , H K . G L , ergo  aggregatum  ex 
E G,  H I,  squale  erit  aggregato  ex  E G,  H K,  G L.  Sed  aggregatum  huiufinodi 
squale  eft  aggregato  ex  E F , H K , F L,  ergo  aggregatum  ex  E G,  H I , squale, 
erit  aggregato  ex  H K , E F,  F L»  Eft  autem  F L , difterentia  inter  G F , & K I > 
fit  igitur  fubtra&io  minoris  a maiori . 

Quoniam  autem  aggregatum  ex  E G,  H I,  vt  vidimus  squale  eft  aggregato  ex 
H K,  E F,  plus  F L;  propterea  huiufinodi  exceffiis  F L>  geret  fignum  additionis  > 
quo  quidem  afficiebatur  etiam  K I > cum  edet  pars  binomij  HI>&c. 


THEO- 
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THEOREMA  IV.' 


ad  t,  fultralntur , notatur  maiuf,  Hoc  tjl  minus , ad  plut 
fubtrahitur  , $ notatur  maiut. 


SINT  quantitates  E F,  H I,  ita  vt  ilia  diuifa  fit  inG, atque  adeo  confiet  ^dua- 
bus partibus  E G , G Fs  at  vero  H I,  iit  quantitas , ex  qua  fubtradia  fit  K I , 
vt  fiat  refiduum  H K . Often- 


B 


G L 


H 


dendum  cft  &c. 

Supponamus  primb  quanti- 
tatem fubtra&am  K I » minorem 
cfle  ipfa  G F. 

Intelligatur  ex  G F , fubtra- 
&a  L F , qux  fit  aequalis  K I , 
vt  remaneat  quidem  G L , . 

& H I feu  B E addita  fit  ipfi  E F , 
ad  partes  E,  ea  lege , vt  iegmen- 

tum  C E , puta  refiduum  H K , fit  conterminum  ipfi  E i Quoniam  igitur  B C» 
eft  aequalis  L F , ( cft  enim  vtraque  aequalis  K I ) , commune  autem  C L , pro- 
inde B L,  atqualc  critC  F»  eft  autem  C F . aggregatum  cx  refiduo  C E,  & bino- 
mio  E F,  ergo BL, aequale  erit  C E,  vna  cum  binomio  E F.  Sed  B L»  aequale  cft 
BE,  vna  cum  E F,  detra&o  tamen  L F , ergo  quod  fit  exC  E,  & binomio  E F > 
aequale  erit  B E»  vna  cum  E F,  detra&o  tamen  L F , quare  cum  additur  refiduum 
ad  binomium , fi  — , afficit  terminum  minorem  , & f , maiorem  ad  habendum  ag- 
gregatum ex  rcliduo,  & binomio > fubtrahitur  minor  terminus  ex  maiori. 

Quoniam  vero,  quod  remanet  G L,  additur  ad  BG,  vt  habeatur  BL,  atq;  adeo 
C F , compofitum  ex  refiduoCE,  & binomioEF,  propterea  proucnit  t»  quo  affi- 
citur maior  terminus  G F,  ergo  — ad  t.  fubtrahitur,  & notatur  maius. 

Secundo  fupponamus  K I,  maiorem  cfle,  quam  G F. 

Et  hoc  fuppofito  procedatur,  non  diffimiliter  in  contexenda  domonftratione. 

Punctum  enim  L,  cadet  inter  E,  G» 

cum  prius  caderet  inter  G , F . Dc-  B C E L G F 

monftratio  igitur  conficietur  in  hac  hy- . 

pothefi  imitatione  fuperioris,-  Hic  ta- 
men , non  fubtrahitur  L F, ex  G F,  vt  H K I 

prius  , fed  G F ,-ex  L F , vt  patet  &c.  — 

Non  cft  igitur  cur  hic  amplius  immo- 
remur ; licet  enim  id  Lcdioris  induftria:  committere  i 
conftare  poffint. 


cum  omnia  cx  di&is  facile 
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Pra;di£lorum  Signorum  fubtra&io. 

THEOREMA  I. 


f <t  t , frUrabitur  , & remonet  q,  fuperiori  termino  exijlente  maiori , 
ahoqum  remanet 


SINT  du*  quantitates  A,B,  quarum  neutra  ex  aliqua  quantitate  fubtraha^ 
tur. 

Primb  oftendendum  fit  in  fubtra&ione  t d t,  fubtrahi . 

Quandoquidem  neque  A,  neque  B,  ex  aliqua  quantitate  fubtrahitur;  propterea 
vtraquc  erit  affcCta  figno  f , per  primum  fuppofitum  , cum  itaque  fit  inftituenda* 
fubtra&io  t d t,  ergo  inftituenda  erit  fubtrattio  B, quan- 
titatis affeCt?  figno  t . ab  A , quantitate  affeCia  figno  f » A 

per  feptimum  fuppofitum;  Sed  in  huiufmodi  fubtr asione 
exhibetur  differentia  inter  vtramque  quantitatem  affcCtam  B ■ 
figno  1 » ergo  cum  inftituitur  fubtra&io  f a f , exhibe- 
tur differentia  inter  vtramque  quantitatem  A,B  > affeCtam  figno  f » at  huiufmodi 
differentia  comparatur  fubtrahendo  B,  quantitatem  affe&am  figno  t.  ab  A , quan- 
titate affeCta  figno  f . vnde  cum  eft  inftituenda  fubtraCtio  t d t . fubtrahenda  eft 
quantitas  affefta  figno  f i ab  affeda  figno  atqui  hoc  eft  fubtrahere  f a f,  per  con-. 
uerfum  feptimi  fuppofiti;  ergo  t d t.  in  fubtradtione  fubtrahitur. 

Secundo  fieri  t.  fuperiori  termino  exiftente  maiori  fic  oftenditur. 

Quoniam  igitut  t d t . ex  demonftratis  in  fubtracftione  fubtrahitur,  ergo  fubtra- 
hitur quantitas  B.affe&a  figno  fid  quantitateA,  affeifta  figno  t.per  feptimum  fup- 
pofitum; Sed  in  huiufmodi  fubtra&ione  quod  remanet  a nullo  fabtrahitur,  vt  fi  re- 
manet C > fubtradtione  fa&a* 
minoris  B . d maiori  A » ergo  A -■»  — ■ 

quod  remanet  C,  erk  affefium  C — 

figno  f • P"  primum  fuppofi-  B 

tum  ; atque  adeo  retinendum* 
erit  fignum  t • 

Si  terminus  autem  iuperior  fuerit  minor,  quod  remanet  affici  figno  — , fic  often- 
ditur. 

Sint  quantitates  A C,  D F,  illi  quidem  addita  fit  C B , huic  autem  F E , ea  le- 
ge , vt  F E , fit  maior  C B ; 

Quoniam  igitur  fubtrahere  o-  A C B 

portet  t d f . fubtrahere  opor-  . 

tebit  quantitatem  F E , affectam 

figno  t a quantitate  C B,  affedla  D F E 

figno  f . Subtrahere  nunc  autem  

quantitatem  F E . d quantitate 

C B , idem  eft  quod  fubtrahere  quantitatem  D F , plus  quantitate  E F , a quan- 
titate A C Kplus  quantitate  C B , at  cum  fubtrahitur  C B,  d quantitate  FE  , & 
quantitatas  D F.  d quantitate  A C > fubtrahimus  quantitatem  O F , plus  quan- 
titate F E , a quantitate  A C , plus  quantitate  B C,  ergo  cum  fubtrahimus  fit. 
fuperiori  termino  exiftente  minori  fit  fubtra&io. 

Fieri  autem  figuum  — , fic  demonftratur. 

Quoniam 
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Quoniam  nunc  idem  eft  fubtrahere  FE.cx  CB.ac  eft  fubducere  D F»  plus  FE, 
ex  AC  , plus  B C , in  huiufmodi  autem  fubtra&ionc  differentia  inter  CB.&F 
E . fubducitur  a differentia  inter  A C , D F » hoc  eft  remanet  differentia  inter  A C > 
D F,  minus  differentia  inter  C B.  F E»  ergo  in  fubtra&ionc  F E » ex  C B , hoc  eft 
t a f,  ( intelliguntur  enim  ipf?|  affert*  figno  ti ) refiduum  proucnit  affedtum  figno 
— . Quod  oportebat  oftendere . 


THEOREMA  II. 


— a — , fuhtrahitur , & remanet  — , fuperiori  termino  exiflente 
maiori , alioquin  remanet  f . 


PRimo  in  fubrraftionc  — a — , fubtrahi  fic  offenditur  i 

Intelligantur  dux  quantitates  A B,C  D;  ita  vt  illa  diuifa  fit  in  E,  hac  autem 
in  F,  ea  lege  vt  F D > lit  minor  quam  E B , & oporteat  fubducere  C D , minus  F 
D,  hoc  eft  C F,  ex  A B,  minus  E B,  hoc  eft  ex  A E . Quoniam  igitur  fubtrahere 
— d — , idem  eft  , quod  fubtrahere  quantitatem  affeftam  figno  — , a quantitate^ 
affedla  figno  — , vtraque  autem  quantitas  F D i E B , affedta  eft  figno  — ; proinde 
idem  erit  fubtrahere  — d — > ac  lubtraherc  F D,  affciftam  figno  — , ab  E B , affii- 
dta  figno  — . At  fubtrahere  — F D > ,ex  — E B , idem  eft  quod  fubtrahere  C D , 
minus  FD,  ex  A B,  minus  E B;  hoc  eft 
fubtrahere  refiduum  C F,  a reliduo  A E,- 

at  vt  refiduum  C F , fubtrahatur  a re-  A E B 

fiduo  A E , exhiberi  debet  differentia^ 

s inter  vtrumque  per  definitionem  fubtra- 
dionis ; huiufmodi  vero  differentia  com-  C F D 

paratur,  fubrrahcndo  F D,  ex  E B,&re-  — 

fiduum  fubduccndo  ex  eo  , quod  rema- 
net, fubtra&o  C D,ex  A B.ergo  in  fub- 

tradtione  refidui  C F , a refiduo  A E , fieri  debet  fubtradio  ipfius  F D , ex  E B ; 
Sed  vtraque  hic  affeda  eft  figno — ,per  fecundum  fuppofitum ; ergo  in  fubtradicJ- 
ne  refidui  a refiduo  fit  fubtra&io  quantitatis  affedat  figno  — , a quantitate  affeda^ 
figno  — , fed  cum  fubtrahitur  quantitas  affc&a  figno  — , a quantitate  affeda  figno 
— ; fubtrahitur  — a — ,per  conucrfum  odaui  fuppofiti.ergo  — i — in  fubtradio- 
ne  fubtrahitur.  Quod  erat  primum. 

Secuudo  fieri  — , fuperiori  termino  exiftente  maiori  fic  offenditur. 

Quoniam  refiduum  C F,  fubtrahitur  a refiduo  A E,  exhibetur  igitur  eorum  dif- 
ferentia ,-  fed  huiufmodi  differentia  aequalis  eft  differentiae  inter  A B , C D , minus 
differentia  inter  F D , E B , & — a — , per  primam  huius  partem  lubtrahi  debet , 
ergo  fafla  huiufmodi  fubtradtione  proucnit  — . Quod  oportebat  oftendere. 

Si  vero  fuperior  terminus  extiterit  minor  remanere  fignum  f,  fic  demonftratur. 
Sint  quantitates  A E , C F , diuifx  quidem  in  B , & D , ita  vt  D F , fit  maior 
quam  B E ,-  at  vero  C D , neceffario  de- 
bet effe  non  maior  quam  A B , alias  ca-  A B E 

fus  effet  impolfibilis.  ■ — — 

Quoniam  igitur  idem  eft  fubtrahert» 

— a — , ac  eft  fubducere  quantitatem.,  C D F 

affedtam  figno  — , a quantitate  affecta.,  

figno  — ; proptcrca  idem  erit  fubtrahe- 
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re  — a — , ac  fubducere  D F , quantitatem  affeflam  figno  — , abs  B E , quantita- 
te affeiia  figno  — . Subducere  autem  — D F , ex  — B E , idem  eft  quod  (obtra- 
here C F,  minus  D F , hoc  eft  C D , ex  A E , minus  B E , hoc  eft  ex  A B;  ergo 
idem  erit  fubtraherc  — D F , ex  — B E , ac  eft  fubducere  C F , minus  D F , hoc 
eft  C O,  ex  A E, minus  B E, hoc  eft  ex  A B;  Sed  fubtrahere  C D, ex  A B>  idem 
eft,  ac  fubtraherc  B E , ex  D F , & rcfiduum  addere  ei , quod  remanet  facta  fub- 
traftionc  ipfius  C D,  ex  A B , ergo  idem  erit  fubtraherc  — D F,ex  — B E, ac  eft 
fubducere  B E , ex  D F , at  refiduum  addere  ei , quod  remenet  fadla  fubtra&ione 
jpfius  C D , ex  A B,  & in  huiufmodi  fubtradfione  — a — , fit  fubduCtio  , vt  con- 
flat ex  demonftratis,  ergo  quod  ex  fubtra&ionc  — a — .remanet  fuperiori  termi- 
no exiftente  minori,  afficitur  figno  fi  Id  autem  erat  operi  pretium  oftendere. 

Aliter. 

Ijfdem  pofitis. 

jiitwJ'»  Quoniam  igitur  fubtrahere  oportet  C D,  minus  F D,  ex  A B,  minus  E B,  eftq; 
•funi*»™-  C D,  minus  F D,  idem  quod 
«i-,»/».  CF(&  A b,  minus  EB, 

rrimstmi.  idem  quod  A E , propterea  A I G E H B 

fubtrahere  C D , minus  F D , - — ______ 

ex  A B , minus  E B , idem_ 

erit , quod  fubtrahere  C F , C F D 

c*  A E.  Subtrahatur  C D 

cx  A B , & remaneat  A G , 
deinde  fubtrahatur  F D , ex 
E B , & remaneat  H B . 

Quandoquidem  fubtraCla  eft  C D,  ex  A B,  & remanfit  A G , erit  A G , excef- 
fus , quo  A B,  fuperat  C D ; & quia  F D , fubtra&a  eft  ex  E B , ita  vt  remanferit 
H B,  erit  H B,  exccfliis,  quo  fi  B,  fuperat  F Di  fubtrahatur  H B,  ex  A G , & re- 
maneat A I; 

Quoniam  igitur  H B,  fcu  I G,  eft  exceffus,  quo  E B,  fuperat  E H,  & A G , eft 
exceffus  quo  A B,  fuperat  GB,[cftq;  AI,  differentia  illorum  cxcefTuum,  cum  fit,'cx- 
cefTus , quo  A G , fuperat  I G , fcu  H B , & eadem  eft  exceffus , quo  A B , minus 
E B , hoc  eft  A E , fuperat  I H , minus  E H , hoc  eft  I E,  atque  adeo  C D , minus 
^ixtUrnf-  p £)  > [,oc  eft  C F , ( eft  enim  I H , aequalis  G B , atque  adeo  C D , & E H , eft 
aequalis  FDj  propterea  vt  habeatur  H B,  pro  indaganda  A I,  in  hac  operatione 
oportet  fubtrahere  E H,  ex  E B,  hoc  eft  F D,  ex  E B,  dcc.  ergo  in  fubtra&ione  — 
a — , nimirum  — F D , cx  — E B,  fit  fubtradlio. 
suxxiApn.  Remanere  autem  fignum  — , fuperiori  termino  exiftente  maiori  facile  conflat. 

Siquidem  H B,  exceffus,  quo  fi  B , fuperat  F D , in  huiufmodi  operatione , qua 
— F D,  fubtrahitur  ex  — E B,  fubducitur  cx  A G,  vnde  afficitur  figno  — . 

Si  vero  fuperior  terminus  extiterit  minor  remanere  fignum  f,  fic  oftenditur. 

Quoniam  igitur  fubtrahere  oportet  C D,  minus  F D , cx  A B , minus  E B,  eftq,- 
C D , minus  F D , idcm_ 
quod  C F , & A B , minus 
E B , idem  quod  A E , 

A E ; propterea  idem  erit  A G I F B 

fubtrahere  C D , minus  F - 

frtmxfm.  D , cx  A B , Jminus  E B , 
ac  eft  fubducere  C F,  ex  A 

E.  Subtrahatur  autem  CF,  C F H D 

ex  A E , & remaneat  A I , — . . 

fubducatur  verd  E B , ex  F 
D , & remaneat  H D , fub- 
trahatur denique  C D,  cx  A B,  & remaneat  A G. 

Quandoquidem  fubrradta  eft  C F , ex  A E , & remanfit  A I , erit  A I , exceffus, 
quo  A E,  fuperat  C F,  eftque  fubdu&a  E B , cx  F D , vt  remanferit  H D , erit  H 
D,  exceffus,  quo  F D,  fuperat  E B;  denique  quoniam  C D,  fubtracla  eft  ex  AB, 

ita 
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ita  vt  remanferit  A G,  erit  A G,  exccflus,  quo  A B,  fuperat  C D . Quoniam  igi* 
tur  I E,  eft  squalis  C F,  & E B , ell  squalis  F H , ergo  I B , aequabitur  C H fed 
G B,  erat  squalis  C D,  ablatis  squalibus  I B,  C H, rerranebit  G I , squalis  H D ; 
at  vero  A G , exccfTiis  iplius  A B > lupra  C D , additur  G I , exceflui  > quo  FD. 
fuperat  E B , facitq;  A I , cxceflum  , quo  A E , fuperat  C F , ergo  in  fubtradione 
— a — , iuperiori  termino  exiftcnte  minori  fit  additio. 

Fieri  autem  fignum  f,  facile  condat. 

Siquidem  G 1 , exceflus . quo  F D , fuperat  E B . additur  ad  A G ; atque  adeo 
afficitur  ligno  t • Quod  erat  nobis  iniunCtum  offendere . 


THEOREMA  III. 


t a — , additm , $ remanet  — . Hoc  ejl  plus  ab  eo,  quod  eft 
minus  additur  , remanet  minus  . 


SINT  quantitates  A E,  C D , & illa  quidem  diuifa  in  B , huic  vero  addita  fit 
D F.  Vel  fi  mauis  . 

Sint  duae  quantitates  A E . D 

F,  illa  quidem  diuifa  in  B , hxc  A B E 

autem  indiuifai  & quoniam  A E, 

diuifa  eft  in  B , ipfa  B E > cum 

fubtrahatur  ex  A E,  intclligetur  C D F 

aff  &a  ligno  — i at  vero  D F > ■ . 

cum  i nulla  fubrrahi  intelligatur 
erit  affecta  ligno  t- 

Quandoquidem  idem  eftfubtraherc  f a — .accft  fubducere quantitatem  affeCfam 
figno  f.  a quantitate  aftcCta  ligno  — , at  vero  D F,  afficitur  t.  & B E,  afficitur  — , 
ergo  idem  erit  fubducere  f,  ex  — , ac  fubtrahere  D F.  quantitatem  affcCtcm  ligno 
f.  a quantitate  B E,  affcCta  figno  — . Sed  idem  eft  fubtrahera  f D F , ex  — BE, 
ac  eft  fubtrahere  D F,eif  A E, minus  B E. hoc  eftexA  B,&hoc  idem  eft  ac  fub- 
ducerc  D F,  plus  B E,  ex  A E , ergo  t a — .in  fubtraCiione  additur. 

Remanere  autem  lignum  — , lic  demonftratur. 

Quandoquidem  D F.qrlus  B E,  fubtrahi  debet,  vt  diximus,  ex  A B , vt  proue- 
niar  reliduum  iplius  f D F , fubtra&i  ex  A E , minus  B E , Sc  m huiufmodi  fubtra- 
Ciione fieri  debet  additio  iplius  D F,  ad  B E;  propterca  hoc  aggregatum  afficietur 
figno  — , vtpote  fubtraCtum.  Quod  erat  opera  pretium  oftendere . 

Aliter. 

Ijfdcm  politis. 

Sint  quantitates  A E,  C D,  illa  quidem  diuifa  in  B , huic  autem  addita  fit  D F. 
Vel  (i  mauis.  Sint  quantitates  A E , D F , illa  quidem  diuifa  in  B , hsc  autem  in- 
diuila  &c.  Quoniam  A E .diuifa  eft  in  B.ipfa  vero  B E, cum  fubtrahatur  ex  A E,- 
intclligetur  atfcdta  ligno  — , at  vero  D F,  cum  a nulla  fubtrahi  iatelligatur  erit  af- 
feCta  tigno  f . 

Quoniam  igitur  idem  eft  fubtrahere  C D , plus  D F , ex  A E , minus  B E , ac 
eft  fubtrahere  C D.plus  D F,ex  AB, 

fubtrahatur  C F, ex  A E, & remaneat  A G H B E 

G H , plus  B E,  ita  vt  A G.plus  H B,  — 

fit  atquahs  C F.  Intelligatur  addita  D 

F,  ad  B E,  vr  fiat  H E,  Bc  intelligatur  C D F 

fubtraCla  C L) , ex  A E , vt  remaneat  

Iii  GE. 
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G E.  Quoniam  igitur  D F,  addita  ad  15  E , facit  H E , St  C D>  1 
propterca  A G , plus  H B , .-equatur  C F , itaq;  addita  D F , ad  B E , & hoc  tuotracto  c* 
aggregato  G E ; quod  nempe  remanet  fubtrada  CD,  ex  A E»  fit  refiduum  G H.  Ac 
hoc  eit  refiduum,  quod  remanet  fubtrada  C F,  ex  A B > nam  H B » eft  arqualis  D 
F,  & C D , eft  arqualis  A G , & B E,  afficitur  — , vt  D F , feuH  B,  afficitur  f ; 
proinde  f a — , additur.  • 

Fieri  autem  - , inde  patet,  quia  huiufmodi  aggregatum  H E , fubtrahitur  ex  G 
E,  vt  innotefeat  G H , quare  afficitur  — . 

Si  vero  fuerit  fola  D F,  fine  CD.fic  ratiocinabimur . 

Quoniam  idem  eft  fubtrahere  f a — , ac  quantitatem  adedam  figno  t » a quan- 
titate affecta  figno  — i propterca  (ubducere  t D F , a — B E , idem  eft  ac  fubtra- 
here f a — i Sed  illud  nihil  eft  aliud,  quam  fubducere  t D F,ab  A E.minusBE, 
hoc  eft  ab  A B;  addatur  isitur  D F,  ad  B E , vt  fiat  H E , quo  fubtrado  ex  A E , 
remanebit  A H ; hoc  autem  cum  fit  fubducere  D F , ex  A E , minus  BE.&BE, 
affiettur  — , vt  D F , afficitur  f,  additurque  D F , ad  B E,vt  diximus;  Ob  id  fi— • 
in  fubtradionc  additur. 

Fieri  autem  fignum  — > facili  conflat , eo  quod  3ggregatum  ex  H B , & B E , 
hoc  eft  H E,  fubtrahitur  ex  A E;  atque  adeo  afficitur  — . Quod  oportebat  &c. 


THEOREMA  IV. 


— a t,  additur , & remanet  t;  Hot  eft  minus,  ab  eo  quod  eft 
p plus , remanet  plus . 

SINT  quantitates  A E , C D , ita  vt  illa  fit  diuifa  in  B , Sc  huic  addita  fit  D F ; 

Vel  fi  raauis  . Sint  dua:  quantitates  A E , D F , illa  quidem  diuifa  in  B > ha*c 
autem  indiuifa  . Et  quoniam  A E » diuifa  eft  m B , ipfa  B E , cum  fubtrahatur  ex 
A E , intelligatur  affeda  figno 
— ; at  verd  D F , cum  a nulla 

fubtrahi  intelligatur , erit  affc-  C D F 

da  figno  t • 

Quandoquidem  idem  eft  fub- 
trahere— a f,ac  fubducere  qua-  A B E 

titate  affedam  ligno  — ,aquan-  . 

titate  affeda  figno  f , & D F > 
afficitur  t»  vt  B E,  afficitur — ; 

ergo  idem  erit  fubducere  — i f,  ac  fubtrahere  B E,  quantitatem  affedam  figno  — , 
ab  ipfa  D F,  quantitate  affeda  figno  fi  Sed  idem  eft  fubtrahere  — B E, ex  f D F, 
ac  eft  fubducere  A E , minus  B E,  hoc  eft  A B , ex  ipfo  t D F , & hoc  idem  eft, 
ac  addere  B E,  ad  D F,  & aggregatum  addere  refiduo  , quod  prouenit , fubtrada 
A E,  ex  eo , cum  quo  conneditur  D F,  ergo  cum  — a t > fubtrahitur , fieri  debet 
additio. 

Remanere  autem  f,  fic  oftenditur.  < • 

Quandoquidem  B E , plus  D F , addi  debet  ad  id  , quod  prouenit , fubtrada  A 
E ; ex  eo  , cui  anneditur  D F , illud  refiduum  vel  erit  .0.  vnde  aggregatum  cum  i 
nullo  fubtrahatur,  afficitur  figno  t>  vel  erit  quantitas  , cum  qua  aggregatum  ipfum 
binomium  faciet , atque  adeo  afficietur  figno  f. 

Intellige  hanc  additionem  fieri  iuxta  exigentiam  lignorum  *!• , & — . Vnde  fi  DF, 
conneditur  cum  o,  fada  fubtradione,  ipfa  A E,  afficietur  figno  — , ita  tamen , vt 
fada  iam  dida  additione  , aggregatum  ipfum  fit  affedum  figno  t • cum  fubtradio 
polii  bilis  fuerit . 

THEO- 
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Eorundem  Signorum  multiplicatio. 

THEOREMA  I. 


t m t , facit  t>  Hoc  tji  plus  duilum  in  plus,  facit  plus  '. 


SINT  quantitates  AC , C D , quarum  neutra  fubtra£la  Iit  ab  alia  , & mutua-. 

multiplicatione  producant  ABDC.  Oftendendum  fit  ex  f in  t » ficti  t • 
Quandoquidem  neutra  ipfarum  eft  fubtra- 
<it.i  ab  alia,  ergo,  vtraque  erit  affedta  figno 
t.  Et  quia  per  mutuam  multiplicationem, 
producitur  A B D C , a nuda  quantitate^ 
fubtradtum  , illud  quidem  erit  etiam  affe- 
&um  ligno  t-  Dudtum  igitur  t in  f,  facit  t. 

Hoc  idem  fortalle  luculentius  inrcllige- 
tur  binomio  adhibito. 

Sumatur binomium, puta  AC, conflans 

e duobus  nominibus,  A B,  B C,  erit  igitur  B C,  affeiia  figno  t»  quandoquidem-, 
AC.tilAB,  plus  BC.fi  ducatur  au- 
tem A C,in  A D,  affcdlam  figno  f,cum 

a nulla  quantitate  fit  fub:ra£ta,  prouenit  D E F 

A D F C,  hoc  eft  A D E B,  plus  B E F 
C,  quamobrem  produdtum  ex  B C.affe- 
£ta  figno  f , in  A D , feu  B E , affedtain-. 
figno  t , erit  figno  f • affedtum  , ergo  ex 
t in  f.  fit  t. 

Et  melius  adhibendo  duo  binomia-. . 

Sit  igitur  A C , conflans  ex  A B , B C , 

& C I.conflansexC  F,F  I.  Igitur  BC, 

eft  affedta  figno  f , vt  F I,  eodem  figno  afFedla  erit. 

Dudla  ver6  A C,  in  C I,  producat  A I,  hoc  eft  A D E B,  plus  D G H E, plus 
B E F C , plus  E H I F , quamobrem-. 


DemoaflrMtio 
/vie 

yb . 


Titmenflrsttit 
cum  vtims  bu- 
Btmy  vfu. 


produdlum  affedtum  erit  figno  tr  Nam  E 
F , feu  B C , affedla  figno  | . dudta  in- 
F I , affectam  figno  f , producit  ipfum-. 
E H I F ; Sic  etiam  de  alijs  productis , 
quemadmodum  pcrfpicuum  eft  confidc- 
ranti ; propterca  t,  dudlum  in  t,  produ- 
cit t • Quod  erat  opera:  pretium  oflen- 
dere. 


H x 


Dtmenftratic 
duobus  bin*- 
m j adhibitis. 
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THEOREMA  II. 


— in  duElum  fiat  t ; Hoc  cf  minus  , dutlum  in  mimu 
facit  plus. 


nflrri» 


HOC  ita  ofienditur.  Sint  quantitates 
C B , & ex  B G , fubtrahatur  H G , 
A B , minus  C B , du£'ta  in  B G , 
minus  H G|,  facit  A E G B , plus 
I F G H,  minus  duobus  CFGB, 
JtDEGH.  Siquidem  A B , mi- 
nus C B i cft  AC,  & B G , minus 
H G , cft  B H , feu  C I , At  ex  A 
C,in  Cl.fit  A DI  C,cui  aequale 
eft  A E G B > plus  I F G H , minus 

cfg;b,&degh. 

Sed  C B , afficitur  figno  — , & 

H G,  itidem  figno  — , ex  quorum 
multiplicatione  fit  I F G H , ergo  ex  — in 
oftcndcrc. 


A B , B G , itaut  ex  A B , fubtrahatur 
vnde  refidua  fint  A C > B H . At  vero 


, fit  t-  Quod  erat  operat  pretium- 


THEOREMA  III. 


t in  — , facit  — . Hoc  cjl  plus  in  minus , facit  minus . 


T TOC  ita  demonftratur . Sint  quantitates  A B,  B F,  & quidem  ex  A B,  mtel- 
J.  j,  ligatur  fubtraCla  C B , qua  propterea  affc&a  erit  figno  — . At  vero  B F . 
t vtpote  i nulla  quantitate  fubtrada 

erit  aflfedla  figno  f.  D E 

Dutfta  vero  B F , in  A B , minus  

a.  ex  ilxmi-  C B,  facit  ‘ A D F B i minus  C E F 
*•  B , produflo  ex  C B , in  B F i 
Proinde  ex  B F , affe&a  figno  t . in 
C B,  affoftam  figno  — , fit  CEFB, 
artedum  figno  — , fit  cnimCEFB,  A C B 

fubtrahendnm  ex  A D F B , vt  ha-  • ... 

beatur  A D E C,  ex  multiplicatione  ipfius  B F , in  — C B . Quod  nobis  erat  iniu- 
&um  demon  Arare. 


THEO- 
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THEOREMA  IV. 


— i»  t , facit  — ; Hoc  cft  minus  in  plus , facit  minus . 
Hoc  autem  facillime  conflat  tx  antecedenti . 


Pradi&orum  Signorum  Diuifio. 


AD  diuifionem  quod  attinet  nil  addendum  fupereft. opponitur  fiquidem  ipfi 
multiplicationi ; quamobrem  demonftratis  operationibus  ad  multiplicatio- 
nem pertinentibus,  quat  ad  diuitionem  , fiuc  applicationem  fpeClant  ignorari  non- 
poliunt . 

H.tc  vila  funt  nobis  adijeienda  , vt  operationes , quas  exercet  Analyfta  in  tra- 
nandis lignis  t,  & — , confirmarentur. 

Supcrcft  modo,  vt  quadam  afferamus  , vnde  fuppettit  Artifici , maximum  adiu- 
mentum  ad  atnigmata  enodanda,  fcu  Problemata  rcloluenda ; ldque  fequenti  capite 
preftabimys.  Interim  de  hoc  tc  monitum  volo  benigne  Lector,  nimirum  prateepta 
fuperius  tradita,  Sc  qu*  fubfequuntur,  diligenter  efle  memoria;  mandanda,  & vlu, 
ac  exercitatione  curandum, vt  refoluendi  facilitas  comparetur  j Nemo  enim,tametfii 
optime  calluerit , qua;  tradita  lunt , experietur  facilitatem  , atque  proroptttudincm 
in  operando , nili  le  plurimum,  cliuque  exercuerit  in  variorum  Problematum  refolu- 
tionibus.  Mirum  eft  enim,  quantum  Tyroncs  in  his  operationibus  perficiendis,  al- 
lucinentur;  Id  verd  prouenit,  quoniam  oportet  frequenter  operatum  fuiffe.vt  de- 
nique familiaria  pricepta  euaferint,  vt  fine  errore , que  ptxcipiuntur.excrci  commo- 
de poffint  j non  fecus  ac  in  DialcCtica  contingit , quam  non  fatis  cft  , affecutum-. 
fuilfe,  ad  expedite  definiendum  , diuidendum, argumentandum,  fcd  vfu  quodam., 
eft  opus, quo  facilitatem  acquirimus  in  operando;  Id  quod  in  caufa  fuit,  vt  mira^ 
fubrilitate,  quidam  Scholaftici  duplicem  ratiocinandi  artem  recognoucrint;  quarum 
vnam  docentem, alteram  autem  vtentem  dixerunt . Sed  de  his  hactenus,  alibi  enim, 
cum  Philofophica  tranabimus  hac  de  re  fermo  redibit;  non  enim  hic  locus  eft  ad 
traCtandum  argumentum  idoneus;  quomodocunquc  enim  fc  fc  res  habeat, mhil re- 
fert, dummodo  fit  illud  exploratum,  quod  a nobis  paulo  antea  diCtuin  fuit. 

Alibi  difputandumdcScholafticorumfentcntia  quantum  ad  bipartitam  hanc  Dia- 
leCticz  vfurpationem. 

Atque  adeo  vuiuerfim  de  duplici  habitu , quorum  vnus  dicatur  docens , alter 
vero  vtens;  hic  fit  relictus  ex  aCtibus,  quibus  hic  , Sc  nunc  operamur;  ille  ex  aCti- 
fcus  quibus  qualiter  fit  operandum  docemur. 


De 
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De  ijs,  qua?  multum  ad  senigmata  refoluendiv 
conducunt . 


C A P V T XXX. 


pofitlem**'*- 
mi  md  rtfol- 
Htnd»  tro- 
bhmMA  (fift- 
dtuit. 


Ri^m/4  4 


Rtinl»  24 


XtinU  /24 
RtguU  IV. 


Rt%ul*  V. 
Rrfkl*  VI. 


VII. 


vm. 


JUjvi*  IX, 


POSITIONEM  in  ?nigmatibus  cnodendis  plurimum  ncgotij  facefferc  Ana- 
lift®  nemo  quamuis'  in  hoc  puluere  mediocriter  verfatus  non  cognofeit  ; 
non  erit  igitur  abs  re  , nonnulla  hoc  loco  afferre  , qua:  maxime  ad  politio- 
nem inftituendam  conducunt,  hic  autem  funt,  qui  deducuntur  ex  nonnullis  qux- 
Aionibus  Diophanti , i quibus  nimirum  Canones  eliciuntur ; vt  faCtum  fuit  i Xi- 
landro,  Bombcllio  , & Bachetto  : non  attulimus  Canones  feparatim  ab  exemplis; 
Sed  flatim  exempla  aggredi,  Regulas  explicamus  breuitati  Rudentes;  eadem  enim_ 
hic  a nobis  allata  apud  commemoratos  feriptores  videnda  copiofius  pertractatio 
relinquimus'.  Priter  quamquod  quifq;  proprio  marte  facile  omnia  reperiet . 

Regula  prima  . Diuidere  i R , in  duas  panes , vt  vna  fuperet  alteram  vilitati- 
bus it>. 

Subtrahantur  r 6,  ex  i R,  & remanebit  i R — i<5,  hoc  autem  refiduum  diuida- 
tur  bifariam  ; eius  vero  dimidium  eR  — - R — 8 , hoc  dimidium  eR  minor  pars. 
Vt  autem  maiorem  ipfam  aRcquamur; eidem —J — R — 8, addantur  i6,&  fit  -f— 
R f 8 , pars  maior. 

Regula  fecunda  . Diuidere  16 , in  duas  partes , vt  maior  fuperet  minorem  hoc 
excelui , i R . 

Subtrahatur  i R , ex  16  , vt  remanet  16  — i R ; hoc  autem  refiduum  diuidatur 
in  duas  partes  aequales,  fitque  dimidium  8 R,  & eR  pars  minor.  Pars  au- 

tem maior  habetur,  fi  ipli  8 — — R,  addatur  i R,  & fit  8 f —i — R • 

Regula  tertia.  Rcpcnrc  numerum,  quo  fubtra&o  ex  i R,  remaneat  1 6. 
Auferantur  1 6,  ex  i R,  vt  remaneat  i R — i5,  pro  numero  quxlito. 

Regula  quarta.  Rcperire  numerum;  qui  du&us  in  itf,  faciat  i R . 

Diuidatur  i R,  per  r6  , vt  liat  quotiens  ■ ■;*—  , pro  numero  quxlito;  hic  enim, 
ductus  in  16,  facit  i R,  eodem  modo  li  oporteret  diuidere  i Q,  i C,  &c. 

Regula  quinta.  Numerum  rcperire,  quo  diuifo  per  i R,  remaneat  i<S. 

Ducatur  i R,  in  16  , & fiet  \6  R,  & eR  numerus  quxfitus. 

Regula  Sbxta.  Duos  numeros  rcperire  in  ratione,  vt  2 , ad  $,&  vt  eorum  fum- 
ma  lit  i R t 7 • 

Numeri  propoliti  a , & 5 , in  vnam  fummam  colligantur,  vt  liat  7;  per  hunc  au- 
tem numerum  diuidatur  i R t 7»  vt  proucniat  — j—  R f 1 , hic  autem  fumma  du- 
catur in  2 , & 5 , fit  — R t 2 , & —j—  R t J ; & hi  numeri  lunt  quxliti . 

Regula  feptima . Datis  duobus  terminis  5 t 1 R , & 2 R , alios  duos  reperirc  in 
eadem  ratione  , & vt  eorum  fumma  lit  6. 

Ad  5 f 1 R,  addantur  2 R , vt  fiat  fumma  5 f 3 R , per  quam  diuidatur  6 , vt 
fiat  -ffrr » hic  autem  fraflio  ducatur  in  5 t 1 R>&  2 R,  vt  fiant  --\fK'->&Trfr> 
hi  liquidem  numeri  funt  in  propofita  ratione,  (imulque  iun&i , conficiunt  6. 

Regula  oCtaua . Datis  duobus  terminis  ; f 1 R,  & 2 R,  alios  duos  in  eadem  ra- 
tione reperire,  ita  vt  eorum  differentia  lit  6. 

Sumatur  ipforum  terminorum  differentia,  per  quam  diuidatur  datus  numerus  6 ; 
quotiens  autem  ducatur  in  datos  terminos .-  Sic  enim  orientur  numeri,  fcu  termini 
quxliti. 

Regula  nona  . Duos  numeros  adinucnirc  , vt  eorum  exceffus  lit  16 , fubtrado- 

que 
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que  minoris  quadrato  , a quadrato  maioris  remaneat  i R . 

Diuidatur  i R,  per  3 a , duplum  ipfius  i<5  , & fit  quotiens  — ^ — R,  ab  hoc  fub- 
tsahatur  8,  dimidium  dati  numeri  ifi,&  remanebit  R — 8 , pro  minori  par- 
te» maior  autem  erit  — R f 8. 

Regula  decima . Diuidcre  1 R t d , in  duas  partes , ea  lege , vt  ab  vna  fubtra- 
fto  dimidio,  & ab  altera  fubtra&a  tertia  parte,  refidua  fint  inter  fe  atqualia. 

Addantur  ad  inuicem  — j — ,&  — j — , & fiet  -4- ,fubdu<ftis  de  2, remanet  1 , 

& hoc  (eruetur  . Sumatur  dimidium  ipfius  1 R f d , vel  rertia  pars  , & remanet 
— f-  R f 3 .hoc  diuidatur  per  1 — , & proucniet  — J-  R|  2 -f-.cntq;  pars  vna, 
altera  vero  erit  — f—  R t 3 — ; — • 

Regula  decimaprima.  Diuidcre  1 R , in  duas  partes,  vt  vna  dudla  in  alteram- 
faciat  • 

Sumatur  dimidium  numeri  radicum, nempe  — R,  eius  quadratum  eft  — J-  Q. 
Ab  hoc  (ubtrahatur  numerus,  quem  facere  debent,  & remanet  — Q, — 

-„.’rrr  > fafta  autem  lubtradtione , remanet  ~ & pars  vna  erir  «*-»)» 

aitera  autem  — j—  R — 51  (;!!-->  ‘A)- 

Regula  dccimafeconda.  Diuidere  120  — 1 R,  in  duas  partes,  vt  inter  fe  du&te 
faciant,  • ...V,, 

Sumatur  dimidium  ipfius  120  — 1 R,&  eft  fio J—  R, cuius  quad—- 

ifioo  — do  R t -f-  Qj.  quo  lubtrafto  numero  efficiendo  -nfnr  > r 

— 90  Q, j-  C,  ...y,,  , (ubtrahatur  ex  3gog.  t — Q > ri 

— 90  Q. r C. 


Regula  A 


Regula  X 


Regula  XIU 


. C 

120  «i*  2 R 


jfioo  — do  R <i>  ~~  Q 


s 


7200  R — 120  Qjl*  -f-  C 
432000 — 7200  R<|«  30 


432000 — 9oQ/f»  — j-C 
Subtrahatur  1 C 


Remanet  432000  — 90  Q, j-  C 


Quamobrcm  remanebit  43 2000  > — C . p[ujus  radix  quadrata  eft 

Ji  q(  432°°o  — ?°Q± — . . Hoc  vero  addatur , & fubtrahatur  dimidio 
( 120  f a R _ ) 

illi  do  — R , & fit  do 1-  R — 9t  pars 

( 120  t 2 R ) r 

vna,  pars  autem  altera  erit  do  — — f—  R + ^432000_ — 9°  — . — p) 

r ( I20f  2 R J 

Regula  decimatertia.  Diuidere  id  1 R,in  duas  partes, adeo  vt  inter  fc  du&f  *'**'*-’ 
producant  40 . - 


Sumatur 
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* rR  + »f8R  - -r  0.-3«) 

8 - -f  R - 9,  ( 8 R - Q - 36) 


8 - — R •>  9.  f 8 R r Q^—  3<s ) 

8 i-  R+J,(8R  - -j-  Q — 3 6) 


9t  ( 8oo  R — 1304  — 89  Q.*f»  4 C 5-  Q.Q ) + 8 R — -J-  Qj-  j« 

<54  - 8 R 4*  -r  Qjfr  9»  C 800  R — »304  — 89  Q*}*  4 C jj—  QCJ  ) 


28 


8 h R“M«R f-  Q_—  3«  ) 

8 1-  R — 9 f 8 K — 4-  Ct—  3 6 ) 


— 9^800  R — 2304  — 89  Q4»  4 C — -3— Q.Q  ) •!•  8 R -j— Q— 35 
64  — 8 R -f-  Q,—  9t  ( 800  R — 2304  — 89  Q.«|*  4 C 1 r Q_QJ 


Vides  Igitur  fupradi&as  partes,  quorltioni  fatisfacere. 

Regula  decimaquinta.  Diuidcre  td,  in  duas  panes, ita  vt  earum  quadrata  fimul 
iun&a  faciant  ajd  — 2 R. 

Sumantur  Jjd,  quadratum  numeri  diuidcndi, Sc  ab  his  fubtrahantur  25«  — a R, 
remanent  2 R, quibus  diuiGs  per  2, fit  quotiens  1 R ; qua  fubtrada  de  64, quadra- 
to ex  8 , dimidio  numeri  id  , remanet  d4  — 1 R ; at  vcrd  9t  1^4  — 1 R ; , adda- 
fur  ad  8 , vt  fiat  8 9t  ( 64  — » R),  Sc  hatc  cft  pars  vna,-  altera  erit  8 — R ( d4 
— i R;. 

Regula  decimafexta . Diuiderc  R » in  duas  partes  » ea  lege , vt  vna  iru 

aliam  du&a  tantum  faciat , quantum  dicarum  panium  differentia>  du&a  in  18. 

Sumatur  8 «f»  r R , dimidium  propolitf  quantitatis, addaturque  ad  18,  & fit  16 
t 1 R , huius  quadratum  eil  676  f 52  R t t Q.»  ab  hoc  autem  quadrato  fubtraha- 
tur  288  t 3 6 R,  produdum  ex  id  f 2 R,  in  18,  & remanet  388  t ‘6  R f 1 Q,-hu- 
ius  latus  eft  9 ( 388  t id  R f 1 Q ) , quod  cft  fubtrahendum  a :d  f 1 R , & reli- 
duum  ad  f 1 R — Bt  ( 388  f id  R t t QJ,  eft  pars  vna  i qua  fubcra&a  ex  id  t * 
R»  remanet  91  ( 388  t 16  R t * Q)  t » R — 10,  pr°  altera  parte. 


Kkk 


Regula 


xr. 


RtruU^, 

xvu 
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XtptUu 

*** 


ttepilA* 

XWL 


RtruUc* 

XIX. 


typUXX. 


atf  t i R 
atf  j i R 


i<  R t i Q. 
e-]6  t atf  R 


«7<  t 5»  R t ' Q 
a88  t 3<S  R 

388  t i<  R t 1 Q 

( 388  t 1«  R t » QJ 

2f  t 1 R - * ( 388  t >«  R t 1 Q2 


itf  | a R 
18 


388  f 3<s  R 


Regula  decimafeptima . Diuidere  1 a , in  duas  partes  , vt  earum  quadrata  fimul 
iun&a,  tantum  faciant , quantum  faciunt  inter  fe  multiplicata  additis  3 R , ad  pro- 
dudtum . 

A 144 » quadrato  propofiti  numeri  ia  , fubtrahantur  3 R , vt  fiat  refiduum  144 
— 3 R , diuidatur  per  3 , & fit  quotiens  48  — 1 R . hoc  autem  (ubrrado  ex  3 tf , 
quarta  parte  numeri  144.  quadrati  ex  12  , remanet  1 R — 1 1 ; eius  autem  latus 
|k  C 1 R — ia  J,  quo  fubtradto  ex  tf,  dimidio  numeri  1 2 , remanet  tf  — 1 R — 

ia  )>  & e (i  pars  vna;  altera  ver6  erit  tf  t Bt  ( 1 R — n ). 

Regula  dccimao&aua . Dididere  itf  *f*  2 R , fecundum  extremam  , & mediam* 
rationem. 

Sumatur  ajtf  — 64  R 4 4 Q,  quadratum  propofiti  quantitatis  , & huic  adda- 
tur  <54  itf  R 4 1 Q.,  quadratum  dimidij,  propofiti  quantitatis, & fit  330  4 80 
R 4 S Qj  huius  Ik  eft  l>  330  pt  5 R,  a qua  lubtradto  8 + 1 R,  dimidio  ptopo- 
fiti  quantitatis  remanebit  pt  320  — 8 if*  91  j R — 1 R , pro  vna  parte;  alia  verd 
erit  24  — ?!  320  «f»  1 R - ?!  5 R. 

Regula  decimanona-  Diuidere  16  a R , in  tres  partes  continue  proportiona- 
les, ea  lege,  vt  earum  quadrata  fimul  iunfia  faciant  25 tf. 

Sumatur  336  -f»  64  R *f*  4 Q , quadratum  ipfius  itf  *f»  2 R ; a quo  fubtraflo 
356,  remanet  64  R 4 Qi  hoc  autem  refiduum  diuidatur  per  32  4 R, duplum 

dati  numeri  diuidendi,  & fit  quotiens  -**>-;?■,&  eft  pars  fecunda . Partes  reliqup 
habentur  , fi  iam  inuenta  fubtrahaturex  1 tf  »f*  2 R , refiduum  vero  diuidatur  in  duas 
partes , qui  inter  fe  du&i  faciant  quadratum  ex  fr^fri  • 

Nempe  fumatur  dimidium  refidui » & ab  eius  quadrato  fubtrahatur  quadratum*' 
huius  fi*};!-  > & ex  refiduo  eruatur  radix , qui  fubtradta  ipfimet  dimidio  relinquit 
primam,  minoremque  partem  ex  tribus  quxbtis , & addita  exhibet  tertiam,  & ma- 
iorem . 

Regula  vigefima.  Diuidere  r -f-  R 4 34,  in  duas  partes , ea  lege;  vt  fi  vni  ip- 
farum  addantur  ga,  fiat  triplum  alterius. 


Adde 
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& 3*0  *fr  j R 

8 4*  i R 

Parsvna  R 310  — 5 + 51  j R - 1 R 
itf  4*  i R 

r 3»o  — 8 4*  R s — 1 R 


Pais  altera  14  — R 310  4*  « R — R J R 


Adde  ipfis  1 -f-  R t 34>  numerum  91,  & fit  1 — f—  R t u<5,  quo  diuifo  per 
4,  numerum  vno  amplius,  quam  danominator  3 , fit  quotiens  ; R f 31  ; hic 

numerus  fi  fubtrahatur  ipfi  1 — f — R t 34,  remanebit  1 — j-  R f 1 —7—  ; huic  enim 
additis  91;  fit  numerus  1 ; R t 94  -7-  • triplas  illius  J- R t 31 — r » qui  nimi- 
rum fi  ducatur  in  3 , fit  1 -j-  R t 94  -j  . 

Regula  vigcfi.naprima . Diuidcre  14  , in  tres  partes  in  ratione  continua  , vt  fe-  *rt.uxxi 
Cunda  fit  1 R. 

Auferatur  r R,  a 14,  & remanet  14  — 1 R; huius  autem  dimidium  eft  7 '~ 

R , cuius  quadratum  eft  49  — 7 R t '4-  Qj"remanet  49  — 7 R 1-  Qj  huius 

vero  latus  eft  & ^49  — 7 R QJ > quo  fubtrado  a 7 — -j-R  , remanet  7 

1 — R — »('49—  7 R f- QJ  , Si  hate  eft  prima  pars  . Secunda  perro 

erit  1 R , tertia  demum  erit  refiduura  vique  ad  14,  nempe  7 — — j-  R t 9(  C 49  — 1 ’ 

7 R 1-  QJ-  . 

Regula  vigefimafeconda . Tres  quantitates  reperire  in  ratione  continua , vt  pri-  nwtaa 
ma,  & fecunda  fint  10  — 1 R , tertia  vero  1 R.  1 xxu. 

Ducatur  1 R,in  10  — 1 R,&  fit  10R  — 1 QJroc  autem  addatur  quadrato  di- 

midij  vnius  radicis  nempe  -7-  Q^,  & fit  10  R j—  Q.,  huius  autem  radix  eft  R 

f 10  R J QJ  , i qua  fubtrahatur  -j—  R dimidium  tertia:  partis  , & remanet 

R f 10  R j—  Q; j-  R > Si  hic  eft  fecunda  pars  ; qua  fubtrada  aio  — 

1 R,  remanet  10  — — R — R f 10  K J—  QJ>  & hic  eft  pars  prima;  qua: 

duda  in  tertiam  1 R,  facit  quidem  10  R f-  Q, — R C 10  C — — J — QQJ,Se 

hoc  produduui  squale  eft  quadrato  fecundati  hoc  enim  eft  pariter  10  R Q__ 

— R ( 10  C j — QQ. 

Regula  vigefimatertia . Diuidaturaof  1 R,in  tres  partes  continue  proportionales, 
vt  prima  Iit  1 R.  xxut 

Subtrahatur  1 R,  de  20  f 1 R,  remanet  ao;  qui  dudus  in  primam  , facit  20  R i 
cui  addito  —■  Q^,  quarta  parte  quadrari  ex  prima  fit  20  R t — i — Qj  huius  latus 
eft  R ( 20  R f -f-  Q Ji  a quo  fubtrado  -j-  R .dimidio  primi  .remanet  Rfao  R t 

— j — QJ, J R , pro  Iccunda  parte  . Tertia  vero  crir  20  t — j—  R — R ( 20 

R f — j — QJ,  refiduum  nimirum  vlquc,  ad  20. 

Regula  vigefimaquarta . Diuidcre  14,  in  tres  partes  continui  proportionales! vt 
fi  multiplicetur  prinaa  per  fecundam,  & produdum  per  tertiam,  fiat  1 C.  xxiv. 

Kkk  2 Sumatur 
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%nU  /afficiant 
qui/qi  autem 
poterit  illas 
explicare  imo 
& damenfha 
rt. 


piatorem . 


CRENALD.  ALGFBR^E  VETERIS ; 

Sumatur  radix  ipfius  C,  & eft  t R ; quamobrem  i R,  erit  fecunda  pars,  at  veri 
prima,  & terria  reperietur,  vt  fupra  regula  antecedenti  23  . 

Regula  vigeflmaquinta . Duos  numeros  rcpcrire.vt  eorum  cxccffus  ut  1 R, qua- 
dratorum autem  fumtha  fit  20. 

Accipe  — i-  R ; dimidium  1 R ; huius  quadratum  eft  -t-  Q. ; quo  fubtradto  ex 
10  .dimidio  dati  nutneri  2o,  remanet  10  — jQi  huius  Sutcutf  latuS^uadratum  eft 

Ijt  ( ,0 a-QJ:  a dematur  -j-R,&  remanet  51  ( 10 j*  Q; j-  R, 

pro  vno  ex  nnmeris  qitrfitis. 

Has  autdirt  tegulas  tradidiflc  fufficiat,  & fi  plurima:  alia  poflefit  afferri , non  mi- 
nus ad  ipfant  politionem  inftituendam  conducentes . 

Poterit  autem  vnufquifque  non  fine  jucunditate  regulas  enarratas  numeris  abfo- 
lutis applicare, & manifeftitfime  veritatem  deprehendere.  Frater  quamquod  etiam 
dcmonftrari  poffunt. 

Veterum  Analyftarum  igitur  Artem  doftrinamq;  tradidimus  , prxfidio  autemj 
Speciofx  Logiftices  illam  promouendo  , ita  vt  multa  , eaque  pradarilfima  hunc  in 
modum  fuerimus  affecuti.qux  alioquin  explicari  minime  potuifTenr.  Ita  fit,  vt  Ve- 
terum illa  calcbris  peneque  Diuina  Ars  tantum  fufeeperit  incrementi , vt  nullum^ 
Problema  fit,  quod  refolurndum  nuiic  aflumere  non  pollit.  Si  namque  non  eft  ex 
ijs,  quas  a principio  neceffitas  cortftituit  ,&  hucufque  confcruat;  Omnia  enim  do- 
cuit neccffitas.nihflque  ndccffarium  eft, quod  neceflitas  non  inuenier.nec  ex  alijs, 
quas  nimirum  voluptas  peperit;  ex  carum  tamen  eft  genere,  de  quibus  Plutarcus, 
Platonis  audoritate  fretus  dicebat  ;\(u  Ft  tj>  rm  viQwovrra  > xa i/  rm  axpifcua  , xai 
ri  xaSapiovayavurrtt,  txuarBanxm  ,xaj  ■pnp‘tTrtxi(ir:a';  Afu^imrixm , xau  rtautrp/tu  ,x*l  xa- 
iwm  Troem  , xai  AcrpoAoj.iai’ , at  9n<n  6 I1A arat  xttrrtf,  a/M^oufjuat  , /3‘, a ivi  ^opirof 

au^ttQcu  . Sic  autem  tradandam  duximus , vt  nullum  prcceptum  demonftrauono 
deltnutum  prodiret, iu  quo  tamen  vt  ingenue  loquar, maiores  peccarunt,  contenti 
tradidiflc  Canones,  quibus  operandum  effet,  demonftrationibus  neglcitis;  quod  in 
omni  profe&o , in  Mathematicis  tamen  prxfertim  dedecet  Pifciphnis,  cum  indo 
fingularem , nec  vnquam  fatis  explicatam  laudem  coniccutx  fint. 


VARIA 
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VARIA  EXEMPLORVM  GENERA 
. PROPONVNTVR  AD  ARTEM 
• ANALYTICAM  ILLV- 
STRANDAM. 


CAPVT  ' XX  XI. 

• • Z - ; c l 

V.  S » ,4 

In  hoc  prarienti  capite  -placuit  afferre  fex  exemplorum^ 
genera,  in  quibigi  ad  praxim  rcuocata  pra:cepta_> 

fuperius  tradita  confpiciuntur,  ! 


PRJMVM  EXEMPLORVM  GENVS. 


Primum  exemplorum  geum  ilhfd  eflo  Problematum,  eorum  nimirum , iruj 
quibus ,ajel  dtutjor  ejl  initas , <vel  nulla  reduclione  ejl  opus. 


, L O V. — - X. 

PROBLEMA  I. 

— j— «S-*  ■ . ? 


"Vi 


•f  i •'  Ki*iTBr:p 

. : i . . 


i . J Z ci  — > 3 *•»*/;;  ,.i  ,«/>  v.!!'  - >\ 

. jL  T V M E R VM  tnuewrc , cui  fi  Adduntur  f fr-Ab  codcrp  M<fcY49tttr  39  > /****** 

Jju  ***t'*tltl  <.'«  » - < a th  >ruq  < . t.v  ;t 

„ „ _ , . .i  ,<•  is  ■>- ::i.i.w3  3 

Numerus  quxfitus  elto  i Rtcui  additis  io,  r.fmt, 

fit  i R -f  io  i fi  vero  ex  i R , auferantur  io  , i R f io  i R — ao 
fit  refiduum  i R — 20;  vt  autem  eft  2 , ad  1 , 2 

ita  eft  1 R f io>  ad  1 R — ,ao,.prafoii  fi  iJE  O 'ic3  ■ 

— 2o,  multiplicemus  per  2 , fiet  produ&unu.  1 R f 10  “ 2 R — 40 
a R — 40  z;  1 R t 10 , additis  vtrinque  40  , 40 

fit  atquacio  1 R t 50  ZZ  2 R,  8:  ytrinque  lub-  rr ■.  - 

lata  1 R>  fiet  arquatio  1 R^'  50  ;'pMina£  ntt-  ' “fll  't-jb  " '3'R  ' ' \ _r\ 

jperus  quxfitus  erit  <0  . 

" Hic  autem  numerds  q 
3ib , fiet  nurifefuS 
eft  autem  do , ad  30 


& r«- 


l U.V|U4UU  I IV  ^ JW)  JIIUIUUW  MW'  • IV  | ) « >H  « **  - i 

tus  frif  10.  . *■  , 

1 numerds  quxftioni  fatisfaciti  quandoquidem  fi  nutriero  jo, addantur 
lefus  Bo  , fi  vcfo  ab  eqdetn.  auferantur  *o , fiet  nutficrus  refiddus'30  i 
>,  ad  30,  vt  2 i ad  1 ; *•— -«•avif  v -v* 


PROBLEMA 
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- PROBLEMA  II. 


REperire  numeros  duos  inuquules , quorum  differ  emie  fit  io,  e*  tumeto  lege , vt  fi  mi- 
nor ducetur  in  i , (fi  proauSo  udduntur  J » mutor  uultm  m 3 , (fi  produdo  uddtn- 
tur  6,  fiet  mutor  duplus  minens. 


Minor  numerus  efto  1 R;  ergo  maior  erit  1 R f 10:  Si  minor  ducatur  in  2 , & 
produao  addantur  5,  fiet  2 R 1 5 i fi  maior  ducatur  m 3 , & produco  addantur  d, 
fiet  3 R f 36.  Cum  itaque  maior  du- 
plus fit  minoris,  fi  minor  duplicetur , 
erunt  4 R | 10  3 R t 36  • Si  itaqt 

ab  vtraque  parte  tollantur  3 R, erunt 
1 R t ‘9  — l6  > & rurfus  ab  vtraque 
parte  iublatis  1 o , remanebit  1 R rZ 
26.  Proinde  minor  numerus  quxfitus 
erit  2 6 > maior  autem  erit  3 6 , qui 
habetur  additis  10,  ad  26,  & hi  duo 
numeri  fatisfaciunt  queitiooi. 


a R 


* R J S 
4 R | »0 
3 


R 


R t 
R t 


3« 

3« 


1 R t 10  — 


3 <S 


■ R S >< 


PROBLEMA  III. 


Vmerum  reperire  ex  cuius  -f- 1 —j—,  — ; — , fi  tolluntur  60  , remuneuttt  80  J 

ftfm.&rt.  Quatfitus  numerus  e flo  1 R;  partes  eius  fupradidtar  funt  -f-  R»  — 7—  R.  — f—  R. 
/*•*"* > quarum  fumma  1 R , a qua  fi  auferantur  60,  remanebit  1 R — 60  “ 80  ; vtriquo 
autem  parti  additis  60  , fiet  arquatio  1 R “ 140  . Et  140 , eft  numerus  qqarfitu* 
"Problemati  fatisfaciens:  numeri  enim  140, dimidium  eft  70,  tertia  pars  eft  4 6 — | — 
/exta  vero  pars  eft  23  — f — ; ab  his  autem  partibus  fimul  fiunptis » quz  minirum^ 
faciunt  140,  fi  tollantur  60,  remanent  80. 

ci  - - i',  t c-'r  .........  '■  v ...  . , - : 

- PROBLEMA  IV. 

f ,•  - : : • r ; • > • 1 • ~ 

N r merum  reperire,  qui  udditus  numere  60',  ficiut  130.’ 

Ttfiut.&n-  Quaefitus  numerus  efto  1 R>  hate  addita  numero  60,  facit  1 R f do;  fcd  cfficase 
(2u»\  debet  130,  ergo  i R f «o  " 130;  vtrinque  ablatis  do,  remanebit  i R ZZ.  70«  erq 
igitur  1 R > valor  70.  numerus  Problemati  iatisfaciens. 


PRO- 
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PROBLEMA  V,  . 


NV  meram  inueuire  ex  cuius  — j— , fi fuhirahantttr  i 3 , refiduum  ducatur  iit  j , pro- 
uentat  70. 

♦jujtfitus  numerus  efto  1 R , ex  cuius  — j-  > fi  tollantur  1 5 , remanebit  — j—  R r°fiy,&n- 
— 1 5 , his  autem  du&is  in  3 , proueniet  1 R — 45  ; & erit  xquatio  1 R - 45  zZ 
70  ; vtrique  parti  additis  45 , fiet  aequatio  1 R — x 1 j , erit  igitur  quxiitus  nuinc- 
rus  113.  Problemati  latisfaciens . 


PROBLEMA  VI. 


PRtpofiti  fint  duo  numeri  30,  efi  40 , fintque  referiendi  duo  alj'  in  ratione  quadrupla, 
vt  fi  minor  addatur  ad  30 » & maior  ai  40 , numeri  conflati , rationem  habeant  Iri- 
fiam . , ' 

Primus  ex  numeris  qua: (itis,  efto  1 R, fecundus  erit  4 R.  Si  prioribus  addantur,  p,/;u,,6- 
vt  praecipitur,  fient  30  t 1 R > & 4°  t 4 R-  Hi  autem  numeri  cum  fint  in  rationea  /“'«"»• 
tripla,  ducatur  minor , nempe  30 1 1 R , in  3 , 3e  fiet  atquatio  90  t 3 R — 40  t 4 
R,  vtrinque  ablatis  3 R.erit  90  ~ 40  f t R.vtnnque  ablatis  40, remanebit  50  z: 

1 R.  Qu^fitus  igitur  numerus  erit  50, huius  quadruplum  eft  200.  Si  vero  50, ad- 
dantur ad  30,  fient  80 , & fi  aoo , addantur  ad  40  > fient  240  , liquet  autem  cfib, 

240,  ad  80,  vt  3,  ad  1. 


PROBLEMA  VII. 


NVmerum  referire, ex  quo  fi  toOantur  6,  & refidui  addantur  10  , fumma  veri 
hac  ducatur  tn  3,  dr  rurfitt  ex  producto  tollantur  24,  remaneant  60. 

Quatfitus  numerus  efto  1 Ries  hac  fi  tollantur  fi,  remanet  1 R — fi .tertia par»  r^aa,& 
eft  -t—  R - a.-cui  fi  addantur  10, fiet  '*  ,t‘*  ,hxc  autem  du&a  in  3 , facit  ■ R f 24, 
ex  hac  fi  tollantur  24  , remanet  1 R , qua:  aquabityr  fio  , dt  ita  fio  , eft  numetus 

P;oble:aati  £a’isfaciens.  . ' 


PROBLEMA  VIII. 

•'  - 1 • i 


NV  merum  referire,  cui  fi  addantur  10,  (fi  ex  eodem  auferantur  iq  , (fi  ex  conflati  , 
reflant q;  fumma  tollatur  apfe  numerus,  atqi  refiefut  addantur  4 , Jiant  33  . 
v^jjclitus  numetus  efto  1 R , cui  fi  addantur  10  , fiet  1 R f 10  ; fi  eidem  radici  & »- 

auferantur  14 , fiet  1 R — 14  ; horum  fumma  eft  2 R — 4 ; hinc  fi  auferatur  idem  limia. 
numerus , nimirum  1 R > fiet  1 R — 4 , huic  fi  addantur  4 , fiet  1 R ~ 35  , igituf 
idem  numerus  3 3 , iatisfacit . 

. .......i  ■;■■■■  e . ...  - ....  . •; 

FRO- 
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PROBLEMA  IX. 


ftftti*,  (£>  rtm 
/Umw. 


ft/tri»,  (ff  tt- 
/W Btl*. 


DVos  numeris  referire  : furum  differenti  fn  %6  , ei  lege,  vt  fi quartam  parte» l* 
fiumma  illorum  duttm  in  i,  ex  predutii  veri  tellam  18.  remaueat  io. 

Minor  numerus  quxfitus  cfto  i R:  maior  igitur  erit  i R f jtf . Vtriufque  fumma 
eft  a R f 3d>  quarta  autem  pars  — j—  R 1 9 . qui  du&a  in  2 , facit  i R f 18  : vn- 
dc  fi  fubtrahamus  1 8 , remanebit  i R , aequalis  io , ob  id  numerus  minor  quefitus 
erit  io.  maior  autem  erit  46. 


S C H O h 1 O 9t. 


IN  numen  ilii  Trellemat*  id  hoc  primum  genu  fpeBaenia  fetui  fient  efferri , netis  u- 
men  trinitati  eenfinlentitns  htCltnus  ilUti  vifia  fiunt  fiufcere . 


SECVNDVM  EXEMPLORVM  GENVS. 

• t t 

Ad  hoc  gemis  exempla  pertinent  eorum  Problematum , quibus  per  folam  Diutfionem 
jit  fatis ; diuifo  quandoquidem  comparatioms  homogeneo  per  numerum 
dignitatis  , Radicis  pretium  irmotefeit  . 


PROBLEMA  I. 


J)  Repefitnm  numerum  in  dnis  pirtes  dinidere , quarum  dita  fit  differenti* 

Propofirus  fit  numerus  roo  , diuidendus  in  duas  partes  , quz  differant  dato  nui 
mero  30.  Pars  minor  eilo  1 R ; maior  igitur  erit  1 R t 30  .■  harum  fumma  eft  2 R 
f3o, quae  aquabitur  too.-vtrinque  ablatis  30, erit  xquatio  inter  2 R,&  70;  diuifis 
aurem  70.  per  2,  fit  quotiens  35,  & pars  minor,  pars  autem  maior  erit  65.Sc fatis 
faciunt  quxftioni : propterea  quod  harum  partium  fumma  eft  100  , earum  autenu 
differentia  eft  30,  vt  patet. 


PROBLEMA  II. 


PSifefilum  numerum  in  duas  fortes  dinidere . vt  quadam  determinata  partes  maieris, 
aquales  fint  farti  mtners , ajfiumpte  aitque  determinate  numere, 

Iniuu&um  iit  diuidere  100,  m duas  partes,  vt  — ~ , maioris  partes  arquales  fint 

minori 
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minori  plus  io.  Maior  pars  edo  i R;  ergo  minor  erit  100  — i R i maioris  autem 
— j — funt  — j — R»  minor  vero  (i  aflumat  to  , erit  1 10  — i R , erit  igitur  xquatio 
huiufmodi  -|-R~  iio  — i R;  vtrinque  addita  i R,  fiet  i — j-  R ~ no.  Diui- 
fis  igitur  110,  per  i -j-  R,  fiet  quotiens  66,  & pars  maior;  minor  autem  erit  34 ; 
dux  autem  tertiat  partes  illius  funt  44;  & fi  34, parti  minori  addantur  10, fient 44. 


PROBLEMA  III. 


J)  Repefitum  numerum  in  duos  puniri  in  Jutu  rutitne . 

Propofitum  fit  diuidere  ioo>  in  duas  partes  qui  fint  inter  fe  vt7,adj.  Parsvna 
efto  2 R , alia  vero  7 R : ex  his  fumma  eft  10  R : ergo  erit  xquatio  10  R " 100  ; 
diuifione  inftituta,  fit  quotiens,  & 1 R,  valor  10,  ob  id  pars  polita  3 R,  erit  30 ; 
altera  , qux  ponebatur  7 R , erit  70  , & fatisfaciunt ,•  namque  fumma  ipfarum  eft 
100 , & lunt  inter  fe  vt  7 , ad  3 . 


PROBLEMA  IV. 


NV meres  reperire,  qui  fint  in  preper liene  vt  5 , ud  7 , & fi  multiplicetur  miner  per 
4 , miior  lutem  per  3 , mmenpr  edulii  fimul  udditi  fucum  1*3  . 

Minor  ex  numeris  quifitis  efto  5 R,  alter  erit  7 R . Modo  ducantur  3 R , per 
4,  & fient  20  R,  & multiplicatis  7 R ; per  3,  producentur  21  R,  harum  fumma  eft  /»/«,„' 
41  R ; qux  debent  efle  xquales  numero  123.  Diuifione  autem  inftituta  fiet  quo- 
tiens 3,  Numerus  igitur  quifitus  minor  erit  15, cum  ille  poneretur  5 R, maior  au- 
tem erit  21  ,cum  poneretur  7 R,  & fatisfaciunt  Quxftioni. 


PROBLEMA  V. 


J)  Ropofitum  numerum  iu  iues  puniri  in  iutu  rutitne , dittque  differ entiu . 

Sit  iniun&um  diuidere  100,  in  duos  numeros,  adeo  vt  maior  minoris,  fit  quin-  n/bh.&tu- 
tuplus  , & adhuc  fex  vnitates  fuperaddat . Minor  efto  1 R . maior  igitur  erit  5 R 
t 6 , hoc  enim  pafto  maior  minoris  eft  quintuplus , & adhuc  fex  vnitates  fuperad- 
dit . Horum  autem  fumma  eft  6 R t 6 ; qux  xquabitur  100 . Ablatis  fimilibus  a 
fimihbus.fiet  xquatio  <Rr  94. 

Diuifione  inftituta,  fiet  ■ R valor  1 j — j — . Ad  politiones.  Minor  erit  15  -f-, 
maior  autem  habebitur  fi  15  — ~ , multiplicentur  per  5,  3c  produ&o  addantur  6, 
cum  maior  ipfc  poneretur  5 R t 6,  eritque  84  — j—  . 

Vel  maior  efto  1 R , a qua  demptis  6 , remanet  1 R — 6 , minoris  quintuplum ; 
proinde  minor  erit  — j—  R — 1 -j  , fumma  vtriufque, nempe  1 -j-R — 1 -t-  aqua- 
bitur 100,  vtrinque  addito  1 — | — , fiet  xquatio  1 — j — R 3 101  -j— . Diuifione 
inftituta,  fit  1 R,  valor  84  — | — , & maior  numerus  quxfitus,- minor  autem  erit  ij 
-j—  ■ Cxterum  ex  operatione  fuperiori  loco  polita  talis  elicitur . 

Lll  CANON 
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CANON. 

SVme  duos  numeros  in  ratione  data  , (cfi  fer  illorum  fummam  diuide  datum 
numerum , dato  interuallo  multatum , quottetitem  fi  ducas  tn  minorem  fum- 
f torum,  fiet  minor  ex  numeris  quxfitis . 


PROBLEMA  VI. 


numeros  referire,  qui,  & det  em  reti  enem  , & dotum  /eruent  interuellum . 

# Sit  iniunflum  maiorem  minoris  effc  fextuplum  , interuallum  autem  ipforum  effc 
(Uuu‘.  30.  Minor  efto  1 R,  maior  igitur  erit  6 R , hoc  enim  padto  maior  eft  fextuplus  mi- 
noris; fupereft>  vt  horum  interuallum  5 R,  fit  xquale  vnitatibus  30.  Fiet  igitur  diui- 
fione  inftituta  1 R,  valor  6; minor  igitur  erit  6, maior  autem  3 6 , atq;  adeo  maiore 
exiftente  fextuplo  minoris,  interuallum  eft  30. 

Sttundemej»  Secundo  poteft  etiam  operatio  hoc  modo  inftitui.  Maior  efto  1 R,  minor  igitur 
uUmfum.  erit  — j—  R ; horum  interuallum  eft  — f—  R, squale  30.  Diuifioae  inftituta  fit  quo- 
tiens, St  1 R valor,  atq;  maior  numerus  quxfitus  3 6. 

Ex  his  amem  duabus  operationibus  hic  dicitur. 


CANON. 


SVme  'duos  numeres  in  ratione  date  , & fer  horum  interuallum  diuide  datum  infer- 
nalium ; quotiens  enim  ductus  in  fumptos  numeros,  quefitoi  numeres  exhibeat. 

r«,n  tiiam  Tertio  efto  minor  t R, maior  igitur  erit  1 R f 30, qui  cura  fit  minoris  fextuplus, 
mu,  mu,  erunt  proinde  6 R ~ t R t 30  , & ablatis  fimilibus  a fimilibus, remanebit  aequatio 
»>  t"fa.  huiufmodi  j R “ 30.  Diuifionc  inftituta  fic  r R , valor , & minor  numerus  quffi- 
rus  6,  maior  proinde  3 6 . 

ltm  mnn  Qyart()  maior  efto  1 R , minor  igitur  erit  1 R — 30 , hic  cum  fit  fexta  pars  ma- 
mmu.  ioris , erit  — J—  R rr  1 R — 30,  fcu  1 R ~ 6 R — 180.  Additis  180  , vtrinquo 
fit  squatio  1 R t 180  ~ 6 R,  vtrinque  ablata  1 R,  fiet  5 R ~ 180 , diuifione  au- 
tem inftituta  fiet  1 R , valor , & maior  numerus  quxfitus  36  , ve  prius , minor  au- 
tem 6,  & fatisfaciunt  Qujftioni . 


PROBLEMA  VII. 


PSopofiium  numerum  in  duos  numeros  diuidere,  ut  horum  vlrin/que  non  tamen  eadem 
data  fanes,  fi  coni  ungamur  datum  numerum  conficiant . Oportet  autem  talem  hunc 
aari , qui  fit  in  medio  duorum  numerorum , qui  fiunt,  fi  numeri  ab  initio  propofili  profers- 
pia  partes  aeeipsansnr . 

Sit 
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Sit  iniun&uin  diuidere  ifio  , in  duos  numeros  , vt  primi  tertia  pars , & fecundi 
feptima  pars , fi  coniungantur  efficiant  50.  Secundi  feptima  pars  edo  1 R , igitur 
ipfc  iccundus  erit  7 R , quare  primi  tertia  pars  erit  50  — 1 R , hoc  enim  modo  ter- 
tia pars  primi  cuin  feptima  parte  fecundi , efficiunt  50  , erit  igitur  ipfe  primus  150 
— 3R.fi  vero  hi  numeri  coniungantur  debent  efficere  tdo.fed  fimul  iutfi  efficiunt 
4 R t 150,  ob  id  erit  aequatio  4 R f 150  ~ ifio.  Vtrinquc  auferantur  150,  rema- 
nebit sequatio  4 K “ 10  . Diuifionc  indituta  fiet  quotiens  1 -j  > ad  pofitiones . 
Primus  numerus  pofiius  150  — 3 R,  erit  142  -j-  . Secundus  autem  , qui  poneba- 
tur 7 R , erit  17  — , horum  fumma  ed  160  . & fecundi  feptima  pars  cd  2 -j-', 
quae  cum  47  — j-',  tertia  parte  primi  142  -J-,  facit  50. 

Cur  autem  duas  vcluti  conditiones  Diophantus  appofuerit  declarat elegantiffimi 
Bachetus  in  fuis  Commcntarijs  confulc  illum. 


PROBLEMA  VIII. 


PRopofitum  numerum  in  duos  numeros  partiri,  vt  prioris  data  pars,  pofterioris  datam 
partem , fuperet  dato  numero . 

Hunc  autem  minorem  1 fic  oportet  eo  . qui  fit  fi  propofiti  at  initio  numeri  pars  illa  ca- 
piatur , qua  alteram  excedat . 

Sit  iniunitum  190,  in  duos  numeros  diuidere,  vt  prioris  triens, poderioris  quiri- 
tantem 10  , vnitatibns  fuperet . 

Quintans  poderioris  numeri  quatfiti  edo  1 R,  ipfc  proinde  erit  5 R.  Triens  au- 
tem prioris  erit  1 R f 10, ipfe  obid  erit  3 R f 30 > horum  autem  fumma  debet  efle 
1 60  , fcd  cd  8 R t 3°  > proinde  erit  xquatio  8 R t 30  ~ 190  , ablatis  fimilibus  a 
fimilibus  relinquetur  u-quatio  huiufmodi  8 K2  160  . 

Diuifione  inditura  fic  quotiens  , & 1 R , valor  20 , quamobrem  numerus  pode- 
rior,  cuius  qumtans  erat  pofitus  1 R,  erit  100  , alter  autem  prior,  cuius  triens  po- 
nebatur 1 R t <0,  erit  30,  & fatisfaciunt , nam  tertia  pars  numeri  90,  cd  30,  qux 
fuperat  20,  quintam  partem  huius  numeri  100,  hoc  cxcclTu  10,  &e. 

Quinque  aiijs  modis  potcd  fieri  fatis  propofita:  Quxdioniifcd  hxc  videri  poliunt 
apud  Xilandrum  , & Bacchcttum.  Sic  eniin  fecundo  polfet  inditui  pofitio.  Prioris 
triens  edo  1 R , ipfe  prior  erit  3 R , quintans  poderioris  erit  1 R — 1 0 , ipfequo 
poderior  5 R — 50,  horum  fumma  8 R — jo  s 190  > ac  demum  8 R ~ 240, di- 
uifionc indituta  fit  1 R,  valor  30.  Ad  pofitiones  triens  prioris  erat  1 R,  ergo  3 qj 
ergo  totus  numerus  erit  90 , at  poderioris  quintans  erat  1 R — 10  , proinde  20 , 
liquet  autem  30,  trientem  prioris,  fuperare  20,  quintantem  poderioris  excelfb  10. 

Tertio.  Prior  numerus  edo  1 R , ergo  quintans  fecundi  erit  — | — R — 10 , hoc 
enim  paClo  triens  prioris  , fuperabit  quintantem  poderioris  exceliu  ro  , ipfc  igitur 
fecundus  erit  1 R — }o,  horum  fumma  2 — j—  R — 50  “ 190;  ergo  2 R 
~ 240  , proinde  1 R , valor  erit  90,  &c. 

Quartus  modus  cd  huic  refpondcns , fi  fecundus  ponatur  1 R &c. 

Quinto.  Primus  edo  1 R,  ergo  fecundus  erit  190  — 1 R , primi  triens  cd  — f- 

R,  lecundi  quintans  ed  38 i—  R,  huic  addito' io.  fit  48 j—  R Z,  \ R» 

& fiet  1 R,  valor  90,  vt  pritls. 

Sexto  denique  potcd  inditui  operatio  huic  rcfpondens.fi  fecundus  ponatur  1 R» 
primus  erit  190  — i R,  fecundi  quintans  ed  J-  R,  primi  triens  63  — j—  — — \ — 

R,  & erit  — j—  R f 10  “ 63  | 1 — R,  atque  adeo  — R r;  53  Piet 

autem  1 R, valor  1 00 ,& fecundus  numerus  quariitus.ex  hifce  duobus  vltimis  ope- 
rationibus elicitur . 


LII2  CANON 


Pofitio,&  r«- 
jclutio . 


Pofitio,  & r«* 
fetu  no , 


Secunda  pofii - 

fio  • 


Torti»  pofitio. 


Quarta  pofi- 

tiO  . 

Quinta  pofi- 
tio. 
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CANON. 


PRopofti  numeri  fume  partes  /imites  poftulatis , dr  missori  ssdsjce  statum  interuallunuo, 
aufer  idt  m sitteruaUum  a maiori , fummam  , & refiduum  dtudc  /eorjim  per  aggrega- 
tum fractionum  exprimentium  partes  po/tulatas,  df  orientur  numeri  qua/its. 


PROBLEMA  IX. 


8 eodem  numero  duos  datos  numeros  auferre  > vt  rtfdni  datam  rationem  feruent . 

iit  miundtum  ab  eodem  numero  auferre  ioo>  & ao.vt  maius  refiduum,  mino- 
ris iit  triplum . 

Numerus  quxfitus  e fio  1 R , ab  hoc  autem  fubdu&o  too  , refiduum  erit  1 R — 
100,  ab  eodem  fubdu&is  10,  relinquitur  1 R — 20,  cum  autem  refiduum  maioris 
nempe  1 R — 20,  triplum  effe  debeat  minoris, ob  id  ter  ipfum  minus  refiduum  ma- 
iori .rqu.ibitur;  quamobrem  3 R — 300,  aequabuntur  1 R — 20.  Vtrinque  addito 
communi  defe&u,  fiet  xquatio  huiulmodi  3 R “ 1 R t 280,  fimilibus  iubdu&is  i 
fimi lilius,  fiet  xquatio  1 R “ 2I0 ; diuifione  inilituta  fiet  1 R,  pretium  140. 

Cu  n ergo  quxfitus  numerus  poneretur  1 R , ob  id  erit  vnitatum  140  , qui  qui- 
dem numerus  fatisfacit;  nam  fi  a 140,  fubrrahamus  100 , remanet  40,  fi  fubrraha- 
mus  ab  eodem  20,  remanet  120;  condat  autem  120,  ad  40,  habete  rationem  a vt 
3 , ad  i , hinc  elicitur . 


CANON. 


MAior  datorum  numerorum  dueatur  in  denominatorem  rationis  pojtulata,  i produtlo 
autem  auferatur  minor  . Re/tduum  vero  dissidatur  per  denominatorem  rationis 
misaic  multatum , & orietur  numerus  sjuafttus . 

Poted  etiam  mdttui  Analyfis  hoc  modo  . Defc&us  quo  100  , deficit  a quxfito 
numero, edo  1 R » igitur  numerus  quxfitus  erit  1 R t 100  . cum  autem  defedtus  , 
quo  20 , deficit  ab  eodem  quxfito  numero  triplus  fit  defedtus.quo  100, ab  eodem 
deficit;  erit  ipfius  20. 

Dcfc&us  3 R , ob  id  numerus  quxfitus  erit  3 R f 20  . Proinde  xquales  erunt 
1 R t 100,  & 3 R t 20,  reperiemus  autem  i R , valorcm  ede  40 . Atq;  adeo  nu- 
merus quxfitus  erit  140  ,&  hinc  etiam  elicitur. 


CANON 
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CANON. 


D Afrum  numerorum  tnteruallam  diuidatur  fer  denominatorem  rationis  vnitatt  mul- 
tatam, enetur  enim  defectas  materis  numen  a numero  quaftte , qua  et  addite  Jiet  qua- 
jttns  numerat. 


PROBLEMA  X. 


D Vetus  elatis  numeris , eundem  adtjccre  numerum , vt  eemfefiti  ad  innicem  datam  ha- 
beant rationem . Ofortct  autem  rationem  datam  minorem  ea  ejfe  > quam  habet  ma- 
ior datorum  numerorum  ad  minorem . 

Sit  iniun&um  ad  80,  & ad  io  . eundem  adijeere  numerum  > vt  maius  eompofi- 
tum  minoris  fit  triplum  . Numerus  addendus  efto  i k , is  fi  ad  80  > addatur  > fiet 
i Kf8o.fi  vero  ad  to.fiet  i K f 10,  debet  autem  compoiitum  maius  c(Tc  triplum 
compotiti  minoris,  ter  igitur  minus  compoiitum  aequabitur  maiori.  At  ver6  ter  mi* 
nus  compoiitum  eft  3 R t 30  , hoc  igitur  aequabitur  1 R f 80  , auferantur  autem., 
fimilia  a fiimhbus,  & remanebit  aequatio  huiufmodi  1 R ~ 50.  Diuilionc  inftituta 
fit  1 R,  pretium  a j,  & hic  numerus  fatisfacir  Quxftioni. 

Conditionis  appofitae  rationem, facile  eftalfignare.-nam  fi  duobus  aequalibus  nu- 
meris , in^quales  duo  adijeiantur , erit  compotitorum  minor  ratio,  quam  adiedto 
rutn;  confule  Bachetum . 


PROBLEMA  XI. 


jp  Kopofittem  numerum  quadratum  , in  duos  numeros  quadratos  dididere. 

Sit  iniundtum  diuidere  100,  numerum  quadratum  in  duos  numeros  quadratos. 
Primus  numerus  quadratus  efto  t Q,  alter  erit  100  — 1 Q_>  hoc  enim  pa&o  fi  Inui 
iunfti  efficient  100,  debent  autem  timui  aequari  numero  quadrato,  & quia  non  ad 
aliud  retlringitur  QuaeGto , quam  vt  timui  iuniffi  propoliti  numeri  quadratum  effi- 
ciant;  fatis  erit  concipere  quadratum, cuius  latus  iit  10;  latus  eiufdcm  numeri  dati 
diuidendi , fcd  minus  tot  radicibus  , quot  libuerit , efto  igitur  illud  10  — 3 R,  eius 
quadratum  eft  100  — So  R f 9 Q^,  hoc  autem  aequabitur  100  — 1 CL>  vt  videli- 
cet 100  — 1 Q,  aequetur  quadrato;  & per  antithelin  erit  ioQ“  60  R,  ac  proin- 
de 1 R,  valor  erit  6,  ergo  quadratum  vnum  erit  36,  alterum  erit  100  — 3<S,  nem- 
pe  64. 

Sit  miundlum  diuidere  3 6 , numerum  quadratum  in  duos  numeros  quadratos. 
Primus  numerus  quadratus  efto  1 Q.,  alter  erit  36  — 1 Qj  ,hoc  enim  paCto  timill 
lumpri  conficient  36, debent  autem  timui  aequari  numero  quadrato  Scc.  quadratum 
illud  fit  tale,  vt  eius  latus  fit  6 — 3 R,  huius  quadratum  eft  3 6 — 35  R f 9 Qj_& 
hoc  liquabitur  3 6 — 1 Q,  & per  anrithefin  10  3 6 R,  atque  aceo,  per  hypo- 

bibalmum  10  R ~ 36  R , igitur  1 R , valor  erit  3 — , huius  quadratum  elt  1 1 
— 'f  , aliud  quadratum  erit  13  — ^ , hic  autem  numeius  eft  quadratus , cuius  ra- 
dix eft  4 -j-.  Hinc  autem  deducitur. 

CANON 
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CANON. 


SVmatur  numerus  ad  libitum ; ducatur  que  in  latui  propo/ti  quadrati  ; eiui  duplum  di- 
uidalur  per  quadratum  illius  plus  vno  i nam  quadratum  quotiens , erit  -unum  ex  qua- 
Jitts  quadrans ; rejiduum  autem  v/quc  ad  totum  numerum  ttiutdeudum  erit  aliud  qua- 
dratum . 


PROBLEMA  XII. 


Vos  numeros  quadratos  reperire  in  dato  internatio . 

H/bii.&n-  bit  iniun&um  reperire  duos  numeros  quadratos . quorum  interuallum  {it  5 6 . Ia- 
/•Ium.  tus  quadrati  vmus  ex  quatfitis  cfto  ■ R , aliud  erit  1 R , plus  numero  quocunque> 
dummodo  quadratum  iplius  minus  iit  quam  5 <5  i (itque  numerus  4,  itaque  erit  1 R 
■f  4,  illius  quadratum  cft  1 Q^,  iftius  autem  cft  1 Q_t  8 R t io,  horum  differentia 
eft  8 R t >6 , qua;  tequabitur  56 . ac  demum  erit  aquatio  8 R ~ 40  , fi  mmirum_ 
vtrinque  auferantur  16,  diuifione  inftituta  fit  1 R > valor  5.  Proinde  numerus  po- 
litus 1 R , erit  5 ; alter  autem  9 , fi  quidem  ponebatur  5 t 4>  horum  quadrata  2 j , 
Sc  81  i quorum  differentia  cft  56 » ex  hac  autem  operatione  talis  elicitur. 


CANON. 


SVmatur  quitunque  numerus  quadratus  minor  dato  internatio  , ipfeque /obtrahatur  j 
dato  internatia , refiduum  diutdatur  per  duplum  Uteris  / impii  quadrati ; orietur  enim 
•unum  latus  cx  quojius  duobus.  Si  vero  huic  addatur  latus  fumptt  quadrati.  Jiet  Utut  al- 
terum . 

Aliter  etiam  operatio  poteft  mftitui , vide  apud  Bachctum  in  Commentarijs  fa- 
pra  Diophantum . 
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Ad  hoc  gentu  ea  Problemata  pertinent , in  quorum  Analyfi  compoftta  aquatio  occur- 
rit y in  eaque  requiritur  Radicis  extraSlw  . Horum  Problematum  Analyfi s 
magis  operofa  efl  ,ob  id  longe  praftantior , Nonnulla  igitur  Problemata 
lubet  hic  m medium  afferre  , <ui  nimirum  pracepta  fuperius 
tradita  ad  praxim  reuocata  'videantur ; quamadmodum, 
facium  fuit  in  exemplis  ftmplicts  aquationis . 


PROBLEMA  I. 


Datum  numerum  in  duas  partes  diuidere , ve  earum  quadrata  Jimul  iunlta  determi- 
natum numerum  efficiant . 

Propofitum  fit  diuidere  12  , in  duos  numeros , quorum  quadrata  efficiant  fimul  «- 

iurkSa  8e.  Pars  vna  efto  1 R,  altera  erit  ia  — 1 R,  horum  quadrata  funt  1 Q.{5 c 
144  ■ — 24  R t * Q.1  horum  fumma  eft  144  — 24  R f 2 Q^,  qua:  aequatur  80.  Ad- 
ditis virinque  14  R,  fit  144  t»Qj=  80 1 24  R,  inhiatis  vtrinque  80  . Fit  aequatio 
64  f 2 24  R . vtrinque  fublaris  a Q , fit  24  R — 1 Q — 64;  Diuifione  infti- 

tuta  per  2 , numerum  maioris  chara  «Seris  , fit  12  R — t Q ~ 32  , huius  autem  ra- 
dix cft  8 . Siquidem  dimidium  numeri  radicum  eft  6 , huius  quadratum  eft  36 , a 
quo  fubdu&o  32  , remanet  4 1 cuius  latus  quadratum  eft  2 , hoc  fi  addatur  6,  dimi- 
dio numeri  radicum» fit  8,  pro  1 R,  valorc.fi  vero  8,  auferatur  ex  12  , remanebit 
4 > erunt  igitur  duo  numeri  8,4,  horum  quadrata  funt  64 , 16 , quorum  fumma_ 
cft  80 , vt  Problema  iubet. 


PROBLEMA  II. 


DVos  numeres  reperire  quorum  quadrat*  dato  intcrteallo  differant , & inuicem  multi- 
plicat4 producant  determinatum  numerum. 
iniun&um  fit  reperire  duos  numeros,  quorum  prodmftum  fit  160,  & eorum  qua- 
drata differant  per  numerum  1 5 <5  . Numerus  minor  ex  duobus  quafitis  cfto  1 R , 
maior  igitur  erit  hoc  enim  pafto  vnus  in  alium  dudlus  producit  1 60 . Horum 

autem  quadrata  funt  1 Q.,  & iftorum  vero  differentia  eft  -SKr i(^,S 

hac  aqualis  eft  dato  numero  156,  vtrinque  addito  1 Q^erit  ZC.  «56  f 1 Q; 
tollatur  fadiio  per  multiplicationem  in  crucem  quemadmodum  Ars  praecipit,  & erit 
25600  ^ 156  Q f 1 Q(L_.  Dimidium  numeri  radicum  eft  78  , cuius  quadrarum- 
6084  , additum  numero  abfoluto  25600  > facit  fummam  31684  > huius  radix  qua- 
drata eft  178.  a qua  fubduiSo  78,  dimidio  numeri  radicum,  remanet  ioo:&quia 
erat  aquatio  inter  Q_Q  | Q,  & N,  ideo  iterum  extrahatur  radix  quadrata  ex  too, 
& eft  1 0 , ob  id  nuhierus  pofitus  1 R , erit  1 o , alter  pofirus  , erit  1 6 , nempe 
quotiens  emergens  ex  diuitione  numeri  160,  per  10,  radicis  pretium. 

Hi  porro  duo  numeri  Problamati  fatisfaciunt , quandoquidem  vnus  in  alium  du- 
aus  facit  160  i eorundem  quadrata  differunt  hoc  interuallo  dato , puta  156. 

PRO- 
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PROBLEMA  III. 


DVts  numeres  referire,  quorum  differentia  fit  data  qui,  & inter  fie  duUi, faciant  de- 
terminatum numerum . 

Sit  iniundum  reperire  duos  numeros,  quorum  differentia  fit  6 , & inuiecm  mul- 
tiplicati facianr  352,  Vnus  ex  numeris  quafitis  efto  1 R,  alter  erit  t R t 6 , fi  in- 
uicem  multiplicentur,  producetur  1 Q_f  <5  R ^ 352 . 

1 Huius  autem  aquationis  radix  eft  1 6,  numerus  igitur  minor  politus  1 R,erit  16, 
alter  politus  1 R t 6,  erit  22,  & fatisfaciunt. 


PROBLEMA  IV. 


PRepefitum  numerum  in  duas  f artes  diuidere,  ea  lege , vt  inter  fe  duUa  f regignant  da- 
tum numerum, 

Iniunitum  fit  diuidere  20,  in  duas  partes,  quz  inter  fe  dudfz  faciant  73  . Pars 
vna  efto  1 R , altera  erit  20  — 1 R»ha  inuiccm  multiplicata  faciunt  20  R — 1 Q; 
hoc  antem  productum  aquabitur  77.  Huius,  aquationis  radix  lic  habetur.  Dimi- 
dium numeri  radicum  eft  10 , cuius  quadratum  eft  100  , a quo  fi  fubrrahatur  75  , 
remanet  2;.  Cuius  radix  quadrata  eft  5 , qua  ablata,  & addita  10, dimidio  nume- 
ri radicum,  fiunt  panes  quzlite  j,  Sc  15,  queftioni  fatisfacientes. 


PROBLEMA  V. 


NV merum  reperire , qui  aullus  date  quodam  numero , ($•  diminutus,  ficu  multatus  iti- 
dem alie  quidam  numere , aggregatum , dr  refiduum  inuiccm  multiplicata,  producant, 
determinatum  numerum . 

Propofitum  fit  reperire  numerum, qui  audus  quodam  alio  puta  10, multatus  au- 
tem alio , nempe  1 j,  aggregatum  , & refiduum  faciant  9330  , fi  nim/rutn  inuiccm 
multiplicentur.  Qpzfitus numerus  efto  i R.ergoau&us  10,  vnitatibus  erir  / R f 10, 
diminutus  «5  , vnitatibus  erit  1 R — 13  . Hi  autem  numeri  inter  fe  dutfti  faciunt 
1 Q^—  3 R — iso , & hoc  aquatur  numero  9350 , faCtaque  redu&ionc,  /uxta  Ar- 
tis prfcepta , erit  aquatio  1 Q — 3 R ~ 9300 . Huius  autem  radix  fic  habetur . 

Dimidium  numeri  radicum  eft  2 , huius  quadratum  eft  6 , cui  fi  adda- 

tur 9500,  numerus  abfolutus , nempe  comparationis  homogeneum .fitpjoa  ~~  , 
hoc  eft  -Uju.,  huius  autem  radix  quadrata  eft  -4-  , nempe  97  — j—  , cui  addito 
2 — ~ , dimidio  numeri  radicum, fit  100,  numerus  quafitus.qui  auOus  10,  vnita- 
tibus, fit  100  , multatus  vero  fit  83  ; conflat  autem  , fi  ducatur  1 10  , in  83  , fieri 
93 50 , vt  Problema  prxeipit . 


PRO- 
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3?«  j. 


1 R + 10 

1 K — 15 


4 

a 


— 15  R — ijo 
1 Q^f»  10  R 

1 Q_—  5 R — ijo  “ 9350 

IJO 

1 — j R 2 9500 

a — i—  6 -f- 


4 

i95 


97 

a 


100 


9jo5  4- 

PROBLEMA  VI. 


PRope/itum  numerum  in  duos  dimittere,  vt  terum  quudrttt  udinuicem  multiplicet* . 
producunt  detcrmimtum  numerum . r 

Sit  iniundum  diuidere  ifi,  in  duas  partes,  vt  carum  quadrata  iuuicem  multicii- 
cata,  producant  2304.  Pars  vna  cfto  8 1 1 R.  altera  erit  8-1R, 


8 - 1 R 
8 — 1 R 


— 8 R 4 1 Q 
«4  - 8 R 

64  — itf  R 4 1 Q 


8 4 1 R 
8 * 1 R 

8 R 4 1 Q 
64  4 8 R 

<4  4 16  R 4 1 Q_ 

«S4  — 16  R 4 1 Q 

«4  Q.4  i*  C4  1 QQ. 
— 1014  R — 256  Q—  1 6 C 
409«  4 1024  R 4 64  Q_ 

4095-118  0.4  I QQ_=  2304 

,J8  Q 128  Q 

4095  4 1 QQ  — >304  4 ‘a®  Q 
2304  2304 


1792  4 1 QQJS  128  Q. 

> QO.  * QQ. 


128  Q,— 
54 

« QQ.-  179» 

«4 

54 

— 

4® 

255 

384 

16 

4095 

1792 

4 « 

1304 

Mmm 

1 R valor 


Si 


rt- 

Jfluti». 


Digitized  by  Google 


6 «f 

6 * 


36  4* 
36  4» 


* * Q 


466  C.RENALD.  ALGEBRJE VETER TS. 

Si  procedatur  iuxra  Artis  pracepta , reperiemus  partes  quarfiras  ede  ia,  & 4. 
Pars  enim  vna  dum  eft  8 t«'  R.  quadratum  erit  «4  t i<5  K t > Q.  altera  dum 
ponitur  8 — 1 R » quadratum  cius  erit  «4  — 16  K t • hic  autem  quadrata^ 
adinuicem  multiplicata, producunt  409«  - .28  QJ  . QQe<l“*  arquabuutur  2304, 
& per  Antithefm  , fiet  aquatio  .28  1 QCL=  >791 : huius  autem  aquationis 

radix  elt  4 . Obfcruanduin-  * * 

autem  , cum  maior  potell-s  ..  , 

fit  1 QC^_,  bis  radicem  qua- 
dratam extrahendam  e(Tc  > at-  

que  adeo  ex  numero  2304  > 
exrraSa  radice  quadrata  48 , 

& hac  fubtraita  ex  64 , dum 
remanet  1 6,  rurfus  ex  1 6 , ex- 
trahi debet  radix  quadrata . 

Kurfus  diuidatur  12  , in_» 
duas  partes  , vt  diflum  elt , 
ea  lege  . vt  carum  quadrata 
inuiccm  multiplicata  faciant 
130.  ; 

Pars  vna  cfto  6 1 1 R > al- 
tera erit  6 — 1 K>  illiusqua- 
dratum  elt  36  t 1 1 R t 1 Q»_ 
illius  vero  ell  38  — >2  R t > r 

Q , quadrata  illarum  inter  fe  r X 

du&a  faciunt  1298  — 72  Q 

t . Qft?  & hoc : productum-  _ ^.qq-  1J0 

aequatur  130 , fit  autem  per  T 

Antithcfin  aquatio  illa  72  Q — 1 0,0^“  1188. 


12  R *fr 
6 — 
& — 


Q. 

R 

R 


38  _ 

38  — 
36  4* 

38  Q,- 

>44  Q 4* 
3 6 Q. 


8 R 
6 R 

12  R 
12  R 


4*  ■ Q_ 


4* 

* 


12  C 4* 
12  C 


Q 

Qw 

"os- 


72  Q — i Q,Q_—  it 86 
3« 

3<* 

1296  36  — R ijo 

1 166  ?t  ( 3<S  — l3°) 


130 


6 t » ( 36  — * >3°  ) 
6 t a ( — ?t  '3° ) 


Rl  ( 1296  — ?!  168480  J t 36  — ?!  IJO 
36  f ?!  ( >2 96  — ?C  168480) 


72  — ?!  130  t ?!  C 5'84  — ?!  2695680  ) 

72  — ?i  130  j ?i  C 5|S4  — ?>  2695680  ) 

— R-  673920  t >30  — J184  — ?!  2695680 
5184  — ?!  67392O 
>30 


5314  — R’  6795680 
— 5184  — ?!  6795680 


130 
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Iraquc  mflituta  operatione  , vt  vides , fiet  i R , pretium  & O ( ,6  — X , L , . 
quamobrem  pars  vna  pofita  d t r R,  erir  <5  f * ( i6  - r,  .30;, altera  vero,  qu* 
polita  tuit  6 i K>  erit  6 Bt  ( 36  Jfc  1 30  ),& fatisfaciunt  Problemati; quan- 
doquidem quadratum  vmus  ductum  in  quadratum  alterius  facie  no  . & vna  addi- 
ta alteri  facit  12 , vti  perfpicuum  eft.  3 


PROBLEMA  VII. 


PRopofitttm  numerum  , in  quatutr  funes  diuidere  in  rasione  eonsinuu  , vt  quadratas 
JsnguLarum  fimul  cunela,  conficiunt  determinatum  numerum. 

Sit  iniunClum  diuidere  120, in  quatuor  partes  in  continua  ratione,  vt  finoularum 
quadrata  fimul  iumfta  efficiant  7380 . Supponendum  cft  cubo  ex  fecunda  , & tertia 
fimul  fumptis  diuifo per  triplum eiufdem  fecunda;,  & tertia:, additsfint prime, &quar- 
tf , quotientem  aquari  produdto  ex  prima  in  quartam,  vel  ex  iecunda  in  tertiam . 

Vt  lint  2, 4,  8,  i<5,  continui-  proportionales , aggregatum  ex  fecundo, & tertio 
cft  12,  huius  cubus  cft  1728  , ejuo  diuifo  per  36 , triplum  aggregari  cx  fecundo  , 

& tertio  plus  2 , & 1 6,  primo  nimirum,  & quarto,  nempe  per  54, fit  quotiens  22» 
quantum  facit  primus  duitus  in  quartum  , vel  fecundus  in  tertium  . Hoc  alibi  de-  T.r,f.A 
monftrauimus.  Dico  fecundam,  & tertiam  fimul  vnitas  efle  i R,  quarta,  & prima  /«i*, 
fimul  erunt  120  — 1 R,  cubus  ex  1 R,  eft  r C,  & triplum  i R,  eft  3 R , huic  ad- 
datur 120—  1 R.&fit  120  t a R, per  hoc  autem  diuidatur  1 C,&fit  -fi-fir,  hoc 
autem  aquatur  producto,  cx  prima  in  quartam,  vel  cx  fecunda  in  tertiam.  Modo 
diuidatur  1 R . aggregatum  cx  fccunda  , & tertia  in  duas  partes  tales,  vt  vna  inu 

aliam  dufla  faciat  — 'fnr-  Sumatur  dimidium  numeri  radicum, & eft  -t R.cius 

quadratum  cft  -fi  Qj  ab  hoc  fubtrahatur  — Vr , numerus  quem  facere  debet , & 
remanet  -j-Q — — rn- , fadta  fubtraiftionc  huius -nfcrr ab  -i—  Q, remanet  -11' tr*17 
Aduertendum  autem  dignita-  V'“"  *“  1 

1 a 1 C 


tem  intclligi  in  numeratore. 

Si  vera  illa  fractio  re- 

ducatur ad  minimos  terminos, 
facta , comuni  diuilione  per  4, 

remanet  1^-5 ex 

120  f 1 K 

hoc  autem  refiduo  fumatur  la- 
tus quadra!  unu.  , & cft  ?! 

( 30  6 1 — c i , 

r1 — ^ , — ■= i,  hoc  au- 

( 120  f 1 R ) 

tem  addatur  , & fubtrahatur 
ipfi  —fi-  R , & fit  pro  fecun- 
da parte  -f-  R — R QgS-~ 

* ( 120  t 7 K ) 


1*0  f 2 R 
lao  Q f 2 C 
4_C 

120  Q - 2 C 

120  Q,-  2 C 

480  f 8 R 


Tertia  erit 


R f Pj 


( 3°  Q^—~r  C) 


j . Ad  indagandam  primam  , Sc  quar-’ 


( 120  f » R t 

tam  . Diuidatur  120  -1  R,  in  duas  partes  ea  lege , vt  inter  fe  duCii  faciant 

V..TTT ■ Sumatur  dimidium  ipfius  120  — 1 R,  & eft  do r R, huius  quadratum 

eft  }6°°  — <0M  — f-  Q , ex  hoc  autem  fubtrahatur  numerus  efficiendus 
—~rnr  > & remanet  432000  — 90  Q.  ~fi~  C 5 -nrrre  > fubtrahatur  ex 
3600  — do  R f -fi 
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7100  R — i*o  Q_*l*  -7-  C 
7200  R *J*  3°  Q_ 

432000  — 90  Q.+  -i-  C 

fubcrahatur  1 C 


remanet  432000  — 90  Q, C 


, . ajiooo  — 90  Q r C 

Itaque  remanebit  TJ-- ,—47-^ 


■ ex  hoc  fumatur  radix  quadrata , & 


Hn  ( 43 1000  — 90  Q — , h?c  autem  addatur,  & fubtrahatur  ipfi  do 

xiot*R  ) , n , n . 

i-  R.  Prima  erit  do — R — Holi  R J Q-0ar 

ta  erit  do r R t * T^TT^*— * Erit  °b  id  numcrus  ' *°  * 

diuifus  in  quatuor  partes  in  continua  proportione , quarum  prima  60  — — f-  R — 
( 43  2 000  — • 90  Q — I C ) 

SM*  -£  p4rnt-/  Tmi*  + R * 

Quarta  do f-  R t * U?»000  . Harum  fumma  eft 

i2o,  fiquidem  t,  & — * auferuntur  ,fcu  fubtrahuntur,  & remanet  o. 

Reliquum  eft  , vt  videamus , num  omnium  quatuor  partium  quadrata  fimul  iun- 
dta  efficiant  7380.  , 

*.  Prima  eft  do  - — R “ 9«  ) • Huius  quadra- 

tum eft  3doo  - do  R t -r  QJ  431°°5!  --?°-Q-ping.  Secunda  eft 
( 3°  Q — — r-  c ) 


Huius  quadratum  eft  -j-  Q.t 


Tertia  eft  • 


Rtlfc 


( 3og--r-  C) 


( I JO  f 1 R )‘ 

Huius  quadratum  eft  ~ Q,t  — • 

. n j.  „ ( 4?*ooo  — 90  Q — — r—  C) 

Quarta  eft  do r-  R t Pe  (-2 TioTTr }• 

, „ . , _ .432000  — 90  O C 

Huius  quadratum  3 doo  — do  R t -7-Q.t  — " f ; R • 


Horum  fumma  eft  7200  — 110  R t 1 'Q»t  7>-’V 
Reducantur  ad  fra&iones . 

1 4400  R — 240  Q f 2 C 
8d4ooo  — 14400  R f 110  Q. 

Huic  autem  8d4ooo  — 120  Q,  t * C Numerator, 
addatur  864000 — 120  Q. — *C 

£4  v^r-S-,  quadratorum  fumma. 

Hac  autem  fumma  aequatur  propofito  numero  7380 , & aquatio  ftabit  hoc  mo- 
do. 
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“i-"  ^ ~ -v1.  Ceterum  antequam  vltcrius  progrediamur  iuuabir  aducr- 


rere  nonnulla  circa  fuperiores  operationes. 

Cum  itaque  diceremus  primam  partem  elfei 

R — r 90 Q j — C) 


do  — 


( 


IIO  f ! H ) 

432000  — 90  Q — • 
1 so  f s R 


M.lulAt*. 

fUtrmntur  eir 
ufHfra  pfi- 

, , . fptrttit’ 

cuius  quadritum  efle  diccba- 


mus  3600—60  R t — j—  QJ 
Aduertendum  eft  do t—  R — » ( 4?aooo  — 90  Q r C ) 


( ISO  t 2 K 

plicatum  facere  ne  dum  3600  — do  R f 
Sed  etiam  aliquid  aliud  huic  addendum  ; liquidem  eft. 

( 43*c*‘  ~ ' "■ 


) 

n + 4J1££0  — 90  Q.— 
ISO  t 2 R 


1 infcmul- 


^432000  90  Q autem  ducatur  infe  fit  4iicoo"9oQ-  ■ C.; 

iso  T 2 R ) : ,jo  t s K 1 

At  vero  fi  iji  ^431O0°  ^9°  — -r  C;  j multiplicetur  per  hoc, nimirum  do 

-j-  R , fit  quatdam  radix  ligata,  affedta  ligno  — . 

Verum  enitn  vero  ex  do  — • -j-  R , in  fe  fit  quidem  360  — do  R t -j-  Qj  at 
vero  dum  do R t g,  - 9°  Q.-  j-Cj 

Ducitur  in  fe, fiunt  illa  prodmfta,  vt  fupra  dicebamus. 

Hoc  tantum  diferiminis  intercedit;  quod  dum  multiplicatur 

9t  j ^32°-°  ~/°i% — -3— — j , per  do  — ~ R;  fit  radix  ligata  affcfla  figno f. 

At  vero  quia  in  additione  f , & — , fit  fubtraiftio , ob  id  pr?termifimus  illa  pro- 
duifta,  quia  quantum  ad  hanc  additionis  operationem,  perinde  eft  ac.fi  non  adef- 
fent.  Quantum  enim  ad  additionem,  quam  in  hac  operatione  intendimus,  nonalia 
adhibentur  numeri  quam  fupradi&i ; reliqui  autem  proob  ligna  f , & — , demedio 
tolluntur,  mutuo  enim  fe  interimunt. 

Cum  itaq,-  fit  atquatio  huiufmodi,  quemadmodum  dicebamus  fuperius  nimirum, 
vt  hic  cernere  licet  inter  fra&ionem  hanc  fcilicet  " r,T  S & hanc 

_ Tt»«  ‘ 1 

Proinde  erit  aquatio  fadta  multiplicatione  per  crucem 
1728000  — 240  Qjr  885606  f 14760  R,  per  Antithefin 
885600 

240  Q_~  842400  — 14760  R,  & rurfus  240  QJ  14760  R ~ 842400. 

Diuifione  inftiruta  per  240  Q.  fit  1 Q.5  3510  — di  — f-  R,&  per  Antithefin 
fit  1 Qt<i  — r R — 3510. 


30  -f- 
3°  -i— 


945  -tS— 
3510 


4455  -4- 


Huius  autem  numeri  4455  radix  eft  66  -J-  ab  hoe  numero  fubtrahatur 
30  — j— , dimidium  numeri  radicum  , & remanet  36 , 1 R , pretium , itaque  aggre- 
gatum ex  fecunda,  & tertia  erit  36.  "w  . 


Quoniam 
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. » Quoniam  autem  aggregatum  ex  prima, 

& quarta  ponebatur  120  — iR.fi  ex  3® 

120,  fubtrahatur  3 6 , remanebit  aggre-  3® 

gatum  ex  prima  quarta  nempe  84  . — 

Ad  deftinguendas  fecundam , & tertiam  a ' 6 

fumatur  466  5 6,  cubus  ex  36,fummaipfa-  108 

rum  , fumaturq;  108  , triplum  ipfius  3 6 , ■ 

ipfi  vero  adiungatur  84  , & fit  191 , per  “96 

quem  diuidatur  46656  , vt  fiat  quotiens  36 

243  . Itaque  fecundam  , & tertiam  affe-  

quamur  facili  negotio . 777® 

Per  multiplicationem  fecund?  in  ter-  3888 

tiam  debet  fieri  243 , efto  fecunda  1 R , 

tertia  erit  36  — 1 R.  46656 

46656 


l?2 


*43 


1 R 

36  R — 1 Q_ 


Erit  igitur  36  R — 1 243.de  per  Antithcfin  fi  placet  36  R — 1 Q ~ 243. 


18 

324 

18 

243 

fc.  — 

■ — 

324 

Si 

9 


Hoc  autem  numero  9,  fubtraflo  ex  18, dimidio  numeri  radicum  remanet  9, pro 
fecundo  numero , addito  ad  18 , fit  27,  & eft  tertius  numerus. 

Primus,  & quartus  habetur  fuppofita  eorum  fumma  84. 

Primus  efto  1 R,  quartus  erit  84  — 1 R. 


1 R 

84  R — 1 Q. 


Ob  id  84  R — 1 Qjn  242 , per  Antithefin  84  R — 1 Q ST  243  i 
Itaque  3 , eft  primus,  & 81 , eft  quar-  42 


tus;  erunt  igitur. 


Trimus  uumt 
rus. 

Primus  3 , cuius  Q , eft 

9 

Sttuiulm . 

Secundus  9,  cuius  Q,  cit 

81 

Ttrtims . 

Tertius  27, cuius  Q,  eft 

7>9 

Quartus. 

Quartus  8 1 , cuius  Q,  eft  6561 

Summa  120 

Summa  panium  120 

0 0 
00  00 
«a  m 

4* 

42 

1764  3 9 

243  

3 remanet 

»52« 

39 


Summa  quadratorum 


PRO- 
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PROBLEMA  VIII. 


DAtum  numerum  diuidtre  in  dum  partes  , ea  lege  vt  differenti a quadratorum  par- 
ttum , habeat  datam  rationem  ad  reti  angulum  fallam  , feu  comprehenfum  fub  tpjis 
pari  thus. 

Datus  fit  numerus  i»  . & proportio,  vt  4 , ad  6 . Pars  maior  e flo  1 R , minor 
arit  ia  - 1 R , qua:  duCla  in  1 R , facit  1 2 R — 1 Q^,  & cll  rc&apgulum  fub  par- 
tibus comprehenfum  . Quadratum  autem  partis  minoris  ett  1 Qj  minoris  ver6 
cfl  144  — 24  R t 1 Qu 

Rectangulum  autem  debet  habere  ad  cxccffum  quadratorum  , qui  cfl  24  R — 
144  rationem  vt  6 , ad  4 , quamobrem  cxcelfus  ille  multiplicetur  per  6 , & fit 
144  R — 804  . & rcclangulum  multiplicetur  per  4 , & fit  48  R — 4 Qj  Sc  hate 
erunt  atquationis  extrema  . Proinde  erit 
aequatio  huiufmodi  144  R — 864  ~ 48 
R — 4 Q,  & per  Antithefin  ent  4 Q > 

~ 884  — 96  R, omnibus  autem  applica- 
tis ad  4 , fiet  1 Q ~ 2 1 6 — 24  K , feu . 

aEquatio huiuluodi  iQt24lt:2  216; 
cuius  radix  quadrata  cfl  Ijt  360  — ia  , 
qua  lubtradfa  ex  1 2 , remanet  24  — Ifc 
3<5o»pars  mutor, cum  illa  eflet  pars  maior. 


12 

12 

144 
2 1 6 


360 

Ri  360  — 12 


24  — Ri  360 
24  — Rt  360 


— Hi  207360  f 360 
576  — 207360 

936  — Ri  829440.  Quadratum  cx  minori. 


ijt  360  — 12 
24  — 51  360 

— 360  pt  51840 
51  207360  — 288 

pt  466560  — 648  ReSangulum. 
Ri  360  — 12 
91  360  — ia 


— R 5 '840  '44 

360  — 91  51840 

>44 

504  — ii  207360  Q^ex  maiori  parte 

9,6  — iit  829440  Qjtx  minori 

Excefius  & 207360  — 432 


n 
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Vt  4 . ad  6 , ita  ?t  2073*0  — 432 
36  6 

Ad  pt  466560  — 648. 

16  4 

tt  74*49*0  — 2592 

Ii  74*4960  — 2592 

2073*0 

3« 

46656O 
1 6 

207360 

829440 

12441*0 

•22080 

27993*0 

46*5*0 

8294400 

82944 

186*24 

41472 

1*5888 

74*49*0 

74*49*0 

171992678400 

Quadratum  partis  maioris  fcft 
504  — ii  2073*0. 

Quadratum  partis  minoris  eft 
93«  — 829440. 

Horum  differentia  eft. 

£ 2073*0  — 432. 

Re&angulum  fub  partibus  cft 
l)t  46*5*0  — *48  . 

Vt  autem  eft  4,  ad  * , ita  eft 
jt  2073*0  — 432  ad  9t 
46*560  648. 

41472  6 
2 

414710 

207360 

829440 

829440 

103*800 

829440 

207360 
$ 207360 

PROBLEMA  IX. 


REperire  numerum,  cuius  quadratum  multiplicatum  per  3 , produBique  additis  80  » 
ex  fumma  veri  radix  astica  txtralla /eructuri  tuic fi  addatur  fcxtuplum  numeri 
iuuenttndi , faciat  80  . 

Quefitus  numerus  efto  i R\  huius  quadratum  i Q , quod  ducatur  in  3 , & fit  3 
fumu.  q,  huic  autem  addatur  80  , & fit  3 QJ-  80  , ex  hac  vero  fumma  extrahatur  ra- 
dix cubica,  & eft  sCfj  QJ  80  ),huic  addatur  * R,  fcxtuplum  numeri  reperien- 
di,  & fiet  Ii  C ( 3 Q f 80  J t 6 K > hoc  autem  aequabitur  80  , & per  Antithefin 
C ( 3 QJ  80  ) ~ 80  — * R , fummantur  extremorum  .Cubi  qui  funt  3 Q t 80  , 
& 512000  — 115200  R t 8640  Q. — 2160,  & funt  inter  fe  xquales. 

Tota  autem  operatio  in  feguenti  pagina  confpiciturt  deuemtur  enim  ad  hanc 
atquationem  512000  — 115200  R f 8640  Q — 216  C ZZ  3 QJ  80 . 

Et  per.Antithcfin  , fit  xquatio  51 1920  — 1 15200  R f 8540  Q_ — 2 16  ZZ  3 Qj 
deinde  511920—  11 52  00  R — 21  C ~ 8637  Q.  Deinde  2ifiCfii52ooR  — 
8637  Q_~  5 1 1920  , & peradfa  operatione  , vt  vides  , fit  1 C f 24883200  R — 
8637  Q ~ 23884139520  . Oportet  autem  radicem  extrahere,  ex  hac  przfemi 
aequatione.  Cxteruin  ad  illam  zquarionem  hoc  modo  peruentum  eft,  cum  enim  per 
Antithefin  xquatio  haberetur  2 1 6 C t 115200  R — 8 63  ; primb  fumatur 

10077696 , numerus  diuidendus  per  216,  numerum  cuborum,  & fit  quotiens 
23884139520,  & hic  cft  numerus  abfolutus  in  xquationc. 

: • 1 R 
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i R i R 

i R 6 

i q rir 

3 


3 0^4  8o 
* C C 3 Q.+  Soj 
6 R 


* c ( i 8o  ) 4.  <5  R 


80  — 6 R 
80  — 6 R 


— 480  R 4 36  Q 
«400  — 480  R 


«400  — 960  R 4 36  Q 
80  — 6 R 


— 38400  R 4.  5760  Qj-  216  C 
513000  — 76800  R 41  3880  Q. 


y 13000  — 115300  R 4.  8640  CL—  316  C 3 3 Q 4.  80 
80  So 


511910  — 115100  R 4*  8640  Q,—  It5  C r 3 Q. 

116  C 216  C 


511930  — 115200  R 4»  8640  Q — 3 Q 4*  116  C 

3 Q 

511920  — 115100  R 4 86370.=:  iitf  c 

216  c =:  311920  — 115200  R 4 8637  q 

216  C 4 115200  R — 511520  4*'8tf37  Q 

216  C 4»  115200  R — 8637  Q - 511920 

316 , 

216  21 6 21 6 

46656  Quadratum  cx  316 
11 6 


10077696  Cubus  ex  216  multiplicetur 
per  511920  numerum  radicum 

515897413632°  Produ&um  diuidendum  per  116,  & ft  quotiens 
hic  numerus  238841 39520 


Nnn 


Deinde 
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Deinde  ducatur  8637  , nu- 
merus quadratorum  in  216  , 
numerum  cuborum  . Sc  fit  pro- 
ducum 1865592,  diuidatur  hic 
numerus  per  216  , fit  quotiens 
8637,  idem  numerus»  & cft  nu- 
merus quadratorum . 


multiplica  8637,  nuin.  Quadratorum, 
per  hunc  216,  num.  Cuborum. 

1865592.  Productum diuidendum  per 
2 1 6 , & fit  quotiens  863  7 , idem  numerus. 

1 15200  > numerus  R . 

46656  Q,  ex  216, 

5374771200.  Productum  diuidendum^ 
per  216,  & fit  quotiens  24883200. 


Ad  fcquens  Paradigma  . Haec  prae- 
mittenda funt . 


Ropofita  atquatio  eft  1 C f 24883200  R — 8637  Q_“  23884139520. 

Cum  deprehenfum  fuerit  radicem  vniuerfam  cx  quatuor  lingularibus  lateri- 
bus conftarc,  quoniam  eadem  elt  lex  feruanda.ac  fi  binomia, foret  radix, quando- 
quidem priora  lingularia  latera  vnius  munere  funguntur  , perinde  erit , ac  fi  radix 
intelligatur  binomia  , eaque  fit  a t e.  Intclligatur  autem  b pl.  pro  coeificiente  fub 
latere  , & d , pro  coeificiente  fub  quadrato  . Quadratum  ex  a t e,  eft  a'  t 2 a e t 
e* , quo  duCo  in  d , fit  d a’  f 1 d a c t d c’ , Cubus  ititem  elt  a1  t 3 a'  e f 3 1 e‘ 
t e1 ; cui  intelligi  debet  adicCnm  produCum  ex  b pl.  in  a t c,  nempe  b pl.  a f b pl. 
e i fitque  aggregatum  a1 1 3 a'  e t 3 a e’  f e'  f b pL  a t b pl.  e , ex  quo  fubduccn- 
dum  cft  d a‘  f 2 d a e t d e‘ , & remanet  a'  f 3 a*  e t 3 a e‘  t e'  t b pl.  a t b pl.  e 
— d a‘  _ 2 'd  a e — d e\-  quod  fi  comparationis  homogeneum  intelligatur  z fol. 
lilud  erit  huic  arquale.  Er  per  Annthefin,  fiet  a'  f 3 a‘  e t 3 a c1 1 e'  t b pl.  a f b 
pl.  e — 2 d a e — 'd  c'  “ z fol.  f d a‘ . 

Et  rurfus  3 a'  c f 3 a e*  t e'  t b pl.  c — 2 d a e — d e‘  ^ 2 foL  f d a‘  — a*  — 
b pl.  a . 

Itaque  fit  z fol.  addatnr  d a* ; ex  aggregato  autem  auferatur  primo  a' ; deindo 
b pl.  a ,•  quod  fupercft  cft  applicandum  ad  3 a*  f 3 a t b pL  — ida  — d,  vnde  eli- 
cito latere  lingulari  primo,  (1  illud  ducatur,  in  cocifidentcm  fub  quadrato , produ- 
ctum vero  addatur  comparationis  homogeneo  , ex  aggregato  fubducatur  cubus  la- 
teris lingularis  primi;  & ex  reliduo  fubtrahatur,  quod  fit  cx  lingulari  latere  primo 
in  cocfticientem  fub  latere  , quod  fupercft  eft  applicandum  ad  triplum  quadratum 
lateris  primi, plus  triplo  latere  primo  , plus  coeificiente  fub  latere, minus  produ&o 
ex  duplo  latere  primo,  in  coctficicntcm  fub  quadrato,  minus  eodem  cocmciemtj , 
ita  vt  habeatur  pro  diuifore. 


Congruis  fedibus  collocentur. 


Atque  ita  procedendum  cft  hoc  adhibito  diuifore, ad  indaganda  lingularia  late- 
ra adhibitis  prioribus  , fi  duo  fuerint  pro  vno,  Ii  tria  itidem  pro  vno  ita , vt  fa? pe- 
di Aum  fuit,  cum  priora  quot  quot  fuerint  comparatione  fubfcquentis,  vnius  munere 
fuugantur . 

Deinde 


f 3 »* 
t 3 a 
•fr  b pl. 

— 2 d a 

— d 
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1 C 24883200  R — 8837(^:32  3884139320 


Deinde  ducatur  r 15200  , numerus  ra- 
dicum in  48858  , quadratum  ex  216  > & 
337477120°.  quo  diuifo  per  218,  pro- 
uenit  24883200  > & eft  numerus  radicum 
in  aequatione . Eft  itaque  aequatio  1 C t 
24883200 R — 8837 Cpr  23884139320. 
Huius  autem  aequationis  radix  extrahitur 
hoc  modo . Fadia  Agnatione  per  pundto 
fubtus , vt  vides  , iuxta  naturam  radicis 
cubicae ; quaeratur  latus  cubicum  numeri 
23  , critquc  2 , cuius  cubus  eft  8 ; feriba- 
tur  fub  23 , nempe  fub  puncto  , & fubrra- 
hatur  a 23  , remanet  13  , huic  intclligan- 
tur  alTociatx  8,8,4,  fequentes  figurat,  vt 
fiat  1 5884 , ducatur  8837  , numerus  qua- 
dratorum in  4 , quadratum  primx  figurae 
2 , & productum  34348  , addatur  ipfi 
13884,  & fit  30432  , huic  intelligantur 
aflbciatx  1,3,9,  figurae  fequentes , vt  fiat 
30432139  > a quo  lubtrahatur  49788400, 
numerus  produdlus  ex  multiplicatione  nu- 
meri 24883200, in  primam  figuram, &re- 
manet  883739 ; Ad  indagandam  fecun- 
dam figuram  , fumatur  12  , triplum  qua- 
dratum primx  figurx  2 , eique  intelliga- 
tur  alfociatum  6 , triplum  primx  figurx 
iam  dictx  , vt  fiat  128  , huic  addatur 
24883200  , numerus  radicum  , vt  fiat 
37483100. 

Deinde  multiplicetur  8838 , numerus 
quadratorum  per  4,  duplum  primx  figurj 
2 , vt  fiat  34348  , cui  addatur  8837  > nu- 
merus quadratorum  ea  lege , vt  hic  cum 
antecedat  vnius  figurx  fpatio  , atque  fiat 
334117,  quo  fubtradio  ex  37483200,  re- 
manet 2071500  , & hic  eft  diuifor  , quo 
aflequimur  fecundam  figuram  quxfitam. 
Modo  ducatur  8837,  numerus  quadrato- 
jrum  in  4 , duplum  primx  figurx  2 , & fit 
34548  , hic  ducatur  in  5 , fecundam  figu- 
ram , & fit  172740  , qui  addatur  ad 
£85739  , ita  tamen  , vt  585739  , duabus 
figuris  dextrorfum  prxcedat,  fit  1 7939739, 
modo  fumatur  8837  , numerus  quadrato- 
rum, ducatur  in  25  , quadratum  fecundx 
figurx  , & fic  2 1 5925  , numerus  quoquo 
addendus  numero  1793973  , vt  fiat 
2 009898,  huic  intelligantur  alTociatx  du£ 
fequentes  figurx  9, 5 , & fit  200989895, 
modo  ducatur  24883200  , numerus  radi- 
cum in  5 , fecundam  figuram  , & fit 
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i »4416000,  fubtrahatur  200988895, 
& remanet  76573895  ; fumatur  tri- 
plum quadratum  prima:  figurx  a , 
nempe  1 » , ducatur  in  5 , fit  60 , fub-’ 
trahatur  a 76 , remanet  16  , cui  an- 
nedtatur  5 , vt  fiat  165  , fumatur 
6 > triplum  ipfius  1 , prima:  figurx 
ducatur  in  15  , quadratum  5,  fecun- 
di, fit  150,  fubtrahatur  a 165  , re- 
manet 15,  cui  annefiatur  fcquens 
figura  7 , vt  fiat  1 57  , a quo  fubdu- 
dto  135  , cubo  ex  5 , remanet  3»  , 
huic  aflfoeiata:  intclligantur  fequen- 
tes  figurx  3»8,9,vt  fiat  32389. 


90046088 

49766400 

40279688 

402486 


0003  108 
3108 


o o 

8 Reliqua  Figura. 

8 Cubus  vliimz  figurq 
lateris. 


34548 

4 


172740  numerus  addendus. 

8637 

25 

43*85 

*72T4 


21595  numerus  addendus.' 


rmit  tndt-  Nunc  autem  paretur  diuifor  ad  indagandam  tertiam  figuram  non  diffimili  mo- 
t<u*r  atque  reperiatur  ea  9 , in  hanc  ducatur  431850  , numerus  fa&us  per  multipli- 

cationem 8637,  numeri  quadratorum  in  50  , duplum  ipfius  25  , & fiat  3886750 , 
addatur  ad  32389;  Sed  ea  lege , vt  vides  , & fiet  39190395,  ducatuxque  8637  > 
in  81  > quadratum  ex  9,  vt  fiat  699597. 


Addatur 
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24883200 

9 

223948800 


2J92 

2592 


S184 
23328 
12980 

6718464 
2592 

23436928 
60466176 
33591320 

13436928 

17414238688 

®4497a544°° 

8191 1313088 

58027373568^ 

23884139520 

Addatur  vt  fiat  398899922,  ducatur  24883200, numerus  radicum  in  9, tertiam 
figuram,  fit  223948800  , quo  fubtra&o  cx  398899922  , remanet  174951 122  , fu- 
matur 625,  quadratum  ex  25,  & prima  figura,  eius  triplum  , cft  2875,  ducatur  in 
9,  tertiam  figuram  , quj  refpoftu  duarum  iimul  fumptaruin  habet  rationem  vnius, 
& fit  16875,  hic  numerus  fubtrahatur  de  17495  , & remanebit  620  , cui  intclliga- 
tur  allocuta  fequens  figura  t , vt  fiat  6202!,  a quo  fubtrahatur  6075, numerus  pro- 
ductus a triplo  numeri  25,  in  81 , quadratum  ex  9 , & remanet  126  , cui  intelliga- 
tur  annexa  fequens  figura  1 , vt  fiat  2262  , a quo  fubtrahere  oportet  729  > cobum 
ex  9 , & remanebit  532,  huic  intclligantur  annexa;  fequentes  figurae  2 , 2 , o,  vt  fiat 
532220  ■ 

Paretur  diuifor  ad  indagandam  quartam  figuram  , qua:  reperiatur  3 . Duplum., 
numeri  259,  cft  518,  ducatur  in  hunc  numerum,  numerus  8637  , nempe  numerus 
quadratorum,  fit  4473966  , hic  ducatur  in  2 , poltrcmam  figuram,  fit  8947932  ; 
addatur  ad  532220  ; Sed  ad  eum  modum  ; vt  vides, fit  90011540  i ducaturqutj 
8637  , in  4 , quadratum  huius  poftremx  figurx,  fit  34548,  addatur,  vt  vides,  fit 
90046088  , ab  hoc  fubtrahatur  49766400  , numerus  productus  a mnlciplicationo 
numeri  24883200,  nempe  numen  radicum,  in  hanc  poltrcmam  figuram,  & rema- 
nebit 40179688 . Deinde  quadratum  cx  259,  elt  67081 , huius  triplum  elt  201243, • 
ducatur  in  2,po(lremam  figuram  fit  402486, fubtrahatur  de  402796,rcmancr  310, 
annexa  intclhgarur  fequens  figura  8 , vt  fiat  3108  , a quo  lubtrahatur  3108  , nu- 
merus fadus  a multiplicatione  numeri  259  , per  3 , & producti  777  , per  4 , qua- 
dratum ex  2 , poltrcma  figura  2 . Denique  fubtrahatur  8 , cubus  huius  poltrcinx 
figurx  a reliqua  figura  8,  Si  nihil  remanet. 

Numerus  autem  2592,fatisfucit  Quxftioni ; proptcrca quoti  diuifo  ipfo  per  216, 
vt  par  eft  fecundum  Analyfeos  prxeepta,  vt  notauiinus  de  Ifomoeria  tractantes , fit 
quotiens  12  , cuius  quadratum  elt  144,  quod  fi  ducatur  in  3 , fit  produitum  512  , 
cuius  latus  cubicum  cft  8,  fi  vero  idem  numerus  12,  multiplicetur  per  6,  lic  enim 

quarlho 


Radix 


Quadratum 


Cubus 


QuATtulndA’ 


aV  umtrm 

fitem  J fi- 
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qusftio  prxcipit  fit  72,  qui  quidem  numerus  additus  numero  8,  iam  feruato,  facit 
numerum  90 , prout  Problema  requirebat. 


Tefitia^  rt- 
folmut . 


predulhtn i_> 
illud  tx  du- 
plo frimo  fi- 
guro in  uumt 
tum  tfuodrx- 
torum  dicitor 
planum  tVm 
ftttionit « 


PROBLEMA  X. 


Oyatuer  numeris  referire  in  continua  ratione , vt  primus  fit  8 , fecundat  fit  cum  quar- 
ti 39  ,feu  conficiat  fecundus  iundus  quarto  39 , quaruntur  finguls . 

Primus  cum  tertio  e (io  t R»  huius  cubus  eft  1 C , a quo  fubrrahatur  8 Q_,  pro- 
dudum  ex  8 , primo  numero  ex  quatuor  quxfitis  in  1 Q.,  remanet  1 C — 8 Q . 
Hoc  autem  ita  effe  oftenditur,  ex  eo  quia  , fi  fumma  ex  primo , & tertio , ex  qua- 
tuor numeris  proportionalibus , cubice  multiplicetur,  & ex  cubo  hoc  numero  fub- 
trahatur , ille  numerus  , qui  prouenit , multiplicata  fumma  primi  , & tertij , in  fo 
ipfam, deinde  multiplicata  per  primum  numerum  ex  quatuor  quarfitis  numerus  pro- 
ueniens  xquabitur  quadrato  fumma:  ex  fecundo  , & quarto  i quadrato  inquam  du- 
fto  in  primum  numerum  ex  quatuor  quarfitis.  Vt  exempli  gratia  Supponamus  qua- 
tuor iftos  numeros  quxfitos  elle  3,  6,  <2 , 24,  erit  15 , fumma  ex  primo,  & tertio, 
quar  fi  cubici  multiplicetur  facit  337J  , ab  hoc  autem  numero  fi  fubtrahatur  675  , 
numerus  proueniens  per  multiplicationem  3 , primi  numeri,  in  quadratum  fummx 
ex  primo,  & tertio  , nempi  in  223  , remanet  2700  i hic  autem  numerus  xquatur 
numero,  qui  prouenit  ex  multiplicatione  3,  primi  numeri  in  quadratum  fumme  ex 
fecundo  , & quarto  numero  . 

Itaque  dicamus  fummam  ex  primo  , Sctertio  eflfc  1 R , huius  cubus  eft  1 C , 
i quo  fi  fubtrahatur  quadratum  fummx  ex  primo  , & tertio , nempe  1 Q,  du- 
dtum  in  8 , primum  numerum , & eft  8 remanet  1 C — 8 Q^,  & erit  1 C — 
8 q^—  12168  , nam  12168  , eft  numerus, qui  prouenit  ex  multiplicatione  qua- 
drati ex  39  , fumma  ex  fecundo,  & quarto,-  nempe  ex  multiplicatione  1321 , in 
8 ; his  enim  inuicem  dtuftis  fit  12168  . Reliquum  eft  ; vt  radix  extrahatur  . 
Idque  vt  exequamur , fiat  lignatio  per  puncia  in  numero  12168  , vt  exigit  cu- 
bica radix  , deinde  eruatur  radix  cubica  ex  1 2 , primo  numero  fignato  per  pun- 
tftum  , eritque  2 , huius  cubus  eft  8 , quo  fubtraiSo  ex  1 2 , remanet  4 ; notetur , 
vt  vides  in  paradigmate  , & ei  annc&arur  1 . figura  fequens,-  modo  fumatur  4 , 
quadratum  ex  2 , prima  figura  , ducaturque  in  8 , numerum  quadratorum  fit  32  , 
quo  addito  ad  41  , fit  73  , huic  intclligantur  affociatx  dux  fequentes  figurx  6,8, 
& fiet  7368  , duplicetur  2 , latus  cubicum  numeri  12  , feu  prima  figura  , & fit  4 ; 
hic  ducatur  in  8 , numerum  quadratorum , & fit  31 , hic  ducetur  in  6 , fecundam* 
figuram  &c. 
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c - 8 


12 


32 


8 


Diuifor 


2 6 

> Put lu- 

12168 

dum  ivdugd- 

• . 

di  dtuifertm , 

8 

4' 

32 

7368 

192 

9288 

288 

5>57<* 

72 

CAPVT  TRIGESIMVMPRIMVM. 

Haec  autem  ficinucuitur.  Sumatur  triplum 
quadrati  primat  figura:  2,&elt  i2,cuiad- 
datur  6,  itaut  dextrorfum  praecedat  vnius 
figurae  fpatio,  ab  hoc  aggregato  auferatur 
producum  ex  duplo  latere  primo  in  nu- 
merum quadratorum  > rtcmq;  numerus  qua- 
dratorum, fit  enim  diuifor,  per  quem  diui- 
derc  oportet  7 368 , vt  fiat  quotiens  6\  modo 
fi  32  , vt  dicebamus  tadtus  per  multiplica- 
tionem 8 , numeri  quadrarorutn  in  4 , du- 
plum prime  figurae , (it  1 92  , quo  addito  ad 
73 6 , fit  928  , cui  intelligatur  annexa  fe- 
quens  figura  8,  vt  fiat  9288. 

Deinde  ducatur  36  , quadratum  ex  fe- 
tunda  figura  6 , in  8 > numerum  quadra- 
torum , & fit  288  , quo  addito  ad  288  , 
figuras  lexiflentes  in  numero  9288  , fit 
957 6 ; namque  tantum  fit  (i  288  , adda- 
tur ad  9588 . Ab  hoc  autem  primo  opor- 
tet fubtrahere  triplum  quadratum  primae 
figurae , & cft  1 a , quod  ducendum  in  6 , 
fecundam  figuram  , fiat  72  , fafta  fubrra- 

Ctioncin  remanet  2376  , ab  hoc  fubtrahe-  

re  oportet  1 08 , triplum  quadrati  fccund;  o o 

figura;  durium  ln  2 , primam  figuram  ; nempe  2 ttf  . Vel  fubtrahere  oportet  216  , 
numerum  fultum  a quadrato  fecunda;  figura;  in  triplum  primae  1 fadaque  fubtradio- 
ne  remanet  216,  a quo  tandem  fubtrahatur  216,  cubus  numeri  6,  fecund®  figurae; 
erit  itaque  26 , numerus , & radix  quaefita  . Primus  igitur  numerus  cum  temo  fa- 
ciunt 26  , cum  autem  primus  datus  fit  8 , tertius  erit  18  , at  vero  funt  in  rationo 
continua  numeri  quefiti . Si  igitur  Icimus  primum  , & tertium  , farnus  fummam  ex 
fecundo  , & quarto  , fecundus , & quartus  noti  fient  ac  proinde  quaefiti  numeri 
erunt  8,12,18,27.  [,e‘ 

Eli  porro  aequationis  Theoria  a'  f 3 a‘  e f 3 a e’  t e'  — bpi.  a'  — 2 b plae*»a-^<';*/«/>- 
— z fol.  vnde  fitta  Antithcli  fite.  colligetur  diuifor  t 3 a‘  t 3 a — a bpi.a  — bjjjb 


237« 
2 1 6 

216 

216 


PROBLEMA  XI. 


NV  merum  referire  , enim  cute  , dmflo  in  ditum  numerum  , & a f reduc! 0 fubtraffo 
eidem  numere  ejuajito  multtf  liato  itidem  fer  ditum  eliquem  numerum , remoneat 
determinant  numerus. 


Sit  in  i unitum  reperire  numerum  cuius  cubo  , durio  in  j , & a produrio  fubtra- 
do  eodem  numero  multiplicato  per  /<■’«/,». 


3,  remanet  87802 . 

Quaefitus  numerus  eflo  1 R . cius 
cubus  eft  1 C , qui  durius  in  3 , fa- 
cit j C , a quo  fi  fubtrahatur  3 R , 
numerus  produeftus , a quatfito  nu- 
mero durio  in  3 , remanet  j C — 3 
R,  & hoc  aequabitur  87802  . 

Infiituatur  Parabolifmus , & erit  r 


C - 


I 3 o 
15  R S 2195050 


1 1 95  5° 


C ti-  “ , reducantur  omnia  ad 

integra  Ifomoeria:  beneficio.  Quoniam  R, didat  i C.per  2,  exponentem  quadtati, 

debet 
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debet  multiplicari  3 , numerator  -f-  R , per  2 5 , quadratum  ex  5 , & fit  75 , quo  di- 
uifo  per  5,  fit  ij,  & erit  « C — ij,  debet  autem  87802, multiplicati  per  nj, cu- 
bum ex  5, quoniam  N.diftar  a C,  per  3,  exponentem  cubi,  & prouenit  10975250? 
quo  diuilo  per  5 , prouenit  1 >95050;  erit  igitur  arquatio  1 C-  15  R ~ 2 195050. 
Huius  autem  radix  eft  130  > quia  verd  per  Ifomoeriam  inditura  fuit  multiplicatio 
per  5,  ideo  1 30,  diuidatur  per  5 , & prouenit  2<S,crit  igitur  quaefitus  numerus  26. 


PROBLEMA  XII. 


20  R — 1 
1 R 

20  — 1 R 


R — 20 


PRopoJitum  numerum  tn  anus  partes  diutdere  , vt  tjucd  ex  multiplicatione  partium.  Jit 
diutfum  per  partium  differentiam  reddat  datum  numerum.  ■ 

Sit  iniundum  diuidere  20,  in 

duas  partes , vt  quod  ex  multi-  20  — 1 R 

plicatione  partium  fit,  diuifum*  1 R 

per  panium  differentiam  reddat 
5 — . Pars  vna  edo  r R i pars 
altera  erit  20  — 1 R,  hae  partes 
inuicem  multiplicata;  producunt 
20  R — 1 Iftarum  autem* 
partium  1 R,  & 20  — 1 R,  dif- 
ferentia eft  2 R — 20  , fubtra- 
do  20  — 1 R , de  1 R , rema- 
net 2 R — 20,  per  hanc  differentiam  fi  diuidatur  illud  produ&um  20  R — 1 Q. 
Fit  quotiens  '1  i _ — 5 -j—»' 

& ‘l-i-I-"9-,  aequatur  5 — j— , & 20  R — 1 Q, 

peradla  operatione  per  Antithe- 
fin  fit  iquatio  3 Q,—  28  R S 
320  , inftituro  parabolifmo  re- 
ducitur ad  hanc  1 Q — 9 — j — 

R — 106— a-  . Huius  autem* 
aequationis  radix  eft  1 6 . Nam- 
que dimidium  numeri  radicum* 
eft  -p- , huius  quadratum  eft 
-tff- , hoc  addito  ad  2o<S  -J-  , 
fcu  -4-  , fit  hate  ftadlio 
redudfa  ad  minores  terminos  , 
nempe  inftituta  communi  diui- 
fione  per  3,euadit  Huius 
radix  quadrata  eft  -f- , nempe* 

1 1 -j—  , ad  hanc  autem  fi  ad- 
datur 4 —j—  > dimidium  nume- 
ri radicum,  fit  1 d,  radicis  pre- 
tium , & pars  vna  i alia  erit  20, 
minus  16  , nempe  4 , & fatisfa- 
ciunt  Problemati . 


2 R — 20 

do  R — 3 QjS  3*  R — 3*o 


d R — do  d R 60 
do  R — 3 Q.=:  32  R — 320 
do  R rj  32  R — 320  + 3 Q 
do  R 4 320  S 32  R 4 3 Q 
32  R 


28 

3 


R 4 3*°  — 3 Q. 

Q — 28  R ~ 320 
CG*  9 -j-  R ZZ  10  d 


p-R“ 
1 96 
9 


1 Qj-  9 - 

r x 

2880 
588 

3468  fcu  1156 


lofi  — *- 


*7 


9 

115  d 


3 4 
J 
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QVARTVM  EXEMPLOR VM  GENVS. 


Ad  hoc  exemplorum  Genus  ea  pertinent  Problemata  ,m  quorum  rcfolutwnc-j 
(camcLe  Radices  occurrunt ; hunc  enim  ordinem  pr.cfcutit 
Capitis  initio  polliciti  fumus . 


PROBLEMA  I. 


TRts  numere i referire  . quorum  pnmus , cum  68,  duplus  fit  fecundi  , dr  tertij  . Se- 
cundus cum  9 2 , triplus  fis  primi , C~  tertij  . Ternus  aurem  cum  Si  , fit  quadru- 
plus primi , & fecundi . 

Primus  cfto  i R , Sc  quoniam  primus  , cum  68  , duplus  cft  fecundi  , & tertij  ,• 
proinde  — j—  R t 34  ; erunt  fecundus,  Sc  tertius  . Itaque  primus  erit  1 R ; fecun- 
dus, & tertius  erit  — j—  R t 34  > qui  fimul  conficiunt  1 -j-  R t 34  i erunt  omnes 
tres  igitur  fimul  r — j-  R t 34-  Secundus  autem  dicatur  efle  t A , quo  fubtradlo 
ab  1 — f-  R t 34,  remanebit  primus, & tertius  1 — j—  R t 34 — 1 A . Quoniam 
autem  fecundus  cum  91 , triplus  eft  primi , & tertij  , ob  id  1 A t 93  > debet  clfo 
triplus  primi,  & tertij  , fc ilicee  ipfius  1 — j— - R t 34  — 1 A , proinde  1 — j — R f 
34  — 1 A , ducatur  in  3 , & fiet  4 — j — R t tot  — 3 A , & huic  aequabitur  1 A 
t 92  , fi  vero  vtrique  parti  addantur  3 A i erit  aequatio  4 — j—  R f 101  “ 4 A t 
91.  Vtrinque  ablatis  92  ; remanebit  aequatio  4 — { — R f 1 o ~ 4 A . Quoniam- 
igitur  4 A,  aequantur  4 — j—  R t 10, proinde  1 A, aequabitur  t — j-  R t t ——  • 
Et  hic  erit  numerus  fecundus,  nimirum  1 — j—  R t 1 — j — . Tertius  autem  pona- 
tur 1 B>  ergo  primus , & fecundus  erunt  i — j — R t 34  — t B . Quoniam  autem 
tertius  cum  88  ,-  debet  elfc  quadruplus  primi , & fecundi , erit  1 B t 88  , aequalis 
6 R t 136  — 4 B,  cft  enim  d R t <3®  — B4,  quadruplus  primi , & fecundi , qui 

1 R 

• T*t«T 

1 -T"  R t 9 -J- 


3 -H-R  t tt  -77- 
3 -5-  R t ' t - S t -7-  R f 34 
•t  — h- 


3 4 R — * R t 21 
1 -ji-  R — 21  — fc — 


fuerunt  1 4 R f 34  — 1 B . Si  vtrique  parti  addantur  4 B.fiet  aequatio  j B f 88 
~ 6 R t 136 1 vtrinque  autem  ablatis  88,  fit  5 B ~ 6 R t 48  , & fiet  1 B ~ 1 j. 
R f 9 — t—  , qui  quidem  erit  numerus  tertius . Cum  itaque  numerus  primus  , poli- 
tus fit  1 R , Secundus  1 — j—  R t 2 — . Tertius  1 — ~ R t 9 -j—  ■ omnes  limul 
etunt  quidem  4 4 R f 12  ,&  erit  xquatio  huiufmodi,  nimirum  3 -jr  R t 1 2 4 


Primus 

Secundus 

Tertius 


Pofitity  o*  rf- 
f alte  no . 
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— i -j  R t 34,  quandoquidem  tres  omnes  erane  1 — R t 34  • Vtrinqs  vero  fi  au- 
ferantur 1 2 -fi- > remanebit  aequatio  3 — 4“  R ” 1 — 7—  K t a 1 — n — ■ & vtrin- 
que  fi  auferatur  1 -fi-  R.fiet  atquatio  1 -4  R “ 21  Diuifionc  autem  inftituta, 
ht  1 R,  valor  12»  quapropter  numerus,  qui  erat  1 -j—  R t 2 etit  1 6;  tertius 
autem  poiitus  1 — R t 9 -7-»  erit  24;  qui  Problemati  iatisfaciunt . 


PROBLEMA  II. 


DVos  numeros  referire  , ita  ve  fi  primus  fump ferit  — j—  t fecunde  , fiant  220  , fe- 
cundus fi  ec ceperit  — j — , i primo , fiunt  220 . 

Dico  primum  eife  r R , fecundum  vero  1 A ; fi  autem  fecundus  dederit  primo 
-fi  A ; primus  erit  1 R t -fi  A , debebat  autem  cfle  220 , proinde  1 Bf  — j — A , 
aquabitur  220  ; rcduCtione  perafla  fecundum  Artem  , erit  aquatio  huiufmodi  ~— 
A ^ 220  — 1 R ,■  quapropter  1 A ; valebit  660  — 3 R j fecundus  qui  ponebatur 
1 A , erit  66 o — 3 R , cui  fi  primus  dederit  f R , fecundus  erit  660  — 2 -J-  R , 
fed  cfle  debebat  220  . erit  igitur  xquatio  66 o — 2 — fi—  R “ 220  , & fafta  redu- 
ctione erit  440  “ 2-J-  R ; diuifionc  inftituta  fit  1 R ,•  pretium  160, Secundus, qui 
ponebatur  660  — 3 R,  erit  180;  & fatisfaciunt  Problemati , proptcrcaquod,  fi  pri- 
mus accipit  -f-a>  fecundo, accipit  6o;qui  quidem  numerus  additus  ad  160, facit 
220;  at  vero  fecundus  180;  accipiens  quartam  partem,  a primo,  accipit  40  i qui- 
bus additis  ad  180,  fit  itidem  220  Scc. 


S C H O L 1 O N. 


PRucedcmiu  duo  Problemata  refluimus  per  fecundus  rudices  . Ignorandum  tamen  non 
eft , tofis  pojfe  fatis  fieri  per  primam  radicem . 

Ad  primum  quod  attinet  petui fiemus  dicere . Primus  efio  1 R , ergo  fecundus  , Cr  ter- 
tius R f 34  , quoniam  primus  cum  68  , erat  duplus  fecundi  , (f  terttj  , ob  id  fecun- 
dus , & tertius  , erunt  -j-  R f 34  ; bis  autem  fi  addatur  1 R , nempe  primus  , fient  tres 
numeri  1 -fi-  R f 34  , quibus  additis  92  ; fiet  1 -j—  R f 126,  quibus  diutfis  per  4 ; fit 
quo! iens  -f-  R f 3 1 — ~ , ducatur  in  3 , vt  habeantur  tres  quarta  partes ; dr  fiet  1 R | 
94  -7- , detractis  autem  91 ; remanebit  I -fi-  R t 2 fi  > cr  cfi  fecundus.  Vt  habeatur  ter- 
tius . Primus  erat  1 R , fecundus  eft  I -J-  R f 2 -fi-  > ergo  fimul  erunt  2 -f  R f 2 -fi- . 
Vt  habeatur  igitur  tertius ; f obtrahatur  2 -fi-  R t 1 -fi-  , ab  1 -j-  R f 34 , fumnta  trium i 

remanebit  31-7 J-  R,  er  lique  tentus  numerus.  Jfiuamobrem  tres  numen  quafiti  funt 

1 /fi  1 -j—  R t t -fi- , & 3 1 -f r"  Rt  huic  temo  fi  addantur  88  i dehet  fieri  qua- 

druplus numurus  primi , Cr  fecundi  i Ideo  multiplicetur  primus , Cr  fecundus  per  4,  nem- 

pe  1 -fi-  R fi  2 -fi  , ducatur  in  41  fit  8 4 R f 10 ; dr  aquabitur  119  ‘ p R , [1- 

hcet  terno  numero,  plus  88  , cr  ordinasa  aquatione , inflnutaque  diuifionc , fiet  1 R , va- 
lor 12. 

Aduertendum  autem  quod  fumma  illa  trium  numerorum , puta  1 fi-  R t 34  > debet  di- 
Midi  m duas  tales  partes , vt  fi  vni  tpfarum  addantur  92  ; tpfa  tripla  fiat  alterius  i quod 
afiequemur  addendo  32  , ad  34  , vt  fiat  —7—  R fi  116  i his  dtutfis  per  4 ; fiet  quotiens 
-7  R f 3 1 -fi-  , numi  rus  qui  fi  ducatur  in  3 ; fiet  1 -fi-  R fi  9q  -fi  ,dr  htc  crtt  triplus  at- 
teri us  partu;  fi  detrahantur  autem  92  i rem  anet  1 —fi-  R t * fi  ‘pro  fit  undo  ex  iribus ; eft 
enim  pars  vna  illius  numeri  , pars  inquam  maior  R t 3 ■ ~4  > altera  erit  1 -fi-  R | 
2 -f-  , hac  tnpla  illius  ,fi  addideris  92  i remanet  enim  1 -fi-  R fi  3 1 -fi-  , cui  fi  addas 

9 1 j 
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92  , fit  numerus  triplus  illius  i itaque  fattsfaciunt , ordinata  autem  aquatione  , dr  diuifa- 
ne  tnfiituta , fit  i R , valor  1 1 . 

Ste  etiam  fecundum  reftlui  potejl  Jine  fecundarum  radicum  auxilio . 


PROBLEMA  III. 


TSes  numeros  reperire,  vt  primus  accipiens  , a fecundo  faciat  i oo  , fecundus  ac- 
cipiens a tertio , faciat  100.  tertius  danique  accipiens  — j—  ,a  primo , faciat  iti- 
dem 1 00,  queruntur  finguli  . 

Dico  primum  cllc  i R,  fecundum  vero  i A,  tertium  i B,  primus  autem , quia, 
habens  — ■ — , fecundi , haberet  roo  , ideo  accipiat  -j-  , a (ecundo  , vt  habeat  i R , 
t -j-  A “ 1 00  , Sc.  per  Antithcfin  fiet  -J-  A ~ 100  — i K;  vt  autem  cognoicamus 
valorem  i A;  omnia  ducantur  in  3 i fiet  enim  1 A ~ 300  — 3 R , quamobrem  fe- 
cundus, qui  ponebatur  1 A , elfet  300  — 3 R , iraque  primus  erit  1 R , fecundus 
300  — 3 Ri  at  vero  fecundus, qui  pooebatur3oo  — 3 R.cum  -f,  tertij  dicebatur 
tcqualis  100  , proinde  fecundus  300  — 3 R f — j—  B . aequabitur  100  > erit  igitur 
trquatio  300  — 3 R f -j-  B ~ 100.  Vtrinque  additis  3 R , fiet  aquatio  300  f-j- 
B ~ 100  t 3 R 1 fublatis  vtrinque  100  j remanebit  200  t -f-  B ^ 3 R , & rurfus 
per  Antithcfin  fiet  -j-  B 2 3 R — aoo  , omnibus  ductis  in  4 , fit  1 B “ 12  R — 
800.  Itaque  tertius,  qui  ponebatur  1 B,  erit  12  R — 8ooj  Primus  ergo  erit  1 R, 
fecundus  300  — 3 R,  tertius  12  R — 800, hic  autem  fi  haberet  -j-  R,  nempe  -f, 
primi, elfet  100,  proinde  -7—  R — 800  , aquabitur  100;  Vtrinque  additis  800  > 
nec  '■  R “ 900, ac  proinde  61  R “ 4500,  Diuifione  inftitura  , fit  1 R , pretiunu. 
73  Si  igitur  1 R,  pretium  eft  73  reperiemus  Ungulos,  vti  perfpicuum  cft , 
quamobrem  ex  tribus  numeris,  ille  qui  ponebatur  1 R , erit  73  . qui  vero  po- 

nebatur 300  — 3 R ,erit  78  Tertius  qui  ponebatur  12  K — 800,  ertt  8j  -jj-. 
Hi  porro  numeri  Problemati  fatisfaciunr:  nam  tertia  pars  numeri  78  0- , eft  ad  & 
quat  addita  numero  73  -Jf , facit  100,  & ita  de  alijs  &c, 


PROBLEMA  IV. 


TRcs  numeros  reperire  Arithmetici  proportionales , ita  vt  primo  ducto  in  t , fecundo 
tu  2 , terno  tn  3 , fiant  36,  ip forum  autem  quadrata /imul  addita, faciant  93 . 
Tres  numeri  quatfiti  fint  1 R,  1 A,  x B;  Quoniam  autem  funt  Arithmetice  pro- 
portionales, extremorum  1 R,  1 B,  fumma  1 RtxB,  dupla  erit  medij  1 A,  qua- 
mobrem  t RfiB,  iquabitur  A 2 , diuifa  vero  vtraque  atquationis  parte  per  2 , 
fit  1 A zS  Numerus  ergo  pofitus  1 A,  erit  At  vero  fi  primus  duca- 

tur in  1 , fecundus  in  2 , tertius  in  3 , fiunt  3 6,  proinde  ducatur  t R,  ia, 
1 , fit  t R , infuper  ducatur  — ~ , in  2 , fit  1 R t 1 B.  Demum  duca- 
tur 1 B , in  3 , fiunt  3 Bi,  illorum  autem  produdtorum  fumma  eft  2 R t 4 B • du* 
aqualis  cft  36, dctradlis  autem  2 R,  vtrinque, remanebit  4 B “ 3 6 — 2 R , diuifa 
vero  vtraque  parte  atquationis  per  4,  fit  1 ^-7-— , eum  aurem  fecundum  nu- 

merum fuperius  inucnircmus  arqualcm  ■■'-*'*->  °b  id  ipfe  fecundus  erit  'L\— . 

1 R Primus . 

Secundus. 

Tertius. 

Horum  aurem  quadrata  funt. 

Ooo  2 x Qj. 


Pefirlf,  rt- 


T» ferit,  & rt- 
f altem . 
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4B4 

i Q.  Quadratum  primi  . 

■ali ilf-t-3-  Quadratum  fecundi. 

■ariili-0-  Quadratum  tcrtij . 

Horum  fumma  eft * ' 

aiquatio  1620  — 10»..  , ..  •, r-  • --  • 

t 108  R;  & rurfus  fiet  132  t ai  Q = 108  R , atque  adeo  1 08  R — >tQ“  132 
omnibus  autem  diuifis  pes  2 ■ , fit  ^ ~ ‘ Q - -tt—  • quadratum  dimidij  nume- 
ri radicum  eft  Vrr  • i qu°  ll  dematur  — , feu  — • . remanet  , huius  radix 

quadrata  — ,’l'iibtrahatur  a , dimidio  numeri  radicum, relinquit  — hoc 
eft  2 , quamobrem  numerus  pofitus  1 R , erit  a , pofitus  , erit  5 , politus 

erit  8,  & fatisfaciunt  Problemati. 


qua;  atquabitur  93  .omnibus  duflis  in  16  , erit 
108  R t 2t  Q.—  1488  > & Pcr  Antithelin  1620  t 2 1 Q“  1488 


PROBLEMA  V. 


TJtes  numeros  reftrirt , it*  vt  quadratum  primi  additum  plano  [ab  primo  in  fecun- 
dum , efficiat  1 2 , idem  astem  quadratum  fublr alium  ex  ptano  /ub  primo  in  tertium , 
relinquat  8 , tnfuptr  quadratum  primi , plus  qtadrato  tertq  ad  quadratum  fecundi , ratio- 
nem habeat  > vt  5 , ad  8 . 


Ttfitia,  & n - 
/ elutio  . 


Primum  numerum  dico  efifc  1 R, fecundum  1 A .tertium  1 B,  primi  quadrarum- 
eft  1 Q , planum  fub  primo  in  fecundum  eft  1 R A , quamobrem  1 Q t « K A , 
aquabitur  ra,  vtrinque  auferatur  1 Q,  remanebit  iRA“  12-1  Q.diuifa  vero 
vtraque  tenuationis  parte  per  1 R.fiti  A - Sic  etiam  planum  fub  primo 

in  tertium  erit  1 R B , quamobrem  1 R B — 1 Q,  atquabitur  8 , vtrinque  addito 
1 Q,  fit  1 R B'~  8 t 1 Q . vtraque  parte  iquatiums  diuifa  per  1 R , fit  1 B- 


Primus  igitur  erit  1 R . 

Secundus  autem  11 7,^"  • 

Tertius  demum  ’-~rs'.  Horum  autem  quadrata  funt  hate  1 Q '**  ~ sa , 
<■  t ■■  a.<  ■ Q.O,  ipforum  autem  extremorum  quadrata  fimul  addita  faciunt 
.IA  . . j . ...  u.k„,  „/r»  «■  > ■»  a.t.-_<i.Q.)  a(j  ...  - ■.  <ct  ■ b.h.  ,v  ira  '» 


Aiias.,  & ita 


Vt  vero  3 , ad  2 , ita  debet  effe ! 
aequabitur  v r ' 1% 

Seu  128  4 32  Q 4 4 QjQjS  720  — 120  Q 4 J QQ 
120  Q 


120  4 >5*  Q-*$*  4 QQ=  7IC  4 j QQ 

128 


152  Q4  4 QQ  = 592  4 j QQ 
4 QQ 


t?»  Q = 592  4 1 QQ 

1 32  Q — 1 QQ  — 592 

Huius  aurem  aequationis  radix  quadrato-quadratiea  eft  2 . Numerus  igitur  pofitus 
1 R,  erit  2 i pofitus  erit  4,  pofitus  demum  4r-S  erit  6 , & fatisfaciunt  Pro- 
blemati. 


PRO. 
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PROBLEMA  VI. 


DVos  numero  i rtftrtre , quorum  futnmt  trit  loo , iuvtft  vnus  per  ilium  diuiditur 
fin  quotiens  2 -j-  • 

Dico  primum  eflc  i R.  fecundum  autem  i A;  & quia  ambo  debent  facere  ioo>  rofu’t,'&n- 
proinde  i H + i A.  aquabitur  ioo  . vtrinque  vero  fublara  i R , fiet  i A ioo  /“'*"• 

— i R.  Itaque  primus  eft  i R , fecundus  ioo  — i R , horum  fumrua  eft  ioo  , di- 
uidatur  autem  numerus  fecundus  puta  ioo  — i R,  per  i R.  numerum  primum, & 
fit  ---fy-"  > hic  autem  quotiens  aquabitur  2 — j — , fiue  — j—  , rcuocetur  aquatio 
ad  integra  decurtarim  fuita  multiplicatione  , fiet  aquatio  300  — 3 R ZZ  7 R . 

Vtrinque  additis  3 R , fit  aquatio  10  R “ 300  diuifione  inftiruta  , St  1 R . pre- 
tium 30.  proinde,  qui  fupponebatur  1 R,ent3o,qui  vero  100 — 1 R , erit  70, 
diutiis  autem  70 , per  30,  fit  quotiens  2 -j- , vti  perfpicuum  eft. 


s c h o 'l  1 o n. 


JJ  Erfpimum  eft  elimo ftae  fecundis  rtdicibus  pojfe  hoc  Trohlemt  refolni . 


PROBLEMA  VII. 


DVet  numero t referire,  quorum  quidni  a fimul  tddili  fociint  100,  ipfi  vtrb  numen 
inter  ]e  dulli  ftciont  -7-,  qutdnti  mttorit , queruntur  ipfi  numeri.  . 


Maior  numerus  fit  t R,  minor  erit  1 A,  quadrata  funt  t Q,&i  AR,  horuuL. 
furama  eft  1 Q 4 1 A Q , fed  cifc  debet  1 00 , ob  id  t <4*1*  * A Q ZZ  1 00 , vtrin- 
que auferatur  1 A Q.>  «it  igitur  iQ;  100  — 1 A Q^fic  ita  etiam  1 AQs  100 
— t Q,  illi  autem  numeri  1 R , & 1 A,  dudti  inter  fe  , faciut  1 R A,  & hoc  aqua- 
bitur J , maioris  quadrati , nimirum  t Q,  quoniam  autem  1 R A , aquatur  — t— 
Q,,  ergo  1 Q_A  Q_,  aquabitur  QA.*  reduda  aquatione  ad  integra  , fiet  1 6 
q\A  Q,—  9 QQj  & per  depreffionem,  iiue  hypobibafmum,  fiet  aquatio  tS  A Q 


= 9 Q- 

Si  igitur  9 Q,  valent 


1 6 A Q^ccrte  1 Q,  valebit 


rt- 


9 16  A CL  1 ? ttr* 

At  vero  1 A Q , aquabatur  numero  100  — 1 O , proinde  1 A Q_,  aquabitur 
IOO  _ 21 \u  , etenim  1 Q,,  reperiebatur  aquale  , poteft  igitur  cius  loco  fubfti- 
tui . Additis  autem  “ ex  vtraque  parte,  fiet  1 A Q.4  ~ 100,  eft  autem 

, A Q 4 tif-?-.  Idem  quod  4 A Q , quamobrem  —jt~  A Q_,  aquabuntur  100  , 
ac  proinde  2j  A Q.”  900;  ftu  —7—  A,  aquabuntur  10  , quamobrem  1 A , pre- 
tium 
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tium  erit  6 , cuius  quadratum  eft  36  , quo  fubtradfo  ex  ioo  , remanebit  64  ; pro 
pretio  ipfius  100  — A Q^Sc  fatisfaciunt  Problemati. 


QVINTVM  EXEMPLOR VM  GENVS. 


Ad  hoc  Genus  Exemplorum , ea  pertinere  dicebamus  Problemata  , qua 
rebus  Geometrias  funt  applicata . 


PROBLEMA  I. 


EST  retinaculum  quoddam, euius  Utera  fune  in  proportione  dat*  , & data  quoque^t 
eft  proportio , quam  habet  fumma  quadratorum  ex  t/Jdtm  lateribus  , ad  fummam  eo- 
rundem Uterum . Oportet  repertre  reti  angulum . 

r,pHi,tS-n-  Data  fit  laterum  proportio  vt  4,  ad  1 , fitque  proportio  fummtr  quadratorum  ad 
/*/«“«.  fummam  laterum , vt  34 , ad  5 , oportet  reperire  rc&angulum  . Latus  vnum  e fio 
1 R,  aliud  erit  4 R,  horum  quadrata  funt  1 Qj  16  Q^,  quorum  fumma  eft  17  Qa_ 
Sed  hac  fumma  debet  e (Te  ad  5 R,  fummam  laterum,  vt  34.  ad  5,ob  id  erunt  pro- 
portionales 17  Qj  5 R > 34  > 5 > quamobrem  fiet  aquatio  85  Q 5 170  R . & per 
hypobibafmum  85  R ~ 170  , diuifione  inftitutu  fit  1 K.  valor  a , & eft  latus  mi- 
nus; erit  autem  maius  8 , vt  patet  &c. 


PROBLEMA  II. 


EST  reti  angulum  , cuius  latus  maius  eft  duplum  minoris  , minus  quatuor  unitatibus  ; 
arta  vero  eft  96,  quaruntur  Utera . 

repite, 6 r,-  Latus  minus  efto  1 R , maius  igitur  erit  2 R — 4 , reftangulum  fub  his  eft  a Q 
— 4 R,  & arquatio  erit  a Qj—  4 R — 96 , inftituto  paraboliimo  , fiet  (quatio  i Q 
— a R “ 48,  huius  autem  aquationis  radix  eft  8 , vt  patet,  quamobrem  latus  mi- 
nus eft  8,  maius  antem  eft  1 6 , minus  4,  nempe  ia  . 


PROBLEMA  III. 


jP  S T reti  angulum , cuius  area  eft  48 , diameter  autem  eft  10,  J^nxruntur  Utera . 

r optio  tp  re  Lateris  vnius  quadratum  efto  i R , & quoniam  laterum  quadrata  atqualia  funt 

/iiuno.  " quadrato  diametri  fi  nimirum  fimul  accipiamur , proinde  latus  alterum  erit , cuius 
quadratum  eft  ioo  — 1 R , ergo  latera  ipfa  erunt  1 K , & Ri  ( 100  — iK),  qua: 
quidem  latera  fi  inuicem  multiplicentur  pioducunt  100  R — > Q , & erit  arquatio 
huiufmodi  100  R — 1 Q_“  »304, nimirum  100  R — 1 Q, produ itum  quadratorum, 
•aquale  erit  quadrato  acris  , huius  autem  aquationis  radix  eft  duplex  , eo  quod 
xquatio  fit  amphibola  , atque  adeo  64  , erit  maior , minor  autem  erit  36,  fi  verd 

hic 
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harcfunt  laterum  quadrati,- latera  ipfa  erunt  8, 6,  & fatisfaciunt  Problemati. 

Cxterum  quadrata  laterum  adinuicem  multiplicata,  producere  quadratum  areae 
facile  demonllrabitur . 

Si  namque  duo  numeri  inter  fe  multiplicemur,  producunt  numerum  medio  loco  Dimeajhuu. 
proportionalem  inter  ipforum  quadrata . 

Sint  duo  numeri  A,  & B,  ex  A,  in  B,  fiat  C,  ex  A, in  fe  fiat  quadratum  D,ex 
B , in  fe  quadratum  E . Dico  C , medium  eife 
proportionalem  inter  D , & E , hoc  eft  E , C , 

D , elfe  continue  proportionales  in  proportio- 
ne B , ad  A ; Quoniam  enim  A , multiplicans 
A,  & B,  facit  C,  & D , ergo  vt  B , ad  A , ita 

erit  C,  ad  D,  & quia  B,  multiplicans  B,  & A,  produxit  E,&  C,  erit  vt  B,ad  A, 
ita  B,  ad  C , lunt  igitur  E,  C,  D,  in  continua  ratione  , vt  B,  ad  A.  Hoc  eodem 
modo  demonftratur  a Clauio. 

Potiet  etiam  alijs  modis  inflitui  pofitio . Dicamus  latus  vnumefle  i R.cius  qua- 
dratum eft  i Q,  aliuij  autfm  latus  erit  too  - i Q. 

Hic  autem  fi  multiplicentur  inter  fe.fit  producum  100  Q— i QQ, quod  aqua- 
le eft  numero  2304  , Icilicet  quadrato  ex  area  eiufdcm  rcdanguli,  & fient  latera, 
vtfuprad,  &8. 


A 3 B 4 

D 9 C 11  E 16 


100  Q_ — 1 QQ  «2304 

2500 
2304 

1 9 6 

« 4 

PROBLEMA  IV. 


50  s o 
1414 

3 6 <4 
6 8 


J-j1  ST  rcClangulum  cuius  area  tji  60,  & Uterum  aggregatum  eft  ij,  quarum ur  Utera. 

I.atus  vnum  efto  1 R , aliud  erit  17  — 1 R , htcc  autem  inter  fe  duda  , faciunt  r,js*,,&n- 
1 7 R — 1 Q,  & erit  aquatio  17  R — 1 Q “ 60,  huius  autem  aquationis  duplex  /•'•»*. 
eft  radix, fcilicet  5,  St  12. 


PROBLEMA  V. 


EST  rccfaugulum,  cuius  latus  vnum  eft  9 , fr  edulium  autem  ex  alteri  latere  ita  diame- 
trum ejl  180.  SZuuritnr  latus  alterum  , diameter,  ac  area. 

Latus  ignotum  e flo  1 R,  latus  notum  erit  9 , proinde  laterum  quadrata  erunt  1 
Q,  & 81  , at  vero  hic  quadrata  fimul  iunda  funt  aqualia  quadrato  diametri , fcd 
diameter  eft  , nam  pro J udum  ex  altero  latere  Icilicet  r R , in  diametrum  eft 
180  , fi  -tt-  > ducatur  in  1 R , fit  180 , quamobrem  erit  aquatio  1 Q_*|*  81  zi 
— L-i-,  eft  nimirum  1 81  .arqualc  quadrato  diametri, & per  multiplicationem 

in 
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in  crucem, fit  aquatio huiufmodi  r QQ^*J<  8 1 Q “ 32400 . Huius  autem  aquatio- 
nis radix  quadrato-quadratica  eft  1 1 . 


PROBLEMA  VI. 


EST  relf angulum , cuius  uret  > cum  diametro  facit  58  , & Uterum  differentia  eft  2 i 
J^uarunlur  Utera , diameter » & area . t 

Latus  minus  efto  1 R — r,(  eft  enim  1 .dimidium  differentia:),  maius  latus  au- 
tem erit  1 R «j»  1 , hac  enim  ratione  differunt  dato  intcruallo  1 , redfangulum  fub 
his  eft  1 Q — 1 , & eft  area,  quam  fi  dempfcris  d 58,  conflato  ex  arca,  & diame- 
tro ipfius  reflangul.i , habebis  59  — 1 Q.,  pro  diametr»  ip(A,  cuius  quadratum  eft 
3481  — 1 18  Q,»t*  1 Q.Qj  At  verd  quadrata  iplorum  latera  funt  a Q.*J*  a, erit  igi- 
tur aequatio  huiufmodi  3481  — 118  Q *f*  1 QQ,“  a Q.*l*  a , & per  Antithefin., 
3481  1 Q.Q.=  lao  Q *J*  a,&  rurfus  3479*1*  t Q.Q.“  120  Q,&  rurfus  iao  Q 

— 1 Q_Q.~  3479-  Huius  autem  radix  eft  quidem  7 ; atque  adeo  latus,  quod  po- 
nebatur 1 R — i , erit  6 , quod  autem  pofitum  fuit  1 R *j*  1,  erit  8. 


PROBLEMA  VII. 


yj 'ST  quadratum , cuius  diameter  cum  Utere  facit  4 , queruntur  Utera. 

Latus  illud  efto  1 R,  ergo  diameter  erit  4 — 1 R,  huius  quadratum  eft  16  — 8 
R 4 1 Q,  his  trqualia  erunt  a Qj  itaque  a CL—  16  — 8 R *f*  1 Q,  per  Antirhe- 
fin  autem  1 Q_*f*  8 R ZZ  r 6.  Semiffis  numeri  radicum  eft  4 , ad  cuius  quadratum 
16,  addito  16,  numero  abfoluro.fiet  32  > cuius  radix  quadrata  eft  ffc  32  , a qua  fi 
fubtrahatur  4;  dimidium  numeri  radicum, remanebit  51  32  — 4,  pro  latere  quxfiii 
quadrati,  diameter  autem  erit  8 — 51  32 . 


PROBLEMA  VIII. 


EST Jigura  A B C D , i»  qua  fcimus  A B , efe  $ , ($•  B C,  20,  item  C D,  2 , [cimus 
ellam  produttum  ex  A B,  in  B E, aquale  efe  producto  ex  E C,in  C D,funt  autem 
anguli  A B C,  B C D,  retfi  .quantur  B E , dr  E C , infuper  A E.&  E D. 

Hoc  nil  aliud  eft,  quam  diuidere  B C , in  duas  partes , vt  produ&um  fub  vna , 
& A B,  xqualc  fit  produifto  fub  alia  , & C D. 

Pars  vna  puta  B E , fit  1 R , alia  E C , erit  ao 
— 1 K,  fi  ducatur  1 R , in  8, puta  A B,  fiunt  8R, 
fi  vero  multiplicetur  20  — 1 R , per  2 , puta  C D, 
fiet  40  — 2 K , erit  igitur  aquatio  8 R — 40  — 2 
K,  & per  Anrithefin.fict  10  R ~ 4o,quamobrem 
B E , erit  4,  vt  E C,  erit  1 6 , innotefccnt  autcnu. 

A E,  R 80,  & E D,  R 2 60,  per  47  , primi. 
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PROBLEMA  IX. 


EST  figura  A B C D , sn  qua  neta  efi  A B ,Z  ,B  C ,io,item  C D ,1  , natam  tfl  etiam 

A E , aquahm  efife  ipfi  E D , quare  quanta  fit  S E , quanta  E C , quanta  A E , de-  . 
mum  quanta  E D,  fuppafitis  angulis  A B C,  S C E),  nilis. 

Opertet  amem  quadratum  ex' B C , plus  altera  , i duabus  quadratis  maius  ejje  reliqua. 


Dico  B E,  dic  i R,  reliqua  E C,  erit  io  — 
quo  addito  ad  6q  , quadratum  ex  A B , 8,  fit 
i Q *f*  64.  Deinde  quadratum  ex  E C , eft 
400  — 40  R <$.  1 Q , quo  addito  ad  4 , qua- 
dratum ex  C D , a , fit  404  — 40  R 4*  1 Q,. 
h.rc  igitur  atqualia  debent  eflfe  inter  fc ; nimi- 
rum 1 Q «f  64  , & 404  — 40  R «fr  1 Q,  ra. 
dices  enim  ipforum  fupponuntur  aquales  ni- 
mirum Bt  ( 1 Qjf»  84  ) . 3c  $ ( 404  — 40  R 
1 Q, ) , quf  funt  A E , & E D ; obferuatis 
autem  praerptis  Artis  ■ reperiemus  40  R ZZ 
340,  quamobrem  diuifione  inftituta  innotefeet  1 
r~,  reliqua  E C , erit  11  j,  &c. 


1 R , quadratum  ex  1 R,  eft  1 Qj.  Pefiti»,  & r§~ 

fitath, 

B JL e 


PROBLEMA  X. 


E IT  triangulum  ABC  , reil angulum  , in  qua  fcimus  quadrata  ex  AC, AB, AD, 
fimul  iunita  canficere  84,  & fi  40,  diuidalur  per  fingula  , quattentibufque  multipli- 
catis .nimirum  duifa  prima,  in  fecundum , {fi preduOe  duclo  in  tertium, pronemus  1000. 
quaruntur  Utera . 

Quoniam  fi  fint  tres  numeri  proportionales  ducatur  autem  primus  in  fecundum. 
productum  ducatur  in  tertium , prouenit  nume.us  > cuius  latus  cubicum  eft  numc- 
rus  fecundus  ex  tribus  , ob  id  quia  fi  primus 
ducatur  en  fecundum  , & produCtum  , in  ter- 
tium fit  1 000,  propterea  fecundus  erit  10  > radix 
nimirum  cubica  numeri  iooo>  fi  igitur  diui- 
datur  40 , per  10  , fit  quotiens  4 , pro  fecun- 
do numero  ex  tribus  quxfitis.  Modo  dicere-, 
oportet  primum  , & tertium  ex  quxfitis  elfo 
1 R , & opus  eft  diuidere  1 R > in  duas  par- 
tes, vt  ex  du&u  vnius  in  aliam  fiat  1 6,  fuma- 
tur dimidium  ipfius  1 R,  & eft  -j-  R , cuius  quadratum  eft  — j — Q^a  quo  fubtra- 
hatur  16;  quadratum  illius  fecundi  numeri  4,  & remanebit  Qj-  16,  cuius  ra- 
dix quadrata  puta  ifc  ( — j — Q. — 1 6 ) , eft  fubtrahenda  a dimidio  1 R , vt  ha- 
beatur -j-R  — ft  ( -j-  Q- — 16  ),  3c  erit  pars  prima;  pars  autem  fecunda  erit  -j— 
R «R  Bt  ( -f-Q- — 16).  Iftorum  autem  quadratorum  fumma  eft  1 Q_—  1 6 , 8t 
xquabitur  84,  & per  Antithcfin  1 Q “ 100,  quamobrem  1 R , pretium  erit  10. 
Itaque  pars  polita  ~ R — Bt  ( Q_ — 1 6 ),  erit  a , & erit  A D ; quantitas  au- 
rem pofira  4-  R f ”r  Q.  — 16»  erit  8 , nimirum  A C , itaque  A D , erit  1 A 
B,  erit  4 , Si  A C.  erit  8 , &c. 
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PROBLEMA  XI. 


• TJ  ST  triangulum  reS angulum  , in  quo  notum  tfl  fegmtntum  minus  bafis  y -j , itemquc 
r,  nota  tft  differentia, qua  bajis  fuderat  latus  conterminum , cum  tUo figmento  nempe  6, 
oportet  reperire  quantitatem  bajis  &c. 

Latus  illud  circa  rectum,  & conterminum  cum  fegmemo  minori, fit  i R.erir  igi- 
/Uuiit.  tur  bafis  i R 4 6 , quoniam  autem  fegmentuin  minus  cft  s -—.ergo  j R 4 31 
-j-,  xquabitur  1 Qi_atq;  adeo  t Q,—  j R , zquabitur  32-7-«  fit  autem  expli- 
cata aquatione  1 K,  pretium  9. 


PROBLEMA  XII. 


ES  T triangulum  at  B C,  in  quo  nota  jnnt  latera  d C , 14,  AB,  1 J , B C , 15,  efi 
autem  punitum  D , vel  extra  , vel  lutra  i mt  unctum  Jit  conofcere , quanta  fit  A D , 
quanta  D B , quanta  demum  D C , fi  ad  quadratum  ex  ,1  D > adaatur  100  , ad  quadra- 
tum ex  D B , addatur  }6,  ad  quadratum  ex  D C , addatur  64 , hac  nimtrum  additione j 
faci  a omnia  fint  inter  fi  aqualta . 

tjaufrn-  Primo  diuidatur  A C,  14,  in  duas  partes  vr  quadratum  vnius  plus  100, aquale 
qUai)rato  alterius,  plus  64  . Proinde  pars  vua  elto  1 R , altera  erit  14  — 1 R , 
quadratum  iilius  cft  1 Q,  iftius  autem  cft  196, 

, — a8  R 4 1 Q.  Si  ad  1 Q;  addatur  100, fit 
roo  4 1 Q.  Si  ad  196  — 28  R 4 > Q>  ad- 
datur 64,  fit  260  — 28  R 4 I Q ; erit  igitur 
100  4 1 Q“  160  — 28  K 4 1 Q.,  & per 
Amithcfin  , fiet  100  4 1 Q 1 4 28  R SZ  260 
4 t Q , & rurfus  vtrinque  TubUtis  100  , Sc 
1 Q^,  fiet  28  R “ 160,  diuilione  inftituta-  , 
fit  1 R , pretium  5 -j-  , 8c  eft  A F , cum  au- 
tem A E , fit  5 ; erit  igitur  E F,  -j-»  remane- 
nebit  autem  F C,  8 -J-. 

Sit  autem  F D , I R , eius  quadratum  eft 
1 Q , quo  addito  ad  68  — 'j, — , quadratum  ex  8 —■  > fit  68  4 t Q > ad 

quod  addito  64  , fit  132  — 4 r Q > & quia  B E , erat  12  , duCtaquc  cunu. 
fit  D G , ad  rcCtos  angulos  ad  B E , & D F ( ad  A C , atque  adeo  E G , fit  ■ R , 
erit  G B,  1 2 , — 1 R , cuius  quadratum  eft  »44  — 24  R 4 1 Qj  ad  quod  intelli- 

gatur  addi  quadratum  ex  G D , fiet  144  -5 24  R 4 • Qj  ad  quod  fi  in- 

telligatur  addi  36  , quadratum  ex  6,  fiet  180  24  K 4 ' Q : & erit  zquatio 

«32  — — 4 1 Q “ '80  — J* 24  R 4 > Q>_&  per  Antithcfin  fiet  132  -U-  4 

24  R 4 < Q ~ 180  4 *f*  1 Q * & rurfus  24  R 4 1 47  — 5-  4 1 Q . & 

denique  24  R “ 47  — jj—  , diuilione  autem  mftirura,  fit  1 R , valor  1 -fi*--  Ne- 
que diffimili  artificio  procedendum  erit  s cum  punctum  ceciderit  extra  triangulum 
&c. 
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PROBLEMA  XIII. 


Eu  T figar*  A B E Cita  qu a nota  fiunt  A B , 16  A C , 8 , B E , 1 5 . anguli  C A B,  A 
B E > fiunt  relit  i oportet  eognofcere  quanta  Jit  C D , fir  D E , cognita  ratione  ipfius 
C D , ad  D E,  nimirum  vt  2 , ad  J . 


Problema  iftud  indiget  determinatione » vt  patet ; cacterum  hoc  nihil  aliud  eft , 
quam  diuidere  A B.  in  duas  partes;  vt  quadratum  vnius,  pius  quadrato  ex  A C» 
ad  quadratum  alterius , plus  quadrato  cxfiE, 

iit  in  duplicata  ratione  a , ad  5 , nempe  vt  2,  x 

ad  12,4-. 

Pars  vna  eft  1 R;  alia  erit  1 6 — t R ; qua- 
dratum illius  eil  1 Q;  cui  addito  54 ; quadra- 
to ex  A C , 8 ; fit  «4  4 1 Qj  deinde  quadra- 
tum ex  ad  — t R , eft  6q6  — 52  R 4 ' Q.» 
cui  addito  225, quadrato  ex  B E.  15,  fit  901 
— 52  R 4 t Q.  ergo  R ( 64  4 t QJ.  ad  $ ( 901  — J2  R 4 1 QJ>  debet  eile* 
vt  2,  ad  5,  feu  64  4 1 Q.  ad  901  — ja  R 4 1 Q.»  debet  efie,  vt  2 , ad  12  4, 
feu  vt  4,  ad  2 j , erit  igitur  1600  4 25  Q.“  3*04  — 208  R 4 4 Q . & per  Anti- 
theniin  1600  4»5Q4io8R^  3404  4 4 Q.i  St  rurlus  tdoo  4 >»  0*4  >08 
R“  3do4>  rurfus  fiet  xquatio  21  Qji»  208  K ” 2004  > inftituto  Parabolifino > fit 
* 0^4  -TT-  R — -Ht1-  • 

Huius  atquationis  radix  eft  d,  nam 
dimidium  numeri  radicum  eft  -4  , 
cuius  quadratum  , fi  addatur 
ad  ■ , feu  quod  idem  eft  -4r-  • 

fit  numerus  5 2 900  > cuius  latus  qua- 
dratum eft  2 30  > & erit  4 > ab  hoc 
autem  fubtra&o  . dimidio  nu- 
meri radicum  remanet  -4  > nimi- 
rum d , quamobrem , pars  vna  erit 
d,  altera  erit  201  & c. 


»904 
a 1 

2004 

4008 

42084 


104 

104 


SCHOLIOB. 


41  6 
000 
104 

1 o 8 I 6 
42084 


Pfjitit,  rt- 
jetkti». 


REite  dic  et  amat  id  »il  aliud  efie, 
quam  diuidere  AB,  ia  duas  par- 
iet , vt  fumma  quadratorum  ex  vnae 
parte  fit  ad  fiummam  quadratorum  ex 
alia  tu  duplicata  ratione  2,  ad  5;  Si  enim 
re  lia  potens  duo  quadrata  , ad  reBam 
potentem  alia  duo  , efi  vt  2 , ad  3 ; 
quadratum  erit  in  ratione  duplicat*^ ; 
vt  confiat  ex  20  » prop.  6.  Elemento- 
rum. 


32900 

J * 9 o o 
• • • 

2 3 o 

*r“  2 3 o 

104 

I 2 d d 


2 I 
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PROBLEMA  XIV. 


DAtum  fit  redangulum  A B F E » confiet  autem  latus  vnum  ipfius  nimirum  maius  , 
quale  e fi  E F , efie  io,  at  veri  F B,  latus  minus  tjfe  6,  in  eoque  defcriptum  fit  pa- 
rallelogrammum  reft angulum  C C H D ; quod  fit  quarta  pars  totius  A E F B , adeo  vt 
ACGE  i GEFH,HF  B D , & C G H D , fint  aqualia  ; quorum  vnum  quodque  efi 
quarta  pars  totius  A E F B,  quarilur  quanta  fit  G H,&  quanta  H D. 

Producatur  C G,  ad  I , & G H,  ad  K , quoniam  igitur  re&angulum  C G H D, 
squale  cft  trapetio  G E F H , ob  id  redangulum  G I F K . quod  eft  illi  trapetio 
squale  , erit  squale  re&angulo  C G H D , 
quamobrem  erit  vt  F I,  ad  G H,  ita  D H , 
ad  G I>  elt  autem  G H,  differentia , qua  F I. 
fuperat  I E.  diuidenda  funt  igitur  latera  E F, 

F B , in  duobus  pundis  I,  K , ea  lege  quema- 
dmodum eft  F 1 , ad  G H , fcu  I L > differen- 
tiam, &c.  ita  fit  D H,  fcu  B K , ad  H L , fcu 
K F • 

Dico  igitur  G H , effe  a R , ob  id  I F , erit 
j t i R . quemadmodum  E I , erit  j-iR, 
harum  autem  partium  fumma  eft  i o , vt  au- 
tem ; | i R,  ad  a K.  ira  debet  effe  B K , ad  K F»  quamobrem  fiat  vt  y f i R , ad 
a R , ita  vna  pars  ad  alteram  , quarum  fumma  fit  6 . nimirum  B F , addatur  a R , 
differentia,  ad  y t i R,  partem  vnam,&  fit  y t J R.per  hanc  diuidaturtf, fit  quo- 
tiens modo  hic  ducatur  in  .illas  partes  y t t R,  & a R,  fiunt  numeri  produ- 
ci yo  t 6 R,&  ia  R.diuidantur  per  communem  diuiforem, deerunt  J4f{ ,&  /ffkt 
in  ratione  data,  conficientes  fimul  addicat  numerum  6,  & erunt  hi  termini  propor- 
tionales. 


* C 


Sumamus  producum,  vel  ab  extremis,  vel  i medijs;  funt  enim  vnum,&  idem 
^VtTrS&frir  tfquale  quarta  parti  totius  rc&anguli  E B,quod  eft  60;  ergo  aequabi- 
tur numero  15,  quarta:  pani  totius. 

«FTiT  — ....... 

Tollatur  fraCtio  per  communem  multiplicationem , & erit  aquatio  do  R f i a Q 
= 75  t 45  H,  per  Antithefin  vcr6  iy  R f ia  Q.“  7y  , fiue  ia  Q f ty  Rs  75  , 
omnibus  autem  applicatis  ad  12,  fiet  aquatio  t 1 R — 6 — j— . 


Dimidium  numeri  radicum . 
Quadratum  dimidq  numeri  Radicum . 
Numerus  atftlutus . 


6 - -Aggregatum  . 

IJi  6 --g  ■ Aggregati  latus . 

■ — F-  Dimidium  numeri  radicum  . 


} 

} 


Addent . 


Subtrahe^ 


Erit 
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Erit  igitur  i R , v alor  & 6 


4 93 


„ , . Illius  autem- 

atquationis  eam  ede  radicem- 
patet  ex  praeceptis  Artis.  Di- 

uidatur  a 6 -f  , per 

4 . & fit  quotiens  , iiue  quarta 

pars  radicis  R.  J-  , 

haec  autem  quarta  pars  radicis 
addita  ad  vnam  Radicem  ( eft 
enim  ia  aequatione  numerus 
radicum  t -j  R , ) facit  $ to 

jgr , quandoquidem- 

fi  ad addamus  — - , 

fit j-; — . Si  vero  ad  $ fi 

-Jj- , addatur  (i  , fit  $ io 

— " , funt  cnimcom- 

menfurabiles  Bt  » St  $ **  . 


-4 


-90  4- 

— a ita 


7 -tt—  — 9t  to  -tg-  Radicis  quadratum, 
: io  Radicum  pretium . 

fi  Summa. 

9»  !;‘v 5- radix. 

9t  -dii — Quarta  pars  radicis. 


9t  «o  tS — 


- Summa,  & radicum  pretium. 


4 * S 
4 * 5 

a t a s 
850 
t 7 o o 


x 8 o fi  a 5 


1 j s 
fi  4 


I o t 4 
» $ i 6 _ 

t fi  j 8 4 


tk  10 


1 S 4 o 
4 o 9 fi 
1 5 4 o 
4 o 9 fi 

8*  Kd4 

777  X 


8 * 

fi  4 

318 
4 9 » 

5*4* 


>014 
6 4 

4094 
6 1 4 4 

« 5 5 3 * 

* 5 5 3 « 


4 » 

«7 

* 5 fi 
4 * 

1 J fi 
1024 


I o 4 9 fi 
j a 4 8 


* 5 7 4 4 


Siquidem  ex  ?t  in  a -~r-*  & 9»  £n?>(hic  autem  eft  vnus  ex  modis.qui- 
bus  Radix  quadrata)  quadratae  radici  additur  > vt  condat  > ex  prsceptis , quibus 
tradantur  numeri  irrationales,/,  cft  igitur  produdum  91 
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— X 1 

1024  r 1 1 


'17  4 4 


6 j 8 4 
I6384 
10  2 4 


«533« 
3 1 7 « 8 
1 <5  3 8 4 o 

1 <77701  < 

($308040 

16777018 


fcu  quod  idem  cft 


1 2 3 


'128 

1 5 7 4 4 
1024 

6 2 p 7 6 
31488 
* 5 7 4 4 

16121856 
6 p 6 3 2 o o 

23085056 


* * 3 
1 2 8 


X 


4 * 5 


8 t p 2 
2048 
024 


1024 
» * 3 

3072 

2048 

1024 

1 2 5 p s 2 
54400 


IpGus  autem  radix  quadrata  eft  -g£-,  cuius  duplum  eft  hoc  eft  3 rfi  • 
Si  verd  ad  6,  addatur  3,  fit  p.  Si  ^-.addatur  ad  — ij—  > fit-S-  ; namque  fi  hu- 
ius fra&ionis  , fcilicec 
, duplicemus  nume- 
ratorem, & denomina- 
torem  fiet^S-.  Sivcrd 
fumamus  dimidiusL.  , 
tam  numeratoris  quam 
denominatoris  , illius 
fraSionis  , fit  -£-  . 
modo  fraftionrs  funt 
rcdafta:  ad  eandem  de* 
nothinationem . Si  ad- 
dantur numeratores  fiet 
frailio  -S — , qup  qui- 
dem fraftio , addita  ad 
— jlg — , facit  lummanu 
i 4£r. hoc  cft  • -gS-, 
quat  addita  ad  p , facit  Diui-  3 2 
10 — — .obidfum-  for. 

ma  erit  9t  10  — , 1310721  40  p 6 hoc  cft  1540 

at  vero  - 1*  *o  -£=■  , f L_ 

addita  ad  | 9(  io  , Diui-  32  4076 

nihil  remanet.  Si  verd  for. 

ad  7 , addatur  — 41  82  82  41  82 


1 3 1 o 7 2 

49280  >54°  180352 

-I 1 > 


180352 

49280 


131072  131072 

hoc  eft 


4 » 


1 2 3 
1 2 8 


-J5- , fit  6 -j — - Igi-  — 

tur  fi  ad  7 — j;-  — 8!  6425612812 

1 o -vir , quadratum  ra-  t 

dicis  addatur  R 10  Je-  — 

radicum pretium,  fit  6 , Vt  oportebat. 

Modo  videndum,  ex  ddditione  , huius  fiattionis  nimirum  a6-T-  ^ ^ 

_ 3 t t * 5P 

ad  hanc  — 7- . * fieri  numerum  6. 

3 “r- 1 Ki  59  -ij- 
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9<  95«  7 -i- 

26  -7—  *f»  9e  2J9—73- 

iS  ~ 213« 

7 « 5 ° 


»5?o  o 
1 6 


In  primis  addantur  numeratores  ;&ex  ift  2 6 
■j.  ad  — 7 -j- , fit  18  — J-  , & fit  4,ex  ^ 239 
-5—  ad  Bt  956'  — , fit  51  2 1 y 1 — . Pro- 
ptcrea  quod  ly  239  , & 91  936  -fi-  , funt 

commcnfurabiles  ; fi  igitur  "p  ( h:ec  fraCfio 
idem  cft  , quod  93$  , ) ducatur  in  Up , fit 

, huius  radix  quadrata  eft  , huius  du- 
plum cft  --,T  ■ , quadrata  illarum  fta<9ionunu 
lunt  — 77— -» & , horum  fumma  eft  euc , nem. 

pc  2iyr  -7»-.  Proindcfi  5 239  -fi-  , addatur 
ad  93 6 d-j  fit  fumma  Bt  2131  . Itaque 

nutlierator  erit  18  -j- 4 $ 2131  — tj- , & deno- 
minator erit  3 -i-4  Bt  39  ,&  liabit  hoc 

modo . 

»8  -j-  •bjt  2131 
3 t-  4?t  39  -g- 


1J»96 

4 


15300 


1 6 


1 3 9 

1 6 


»434 
» 3 9 


3824 


li-12 

1 6 


15300 
3 8 1 j 


76500 
30600 
122400 
4 5 9 0 0 


58  522500 


Eritque  fumma  qu?fita.  Conflat  autem 
3 —j-  , in  18  — J-  , continetur,  fexiesifeu 
metitur  18  -J-  , per  6 , Sc  Bt  59  — > 
metitur  Bt  2 1 5 1 > per  6 , vt  patet , fi 

3 — J-  , multiplicemus  per  6,  fit  18  — ■»— » 
Si  vero  B 39  — ji—  , multiplicemus  per  «, 
fit  Bt  2151  —a—  . Quod  autem  fi  ducatur 

Bt  atf  -3 1 -j—  in 

ad  y t Bt  239  . ■ producatur  , y , 

3 t t Bt  59  -3-  r 


quarta  pars  totius  re&anguli  60  , facite 
conflabit . 


hanc  ftaftionem  valere  6 , natnquo 

3 — r— 
6 

18  — J—  feu 

3 

4 

59  — S— 
3« 

49 

3« 

354 

»77 

294 

»47 

2124 

■ 

27  -S- 

1764 

2»y»  -d~ 
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a 6 -j — 9t  J39  -4r 
&! 6 -h i -r 


4*  9»  tS“  hoc  cft  79  — b- 


9«  >3447  Hr*  4 4tf  — H-  fa»  46  4- 
3 -f-  4 9>  59  -5  c : 

Haec  autem  fragio  R »^7  T * -±^ , valet  ij.  quandoqui- 

dem  3 — f— , metitur  46  -i~per  15,  & gt  j 9 — sr~-  metitur  IM3447  -ir  Per  *J • 
Itaque  fi  ducamus  pt  ad -d -j-  ‘n  -^—7—^*  39  '*f  ’ **  5 vt 

oportet.  . 

Quod  autem  ex  multiplicatione  quoque  JSt  956  — s 7 -j—  > Pcr  4 —i-  4* 

pi  6 -JJ-,  ("his  autem  intelligatur  fubfcriptus  denominator  communis  3 -j—  4*  9 
59  -%-,j  producatur  idem  numerus  15,  patet  fiquidem  dum  multiplicamus  7 — r > 
per  6 — , producitur  gi  - , at  4 in  — , ductum  facit  — , deinde  dum  du- 
citur R . 


9<5»J  «-4 7 -r- 

4-i-*Mx 


79  -H — P 
9i  >8301  -3$ 3* 


9«  '3447  -5~  4 4«  -r 

3 -f-  4 9>  59  — 5- 


« 4 , in  R 955  , producitur  pe  Radix  quadrata  numeratoris  cft  a 5 50  > 

deiiominatons  cft3i.  Itaque  produdtum  erit  -77-  .hoc  cft 79  -tj-.at  dufium4»m 
4,  facit  4-  Deinde  dum  ducitur  4 -J-,  in  7 -4-1  fit  3*  -ii"  >&  4 ‘n  — * ^lc‘c  ’ 
Denique  fi  ducatur  4 , in  R 956 

-4-  , fit  pi  i8joa  -££; , fumma  veto  6 y o a 5 o o 

horum  productorum  cft  ....  1 o a 4 

P1  » 3447 4 4*  4- 1 

3 4-49«  59  4 a 3 S o 3 1 

Quandoquidem  fi  4 79  tt  > & 

— 3 a -n-,fimul  addantur, fit  4 46  3 1 

4-.  Si  vero49!  1830x^5, ad  — pi 

«j»,  addatur, fit  fumma  Pi  13447  . Itaque  erit  produSum  pt  13447  — £-  4 

4 6 -f- , cui  fubfcribi  debet  idem  denominator  3 -i — 4 9«  59  77  • vt  fiat  fraSio 

ifta  pt  '3^7  ^ ^ dum  nimirum  multiplicatur  ifaflio  illa  fupra  po- 

lita pi  9^6 — Z — _ in  alteram  ^ T j*  — 7 ■ . 

3 t4  9i  59  -ir  3 4-  4 Pt  59  -ir 

Quemadmodum  explicuimus;  At  vero  liquet  fraCtionem  illam  produCiam  lk 

g6Jl  ’ v*lere  *5>  fi  quidem,  & 3 — j-,  metitur  46  —r~,  per  ij, 
& pt  59  -ir-»  metitur  pariter  ipfam  Pi  13447  , per  1 5 . 

Prima 
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Prima  igitur  1 F,  pofita  5 4 i R,  erit  4 -f.  4.  ifc  6 

Secunda  G H,  feu  I L , pofita  2 R,  erit  pi  16  -a-  , -r-  1 —i—  , 

Tertia  H D,  feu  K B,  pofita  'fffs.  erit 

3 T T 3>  59  — 

Quarta  I G,  feu  F K,  pofita  , erit  ^ ■ 

Aliter  eidem  Problemati  fatisfieri  poteft . Pars  B K > efto  3 t'i  R,  reliqua  K F , 
erit  3 — 1 R ; harum  fumma  eft  6 ; vt  natet 
quoniam  3 t 1 R,  pars  maior  numeri  6,  U du- 
catur in  differentiam  partium  numeri  10  , de- 
bet producere  1 5, quemadmodum  pars  minor 
ciufdcm  numeri  6,  dufta  in  partem  maiorem* 
numeri  10  » debet  efficere  15 , funt  enim  pro- 
portionales , ob  id  diuidatur  1 5 , per  3 f 1 R » 

& fiet  ■ — , differentia  partium  lateris  maio- 

ris 10;  deinde  diuidatur  numerus  1 j ; per  3 — 

1 U,  & fiet  quotiens  — ' , pro  parte  maiori 
ciufdem  10;  a qua  fi  fubtrahatur  ll^nr , rema- 

nebit  ,-rri>  pr°  P«te  minori  ciufdcm  io.fi  igitur  addatur  ad  ^.fict  fum- 
i-r»  ’ aqualis  10, atque  adeo  45  f 45  R “ 90  — 10  Q»  & ordinata  xqua- 
tionc,  fiet  4S  t >o  Q.f  4J  R “ 90.  & vtrinque fublatis  43  ; erit  10  Q t4S  R 
45  , diuifione  vero  inftiruta  fit  aquatio  ! Qf4  -f-  R — 4 -t-  . Huius  autem* 
aequationis  radix  reperietur , fi  fumatur  5 , quadratura  dimidij  numeri  radicum. 

& addatur  numero  abfoluto;  fiet  enim 
9 -$r  • huius  radix  quadrata  eft  91  9 
— , a qua  fubtrahi  debet  a — j-  , 
dimidium  numeri  radicum  remanet  31 

9 — 2 — j-  , & eft  1 R j valor  ; 

Itaque  pars , qua:  ponebatur  3 t 1 R . 
erit  R 9 -3—  t -f  • Idem  eft  autem* 

Tk  9 t — J-  . ac  eft  fra&io 
»<5— 7—  4 R 239—^-  ...  , 

TTirirsV-^  el,c,ta  fu- 

periori  methodo . 

Cartcrf  partes  non  latebunt , altera 

namque  ipiius  6,  erit  j -j ji  9 

alias  quoque  facild  eft  reperirc . 

Quod  autem  illa  fradtio  ; *qualis  fit  huic  nutriero  &9 

. , , , i ' T !*  Jy  T 

.« ~ T " » nunc  in  modum  oftendemus  . Quoniam  enim  3 -i-  f 59  — g—  , fi 

ducatur  in  gi  9 f -j-,  debet  producere  26  -f- 1 3*  239  , proinde  multipli- 

cemus prfdiRos  numeros  inter  fe.  Si  itaque  ducamus  -J-.  in  31  59  -J- , fiet  3i  f » 
fi  vero  multiplicemus  3 — f— . per  -j— , producetur  — ~ , at  verd  multiplicata* 


'CI*4t  R = 4t 

J T* 

» T- 

4 

1 


5 

4 


9 

3t  9 


— a 


3 -r-*3t  59 
9 — n — 4*  -f" 


31  -T-f  4 $ 


4 31 


*<S  T<*  3t  *39' 


8^9  -5 — . per  K.  59  -u  , fit  ljt  , habet  autem  radicem  hic  numerus  fraiftut 
.“iSr-  > & eft  , hoc  eft  13  -jf-  . Prarpterea  fi  ducatur  31  9 -£— > m 3 -r> 

Q^gq  Fit 


AV.nr  idtm 
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Fit  44-  s « ver6  fi  -g— . ad- 
dantur ad  aj  —73—  • fit  fumma  aS 
~ , inlupcr  quoniam  R 4Sr"  » & 
funt  commenfurabilcs;  com- 
munis enim  diuifor  eft  $ 153 ; quae 
diuidens  s 3 4$  a 5 facte  quotientem 
5i  225  , nempe  1 5 , ds  diuidens  9t 
95615, facit  quotientem  9i  625,cu- 
jus  radix  quadrata  eft  a 5 I at  verd 
40 , eft  fumau  ex  15  , & 25  , qua-, 
dratum  eius  eft  1600,  quo  du&o  in 
153  , quadratum  communis  diuifo- 
ris ; fit  244800  , atque  adeo  erit 
-ttgi-  , huius  latus  quadratum  eft 
239  -4- , nam  fi  244800 , diui„ 
datur  per  «024,  fit  239,  -4  * eu* 
jus  radix  quadrata  eft  ?t  239  —4» 
Duobus  modis  hucufque  propo- 
fito  Problemati  fatisfecimus  i pla- 
cet etiam  alia  via  incidenter  idem- 
Problema  enodaret  Quamobreou 
fatisfacicmus. 
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3 4 4 » 5 ¥ » * 5 

— — 1 . • 

»53  »5 

95625625 

I . . 

«53  * 5 

« 5 


4 0 


1600 
.*  5 3 

4800 

8000 

1600 


»44800 


»44800 

I a 3 9 -4-. 

1024 


jilim  i*m 
fifiltUm , 


V. 


Aliter  ijfdem  fuppofitis;  Se  latus  maius  effe  10, latus  vero  minus  cflc6,fit  reftan- 
gulura  E F , G D , quarta  pars  totius  re. 
dtanguli ; adeo  vt  fi  F H , lecetur  bifa- 
riam in  l.reftangulumlC,  fit  quoque 
quarta  pars , atque  adeo  eidem  E G, 
cquale  i adeo  nimirum  vt  AC,  redtan- 
gulum  ad  E G,  vel  ad  I C,  rationem  ha., 
bea  vt  4,  ad  i .quatritur  FE,  fiue  G 
D . Dico  igitur  eam  efte  1 R , re&angu- 
lum  A Cj  erit  60  ; & E G , erit  ~ , 
hoc  enim  modo  erit  vt  4,  ad  1 . ita- 
60,  ad  Sed  redta  F G,  erit 
at  B H , etit  6 — t R , & B K , erit 

10 Sr  • Re&aneulum  vero  H K, 

erit  illud , quod  fit  ftib  B H,6  — 1 R, 

& B K , 1 o Jr , rc&angalum  au- 

tem eft  60  — 44  — to  R 44 , 
reiftangulum  veri  F C,  erit  — -7»* 

Duplum  ver6  redtangulum  1 C , 
feu  reCtangulum  duplum  I K , plus 
duplo  redhngulo  F C,  feu  redtangu- 
lum  H K > plus  duplo  redtangulo  F C, 

eft  60  — 4* 10  R4  -4  «f*  44 

4 feu  60  — io  R — • 4 

44 . Duplum  autem  rc&angulum- 
1 C , eft  60  — 44  — »0  R -7- 

4 4x 4~  • 60  — IO  R — 

-4  + 44  < Duplum  autem  redtan- 
eulum  E G,  eft  . Sed  ex  bypothefi  aqualia  funt  I C , E G , ob  id  eorum  du- 
" ‘ ~ Addita  verb  fradtio- 

ne 


•B  1 

i c 

_L 

1 

10  — 
6 — 


-icR-J.4 

60  - 44 

6o  - 44  - 10  R * 44  feu  -4 


pla  etiam  erunt  aqualia  60  — io  R — 4~  44  ~ 
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»c  -T-.vtrinquc  fiet  aquatio  Diui/is  autem  omnibus 

per  io,  fit  6 — i R — -t—,  Atque  adeo  «-igif  ~ . £>u- 

«is  omnibus  m i R , fit  souatio  6R-iQ+9r4-fK.  Proinde  6 R * 9 
77  4— r-R  + iQ.&  rurfus  i^-  £ + 9 - , Ch_  Denique  i Q-i  -i-  R ~9. 
Huius  autem  xquationis  radix  fic  eruetur . Dimidium  numeri  radicum  cft  — i-  , 
quadratum  huius ; cft  , quo  addito  ad  9 , fit  9 -fi- , cuius  radix  quadrata*  eft 

& 9 r.~  • qua:  fi  addatur  ad  , dimidium  numeri  r3tbcuni , fiet  14  0 — 1 

Panes  autem  reliqu*  non  latebunt , • " ' " ' 


3 C ft  O L / O tf. 


EJ,n*”“'dm  <&*•>  ‘•oficoti  , fi  nimirum  , k nebis  pcfiiam  fliff,, 

60 ' ,a  fr,me  filix’1  modo  tfiarum  re/ibttsonum , quandoquidem  fut/fit  n. Zr  „!.i* 
Oquatso  ~ 60. 

. Atque  adeo  240  R * 48  Joa  * 180  « , proinde  48  60  £ ~ 700, fit- 

aoque  par.bol.fmo,  eadem  aquatio  , vt  ibi  t J^tt  , -fi-  R ~ 6 -fi  , confinem , 
quod  ammaduerttye  volumus . 0 

Hinc  autem  perdituum  fit,  qua  arte  duo  latera  propofita  dividere  valeamus , (fi  ne  vta- 
mur  if fidem  numeris , fint  20,  (fi  12  , (fi  oporteat  diutdere  vtrumque  in  tales  duas  partes 
nimirum  12  , in  duas  tales  parte s , (fi  2 o , in  duas  quoque  huiufimodi  partes  , quod  minor 
fnrs  numeri  12,  ad  maiorem  fit.vt  differentia  pqrtsups  qvitferi  20,  ad  maiorem  parteuts 
ttu fidem  numen  20  , multiplicata  vera  mmort  parte  ipfius  12  , in  maiorem  numen  10 
fiat  60 . 

Pars  utaior  numeri  1 1 , tfto  6 sj*  1 g , minor  erit  6 — 1 it , pars  adtem  minor  nu- 
men I*  , duifa  in  partem  maiorem  numeri  29  , tantum  fiat  it , quantum  differentia  par- 
Itum  numen  20  , duHa  m panem  maiorem  numeri  12  , (fi  vtrnmque  pr edulium  debet 
(fluere  60;  ob  td  oportet  diutdere  6c,per  6 dfi  1 R.vt  habeatur  fffi  , pro  differentias 
duarum  parttum  tpfitus  20  , deinde  dividatur  idem  numerus  60  , per  6 — 1 R , (fi  habe- 
amus , pro  pane  maiori  ipfius  ?o,  vt  autem  minorem  pariem  indagemus  fiubtraha- 
tur  differentia  partium  numeri  20,  nimirum  , ab  ipfia  maiori  parte  (fi  rema- 
«ebu  fi—\,  boc  autem  refiduum  fi  addatur  , m*>ort  parti  numeri  20',  habebimus 
^trzvt.fiqmdem  reperto  bimomo , per  quod  fi  multiplicetur  denominator  6 — 1 fi,  fiat  de- 
nominator }6—  1%,  revocabitur firpHio  -r~x  , ad  eandem  denominationem  alterius  fraBio- 
binomium  autem  ifiudejl  6 * 12  , fer  quod  fi  ducatur  6 — , R,  proveniet 
3 6 -»  1 -Qifitxr»  ducatur  60, proveniet  %±fi{,fa&a  autem  additione  ifiarum  fraClio- 
num , proveniet  -*£££-  , hoc  autem  aquatur  numero  10  , & cxtraBa  radice  fiecundunts 
artem  referiemus  1 R,  pretium  $ 38  -t 4 fi-,  atque  adeo  partes  non  lattbnqt , 


rfDMONITIQ, 


C Etenim  fuperius  allatum  Problema  illud  cft  i quod  mihi  refcluendum  propofitum  niitj 
Vnufqutfque  ridebit  ex  di&is  me  Quatllioni  per  modum  Zetefeos  propofita-  fatisfecifle  j 
in  Algebri  rero  Speciofa;feu  potius  in  Tradam  de  Rcfolutione , & Compoliticne  Mathemati- 
ca conlpiciec.mc  idem  Problema  de  parallelogramroo  propofitum  Analytici  cxplicafl'e,4i  ip- 
fius Anilyfeos  reftigij»  obferuatis  compofuifle  ; atque  adeo  Geometrici  feliciter  illqd  cnodaf- 
fe.  Vcriim  enim  rero  in  libro,  cui  titulum  fecimus,  Diuerforum  Problematum  collectio ; in 
quo  quamplurima  fumus  Problemata  explicaturi;  4t  fimilia  huic,  i longi  dificiliora  in  Arris 
illuftrationem  enodabimus.  Interim  tmsi  hoc,  cum  alijs,  hifcc  attulimus  rt  itatim  Artis  prj- 
Ctpta  tradita  , exemplis  quoque  conlpiccrentur  illuftrata  ; non  enim  dubium  quin  praecepta-. 

Qt|q  x ipfa 
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ipfa  longe  facilius  percipiantnr , dum  ad  praxim  reuocata  confpiciumur . Longe  tamen  iucun- 
•cius  eric  Problemata.  & numeris  enodata.  St  beneficio  Specio!*  Logiltices  refaluta  ; repenti. 
Iquc  ipfius  Aualyfcos  veliigijs  compedita  ( quando  ramo)  Problemati,  natura  id  patitur  ) atq; 
Geometrice  demonftrata  coufpicere  , quod  nos  an  pr*cttato  loco  prxfiabimus  . Qtiinimo  no- 
Itras  quoque  partes  elfe  putamus  non  folum  nouar  »t  dittum  cll  > led  etiam  veteris  . fcu  tua- 
incrof*  logifticcs  fic  Problemata  Geometrica  traiSarc  i vt  confiet  ca  vti  nos  polfe  ad  aflfcJW- 
nem  Geometricam  comparandam  . rcfifta  dcmanltr3tionis  cura  do&rjhi  er  Elementis  Eucfi  - 
dis  ac  aliorum  excerptx;  Artem  tamen  ipfam.  hninfmodi  logilticcm  fcilieet  ad  id  conleqncn- 
dum  in  Tradatu  de  Kefolutione . 8t  Coinpolitione  Mathematica  explicabimus;  St  quidem  co- 
piofius  i quam  in  nofiro  opere  hac  de  re  pridem  edito  prxiiitcninus . 


PROBLEMA  XV, 


, , *, ' * 

DAt a bafie  trunculi  , ditis  etiam  exce/ftius  , quibas  crur.t  fnptrant  perpendicuhrpfn 
ipfius  oportet  reperire  trianguli  latera,  & perpendicularem. 


rtfrii.&Tt-  Hoc  Problema  duplicem  cafum  habet.  Vel  enim  perpendicularis  cadit  intra,. 

triangulum,  quo  cafu  oportet  compolituin  cx  exccllibus  minorem  e fic  bafc,  vel  ca- 
dit extra , quo  cafu  neccffe  cft  differentiam  cxcclluum  minorem  effe  bafc, 


PRIM.VS  CAS  VS, 


' I r 1 ■ • > • V 

DAta  fit  bafis  i i , & (xcefius  quo. crus  maius  fuperat  perpendicularem  fit  datus  8 , 
exceffus  quo  erus  minus  fiuperat  eandem  Jit  i , fiupponendum  differentiam  excefiuum 
idem  efie  , ac  differentiam  laterum , 

Trimi  isfni  Differentia  Tegmentorum  balis  (it  i R , quamobrem  a i sjt  i R , erit  duplum  ftf- 
r<plMit,  gmentum  maius  quapropter  ipfum  fegmentum  maius  erit  io  ~ *f* “i-  R-  At  ve- 
r6  rcflangulum  comprchenlum  fub  differentia  laterum  , S(  eorundem  aggregato  , 
aequale  eft  illi , quod  comprehenditur  fub  differentia  Tegmentorum  bafis , & ipfa_, 
ba(i;proindc  erit  vt  7, differentia  laterum  (iue differentia  exceffuum  ad  1 R.ita  2t, 
ad  aliud  puta  , adeo  vt  aggregatam  laterum  (it  -aci,  huic  fubtrahatur  cxccffus, 

quo  latus  minus  faperat  perpendicularem  , vt  fiat  reliquum  , cft  auterrk, 

rcflangulum  fub  cxccffu  quo  litus  maius  fuperat  perpendicularem  . & fub  aggre- 
gato ex  latere  maiori,  & perpendiculari,  aequale  quadrato  fegmenti  maioris,  quod 
cft  10— r + -j-R.  Proinde--  — 8,  quod  cft  rcflangulum  fub  — 1,  nem- 
pe aggregato  laterum  minus  differentia , qua  latus  minus  fuperat  perpendicularem, 
atque  adeo  aggregatum  cx  latere  maiori,  & perpendiculari  fub  8,cxceffu,  quo  la- 
tus maius  fuperat  perpendicularem  aquabitur  ~ Q ro  — R , qua- 

drato fegmenti  maioris  , vt  conflat  ex  multiplicatione  , omnibus  duiftis  in  4 , fiet 
i—5-  — 32  — 441  <•  1 Q.>j*  42  R,  Sc  per  Antithelin  — 42  R — 1 Q.- 
32  , hoc  eft  473,  fcu  quod  idem  eft  96  R—  42  R,  hoc  eft; 


Et 
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.1  1 r . 
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JEt  extra&ii  radfce  fecundum  Artem , fiet  i R.valor  1 1 , & cft  differentia  fegmea»1 
{orum  bafis  j Si  vero  fiat  vt  7 , differentia  laterum  ad  1 1 , differentiam  tegmento- 
rum bafis  r i»  *-*->  bafis  ad  aliud  , nempe  33  , innotefeet  aggregatum  laterum  , i 
quo  dempta  7 differentia  laterum  remanet  26  , cuius  dimidium  eft  latus  mmus  ; 
nempe  13,  maius  autem  erit  20  , nempe  13,  plus  7,  Sic  ftiam  innotefeet  perpen- 
dicularis 11.  — - — ■ f’  , ' - - • n 

Aliter  perpendicularis  edo  1 R > latus  maius  erit  8 1 R . latus  autem  minus 

erit  i + 1 R,  illorum  quadrata  funt  r ■$*  1 R <•  1 Q^,  Sc  64  •$*  16  R 
v crlnque  fublato’  1 Q,  nempe  quadrato  perpendicularis , remanebit,  r 2 'R , qua- 
dratum fegiaetiti  minoris  , tic  64  16  R , quadratam  fegmenti  maioris  , quamor 

brcm  (figmenta  ipla  crnnt  Sfi+fR),  Sc  fi  C 64  r <S  R:  it  ver6  inuieenu. 

multiplicentur , & produ&i  fumatur  duplum  . fiet  IS  ( 25«  + 57«  R 1281QJ , 
addatur  hoc  ad  1 R<  & 64  >j<-  16  R , quadrata  fegmentorum  , vt  habeatur 
6 5 + 18  R 4*  Ifc  ( J3<S  >fr  57<S  R >$<•  128  Q),  quod  xquabitur  441 , quadrato  ni- 
mirum bafis.  vtrinque  auferatur  65  >{«  18  R , fiei  .xquatio  a-  ( 25 6 576  R 

1 28  QJ  ~ 37 6 — 18  R,  ergo  etiam  quadrata  erunt  inter  fe  a-qualia  256  «fr  576 
H 4k  128  Q_S  14137(5 — 13536  R * 324  Q.  & obferuatis  Anis  prsccptis , fiet 
7»  R — 1 Q^S  720,  cuius  radix  cft  13  . 

d % v.  - 1 , s v ' • ' ' fT 

• *;•  - V . Z « ’£  • - , ’ . *.*  \*\\  ».a*  - , v.  *.-•«  C JL 

• ‘ ir'  S E C V N D V S C A S V S, 


/i  a a t • •/ 

DAti  fint  exceffus  3,  & 8,  data  fit  bafis  7»  compofitum  ex  dupla  intercepta  f 
& bafi , dico  effc  1 R , ergo  1 R f 7 , erit  duplum  compofiti  ex  Jiafc , & in- 
tercepta linea  » vfquc  ad  perpendicularem  ; quamobrem  fimplum  erit  R t J 
— ; quoniam  autem  rcSangulum  fub  differentia  laterum  > & compofito  ex  late- 
ribus aquale  cft  reftangulo  fub  bafi  , & fub  aggregato  ex  bafi  atque  ex  dup|a  in- 
tercepta. proinde  erit  vt  8 — 3,fcu  quod  idem  cft,  vt  5,  differentia  cxccffuum-  , 
atque  adeo  differentia  laterum  ad  7 . bafim  ita  1 R . ad  -7-  , cui  fi  auferatur  3 , 

exceffus  lateris  minoris  fupra  perpendicularem  remanebit  ry 3 . pro  aggrega* 

to  ex  latere  maiori,  & perpendicularis,  eft  autem  reft  angulum  fub  hoc  aggregato, 
& cxceffu  lateris  maioris  fupra  perpendicularem , puta  8 , squale  quadrato  aggre- 
gati ex  bafc,  & intercepta  inter  bafim,  & perpendicularem  .proinde  — 3, du- 
catur in  8 , & fit-  24  , quod  squale  eft  — ~ QJ  -77  t 3 —i—  R , du£ti$ 

omnibus  in  4,  ad  integrandam  potcftatcm,  & erit  — 96  " 1 QJ  49  t »4  R* 
atque  adeo  -ffp-.T— , 14  R — 1 Q.  ~ 49  t 96  , hoc  cft  44  — j-  R — 14  R , hoc  vft 
30  -j—  R — iQ“  145  , cuius  squationis  radix  eft  25, 


Aliter 


Stcmili  c*fm 
rtfolutio . 
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Aliter  Ijidem  politis  , nempe  8,  3, pro  differentijsifitque  bafis  7,  vt  priiu. 
pendicularis  cfto  1 R ■ latus  minus 


Per 


erit  3 t i R.  eius  quadratum  eft  9 f 
* R f 1 Q.,a  quo  dempto  1 Qj.qua- 
drato  nimirum  perpendicularis , re- 
manebit 9 t <5  R > cuius  9t  Qi  nem- 
pe 5i(9fdRj»  erit  intercepta  li- 
nea inter  perpendicularem  ;&  angu- 
lum trianguli , at  verd  quadratum* 
ex  latere  maiori  eft  64  t «<  R t r 
Q_>i  qu°  dempto  1 nempe  qua- 
drato perpendicularis  > remanebit  64 
t itf  R,  cuius  91Q,  eftpir^t  >« 
R ),  habebitur  aggregatum  ex  bafe, 
& ex  refta  illa  intercepta  fi  ad  | 4 
( 9 f 6 R ) , addatur  7,  fiet  enim 
( 9 1 6K)i  7 , quod  squahitur 
( 64 1 »6  R J , «t  vero  quadratunu 


3 t « 
3 t « 


9 t 


t * Q 


9 t 6 R t I CL 


8 t « 

* t « 


8 R t i Q 
«4  f 8 R 

«4  t i<  R t > Q 


ex  jt  f 9 f d R > t 7 > eft  & f 1 7^4  ti«7dR^tj8tdR.  quod  atquabirur  84  1 
16  R , vtrinque  fuhlatis  5*  f 6 R,  fiet  .equario  Jk  ( 1784  f 1 174  R ) 3 6 f 10  R , 
atque  adeo  17^4  t "76  R ~ 36 1 raoR  t >oo  Q^dc  cunfequenter  17*8!  rojfi 
R 25  ipp  Q±Bc  fiet  » R,  valor  t3. 


PROBLEMA  XVI, 


PRopofilum  fit  quidrttum  A B C D , tuitu  Uttu  Jit  > , fitque  protrtSum  Iulus  € D . 

inut fi  i puniti  A,  ducitur  rcif* , qui  occurrit  ipfi  C D,  iu  E > pretriiit , tr  un- 
gulum effer  met  f J}  E,  iquilt  quidnto  (im  dteie . guirtlur  quinti  jit  A A > quintis 
Af. 


Dico  B F , effe  1 R , ergo  D F , er; 

***"'  In  triangulo  A B F , re&us  eft  , at- 
que adeo  squalis  angulo  F D E,an- 
gulus  autem  A F B , squalis  • , eft 
ipfi  D F E,  vtpoti  ad  verticem  , re- 
liquus * , erit  squalis  reliquo  , funt 
igitur  triangula  squiangula;  atqj  adeo 
• , habebunt  latera  proportionalia., , 
qux  circum  squales  angulos  , qua- 
mobrem,  vt  1 R,  ad  1 , fcilicct  vt  F 
B , ad  B A , ita  erit  F D ■ nimirum* 
a — 1 R,  ad  D B, quare  fiat  vt  1 R, 
& quia  triangulum  F D E , eft  dimi- 
dium rcftanguli,  quod  eft  duplunu 
quadrati , cuius  latus  eft  2 > quadra- 
tum tll  4 , ob  id  re&angulum* 
fub  F D,&D  E, erit  squale  8,  pro- 
inde refiangulum  fub  2 — 1 R , & 
, squale  debet  effe  8 , & faOi, 
ordinatione  squationis fecundum  ar- 
tem i reperietur  1 R , valor  4 — Jjk  1 1 , 
Ita  illi  quatuor  termini  funt4  — Jk  1 a. 
2, 14  12  — a, 


3 — 1 R , quoniam  autem  angulus  A B F , 


ad  3 » ita  a — 1 R’,  ad  aliud,  illud  erit  *=r  * 

B F 1 R 

AB  2 

F D 2 - 1 R 

D E '-=ii 
8 — 8 R -f  2 Q.S  8 R 
8 t * Q 2 i«  R 

8 2 1«  R - 1 Q 
8 R — 1 Q - 4 
4 — Rt  12  , 1 R 

Re&angulum 
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Rcdangulum  autem  fub  r i » — * , 3e 
■*=kt,  , debet  effc  squale  8 , & ita  eft » R 48  — 4 

ptoptcrea  quod , fi  ducamus  , in  R r ia  — * 

I a — * . fit  , hoc  eft  8 ; Itaque  ■ . , 


F B,  erit  4 — R ia,  pars  altera  F D.erit 
R ia  — * , at  vero  D E » erit 
Tota  igitur  C E , erit  a t rair.1  . Vade* 
A E,  non  latebit . 


— R »?*  t 
H “ R *?» 

j»  — R 708 

4 — R »* 


PROBLEMA  XVU, 


ES T iritugulum , tuitu  tngttli  *d h/m,  dufli  f*Ht  Mguli  *4  verticem , tiufque  fuftr* 

/ciet  tft  to.ftunutmr  Uter*.  . 

Reperiaraus  triangulum  aliquod  prpdidlas  habens  conditiones , fitque  bafis  eius  msa,* r» 
a , reperiemus  autem  latus  hoc  modo , fitpponendo  illud  effc  1 R t 1 > diuidendum  *“*• 
extrema  ac  media  ratione,  ducatur  nimirum  a 1 1 R , in  t R , & oritut  a R f t 
quod  aequabitur  quadrato  partis  maioris  a , nimirum  4 • fi  enim  bafis  eft  2 , erit 
etiam  pars  maior  illius  lateris  a,  huius  autem  aequationis  radix  eft  R j t » • Itaquo 
pars  minor  erit  R j — » .totum  latus r j f 1 .Scpars  maior  a , fumatur  amem  qua- 
dratum ex  R 5 f > > illud  erit  6 1 R ao , a quo  fi  dematur  1 , quadratum  ex  dimi- 
dio  bafeos  orietur  j t R 2°-  cuius  R Q eft  R QJ  j fR  ao ),  hoc  autem  latus  eft 
quantitas  perpendicularis  iftius  trianguli . Nunc  oportet  indagemus  triangulum , 
cuius  fuperficies  eft  10,  dimidium  bafeos  iftius,  debet  effe  ad  mam_  perpendicula- 
rem , vt  vnum  dimidium  bafeos  iam  inuenti  trianguli  ad  perpendicularem  (uam  R 
( $ f r ao ),  fi  itaque  dicamus.  Vt  eft  t,  ad  R Q ( y f 9»  20  )*  fi'  vnumradi- 
cis  ad  aliud  illud  erit  R QJ  j f P ao  J « radicis  quat  fi  inuicem  multiplicentur , 
roducent  r QJ  5 f r 20 ),  quadrati,  quod  eft  rcftangulura  facium  fub  dimidio 
afeos  , & fub  perpendiculari , squale  quidem  ipfi 
triangulo, nimirum  io,  quaroobrem  eorum  quadra- 
ta erunt  aequalia, fcilicet  $ t R jo, aquabitur  100, 

Piuifis  ioo,  per  j f P ao,  quod  fit  ducendo  j t R 
ao,  in  5 — p 2o,refiduum,&fit  5 ,diuifor; ducan- 
tur loo.inidcm  j — R ao.&fit  joo— ■ -Rsooooo, 
quo  diuifo  per  5 , fit  R a QQ/  100  — R 8000  ), 

& eft  1 R , pretium  quo  duito  in  a , fit  R Q.Q 
( 1 6co  — R 2048000  J , reperiemufque  latus  effe* 

R Q.QJ  R 28800000 1 800  — R 3 78 88000), per- 
pendicularis autem  reperietur  effc  R Q.Q,f  R aogoocoo )|  joo  — -R  iCaooooo), 

R QQJ  aooooooo  t joo  — R «djooooo/ 

R QQ/  »<><J  — R 8<*»  ) 

- " • 

— R Itf 0000000000  R JOOOOOOOOQ  f R 1 apdOOOOOCOO 


400000  3 8 0 0 0 0 

R aooooooooooo  f 5 oooq  — R »62000000000 


Produiftum  eft  to 

Si  fiat  additio  obferuatis  prpeeptis  fignorum  t,  & — , reperiemus  vtramque  radi- 
cem 


j)  ■ " c 
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cera  91  1 62 000000000 , de  medio  tollendam  ede,  at  verd  fi  ad  360000,  addantur 
50000  > fit  fumma  410000  , a quo  fi  demantur  400000 , remanebit  ioooo  , cuius 
radix  quadrato-quadrata  eft  10 . Habetur  autem  bis  I i Q 162000000000  , quo- 
niam ex  du&u  100,  in  9;  16100000,  fit  produdum  ft  162000000000,  & affi- 
citur figno  — 5 quoniam  f , in  — , facit  — . At  vero  ex  dudtu  91  20000000,  itu. 
100,  fit  9!  200000000000,  & afficitur  nota  t»  fi  verd  ducatur  91  8000,  in  500,  fit 
9;  2000000000  , horum  fumma  eft  91  161000000000  , nam  communis  diuifor  eft 
$ 2000000000  > qilx  diuidens  fe  facit  quotientem  8t  1 , nempe  1 , & diuidens  9t 
200000000000 , facit  quotientem  91  1 00 , nempe  10 , a quo  dempto  1 , fit  refiduum 
5 , ducatur  in  |t  2000000000,  quod  aflequemur  reducendo  9,  ad  naturam  radicis, 
nimirum  quadrate  multiplicando,  & fit  produftum  91  162000000000,  afficitur- 
que  nota  t , cum  altera  afficeretur  nota  — . Quaraobrem  fit  illud  produdum  , vti 
dicebamus  10. 

Oportet  autem  aduertere  in  fuperiori  pragmatia  per  mutuam  fcilicet  illam  multi- 
plicationem, produci  10,  etenim  numerus  160000000000  , eft  rationalis,  eiufque 
latus  quadratum  eft  400000.  Infuper  numerus  npdoooooaoo.eft  rationalis , eiul- 
que  latus  quadratum  eft  360000:  Cum  verd  50000 , & 360000,  afficiantur  figno 
f , ex  ijs  fit  fumma  1 410000  , & quia  400000  , afficitur  figno  — , propterea  ad- 
ditione inftituta,  infpc&a  natura  fignorutn  , proueniet  iqqoo,  cuius  latus  quadra- 
to-quadratum  eft  10  , Citerdm  fi  ad  t 9t  100000000000  , addatur  — 9» 
1000000000  , prouenit  f tk  162000000000  , haec  autem  cum  bis  fit  repetita,  fe- 
mei  aflfc&a  figno  t . & femcl  affefta  figno  — , euanefeit , 


S C H Q L - l 0 N. 


EX  imas  Pr  oh  It matis  refolutione , multorum  quoque  refolutio  potefl  umete fcere , vt  fit» 
loto  mantfejlum fiet  > /iiUcet  tn  nofiro  opere , in  quo  quamplurtma  Problemata  refluenda 
fnfcepimus. 

Coieram  hec  Problema  refluendum  notii  propofttum  fuit , nec  apud  aliquem  Audorem 
illud  enodatum  vidimus  , id  autem  animaduertijfe  opero  prolium  tudicamui , ne  fi  forti 
ledor  viderit  ab  aliquo  iUi  fotiifadum  fuijfi  , ab  eo  noi  hanc  rcfolutiontm  emendicafifj 
arbitraretur . J^aod  autem  ole  bjpothefi  fuperficiei  ro  ,pronunciauimui,  cuicumq;  numero- 
quidem  aptari  poterit . 


PROBLEMA  XVIII, 


DAto  fumma  laterum  alienius  trianguli  , dataque  ratione  fumma  quadratorum  a la- 
tcribut  ad  eiufdem  trianguli  fuptrficicm ; rtperire  latera. 

Datumfit  triangulum  ABC,  cuius  latera  fimul  conficiant  12  .ratio  verd  quadrato- 
rum fimul  fumptorum  i lateribus  ad  fuperficiem  trian- 
guli fit , vt  2 5 , ad  3 , latus  AB,  fit  j , fumma  reliquo- 
rum erit  7 , dicamus  vnum  ex  ipfis  elfe  i R,  puta.,  C 


A C , aliud , nempe  B C , erit  7 — 1 R ; fumatur  di- 

midium  aggregati  ex  lateribus,  nempe  6 , & ab  hoc  / N/, 

dimidio  fubtrahantur  fingula  latera  , nimirum  1 R , Z 

5 , 7 — 1 R , fient  refidua  hic  , puta  6-iR,i,  S r> 

» R — 1 , ducatur  6 — 1 R , in  1 , & fit  6 — 1 R » 

hoc 


Digitized  by  Google 


d — 


6 

R 

R 


CAPVT  TfUGESIMVMPRIMVM 

hoc  produ&um  ducatur  in  i R — - 1, 
ficfityR  — d—  i Q, ducatur  in  idem 
dimidium  6, St  6:4»  R — 3 6 — dQ, 
huius  radix  quadrata , videlicet  & ( 41 
R — 36  — d Q 7 , eft  trianguli  fuper- 
fjcics  , Summa  vero  quadratorum- 
ex  lateribus  eft  74  — 14  R f 1 Q,, 
cuius  quadratum  eft  3476  — 207* 

R t 49»  5«  C t 4 QQ_>  & 

quadratum  ex  ( 41  R — jd  — $ 

Q ) , eft  42  R — 3d  — d Qj  vt  ve- 
r6  eft  3 . ad  sj  , ita  debet  effe  § 

( 43  ® — 36  ~ 6 Q_)>  ad  74  — 14 
R t 2 Qj  ergo  vt  eft  9,  ad  d25>ita 
debet  cile  42  R — 3d  — d Q.,  ad 


505 


6 

7 - 


R - 


6—1 
t R - 

« t 
d R - 


R 

Q. 


7 R — d — 1 


J47d—  2072  R t 49»  Q — jd  C t 4 OQ^quamqbrem  produSum  fub  extremis. 


B3Um  7483  R t 84  C — 1363  Q — d Q Q “ 1 1 jd4  , factoque  Paraboli  imo  flet 


7 - 
7 — 


1 R 
1 R 


RtiQ. 

R 


49  — 14  R t 1 


74  — 14  R t 1 Q 
74  - 14  R t 1 Q 
* Q. 


74  — 14  R t » Q. 
74  — 14  R t » OL 


148  Q,  — 18  C f 4 QQ_ 
_ io3d  R t »9<s  CL—  2$  C 
347d  — 10} d R f *4®  Q. 


54?«  — 2072  R t 49*  Q — 5*  C t 4 QQ 

«quatio  huiufmodi  ~ ~ *Q_Q  3 -^-,Sc  per  ifomoeriam  reduce- 
tur ex  prateeptis  traditis  fuo  loco  ad  hanc  aquationem  , nimirum  2d9388  R f 84 
C — 81 78  CL—  1 QfJ.3  2584224  , cuius  radix  eft  ig , Sc  quia  ( vt  nos  cap.  de 
Parabolifmo  docuimus ) hac  noua  radix  diuidi  debet  per  communem  ilhim  diuifo- 
rem,  fiue  per  numerum  elatioris  poeeftatis  > qui  numerus  cum  (it  d , mftituta  diui- 
fione  , fiet  quotiens  3 , quamobrem  Radix  quxfira  fiiperioris  aquationis  748  R t 
84C—  1363  Q,—  dQQ.3  1 1 9d4  , erit  j , exterum  huius  aquationis  269388 
R t 84  C — 8<78Q. — 1 QQ“  2584224.  reperitur  18.  vti  dicebam  Arte  fuo 
loco  luprrius  tradita . ad  eum  modum  , quem  vnicuique  licet  hic  intueri.  Negle- 
ximus autem  methodum  Vietiam,  vtpote  nimis  longam, fcd  noftra  hac  vii  fumus, 
qui  comperni  rofior  eft;  eadem  hac  autem  adhiberi  poteft  in  omnibus  huius  gene- 
ns Problematibus,  in  quorum  fcdicet  explicationibus  huiufmodi  aquationes  occur- 

Rrr  runt; 
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runt ; aquationes  enim  , in  quibus  dignitates  ad  altiores  gradus  aicendunt , notu 
diffimili  artifici»,  poffunt  explicari ; quemadmodum  a nobis  planum  fiet . 


* J 9 4 
8 4 


»<9388  R f 84  C - 8178  Q — 1 QCJ  S > J 8 4 ^ 

Quadrato-quadratum  prima  figura  adde. 

Ex  aggregato. 

Subtrahe  cubum  prima  figurae  duiflum  in  numerum  cuborum. 

Adrefiduum.  a j 1 o a 

Adde  quadratum  primae  figura:  duflum  in  numerum  Qyadrato.  8178 
rum  > 

Ab  aggregato  annexa  fequente  figura. 

Subtrahe  primam  figuram  du&am  m numerum  radicum . 

Ad  refiduum  inuenta  fecunda  figura. 

Adde  quadruplum  cubum  priqi*  dudum  in  fecundam . 

Ad  aggregatum . 

Adde  Textuplum  quadrati  primi  figura:  dutfium  in  quadratum. 

fecunda; . 

Ad  aggregatum. 

Adde  Quadruplum  primi  figor*,  duftum  in  cubum  fecunda:. 

Ad  aggregatum. 

Adde  quadrato-quadratum  fecunde  figura:. 

Ab  aggregato 


33*801 
269388 

<S34«4 
3 » 

66614 
384 
7 0 4 S 4 
2Q48 
725024 
4096 

AU  729130 

Subtrahe  numerum  faftum  a triplo  quadrati  primi  figurae  duflo  * o 1 6 

in  numerum  Cuborum , & a fecunda  figura , — 

A refiduo.  J a 7 3 1 o 

Subtrahe  numerum  faifium  a triplo  primi  figur*  duAo  in  nume-  161280 

rum  cuborum,  3c  a quadrato  fecundi  figur*.  

A refiduo  fubtrahe  cubum  ex  fecunda  figura  du&utn  in  nume-  3 6 6 2 4 o 
rum  cuborum.  4 3 0 0 8 

Adrefiduum.  323232 

Adde  numerum  d prodinfio  ex  duplo  prim?  , & fecunde  figur?  , 308480 

in  numerum  quadratorum,  ' , 

Ad  aggregatum.  . , ■ 163171* 

Adde  numerum  faflum  a quadrato  fecundx  figur*  dudo  in  nu-  J 2 3 3 9 * 
merum  quadratorum . 

A refiduo.  .*  . .■/  * * ' * J 1 °« 

Subtrahe  numerum  faftum  a fecunda  figura  ~du&a  in  numerum- i * .>  > ,.*  0 4 

radicum,  St  nihil  remanebit,  - — 0 o 


Superius  igitur  pofu?  aquationis  Radix  quadrata  e fi  18  i citorum  fecunda  figu- 
ra 8,  repetimur  parato  diuifore  ad  cum  modum,  quo  fuperius  infinuauimus;  ^iui- 
for  enim  debet  efic  talis  . Vt  inftituta  diuifione  fiat  quotiens  . adeo  vt  additis  ad- 
dendis , & fubtraCtis  fubtrabendis  nihil  remaneat ; reperietur  autem  , vti  diceba- 
mus, diuifor,  fine  magno  labore  obfcrqatis  ijs,  qu*  nos  fuperius  explicuimus. 

Ex  his  autem , qui  nos  in  medium  attulimus  pcrfpicuum  cfi  iftarum  iquatio- 
oum  explicationem  non  inutilem  effe  . Quali  nimirum  nullius  momenti  in  ijs.qux 
vfu  venire  folent  exiftimari  debeant.  Quemadmodum  noni.allos  inlulse  loquente* 
fcpxlvpius  audiuimusi  Sed  longe  clarius  carundcm  «quationnm  vrilitas  conflabit, 
vt  opinor  cum  nos  Opus  illud,  in  quo  mulriflima  Problemata  refoluiinus  in  (ludio- 
forum  gratiam  Typis  committemus,  quod  btcui.Dco  faucntc , Bcatiflirnaq;  Virgine 
opitulante  futurum  eflc  /petamus. 

Vnde 
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Vndc  autem  hanc  Pragmaciam  deduxerimus , prat flabit  adnotare,  ne  quis  arbi- 
tretur eam  cafu  fu  ille  i nobis  inftiratam. 

In  cuius  gratiam  non  pigebit  afferre  genefin  potcflatum  vfquc  ad  Quadrato-qua- 
d ratum. 

a t e 
a t e 

a e t e1 
a’  f a e 


a*  t * a e f e* 
a t e 


i'  t t > s e'  t t' 

a'  f * a*  e t ac’ 


a1  t 3 a’  c t 3 a e'  t e’ 
a t e 

a’  e t 3 a’  c‘  t 3 a e'  t e> 
a’  t 3 a'  e j 3 a‘  e‘  f a e> 


a*  f 4 a'  e t ® a‘  e*  t 4 a e'  f e' 

Speciebas  igitur  numerorum  loco  vtentes,  rcra  abfoluemus,  vt  inde  innotefear, 
quo  pa&o  in  numeris  idem  perfici  debeat. 

Intclligatur  itaque  radicum  numerus  b1  > numerus  autem  Quadratorum  fit  f1 , & 
Cuborum  numerus  fit  d , vel  fi  placet  radicum  numerus  fit  b fol.  numerus  nutent. 
Quadratorum  fit  f planum,  atque  numerus  Cuborum  fir  d . Cum  autem  binomia* 
radix  fit  a t e>  hxc  quidem  duda  in  b folidum  producet  b folidum  a t b (olido  e. 
Cum  aurem  Quadratum  a binomia  radice  fit  a1 1 » a e t e‘,hoc  fi  ducatur  in  f pla- 
num, prouenietfplanum  a‘fi  fpl.aeffpl.  e';  Er  quoniam  ab  eadem  radice  binomia 
Cubus  eft  a*  t 3 a’  e f 3 a e’  t e* , fi  hic  ducatur  in  d , proucniet  d a‘  f 3 d a‘  c t 
3 d a e*  t d e' . Et  quia  quadrato-quadratum  a prtedi&a  radice  binomia  eft  a*  t 4 
a‘,e  f d a*  e’  1 4 a e’  t e' ; propterea  hoc  ex  radicum  numero  fubtrahi  debet  , vna 
cum  numero  Quadratorum , ex  numero  inquam  radicum  , plus  cuborum  numero , 
ex  hoc  enim  aggregato  fubtraftio  facienda  eft  iuxta  tenorem  xquationis  propofi- 
tx.  Quamobrcm  fi  pro  Comparationis  homogenco  intclligatur  z pl.  pl.  proucnic: 
xquatio  b fol.  a t b fol.  e f d a'  t 3 d a‘  e t 3 d a e*  f d e1  — f pl.  a1  — 2 f pl.  a 
c — f pl.  c*  — a*  — 4 a'  e — 6 a‘  e‘  — 4 a e'  — e*,  quod  xquabitur  z pl.  pl. 

Cum  itaque  conftauerk  radicem  effe  binomiam , atque  repertum  fuerit  latus  fvv 

•f*  b fol. 

$3  d a* 

3 d a 
+ d 
— 2 f pl. 

- fpl. 

— 4 a' 

— 6 a* 


gulare  primum  , illici  deprehendetur  diuifor  ad  indagandum  latus  fingulare  fe- 
cundum. Dinifor  autem  erit  qui  fupra. 

Rrr  2.  Inftituta 
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Inftituta  autem  diuifione.  atque  reperto  lingulari  latere  facundo , addenda  Htnt 
plano  plana  Comparationis  homogencoqufdam.&quajdam  fubtrahenda . prout  fi- 
gnorum  f,&- , arfe^io  reperta  m cquatione  indicat ita  vt  additis  addendis , & 

lubtrafiis  fubtrahendis  nihil  remaneat.  .. 

Vides  igitur  quo  artificio  procedat  Analyfta  ad  extrahendam  quidem  radicem- 

^E^quod  mraracli eadem  induftria  infinit*  aquationes  poiTunt  explicari, quod 
Veteres  ignorarunt ; vnde  a fimilibus  aequatiouibus  abftinendum  putarunt. 


PROBLEMA  XIX. 


D 


j,  _ 

ai  — 


i R 
i R 


— at 
441  - ai 


R * 
R 


« a 


441  — 4a 
.44 


R * s.Q 


AT  A bafe  trianguli  , dataque  ratione  fumma  quadriorum  a Utenlus  ad  fu  fer  fi- 
_ dem  trianguli  referire  Utera. 

Datum  fit  triangulum  A B C;  cuius  bafis  A C,  fit  ai  i ratio  vero  quadratorum 
a lateribus  ad  fuperficiero  trianguli , fit 
vt  569  , ad  t:<5 . Dico  perpendicula- 
rem  dimidiam  effe  1 R , quae  fi  ducatur 
in  11  , fit  ai  K , & erit  ai  R - rad. 

Itaque  fuperficies  erit  «a 6,  it  perpen- 
dicularis dimidium  6,  atque  adeo  ipfa- 
perpendicularis  tota  erit  ia  . Modi 
dico  vnum  ex fegmeutis  bafeoscfle  1 R. 
aliud  erit  51-  iR,  quadratum  illius 
eft  1 Q,  cui  addito  1 44 ; 
quadrato  perpendicularis, 
fit  1 «44  • cuius  * 

Q , nempe  iit  ( t Q 
,44  ) , etit  latus  vnum-  i 
aliud  erit  ?t  ( $85  — 4a 
R 4*  a Q ) , nam  quadra- 
tum ex  ai  — 1 R»eft  441 

— 42  R 1 Q.  cui  ad- 
dito 144  , quadrato  per- 
pendicularis , fit  585  — 

42  R 1 Q_.  cuius  latus 
quadratum  eft  vtidicebam 

Ii  ( sSi  — 4*  R + 1 Q ); 
lumina  quadratorum-  e 
lateribus  erit  729  — 41 

R 2 Q ; qua;  atquabi- 
tur  5 «9,  & per  Antithe- 
fm  fiet  cquatio  719  2 

Q_—  569  «P  41  R , & 
rurfus  itfo  + a Q S 41 
R ; & rurfus  42  R — 1 Q. 

— ido , inftituto  parabo- 
lifmo.  Fit  aquatio  21  R 

— t Q — 80  , cuius  ra- 
dix quadrata  eft  5 . Ita- 
que legmentum  vnum  erit 
j ; aliud  erit  fit ; at  vero  fi 

144 1 quadratum  perpen-  — ww  _ 

n dicubris 


585  — 41  R t 

» ( 585  — 4*  R 4*  * 

»(«0.4*  >44) 


Q_ 

QJ 


585  — 41  R 4*  * Q 

»44  

729  - 41  R ifn  Q 

• a 


729  — 4*  R 
42  R 


2 0.=:  569 


72 9 2 5 69  «J*  42  B 

569 


ido  tfo  i Q.  “ 41  R 
41  R — a Q — >do 
11  S - 1 Q - 80 
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dicuUris  adduur,  ad  ay ; 

quadratum  ex  j;  fiet  1 69, 

IO 

«UWS  $ eft  13  i fiidenu 

IO 

«44 1 addatur  ad  256,  fit 

— 

40«)  cuius  ik  eft  10,  ita- 

IIO 

we  latus  vnum  erit  13  • 
aliud  veto  *o . 

80 

io  ~~ 
tai 


a 5 : R valor 

PROBLEMA  XX. 


(Jguttis  Uter  itus  alicuius  trianguli,  Utut  in  e*  inferi ftibilis  quadrati  cognofcere. 

Datum  fit  triangulum , cuius  latera  fint  i j , io,  2t . Oportet  repetite  &c.  Re-  T,£u,‘&v~ 
periatur  prrpendicularis  > qua:  erit  1 2 ; Sc  fegmenta  bafis  erunt  16  , & j , exceffus  ' 
perpendicularis  fupra  latus  quadrati  inferiptibilis  efto  1 R i ergo  latus  iplum  erit 
11  — 1 R , vt  autem  eft  «2 . perpendicularis  ad  fegmentum  vnum  bafis,  ita  excef- 
fus Ole,  ad  fegmentum  lateris  quadrati . quod  illt  tegmento  bafis  homologum  eft  ,- 
( fi  enim  io  triangulo  deferibatur  quadratum , certi  perdendicularis  feeabic  latera^ 
ipfius  ) . ergo  illud  fegmentum  lateris  erit  » & vt  eadem  perpendicularis  ad 
aliud  fcgtDentum  bafis;  ita  idem  exceffus  ad  (egmentum  alterum  lateris  quadratis 
erit  igitur  ~~ , quimobrem  ~~  n 1 2 — t R,  & per  Antithefin  erit  -~- 

1 R ~ ia,  fublata  fra&ion»,  fiet  21  R >Jt  12  R " 144,  demum  .equario  33  R 
~ 144 ; quapropter  1 R , pretium  erit  4 , kaq;  latus  quadrati  erit  7 , 

fiue  7 -It- 


PROBLEMA  XXI. 


TSianguUm  reperire  aquate  dato  triangulo . eiufdem  ambitus , pue  perimetri , & eiuf- 
iem  altitudinis , ita  tamen  vt  pertmetrum  ad  ptrimitrum  habeat  datam  rationem . 


Datum  fit  triangulum  ABC,  cuius  latus 
A B • fine  bafis  fit  2 1 > latus  A C , fit  13  , la- 
tus autem  B C,  fit  20.  perpendicularis  C D , 
erir  la.fcgmema  erunt  A D,  $,&  D B,  1 6, 
fuperGcics  autem  1 26 , ratio  vero  dara  fit  vt 
1 ,*d  4, nempe  perimetri  trianguii  A B C»ad 
trianguli  qttxficum  perimetrum . 

Sit  bafis  qtxrfiti  trianguli  21,  Ambitus  trian- 
guli A B C,  eft  54.  fiat , vt  t , ad  4,  ita  S4 , 
ad  aliud  puta  ad  2 16,  igitur  perimetrum  qua:-  * 
fiti  truoguh  erit  u6  , a quo  fubtrafU  baie  21 , 


remanebit  ipj  ; Dicamus  igitur 
latus 
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latus  vnum  c£fe  1 R,  latus  alterum  erit  193  — 1 R , dimidium  ipfius  perimetri  erit 
108  , ab  hoc  autem  dimidio  fubtrahatur  1 1 , nempe  bafls  remanebit  87  > ducatur 
108  — 1 R,  in  87,  & prouenit  9396  — 87  R,  quo  dufto  in  1 R — 87 , & proue- 
nict  16963  R — 8*7452  — 87  Q.,  quo  multiplicato  per  108  , prouenit  1831210 
R — 88284816  — 9396Q.,  quod  atquabitur  15876  , quadrato  ex  126 , nimirum 
ex  fupcrficie  trianguli  qua  propter  per  Antithefin  fiet  requatto  1832220  R — 939* 
Q ZZ  88300692  . Inftituto  paraboliiino  fiet  aquatio  huiufmodi  195  R — iQ2 
9397  — iit-  > feu  — ~ . obieruatis  autem  Artis  priccptis,  reperiemus  latcta  effo 
97  -r  — R 108  & 97  — — R 108  — . 


S C H O L 1 O N. 


ACcepimus  ve/mi  reni  (limum  Ji  fuerit  triangulum , cuius  latera  t.  g.  fint  1 o , & 17’ 
hi/is  uuiem  2 1 > differentia  inter  24  > dimidium  perimetri  , cfi  bafim  21,  bac  in- 
quam differentia  eft  3 , dimidium  perimetri  cjl  24,  multiplicetur  24.  per  3 ,fit  72  , qua 
dttClo  tn  24  , dimidium  fupra  d telum  fit  1728  > multiplicetur  hic  numerus  per  3 ■ diffe- 
rentiam fupradillam  fit  5184.  huic  addatur  7056 , quadratum  ex  84  , fupcrficie  trian- 
guli; cfi  fit  12240  , que  dtuifo  per  72  , fu  per  tus  multiplicatione  habitum  efic.  fit  quatiam 
1 70  . numerus  cui  aquatis  e]l  sile  , qui  fit  ex  multiplicatione  vnius  Uteris  in  fumgautm 
laterum  mtnus  quadrato  lateris  pradtlH  , vt  fi  Utus  1 o , ducatur  in  27  , fummam  Ute- 
rum , producitur  270  > a quo  fi  fubtrahatur  100  . quadratum  eiufdtm  lateris  > remanet 
1 70  , vel  fi  latus  ejl  17  , ducatur  in  27  > fit  459  , a quo  fi  dematur  289  , quadrantalia 
eiujdcm  Uteris,  remanet  170.  /d  quod  etiam  declarari  pote  fi  in  hoc  alto  triangulo,  cuids 
bafis  cjl  140,  latera  vero  funt  130.  150,  perimetrum  erit  420 , Juperficies  autem  ( catta 
pcrptndtcuUrit  fit  1:0,  J erit  8400,  differentia  vero  qua  bafis  fuperatur  a dimidia  peri- 
metri cjl  70 » nam  bafis  cfi  140, cfi  perimetri  dimidium  e fi  2 1 o JfaCfa  fubtr  actione  illius 
ab  ifio  remanet  70;  ducatur  2io>  in  70  , fit  14700  , quo  duelo  m 210  . Fit  3087000, 
quo  multiplicato  per  70  , fit  216090000  , cui  addito  70560000  , quadrato  ex  8400, 
fupcrficie  trianguli,  fit  286650000,  fi  vero  ducatur  yo>  latus  vnum  trianguli  in  280, 
Jummam  laterum  fit  36400  , quadratum  ex  130,  cfi  16900  , quo  fubtr  alio  ex  36400, 
remanibit  19300,  fi humerus  ille  186630000  ,diutdatar  per  14700 , fit  quotiens  19300, 
quemadmodum  fi  15500,  ducatur  in  14700,  producitur  2866500C0 , efic,  In  idem  catn- 
cidu  ijle  proerffus  , cum  illo  , quo  fuperius  vfi  fumus  ad  Problema  1 8 . Dico  igitur  latus 
vnum  effe  t K , aliud  erit  195  — 1 R , dimidium  perimetri  ejl  108  , a quo  fubtrahatur 
1 R , remanet  108  — 1 R,  (fi  ex  108  , fubtrahatur  2i  , remanet  87  , fubtrahatur  195 
• — I R,  remanet  1 R — 87,  ducatur  108  — 1 R , in  87  , fit  9396  — %q  R i hoc  au- 
tem prodiiclum  multiplicetur  per  1 R — 89 , cfi  producitur  16965  71  — 817452 — 87^, 
qucdduci  diberin  1 08 , vt  producatur  1832220  R — 88284816 — 9396  Jl,  cuius 
nempe  R ( 1832220  R — 88284816  — 9396  JfJ  , aquabitur  116  , fnperficiei  trian- 
guli , quamobrem  eorum  quadrata  aqualia  eruat  , nimirum  18322207?  — 88284816 
— 9396  ~L—  >5876  , cfi  per  Antithefin  fiet  1832220  R — 9396  JffzZ  88300691, 
vt  prius  d telum  ejl . 


LEMMA  1. 


Vadratum  aggregati  tuborum  aquale  ejl  quadrato  differentia  eorundem  , plus  qua- 
druplo cubo  relt anguli  fub  lateribus  . 

hmt  latera  2,  & 5,  horum  cubi  funt  8,  & 125,  quorum  lumma  133,  cuius  qua- 

d ratum 


03 
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dratum  eft  1 7689  , ac  vero  differentia  eorundem  cuborum  eft  117  , cuius  quadra- 
tum eft  1} 689  , ied differentia  inter  1 7689, & «3689. eft  4000, nempe  quadruplus 
cubus,  a reciangulo  iub  lateribus. 

Sint  later».  A , & B,  quailratum  csAC^BC.eftACC^iAC.inBC 
+ BCC,  quadratum  ex  AC  — B C , eft  A C C — r AC.inBC+BCC, 
ergo  differeuria  quadratorum  ex  A C B C , dc  ex  A C — B C . erit  A C , iiu 
B C,  quater  quod  oportebat  offendere  drc.  Vel  adhibitis  minufculis. 

Sint  latera  a.  de  b,  quadratum  ex  a‘  t b',eft  a*  i 2 a'  b1 1 b". quadrarum  ex  drc. 


LEMMA  U, 


Cytas  aggregati  Uterum  minus  triple  folido  fui  aggregato  laterum  in  reUungulum-i 
fui  lateribus  eft  aqualis  aggregato  tutorum  a Uter  ibus . 

Hoc  Lemma  eadem  facilitate,  ac  fuperius  declarabitur,  & demonftrabitur . 

Sint  latera  a > dc  3 > horum  aggregatum  eft  7,  cuius  cubus  eft  343  , a quo  fi  de- 
matur aio,  nimirum  triplum  foltdi  Iub  aggregato  laterum  in  re&angulum  fub  late- 
ribus remanehit  133 , nempe  aggragatum 'cuborum  a lateribus. 

Sint  latera  A , & B,  cubus  ab  A 4*  B,  eft  A C 4*  3 A Q,  in  B 4»  3 A,  in  B Q 
«I*  B C,  eft  vero  folidum  fub  redlangulo  3 A,  irt  B,  & A*P  R;  idem  quod  3 AQ. 
in  B + 3 A,  in  B Q,  quamobrem  &c,  Vel  adhibitis  minufculis. 

Sin  latera  a,  & b,  cubus  abs  a t b,  eft  a‘  t 3 a’  b t 3 4 B’  f b\  eft  vera  &c, 


PROBLEMA  XXII, 


A*  * • • ■*' 

| ^ 5 T natum  relt angulum  fub  Ut  er  ibus,  Er  aggregatum  cuborum , quaruntur  Utera. 

Notum  fit  reflangulum , fub  lateribus  to  , aggregatum  autem  cuborum  a lateri- 
bus fit  133;  oporteat  reperire  latera;  fumma  laterum  efto  1 R.pcr  fecundum  Lem- 
ma, erit  1 C — 30  R “ 133;  at  vdeo  quadratum  ejt  133  , eft  ,7689  . triplum  rc- 
dfangulum  erat  30  ; reftangulum  eft  10  ;'cuiu‘s  Cubus  eft  1000  , quadruplus  cubus 
eft  4000;  horum  autem  differentia  eft  t3689.de  per  primum  Lemma  i3689;erit  qua: 
dratum  differenti.-*  cuborum  a lateribus;  at  vetb  R:  Qi  numeri' 13689,  eft  1 17; oB 
id  117;  aequabitur  differentis  cuborum  , quqniam  autem  133  , cum  117,  faciunt 
ajo-,  huius  dimidium  eft  113  ; proinde  115  , iqddbltur  cubo  latetis  maioris  , ob 
id  latus  maius  erit  5 .derurfus  quia  133  , differt  i 1 17  , per  16  , cuius  dimidium  eft  8, 
erit  8,  cubus  lateris  minoris,  quo  fit  vt  latus  minus  iit  1 ,&  latisfaciunt  Problemati, 


s C H 6 L 1 H1#*  '■ 


ACeepimus  autem  fuperius , quod  tmdentilfmum  eft  nempe  fi  1 3 3 , addatur  ud  1 1 7 , 
fit  150;  cuius  dimidium  eft  1 a 5 , cusus  latus  cubitum.  S > erit  Usus  maius . Nec  im- 
meriti ,fint  mamq;  duo  numeri  ,<jp  ad  eorum  aggregatum  addatur  eorundem  dijferentia.aggrc- 
gaiivari  fumatur  dmideum , illuderis  aquulc  na  ruero  maiori . Jguimokrcm  fi/int  duo  numeri 
tubi  6 q,  & 1718,  horum  aggregatum  eft  1791;  eorundem  differentia  eft  1 664 , qua  illi 
additu  fit  3436,  cuius  dimidium  eft  1718 , numerus  natior  cubus  l duobus  . Et  fi  diffe- 
remus numerorum  f uberabatur  ab  eorundem  aggregato,  rtfidmm  vero  bifariam  dsuidalur  , 

habetur 


L'mms  vHU 
md  {etjurnb 

trdUm* , 


Pe ftio,  & T+- 
jvlutse . 
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bsbitur  numerus  minor , quomobrem  in  fuperioti  exempto  numeri  cubi  funi  1 7 J 8 . & 6 4, 
i«r»«  «gnjifMi  tjt  1792.  a quo  fi  oufirutur  1664,  differenti 0 cuborum  remonet  128, 
cuius  dtmtdtum  64  , eji  numerus  cubus  minor.  Hoc  uutem  dc  qutbufcunque  verifcentur , 
Hoc  uutem  ex  et  deducitur , quto  fi  fit  rc3u  quudum  linet , vel  oliquis  numerus  , 
duos  portes  dius  fies  inoquoles  , toto  luteo , feu  totus  numerus  , plus  differenti*  portiunus : 
duplus  tfi  motoris  portis  . Et  fi  differenti 0 purtium  fubtrobotur  tb  eorundem  oggrefoto  , 
refiduum  efi  duplum  portu  minoris . 


LEMMA, 


Crbus  differenti*  Uterum  plus  triplo  folido  fub  differenti*  Uterum  m rc4fuuguJum*o 
fub  Uter  ibus,  efi  oqiulis  different  io  cuborum  0 luteribus. 

Sint  latera,  vt  (upra,  nempe  1»,  & 8,  differentia  ipforum  eft  4.  huius  cubus  eft 
64  , cui  addito  triplo  folido  fub  eadem  differentia  in  reftangulum  fub  lateribus , 
nempe  addito  1 152;  fit  12 id,  nimirum  differentia  cuborum  a lateribus. 

Sint  latera  A,  & B,  Cubus  ab  A — B , eft  AC  — 3AQ,inB*p3A,inB 
Q-BC,  at  folidum  illud  triplum  fub  differentia  laterum  in  re&angulum  fub  la* 
tcribus  eft  3 A Q.,  in  B — > 3 A , in  B Q,  proinde  horum  fumma  erit  A C — B C . 
Vel  adhibitis  minufculis . 

Sint  latera  a t b.  Cubos  ab$  a -*■  b,  eft  a’  — 3 a'  bt  3 a b*  — b’,at  folidum  &c. 


PROBLEMA  XXIII, 


Ato  re£t ungulo  fub  luteribus  cuborumque  differenti*  reperire  luter* . 

Datum  fit  idem  reftangulnm  10,  dataque  fit  cuborum  differentia  117,  oportet  re. 
perire  later.i , differentia  laterum  efto  i R , Sc  per  Lemma  , antecedens  Problemati 
huic  praepofitumerir  iC  3qR  , aquale  » 17,  quadraturo  autem  ex  1 17,  eft  13689, 
Sc  redhngglum  fub  lateribus  eft  iq,  cuius  triplum  erat  30,  cubus  vero  ex  10  , eft 
1 000,  huius  quadruplum  eft  4000,  eft  vero  1 7689 , fumma  ex  13689,  Sc  4000, & 
eius  ja  Q,  eft  133  , Sc  133  , aquatur  cubo  lateris  maioris  plus  cubo  minoris, fed 
133  , plus  11^,  fiue  fumma  ex  <33,  & 117,  eft  250  , cuius  dimidium  eft  12;,  hic 
erit  cubus  maior,  atque  adeo  j.crit  latus  maius.  Sed  133, multatus  numero  117, 
eft  16,  aqualis  huius  autem  dimidium  eft  8,  proinde  $ ■ erit  cubus  minor , atquw 
adeo  minus  latus  orit  a , 


PROBLEMA  XXIV. 


EST  triungu/um  cuius  bojis  efi  noto  , & nolo  efi  fummo  Uterum  , efi  etiom  noto  pro- 
portio quodrotorum  0 luteribus , queruntur  Uterum. 

Trianguli  bafis  fit  5,  fumma  laterum  nota  eft  7,  proportio  vero  quadratorum  d 
lateribus  fit,  vt  9,  ad  i(.  Dico  latus  vnum  effe  1 R, aliud  erit  7 — 1 R,  quadra- 
tum illius  eft  1 Q.  Iftius  vero  eft49  — 14  R *f«  1 Q , vt  verd  eft  9, ad  16,  ita  de- 
bet  tffe  1 Qj  ad  49  — 14  K 1 Q^quamobrem  fiet  xquatio  16  441  — 126 
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R * 9 Qi  & per  Antithefin  fiet  .6Q*  .26  R- 44-  *9Q,& rurfus  7 Q * 
1 26  R _ 441  . Fado  vero  parabohfmo  fiet  aequatio  1 Q ffff  18  R - 6;  ; huius 
autem  aquationis  radix  cft  3 . > 

Sit  balis  10  . laterum  fuouna  fit  11  , proportio  quadrati  lateris  minoris  , ad  qua- 
dratum latens  maioris  fit  vt  1 , ad  4 , latus  vnum  efto  1 R , aliud  erit  n — 1 R 
quadratum  ilhuscft  1 O . iftius  vero  144 - a4  R * , (y  vt  autam  eft  , , ad  4 

ita  debet  efle  i Q,  ad  144  24  R 1 Q.»  ob  id  erit  «quatio  4 Q —•  j44 24 

R * 1 per  Antithelin  rcitcratam  fiet  3 Q 24  R — ,44,  inftituto  parabo- 
lifmo  fiet  aquatio  1 Qj*  8 R - 48  , huius  autem  aquationis  radix  eft  4 .itaque, 

latus  politum  1 R,  erit  4,  politum  12  — i R,  erit  8 , &c.  ^ 


PROBLEMA  XXV. 


EST  trieugulum  , cuius  perimetrum  cft  eoum  , cft  etiam  neu  pro  for  no  , mu  m bebet 
Afferente*  quadratorum  4 cruribus  *d /ufer fetem  tr unguit , , munitum  fit  referire 
Uter*-> . r 

Pcrimctrum  notum  lit  12  ; & proportio , quam  habet  differentia  quadratorum  i 
cruribus  ad  fupcrficicm  trianguli  fit  vt  7,  ad  6,  quaeruntur  latera.  Supponamus  la- 
tus  vnum, puta  balim  effe  5,  ex  duobus  autem  reliquis  vnum  efto  1 R , aliud  erit 
7 — 1 R , quadratum  illius  cft  1 iftius  autem  eft  49  — 14  R 4.  f q^,  horum, 
differentia  eft  49  — 14  R ; At  vero  fuperficics  trianguli  eft  ii  ( 42  R — 36  — <5  qs 
vt| igitur  eft  7,  ad  6,  ita  debet  effe  49  ■—  14  R,  ad  $i  ( 42  R — 36  _ tsQ),qua- 
mobrem  etiam,  vt  49,  ad  3 6,  ita  debet  effe  1401  — 1372  R ,96  Q.,  nimirum 
quadratum  e 49  — 14  R,  ad  43  R — 36  — 6 Q.,  quadratum  lupcrficiei.  Proinde 
fiet  aquario  2058R  1764 — 2940.=  8<S43<S  — 49392  R .£705(5  Q,  nempe  pro- 

dudtum  lub  extremis  fqualc  erit  produdo  fub  medijs , & per  Antithelin  fiet  aquatio  ta- 
lis 51450  R — 7350  Q~  SSaooifado  vero parabolilmo, fiet  aquatio  huiufmodi , 
nempe  7 R — 1 Q_—  ' » • Huius  autem  aquationis  radix  cft  3 . 

Rurfus  fit  notum  perimetrum  48,  & proportio,  vt  189, ad  84,  fupponamus  ba- 
(im  effe  27.  Latus  vnum  efto  1 R,  aliud  erit  27  — 1 R,  quadratum  illius  eft  iQ, 
iftius  vero  729  — 54  R «£  1 Q, horum  differentia  eft  729  *f>  54  R;eft  autem  trian- 
guli (uperficies  $ ( 1944  R — 5 '84  — 72  QJ  . Proinde  eorum  quadrata  etiam, 
proportionalia  erunt . 

Vt  34721  , ad  7056;  Ita  531441  — 78732  R •£  21 96  Q^,  ad  1944  R — 5184 
— 72  Q.quamobrem  produdum  fub  extremis  aquabitur  produdo  lub  medijs, ob- 
feruatis  Artis  praceptis  fiet  1 R,  pretium  10 . 


PROBLEMA  XXVr. 


EST  tr ungulum  eurus  fcnmctrnm  eft  notum  , item  net*  e/i  prepertie  , quam  bebet 
reSangulum  fub  cruribus  ad  fuperfteiem  trianguli  , queruntur  Uter*  fuppofile  noti- 
tie befees . 

Datum1  fit  perimetrum  12,  ratio  vero  data  fit,  vt  2,  ad  1*,  latus  vnum  efto  1 R,  1 
aliud  erit  7—1  R > ( fi  balim  conftiruamus  5 , ) redangulum  fub  cruribus  eft  7 R ,u 

— t Q.,  quod  ad  Ri  ( 42  R — 36  — 6 Q ) , debet  effe , vt  2 , ad  1 , proinde  ho- 
rutn  quadrata  proportionalia  erunt,  nempe  4,  1 , 49  Q — 14  C «£  1 QQ,  & 42  **»  »>*■»<■• 
R — 36  — <S  Q.,  ergo  produdum  fub  extremis  aquabitur  produdo  fub  medijs  , 
itaque  49  (V—  14C  p 1 QQ.“  168  R — 144  — 24  Q,  & per  Antithefin  repe-  p,“'m  mZ - 

Sff  titam  t“u- 
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titam  fiet  aquatio  huiufmodi  168  R 14  C — 73  Q — i qq  — , Hlli 
porro  aquationis  radix  eft  3 . " us 


Nomero  abfoluto . 

Adde  Quadrato -quadratum  radicis,  puta  numeri  3 . 

Ad  aggregatum . 

Smtjim  ?,*  Adde  numerum  fadlum  a radicis  quadrato  in  numerum  quadra- 
*“•  torum... 

Ab  aggregato . 

Subtrahe  numerum  fadtum  a cubo  radicis  in  numerum  cubo- 
rum-. . 

A refiduo. 

Subtrahe  numerum  fattum  a radice  in  numerum  radicum  . 

Nihil  remanet . 


1 4 4 
8 1 


a 1 5 
6 5 7 

8 8 1 

3 7 8 


j o 4 
504 


Xx/mfU* i_/ 
ahitJ . 


Sit  notum  perimetrum  48  , de  proportio  rc&anguli  fub  cruribus  ad  fuperficiem- 
trianguli  vt  85,  ad  42 . 1 

Sit  bafis  ai  , dicamus  autem  vnum  ex  cruribus  effe  1 R , aliud  erit  27  — o 
rcftangulum  fub  his  eft  a7  R — , Q,&vt  85, ad  43, ita  effe  debebit  27  R-  , o 
ad  (kr  1944  R — 5184— 72  Q;.  Quandoquidem  huius  trianguli  fiipcrficies  eft 
6 ( <944  8 5184  7aQJ.  Proinde  quadrata  erunt  proportionalia  • itaoue 

vt  7225  , ad  1754  , ita  erit  729  Q — 54  C 1 QQ.,  ad  1944  R - Sl8.  _!  „ 
Q • ob  ld  productum  fub  extremis  aequabitur  produco  fub  mediis  • proinde  fler 
aequatio  .285956CL-  9325«  C 4 1764  QQ_-  14045400  R •- 
52200  Q^>  & per  Antithefin  fiet  arquatio  hoc  modo  18061560  — 0^2^  CO* 
1754  QQ  - 14045400  R — 374544  , & rurfusfiet  1805155  Q a 276  , 00  _ 
14045400  R — 37454400  95255  C , & rurfus  1805156  Q A J7a^oo  A. 

1764  QQ=:  14045400  R * 95256  C , rurfus  fiet  atquatio  demum3  1404^400^ 

f£S?!!rc'8^?^,^tQS= n/,440°-  ia(!ur 

. '"■*  ^ Per  Romanam  habebitur  xquatio  in- 

ter integra  ; hoc  modo  437050140998400  R * 95^  C — 318(5059/84  Q — 

Q.Q.—  »05588590 5 5 24’3 600 ; Huius  atquationis  radix  erit  17640^2  diuifa  DCtr 
1 764 , numerum  elatioris  poteftatis , fiet  quotiens , & radix  /uperioris  aequationis 
ante  celebratam  Ifomoenam  io , &c.  * *.  14 

------  ,.nCf'tr,lm  aequationem  illam  per  Ifomoeriam  ad  hanc  reduci  patet ; cum  enim  R 

T*rJ.  3 <**  P"  C>ob  ‘d  cubici  multiplicetur  .7*4,  & producetur*  548903!  74^! 
*.  b,c  •lu,cm  numcrus  R ducatur  in  14045400,  numerum  radicum , producitur 
77095<S4<S457<77<500  , quo  diuifo  per  1754,  fit  quotiens  437050.4998400  , & 
numerus  radicum  , quoniam  autem  C,  d.ftat  i QQ  per  R , ob  id  ducatur  g?2s6 

n Ko  Ua°  dlUii°  P"  'J<4,  rem3nct  idcm  numerus  9525«,  deinde  quia 

Q , diltar  i QQ,  per  quadratum  ducatur  .764,  in  fe  quadratici,  vt  fiat  3 1 r ,696 
qui  ductus  m 1806156,  producit  5620308400576,  quo  diuifo  per  1764  , fit  quo- 
tiens 3186059184  , & eft  numerus  quadratorum  . Deinde  quia  numerus  diftar  a 
QQ.,  per  QQ^,  proinde  multiplicetur  .764,  quadrato  quadratici  , vt  producatur 
9682651996416  , qui  numerus  du&us  in  37454400,  numerum  abfolurhm  , facit 
3626S79*o93456}4$o4oo  , quo  diuifo  per  1764,  fir  quotiens 
205588390552473600  , pro  numero  abfoluro. 


Jfumtrtitm > 


PRO- 


Digitized  by  Google 


CAPVT  TRJGESIMVMPRJMVM.  515 

PROBLEMA  XXVII. 


EST  triangulum  red angulum,  cuius  bafis  tjl  suta-,  ejl  etiam  nila  proportio > <juam  ha- 
bet exceflus  quadratorum  a cruribus  fupra  quadrata  figmentorum  bafeos,  ad  differen- 
tia quadratorum  figmentorum  eiufdem . 1 munii  um  Jit  referire  Utera. 

Bafis  nota  fit  2 5 , proportio  vero , vt  2 88 , ad  1 7 5 . Segmentum  vnum  bafeos  efto 
1 R,  aliud  erit  25  — 1 R,  horum  quadrata  funt  1 Q,  & <Saj  — 50  R — 1 Q>  dif- 
ferentia iftorum  quadratorum  eft  6 2 5 — 50  R exceflus  autem  quadratorum , a cru- 
ribus circa re&um, fupra  quadrata  fegmentorum bafeos  cft  duplum  re&angulum  fub 
ipfis  fegmentis , proinde  50  R — 1 Q , erit  ifte  exceflus , vt  autem  eft  17J  > ad 
288  . ita  625  — 50  R,  ad  50  R — 2 Q,  produdum  igitur  fub  extremis  atquabitur 
producto  fub  medijsiob  id  180000  — 1 4400 R , fqua-bitur  8750  R — 350  Q>per 
Antkhefin  fiet  180000  ~ 2350  R — 350  Q.. 

Atque  adeo  fiet  aequatio  inftituto  pa- 
rabolifmo  — 1 Q_~  , per  Ifo- 

moeriam  autem  reducetur  ad  hanc  13150 
R — 1 Q.23  £300000, huius  autem  aqua- 
tionis tadix  cft  3150;  qua  diuifa  per  350, 
numerum  altioris  poteftatis  fit  quotiens 
9 , & radix  fuperioris  aequationis  vt  pa- 
tet . 

Dimidium  numeri  radicum  eft  11575  > 
cuius  quadratum  eft  133980625,  i quo 
fi  dematur  63000000 , remanet  7098062  5, 
huius  autem  latus  quadratum  eft  8415  , 
quodfidematur  ex  1 1575, remanet  3150, 
pro  « R , pretio . Hic  autem  numerus  Pro- 
blemati fatisfacit . 


' ' 171 
"575 


5 7 8 7 J 
81025 
17875 
>«575 
"575 


133980625 

63000000 


70980625 
* 4 * * 5 


>«575 

8425 


3150 


PROBLEMA  XXVIII. 


EST  triangulim  reif  angulum  cuius  bafis  eft  nota  eft  etiam  nota  proportio , quam  habet 
prodactum  ab  exceffu  quadratorum  e cruribus  fupra  quadrata  fegmentorum  bafeos  i,‘ 
differentiam  quadratorum  fegmentorum  ipfius  bafeos , ad  differentiam  quadratorum  eorun- 
dem fegmentorum ; queruntur  latera . 

Bafis  data  fit  2 5 , & proportio  , vt  1 0 1 6 , ad  7 . Segmentum  minus  efto  1 R , 
maius  erit  25  — 1 R , rc&angulum  fub  his  eft  25  R — 1 CL,  cuius  duplum  eft  50 
R — 2 Q_>  & hic  cft  exceflus , quo  crurum  quadrata  fuperant  quadrata  Tegmento- 
rum bifcostat  vero  quadratorum  diflerentia  eft  625 — 5 oR.vt  igitur  eft  2016,  ad7, 

Sff  2 ita 


Fofiti»,  & xt» 

Jalatio . 


Ftfiti»,  rf*  r»~ 

/citati  e. 
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ita  debet  c(Tc  prodmftum  a 625  — jo  R.  in  50  R — 2 Q , ad  625  — jo  R , huiu- 
fmodi  vero  producum  eft  3 1250  R — 37 Jo  QjJ*  100  C,  fiat  igitur,  vt  201 5 , ad 
1 , ita  3 lajo  R — 3750  Q 100  C , ad  625  — jo  R , productum  fub  extremis  , 
nempe  218750  R — 26150  Q ift-  700  C , xquabitur  1260000  — 100800  R , Se 
per  Antithefin,  fiet  319550  R — 26250  Q^>i+  700  C “ 1260000. 

Inftituto  autem  parabolifmo  fiet  atquatio  hoc  modo  * ■ c - . 

Et  per  Ilomoeriam  fiet  atquatio  huiufmodi  223685000  R — 26250  Q 1 C ZS 
6 17400000000. 

Huius  autem  aequationis  radix  eft  6300,  qua  diuifa  per  700,  fit  quotiens  9 , & 
radix  fuperioris  xquationis. 

Per  Ilomoeriam  autem  aequationem  illam  fuperiorem  ad  hanc  reduci, patet, quo- 
niam R,  diftat  d C,  per  Qj  proinde  700,  ducatur  in  lequadratice,  vt  fiat  490000, 
quodu&o  in  319550,  numero  radicum, fit  156579500000^0  diuifoper  700,  fit 
quotiens,  & numerus  radicum  223685000,  deinde  numerus  quadratorum  remanet 
idem  26250 . At  quia  numerus  abfolutus  diftat  a C , per  C , proinde  700  , duca- 
tur in  (c  cubice  , vt  producatur  343000000  , qui  duftus  in  1 260000  , numerum-, 
abfolutuin  producit  432180000000000 , quo  diuilo  per  700,  fit  quotiens 
617400000000.de  eft  numerus  abfolutus,  icu  comparationis  homogeneum. 


S C H O L I O N. 


erit  abi  rt  .numerofam  huius  aquationis  Analyfin  obferuare , Jit  igitur  aquatio . 

* 4 

, iCtfiao  200  it  ~ 30144 


Anatjfu. 


A numero  ab  fluto . 

Subtrahe  rubum  prima  figura,  flue  Uteris  primi. 

A refiduo. 

Subtrahe  quadratum  prima figura  duclum  in  numerum  Quadrato- 
niuLj. 

A refiduo . 

Subtrahe  numerum  f alium  a numero  Radicum  in  primam  figuram . 
A refiduo  annexis  fequentibus  figuris . 

Subtrahe  ( tnuenla  fecunda  figura  ) numerum  fallam  a triplo  prima 
figura  iu  quadratum  fecunda  figura,  fiue  lateris  fecundi. 

A refiduo. 

Subtrahe  numerum  facium  4 triplo  quadrato  prima  figura  in  fecun- 
dam figuram . 

A refiduo  annexa  pofirema  figura , 

Subtrahe  cubum  fecunda  figura. 

A refiduo. 

Subtrahe  numerum  fallum  a produllo  dupli  prima  figura , (fi  fecun- 
da in  numerum  Quadratorum . 

A refiduo. 

Subtrahe  quadratum  fecunda  figura  in  numerum  Quadratorum . 

A refiduo . 

Subtrahe  numerum  facium  a fecunda  figura  in  numerum  Radicum . 


8 

2 2 
8 

» 4 
4 


1014 
9 6 

918 
4 8 

4384 
6 4 
4320 
3 » 

1120 

320 

800 
800 
O Q 


Secunda 
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Sec/tmU  veri  figuru  referitur  unimaduerfis  tjs.quufupra  docuimus;  tum  loqucntcs  d o 
Pottjldtibus  furis  , tum  de  uffeSis  ■■  fi  emm  * dsuiforsbus  fi  ut  triplum  quadratum  luteris 
primi,  infuper  triplum  lutus  primum  ; deinde  numerus  quadratorum  duiutur  in  duplum. 
luteris  prtmt;  infuper  inter  eofdem  diuifores  collocetur  idem  numerus  , & prutereu  nu- 
merus radicum;  omnibus  lumen  /uit  debilis  luas  collocutis  confinget  diuifor  &c. 


1 I foret  aquatio. 


* c R — 20  7104 

8 o 


15104 

8 


7 * 
4 o 


J » 
3* 


Humero  ubfoluto  Adde  numerum  futium  i quadrato  primu  figura  in 
numerum  Quadratorum. 

Ab  uggreguio . 

Subtrahe  cubum  primu  figuru . 

A refiduo. 

Subtruhe  numerum  fultum  a primu  figuru  in  numerum  rudicum. 

Ad  refiduum . 

Adde  numerum  fultum  ( innent u fecunda  figuru  ) a produlh  dupli 

/rimu  figuru,  per  fecundum  in  numerum  Quadi  alorum . 
aggregutum . 

Adde  quadratum  fecunda  figuru  dullum  in  numerum  quadratorum. 

Ab  aggregato.  . \ 6 6 2 

Subtrahe  numerum  fultum  k triplo  primu  figuru  in  quadratum  fi-  9 6 

eunda.  

A refiduo.  *■  ' j 6 6 

Subtrahe  numerum  fultum  k triplo  quadrato  primu  figuru  in  fecun-  4 8 

dum  figuram , ')  - ■ - 

A refiduo  annexu  pofirema  figura . 864 

Subtruhe  cubum  Jecundu  figuru . 6 4 

A refiduo . 8 o o 

Subtruhe  numerum  fultum  k fecunda  figuru  in  numerum  radicum.  800 


< J t 
3 J o 


Furatur  autem  diuifor  ad  indagandam  fecundum  figuram  , quemadmodum  dictum  efi , 
olfcruatis  tamen  obferuandis , iuxta  uffeliionis  notum . 

Ceterum  non  dijfimili  artificio  procedendum  erit , in  confimilibus  aquationibus  , quomo- 
documque varientur  notu  tja,  (jr  ■ — . 


Si  fit 
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a t e 
a t c 


a e t e* 
a*  t a e 


a’  t » a e t e* 
a t c 


a*  e t * a e*  t e' 
a1  t * a*  c f a e* 


a'  t 3 a‘  c t 3 a c‘  t c* 


1 C t ao  Q t aoo  R 3 30140 

d.  b pl.  . . 

1 4 ‘ 

a'  t 3 a’  e t 3 a e’  t e’  t d a’  t a d a e f d e’  t b pl.  a t b pl.  e “ z folido . 


. 3 »' 

•f  3 a 
4*  b pl. 
4*  2 d a 

4.  d 


Si  fit  aequatio  1 C t ao  QJ-  200  R 3 33140.  Radicum  numerus  fit  b pl.  & nu- 
merus quadratorum  fit  d , comparationis  homogeneum  fit  z fol.  Deprehcnfumquc 
fit  radicem  cfTe  binomiam  conflantem  ex  duobus  fingularibus  lateribus  , quorum* 
vnumfit  a,  aliud  vero  e,  ex  a te.  autem  quadratum  cft  a1 1 a a e t e',  at  verd  Cu- 
bus efl  a'  t 3 a'  e f 3 a c'  t e'  . Huic  igitur  intelligatur  additum  id  quod  fit  , ex 
d,  in  a'  f a a c t c‘ . & aggregato  intelligatur  additum, quod  fit  ex  bpl.in  afe,  & 
prouenict  a'  t 3 a'  c t 3 a e‘  t e' f d a*  f 2 daetde*fbpl.  afbpl.c,  comparandum 
cumzfol.  Adinuento  primo  lingulari  latere  eiufq.-cubo  fubrradto  ex  z fol.  itemq;  fub- 
tradto  , quod  fit  ex  fingulari  latere  primo  in  coefficiens  planum  , & ex  quadrato 
eiufdcm  lateris  primi  in  coefficientcm  longitudinem  ad  indagandum  fecundum  lin- 
gulare latus  deprehenditur  idem  diuifor  3 a’  t 3 a f b pl.  t * d a t d. 


1 C t 200  R — 20  Q “ 7104 
b pl.  d. 

* 4 


a'  t 3 a1  e t 3 a c'  t e'  t b pl.  a t b pl.  e — da'  — 2 d a e — d c“  3 z folido. 


3 a' 

4*  3 a 

4.  b pl. 

— 2 d a 

— d 


Si  fuerit  aequatio  r C t 20 o R — 20  Q — 7104  . Radicum  numerus  intelliga- 
tur b pl.  numerus  vero  quadratorum  fit  d , comparationis  homogeneum  (it  z fol.  pro- 
cedatur, vt  fupra>&  pcrucnictur.ad  aquationem  a’  f 3 a'  e t 3 a e‘  f-  e'  t bpl.  a t 

b pl. 
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bpl.c  — d a‘  — 2iiac-dc'“  z foI.Sc  habito  primo  lingulari  latere,  addito  qua- 
drato produdlo  ex  cius  quadrato  in  numerum  quadratorum  , & ex  aggregato  lub 
dudto  Cubo  lateris  lingularis  primi,  ad  indagandum  lingulare  latus  fecundum  inler- 
uiet  3 a*  t 3 # t b;pl.  — i d a — d. 


PROBLEMA  XXIX. 


ES  T triangulum  reti  angulum , cuius  bafis  e [i  nota  , item  eft  neta  proportio  , quam  ha- 
bet reclangulum  fub  cruribus  ad  reti  angulum  Jub  figmentis  bajeos ; queruntur  latera. 

Data  lit  bafis  25,  proportio  iatn  ditfta,  vt  75  , ad  36. 

Segmentum  minus  edo  1 R , maius  erit  25  — 1 R , at  vero  crus , quod  comer-  ujim.&n- 
minum  eft  ipli  fegmento  minori  medio  loco  proportionale  eft  inter  ipiiim  legmen- 
tum  minus  , & totam  balim  ob  id  illud  erit  ft  ( 25  R ) , reliquum  vero  crus  erit  R 
( 625  — 25  RJ,  re&angulum  fub  his  eft  It  ( 15625  R — 625  QJ,  at  rediangulum 
fub  cruribus  , debet  ede  ad  redlangulum  fub  legmentis  vt  75  ; ad  36  , proinde  vt 
75  , ad  36,  ita  erit  ( 15625  R — 625  QJ,  ad  25  R — 1 Q , ob  id  etiam  qua- 
drata erunt  proportionalia , vt  igitur  eft  562  5 , ad  «2  96.  Ita  erit  15625R  — 623 
Q,  ad  625  Q, — 50  C HP  > QCJ,  atque  adeo  produtftum  fub  extremis;  aequabitur 
produdlo  fub  medijs,  & obferuatis  Artis  praeceptis  reperiemus  1 R,  pretium  ede  9. 


PROBLEMA  XXX. 


EST  triangulum , cuius  latera  Jlmul  fumpta  conficiunt  1 8 , at  vero  J olida  qua  conti- 
nentur fub  fmgulis  lateribus , dr  re£l angulo  fub  lateribus , funi  6q,&  312,  quarun- 
tur  laterum  . 

Supponendum  eft  latera  cubica  ipforum  numerorum  5 r 2 , & 64 , puta  8 , & 4 , 
ede  medio  loco  proportionalia  inter  latera  quaefita  in  ratione  continua. 

Dicamus  vnum  ex  lateribus  ede  r R,  eius  cubus  eft  1 C , vt  autem  eft  1 C , ad 
5 1 2 , ita  5 1 2 , ad  64  , proinde  64  C , atquabuntur  262144 , quadrato  ex  5 ■ 2 , ob 
id  1 C,  aquabitur  4096,atque  adeo  fi  eruatur  radix  cubica  ex  numero  4096 , lia- 
bitur 1 6 , pro  1 R , pretio , & eft  latus  vnum , latus  alterum  non  latebit . 


S C H O L 1 0 N. 


ORDO  doitrina  pojlu  labat , vt  in  hac  prima  parte , ea  Problemata  folueremus , qua  fa- 
c Utor  a cum  fint , aT pronibus  melius  percipiuntur ; at  vero  quafunt  abjlrufiora.quaq-, 
maiorem  difficultatem  afferunt  Analyfla  tn  proprio  volumine  , fauente  Deo  nos  afferemus . 
Non  igitur  nos  carpat  aliquis  , quod  nonnulla  problemata  attulerimus  > qua  fine  magno  la- 
bore foluunlur  , & etiam  quadam  ab  alipt  foluta ; propter  e a quod  ordinem  dcltrina  fecuti 
furnus , a quo  nimirum  didimus  a facilioribus  initium  defumendum  effe . Reliquum  efl , vt 
gradum  faciamus  ad  fextum  exemplorum  geniis  > in  quo  nonnulla  Problemata  exhibemus 
rebus  contraila ; hunc  enim  ordinem  ad  mutum  polliciti  fumus : vt  nimirum  horum  Pro- 
blematum genus  in  hac  tractatione  poflremas  partes  ageret. 

Quia 
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Quia  tamen  ad  hoc  genus  pertinet  Problema  fequens  , plenum  difficultatibus  ; 
propterea  fubijcere  illud  hoc  loco  placuit. 

Cxterum  idem  Problema  vna  cumalijs  quibufdam  ad  eruditiffimos  Viros  tran- 
fmifimus , prefertim  vero  ad  Ifmaelem  Butaldum  nedum  in  Altronomicis  , fcd 
etiam  in  alijs  Mathefeos  partibus  apprimi  verlatum  , totoque  terrarum  orbe  cele- 
berrimum . Is  a me  rogatus  vt  Arithmetice,  limulque  Geometrici  illud  refolueret 
numeris  prstermiffis  Geometricam  refolutionem  aggreffus  in  vno  quidem  cafu  feli- 
citer fe  geffit,  atque  opus  induftriose  perfecit.  Huiufmodi  autem  refolutionem  nos 
in  tertia  huius  operis  parte  pluribus  explicabimus  noflram  refolutionem  e Geome- 
trico fonte  deductam  afferentes  interim  vero  quo  artificio  vfi  huiufmodi  Proble- 
ma numeris , atque  adeo  Arithmetice  traCtauerimus.breuiter  hic  aperiemus. 


PROBLEMA  XXXI. 


DATIS  tafe,  dr  perpendiculo,  dat  eque  ratione  aggregati  ex  vito  Utere , & perpendi- 
culo, ad  Aggregatum  ex  altero  latere , & perpendiculo , re  per  ire  triangulum . 

In  triangulo  ABC,  data  fit  bafis  B C 63,  itidem  data  fit  perpendicularis  AD, 
20,  atque  demum  data  fit  proportio  , quam  habet  aggregatum  ex  latere  A B , Sc 
perpendiculari  A D,  ad  aggregatum  ex  alio  latere  A C , Sc  ex  eadem  perpendicu- 
laris A D,  vt  5,  ad  8,  quxrunrur  latera. 

Centro  A , interuallo  A D,  deferibatur  circulus.deinde  eodem  centro  A.inter- 
uallo  autem  A B,  alter  circulus  deferibatur,  & quxrantur  latera  A B,  A C. 

Protrahatur  C A , vfque  ad  K . Latus  A B , efto  r R , K N , erit  i R t io  , vt 
igitur  j,  ad  8,  ita  debet  elfc  i R f 20,  nempe  K N,  ad  aggregatum  ex  AD,  AC, 
puta  H C , vt  igitur  j , ad  8 , ita  1 R f 20  , ad  , lingula  autem  affequemur; 
propterea  quod  cum,  vt  iam  fupra  diCtum  fuit. 

Datum  (it  triangulum  A B 
C , cuius  bafis  B C 63  , fit  da- 
ta ; fit  itidem  data  perpendicu- 
laris AD  20  , fit  demum  data 
proportio  Scc.  Suppofuimus  au- 
tem A B.effe  1 R, fecimus  ve- 
16 , vt  5 , ad  8 , fecundum  da- 
tam rationem  , ita  K N , 1 R 
t 20,  ad  pro  H C,  pro- 
inde fi  ex  H C , puta  '-I2a“ , 
auferamus  H E , nimirum  t R 
t ao  , remanebit  — J—  — 1 R 
— 20  , pro  E C , fi  verd  ab 
A E , puta  1 R , auferamus  A N , nempe  20 , remanebit  t R — 20  , pro  N E , at- 
que adeo  H K , erit  1 R 20  , quamobrem  fi  ipfi  H C , nempe  , addamus 
1 R — ao  , fiet  fumma  — **  - , pro  K C. 

Vt  igitur  63,  ad  -^‘.ita  R _ 20  ,feu  ■"‘tft-  , ad  !taiqc.'iJS\ 

Si  igitur  F C fubtrahatur  ex  63 , & remanebit  pro  B F ”*"  ~ *** *, 

huius  dimidium  eft  pr0  g huius  autem  quadratum  eft. 

MI.  <3„<L+  ^fC-qpu.q-  llK».».  % » ;un,aati,  • 

t91>f  — —— — . 

Huic  adJatur  400,  quadratum  filicet  perpendicularis  A D,  multiplicetur  itaque 
400, per  9922500, fiet  produCtum  3969000000,  addendum  numero  9144140625, 
fiet  igitur  numerator  fractionis  1521  QQJ  74880  C — «537150  Q—  183600000 
R t 1 3 1 1 314062  5 ,•  ac  proinde  erit  fraCtio . 

T“  ^iQ,  Tollatur  ffaCt io  per  multiplicationem  incru- 

cein , & het  squatio  huiufmodi  1521  QQf  74880  C — 6537150  Q — 183600000 

Rt 
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R t 131IJ140525  “ 9922500  Q_,  & per  Antithefin  1521  QQ  t 74880  C — i,n  ■ . 

i8j5ooo°oHt  * 3 1 15140625  ~ 16459650  Q>&  rurfus  per  Antithefin  1 6459650^;^ 

1 185600000  R — 74880 C — 521  Q.Q.2:  15«  1 5 14062 5, omnibus  diuifis  per  1521. 
liet  aquatio  huiufmodi  -"T, - i qux  per  Ifomcr- 

riam  rcuocabitur  ad  hanc  25055127650  Q_f  424747767600000  R — 74880  C 
— « QQ  ~ 46141781761 554590625  . Huius  xquationis  radix  eft  58025  , vt  pa- 
tebit , qua  diuifa  per  1521  , prodibit  25.  radix  prioris  illius  xquationis.  /Equatio- 
nem  illam  per  numeros  fra&os  rette  fe  habere  condat . Quandoquidem  multipli- 
cato numero  quadratorum  per  625  , quadratum  ex  25  , producetur  numerus 
1028728 12 50 , quodiuifo per  1521 , profiiit  in quotiente 6765498  .deinde ducto 

185600000,  in  25 , radicis  pretium, fit  4590000000,  quo  dtuilo  per  1521 , fit  quo- 
1^055017751  —■,& eft  radicum  pretium,  quo  addito,  ad  pretium  quadratorum  fu- 
perius  habitum  6765498  -~» fit  fumma  978 1 2 50,  ab  hac  fuinmafubducatur  590625, 
numerus  quadrato-quadratorum,  fiet  re  (iduum  959062  5,  ab  hoc  tandem  refiduo  fub- 
ducatur  pretium  cuborum, quod  quidem  fit  ex  multiplicatione  numeri  15625  , cu- 
bi ex  25, in  numerum  cuborum  74880, & produdum  1170000000,  diuidatur  per 


1521  , orietur  pretium  cuborum  769250  , & remanebit  8621594  ,777-,  quan- 

tum plane  fit  diuidendo  numerum  abfolutum  1 5 1 1 5 14062  5 , per  1521, 

Aquationem  hanc  per  Ifomoeriam  rcuocari  ad  illam  fupcrius  allatam  patet , fi 
quidem  pretium  quadratorum  eft  56198506716089781250  , pretium  autem  radi-  ifcmaru  — 
cum.cft  161 5 1055862990000000, horum  fumma  eft  5 2 5495405  7907978 12  50,  a qua  • 

fi  (ubtrahatur  quadrato-quadratum  radicis  f eft  enim  radix  huius  xquationis  58025, 
numerus  habitus  per  multiplicationem  2 5 , in  1 5 2 1 ) nempe  209062  86 1 7575  59062  5, 

& remanebit  5025871 196170459062  5 . Numerus  abfolutus  inftius  xquationis , 
fiuc  comparationis  homogeneum.  Radix  autem  hunc  in  modum  extrahetur  . 

Propofita  atquatio  fit  huiufmodi  25055127650  Q t 424747767600000  R — rnpaiim « 
74880  C — 1 QQj^  46141781761554590625 . 

Cum  autem  deprehenfum  fuerit  radicem  vniuerfam  pluribus  lingularibus  lateri- 
bus , puta  quinq,-  conflare  i fitqi  eadem  lex  obferuanda  non  fccus  ac  fi  radix  bino- 
mia  foret  : quandoquidem  priora  quotqunq;  lingularia  latera  fimul  comparatione^ 
fubfcqucntis  > vnius  munere  funguntur  . Proinde  fingendum  eft  eam  efle  bino- 
miam  , nempe  a t e , cocfficiens  autem  fub  quadrato  fit  b pl.  coefficiens  fub  latere 
fit  d folidum ; coefficiens  fub  cubofit  f.  Comparationis  homogeneum  fit  z pl.pl. 

Quadratum  ex  a f e , eft  2*  t a a e t e‘>'quo  duClo  in  b pl.  fit  b pl.  a‘  t 2 b pl.  a MMiyfii  //*- 
e t b pl.  e‘.  Radix  a f c > ducatur  in  d fol.  & fiet  d fol.  a t d fol.  c horum  aggre-  f«/« «a •sa- 
gatum eft  b pl.  a*  t J b pl.  a e f b pl.  c'  t d fol.  a t d fol.  e , ex  hoc  fubtrahatur 
productum  , quod  fit  ex  a‘  f j|  a*  c f $ a c1  f c'  , cubo  nimirum  iptius  a f c * tn  f , 
longitudinem. 

Illud  autem  eft  f a1  f 5 f a’  e t J f a e’  f f e1 , faiftaque  fubtra&ionc  remanebit 
b pl.  a‘f*b  pl.  e’ f d fol.  a | d fol.  e — f a*  — 3 f a’  e — 3 f a c‘  — f e’ , ex**  b p'.ae 
quo  etiam  fubtraherc  oportet  quadrato  quadratum  eiufdem  radicis , Sc  remabebit 
b pl.  a‘  f 2 b pl.  a e f b pl.  e‘  t d fol.  a f d fol.  e — f a'  — 3 f a*  e — 3 f a c*  — 
f e'  — a‘  — 4 a'  e — 6 a'  e1  — 4 a e'  — e* . Et  hoc  xquabitur  z pl.pl.  Compara- 
tionis homogeneo  addatur  a*,  3c  f a‘ , ob  notam  defedus  , & prouenit  b pl.  a‘t  a 
b pl.  a e f b pl.  e‘  f d fol.  a t d fol.  e — 3 f a*  e — 3 f a e*  — f e'  — 4 a'  e — 6 
a‘  e'  — 4 3 e'  — e*  ^ z pl.pl.  t a*  t f a' . 

Hinc  autem  fubtrahantur  b pi.  a*,  & d fol.  a,  vt  remaneant  xquatio  3 b pl.  a e 
t b pl.  c’  f d fol.  e — 3 f a‘  c — 3 f a e‘  — f e‘  — 4 a'  e — 6 a’  a‘  — 4 a e‘  — e’ 

~ z pl.pl.  f a*  f f a'  — b pl.  a' — d fol.  a. 

Hoc  autem  eft  illud  refiduum  diuiliffe  per  diuifoics  illos  &c. 

Diuiforcs  autem  (igillarim  accepti  funt  2 b pl.a  1 b pl.  ; d.fol.  ; 3 f a’  ; 3 fi  ; JMfm  «2 

f;  4 I&4*.  . , *£r£. 

Quoniam  vero  quxfita  radix  pluribus  ,qu.im  duobus  lingularibus  lateribus  con- 
flatipropterca  in  eligendis diuiforibus  ijfdcmquc  proprijs  fedibus  collocandisopor- 
rrt  cautum  effe  Analyftam  ; qui  in  memoriam  fi  rcuocauerit  qux  iam  fuo  loco  ex- 
plicuimus, nempe  adhibendas  efle  citras , cafquc  apponendas,  vt  ratio  diClat  i ccr- 
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te  rcfolutionem  hunc  in  modum  fine  errore  perficiet. 

Diuifione  igitur  inditura;  fiet  quotiens  pro  fecundo  lingulari  latere. 

At  vero  inuedigaturi  tertium,  vtemur  duobus  iam  elicitis  tanquam  vno,&  iuxta 
legem  prffcriptam  operabimur . Iam  enim  oinnis  cd  operatio  petficienda  ea  ratio- 
ne , vt  duo  priora,  lingularia  , que  eliciuntur  latera  vnius  munere  fungantur  , de- 
inde procedendum  omnino , quemadmodum  fit  in  lingulari  latere  primo  tranan- 
do , duo  enim  , vel  tria  , vel  plura  fint  , nihil  refert, eadem  fiquidcmprxcepta  do 
ijs  inrelligcnda  funt,  non  lecus  ac  vnicum  lingulare  latus  foret  &c. 

Huius  autem  xquationis  15035127650  Q_t  414747767600000  R — 74880  C 

— 1 QQjn  46141 781761 334390625 . 

Secundus  terminus  tollitur  diuidendo  74880  , numerum  cuborum  per  4 , expo- 
nentem maioris  charaftcris;  fit  enim  quotiens  18710. 

Iraque  cum  in  xquatione  , tam  primus  , quam  fecundus  terminus  eodem  ligno 

— afficiatur;  propterea  vera  radix  augenda  elt,  & quidem  incremento  quartx  par- 
tis fuperius  inuenrx. 

Supponamus  igitur  a — 18710 , xquari  veteri  , ver^que  radici ; huius  noux  ra- 
dicis potedates  fic  fe  habent . 


a — 18710 
a — 18720 

00000 

3744° 

1 3 1 040 
149760 
18710 


— 18710  a «f  330438400 
a‘  — 18710  a 


a*  — 3744°  a 4»  350438400 
a — 18710 


— 18720  a1  700876800  a — 6560206848000 
a'  — 37440  a‘  «f*  350438400  a 


a'  — 56160  a‘  *f*  1051315100  a — 6560206848000 

a — 18710 

- 18710  a'  f 1051315100  a’  - 19680620544000  a t 122807071194560000 
a*  ~56i6oa't  10513152008’-  6560206848000 a 

a*  - 74880  a'  f 2102630400  a’  *■  26240827392000  a t 122807072194560000 


Huius 
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-a't7488oa'-  2102630400  a’ f 262408273920003»  122807072194360000 
-748803'  t 4205260S00  a'  - 78722482176000  a f 491228288778240000 
125035117650  a’  -9373 15 179216000  a | 8763270077461760000 
1424747767600000  a - 7951278209472000000 
- 46141781761 334390625 


— a'  t 27>J77S8o50  a‘ — 565049066400000  a — 44951368676760950625 
27*37758050  a‘  — 565049066400000  a — 44951368676760950625  — a*  “ 0 . 


Huius  aequationis  Radix  eft  56745.  quare  a, erit  56745,  cumq;  effer  a — 18720 
arqualis  1 R , promde  56745  — 18720,  hoc  eft  38025  , erit  propofita:  imtia 
aequationis  Kadix . 


4*  87}8j41!9lo6S3roiiIo 

IO_J68j$796  Oi47506l$ 


770i10779496iS91°6l1 
— jic6j7C9i7:t>6iK  00000 


4495 13686767609 50615 


— 46lA17Sl76l}}4S9e*it 
— — 7951178109471000000 
•—  111807071194560000 


— 5411586704^000950615 
91644985661400000000 


— 449515686767^0950615 


5 6 7 4 f Radix 

J <745 


»81715 
116680 
i 9 7 » 1 5 
340470 
1837»? 


3119995015  0^ 

36745 


16100475  115 
11880380100 

11540665175 

»93»°570i50 
16100475  ii$ 


181718617693615  C 

56745 


913593088468115 

730874470774500 

1179030313855373 

10963  1 1706161750 
91359308846811S 


10368367961014750615 


8773170077461760000 

491118188778140000 


916449836614000000 
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fecundus  terminus  dccft,  iam  fupra  nos  docuimus;  cum  de  explicandis  aquationi- 
bus multipliciter  affectis  loqueremur , 
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Pefirit,  & rtm 
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Hir  sl: flUta 
funt  obftTM*- 

d». 


Ad  boc  gentes  ea  reticeamus  Problemata  tuxta  ordinem  prxfcriptums  , 
qu.e  funt  tebas  accommodatos . 


PROBLEMA  I. 


Dr  OS  mercatores  foete  tat  em  interunt , hae  tamen  cautione , vt  quifque  lucretur  tuxta 
ptjitam  a fe  pecunia  quantitatem  . Primus  autem  pafutt  nejeio  quid , ffr  permanft 
in  / upr  adula  (caelate  , per  fpattum  1 2 , menftum  i Secundus  vera  pofutt  aureos  30  , (f 
pcrmanftt  in  jocietate  per  fpattum  1 7 . menftum  ; reper terunt  denique  lutrum  totum  effis 
1 8 , aureos  ; primus  vera  pro  luero  , & peeunta  pojna  habuit  16  , aureos  , queritur 

quantum  po/ucrit  primus , 

Dico  primum  pofuiflc  1 R,  luernm  igitur  primi  erit  26  — 1 R , quandoquidem- 
2fi,  lucrum  eft,  & pecunia  polita  a primo,  eft  itaque  2 6 — 1 R.  lucrum  primi  in- 
menfibus  12  ; modo  dicendum  , fi  1 R , dat  26  — 1 R , lucri  menfibus  1 2 , quan- 
tum nam  dabit  30;  pecunia  pofita  a fecundo,  & reperiemus  fpatio  quidem 

eodem, fctlicct  menfium  12;  At  vero  li  tantum  danr  menfes  1 2 , quantum  dabunt 
nienfcs  17;  reperiemus  daturos  , pro  lucro  lecundi , horum  lucrorum  fum- 

ma  eft  26  — 1 R * — >8  — j—  » & ordinata  aequatione  , erit  aequatio  hu- 

iufmodi  12  Q.4*  423  R S 13260  . Ac  deniq,-  1 Qjf>  35  -j—  R zz  1105,  huius 
autem  aequationis  radix  eft  ao. 

Itaque  primus  poluit  ao,  aureos  .Secundus  30,  lucrum  primi  erit  <S,  fecundi  ve- 
to 12  -J— , qux  quidem  lucra  (imul  lumpta  faciunt  18— — ,vt  opus  eft. 


s c h 0 l i o n. 


HOC  rrch/enia  anno  1653.  Florentia  publice  fuit  expofttum  refoluendum  ab  Anthme- 
teneo  uoclifmo,  & quidem  proponebatur  omnibus  Mathcfeos.profeflonbus',  tum  au- 
1 1 m Au  Flor  adnerteret  per  p/ures  mettfes  i nemine  fuiffe  Jtfnaflieni  fatis  factum  ; affli- 
xit Jehednlam  , in  qua  dicebat , cum  a nemine  fute  quajitoni  factum  fntffet  fatu  atq ; adet 
uimo  efjct , qui  Florentia  eam  [oluere  f trel  fe  c utcunque  methodum  expluatunim  cupienti 
nimirum  illam  adiflcre  i eum  autem  nihil  mihi  fuij/ct  ignotius  , demum  relatum  fuit  rem 
ita  (e  habere  ; £r  nimirum  longo  temporis  fpatio  J^nafl  tonem  illam  publice  m locis  [olitis 
expo/nam  extutjjc,  atque  demum  fthedulam  fupra  dtllam  afixam  efle , rogatus  a quondam 
tn  igno  milii  ncecffuudttiis  vmiuto  eomuiiFlo  > animum  appuli  ad  pfam  qua/licnem  eno- 
dandim  , 0~  Jaluiio  , quam  paucis  horis  admueni  curant , vt  ad  Auli  erem  peruemret  ■ 
qut  nrm  eegno fleret  in  ea  nihil  de  Uder  an  pofe  , mihi  gratias  reddidit  imniorla/rs  i /eque 
mea  fututione  magnopere  pauifum  effe  demonjlrauit  ,eum  voluerit,  vt  quotidie /ibi  multus 
aa  has  diftphnas  fpeetaiitia,deinonjlranm , 


PKO- 


.Digitized  by  Google 


CAPVT  TRJGESIMVMPR1MVM. 


527 


PROBLEMA  II. 


TRES  fiunt  Mercatores  focieXatem  ineuntes.  Primus  autem  imponit  40  , aureos  am- 
flins,  quine  fecundus  . Secundus  veri,  tc  tertius  fimul  imptjucrunt  1 00  , aureos  ; 
lucrati  funs  omnes  fimul  80,  aureos,  ex  ipfis  vero  tertius  pro  fuo  lucro,  feu  pro  lucri  par- 
te habuit  20  . filuarttur  quantum  qut/que  tmpofuerit  , & quantum  qutfque  lucratus 
fuerit . 

Dico  primum  impofuide  1 R >$*  40 , fecundus  autem  nec  effe  eft , vr  impofucrit  ?«&»,( $.«. 
1 R,  hoc  enim  pa&o  primus  impofuit  40,  aureos  amplius, quam  fecundus, & quia 
fecundus, ac  tertius  fimul  impolucrunt  100,  aureos,  ob  id  tertius  ncccffe  elt , im- 
pofucrit 100  — 1 R . Sunt  igitur  ea , qua:  fuerunt  iropofita  1 R +t  40  , mmirura- 
a primo  at  1 R,  a fecundo,  & 100  — 1 R,  a tertio  Lucrum  primi  edo  1 A , lucrum 
fecundi  fit  1 B , lucrum  tertij , iam  notum  eft , nempe  20 , fiat  autem  per  regulam 
auream-. 


f 1 R ijt  40 

Vt  140  1 R,ad8o  ita  iR 

L 100  — 1 R 

Itaque  produ&um  ab  extremis  aquabitur 
3800  >f*  20  R ~ 8000  — 80  R . Vtrin- 
que  additis  80  R , quod  nimirum  figno  — 
afficiantur,  & fiet  2800-1^*  100  R~  8000. 
Vtrmque ablatis  2800, fiet  100  R — J200. 
Diuifionc  autem  inditura,  fit  quotiens  52, 
Itaque  primus,  qui  pofuit  1 R 40  , ne- 
ceffe  cd  , vt  potuerit  92  , fecundus  vcr6 
52  , tertius  48  , fumma  illa  140  ij*  1 R , 
erit  192. 


1 A 

ad  i B 

ao 

produfio  fub  medijs ; quamobrem- 

140^*  1 R 

2 o 


28ool$+2oR 


IOO—  I R 
8 o 


8000  — 80R 


1 9 1 


9 i? 
5 ** 
4 8? 


1 o 


Iraque  lucrum  Primi  erit  38  -^-.Secundi  21  -£~.  Tertij  demum  aoiic  fatisfa- 
ciunt  &c. 


PROBLEMA  III. 


DV  0 fusst  Peregrini  pro fici [c entes  eadem  die  i duabus  duitatibus  inter  quas  300,  mil- 
itant intercipiuntur , alter  ver  fu  s alterum.  Notum  tfi  autem  vnum  conficere  30  , 
multant  quolibet  dte,  alterum  vero  militaria  20  , quantur  quando  fibi  mutuo  occurrent, 
atque  coauentent . 
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Dico  i R , dicrnra  fibi  mutuo  occurrere  , & fiat , vt  aequationem  indagemus, 
quamadmodum  i , ad  30»  ita  1 R,  ad  30  R,  & vt  fe  habet,  1 , ad  ao,  ita  1 R,  ad 
30  R,  fumma  radicum  efto  30  R,  & prior  quidem  in  1 R,  dierum,  confecit  30  R, 
militarium , fecundus  autem  in  1 R , dierum  confecit  *o  R , milliarium  . Ita  vt 
50  R , milliarium  confecerint  ambo  ; fed  debebant  conficere  militaria  300  , pro- 
inde erit  xquatio  50  R “ 300.  Diuifione  autem  inftituta,  fit  1 R,  valor  6 ; Itaq,- 
die  fexto  perafto  fibi  mutuo  occurrent  peregrini  fupradifli . 


PROBLEMA  IV. 


EST  quidem  mercator , qui  vendidit  50,  Utras partim  Sacchari , & partim  Cinama- 
mi  aureis  130,4/  veri  Sacchari  libram  vendidit  tribus  denart/s,  fed  Cinamami  li- 
bram denarqs  duabus . Ruantur  quas  vendiderit  libras  Sacchari,  & qutt  Cinamami. 

Dico  mercatorem  vcndidilfe  1 R librarum  Sacchari , ob  id  neceffe  eft,  vendide- 
rit  j0  _ , R, librarum  Cinamomi.-inftituatur  autem  Regula  aurea  hunc  in  modum. 
Sacchari  lib.  1.  den.  3.  lib.  1.  R 3 R 
Cinamomi  lib.  1.  den.  2.  lib.  50  — ■ 1 R 100  — a R 

Summa  erit  100  4*  1 R,  nimirum  fumma  denariorum  , qua:  aquabitur  130 , & 
per  Awithefin  fiet  1 R “ 30,  atque  adeo  fit  vmus  R , pretium  30. 

1.  3.  30.  90. 

1.  2.  ao.  40. 


130. 


PROBLEMA  V. 


ECEM  mere  ater  es  cuidam  creditari,  hec  mede  pecuniam  debent. 


Nouem  exclufe  prima  debent  543.  Deinde 
Neuem  exclufe fecundo  debent  540. 

Nouem  exclufe  tertie  debent  533. 

Neuem  exclufe  quarta  debent  393. 

Neuem  exclufe  quinta  debent  5 7'- 
Neuem  exclufe  fexte  debent  5 do. 

Neuem  exelufe  feptime  debent  589. 

Neuem  exclufe  oilauo  debent  61 3. 

Nouem  exclufe  none  debent  613. 

Nouem  exclufe  decime  debent  «30. 

Q nantur  tetius  debiti  fumma,  & Jingulortm. 


343  4*  * * 
340  I A 

333  4*  * s 
393  4*  * c 

37*  * 1 D 
56 o 1 £ 
589  4»  1 T 
<523  4*  1 G 
4ts  4*  « h 

630  4*  1 / 


ffitie.&rr-  Debitum  primi  dico  effe  » R , cum  autem  nouem  ipforum  debeant  343 , ergo 
oinnes  decem  debebunt  343  4*  * R-  Quoniam  excluditur  debitum  fecundi,  & eo 
exdufo  reliqui  debent  540  , propterca  t ora  fumma  erit  540  4*  * A , erit  enim- 
A , debitum  fecundi,  & ita  333  4»  1 B,  erit  tota  fumma  i item  395  4*  * C ; item 
571  4*  1 D;  item  360  4*  1 E;  item  589  4+  1 F;  item  623  4»  1 praeterea  d*y 
4*  1 H,  demum  630  4-  » I > omnium  radicum  fumma  eft  ro  R — 333  = 1 R 4* 
345  , & per  Antithcfin  fit  9 R — 900 . Fitque  1 R,  pretium  100. 
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Debita  Ungulorum 


52  9 

545  * R — 54°  tf*  1 A 


«i*  1 r 

i* 

100 



5 4*  * R 

2* 

*OJ 

54*iR 

. A 

104  1 R 

3' 

150 

— 

1 R — 30 

4‘ 

50 

545  4*  * R 

zz 

535  4*  * B 

1 R — 1 6 

5' 

74 

535 

1 R — 13 

6' 

85 

— 

1 R - 44 

7' 

5« 

*o  tj*  1 R 

zz 

1 B 

1 R — 80 

8' 

20 



1 R — 70 

9' 

3° 

545  * * R 

zz 

595  4*  * C 

1 R — 83 

io' 

*S 

595 

10  R _ 335 


R — jo  ~ 


Quoniam  autem  fumma  omnium  nem- 
pe totum  debitum  decies  ponitur ; habe- 
bimus decem  aequationes  , fi  fupcriores  , 
cum  inferioribus  conferamus.  Quando- 
quidem quodlibet  totum  fibi  ipfi  squale 
eft . Vt  eft  343  f * R S 540  f 1 A ; pro- 
inde ablatis  vtrinque  140 , fiet  3 f 1 R 
~ 1 A.  Ciim  autem  pro  debito  fecundi 
poneremus  1 A , ob  id  debitum  fecundi 
erit  3 t 1 R . Item  545  t 1 R 3 335  t 
1 B,  ablatis  vtrinque  $33  , remanet  10 
t > R ^ 1 B,  cum  veri  pro  debito  ter- 
ti) poneremus  1 B > propterea  debitum- 
tertij  erit  10  t « R. 

Item  erit  343  t * R “ 595  t * C, 
ablatis  vtrinque  395  > fiet  refiduum  1 R 
— 50  z:  1 C.cum  autem  poneremus  1 C, 
pro  debito  quarti,  ob  id  1 R — 30  , erit 
debitum  quarti . Prartcrca  etiam  343  f 
1 R,  zquabitur  371  f > D , vtrinq;  fub- 
latis  371  , ficc  refiduum  31  R — 26  Zi 
1 D squoniam  autem  debitum  quinti  po- 
nebamus 1 D > proinde  debitum  quinti 
erit  31  R — 16  ) Infuper  543  f 1 R, 
aequabitur  560  f 1 E , ablatis  vtrinque- 
3«o,  remanebit  1 R — 13  3 1 E , cum 
verd  pro  debito  fexti  poneremus  t E , ob 
id  debitum  fexti  erit  1 R — 13.  Amplius 
345  f 1 R,  zquabitur  389  f ' F.vtrinqt 
fublatus  389 , fiet  1 R — 44  3 1 F,  cum 


545 

57* 


4*  1 R S 571  ijs  1 D 


1 R - 16  - 1 D 


545  * 
3«o 


1 R " 360  tf*  1 E 


R - .3  = 


545  4* 
389 


1 R 3 389  gt  1 F 


r — 44  3 1 f 


545  4* 

6ij 


1 R = «1;  4 i G 


R — 80  — 1 G 


545 

613 


4*  1 E — 413  4-r  « H 


1 R - 70  3 1 H 


343  t R 3 «30  VJt  1 I 
630 


R - 83  - 1 I 


autem  pro  debito  feptimi  poneremus  1 F , propterea  debitum  feptimi  erit  1 R — 
44, & ita  de  reliquis.  Summa  autem  debitorum  fingulorum  erit  10  R — 333 , quae 
zqualis  eft  343  t * R • cum  hic  etiam  numerus  toti  debito  fuerit  zqualis  , & per 
Antithefin  fiet  9 R 3 900.  Diuifione  autem  inftituta , fit  1 R , pretium  100.  Ita- 
que tota  fumma  eft  643  , fingulorumque  debita  quifque  facili  diftinguet , vc  fupe- 
rifis  adnotauimus . 

Hunc  igitur  in  modum  iam  oblato  Problemati  fatis  fecimus  ; nec  difsimili  artifi- 
cio alia  eiufdem  generis  cuique  foluerc  licebit. 
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PROBLEMA  VI. 


Q FIDAM  morient , t efi  amentum  condidit,  efi  rt  liquit  9000 , tureis  difiribuendos  inter 
Txorem , T ilium , (fi  tres  Polias  hac  conditione , vt  portio  Filfi  % fit  quadrupla  por- 
v . «tuu  Matris , efi  feri  it  Matris  fit  tripla  penutus  vieius  Ptltaiquarttur  quanta 
fit  vntufcutufq,  ptrtie . 

Fortia  vnius  Filix  efto  1 R > erit  autem  portio  Matris  3 R,  & portio  Filij  erit  11 
R,  erunt  ergo  r8  R,  squales  9000. 


r fu* 

1 R 

5 0 0 

Filix 

1 R 

5 0 0 

. Filix 

1 R 

id  eft 

5 0 0 

Matris 

3 R 

i 5 0 0 

. Filij 

ia  R 

6000 

18  R 

9000 

Diuifis  9000 , per  1 8 , fiet  quotiens  1 R , pretium  joo , atqi  portio  vnius  Fili*  i 
ob  id  ponio  Matris  erit  1 500  > & Filij  erit  6000 . 


PROBLEMA  VII. 


PINTAE  30,  Tini  Rubri  vut  tum  5'.  pintis  Tini  Albi , ten flant  aureis  100  » atque 
eedtm  pretio  1 5 » Pinta  Tini  rubri  cum  5 , pintis  Tini  albi  confiant  aureis  JJ,  que- 
ritur pretium  vnius  Pinta . 


Pretium  vnius  pintae  Vini  Rubri  efto  t R , proinde  30  , pint*  valebunt  30  R , 
igitur  quinque  pinta:  Vini  Albi  valebunt  too  — 30  R,at  vero  pint*  ij,  Vini  Ru- 
bri, valebunt  1 j R.quamobrcm  quinque  pint*  Vini  Albi  conflabunt  53  — 13  R. 
proinde  fiet  zquatio  huiufmodi  100  — 30  R — 53  — 15  R , 8c  per  Antirhefin  erit 
1 3 R Z 4S  > atque  adeo  ioftituto  paraboiifino  fit  vnius  radicis  pretium  3 >&c. 


PROBLEMA  VIII. 


EST  Mertator  , qui  iu  quatuor  Nundinis  eandem  aureorum  fummam  exponens  lucra- 
tus efi  in  fmgulis  ,fua  [umma , deinde  ad  alias  fe  conferens  Nundinas  Lucratus 

efi  -j-  , eiufdim  fua  fumma  prteri  lucro  au&a;  deprehendit  autem  habere  aureos  1600  t 
quarttur  aureorum  fumma . 

Summa  aureorum  efto  t R > quoniam  autem  in  lingulis  Nundinis  lucratus  eft 
— — R,  ob  id  poft  quatuor  illas  Nundinas  habebit  1 — R,  hoc  eft  R , cum 
amem  lucratus  fit  deinde  -j—,eiufdem  iummi  priori  lucro  au&z;  proinde  diuida- 

tur 
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tur  - , per  7 , & fit  — j-  R , addatur  ad  R , & fiet  R , & erit  xquatio 
—7-  R — 1600, tollatur  fraftio.&fiet  xquatio  8 R — 8000,  inftituto  parabolifmo, 
fiet  1 R,  pretium  1000 > & hzc  eft  aureorum  fumma  qusfita. 


PROBLEMA  IX. 


TRES  funt  mercatores , qui  fttmmtm  sartorum  aqualiter  di ut der  e volebant , interit» 
contentione  fabor  ta  ad  manas  ventum  eft  , tantum  autem  quifque  rapuit  quantutiue 
fer  eum  potuit , contentione  fedata  ftnguli  fu  as  pecunias  numerarunt , ac  demum  deprehen- 
derunt , primum  acceptis  15,«  fecundo  habere  numerum  aqualem  reftduo  ipftus  fecundi , 
at  vero  fecundum  acceptis  1 8 > a tertio  habere  numerum  aqualem  reftduo  terta , tertium^ 
autem  acceptis  2 2 , a primo  , habere  numerum  triplum  tUius  , qui  fttpenft  primo  , <] itan- 
tur fumma^t . 

Dicamus  primum  habuifle  1 R, igitur  acceptis  15,3  fecundo  habebat  1 R t >5 . 
hic  vero  numerus  aqualis  eft  refiduo  fecundi  quamobrem  fecundus  antequam  da- 
ret 15 , primo,  habebat  1 R f 30,  acceptis  autem  18  , a tertio,  habebat  1 R f 48 , 
& hic  squalis  eft  refiduo  tertij  , proinde  tertius  antequam  daret  18  , fecundo  ha- 
bebat 1 R f 6 6 , fcd  tertius  acceptis  22,3  primo > eft  1 R f 88  > qui  quidem  nume- 
rus triplus  eft  illius , qui  fupercft  primo  , nimirum  1 R — 22  , ob  id  multiplicetur 
1 R — 22  , per  3 , & fiet  xquatio  i R t 88  “ 3 R — 66 , obferuatis  Artis  prsce- 
ptis  fiet  xquatio  iR“  154,  inftituto  parabolifmo,  fit  vnius  R , pretium  77  . Iraq; 
primus  habuit  77,  fecundus  habuit  107,  tertius  deniq;  142,  & hi  numeri  Qufftio- 
ni  fatisfaciunt  > vt  perfpicuum  eft. 


PROBLEMA  X. 


EST  Serici  magnum  pondus , cuius  multa  libra  fuut  Serici  Anglici,  multa  alia  Medio . 

lanenfts , multa  demum  Neapolitani,  Sericum  Anglicum  eft  jooo ,at  vero  multitudo 
Isbrarum  Serici  Medtolanenfts  , eft  dimidium  librarum  Serici  Angltci  , & Neapolitani , 
item  multitudo  librarum  Serici  Neapolitani  eft  — j—  , Serici  Angltci  , dr  Medtolanenfis  , 
queritur  multitudo  librarum  Serici  Mcdielanonfts  , & Neapolitani , <$•  quanta  Jit  toia-j 
multitudo . 

Supponamus  multitudinem  Serici  Mcdiolanenfis  effe  t R, igitur  multitudo  libra- 
rum Serici  Anglici  cum  multitudine  librarum  Serici  Neapolitani , erit  2 R , tota., 
itaque  multitudo  erit  3 R , fed  quia  multitudo  librarum  Serici  Neapolitani  eft 
■f—  , Serici  Anglici,  & Mediolanenfts,  & Sericum  Mediolancnfc  cum  Anglico  eft 
1 R t jooo , proinde  Sericum  Neapolitanum  erit  R t 1000  > modo  quia  Seri- 
cum Anglicum  eft  librarum  5000  , Mediolanenfc  1 R , & Neapolitanum  R f 
1000  , tota  igitur  fumma  erit  1 — j—  R f 6000  , qus  squabitur  3 R , fubtra&o  au- 
tem 4 -f-  R , vtrinque  fiet  ——  R — dooo,  inftituto  parabolifmo  fit  1 R,  pretium 
3333  -t— . Itaq,-  Sericum  Anglicum  erat  5000  Mediolanenfc  vero  1333— j-, Nea- 
politanum deniq;  1666  — . 


Vuu  2 


PRO- 


Pgfitio,  fprt* 
f elutio . 


Pofitio,  <$•  rt> 
j gluttC, 
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PROBLEMA  XI. 


Fofrtit,  & rt» 
{elutio. 


03 


VIDAM  emit  numerum  equorum  , illud  autem  conjlat fi  feorfum  emiffet  — j- 

, & tnfuper  i o , haberet  equos  400 , queritur  equorum  numerus . 


Numerus  hic  cfto  1 R,  cuius  -j j , faciunt  -tf-  R , additis  10,  fit-U- , 

R -f  10  > & erit  aquatio  -jj—  R t 10  — 4°°  > vtrinque  fublatis  10 . remanet  aqua- 
tio -jj—  R ZZ  390  , diuifionc  inftituta  fit  quotiens  360  , & cft  numerus  quarfitus  , 
nam  eius  dimidium  eft  180 , tertia  pars  cft  110  . quarta  vero  pars  eft  90,  horum_ 
fumma  cft  390,  cui  additis  10,  fiunt  400. 


PROBLEMA  XII. 


ES  T quidam  , qui  feruo  promifit  duodecim  mestfihus  20  . aureos  cum  fex  feflartjs  fru- 
menti,& qttatuor  Vini  cadis,  tr an  fallis  menfihus  odo, Uls  dedit  duos  aureos  cum  fe- 
Jlari/s  frumenti , & Vini  cadis ; queritur  pretium  vini,  &c.  cognita  proportione  imus  ai 
alterum,  nimirum  pretij  frumenti,  ad  pretium  Vini  it  3 , ad  4. 

rfut  &ti-  j-jjc0  pretium  vtriufquc  c(Te  1 R,  igitur  illi  debebatur  1 R f 20,  aureis  pro  menfi- 
' bus duodecim , modo  inftituatur  regula  aurca.fi  duodecim  menles  pofcunt  1 R f 20, 
quid  poftulabit  vnicus  menfis  , & reperitur  ■'  *.f-  , deinde  dicendum  fi  8 , menfes 
pofcunt  1 R t 2,  quid  requiret  vnicus  menfis»  & reperietur  -~t-,  erit  igitur  {qua- 
tio '**“  - — , inftituatur  multiplicatio  per  crucem  , & fit  aquatio  8 R t ■ 60 

“ 12  R t 24  , & obferuatis  Artis  priccptis,  reperietur  vnius  R , valor  34  , & cft 
pretium  frumenti , & Vini  fimul , vt  autem  eorum  pretia  feorfum  cognofcamus  , 
cum  notum  fit  pretium  frumenti , ad  pretium  Vini  efle , vt  3 , ad  4 , fiat  ob  id  di- 
uilio , numeri  34,  in  duas  partes  hac  feruata  cautela  , Sc  reperiemus  partes  efle  14 
19  -i-.  Itaque  pretium  frumenti  erit  14  -f-,  Vini  autem  19  -f-. 


PROBLEMA  XIII. 


Q- 


V1DA1 1/  habet  duos  equos  , & imum  mulum  , eius  pretium  eft  200  aur:  hoc  addi- 
tum ad  pretium  primi  equi  facit  pretium  quadruplum  pren i/  fecundi  equi . Idtnua 
autem  muli  pretium  additum  fecundo  facit  pretium  aquale  pretio  primi  equi . 


rt/tisa.&n-  Pretium  primi  equi  cfto  1 R , ergo  1 R t 200  , funt  quadrupla  pretij  fecundi 
/»/*»;..  equi;  quamobrem  cius  arftimatio  erit  -j—  R f 50  aur:  cui  fi  accedent  muli  pre- 
tium 200  aur  : erit  eius  pretium— j-R  f 250  , quod  aquabitur  1 R i nempe  pretio 
primi  equi ; vtrinque  fublata  — j-  R,  fiet  R “ 250,  diuilione  inftituta  fit  1 R, 
pretium  333  — , & eft  pretium  primi  equi  j Secundus  equus  , cuius  pretium., 
erat  -j-  R t 50,  erit  133  -j-,  & fatisfaciuut  Quaftioni. 


Qim 
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Quo  pacto  cognofcantur  Problemata  ImpoE 
lxbilia_j  . 

C A P V T XXXI J. 


ROBLEMA  quidem  impofiibile  ccnfetur , cum  in  cius  An.ilyfi  incidimus  in-. 
aquationem  impoiTibilcm. 

At  vero  aquatio  impoffibilis  illa  eft , in  qua  totum  proponitur  atquari  par- 
ti. & magnitudo  maior  ponitur  minori  aqualis,  & contra . 

Exemplum  primum.  Referire  numerum, qui  additus  dato  numero , faciat  numerum, 
cuius  quadratum  aquale  fit  quadrato  dato  numeri . 

Datus  fit  numerus  i a , & oporteat  reperire  numerum  qui  additus  ad  1 2 , faciat 
numerum  cuius  quadratum  aquale  fit  quadrato  ipfius  12  . 

Numerus  addendus  cfto  1 R i ergo  aggregatum  erit  1 2 f 1 R . cuius  quadratum 
144  f 14  R f 1 Q.,  debet  e(fe  aquale  144;  hoc  eft  Problema  impofiibile  ; fi  qui- 
dem plus  eft  ex  vna  parte  aquationis,  quam  ex  altera . 

Exemplum  fecundum . Numerum  referire,  qui  duBtu  in  6, tantum  faciat,  quantum  crntlum-, 
facit  idem  numerus  dultus  in  24.  Jumium, 

Quafitus  numerus  cflo  1 R,  qui  dudtus  in  6, facit  6 R;  idem  vero  duiftus  in  24, 
facit  24  R , ergo  erit  aquatio  6R~  24  R ; qua  quidem  aquatiocft  impofsibilis 
totum  enim  foret  aquale  parti. 

Exemptum  tertium . Numerum  inuenire,  cuius  quadratum  duc  Ium  in  3 . £>'  frodutto  Exemplum-, 
additis  1 5 , jiat  tantum  quantum  fit  fi  eiufdcm  numeri  quadratum  ducatur  in  2 , frodu-  unium, 
itoqnc  addantur  t o . 

Numerus  quafitus  efto  r R.cius  quadratum  eft  1 Q.,quod  fi  ducatur  in  3 , fiunt 
3 Q.,  quibus  fi  addantur  15,  fiunt  3 Q t » his  autem  deberet  aquari  10  t 2 Q., 
quod  eft  impofiibile . 

Exemplum  quartum  . Datum  numerum  in  duas  partes  diuidere  , vt  ex  duclu  vntus  in4nu 
in  alrrum  gignatur  quadratum  totius . partum . 

Datus  fit  numerus  1 2 , diuidendus  &c.  Pars  vna  cfto  t R . alia  erit  12  — 1 R , pro- 
ductum a partibus  eft  it  K — 1 Q . quod  deberet  aquari  144  . quadrato  tOtius. 

Hoc  Problema  eft  impoffibile  ob  impoflibilitatcm  aquationis  , eft  autem  aquatio 
impolfibilis  ; etenim  quadratum  dimidij  numeri  radicum  eft  36,  a quo  nequit  lub- 
duci  t44 , numerus  abfolutus  i Accedit  etiam  quod  144 , quadratum  totius  , ma- 
ius eft,  quam  rcilangulum  fub  partibus,  vt  patet  ex  2.  Elementorum  prop.  4. 

Caute  proponenda  funt  autem  huiufmodi  Problemata,  ne  quis  credat  impoffibilita-  c»>  «», 
tem  eorum  ignorari  a proponente , vt  hic  clapfis  annis  contingit,  nam  cum  a pcritiffimo  l:‘"f 
Viro  huiufmodi  Problema  erudiendi  gratia  data  opera  difcipulo  proponeretur,  ,/ 
quidam  impudens  Sicophanta  ab  eo  impoffibilitatem  ignorari , conftanter  affirma- 
bat . 

Praftat  autem  fc  plurimum  in  his  exercere,  cum  vfu,  ac  exercitatione,  non  mi-  ia /„• 

nus,  quam  praceptis  comparentur.  De  his  proinde  haud  raro  confueui  difcipulos  (• 
admonere  , ne  aliquando  fe  fc  irridendos  fraudis  , qua  Problema  traditur  ignora-  ' 
tione  prabeant.Jdequibus  a me  admonitus MichaelfcipioRcnaldinius.cx  ti-itrc  ne- 
pos , oblati  Problematis  Analyiin  aggreifus , vtpotc  fatis  perfpicaci  prxditus  in- 
gemo', llatim  impofsibilitatcm  afecutus,  condifcipulos  irridebat , iniurijs  imo  Pro- 
blematis auctorem  lacelfebat,  hinc  altercauone  quadam  fuborta  , quam  commen- 
dabilem (nudationem  reifte  diceres, impenlius  operam  ftudijs  nauando  mirum  iiu, 
modum  ptoticiebant  in  Arte.  Tantum  poteft  zmuiationis  calcar  ad  capcllcndam-. 
v 11  tutem. 

• Qua 


Quid  fit  Pro- 
hiem*  mitof- 
fiiilt , tradi- 

tttT  . 

Exempli)  pro- 
pe fi  tum  txpii- 

tstttrr . 

Exemplum*-» 

trimum  . 
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Qua  Arte  cognofcantur  Problemata  V ana_i , 
& Nugator ia_> . 

C A P V T XXX11I. 


PROBLEMA  vanum,  & nugatorium  eft,  in  cuius  relolutione  Analyfta  incidi: 
in  aequationem  inutilem.  Inutilis  ea  porr6  cenfetur  aequatio, in  qua  duo  nu- 
meri cquales.&eiufdem  denominationis  comparantur.  Dum  itaque  contin- 
git xquatio  inter  duos  numeros  squales  , & eiufdem  denominationis  aequatio  illa_ 
cenfetur  vana,  & nugatoria ,-  Ita  quidem  nugatoria  foret  xquatio  illa  <!R;  6 R, 
cx  huiuimodi  enim  aequationibus  nulla  noua  cognitio  erui  poteft . 

Exemplum  primum . Numerum  diuidere  ia  duas  furta  i VI  Ult  qui  fiunt  fui  toti , <jr 
quolibet  forte  Jimul  oquoles  'fiat  quodroto  tenus . 

Numerus  datus  iit  12 , diuidendus  &c.  Pars  vna  cfto  1 R , alia  erit  u — 1 R , 
numeri  fa&i  fub  toto,  & qualibet  ex  partibus  erunt  12  R,  & 144  — 12  R, horum 
fumma  eft  144,  numerus  autem  hic  omnino  squalis  effe  debet  144,  quadrato  totius. 

Exemplum  fecundum . Numerum  refertre  , qui  ductus  infe,&in  4 , inde  nume- 
rus fr edulius , multiplicatus  per  5 , foeiot  numerum  aqualem  sili  , qui  fit  ex  multiplica- 
tione quafiti  ia  fe  ipfum , & ex  prodttlio  ia  20 . 

Qusfitus  numerus  cfto  1 R,  qui  du&us  in  fe  , & in  4,  facit  4 Q,  hic  autem  du- 
ftus  in  5 facit  20  Q;  Si  ver6  1 R, ducatur  in  fe, fit  1 Q.,  quod  fi  multiplicetur  per 
20,  fiunt  20  Q, debet  igitur  effe  xquatio  inter  2 0 & 20  Q,qux  quidem  inutilis 

cft  quandoquidem  inde  nulla  eruitur  noua  cognitio . 

Exemplum  tertium  . Dotum  numerum  in  duos  portes  diuidere , vt  quadruplus  nume- 
rus fultus  fub  portibus  vna  cum  quadrato  differentia  partium  aqualis  fit  qudrato  totius  . 

Datus  fit  numerus  12,  diuidendus  3cc.  pars  vna  litiK,  alia  erit  12  — 1 R.qui 
fit  autem  a partibus  cft  1 2 R — 1 Q , huius  quadruplum  cft  48  R — 4 Q.,  fi  huic 
autem  addatur  144  — 48  R f 4 Q, quadratum  differentis  partium  fit  144,1100  au- 
tem debet  xquari  144,  quadrato  totius  . 

Exemplum  quartum  . Datum  numerum  diuidere  in  duas  partes-,  vt  ille  qui  fit  a par- 
tibus 1 na  cure  quadrato  a differentia  partis  maioris  , & dtmtdij , aqualis  fit  quadrato  tf- 
fius  dtmidq  . 

Datus  fit  numerus  12  , diuidendus  &c.  pars  vna  fit  1 R , alia  erit  12  — 1 R , 
qui  fit  numerus  ab  his  partibus  eft  1 2 R — 1 Q , cui  addito  quadrato  ex  differen- 
tia 6 — 1 R,  quod  eft  36  — 12  Rf  1 Q>fit  3<S>&  hoc  squale  effe  debet  quadrato 
cx  dimidio  ; nempe  ex  6 , quod  eft  3 6 . Inutilis  autem  h^c  eft  xquatio  , vt  con- 
flat, ac  proinde  Problema  vanum,  & nugatorium  cft  . 

Hxc  nobis  dicenda  videbantur,  in  gratiam  Veterum  Analyftarum,  quorum  Ar- 
tem , fi  minus  bcn6  explicuimus  indulce  ingenij  tenuitati , fin  autem  , a Deo  opti- 
mo Maximo,  a quo  oinne  bonum  recognofce.  Inierim  expcifta  fecundam  partem, 
nunc  cxtanrcm  fub  prxlo  ; in  qua  dignitatem  Artis  rclolutiux  longe  magis  confpi- 
cics  cum  ad  Geometriam  apprime  conducat , vt  vix  Problema  excogitari  queat, 
quod  huius  Artis  prxfidio  enodari  non  poffit.  Huius  Difciplinx  fubtilitatcm  mira- 
batur Benedictus  Maghcttus , alioquin  in  Arte  veteri  fummopere  verfatus , & a 
quo  prima  illius  elementa  didicimus  is,-  nihil,-  magis  dicebat,  operepretium  cfie_. 
cupientibus  Mathcfin  addifccrc,  quam  nouam  hanc  Analyticen  colere,  & fi  ipfius 
vfilir.itc  m , atque  fuauitatcm  a longe  vidiffet  > & vix  femo  confectus  prima  , mdi- 
mentj  deguftjffet . 

L A V S DEO. 
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D.  Auguftinus  Suetonius  videat.  & referat  an  in  hoc  Opere  fit  aiiq,-  quod  Fidei 
Catholicx,  & bonis  moribus  fit  aduerfum  2.  Maij  1 66 j. 

Vtnc.  de  Bardis  Vsc.  Cener.  I Urenti* . 

Vidi  opus  hoc  infigne  Excellentifs.  D.  Caroli  Renaldinij  Scc.  nihilq;  in  eo  repe- 
ri  d Catholica  Fide  alienum  aut  bonis  moribus  difibnum  idcoq;  typis  digniflimura 

exiftimo. 

Auguftinus  Site  lenius . 

Imprimatur  Vine,  de  Bardis  Vie.  Cener. 

Die  10.  Maij  1 66  j. 

Excellentiffimus  Dominus  Aduocatus  Auguftinus  ColtclHni  huius  Sani! i Offici} 
Florenti*  Confultor  videat,  & referat  &c. 

Tr.  Dominicus  Antonius  Xanieri  de  Aquapendente  Conft.  S.  Offici/  Flor,  de  mand. 

Reueredifs.  Pater  D.  Maioris  Arithmetica;  grande  opus  perlegi , in  quo  V.  Cl, 
tali  arte  numerorum  pathemara,  xnigmataqi  refoluit,  vt  qui  eius  firma  regula  vta- 
tur  Flexili  Lesbia  negledla  , nihil  prxpofteri  agat ; & dum  per  ingeniofam  Analy- 
iim  dutSo  glomeris  filo  , non  Creticum  , fed  Coflicum  ingreditur  Labyrinthum- , 
inextricabiles  «rroc.ambages  non  exhorrefeat ; verum  faluis  moribus  Religioneque 
Catholica,  inoffenYo  pcde,  prima  hate  vniuerfi  operis  par\s  ad feientiam  facraticrts 
Arithmeticxisita  tcftor,  mcaque  manu  fubfcribo.  tpueoiar 

• Auguftinus  CcUeUini  Utrorum  Cenfor  &e. 

Stante  prxdifta  atteftatatione  Imprimatur  Florentis  hac  die  13.  Maij  1663, 

Fr.  Dominicus  Antonius  Xanieri  qui  fupra  effic. 

Ciouanni  Fedtrighi , 
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puro , latus  anatytici  eluere . 11 6. 

Paradigma  unuljfeos  quadruto-quudra- 
ti  puri  iuxta  eam,  qua  premijfa  tjl, 

extrudam . Aid. 

E dato  in  numeris  quadrato  rubo  puro 
latus  analy  t ice  elicere.  1 1 7. 

Paradigma  analy [eos  quadrato-cnbi  pu- 
ri iuxta  eam, qua  pramtjfa  efl, 6tto- 
feta  extrudam . 118. 

E dato  m numeris  cubo-cubo  puro  latus 
analytue  elicere . ibid. 

Paradigma  analy feos  cubo-cubi  puri  iux- 
ta eam, qua  pramifla  efl ,Quofuar  ex- 
trudam . 119 , 

Sc holum . 120, 

Declarantur  aliqua  ncceflariaadfupra- 
didorum  inte/Jigentiam . Aid. 

Nota . Aid. 


Dc  explicatione  aequationum  com- 
potitarum , fiuc  atfc&arum  , & primo 
de  explicandis  aequationibus  quadra- 
ticis  atfeCtis  fub  latere  . Caput.  X1L 
pag.12!. 


T res  funt  aquationis  fpecies . ibid. 

Vana , ac  diuerfa  methodi  explicandi 
aquationem  mter  R,  & N . Aid, 
Methodus  Diophanti . ibid. 

Explicatur  methodus  Diophanti.  Atd. 
Jlluflratur  exemplis  / opertor  dodrina . ibid. 
Eadem  efl  obferuanda  methodus  inter- 
cedentibus numeris  irrationalibus.  123. 
Methodus  communis  Antiquorum . ibid. 
Methodus  explicatur . ibid. 

Quando  occurrunt  numen  irrationales.  Aid. 
Scholion . 1 2 q. 


Quan- 
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Quandi i compar  itionis  homogcneum-t 
fuerit  numerus  compofitus  &c,  tbid, 

Demonfiratio,  ibtd. 

Superior  doctrina  demonjlrutur . ibid. 

Scholion.  124. 

Promittuntur  alio  dcmonftrationcs  ad 
hanc  methodum  confirmandam . ibid. 
Methodus  Petri  Noni/  explicatur . ibtd. 
Quando  intercedunt  numeri  irr attona- 
Ut . ibid. 

Demonfiratio  fupradictorum . 12J. 

Peculiaris  neto  methodus  explicatur . tbid. 
Explicantur  fuperiara  pr.teepia . ibid. 

Huius  methodi  demonfiratto  in  Sptcio- 
fim  Algcbram  differtur . 12  6. 

Methodus  S temni  explicatur . tbid. 

Exemplo  / operior  methodus  illufiratur.  ibtd. 
Methodus  Coigneti.eiufdemque pracepta.  tbid. 
Exemptum  Jupradttfo  methodi . tbid. 

Methodus  Girardi  traditur . 127. 

Exemplis  illujlratur . ibid. 

Corollarium . ibtd. 

Quid  in  hac  prima  aquatione  compofi- 
ta  fiat.  ibtd. 

Scholion . ibid. 

Modus  reueeandi  compofitam  aquatio- 
ttonem  hanc  ad  fimpheem . ibid. 

Pario  » ac  diuerfa  methodi  explicandi 
aquationem  inter  Q_ — R,  (fi  N . 128. 

Methodus  Dtophanti . ibid. 

Dsophantea  methodi  explicatio . ibtd. 

Quando  occurrunt  numen  irrationales,  ibtd. 
Methodus  communis  Antiquorum , 

Huius  methodi  pracepta . 

Scholion . 

Demonfiratto  . 

Demonfiratto  fuperioris  methodi. 
Demonfiratto  alia  eiujdcm  methodi. 

Methodus  Petri  Noni/  , (fi  eius  prace- 


pta. 


tbid. 
ibtd. 
12  9- 

l}0. 

tbid. 

tbid. 

1JI. 

tbid. 


tbid. 

sil. 


Superioris  methodi  demonfiratio. 

Peculiaris  methodus  V tetaiCr  eius  pra- 
cepta . 

Exemplo  declarantur  pracepta  tradita. 

Demonllratio  tn  Specio/am  Algcbram 
di  fertur . ibid. 

Methodus  Steuini  traditur . ibtd 

Exemplo  declaratur  (uperior  doftnna . tbid. 

Declaratur  methodus  Coigneti . tbid. 

Girardi  methodus  explicatur.  ibtd. 

Exemplum  ad  jupenorem  methodum-, 

illuftrandam.  133. 

Corollarium . ibtd. 

Scholion . ibtd. 

A E qu. itionis  eompofita  tam  explicata 
ad  fimpheem  rcttocatio . tbid. 
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Varia , ac  diuerfa  methodi  explicandi 
aquationem  inter  X — Q^,  (fi  N.  ibid. 

Methodus  Diophanti . ibid. 

Dioph antea  methodi  explicatio . ibid. 

Hae  aquatio  duplicem  habet  radicem . 134. 

Methodus  communit  Antiquorum  decla- 
ratur. ibid. 

Exemplum  ad  fuperiorem  doctrinam-, 
explicamiam ' ibid- 

Nola . x 3 J. 

Demonfiratio . ibid. 

Corollarium.  136. 

Quid  ex  ballemus  explicatis  colligen- 
dum fit . ibid. 

Explicatur  methodus  Petri  Noni/  . ibtd. 

Quando  quadruplum  numeri  ab  folati 
aquale  fuerit  quadrato  dimidij  nu- 
men radicum , vnicum  e fi  latus 137. 

Methodus  fupenus  ajjignata  demonfira- 
tur . ibid. 

Demonfiratur , quando  numeri  abfoluti 
quadruplum  aquale  fuerit  quadrato 
numeri  radicum , dimidium  numeri 
radicum  fore  latui . ibid. 

Peculiarii  methodus  Vitta . ibid. 

Explicatur  / uperior  doltrina . ibid. 

Huius  methodi  demonfiratio . 138. 

Coigneti  methodus  declaratur.  ibid. 

Methodus  Girardi,  tbid. 

Corollarium . 13  9. 

Quid  colligendum  ex  didis.  ibtd. 

Problema . Numerum  rtptrire  > qui  fi 
ducatur  &c.  ibtd. 

Eiufdem  enodatio . ibid. 

Scholion . ibid. 

Nonnulla  aduertenda . tbid. 

Dc  explicandis  aquationibus  citeris,  in 
quibus  terminorum  exponentes  /er- 
uant Arithmeticam  proportionem., . 
Caput  Xl/I.  pag.  140. 

Quando  in  aquationibus  terminorum-, 
exponentei  non  feruant  Arithmeti- 
cam proportionem  , qua  arte  proce- 
dendum fit  .declaratur . ibtd. 

Hac  aquatio  non  indiget  particulari 
explicatione . ■ ibid. 

Doftriua  tradita  exemplis  illufiratur . ibid. 

Operationis  examen.  142. 

Monitum.  ibtd. 


* * i 
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Theoremata  promittenda  ad  Numerolam 
affectarum  xquatiomim  Analyliiu  . 
Caput  XIV.  pag.  14J. 

Sequitur  urendum  dt  aquationibus  dif- 
ficilioribus . ihid. 

yiutu  hoc  argumentum  uccurutc  tra- 
liuuit , fed  multu  pr/ttcrmifu . ihid. 

Multa  fuperfunt  ad  perfectionem  Ana- 
Ijttces . Aid. 

Vndc  plurimum  fplcndoris  ajfuljit  Ma- 
thefi.  ibid. 

Auctor  it  munus.  ihid. 

Sectio  prima . 144. 

Lemma  primum . Quadratum  a bino- 
nuo  tuere  drc.  ihid. 

Theorema  primum.  Si  fuerit  aquatio , 
in  qua  drc.  ibid. 

Porifma . ^ ibtd. 

Lemma  fecundum.  Quadratum  'a bino- 
mto  latere , [eu  drc.  14J. 

Theorema  fecundum.  Si  fuerit  aqua- 
tio , in  qua  &c.  ibid. 

porifma . ibtd. 

Lemma  tertium.  Planumfub  coefficien- 
te  longitudine  &c.  1 4S. 

Theorema  tertium . Si  fuerit  aquatio , 
in  qua  drc.  ibid. 

Porifma.  ibid. 

Settio  fecunda.  147. 

Lemma  primum . Cubus  a binemio  la- 
tere drc.  ibid. 

Theorema  Primam . Si  fuerit  aquatio , 
in  qua  drc.  ibid. 

Porifma.  148, 

Lemma  fecundum.  Cubus  abinomio  la- 
tere,fiue&c.  ibid. 

Theorema  fecundum . Si  fuerit  aquatio, 
in  qua  drc.  ibid. 

Portfma.  »49. 

Lemma  T erlium  . Solidum  fub  coeffi- 
ciente  plano  Crc.  ibid. 

Theorema  tertium.  Si  fuerit  aquatio , 
in  qua  folidum  efic.  ibid. 

Porifma.  150. 

Sectio  tertia.  ibtd. 

Lemma  pr.mum.  Cubus  a binomio  la- 
tere , fine  drc.  ibid. 

Theorema  primum.  Si  fuerit  aquatio, 
in  qua  cubus  drc.  151. 

Porifma . ibid. 

Lemma  fecundum . Cubus  a binomio  la- 
re, fine  drc.  ibid. 

Theorema  fecundum . Si  fuerit  aquatio, 
in  qua  cubus  drc.  ijj. 
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Porifma . ibid. 

Lemma  tertium  . Solidum  fub  coejfi- 
ciente  longitudine  drc.  1 5 J. 

Theorema  tertium.  Si  fuerit  aquatio, 
in  qua  folidum  drc.  ibid. 

porifma . ibtd. 

Sedio  quarta,  154- 

Lemma  primum  . QuairatO-quadra. 
tnm  a binomio  latere  drc.  ibid. 

Theorema  primum . Si  fuerit  aquatio , 
in  qua  quadrato-quadralum  drc.  ibid. 

Porifma.  15J. 

Lemma  fecundum . Quadralo-quadra- 
tum  a binomio  latere  drc.  ibid. 

Theorema  fecundum  . Si  fit  aquatio  , 
tn  qua  quadrato  quadratum  &c.  ibid. 

Porifma.  t}6. 

Lemma  tertium . Plano-planum  fub  coef- 
fidente  fiohdo  &c.  ibid. 

Theorema  tertium  . Si  fit  aquatio  , 
in  qua  plano  planum  drc.  ibid. 

Porifma.  157. 

Sedio  quinta . ibid. 

Lemma  primum  . Quadrato- cubus  i 
binomio  latere  drc.  ibid. 

Theorema  primum . Si  fuerit  aquatio, 
in  qua  quadrato  cubus  drc.  ibid. 

Porifma.  158. 

Lemma  fecundum  . Quadrato  cubus  a 
binomio  latere  drc.  ibid. 

Theorema  fecundum . Si  fuerit  aqua- 
tio , tn  qua  quadrato-cubus  drc.  ibid. 

Porifma . 1 59. 

Lemma  tertium  . Solidum  fub  cocfji- 
ciente  plano  plano  drc.  ibid. 

T heorema  ternum . Si  fuerit  aquatio , 
in  qua  quadrato  cubus  (fic.  ibid. 

Porifma.  1 60. 

Sedio  fexta . ibid. 

Lemma  primum.  Cubo -cubus  abinomio 
latere  drc.  ibid. 

Theorema  primum.  Si  fuerit  aquatio, 
in  qua  cubo  cubus  drc.  1 6 1 . 

Porifma . ibid 

Scholion.  ibid. 

Ad  fedionem  quartam  Appendix . 16  2. 

Lemma  primum  . Quadralo-quadra- 
tum  d binomio  latere  drc.  ibid. 

Theorema  primum . Si  fuerit  aquatio, 
in  qua  quadrato-quadratum  drc,  ibid- 

Ponfma.  - 16  j. 

Lemma  fecundum . Quadrato -quadra, 
tum  a binomio  latere  drc.  ibid. 

Theorema  fecundum . Si  fuerit  aqua- 
tio , in  qua  quadrato  quadratum  drc.  ibid. 

Ponfma.  1 64. 

Lemma 
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Lemma  tertium.  rUno-fUmnmfub cu- 
bo 4 btnomio  Utere  crc.  ibid. 

Theorema  T ertium . St  fuerit  plano- 
pUnum  fub  cubo  efic.  tbid. 

Forifmu.  ,<sj. 

Scholion.  ,b,d. 


Numcrofa  aquationum  affeflarum  Ana- 
Iyfis.  Caput  XV.  pag.  1 66. 

Numcrofa  Analyfis  aquationis,  in  qua 
quadratum  afficitur  adiundtone pU- 
ni  fub  Utere  , dataque  coefficiente -> 
longitudinem  S edito  prima. 

Ifomcer ia  pr x fidium  e/i  Analyfta  aduer- 
fus  fradf  tonis  vitium 
S pecto fa  refolutio . 

Numeroft  refolutio  explicatur . 

Huius  methodi  demon/lratto  Geome- 
trica . 

Geometrice  o/lcnditur,  qttim  bene  hanc 
methodum  cum  Veteri  conuenire. 

Analyfis  tuxta  eam  , qua  pramiffa  eft, 
Ikayiay , ordinata . 

Praceptaad  hanc  aquationem  explican- 
dam. 

Quando  eoe jfte iens  pluribus,  quamvna 
figura  confiat . 

Quomodo  ftngultria  pnt  eligenda  latera. 
Coefficicns  longitudo  in  fuccedentta  loca 
ordine  fttbif  cienda . 

Scholion . 

Breutus  eadem  refolutio  traditur . 

Ad  habendam  primam  figuram . 

Ad  habendam  fecundam  figuram , 

Ad  habendam  tertiam  figuram. 

Quando  fiat  deuolutio . 

Scholion . 

Numeroft  Analyfis , in  qua  quadratum 
afficitur  multa  plani  /ub  latere,  da- 
taque  coefficiente  longitudine , 

S pecto  fa  refolutio. 

Numcrofa  refolutio  explicatur . 

Demon/lratto  Geometrica . 

Oftendttur  , hanc  apprime  cum  veteri 
methodo  confentire . 

Analyfis  tuxta  eam  , qua  pramiffa  eft, 

Qiutctx v i ordinata . 

Scholion . 

Breutus  trallatur  methodus . 

Ad  ind  tgandam  primam  figuram . 

Ad  tndagtndam  fecundam  figuram. 

Ad  indagandam  tertiam  figuram . 

Ctim  eft  quadratum  acephatum . 

Vrxcepta  ad  hanc  aquationem  expli 
caudam . ibid. 


tbid. 

tbid. 

ibid. 

ibtd. 

167 

ibid. 

168. 

1 69. 

170. 
ibid. 

ibid. 

ibid. 

ibid. 

ibtd. 

ibid. 

ibid. 

171. 
'73- 

ibid. 

tbid. 

ibid. 

*74- 

ibid. 

‘73- 
'7  6. 
ibid. 
tbid. 
tbid, 
tbid. 
'77- 
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Analyfis  tuxta  fuperiorem  buaptocr  Or- 
' dmata . ,7g 

Numcrofa  Analyfis  aquationis  ajfctta  , 
tn  qua  planum  fub  latere  , dataque 
coefficiente  longitudine  afficitur  mul- 
ta quadrat s . , 

Speciofa  refolutio  . ibid. 

. Numeroft  refolutio  explicatur . ibtd. 

Demon/lratto  Geometrica,  quando  coef- 
ficiens  longitudo  maior  eft  duplo  la- 
tere fingulari  primo . 180. 

Dcmonftratio  Geometrica  , quando  du- 
plum latus  fingulare  primum  maius 
eft  coefficiente  longitudine . ibid. 

Breuius  offenditur  idem  , quando  coef 
ficiens  longitudo  maior  fuerit  duplo 
fingulari  latere  primo . 1 8 1. 

Hanc  apprimi  conuenire  cum  veteri 
methodo  dcmonftratur . ibid. 

Quando  duplum  latus  primum  eft  ma- 
ius coefficiente  in  aquationibus  qua- 
dratitis  amphtbolts . 181, 

Quando  duplum  latus  primum  eft  mi- 
nus coefficiente  in  tjfdem  aquationi- 
bus.  ibid. 

AEquationis  analyfis  iuxta  fuperiorem 
Qiuptat  ordinata  ad  indagandam  ra- 
dicem minorem,  x8j. 

AEquationis  analyfis  iuxta  fuperiorem 
Beufiao  ordinata  ad  indagandam  ra- 
dicem maiorem . 1 g^. 

Alta  quadam  traduntur  ad  fupra  pofi 
tas  aquationes  attinentia . Sedio  fe- 
cunda. ,8j. 

Habita  radice  minori  , quomodo  maior 
indagatur  in  aquatione  amphibola . ibid. 
Idem  aliter . ibtd. 

Qualibet  ex  his  aquationibus  duas  ha- 
bet radices . ibid. 

Geometrice  oftenditur  indagatio  radi- 
cis maioris  habita  minori . tbid. 

Scholion.  i8tf. 

Quadraticarnm  aquationum  adfimpli- 
ces  reduci  10 . J 

AEquatio  Cataphatica . ibid. 

AEquatto  Apophattca . ibi J. 

AEquatio  Amphibola.  ibid. 

Sape  contingit,  vt  duplum  latus  fingu- 
lare prtmum  fit  minus  coefficiente  , 
fiue  radix  fit  minor,fiue  maior,  ibtd. 
Sedes  congruentes,  qua  debentur  nume- 
ris , comparantur  analyfi.  ibid. 


De 
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De  explic  indis  aequationibus  affedfcis,  in 

Jjuibus  terminorum  exponentes  non_. 
eruant  Arithmeticam  proportionem  . 
& primo  de  aequationibus  Cubicis  . 
Caput  XVI.  pag.  187. 

Aucllr  fe  abflinet  a recenfendis  qno- 
rundam  aliorum  methodis . ihid. 

Cherardi  methodus  explicatur.  ihid. 

Explicatur  fuperior  doClrina  . thtd. 

Audior  fe  abflinet  a recenfendis  quo- 
rumdam altorum  methodis . ihid. 

Chcrardi  methodus  explicatur . ihid. 

Explicatur  fupertor  doclrimu . ihid. 

Numcrofa  Analj/is  aquationis  , in  qua 
cubus  afficitur  adinnchone  fohdifub 
latere  , datoque  coefficiente  plano . 

Sctlio  prima:  188. 

Specio/a  refolutio . ihid. 

Ordinabitur  autem  aquationis  Analjfis , 
vt  infra . ihid. 

Numcrofa  anali  fis  explicatur . ihid. 

Nola  diligenter  arca  eleof  tonem  diui- 
foris , ihid. 

AEquationis  Analjfis  iuxta  fuperio- 
rem  Suoptas . ordinata . 189. 

Explicatur  refolutio  aquationis  , cuius 
radix  trium  lingularium  efi  laterum.  1 90. 
Analjfis  iuxta  eam  , qua pramtjfa  efi, 
Oiupieui  . infinuta . ihid. 

Nota  circa  dintfores.  192. 

Scholion . ihid. 

Br cuius  idem  perficitur,  ihid. 

Primi  latens  muentio . ihid. 

Secundi  Ureris  inquifitio.  ihid. 

Indagatio  tertia  figura . 193. 

Quando  contingit , i t numerus  abfu- 
imus plura  habeat  puncta , quam  fi- 
guras eius  latus . 1 94' 

Proponitur  aquatio  , in  qua  cubus  efi 
minor  ajjicicnte  foltdo . ihid. 

AEquationis  analjfis  iuxta  fuperiorem 
Qttocietv,  ordinata . ihid. 

Quando  fiat  deuolutio . ihid. 

Superius  ditia  explicantur . 1 9 j. 

Quo  patio  lateris , fiue  radicis  potefias 
dicatur  diuifor . ihid. 

AEquationis  analjfis  iuxta  fupertor  em 
ditapim , ordinata . 1 96. 

Scholion.  197. 

Nihil  refert , num  priusfnbtrahatnr  cu- 
bus latens  primi , an  J oh  dum  a latere 
primo  in  datum  planum  coefficiens  . ihid. 
Cirardi  methodus.  198. 

AEquauo  proponitur,  ihid. 
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Numcrofa  Analjfis  aquationis , in  qua 
culus  afficitur  multa  fohdi  fuh  late- 
re , datoque  coeffeiente  plano . ihid. 

Speciofa  refolutio  . tbtd. 

Numcrofa  refolutio . 199. 

Explicatur  tpfa  refolutio . ihid. 

AEquationis  Analjfis  tuxta  fuperiorem 
biupiat  1 ordinata . ihid. 

Scholion.  200. 

Compendio fiort  modo  idem  perficitur . ihid. 

Indagatio  prima  figura.  tbtd. 

Inquifitio  fecunda  figura . ilid. 

t nuent  10  tertia  figura.  101. 

AEquationis  Analjfis  iuxta  fuperiorem 
S, artiat , ordinata . ihid. 

Quando  coefficiens  planum  pluribus 
abundat  btnis  figuris  , quam  cubus 
negate  a f cius  fuh  latereternis  ejrc.  103, 

Cubus  accphalus.  ihtd. 

Declaratur  fuperior  doClrina . 204. 

Methodus  Cirardi . ihid. 

Numcrofa  Analjfis  aquationis  > in  qua 
fohdum  fuh  Utere  , datoque  cocffi- 
c tente  plano  afficitur  multa  cubi.  ihid. 

Speciofa  refolutio.  ihid. 

Notandum.  205. 

AEquationis  analjfis  iuxta  fuperiorem 
Stcofint  ordinata , ad  indagandam  ra- 
dicem minorem , r ihid. 

AEquationis  Analjfis  iuxta  fuperiorem 
hiaicat , ordinata . 207. 

AEquationis  analjfis  iuxta  fuperiorem 
Storias  ordinata, ad  indagandam  ra- 
dicem maiorem . 2 09. 

Scholion.  2tr. 

Radicis  maioris  indagatio . ihid. 

Alta  proponitur  aquatio . ihid 

Scholion.  213. 

Numcrofa  Analjfis  aquationis,  in  qua 
cubus  afficitur  adiunCltone  fohdt  fuh 
latens  quadrato , dataque  coefficien-  ' 
te  longitudine . ihid. 

Speciofa  refolutio  . ihtd. 

Huius  methodi  explicatio . ihtd. 

Quid  interfit  tuter  genefin  cubi  puri , 
draffcCh  per  adinnll  tonem fiolidi  fuh 
latens  quadrato  gffic,  ihid. 

Quo  pallo procedendum  in  hac  analjfi.  thtd. 
Explicatur  analjfis . 214. 

AEquationis  Analjfis  iuxta  fuperiorem 
fli aptas,  ordinata.  ihid. 

Scholion . 21 6, 

Quando  cubus  potius  afficit , quam  af- 
ficiatur . ibid. 

Solidum,  cum  per  longitudinem  dmidi- 
tlir , quotiens  non  tntcliigitur  radix , 

fed 
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fed  quadratum . 

Hoc  tjl  legem  homogeneorum  obfcruare, 
prout  ad  prufens  attinet . 
AEquationis  analyfis  iuxta  fuperiorem 
Stufuaa  i ordinata  . i 

Schohon . 

futura  fubtraSlionis  gratia.  i 

futura  diuifionis  gratia . t 

Humeri  inteihgantur  fcribi  fuit  fidi- 
bus, prout  analy ficos  leges  requirunt,  i 
Numerofa  analyfis  aquationis  , in  qua 
cubus  afficitur  multa  folidi  fub  Ute- 
ris quadrato  , dataque  coeffic  icntcj 
longitudine . t 

Speciofa  refolutio . i 

Numerofa  refolutio  explicatur . : 

AEquationos  analyfis  iuxta  fuperiorlm 
fkufttu , ordinata.  i 

£>uando  coefficitns  pluribus  abundat 
/impii cibus  figunt , quam  cubus  ter- 


jEquationis  analyfis  iuxta  fuperiorem 
fkuptu , ordinata . 2 2 J . 

Aduerte,  cum  ejl  cubus  negate  ajfellus 
&c.  iij. 

Aha  aquatio  proponitur,  in  qua  cubus 
ejl  acepbalus . ibid. 

Aha  aquaiionas  ad  idem.  ibid. 

Numerofa  Analyfis  aquationis,  in  qua 
folidumjub  lateris  quadrato,  dataque 
coeffic tente  longitudine  afficitur  multa 
cubi . ibid. 

Speciofa  refolutio . ibid. 

Numerofa  refolutio  explicatur . ibtd. 

proponitur  aquatio  anceps . ibid. 

AEquationis  analyfis  iuxta  fuperiorem 
Stupius  . ordinata,  ad  indagandam  ra- 
dscem  minorem . 12  6. 

Latens  mmor/s  mquifitio . ibid. 

Analyfis  cubi  auulfi  a folido  fub  qua- 
drato, ad  inueniendam  radicem  mi- 
norem . 2 2 7* 

Ad  indagandam  radii  em  maiorem.  ibid. 

Ad  habendum  latus  maius , habito  mi- 
nori. **8. 

Radix  maior  vt  indagetur  alia  via . 22  9. 

Secundus  terminus  indagatur.  230. 

Cum  primo  habetur  latus  matus  , qua 
une  minus  indagetur . ibid. 

Jguemmodo  ordinetur  aquationis  ana- 
lyfis. 

Schohon. 

Numerofa  analyfis  aquationis  , in  qua 
qnadrato-quadratum  afficitur  adtun- 
Hione  plano  plani  fub  latere  , dato- 
que coeffic  tente folido . SUI  10 fecunda . ibid. 


217. 

Speciofa  refolutio  . 

ibtd. 

ibid. 

Numerofa  refolutio . 

ibid. 

Explicatur  fuperior  doctrina , 
AEquationis  analyfis  iuxta  fuperiorem 

23i- 

ibid. 

Quoputv,  ordinata . 

ibid. 

220. 

Schohon . 

234. 

ibid. 

Collocentur  numeri  ad  eum  moduuLa  , 

ibid. 

quem  analyfis  reqmrtt . 

Adnerte  quadam  etrea  fuperiorem  re- 

ibid. 

folutionem . 

ibid. 

Nora. 

ibid. 

ibid. 

Animaduer/to. 

AEquationis  analyfis  iuxta  fuperiorem 

ibid. 

(hwpieu , ordinata  i cum  plano-planum 

tbid. 

maius  cft  quadrato-quadrato . 

236. 

221. 

Numerofa  auulyfis  aquationis  , in  qua 
quadrato-quadralum  afficitur  multa 

ibtd. 

plano  plani  fub  Utere,  datoque  coef- 

fieieute  folido  . 

*37- 

Speciofa  refolutio  . 

ibid. 

222. 

AEquationis  analyfis  juxta  fuperiorem 

Btupicu , ordinata . 

238. 

223. 

Numerofa  analyfis  aquationis , in  qua 
plano-planum  fub  Utere  , dtttquc^i 

22J. 

coeffic  tente  fohdo  afficitur  multa  qua- 

ibid. 

drato-quadrati . 

240. 

Speciofa  refolutio. 

ibii. 

ibid. 

Numerofa  refolutio . 

ibid. 

AEquationis  analyfis  iuxta  fuperiorem 
iitopiooi,  ordinata.  Ad  indagandam 

radicem  minorem . 

ibid. 

Analyfis  quadrato-quadrati  auulfi  a pla- 
no-plano  fub  latere  . Ad  inuenien- 
dam radicem  maiorem.  241. 

Ad  huiufmodi  aquationis  radicem  in- 
dagandam inferuit  aquatio  multipli  • 
pheiter  affeCl a,  242. 

Huius  aquationis  explicatio  difficilis.  243. 

Refluuntur  fupenus  pofita  dua  aqua- 
tiones, ibid. 

Refolutio  aquationis  prioris  Juperius 
pofita . ibid. 

Secunda  aquationis  explicatio.  ibid. 

Ex  fupra  pofitts  praceptis  omnes  aqua- 
tiones tn  infinitum  abeuntes  expli- 
cari pofie  , omnemque  altam  metho- 
dum ab  ea,  qua  fupra  pofita  ejl, de- 
duci. Seffio  tertia.  244. 

Epi logus  1 upradll/orum . ibid. 

Jfiia  dtila  fiunt  de  potefiatibus  puris . tbid. 

De  affelfis . ibtd,. 

Proponuntur  ea,  de  quibus  efi  di/feren- 
duoLj.  ibid. 

Analyfis  quadrati  puri.  245. 

Proponitur  aquatio  pura  quadrati.  ibid. 

Dee  lar  antur  fupenus  dtila.  tbid. 

Analyfis 
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Analjls  culi  puri . Aid. 

Proponitur  aqualia  (ara  cati.  Aid. 

D,  clarantur  (aper lui  dtlla . Ati. 

Analjfis  quadrat!  aJftUt  affirmate  Jut 
Utere.  24  6. 

AnaljJis  quadrati  ajfitti  J at  /attrca 
qaa  arte  treailer  lajiitai  pa/Jt . Aid. 

Declarant  iajhtata  rtfotutionts . Aid. 

Asaalyfis  e uti  effclh  affirmate  Jat  la- 
teres. »47* 

prapanitnr  aqaatit.  Aid. 

DecUraatar  /uptrtiss  ditia . Aid. 

AEquatia  afletta  tam  /at  Utm,  quam 
/at  quadrat t.  Aid. 

Adaerte  qaadam.  Aid. 

Spnta/a  rejalatit  J48. 

iiamerefa  rt/tlatit.  Aid. 

Anaiyfis  aqaauoan  (alica  dupliciter 
aJjeCta . Aid. 

Aducncnda  quadam , 150. 

Dc  arquationibus  explicandis  , qus  fra- 
ctionum vitio  labotanc.  Caput  XVII. 

pag.  a5i. 


Superior  itui  praceptis  inftruElus  Arti  ■ 
fex,  quid  poffil . Aid. 

fias  ajjert  male /Ii a afjmmetrta.  quam 
fraiita  numerorum , Aid. 

/Optanda  ia  aqaaiiantlas  fraflionet . & 
a/ymmtlna  eant  lagani.  Aid- 

Decem , & quinque  exempta  circa  aqua- 
tiones , qua  fiaiitauum  vitta  labo- 
rant . Aid. 


De  applicandis  aequationibus  . qua;  nu- 
meris irrationalibus  Ium  implicatae. 
Caput  XVIII  pag.  255. 


Humerorum  a fymmetr  ia  plurimum  dif- 
ficultatis a/jert  Analyli  t . Aid. 

Maln/artam  numen  irrationales  aqua- 
tionibus admtfcentur . Aid, 

Proponitur  aquatio,  cum  numeri  contin- 
gunt irrationales.  Aid. 

Methodus  ad  hmu/modi  aquationes  ex- 
plicandas . Aid. 

Methodus  explicatur.  Aid. 

Expurgatio  aquationis  a numeris  irra- 
tionalibus. 257. 

Non  vna  tfi  methodus  ad  aquationes 
explicat, oas . sbtd. 


D E X 

Deteguntur  errata  Veterum  , limulqut» 
o (tenditur  , ipforum  quidem  nemini 
bene  pcrfpc&am  fuilTc  Binonnj  cubici 
naturam.  Caput  XIX.  pag.  a 5 8. 


Antiquarum  errer  circa  Sinamij  cubi- 
ci naturam.  tbida 

Primo  exemplis ; deinde  demonfirntio- 
nibtts  oflendttur  eorum  error . ibid. 

Primus  modus  extrahendi  cubicam  ra- 
dicem ex  Binomio . 259. 

Secundus  ad  idem  , & ejl  •vniuer falis , 
quando  pars  rationalis  maiot  finem 
alia  Bsmonsj  parte  . ibid . 

Quando  pars  rattonahs  fuerit  minor . tbid. 

Exemplo  declaratur  /apertor  do&rtna . tbid. 

Notanda  quadam  circa  Btnomtum  . ibtd, 

Quadam  declarantur  de  Bmomto  cu- 
bteo . ibid. 

Concluditur  dicendum  in  re , de  qua^> 
agitur.  260. 

Theorema  pr  imum . Numerus  cubui  di- 
utfibil.  s &c.  tbid. 

T heorema  fecundum . Differentia  qua- 
dratorum vtriujque  &c,  ibtd. 

Theorema  tertium.  Differentia  nomi- 
num prepofiti  &c.  161. 

Theorema  quartum  . In  Binomio  cn- 
bo  drc.  tbid. 

Theorema  quintum . In  Btnomto  cu- 
bo Cre.  262. 

Theorema  fex  tum.  Exift ente  cubo  dif- 
ferentia drc.  tbid. 

T heorema  feptimum  . Exijlente  cubo 
differentia  drc.  2 6$. 

T heorema  otlauum . Binomio  exijlen- 
te cubo  &c.  ibid. 


Qua  Arte  cx  Binomio  propofito  radix  , 
praefertim  cubica  erui  poflic . Caput 
XX.  pag.  264. 


jirsj  qua  radicem  cubicam  ex  Binomio 
pojito  aliqui  extrahunt . ibid. 

Exemplum . tbtd- 

Praccptum  alterum  ad  idem  perficien- 
dum . ibid. 

T ria  Exempla  ad  idem  explicandum . tbid. 
C um  tn  Binomio  efi  fractio . 265. 

£ua  4r te  cognojcaiur  fine  multiplica- 
tione > Btnon  ium  ahquod  ejje  alter  tus 
radiet  m 1 ubicam . ibid. 

Eruitur  radix  cubica  ex  Binomio  pro- 
pojito  t adbibita  parte  rationali . ibid. 


Item 
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Item  eadem  rationali  farte  adbibita . ibid. 

Item  adhibita  parte  irrationali  . tbtd. 

I nde  Aultor  hanc  regulam , ahoquiiu 
•vulgatam  deduxerit , cr  quommodo 
atuljtiee  oficndatur . ibid, 

Refolutio  Binomq  in  fua  membra,  j 66. 

Fit  refolutio  mediante  parte  rationali . ibid. 

Mediante  farte  irrationali  idem  perfi- 
citur . ibid. 

Eruitur  radix  cubica  ex  Binomio  pro- 
pofito . 267. 

Sua  arte  cogno fiamus,  Binomium  vnttm 
effit  radicem  cubicam  alterius  Bino- 
mtj  ,/me  multiplicatione . ibid 

Binomtj  nominibus  refipondent  radicis 
Binomia  nomina . ibid. 

Radias  cubica  extraliio  ex  Binomio  , 
cuius  vtrumque  nomen  e fi  fir alito . tbtd. 

Suadam  conjideranda,  268. 

Methodus  ex  fiupra  dictis  dedulta . ad 
extrahendam  radicem  ex  Binomio 
propofito.  2 69. 

Ex  Binomio  propofito  radix  eruitur . ibid. 

Canon  ex  fiuperioribns  deductus , ibid. 

Extraliio  cubica  radicis . 270. 

In  quo  coufifiat  radicis  quadrata  ex- 
tr alito  ex  Binomio . ibid. 

In  quo  confifiat  cubica  radicis  extra- 
Ilio  ex  Binomio.  27 li 

Jn  quo  inuentio  radicis  quadrato-qua- 
drasica  ex  propofito  Binomio  pofita. 
fit  ■ ibid. 

Sternitur  via  ad  generalem  methodum 
extracl ionis , ibid. 

Non  omne  Binomium  habet  radicatu 
cubicam . ibid. 


Tria  promittenda.  tbtd. 

fracrptum , fiue  Canon . ibid. 

Sjfatuor  pracepti  partes . ibid. 

Error  mullorum  sn  generali  methodo 
decernenda . 272. 

Sex  exempla  ad  id  confirmandum . ibid. 

FramiJJbmm  dcmonfiratio . 273. 

Principale  intentum  ex  dici  is  conflat . 2 74. 

Suendo  nomen  rationale  efi  maius . 27$. 

Error  multorum . ibid. 

Radix  quadrata  ex  propofito  Binomio 
eruitur . ibid. 

Suendo  Binomium  efi  fruitionibus  im- 
plicatum . ibid. 

Suendo  pars  rationalis  maior  fuerit 
parte  irrationali . tbtd. 

Suendo  minor . ibid. 

Suendo  viraque  pars  efi  irrationalis . ibid. 
Exemplum.  ■ tbtd. 

Per  multiplicationem . 276. 


D E X 

Per  dinifionem . ibid. 

Extraliio  radicis  cubica  ex  Binomio 
propofito . ibid. 

Exemptum . ibid. 

Explicatur, cur  fieri  debeat  additio  firc.  ibid. 

Exemplum  alterum . ibid. 

Explicatur , cur  debeat  ficrifiubtraliio . ibid. 

Exemplum  alterum , 277. 

Radix  quadrato-quadrata  ex  propofito 
Binomio . ibid. 

Sqa  Arte  cognofcalur  , euinfinam  Bi- 
nomtj  , propofitum  Binomium  fit  ra- 
dix quadrato-quadratica . 278. 

Cum  Binomium  dtutdttur . 27  9. 

Altorum  dcmonfiratio  inii  nuatur . ibid. 

£ Significat  plus , vel  minus . tbtd. 

Alia  cxtrahcndaradicis  ratio  ex  fupe 
rioribus  dedulta , affertur . ibid. 

Suo  fenfu  intelhgenda fint Jupcricra . 280. 

Notanda  quadam  circa  fuger  tus  dicta . ibid. 

Excufatit . ibid. 

Rerum  difficilium  tralfatione  taus  com- 
paratur . ibid. 


De  explicandis  atquationibus  Cubicis  , 
affectis  cantum  iub  latere  , in  quibus 
nimirum  fecundus  terminus  dc-eft  . 
Caput  XXI.  pag.  281. 


Supr edictorum  commemoratio . ibid. 

Harum  aquationum  Geometrica  expli- 
catio magis  fieri  debet.  ibid. 

De  expiscanda  aquatione  , in  qua  Cu- 
bus afficitur  adiunihonc  folidi  fub 
latere  , datoque  coeffic tente  plano . 

Canon . ibid. 

Praceptum . ibid. 

Exemplum.  282. 

Pracepti  explicatio . ibid. 

Aliter  idem . ibid. 

Praceptum,  & eius  explicatio.  ibid. 

Suinque  exempla  ad  idem . ibid. 

Supr adiUorum  comprobatio . 283. 

Hac  methodus  maxime  Arithmetice 


confient  anca.  284. 

Suadam  adnotantur . o.  ibid. 

Spcciofa  refolutio.  ibid. 

Numeris  explicatur . ibid. 

Huius  methodi  dcmonfiratio . 285. 

Affumpti  dcmonfiratio.  286. 

Propofitio  . Si  fint  quatuor  quantita- 
tes &c.  ibid. 


e etencum  . Data  prima  , cr  aggrega- 
to crc.  ibid. 

Propofitionis  probatio  , fiue  demonfira- 
tso . ibid. 


***  Zetas - 
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Zeteticum.  Data  prima  e fcrie  &c.  287. 

Proponitur  Aquatio  explicanda . ibid. 

Suprafatiorum  explicatio . ibid, 

Zeteticum  . Data  differentia  cuborum 
&c,  288. 

Zeteticum . Data  differentia  cuborum 

CTC.  ibid. 

Lemma.  Inter  duos  numeros  datos  crc.  289. 

Praceptum . ibid. 

Zeteticum . Data  differentia  extrema- 
rum &c.  290. 

Propofttio  . Si  fuerint  quatuor  quanti- 
tates &c.  ibid. 

Propoptio.  Cubus  differentia  later  unus 
Crc.  ibid . 

Propoptio . Si  quatuor  quantitates  crc.  tbid. 

Propoptio.  Si  fuerint  quatuor  quanti- 
tates dre . ibid . 

De  explicanda  aquatione  » in  qua  Cu- 
bus afficitur  multa  folidi  fub  latere» 
datoque  coefficiente  plano . Canon . 291. 

Exemplum . ibid. 

Quatuor  alia  exempla  ad  idem  expli- 
candum. 292. 

Aliter  idem  aquationis  genus  explicatur.  294. 

Propoptio  . Si  fnt  quatuor  quantita- 
tes &c.  ibid. 

Zeteticum . Data  prima  minori  &c.  ibid. 

Zeteticum . Data  prima  minori  inter 
extremas  &c.  295. 

Aliter  idem  aquationis  genus  explica- 
tur . ibid. 

Septem  exempla  ad  idem  conprman- 

dum . ibid. 

Propopta  aquationis  radix  exhibetur.  297. 

Zeteticum  . Dato  aggregato  extrema- 
rum crc.  298. 

Propoptio . Si  fuerint  quatuor  quanti- 
tates &c.  ibid. 

Explicatio . ibid. 

Demonjl  ratio  fupriditforum . ibid. 

Altera  demonjl  ratio . ibid. 

Duo  exempla.  2 99. 

.Quid  altj  hac  de  re  fenferint . . ibid. 

Supradiclortim  explicatio . ibid. 

Duujionis  pradiUa  injlitutio  parum 
ejl.  vtpote  ambigua  ad  confequendum» 
quod  intenditur . 300. 

Propoptio . Si  duo  pnt  Utera  crc»  ibid. 

Demonjlratio  primi.  ibtel. 

Demonjl  r at  to  fecundi . ibid. 

Vtihffima  methodus  ad  hac  parf  cien- 
da , eft  per  inferiptas  circulo , atque 
arcuum  fubtenfas . 301. 

Problema  . Circulo  quidem  exiflente^t 
C rc.  ibid. 


Hac  omnia  melius  explicantur . 302. 

Exemplum . ibid. 

Nota  quadam  in  Arte  maxime  necef- 
faria.  ibid. 

Quid  primo  curandum  in  aquatione 

explicanda . ibid. 

Problema  . in  femicirculo  fupra  dia- 
metrum &c.  303. 

Schootcn  de  aquationum  cubtcarum  re- 
fotu t tone  . * ibid. 

Hac  omnia  numeris  illuflrantur . 3 04. 

Cum  aquatio  d/uifbtlts  non  fuerit » vt 
fuperius  dttfum  eft . ibid. 

Ad  explicationem  Jupradittorum  pro- 
ponitur aquatio  explicanda  . ibid. 

Quo  patto  propofita  aquationis  radix 
explicetur . ibid. 

Spcciofa  demonftrantnr . tbid. 

Elegans  expiscandi  ratio.  30J. 

Cum  fubtenfa  fuerint  inter  fe  aquales,  tbid. 

Superiora  explicantur . ibid. 

Cartcftana  explicationis  ratio  pro  fu- 
pra pofita  aquatione  . 30 6. 

Exemplo  fupenora  illuflrantur . tbid. 

De  explicanda  aquatione » in  qua  feli- 
dum  fub  latere  , datoque  coefficiente 
plano  afficitur  multa  cubi . Canon . ibid. 

Quatuor  exempla  ad  hoc  declarandum.  307. 

praceptum  oftenditnr . tbid. 

Sex  exempla  ad  idem  comprobandum.  308. 

problema  . In  circulo , cuius  diameter 
&c.  309. 

Quando  Problema  folidum  eft . 310. 

Quando  aquatio  ad  quadrat  icam  redu- 
ci poffit . ibid. 

Quando  tres  illa  linea  in  circulo  fue- 
rint aquales . ibid. 

Numeris  eadem  perficiuntur . tbid. 

Quando  aquatio  cubica  non  patitur  dt- 
uiftoncm  per  R f»  vel  — &c.  ibid. 

AEquattonis  prima  explicatio . ibid. 

Secundo  aliter  tdem  perficitur  . tbid. 

Vieta  methodus . 3 1 1 . 

Alia  explicationis  ratio.  tbid. 

Quid  in  primis  curandum . tbid. 

Quommodo  aquationis  explicatio  »fine 
reductione  perficiatur  • ibid. 

Aliter  tdem  aquationis  genus  explica- 
tur. 312. 

Propofttio  . Quoniam  fi  fint  quatuor 
&c.  ibid. 

Zeteticum . Data  prima  maiori  drc.  tbid. 

Propofitionis  dcmonftratto . ibid. 

Docet  confugere  ad  arcuum  partitionem.  313. 

Hac  aquatio  tre<  admittit  nj  alor  es . ibtd. 

Superiorum  commemoratio  . tbid. 

Dc 
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De  ijs.qua:  fuperius  allata  fuerunt  circa 
Pratceptorum  Dcmonftrationcs.  CaD 
XXII.  pag.  3,4.  P 


Praceptum  . 

Dcmonflratio . 

P repo  fu  10 . si  refla  fuerit  vtcumqne_> 

fffic. 

Dcmonflratio . 


Praceptum  ■ 


Aid. 

Aid. 

3'5. 

Aid. 


Dcmonjlratto . 
Praceptum  . 


.Aid. 


3»g- 


Dcmon/lratio . 


Cum  radie  minar  fuerit. 
Demonflraiio , 


ibtd. 

tbtd. 


4» 

Aid. 


Cubicarum  aquationum  demon/lratio- 

ibid. 


Praceptum  , 


Dcmen/iratto . 
Praceptum  . 


Demonfiratto  ■ 


Praceptum . 
Explteatidl 


ibid. 

_Ji|t 

ibid. 

.ibid. 


Dcmonflt  atio , 


AlSe 

tbtd. 


Rurfus  demonftrantur , qur  fuperiils  al- 
lata  luerunt.  Caput  XXIII.  pag.  311. 

Opera  pretium  ejl,  inire  q nandam  pene- 
ralcm  rationem  dcmonjtrandi  prace - 
pta  agnationum  explicandarum . Aid. 

Praceptum . tbtd, 

T beorema , Sint  numeri  A , B drc.  tbtd. 

praceptum.  322. 

Theorema  ■ Sint  numen  A,  B Ore.  ibid. 

Praceptum.  32}. 

Theorema . Sint  numeri  A , B dre,  Aid. 

Praceptum,  ibtd, 

Theorema.  Sint  numeri  A , B &c.  324. 

7 ria  pr amittenda,  (jr  duo  explicanda,  tbtd. 

Geometrice  etiam  hac  tjlcndi  pojfunt 
Vnitalit.vfn,  ~ 32J. 

Lemma  primum,  Cubui deferentia  [a- 
teram  ere. Aid. 


D E X 

Lemma  fecundum In  aquationi  I »*_» 
qua  cubus  &c.  3j9; 

Lemma  tertium . St  fuerti  aquatio  > in 
q«*&c  < Aid. 

Demonjlratur principale  intentum.  Aid, 

Alia  autem  Arithmetica  demonfiratto 
(te  fe  habet 
Praceptum . 

Suppojitionis  declaratio,  Aid. 

Exemplum.  A,J. 

Rurfut  exemplo  propofimm  declaratur,  Aid- 
praceptt  comprobatio.  33,. 

Suadam  adaptatione  dipna  , Aid, 

Jjualnor  exemplit  res  lilufiratur»  Aid, 

Comprobatio  adinuenta  radicis.  332. 

T heorema ■ a / fitet  tt  numerus  A Are.  Aid. 

Praparatto  ad  demonfirationem . 333. 

supridi florum  noua  declaratio . Aid. 

De  aquatione  tranfmutata  iterum  ari - 
~tSTl  “ 334. 

Duobus  exemplit  fuperius  tradita  ite. 

rum  declarantur  ■ Aid 

Lemma.  Si' duo  fint  numeri  (ffic.  333. 

Lemma  Geometrice  enuntiatum.  ibid. 

Nota  pro  intclltgentia  tharaflerum,  Aid. 

Explicatio.  Atd. 

Praflat  > hac  exemplis  illnflrure  nome- 
rorum.  33^ 

Numerorum  trattatso  m/xime  ad  Spe- 
clofa  copnittonem  conducit , ibid. 

Monitum.  Aid. 


S ec unda , & prima  partis  Demonjiratio.  338? 

De  explicandis rquationibus.ageflis fub 
quadrato.  Caput  XXIV.  pag.  339. 

Opus  labor  io fum  ejl,  explicare  huiufmo- 
di  aquationes . Aid. 

De  explicanda  aquatione , in  qua  cubus 
afficitur  adtunfltone  folidt  fub  late- 
ns quadrato , dataque  eoeffic tente  Ion- 
git  udi  ne . Aid. 

Praceptum , Aid. 

Exempla,  explicationes , 340. 


Lemma  fecundum . In  aquatione  » tt. l-i 

Lemma . Si  fuerit  Binomtum  drc. 

m. 

qua  cubus  &c. 

32(5. 

Kejeluuo  Spectofa. 

Lemma  ternum . Si  fuerit  aquatio,  in 

Conclufto . 

ibid . 

qua  (fe. 

ibid. 

Demonjlratur  pnneiptle  Intentum. 

Aid. 

Demon/lratur  principale  intentum . 

Aid. 

Alqt  exemplit , cum  torum  explicationi- 
but  praceptum  illujiratur . 

£fuando  duplum  cubi  'e  triente  eoefficien- 

Alia  autem  Arithmetica  demonjiratio, 
fic  fe  habet . 

3*7* 

342. 

Theorema . sim  am  numeri  a b are.  tbia. 
Tria  pr  amittenda . 328. 

tts  ejl  matus  comparationis  homo - 
geneo . 

ibid. 

Lemma  primam . c iwus  *ggregan  U- 

Jtfuando  duplum  pndUtum  ejl  aquale 

ibid. 

letum  &e. 

Aid. 

comparationis  hom&genco . 

Prace- 
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pTtctftt,  & Exempli  . 343. 

Methodus  hic  Arithmetici  conftntanea.  344. 

Theorema . Sint  numen  A , S drc.  Aid, 

Aliter  idem  aquationis  genus  explica- 

tur . ihid. 

Zctcticum.  Data  prima  minori  &c.  3 45. 

Propofitte  fuprrtor  ojlendcnda  afumi- 
tur . Stnt  quatuor  continue  &C.  thid. 

Explicatio.  thtd. 

De  explicanda  aquatione , m qui  cubus 
afficitur  multi  folidi  fttb  lateris  qua 
dnto  , ditaque  coefficiente  longitu- 
dine . thid. 


Prtcepta  , & Exempla . 

346. 

Theorcm a . Sit  numerus  A &(. 

347- 

Lemma . Si  fuerit  n (iduum  Cfc. 

ibid. 

Specio  ft  demonjlntio . 

348. 

Conrlufio . 

ibtd. 

Demonjfratur  principale  intentum . 

tbtd. 

Aliter  idem  aquationis  genus  explica- 

tura 

Propofitio  . Si  fint  quatuor  quantita- 
tes drc. 

Zctcticum  . Dota  prima  , dr  oggrega- 
to  &c. 

Superior  propofitio  ajfiumitur  cfienden- 

dlL-l  • 

Explicatio . 

De  explicanda  aquatione  , in  qua  foli- 
dum  fub  Uteris  quadrato  > dataqut 
coefjic/cnte  longitudine  afficitur  mul- 
ta cubi , 

Prxccptum . 

Exemplo  declaratur  praceptum • 

prxccptum  alterum . 

Decem , dr  ocio  exempla , cum  nonnullis 
obferuat Ionibus  * ad  idem  praceptum 
explicandum . 

Explicatio  (upraditlorum . 

AU. 

Aii. 

349- 

ibid. 

Aid. 

Aid. 

ibid. 

ibtd. 

35°- 

Aid. 

334- 

Ob  'eruat io  % 

ibtd. 

'Theorema.  Sit  numerus  A drc. 

ibid. 

Lemma . Si  fuerit  refidunm ; ita  vl  &c. 

3,53; 

Supradiftornm  demonflratio . 

ibid. 

D-  monjtratnr  principale  intentam . 

ibtd. 

Ah  ter  idem  aqnattonts  genus  explica- 

tur. 

35«- 

fropo/itio . Si  Jint  quatuor  quantita- 

Aid. 

tes  &c. 

Zeteticnm . Data  prima  maiori  drc. 

tbtd. 

Demonjt ratio  (apertoris  propo/it tonis . 

tbtd. 

Explicatio,  (jr  jupr  amitarum  c elicit  io.  ibid. 

Scholion . 

3,37- 

Supradillorum  commemoratio , 

tbtd. 

Aduerte  nonnulla  circa  Ju per  i ores  de- 

ibid. 

mcnjt  rationes . 

lunat  maxime  Axalflam  fe  exercere 

E X 

in  numeris  tr adindis  ilii. 

De  xquationibus  Cubicis  explicandis  , 


in  quibus  omnes  termini  exunt . 

~Cf- 

pue  XXV.  pat;.  358. 

T r altandorum  argumentum . 

ibid. 

Duplex  via  ad  has  explicandas  aqua • 

ibid. 

t tones . 

De  explicanda  aquatione , in  qua  cubus 

afficitur  tam  adiunclione  folidi  fub 

Utere  , datoque  coefficiente  pUno  > 

quam  adivnltionc  foltdi  fub  Uteris 

quadrato,  dataque  coeffii lente  longi- 

ibid . 

Praceptum 

tbtd. 

Praceptum  vniucrfim  en  unciarum . 

tbtd. 

Duo  exempla  ad  tdem praceptum  tllu- 

Jlrandnm . 

139. 

Scholion . 360. 

Dotet, quo  fcnfu  intelligendum  fu pri- 
ceptum  fupra  pofitum  ,/imulque  uni- 
uerftlc  prsccptum  injinuitur . ibid. 

De  explicandi  aqunione  , in  qui  cu- 
bus officitur  ibiunUione  tim  foltdi 
Jub  latere  , datoque  cocfficiente  pla- 
no , qnim  foltdt  fub  latens  quadrt- 
to , dataque  foefficiente  longitudine . ibid. 

Adnotnio  ■ 36 1. 


Exempta  cum  eorum  explicationibus . 

tbtd. 

De  explicanda  aquatione  , in  qua  dc_j 

(olido  fub  Utere , & coefficiente  pia - 

no*  addito  ad (olrdum Jub  Uteris  qua- 

draio , cocfficiente  longitudine , 

negatur  cubus . 

3tfa. 

Supradillorum  comprobatio. 
Epilogifmui  vniuerfi  praccpti . 
Peculians  methodus  ad  eadem  prafaso- 
da  traditur,  ac  aperitur . 

Cardam  propofilum . 

364. 

Aid. 

ibid. 

ibid. 

Etu/dcm  Regula  feptem. 

365. 

De  explicandi  aquatione  , tn  qua  cu- 
bus  afficitur  tim  adiunclione  foltdi 
fub  latere ,datoque  cOefficiente plano, 
■ quam  adiunclione  folidi  fub  literis 
quadruo,  dattque  cocfficiente  longi- 
tudine. 


Quatuor  exemplis  preccptum  illnjlra- 


tur . 

T heorema . Sit  numerus  A drc. 

ibid. 

Lemma.  St  fuerit  Btnomium  &c. 

3 69- 

T heor ematis  demonft ratio . 

37°. 

Scholion . 

tbtd. 

Ex /apri  demonfl ratis  quifqne  intelli-  . 
gei , quo  pallo , qua  /cquuntur  offen- 
di 
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di  poffint . ibid. 

'Notu  circa  p radit? a . ibid. 

Exemplum  pofttum  viter  ius  Auctor  pro - 
/equitur.  ibid. 

Obferuatio . 371. 

exempla  ad  [upradictorum  maio- 
rem declarationem . ibid. 

Ob fer uat  io  . ‘ ibid. 

Dc  explicanda  aquatione  > in  qtta  cu- 
bus  afficitur  mulla  [olidi  fub  latere, 
dato  que  coefficiente  plano , er  adi  un- 
itione fohdi  fub  lateris  quadrato  > 
dataque  cocfuicntc  longitudine . ibid. 

Praceptum . ibid. 

Exemplis  praceptum  explicatur . ibid . 

Praceptum  fttpra  pofttum  ojlendt  pote/l 
imitatione  [apertoris . 372. 

De  explicandi  aquatione  , in  qua  cu- 
bus  afficitur  adi  unci  tone  [olidi  fub 
latere , datoque  coefficiente  plano  , 
multa  [olidi  fub  Uteris  quadrato 
dataque  coefficiente  longitudine.  373. 

Praceptum . tbtd. 

No  nem  exemplis , dr  quibufdam  ob  [or- 
nandis tdem  praceptum  illujlratur . ibid. 

De  explicanda  aquatione  > in  qua  cu- 
bus  accitur  multa  [olidi  [ab  latere » 
datoque  coefficiente  plano , itemque^ 
multa  fohdt  [tb  lateris  quadrato  , 
dataque  coejjiciente  longitudine.  375. 

praceptum . ibid. 

Exemplis  declaratur . ibid. 

De  explicanda  aquatione , in  qua  [oli- 
dam Jub  latere  , datoque  coefficiente 
plx/jQ , afficitur  multa  [olidi  fub  la- 
teris quadrato  , dataque  coefficiente 
longitudine  i itemque  multa  cubi.  376. 

Praceptum . tbtd. 

Exemplo  praceptum  explicatur . tbtd. 

De  explicanda  aquatione  , in  qua  [oli- 
dum  fub  quadrato  , dataque  cocffi- 
ciente  longitudine  afficitur  adiunthT' 
ne  fohdt  (ub  latere , datoque  coeffi^ 
ciente  plano  , gft»  praterea  multae 
cubi.  377. 

Praceptum . " tbtd. 

J^uatuor  exempla  ad  idem . ibid. 

De  explicanda  aquatione  , in  qua  /oli- 
dum fnb  quadrato  » dataque  cocffi- 
cientc  Ingitndinc  afficitur  multae 
Joltdt  /ub  latere  , datoque  coefficten- 
te ; itemque  multa  1 ubi . 378. 

Praceptum . tbtd. 

Exemplum  ad  idem  comprobandum . tbtd . 


Proponuntur  camera  > quibus  inftru&ut 
Analyfta , difficultates  implicatiores  in 
aequationibus  explicandis  facile  de  me- 
dio tollit.  Caput  XXVI.  pag.  380. 

Nonnulla  fuperfunt  ad  aquationum  cx- 

plicationcm , ibid. 

Obfcr nanda  quadam . ibid. 

Exempla , fr  eorum  explicationes , ibid. 

Ejuando  homogencum  comparationis  fue- 
nt  in  [oh /itat e irrationale . 381. 

Exemplum  ad  aquationem  quadrato- 
quadraticam . ibid. 

Quando  homogeneum  comparationis  ejt 
tn  [uaplano-planitie  irrationale  > fa- 
cultate tamen  rationale . ibid. 

Praceptum  in  quatuor  partes  diUribu- 


tam  ± 

Exemplum  de  aquatione  qnadratict  . 

iP/a. 

ibid. 

Explicatio  propofiti , 

381, 

Exemplum  alterum , & eius  explicatu,  tbtd. 
obferuatio . ibid. 

Dcmonjlratio  Geometrica , quantum  ad 
quadrat  icas  aquationes , ibid. 

Theorema  . Si  fuerit  numerus  Crc.  383. 

Sex  exempla  ad  cubicas  aquationes  at - 

t /nentia . 

ibid. 

Theorema . Si  fuerit  numerus  , cuius 

&c. 

384. 

Explicantur  aquationes  quadrato-qua- 
dratica.  385. 

Cum  aquatio  cjl , m qua  quadrato-qua * 
dratum  afficitur  /ub  quadrato  > & 
cubo . ibid. 

Rurfus  explicatur . ibid. 

Cum  in  hutnfmodi  aquationibus  irra- 
tionales numeri  mtcrcefferint . 28  6. 


Climati  icas  dcfccnfus , <■//  tdem. 

quod 

fcalaris . 

ibid. 

Traceptum . 

' ibid- 

Exemplis  res  Uluflratur . 

tbtd. 

Supr  ad  ictorum  vbertor  explicatio . »387. 

Ammaducrfio . 

Ibid. 

Cum  affeci  13  efl  fub  quadrato. 

jhtd. 

Thiorcma.  St  b a' — 4 {ffic.  ibid. 

Numeris  eadem  explicantur.  ibi{. 

Recentiorum  methodo  idem  abfolut- 
tur . ibid. 

Ammaduerfio . tbi /(. 

Cum  aquatio  fuerit  quadrato-tubica , 
cr  ajfctfio  Jub  latere . j88. 

Exemplum . tb;d. 

Numeris  idem  tradi  at  ar . ibid. 

Cum  proponitur  aquatio  inuerfa  nefa- 
nonis  t Jit  aquatio  negationis  dire  Na.  ibid. 

JZjiom- 


\ 
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Jfuornmodo  hae  pragmalia  infimatur.  ibid. 

Illa  aquatio  deprimi  potcfi  ad  qnadra- 
lieani  per  medium  cubicarum . 389. 

JZ>uid  Agendum , trachtur . ibid. 

Numerii  idem  Indetur . ibid. 

Explicatio . ibid. 

Mia  fnperfnnt  tr edendi . ibid. 

Cubui  ajjeclus  fub  Utere  affirmati  A‘i 
quadratum  , radicem  hebent  foli- 
dim , idemtjue  effedum , reduatur . ibid. 

Exemplum.  390. 

Auctor  fe  copiofius  edurum  elibi  polli- 
eetur.  ibid. 

Ruende  cubus  ejl  Ajjedns  /a b laierc-t 
neget  e . ibid. 

Exemplum . ibid. 

Affe&se  multipliciter,  qua»  ftint  squatio- 
nes  explicantur.  Cap.  XXVII.  pag.39 1. 

Explicuit)  aquationum  multiplicis  affe- 
cltonis  erduum  ejl  opus  . ibid. 

Eeeenfentur  eu  , de  quibus  futurus  ejl 
Jermo . ibid. 

Inserpundionis  Analytice  retie  mag- 
nnm  in  Arte  momentum  hebet.  ibid. 

Duplex  refolutitnis  retit . ibid. 

paradigma  enelyfeos  quadrato-quadra- 
ti  ejfedi  tem  fub  lesere,  quem  que- 
dreto.  391. 

Paradigma  enelyfeos  quedrett  quedre- 
ti  dupliciter  affe  Hi, fub  Utere  per  a fi.  r- 
mettonem , cr  cubo  per  neget ionem . 394. 

paradigma  enelyfeos  quedreto-quedre- 
ti  dupliciter  affecti , fub  cubo  per  ef- 
fir mulionem  ,dr  te  tere  per  negotio- 
nem.  39*. 

Ad  fequentia  duo  Paradigmata  . Hac 
funi  pr emittende . 

Properatio  SpeeiojaT 

Ad  indagandum  fingulare  latus  fecun- 
dum  Jqno  pedo  Jit  inuejligandus  di- 
us for,  ibid. 

Diui fores  in  vnum  colligendi , vt  infii- 
tui  diuiflo  pofti , ed  indigendum  ju- 
guler e letis  Jec undam . ibid. 

paradigma  anelylcos  djiiedreto  que- 
dreti  effcCl i per  affirmationem  Cubi, 
Suedreti,  & Leteris ■ 399. 

Paradigma  item  eltud  enelyfeos  Qua- 
drato-q nostrati  efjtilt  per  affirma- 
tionem Cubt , fjuedrau , & Late- 


■piloqifmu 

cholten. 


is 


400. 


401. 


Methodorum  dcmcnjlr At  tones  prttermis 


tuntur , quas  auimoduerjtoue  fynthe- 
/eos  quifjut  facite  potcfi  ceut/cere . ihid. 

NotMhdd  quodom . tbid. 

Iterum  ajfumitnr  opus  uduerfus  mi- 
nuam  affectionem  % quirn  Gract,  po- 
lipathtan  appellant  . ibide 

Proponitur  explicanda  quadam  aquar 

tio . 40*« 

Tollendus  efi  fecundus  agnationis  ter • 

minus . ibid . 

Vfus  Signorum  t . Cr  — ijroe  •vexet 
Artificem , ibid, 

A Equ  ino  per  diuifiontmedduei  dimers- 
Jiones  r ede  ile , vulgaribus  preceplts 
explicatur . ibid , 

Properationis  continuatio  ed  aquatio • 
nn  propofite  explicationem  ■ 403. 

Obliniende  quadam  arce  notes  t > 

& — . 1 ibid. 

Obferuende  iterum  circe  figne-t  t , 

CT  — . ibid. 

Dihgenter  obferne.  ibid. 

Radicis  qua  fit  a exhibitio . ibid. 

Explicetur  aquatio , que  iem  fupra  ha- 
bite ejl . Pegma  388.  404. 

RcduClto  aquationum  quetuor  dimin- 
fiomim . ibid. 

Tollendus  ejl  fecundus  aquationis  ter- 
minus. 4oy. 

Proponitur  equario  explicande . ibid. 

Radix  aquationis  propofite . ibid. 

Diuine  huius  Artis  myjleria . ibid . 

Ruendo  aquatio  quedrero-quedretice 
ed  aquationem  irtum  dimenjionum 
r euoe  et  e fuerit.  ibid. 

dfiiedem  objeruetn  digne. ibid. 

AEquetio  trium  dimenjionum  expli- 

eelur  ■ 405. 

Explicetur  dinifio  aquationis  per  Bi - 
nominm  ex  ignote , notaque  quanti- 
tate , ed  equetionii  radicem  tndegen- 
dam~i.  ibid. 

pragmetie  diuifionis , ibid. 

Nota  , quando  in  Tic  pragmalia  fini 
adhibende  figna  1 > Cr  ibid, 

Quotiens  exhibitus.  ibid. 

Elicitur  radix  Juperioris  aquationis 
transformata  m aquationem  duarum 
dimenfionum . 407. 

Supr ediStrum  confirmatio , tbid. 

Contingit  hic  radicem  aquationis  dua • 
rum  dimtnfionum , eandem  ejji  cum 
quantitate  cognita  faciente  Lmemium.  ibid. 
Elicitur  affe  EI  a poiejlalis  radix.  tbid. 

Eruitur  aquationis  per  diutjioncm  ba- 
bite  radsx.  ' ibid. 

Cum 
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Cum  aquatio  fuerit  quatitor  dimenfio- 
num . Hiet. 

Dua  proponuntur  explicanda  aquatio- 
nes . ibid. 

Varta,&  multiplex  diuifio penes  diui- 
forem  quoad  f.  6 • 408. 

Dignitas  argumenti  exigit,  vt  viter ius 
AnaljJla  profequatur , ibid. 

Superiorum  explicatio . ib/d. 

Animaduerjio  circa figna  f,  & — . ibtd. 

Elicitur  aquationis  radix . 409. 

Proponitur  alia  aquatio  quadrato-qua- 
dr  otica . ibtd. 

Nota  diligenter . ibid. 

Explicatur  natura  fupra  pofitaruuLa 
aquationum . ibid. 

Tranfmutatur  fuperior  aquatio  qua- 
drato-quadratica  in  illam,  qua  trium 
ejl  dimenjionum . ibid. 

Elicitur  fuperioris  aquationis  quadra- 
to-quadratica  radix  . 410. 

Plerumque  contingit,  commemoratas a- 
quationcs  per  Btnomium  diuidt  non 
pojfe . ibid, 

AEq nationes,  qua  per  Binomium  diui- 
di  non  pojfunt , proficiunt  Geometra . ibid. 

Arithmeticus  nihil  inde  lucratur . ibid. 

Quorundam  defectu! , ibid. 

Pro  eligendis  diuiforibus  . ibid. 

Declaratur  tradita  doclnna  de  expli- 
candis aquationibus  cubicis  per  f ob- 
tendentes arcuum  circuli  , cum  fue- 
rit aquatio  negatiua  dire  (i  e . 41 1, 

Traditur  doltnna  eadem  de  aquatione 
cubica  negaliua'inuersb  . ibid. 

Superiora  exemplis  iUuflrantur  ad  ma- 
iorem explicationem . ibid. 

Notanda  quadam . ibid. 

Quando  cubus  'e  triente  numeri  radi- 


D E X 

cantu r huiufmodt  aquationes. 

Cum  cubus  e triente  J-e.  minor  ejl  qua- 
drato a dimidio . 

Quando  cubus  e triente  penultimi  ter- 
mini fuerit  aqualis  quadrato  a dimi- 
dio vltimi.  , 

Proponitur  aquatio , Jr  explicatur  . 1 

Per  fubtenfas  arcuum  huiufmodi  aqua- 
tiones pojfunt  etiam  explicari.  i 

Notanda  quadam , vnde  maxime  inno- 
tefctt  harum  explicandarum  aqua- 
tionum ratio . 1 

Praceptum  pro  effor mandis  aquationi- 
bus , in  quibus  efie.  1 

Tria  exempta  ad  hoc  praceptum  expli- 
candum . 1 

Theorema  . Si  fuerit  numerus  quif- 
ptam  Jrc.  i 

T heortma  jludiofo  Lectori  domonjlran- 
dum  relinquitur , 4 

Epilogifmus  praccpii  de  explicanda  ra- 
dice quadrato-quadratica . 1 

Quando  aquatio  trium  dimenfionum-j 
non  patitur  duufonem  per  Bino- 
mium ex  incognita , (jr  cognita  quan- 
titate . i 

Quid  fit  radix  vera,  quid  falfa  Jrc.  i. 
Declaratur , quid  fit  radix  vera,  quid 
falfa  exemplis  ad  td  idoneis . ii 

Aduerte  nonnulla . 4 

Quommodo  radices  omnes  falfa  , ena- 
dant  ver a . /1 

Proponitur  aquatio  quadrato-quadrati- 
ca , qua  per  ablationem  fecundi  ter- 
mini, deflituilnr  vltimo.  ii 

Quando  id  contingat . il 

Duo  exempla  ad  idem . il 

Vera  exhibetur  radix , ii 


cum  minor  eft  quadrato  a dimidio 
ter. nint  vltimi . 412. 

tum  cubus  e triente  &c.  aqualis  ejl 
quadrato  a dimidio  termini  vllimi.  ibid. 
proponitur  aquatio  , Jr  extrahitur  ra- 
dix . ibid. 

Superior  aquatio  nequit  per  fubtenfas 

explicari . ibid. 

idem  o/lendunr , cum  femidiameter  rjl 
numerat  rationalis . ibtd. 

Pro-jonitur  alia  aquatio,  in  qua  femi- 
diameter Jrc.  ejl  numerus  rationa- 
lis . ibid. 

Quando  cubus  e triente  numeri  radi- 
cum maior  ctl  quadrato  4 dimidio 
numeri  abfoluti  Jrc.  ibid. 

Meihodo  per  fnb>enfas  arcuum  expti- 


De  Analytica  Inrcrpunflione  . Capur, 
XXVIII.  pag.  416. 

Magni  refert  AnaljJlam  nouijfe  ratio- 


nem intcrpunUtonit  Analytica . ibid. 
Proponitur  inquirenda  interpunctio 
quadrati  puri.  ibtd. 

Exemplum  affertur . ibid. 

Explicantur  fuperius  dici  a . thid. 

Notamur  fedes  , m quibus  fingularias 
cadunt  quadrata , Jr  plana  fub  late- 
ribus . ibid. 

Ad  Analyfin  quadrati  puri  , interpun- 

thonis  ratio  explicata.  4*7* 

Geometrice  oftcndnur  intentum . 418. 

ruri  Quadrati  Analyfis.  ibid. 

Analyfis  quadrati  affctli  adiunclioncs 


plani 
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plani  fub  latere  , dataque  coeflicicn- 
te  longitudine . ibid. 

Pnri  cubi  interpunctionis  ratio  expli- 
catur . ibid. 

Analyfeos  explicatio . ibid. 

Ratio  figurarum  not  andarum  . 419. 

Numerorum  difpofitio  declarat  , quod 
intenditur . ibid . 

Sufficit , explicajfe  interpunctionem  puri 
quadrati  , purique  cubi  ; etenim  A- 
nalyfta  edoCtus  ijs  , qua  fuperius  al- 
lata fuerunt , cognofeet , & ajfeque - 
tur , qua  deinceps  traCfanda  forent,  ibid. 

Refolutio  patefiatis  in  fua , quibus  con- 
fiat , membra . ibid. 

Ad  Analyfin  Cubi  puri  , interpunctio- 
nis ratio  explicata.  420. 

De  Potefiatibus  ajfeCtis  » earumque  le- 
gibus. 421. 

£fjttd  pote  fi  as  affeCta  fuper  addat  pura . tbtd. 

J^uommodo  fit  habeat  quadratum  affe- 
Clum . ibid. 

Magnopere  iuuat  Analyfiam , hac  addi- 
fcere . ibid. 

In  quo  prafertim  Ars  Analytica  pofi- 
ta  fit , ibid. 

Nota . ibid. 

Ad  Analyfin  Quadrati  affeCti  > inter- 
punCttonis  ratio  explicata . 422. 

Aditer  te  quadam  circa  fedem  coefficien- 
tis  magnitudinis . 423. 

De  cubo  affetto  fub  latere , & eius  Ana- 
lyfis . ibid. 

Ad  Analyfin  Cubi  affcCt i , interpunctio- 
nis ratio  explicata . 424. 

Notanda  quadam  pro  fede  cocffi cien- 
tium magnitudinum . 42  5. 

De  Cubo  affecto  fub  quadrato . ibid. 

Ad  Analyfin  Cubi  affeCti  fub  quadra- 
to , interpunCltonts  ratio  explicata.  42 6. 

Nota  quadam  circa  coeff.cientes  > ca- 
rum que  fides . 4 2 7» 

De  Cubo  bifariam  affeClo.  ibid. 

Ad  Analyfin  Cubi  affirmate  affeCti  fub 
latere  > negate  autem  fub  quadrato  , 
interpunCltonts  ratio  explicata.  428. 

Nonnulla  notatu  digna  afferuntur . 430. 

Ad  fedes  eoeffic t entium  quod  f peCtat.  ibid. 

Aduertcnda  quadam  circa  cifras  fupra 
lineolam . ibid. 

Diligenter  efl  adutrtendum  , quo  pallo 
Jit  procedendum  , cum  irrationales 
numen  tnterc effer int . ibid. 

Jdcm  ex  Veterum  DoCtrina . ibid. 

Alto  exemplo  fuperior  tllnflratur  do- 
ti t ina . ibid. 
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Eadem  aquatio  Veterum  praeeptis  ex- 
plicatur. 43 1 . 

Specio/ a artificio  inquiritur  latus  aqua  ■ 
t ion  is , intercedentibus  numeris  irra- 
tionalibus . ibid. 

Exemplum  aquationis , cuius  radix  Bi- 
nemtum  efl  > fiue  quantitas  duobus 
nominibus  conflans  . ibid. 

Methodus  ad  hutufmodi  aquationes  ex- 
piscandas , in  quibus  nimirum  irra- 
tionales numeri  tnterc  edunt  , cogni- 
tu difficilis  efl.  ibid. 

Hac  methodus  generalis  efl  ad quoduis 
aquationis  genus . ibid. 

Algorithmus  Signorum  f , & — , denuo 
perpenditur , & hac  de  re  multa  tra- 
dantur in  fupradictorum  gratiam,  no- 
uxque  demonit rationes  contexuntur. 
Caput  XXIX.  pag.  432. 

Dicendorum  propofitio . Si  duo  fint  nu- 
meri inaquate s &c.  ibid. 

Notanda  quadam . ibid. 

J%uo  pado  fupradiCta  propofitio  intel- 
Itgtdtbt at.  43j. 

Expliatio  viter  t or.  tbid. 

Exemplis  dederentur  fuprkdtlta . tbtd. 

Eptlogtfmus  Jt upredidorum , tbtd, 

Bonautntura , CeueUeries  Medielenin- 
Jis  leudetur  ; & Ioennes  Antonius 
Boae  Rigunfis  commendetur , ttuf 
sjue  virtutes  /eudtbus  efferuntur . ibid. 

Algorithmus  Signorum  f , & — . 434. 

Decem  Suppoftttonts . ibid. 

Additionis  t , ed  t , Demonftratio.  Theo- 
rema peimum . 435. 

Additionis  — , ed  — . T he treme  fe- 
cundum . ibid. 

Additionis  | . ed  — . T heoreme  ter- 
tium. 43  6. 

Additionis — ,ed  t.  Theorema  quar- 
tum.  437. 

Er  edictorum  Signorum  Subtraffio.  438. 

Subtractionis  f , a f , Demonjiratio  . 

Theorema  primum . ibid. 

Subtractionis  — , a — . Theorema  fe- 
cundum. 439. 

Subtradsonis  f,  a — . Theorema  ter- 
tium . 44  r. 

Subtractionis  — , i f . T heorema  quar- 
tum. 442. 

Eorundem  Si  enor um  multiplicatio  . 443* 

Multiplicationis  t , tu  t > Demonjt ra- 
tio. Theorema  primum . ibid. 

Multiplicationis  — , in  — . Thtort- 
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ma  fecundum. 

Multiplicationis  t , in  — . Theorema 
tertiam.  M 

Multiplicationis  — , in  f . Theorema 
quartum. 

Pradtclorum  Signorum  Diuifio.  IhiJ, 

Nihil  dc  Dinifonc  dicendum  fu  per  e (l , 
Vqaarc.  m 

Exercitatio,  atque  vfus  ad  facilitatem 
comparandam  requiritur . ibid 

Non  ejl  huius  loci  de  duplici  habitu  , 
nempe  vtente  ,doccntcquc  dijfcrcrc . Aid. 

De  ijs , qua'  multum  ad  migmata  refol- 
uenda  conducunt . Cap.XXX.  pag.446. 

fofitio  maximi  ad  refoluenda  Proble- 
mata conducit. 

Viginti  quinque  Regula  , ad  ipfam  po- 
fitionem  tn/litucndam  conducentes  , 
quas  vnufquifque  poterit  illas  ex- 
plicare, imo  & demonfirare  . ibid 

Flutare  hi  ditium. 

Exemplorum  genera  proponuntur, 
aci  Artem  Analyticam  illuftrandanu  . 
Caput  XXXI.  pag.  45 

Primum  Exemplorum  Genus.  ibid. 

Problema  I.  Numerum  inuenire , cui 
fi  addantur  10  , & ab  eodem  aufe- 
rantur ao  , fumma  ad  rcfidunui 
habeat  rationem,  vt  2,  ad  t . ibid. 
Problema  //.  Re per  ire  numeros  duo, 
tnxqttales,  quorum  differentia  fit  10. 
ea  tamen  lege  , ut  fi  minor  ducatur 
in  2 , ,y  produci 0 addantur  y , ma- 
ior autem  in  ) , cr  produc! 0 addan- 
tur 6 , fiat  maior  duplus  minoris . 454. 

Problema  IU.  Numerum  reperire  , ex 
cuius  -f-,  , fi  tollantur 

60,  remaneant  80  . jhjj. 

Problema  IV . Numerum  reperire , qui 
additus  numero  60,  faciat  130.  ibid. 

Problema  V . Numerum  inuenire  , ex 
cuius  —7—  , fi fubtrahantur  1 5 , re- 
/iduum  ducatur  in  l.prouemal  70.  45  j. 
Problema  VI.  Propofiti  fint  duo  nnmc- 
r‘  3°,  & 40  i fintq;  reperitndi  duo 
ahj  tn  ratione  quadrupli,  vt  fi  mi- 
nor addatur  ad  30,  & rnaior  ad  40 , 
numeri  confiatt  rationem  habeant  iri- 

tlfm  ■ ibid. 

Problema  VII.  Numerum  reperire,  ex 
quo  fi  tollantur  6 , & refiduo  — J—  , 
addantur  , fumma  vero  hac  duca- 
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tur  in  q,  (fi  rurfus  ex  produci 0 tol- 
lantur 24,  remaneant  60.  ibid, 

Problema  V III.  Numerum  reperirca  , 
cui  fi  addantur  10  , (fi  ex  eodeuL-r 
auferantur  14,  (fi  ex  conflati,  refi- 
duique  fumma  tollatur  tpfe  nume- 
rus, atque  refiduo  addamur  4,  fiant 
35-  ibid, 

Problema  IX.  Duos  numerus  reperire  , 
quorum  differentia  fit  3 6 , ea  lege  , 
vt  fi  quartam  partem  fumma  illo- 
rum  ducam  in  2 , ex  producto  vero 
tollam  iS,  remaneat  10 , 45^ 

Scholion.  ,y,j ; 

Secundum  Exemplorum  GcMus.  ibid, 

Problema  I.  Propofitum  numerum  /«_, 
duas  partes  diusdcre  , quarum  data 
f"  differentia.  ,l,J ; 

Problema  II.  Propofitum  numerum  tn~, 
duas  partes  diusdere  , vt  quadansj 
determinata  partes  maioris , aquales 
fint  parti  minori  , ajjumpto  aliquo 
determinato  numero . ibid. 

Problema  IU,  Propofitum  numerum -» 
t»  duos  partiri  in  data  rapone . 457. 

Problema  IV,  Nume,  os  reperire  , qui 


fint  in  proportione  vt  5 , ad  7 , _ 
multiplicetur  minor  per  4 , maior 
per  j, numeri  producit  fimul  adaiti 
faciant  m.  ibid. 

Problema  V.  Propofitum  numerum  tn 
duos  partiri  ni  data  ratione  , data- 
que differentia. ',  ibid. 

Canona  458. 

Problema  VI.  Duos  numeros  reperire, 
qui,  & datam  rationem , er  datum 
feruent  interuallum , ibid. 

Camus-  ,biJt 

problema  V II,  Propofitum  numerum 
in  duos  numeros  diuidere , vt  horum 
Vtriufque  , non  tamen  eadem  data 
partes  , fi  conjungantur  , datum  nu- 
merum  conficiant , Oportet  autcrtsj 
talem  hunc  dart , qui  fit  in  medio 
duorum  numerorum  , qui  fiunt  , fi 
numeri  ab  tmtio  propofiti  pr  afcnpta 
partes  accipiantur , ibid. 

Problema  VIII.  propofitum  numerum 
in  duos  numeros  partiri  , vt  prioris 
data  par s , pojl cr loris  datam  partem, 
fuperet  dato  numero.  Hunc  autem-, 
minorem  ejje  opertet  eo  , qui  fit  , fi 
propofiti  at>  mitto  numeri  pars  HhLj 
capiatur, qua  alteram  excedat.  459, 

Canon.  ^o, 

Problema  IX.  Ab  eodem  numero  duos 

****  datos 
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datos  numeros  auferre , vt  refidui 
datam  rationem  feruent . ibid- 

Canon . M* 

Canon  alter . 461, 

froblcmx  X.  Duobus  datis  numeris  » 
eundem  adtjcerc  numerum  , vt  com- 
po/iti  ad  1 /rucem  datam  habeant  ra - 
tionrrn.  oportet  autem  r at  tonem  da- 
tam minorem  ea  ejfe  > quam  habet 
maior  datorum  numerorum  ad  «*/• 
no  rem . tbid. 

Problema  XI.  Propofitum  numerum 
quadratum  in  duos  numeros  quadra- 
tos diuiderc  ibid. 

Canon . 4^2 • 

Problema  XII.  Duos  numeros  quadra- 
tos repertre  in  dato  internatio.  ibid. 

Canon  . tbid. 

Tertium  Genus  Exemplorum . 463. 

Problema  I.  Datum  numerum  in  duas 
partes  diuiderc  > vt  earum  quadrata 
Jimul  iuntta  determinatum  numerum 
effiet  aut . ibid. 

Problema  II.  Duos  numeros  repertre 
quorum  quadrata  dato  inter nallo  dtf- 
ferant , & inuiccm  multiplic ata  pro- 
ducant determinatum  numerum.  ibid. 

Problema  III.  Duos  numeros  repertre , 
quorum  differentia  Jit  data » qui  > & 
inter  [e  ducit  faciant  determinatum 
numerum . 4^4* 

problema  IV.  Propofitum  numerum  in 
duas  partes  diuiderc  > ea  lege , vt  in- 
ter fe  duila , progignant  datum  nu- 
merum . ibid. 

Problema  V.  Numerum  reperire  , qui 
ancius  dato  quodam  numero  , & di- 
minutus , (eu  multatus  itidem  alio 
quodam  numero » aggregatum , & re- 
jidmtm  inuiccm  multiplicata , produ- 
cant determinatum  numerum . ibid. 

Problema  FI.  Propoft  um  numerum  in 
duos  diuiderc  , vt  eorum  quadrata-, 
ad  inuiccm  multiplicata  , producant 
dctcrmnstum  numerum . 465, 

Problema  FU.  Propo  lium  numerum  , 
in  qitatuor  partes  dtutdcrc  tn  ratio- 
ne continua,  vt  quadratajiugularum 
Jimul  tunela  , ttnjietant  determina- 
tum numerum . 487, 

p obt.ma  FUI.  Datum  numerum  Jt- 
ttidcre  in  duas  partes  > ea  lege  , vt 
di  ferentia  quadra:  orum  partiunt-,, 
habeat  datam  rationem  ad  rcftan- 
troliim  facium  , Jcu  comprihenjum 
jub  .p/is  partibus . 471, 
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Problema  IX.  Reperire  numerum  , cu- 
ius quadratum  multiplicatum  per  3 , 
producloqtt:  additis  80  , ex  jumma 
vero  radix  cubica  extraela  J eruetur; 
huic  Ji  addatur  Jextuplum  numeri 
inucmcndt , faciat  80.  47*- 

rrxmttteada  quadam  ad  Paradigma.  474. 

T heorta  Spccttfa  in  gratiam  aquatio- 
nis tbt  propojitx  . tbid. 

Problema  X.  fluatuor  numeros  reperi- 
re tn  continua  ratione  , vt  primus 
Jit  8 , Jecundus  Jtt  cum  quarto  39  , 

Jcu  conjiciat  Jecundus  iunltus  quar- 
to 39  i qttaruntur  Jinguli  . 478. 

Productum  ex  duplo  pruna  Jigttra  in-, 
numerum  quadratorum , dicitur  pla- 
num expletionis . 

Methodus  indagandi  diu  i for  em.  479. 

T heorta  J «per  uris  aquationis.  tbid. 

Problema  XI.  Numerum  reperire  , cu- 
ius cubo  ducto  tu  datum  numerum, 

& a producto  Jubtraclo  eodem  nu- 
mero quajtto  , multiplicato  itidem-, 
per  datum  aliquem  numerum  , re- 
maneat determinatus  numerus . ibid. 

Problema  Xll.  propofitum  numerum-, 
in  duas  partes  diuiderc  ,vt  quod  ex 
multiplicatione  parttum  fit  , dtut- 
Jum  per  parttum  differentum,  red- 
dat datumuumerum . 4go. 

fluar  tum  Exemplorum  Genus . 481. 

Problema  l,  T res  numeros  reperire— I , 
quorum  primus  eum  68  , duplus  fit 
Jccandi,  (fi  terti/  . Secundus  eum—, 

9 2 , triplus  Jit  prtmt , (fi  terttj  .Ter- 
nus autem  eum  88  , Jit  quadruplus 
primi , (fi  Jccundt . ibid. 

Problema  II.  Duos  numeros  repertre  * 
ita  vt  fi  primus  Jumpferit  -f-  , i 
fecundo,  fiant  220  ; fecundus  fi  ac- 
ceperit — j- , a primo , fiant  220.  482.' 

Scholton . tbid. 

Problema  III.  Tres  numeros  reperire , 

Vt  primus  accipiens  — j- , a fecundo 
factat  100  , fecundus  accipiens  — j— > 
d terno,  factat  100  , tertius  dentq; 
accipiens  — J—  , a primo  , factat  tn - 
dem  ioo>  quaruntur  Jinguli.  483. 

Problema  IF.  Tres  numeros  reperire 
arithmetice  proportionales  , sta  vt 
primo  ducto  tn  1 , fecundo  tn  2 , ter- 
no tn  3 > fiant  3 6 , ipfirum  autem 
quadrata  Jimul  addita , faciant  93.  ibid. 

Problema  F.  Tres  numeros  reperire-,, 
tta  vt  quadratum  prtmt  additum. _* 
plano  Jub  primo  in  fecundum  , eji- 
ciat 
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eiat  II . idem  autem  quadratum  fnb- 
tr alium  ex  plano  fub  primo  m ter- 
tium, relinquat  8 ; tufuper  quadra- 
tum primi  plus  quadrato  terti/  ad 
quadratum  fecundi  , rationem  ha- 
beat, vt  ad  % . 484. 

Proh  lema  VI.  Duos  numeros  reperire, 
quorum  Jitmma  erit  100,  ita  vt  fi 
•unus  per  altum  diuidatur , fiat  quo- 
ttent  1 — | — 

Seholion . 

Problema  yll.  Duos  numeros  reperire, 
quorum  quadrata  fimul  addita  fa- 
ctant 1 00  , iph  vero  numeri  inter 
fe  dulfj  faciant  > quadrati  ma- 
ior is  i quaruntur  ipfi numeri.  ibid. 

Quintum  Exemplorum  Genus  ~ 48  6. 

Problema  I.  Eji  redangulum  quoddam , 
cuius  latera  funt  tn proportione  da- 


48 


ta  , efi  data  quoque  efi proportio  , 
quam  habet  fiimma  quadratorum  ex 
jjfdem  lateribus  ad  fiemmam  eorun- 
dem laterum  , oportet  reperire  re- 
dangulum. ibid. 

Problema  It,  Efl  redangulum  , cuius 
latus  maius  efl  duplum  minoris,  mu- 
nus quatuor  vnitatibus  i area  vero 
eji  96 ; quaruntur  Utera , ibid. 

Problema  III.  1(1  reti  angulum , cuius 
area  ed  48 , diameter  autem  eji  1 e. 
Quaruntur  Utera.  ibid. 

Problema  iy.  Efl  redangulum  , cuius 
arca  eji  60,  efi  Uterum  aggregatum 
eji  17.  Quaruntur  latera.  487. 

Problema  y.  Efi  redangulum  ■ cuius 
latus  vnum  eji  9 , prodndum  autem 
ex  altero  latere  in  diametrum  efl 
180.  Quaritur  latus  alterum , dia- 
meter . ac  area . ibid. 

Problema  VI,  Efi  redangulum  , cuius 
arca  cum  diametro  facit  s 8 , efi  la- 
terum differentia  efi  1 ■ Quaruntur 
latera , diameter , & area  ■ 488. 

Problema  VII.  Efl  quadratum  , cuius 
diameter  cum  latere  facit  4 i quaerun- 
tur latera  \ ibid. 

problema  y UT.  Efi  figura  A PCD,  in 
qua  / cimus  AB, ejfe  8,£r  BC,  10, 
item  C D , 11  f cimus  etiam  prodn- 
dum  ex  A B > tn  B E > aquale  e (fe 
produci 0 ex  E C,  tn  C D,  funt  au- 
tem anguli  A B C , B C D , redi  ; 
quaritur  B E, efi  E C , tufuper  A E, 
&ED.  ibid. 

Problema  IX.  Efi  figura  A B C D , in 
qua  nota  efi  A B,  8 > B C,  70 , item 
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C D,  1 i notum  efi  etiam  A E,  aqua- 
lem  ejfe  ipfi  E D ; quaro , quanta  fit 
B E , quanta  E C 'quanta' A E,  de- 
mum quanta  E D ,/uppofitis  angulis 
A B C,B  C D,  redit,  Oportet  au- 
tem (fic.  489. 

Problema  X,  Efi  triangulum~A  B C , 
red angulum , in  quo  / cimus  quadrata 
ex  AC, AB,  AD,  fimul  iunda  , 
conficere  %q,efifi  40, diuidatur  per 
Jingula  , quotientibafquc  multiplica- 
tis, nimirum  dudo  primo, in  fecun- 
dum,efi  produlio  dudo  in  tertium, 
proueniat  1000;  quaruntur  latera . ibid. 

Problema  XI,  Efl  triangulum  redan- 
gulum,  in  quo  notum  efl  fegmentum 
minus  bafis  -fi—  , itemque  nota  efi 
dijferentta  , qua  bafis  [operat  latus 
conterminum  , cum  illo  figmento  , 


nempe  6 . Oportet  reperire  quanti- 
bafis  (fic. 


490. 


talem  ba/is  

Problema  XII.  Efi  triangulum  ABC, 
in  quo  nota  funt  latera  AC  , 14, 

A B,  1 i,  B C,  15,  efi  autem  pun- 
dum  D,  vel  extra,  vel  intra ; iniun- 
dum  fit  cogno/cere,  quanta  fit  AD, 
quanta  D B , quanta  demum  D C : 
fi  ad  quadratum  ex  A D , addatur 
loco,  ad  quadratum  ex  D B , adda- 
tur 16,  ad  quadratum  cx  D C, ad- 
datur 6 4;  hac  nimirum  addnionefi 
fada , omnia  fint  inter  fe  aqualia . ibid. 

Problema  XIII.  Efi  figura  A B EC , 
in  qua  nota  fiunt  A B,  16,  A C,  8 , 

B E,  15 , anguli  C AB,  A B E , fiunt 
redi  i oportet  cognofcere , quanta  fit 
C D , efi  D E , cognita  ratione  ip- 
fius  C D,  ad  D E > nimirum  vt  2 , 
ad  1 . 

Seholion. 

Problema  XIV.  Datum  fit  red angulum 
A B F E, conflet  autem  latus  vnum 
ipfius  , nimirum  maius  , quale  efi 
E F , tffe  1 o ; atverbF  P,  latus  mi- 
nus ejfe  6 , in  eoque  deferiptum  fit 
parallelogrammum  redangulum  C G 
H D , quod  fit  quarta  pars  tetius 
A E E B i adeo  vt  A C G E , e,  E 
EH,HFBD,efiCGH  D , fint 
aqualia  , quorum  vnumquodque  efi 
quarta  pars  totius  A E E B ; qua- 


49<. 

ibid. 


Aliter  idem  fer  fit  itur . 

497- 

Aliter  idem  abjoltut.tr . 

498. 

Seholion . 

499- 

Aliter  tn  fi  i tuitur  re  [elutio . 

ibid. 

*4  * * 2 
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Admoniti» . 

rt 03 lema  XV.  Data  bafi  trianguli , da- 
tis etiam  exciebas  , quibus  cruraj 
f operant  perpendicularem  tpfiuiApor- 
tet  repertre  tr  unguit  latera  ,&  per- 
pendicularem . 

Problema  XVI.  Propofitnm  Jit  quadra- 
tum ABC  D,  cuius  latus  fit  i ,fit- 
que  protractum  latus  C D ; ita  vt  fi 
a punito  A,  ducatur  rella  , qua  oc- 
currat ipfi  C D,  tn  E , protralta  , 
triangulum  efformet  F D E,  aquale 
quadrato  iam  di  Ito . Quartlur  quan- 
ta fit  A E,  quanta  A F . 

Problema  XVII.  Eji  triangulum , cutns 
anguli  ad  bafin  , duplt  fiunt  anguli 
ad  verticem  , eiufique  Juperficies  efi 
■ o i quaruntur  latera . 

Scholion . 

Problema  XVIII.  Data  fiumma  laterum 
alicuius  trianguli  , dataque  r attonant 
Jumma  quadratorum  a lateribus  ad 
eiufidem  trianguli  Juperficitm  i refe- 
rire latera  . , 

Problema  XIX.  Data  bafie  trianguli  , 
dataque  ratione  fiumma  quadrato- 
rum a lateribus  adjuperficiem  trian- 
guli i reperire  latera . 

Problema  XX.  Cognitis  lateribus  alicu- 
ius trianguli  , latus  in  eo  injirtpti- 
bths  quadrati  cognoficcrc . 

problema  XXI.  Triangulum  re  perirent 
aquale  dato  triangulo,  eiufidem  am- 
bitus .fue  perimetri , & eiujdcm  al- 
titudinis i na  tamen  vt  perimetrum 
ad  perimetrum  habeat  datam  ratio- 
nem. 

Scholion . 

Lemma  l.  Quadratum  aggregari  cubo- 
rum aquale  ejt  quadrato  differentia 
eorundem  , plus  quadruplo  cubo  re- 
clangitis fub  lateribus . 

Lemma  II.  Cubus  aggregati  laterum  , 
minus  triplo  fiolido  Jub  aggregato  la- 
terum , in  rell angulum  fuo  lateribus, 
efi  aqualis  aggregato  cuborum  a la- 
teribus . 

Problema  XXII.  Efi  notum  rell  angu- 
lum fub  lateribus  , fr  aggregatum 
cuborum  i quaruntur  latera . 

Scholion . 

Lemma . Cubus  differentia  laterum, plus 
triplo  /olido  Jub  differentia  laterum 
in  rell  angulum  Jub  lateribus  , efi 
aqualis  differentia  cuborum  a late- 
ribus . 


D 

ibid. 


500. 


jol. 

J03. 

J04. 


ibid. 


508. 
jo  9- 


ibid. 

sio. 


ibid. 


ibid. 

tbid. 
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Problema  XXI 11.  Dato  rell  angulo  Jub 
lateribus  , cuborumque  differentia  ; 
reperire  Utera . ibid. 

Problema  XXIV.  Efi  triangulam  , iu- 
itu  bajis  efi  nota  , (r  nota  efi  fum- 
ma  laterum  ; eji  etiam  nota  propor- 
tio quadratorum  a lateribus ; qua- 
runtur lalcral  ibid. 

Problema  XXV.  E/l  triangulum , cuius 
perimetrum  efi  notum  ,ejl  etiam  no- 
ta proportio , quam  habet  differentia 
quadratorum  a cruribus  ad ' fisper  fi- 
cum tr  sanguis  i initialium  fit  repe- 
rire laterT.  $13. 

Problema  XXVI.  Efi  triangulum  , cu- 
IHI  perimetrum  efi  notum  , item  no. 

Ia  efi  proportio , quam  habet  rell  an- 
gulum Jub  cruribus  ad  [«per fictcm 
trianguli  1 quaruntur  latera  , Juppo- 
/ Ita  notitia  ba/ios  ■ • ibit. 

Problema  XXVII.  Efi  triangulum  re- 
U angulum  , cusus  bajis  efi  nota  ; efi 
etiam  nola  proportio  , quam  habet 
txceffut  quadratorum  a cruribus  [u- 
pra  quadrata  f egmentoruns  hafieos  , 
ad  differentiam  quadratorum  fig- 
mentorum etujdem  . Insunclum  Jit 
reperire  latera.  515. 

Problema  XXV III.  Efi  triangulum  re- 
Hangulu»  , cutus  bajis  efi  nota  ; efi 
etiam  nota  proportio  , quam  habet 
produllum  ab  excejfu  quadratorum 
e cruribus  Jupra  quadrata  figmen- 
torum bajeos  , tn  differentiam  qua- 
dratorum Jegmentorum  ipfius  bafeos, 
ad  differentiam  quadratorum  eorun- 
dem figmentorum  -,  quaruntur  latera,  ibid. 
Scholion.  %i6. 

Problema  XXIX.  Efi  triangulum  re- 
ll angulum  , cuius  bajis  cjl  nota , item 
efi  nota  proportio  , quam  babet  re- 
di angulum  Jub  crurtbus,  ad  rell  an- 
gulum fub  fegmentis  bajeos  ; qua- 
runtur latera . ji;. 

Problema  XXX.  Efi  triangulum , cuius 
latera  Jjmul  fiumpta,  confictum  18  , 
at  vero  Jolida , qua  continentur  Jub 
Jingulis  lateribus , & rcH angulo  Jub 
lateribus  , Junt  6q  , Cr  J 1 2 i qua- 
runtur Utera . ibid. 

Schihsn.  tbtd. 

I [macias  Bullis  Idus  commendatur . jio, 

prcblima  XXXI,  Auliors  pmpofitum 
re [0  luendum , cum  a nemine  re  fola- 
tum Jutjfct . Datis  b-s  c , (fi  perpen- 
diculo, dataque  ratione  aggrtgatiex 

vno 
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im  Utere , (fi  perpendiculi,  ad  ag- 
gregatam ex  altera  Utere  , (fi  ptr- 
pendicub ; repertre  triangulum.  ibid. 

Sextum  Exemplorum  Genus . 32  6, 

Problema  I.  quod  cum  plurimis  pro ■ 
pofisum  (inflet , a nemine  refaluium 
fissi,  cui  tamen  ducter  fatu  facit , 

Duo  mcrtatores  fnietatem  interunt, 
hac  tamen  cautione  , vt  qnifqnt  tu- 
eretur juxta  pefilam  i [e  pecunia 
quantitatem  . Primus  autem  pofuit 
ne  fiso  qtssd  , (fi  pcrmanfl  in  jupra- 
dtclu  Jocietateper  fpattum  1 2,  meu* 

Jium ; Secundus  vera  pofuit  aureos 
jo,&  pertnanfit  tn  foete  tale  fer  [fa- 
ti um  17  , menfinmi  re  per  ierunt  de- 
nique lucrum  totum  effe  18  > 

aureos  i primus  vero  pro  lucro  , & 
pecunia  pofita  habutt  2 6 , aureos  ; 
queritur , quintum  po  fuerit  primus,  ibtd. 
Schelson  ■ ibid. 

Problema  II.  T res  futet  Mercatores  fo- 
cietaMmJneunttt^Jrimustutem-a 
imponit  40 , aureos  amplius  , quino 
J 'et nudus.  Secundus  vere, ac  tertius 
Jtmul  impe fuerunt  100,  aureos  i lu- 
crati funt  omnes  ftmul  80 , aureos  ; 
ex  ipfis  vere  tertius  pro  fuo  lucro  > 
fcupro  luert parte  habuit  20.  dana- 
ntur, quantum  quifque  impo fuerit, 
dr  quantum  quifque  lucratu I fuerit.  527, 
Problema  III.  Duo  funt  Peregrini  pre- 
Jicifccntes  eadem  die  a duabus  dui- 
tatibus , inter  quas  300  , militaria 
intercipiuntur , alter  verfus  alterum, 
littum  eji  autem  vuum  conficere  30, 
militaria  quolibet  die  , alterum  ve- 
ri militaria  20  : q nantur  , quoto- 
da  Itbt  mutui  occurrent , atque  con- 
uenient . ibid. 

Problema  IV.  F.fi  quidam  mercator  , 
qai  vendidit  50  , libras  , partim 
Sacchari  , & partim  Cmamomi  au- 
reis 130,  at  vero  Sacchari  hbram 
vendsdts  tribas  denarqt , fed  Cina- 
momt  libram denarqs  duobus.  £>ua- 
ritur  , quot  vendiderit  libras  Sac- 
chari , dr  quot  Csnamomi . 528. 

Problema  V.  Decem  mercatores  cui- 
dam creditori  , hoc  medo  pecuniam 
debent . lloucm  sxclnfo  primo  de- 
bent 545.  Dardc&c.  Ruantur  po- 
tiat debiti  [ ornmi , (fi  Ji opulorum . ibid. 
Problema  VI.  fluidam  monens . tc fig- 
mentum condtdtt.dr  reliquit 9000, 
anrtot,  dijlnbua.dos  inter  Vxorcm, 
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T ilium , (fi  tres  Ftltas',  hac  conduto- 
ne  y vt  portio  Etlsj  fit  quadruplae 
portionis  Matris  , (fi  ponit  Matris 
fit  tttplo  pontonis  vmns  Filta 1 que- 
ritur , quanta  fit  vnmfiusufijue  por- 
lio. 330. 

Problema  V 11.  pinta  30,  Vini  Rubri  , 
vni  tum  j pinus  Vmi  Albi  , con- 
fiant aureis  100  , atque  eodem  pre- 
tio 1 5 pinta  Vini  Rubri , cum  5 pin- 
tis Vini  Albi  confiant  aurosi  JJ  i - 
quaritur  protinm  vnins  pinsa.  ibid. 

Problema  VIII.  Eji  Mercator  , qui  i » 
quatuor  Nundinis  , eandtm  aureo- 
rum  fummam  exponens , lucratus  efi 
in  fingulst  , fisa  /limma ; dein- 
de ad  altat  (e  conferetis  Nundinas  y 
lucratus  efi  , ciu/dom  fua  fum- 
ma  prior  t lucro  auUa  i deprehendit 
autem  habere  aureos  2600  ; quari- 
tur aureorum  fumma . 1 btd. 

Problema  IX.  T res  funt  mercatores  , 
qui/ummam  aureorum  aquali  ter  dt- 
uidere  volebant,  inter  im  contentioni 
fubort*  ad  manus  ventum  efi , tan-  ■ 
tum  autem  quifque  rapuit , quan- 
tum per  eum  potuit  i contentione  fi- 
dala  , finpuls  fuas  pecunias  nume- 
rarunt , ac  demum  deprehenderunt , 
primum  acceptis  15,4  fecundo , ha- 
bere numerum  aqualem  refiduo  sp- 
Jius  / eennds  ; at  vero  fecundum  ac- 
etptis  1 8 I 4 tento  habere  numerum 
aqualem  refiduo  terti/  ; tertium  au- 
tem acceptu  2 2,  a primo  , habere 
numerum  triplum  illius  , qui  fuge- 
re fi  primo ; quaritur  fumma  . 531. 

Problema  X.  Efi  Serici  magnum  pon- 
dus , cuius  mulsa  libra  funt  Seriei 
Anglsci,  multa  aha  Mediolanenfis  . 
multa  demum  Neapolitani . Sori- 
cum Angheum  tfi  Jooo  , at  vero 
multitudo  librarum  Seriei  Medto- 
lancnfis  , efi  dimidium  Ubrarunt-a 
Senet  Auglici , (fi  Neapolitani ; item 
multitudo  librarum  Seriei  Neapoli- 
tani efi  — j—  , Serui  Angltei  , (r 
Mediolanenfis  ; quaritur  multitudo 
librarum  Seria  Mediolanenfis , (fi 
Neapolitani  , (fi  quanta  fit  tota-, 
multitudo . ibid. 

froblcma  XI.  Suid.tm  emit  numerum 
equorum  j illud  autem  confiat , fi 
feorfum  imijfct  — j-  , — j—  , — j—  , 

(fi  tnfupcr  I o 1 haberet  equos  400  ; 
quaritur  cqusrum  numerus.  532, 

Probis- 
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Problema  XII.  Tjl  quidam  qui  feruo 
promiftt  duodecim  menfibus  50,  eu- 
re os.  cum  fex  fextarqs frumenti,  & 
quatnor  Vini  cudis , tr an  fallis  men- 
fibus odo.  Hi  dedit  duos  tureos,  eum 
fexturijs  frumenti  , & Vini  cudis  t 
queritur  pretium  rini  &c.  cognitu 
proportione  vmus  ud  tlscrum  , ni- 
mirum freti/  frumenti , ud  pretium, 
y ini,  vl  J,ud  4.  ibid. 

froblemu  XIII.  Quidum  babet  duos 
equos  , & vnum  mulum  , eius  pre- 
tium tjl  500  , uur:  hoc  additum 
ud  pretium  primi  equi  facit  pre- 
tium quadruplum  preti)  fecundi  equi. 

Idem  autem  mnis  pretium  additum 
fecundo , facit  pretium  aquale  pretio 
primi  equi,  ibid. 


Quo  pado  cognofcantur  Problemata., 
impoflibilia . Caput  XXXII.  pag.  533. 

£uid fit  Problema  impojftbtle  traditur,  ibid. 

Exemplis  prope fitum  explicatur . ibid. 

Caute  funi  hac  proponenda  Problema- 
ta_> . ibid. 

Proflat  in  bis  fe plurimum  exercere,  ibid. 

Qua  Arte  cognofcantur  Problemata  va- 
na , 3c  nugatoria  . Caput  XXXIII. 
pag.  534- 

Sluid  fit  Problema  vanum , & nugato- 
rium. ibid \ 

Exemplis  prope  fitum  explicatur.  ibid. 


Errata  prsecipua  fic  corrigito . 

P Agina  1 6.  linea  ij.  eppe/itum.  pag.  30.  lin.  4.  lege.  •*  iy  1 8 R • lin.  5.  Icge.  tam  tu  $_i8.  p.  ji.  In_» 
exemplo.  2*$.  corrige.  15*.  p.  37-  I.  ?<•  lege,  n**  dntia  m /t , & 1*7.  p.  43.  J.  46.  exi/entt. p.  88. 1.j, 
ponet . p.  90.  1.  i o.  & 1 1,  lege.  ifoo  «•-  8a  *.  p.  91.  i.  I.  A C . p.  JOO.  I.  27.  'ege.  1 — 4 R.  p.  101.I.  J 1. 

dinifis.  p.  114.  1.  1.  M.l.Jf.put.p.  117.  !•  19-lwnt.p.  119.  I.  14.  tefolmend/a.  p.  139.  1.  17 .additis.  D.  150. 
J.  3 7.  lege,  flui  /eluit , i rerfftimrt  in  planum  , fui  duplo  Intere  primo  » & latere  /fundo,  p.  X 5 7.  I.  41.  dele.  3. 
ante  IO  a»,  p.  160. 1.  i»»lege.A*r  tfi  ad  differentiam  mt er  plane -pia, nnn  eotf.eitns . 1.  14.  lege,  inter  plano  /olidum . 
p.  1 74.  In  quarta  poftilla.  1.  j,  S Qjl.  p.  1 80,  1.  % 1.  dsuatnr  . p.  1 8 j.  I.  . 1.  tlt.  imitatione . p.  1 i6.  i.  1 1* 

(otf/cirntis . p.  xo  1. 1.  »9. mnttliu . p.  u 1.  In fexta  poftilla.  t ) • — -P-  xij.  Invltima  ponilla.  dele.  b.  p.x 41.  I. 
36.  refertu,  p.  14J.I.  f !./««.  p.  144. 1.  $•  abiimtes . p,  148. 1.  17.  iaxta.p.  179. 1.  »7.  aflum  . p,x8f.  \.x\.  lorufle» 
/ite.  p.  i8j.I.  I i.lcge.<$*  hnnx  .p.  »87. 1. 30.  addito.  p.  »88. 1. 18.  manifeflu* . L 19.pi/u:um.  p.  191. 1.  Jt.  1//*»« 
ejttt  ,p.  501.I.  3-boc.  p.  304.1.7.  ditet.  1.36.  tertium.  p.  305. 1.  4.  lege,  /eu  F P . p.  jii.  I.  3.  duos . p.  3 10.  /.  18. 
4fuatuini . p.  323.  I.  io.  harum . p.  335. 1.  x 1.  A //.corrige.  AB.l.  xx.  lege,  rdwpn»  AH.  p.  343. 1.  13. JubdmHum. 
p.  J4f.l.  I . rudem  . L 19.  tfua-um . p.tfo.I.  Jo.  toee . p.3  j».  1. 14.  lege,  /tdbet  inttrtfl  di/triminis . L 36.  Itgc.  pro 
c em}  er  Arionis  bomegtnto . p.  3 f j.  |.  38.  lege,  id  qtttd . p.  3 3 7.  L x 7.  aduerttnt . 1.  j 9.  inmlnunt.  p.  387*  I.  3.  JegC.  /<]tia- 
ri  96 . p.  J89. 1.  I».  dnabus.  p.  390. 1. 14.  tompoCsto.  p.  39J.  I.  33.  fuferioribus . p.  401.  J.  6.  diuidatm . p.  4 1 1. 1.  j», 
lege,  tjue  erit.  p.  4 1 x.  I.  4.  nimirum.  I.  44.  in/snuaH . p.  4 14. 1. 6.  Theorematum.  L % 3.  inito,  p.  4 16.  1.  p.pendeMt . 1.  vlt. 
frement  nntHT  . p.  4 J9.I.35.  qtatdem , p.  41 1.  1. 19.  tfflere/cit . p.  4x3. 1.  17.  meminimus,  p.  43  0. !.  4.  inter pun  Ihcnis . 
p.  433.1. 5 i.prediius.  p.  440.I.  44.  dele.  AE.p.  44  f.  1.  17.  . 1.  xo.rarrrm . p.  455.  I.  ao.  refidtte . p.  4^3. 1. 

30.  frartrV . p.  369. 1.  1 9. 4/9.I.10.  dele.  /m.p.  470.1.  1 i.nfftqsuew  .p.  47  9 \.x3.jkbtrafhm»  .p.  486.  I.  3%. /urit. 
(Ord/e.afM.p.  488.  J.  1 o.  Uterum . p.  joo.  I.  6.  lege.  Legiflkti  ope.  I.  1 f . mmni.  p.  foi.L  33.perpendirul/iri . p.308. 
If  49.  lege,  aliud  erit  16.  p.3 19.  I.  »7.  hebebitur . \.  34.  didicimus . p.  5 1 j . 1. 47.  remanent . p.  j 16. 1.  j . Duo.  1.  jo. 
ijHcdttm.p.  j 19.  4X' f ablatis  .p.  13  3.I.  3 4.  concit,  p.  334. 1.  3 7.  indute. 

Si  qua  evetb  alia  accurrunt , Lecloris  diligentia  committuntur , 
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Omnes  funt  duerni . 
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